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Crflarungen,

§ 10

1) Wowit vefdaftigt iy die Maihematit?

2) Was ift eine Grife? IWie theilt men die Grdfen ein? Was
ift eine Roumgrope? — eine Baflengrife? Wie unterfdeiden fich
beide bon einander?

3) TWas ift eine Jahl2 Wie theilt man die Jablen ein? Gicod
den Unterjchied 3toifchen benannten und unbenannten—beftimmten
und unbeftimmten Sahlen an. Durd) welde Beichen twerden die be-
ftimmten und durd) weldye die unbeftimmten Jablen auggedriict ?

4) Welde Gropen nennt man entgegengefehte? Wodurd) twer-
den fic angedeutet?

5) Weldye Sablen find abfolute —relative—gleidftimmige?

6) MWas ift eine Fovm oder ein Ansdrud? Was ijt eine
Gleidung? Was ift eine Ungleidung?

7) g bedenten die Ynédriice: Eleiner und qroper? Weldyes
Beidgen hat man dafiic? Bei weldren Jablen {ind dieje Yusdriide angu-
toenden, bei weldyen nidht?

8) MWie theilt mon die Mathematif ein? wie die Arithmetit?
wie die allgemeine Arithmetit?

9) Welde Gleichung ift cine analptijde — mwelde cine alge-
braifde? Wodurd) unterjicheiden fie fich?

10) PWas heift recynen? Wie biel Rechnungdarten giebt es?
Wie Deipen fie?

11) Was bedeuten die Klammern? Die Rlammer aufjldjen
heipt? —

12) MWas ift cin Lehriah? — was cine Anfgabe? Wozu dient
der Beweis? — wogu die Aufldjung? Was ijt ein Jujap? — wos
vine Folgerung? — wad ein Srundjap?

18) Wag heipt eine mathematijde Formel?

14) MWas heien die Grundiibe?




A, Pudyfabenredynung.

§ 2. L Addiren.

1) Ras bheipt addiren? Weldyed Jeidyen und welde Benennungen
fommen bei der Addition bor? Was feifit vermehren oder bergrofern?
Bergrofere a) a um 5, b) 5 um a, ¢) 3n um 5m, d) 8x um 15x,
e) 7a41 um 8a, f) 3x 4+ 2 um 5x 1, g) 15a 45 um 2a - 3,
h) 3a -+ 2b um 5S¢, i) Ta -4 5b um 3a - 4e.

2) Dic beiden Summanden ciner Sumime feien a und by mwie heift
die Summe? Wie grof ift die Summe, a) wenn a = 15 und b = 22;
b) wenn a = 2n und b = 5n; ¢) wenn a = 10 und b um 7 grofer
al8 a; d) wenn a = 5x und b um 1lx qrofer alé a; €) wenn a = 13z
und b um 9 qrofer alg a; f) wenn a = 25x und b um 15y grofer
alé a, gefelt wird?

3) Welde Auddriide fonnen addirt twerden? Wad heipt Addition
“mit benannten Sablen?

4) PWie grof ift die Summe folgender Summanden: a) 15a 4- 5b
und 18a 4 9b; b) 22a + 2b und 18a + 15b 4 87 Wie grop ift die
Summe, wenn a =54 und b=4 gefeft wird?

5) Gleided u Gleidem abddirt giebt wad? a) 3a=>5x und 7a
= 112/;x; b) 5a 4 2b = 3x 4 9y und 6a 4 8b = 10x | 15y.

6) Was Dbedenten folgende Formeln: a) a4+ b=DbJa; b)
a4 (b+c);c)(b4c)+a? Dan Ife die Klammern von b) und ¢) auf.

a) it abfoloten Bablen.

7) 8a45b4-2d49a46b+4T7d4a+3b+44d 4 11a42b
+9d4-5a4-4b4-14d. Bird fiir a ==Yy, b="/5, d = 3/, gefett, fo
ift die Summe wie grof?

8) ba4-Th-d-411g46a -4 b-49d+42g 1524 4b 4 3d
+-8g+7a+3b4-14d 4 5b - 9d 4 20g. Fiir a==/y, b=/, d=7/,
umd g=2.

9) l/23"1‘3/5(1‘*‘3/1f’{‘5/ea“l‘4/5‘1"'f‘’/7f"*‘3/4a"}‘3/10d'f'9/14f
4 Ysa 4 isd--5/4 L. Fiic a==1y, de=2), f= /2.
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10) a4 'sb+ od + /5 Yea - 2ab+ 3/4d 4 2/5g 1+ /62
4 o b A Yed 4 ¥sg + Vs34 2/ b4 3/sd 4 ¥/5g + a4 b4-d+g. B
a=28 b=17 d=4 und g=".

11) 5'sa-421b +4Yze 4 %sd 4+ Yie - 83/.a-413/3b416%/3¢
4155 + e 4-4'5a + 2Y5e - 6%/5e. Fir a= 5 be=4,c=1d=48
und e == 0.

12)  34x 42,03y + 1562 +0,04x 4 15,3y 4-2z+4-14,093y4-2z
+225x+y412z i x=3, y= 20 und z=10.

13) 0,008a 4 2,008b 4-4,3d 4 0,32 4-0,26b +40,0001d4-0,34f
4 0,02a 4-3,006d4-0,3f 4- 4‘007a+3,09b+2,39d+8,00009a+2,06 b.
Fir a =004, b=10, d=2,03, f=00L

14) 5,63a-44,71b+0,382c4-8 3a-9,8b+3,49¢4-0,03a+59b
+-3,4673c--54,139a--0,68b--20,13¢. Fitr a= 34, b=04 u.c=10.

15) ®leicyes zu Ungleicdhem addirt oder umgefebrt, giebt wad?
Ungleiches u Ungleidhem mit Ddemijelben Ungleichheitézeichen addirt, giebt
a8 ? Man addire: a) 6a>>4b und 4a=3b; b) 9a+412x>5b+2y
ud 3a -+ 4x =2,b+4y; ¢) Tm--23%/,>3n+ 47/, und Om - 145/5
= 2n 4 9.

16) 3 (4a4-2x)+4T7 (a+2x)+5 (424 2x) -+ 19 (a-+2x).

17) 3 (@4b) 42 (b+¢) +24x 45 (b4 ¢) 43+ (a+b)
i Wox 4 Yo (a Dby 4 ¥sx 456 (bt 0) + s (a4 b)+ "/ (b4-0)

3 X,

B) it relativen Bablen.

18) Semand geht a) 86 Sdhritte bormwdrtd und hierauf 48 Sdyritte
riifmdrts, b) 23 Sdyritte rechtd und bierauf 100 Sdyritte [infd; o) Wie
biel Sdyritte hat er im Gangen gemadyt? B) Um tie biel Sdhritte ift ev
vom Ansgangdpuntte entfernt? Wenn in a) und b) fiiv die beftimmten
Bablen die allgemeinen Sahlen x und y gefet werden, wie lauten Ddie
QUntworten bon o) und B)?

19) Semand gab a) a Mol aud und behielt nody b Rol. dibris,
b) (3a-5)RbL. ausd unbd bebielt nody (6a-4-2) Rbl. iibrig, c) (2a+5b+1)
Rl aus und bebielt nody (Sa--4b) Rl iibrig; wie viel Geld befap er?
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20) $at die entgegengefeste Befdaffenbeit der fog. entqegenqefegtm
Otdfen Ginfluf auf den Werth ihrer Cinbeiten? Darf man fagen: 5 Werjt
redjtd ift mehr al8 3 Werft linfs, oder 5 Rbl. Vermdgen ift mehr ald
5 Rbl. Sdyulden, odev 47 ift grofer alg —72

21) —b5a—7b—d—1lg—6a—b—9d -2g--15a—4b—3d
—8g - 7a—3b —14d—5b—9d—20g. Fir a="/5, b="/5, d=7/, g=2.

22) —'ha—"sb—Y,d —Ysg —Vsa—2b—3d —2/0 —5/ca

— ib—Ved — %5g —3fa—2/;b—5.d ~4sg—a—b—d—g. i
a=8 b="1, d=4, g=="1,.

23) —34x—203y — 15,6z —0,04x — 153y — z — 14,093y
—22—225x — y—12z. Fiir x=38, y=20, z=10.

24) Wie addirt man die entgegengefeften Grofen? Man lofe die
flammern auf: a) a4 (— b), b) a4 (4b). ¢) (a4 b) + (—o),
d) (—b)+a, ) (—a)F(~b). BWas ift cin Monom — ein Polyuom ?

25) 8a+ (—2a)4(4-6a) 4 (—Ta).

26) 34+ (—2a) -+ (4-5b) +(—26)-(—7a)F-(4-8b)+(+8¢)
+ (—98) + (—15b) + (— ©) - (43 /4 8) 4 (—2Vab) -+ (+75.0).

27) Ta—5b-43c—12a 4 Th—5c—6a—2b +9c+a~9b
—4c— 19b —8ec—18¢c. it a=3, b=5H, e¢=1.

28) 6a—9b47d—5g—4a—b-411d+9g—3a—2b—d
+-15g 4 10a—5b 4 4d —20g. Fiir a=2/, b=4, d=2/, g=09.

29) 3 5f42,04g—4,96h+0,13f—3,51g—2,03h--18 6f—0,34g
—814h—23f4+1,8z459h. Fiir £=03, g=21 h=1,02.

30) 2Y,a—1;b--8c—11d—9a -} 5b - 136 —10d +4a -} 8b
+16¢48d + a4 14b—383¢ —d— a4 25b—c—20d. Fiv a =12,
b=3, ¢=5 und d=1.

81) —15x 483y —z-+ 5t 4 36x 4+ 10y + 92— 8t - 11x—3y
—2—3t—8x— 89y+ 22+ 42x —y+13z— 96 Piir x=3, y=4,
z=0 und t=2,

32) 059022 — 12,0134d 4 11,156f 4 50,07a - 196,785d
—19,093f—45,683a—7,006d--0,968f+318,06a-4-17,0833d —17,031f
4 40,7008a 4 53,4166d — 23,28f — 0,69a— 25,58d — 47, 291f. i
a=2, d=03, =004
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33) 8Ya-45Y.b—6Y,c+2Yd+g +4"2a43"5c—8Y.d
+2Y,g+ Vof 4+ 6,2 — 2%/5b - 815642Y.d 4 Veg—5Y3f+ 1122
—3%;b 4+ 1Yd —2V,g — 35 £+8Y,b—5Vsg+ Vsf.  Fiir a =2/,
b=1%;, c=4'),, d="f, g="/s5, f="/.

34) 2'a—5Y,b+2Yc —61/5d+-1/6— 3%35a—4b4-9s¢
—%0—2a—Y, b+ 5,6 — 1/ed—?/se 4-11,a—2/5b-|-1/;c—3d - 2e.
it a=0,03, b=0,021, ¢=01, d=3/;, e= 1.

35) 5,63a — 4,71b — 0,382¢ 4 83a — 9,8b 4 3,49¢ — 13,78a
—11,32b-4,125¢—0,03a-5,9b--3,4673¢4-54,139a—0,63b—20,13c.
Bir a=34, b=104 und ¢ = 10.

36) 0,001a - 0,028b — 3,05d — e + 0,05a — 0,27b 4 1,003d
—07a445b—13,07d 4 23¢ 4432 4 03b 4 08d. Fir a=2,
b==3, d=1 und e=10.

37) 28a-5,04b—0,4c—0,3d 43,052 + 1,6b 4-13,2¢ — 2d
—74a—801b—0,81c 4 0001d 4 a4 0,3b -+ 8 le— 0,14d. Fiir
a=002 b=3 e¢=14 und d =0_8.

§ 3. IL Subfrabiven,

1) Bas heift fubtrabhiven? Welded Beidhen und welche Benen-
nungen fommen bei der Subtraction vor? Wie leitet man dad Subtrahiren
aud dem Addiren fer?

2) Was Beipt Subtraction mit benannten Jahlen?

3) Uddirt man jur Diffeveny den Subtrahenden, fo erhilt man?
MWasd bedeutet a—a? Warum haben Adbition und Subtraction diefelben
Beigen wie die entgegengefepten Grofen?

4) Wad beift vermindern oder berfleinern? Bermindere n
um m, b) m wum n, ¢) 15a um 3a, d) S5a um 6b, e) 7a um 1,
f) 12a+6 um 8a}-3.

5) Wie heipt die Differens, deren Subtrafend b und deren Mi-
nuend a ift; a) twenn a=32 und b==18, b) wenn a=15n und b=11n,
€) wenn a=62n-}5 und b=Tn, d) wenn a=28 und b um 9 Fleiner
al8 a, e) wenn a=33x und b um 2x Fleiner al§ a, f) wenn a=156x
+3%, und b um 5x fleiner ald 2, g) wenn a =13z und b um 9
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fleiner al8 a, h) wenn a=15z-38 und b um 3 Fleiner ald a ge-
fet toird?

6) Weun a) x; b) x4 2; ¢) 3x+4; d) 2x — 3 eine gange
Bahl Dbedeutet, wie bheipt die nad)ft niedere uud mwie die nad)ft hohere
gange Bahl?

7) Die Gumme toeier ahlen ift a) d, b) 9a, ¢) 16a-10, der
eine Summand a) e, b) da, ¢) 2a-}-4; wie grop ift der andere Summand?

8) Wie grop ijt die Jahl x, wenn a) x4+9=34, b) x-+15
=138, ¢) x—6=14, d) x—23=12, o) 124 — x=36, f)
239 —x =144 ijt?

9)  Jemand geht guerft a) 365, b) 220 Sdyitte vechts und hievauf
a) 127, b) 563 Sdyitte linfs; wie viel Sdyritte befindet er fiy von dem
Ausgangdpuntte an gevedynet? Jemand geht ¢) 413a-2b, d) 115a44
Sdyitte vorwirtd, darauj ¢) 210a -4 5b, d) 60a- 1 Sdyitte riifrodrts,
ferner ¢) 149a410b, d) 82a--6 Sdyritte vorwirts unbd ulept ¢) 9la--b,
d) 32a+4-3 Sdyitte viifodrt.  Wie viel Schritte ift er von dem DOrfe
entfernt, von demt er ausdging?

10) Gleidyes von Gleichem jubtrabirt giebt wad? Wenn a) Ta=3x
und 3a=1%;x; b) 15a+4-3b=6x-7y und 4a+b=2x-3y ift,
fo ijt die Dijfeveny wie grep?

11) a8 bebeuten folgende Formeln: a) a--(b—e), b) (b—e)+a
¢) a—(b-c¢), d) (b+c)—a, e) a-(b—c), £) (b—ec)—a? Man
[6fe die Klammern auf.

12) a) 5a-(8a—6b), b) 3,08a--(11,2a — 3,6b),

13) a) (84a-—15b) 4 20b, b) (123/4a— 8'/2b) 4 45/a.

14) a) 671,a—(34%/sa-+14c), b) 146,422—(429x}-86,0342).

15) a) (80m--5n)—7m, b) (7Tm-20n) — 49n,

16) a) 36a—(Tb—*¥sa), b) 19a—(15'%,a—51b), c) 1%4a
=7 (273/53- —_— Sb).

17) a) (/1,x—1%y)—04x, b) (5x—1%y)—36y.

18) MWas bedeuten folgende Formeln: a) (a—Db)--b, b) (c+b)
—Db, ¢ a—(a—Dh), d) (5a—T7b)+7b, e) (6a4-3b)—3b, f) 9a
—(9a—11b)?
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o) Wit abfoluten Bahlen.
19) 4a-15b4-30d+47f— (a-+11Db--8d - 5f).
20) 1'ha-4-4%b4-d—(%a+5/:b-4%sd).
21) 10,25x -804y 4423z — (4,03x 42,8y + 3,42z).
22) — 46a— Tb—28d —9f — (— ba— 2b — 14d — 8f).
28) —2%a - 1,b —6d— 8g— 8h " (— Ysa—9,b—d
= o) :

24) —5,a—T%3b —1%/,d— %, of — (—3/sa— /sb— 4/5f).

25) 4a+-Tb—>52d—11f— (3a+2b — 7d —8f).

26) Gleidyes von Ungleidjem fubtrabict, giebt was? Ungleichged von
Oleidhem fubtrabirt, giebt wag? Ungleidyes von Ungleihem mit entgegen=
gefetem Ungleichheitszeichen fubtrabict, gicbt wag?

27) Man fubtrabirve: a) 6a-+Th<<bx —6y und 3a 4 b=2x
—4y; b) 6x—5=22a414b und 4x—1>8a-b; c) 5p — 17q
<<21x417y und 8p—5q>2x 4 /5.

B) Wit relativen Bahlen.

28) MWie fubtvahivt man gleidnamige und ungleidnamige Jahlen
mit berjdyiedenen BVorzeicpen? Beweife folgende Angdriice: a) a — (4 b)
—=a+(—b); b) a— (—b)=a+ (+b).

29) 16x — (— 05y) — (— 4,6x) — (4 68y) — (+23x)
— (—0,07 x).

30) 5a— (4 b) — (= Tc) — (— 2a) — (4 %b) — (4 Vs0)
— (+2%48) — (= 1"4b) — (—Tc) — (—3/sb) — (+¢).

31) Tisa-(—3Y4b) — (34c) —(—1Y,03) 4 (42,5b) 4 (0,8¢)
o (—%55&) )— {/sb) — B¥/5¢) 4 (4-a) — (4-4sb) 4 (4 3%5¢) — (—a)
iz (.._ 3//40 ;

32) a) 29a—52b—13a-}-48b; b) 29a — (52b—13a-1-48b);
¢) 29a — 52b — (—13a-1-48b); d) (292 — 52b) — (— 13a 4 48b);
€) (29a—52b —18a)—48b; f) 29a—[(52b— 13a) 4-48b]; g) 29a
—[52b— (—13a-4-48b)]. ®ieb an, weldye Anusdriicte gleid) find, und
welde Folgerungen hieraus fidy ergeben.

33) 4a—6b—3d 4 5f— (9a—2b + d—11f4-3g).

Nerling Aufgaben. 2
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34) 8a—9b-}-4d |-8f—h—Ba+ b+ 3d —2f).

35) —25p —16q—18r — s 5t — (—p 4 20q—5r s 8t
-+ 18u).

36) Yya-F5%b— Ysd - 6f— (fea— 21D + sd).

37) 3/a—5/cb483d— (— Ysa-+?3b--4d).

38) 3Y,a—5%/3b4-6"sc4 1/pd %46 — (2%sa—4Y,b —3s¢
4 %/5d —e).

39) 8%5b 4 Vipo— ssd 4 g6 — (BYsb —9%c—5"12d
o e (1

40) 3,001a--0,034b — 2,9d — (4,032 — 0,0007b 4 10,003d
+7,3f).

41) 0,56a — 5,03b - 9,20€d — (5,321a + 4,002b - 11,035d
—0,0051).

42) —0,07d 4 5,001f — 3,7g 4+ 3,04h — (— 5,3d 4 4,56f
—4,08g).

43) 38,28x—52,34y—0,0027— (5,08x -8 2y—8,00072—2,5t).

44) 4x+y—2z—(4x — 13y —5z) — (— 18y + 4z) — (—15x
- 3y —z).

45) 51/3a—2Ysh 4 4Y,0 - 9/sd + Vse — (8%/5a4-1%5b-16%c
— 3/gd —e) -+ (2Vsa— /5 4-11/s6 — 3s0)—(4 /52 4 27/50) — 6%/;e.

46) (5'/sb—4se +6"sd—se 4 Yof) - (3%/sb 41/, ,6—5/56d
=+ 3/se) =~ (51/6b—9%s6 — 57/1,d+Y/se — ¥sf) — (2'/5b +-51/56 %/, 6d
— %/ge — 1/5f)— 2%/,c.

47) — 4,097a -+ 0,0607b — 10,567d — (— 5,06a 4+ 8235b
+-2,0304d —1.3f). Piiv a=01; b=0,02; d=0,003; f=1.

48) 3,05a —4,6b — 2,08d + (— 1,4a+4-5,34b—0,6d) — (— 5,2a
+3,009b—1,8d). Riv a=32; b=04; d=0,03.

49) 3,52 4204b —4,96c—(—0,13a4-3,51b 4-2,03¢c) 4-(18,6a
— 0,34b—8 14c) — (2,3a—1,08b — 5,9¢).

50)  aa — ¥sb 310 4 (Ysa - /5D — 10) — (— Ya — sb
— %146) — (Msa~+ /150 45/, 40). ,

51) 814a -+ 51/b— 61,04 2Ysd + g+ (4Y,a 4 8150 —- 8Y4d
+2/,8) —(—6"/4a+2%;b — 8130 —2"/5d — 1/58) — (—11/,,a43%5b
—16d +2Y,g) 4 8'/,b—5sg.



§ 4 A8y 11

§ 4. I Multipliciven,

1) Tas Deipt multiplicien? Welde Beidjen und roclde Benene
nungen fommen bei der Multiplication vor? Darf dag Jeidjen der Mul-
tiplication mweggelafien toerden? Wic ift dad Miultipliciven aud dem Addiren
abauleiten ?

2) Sjt x der Multiplicator, y dev Multiplicand, fo ijt 2a8 Pro-
duft mie grof, wenn a) x=14 und y==a; b) x=1 und y=b; c) x=6
und y=3a; d) x==4a und y=9b angenommen wird?

3) Wag verfteht man unter Multiplication mit benannten Jahlen?
SIn weldhem Fale fihren Multiplicand und Multiplicator Cinen Namen,
und elden? Warum ift der Multiplicator immer unbenannt?

4) Gleides mit Gleichem multiplicict, giebt wad? Wenn i
a) 3a=>5x und 7b=4y; b) 1Yom=28n und 42/,m=871ln; e¢)
32/5a = 18V, und 47/;b =03¢; d) 9Y,a=>5p und 7'/pb ==18%;q
fegen, fo ift dag Produft wie grof?

5) Darf man die Factoren eined Produfts mit einander bertaujden?

6) Wie multiplicit man ein Product mit einer 3ahl? €8 fei a

der Multiplivator und be der Multiplicand; ift das Produft ab. ac vidtig?
Wie mup das Produft heifen? Wenn a) a=18, b=2x und e¢="5z;
b) a=3%;m, b==71/,n und ¢=3,02; ¢) a=2%p, b==q und e=4,15r;
d) a=11",m, b=4m und ¢=8m; e) a=7fg, b=14h und e=3,kl
it, wie grof ift dag Produft?
i 7)  Wie viel erhilt mon, wenn a) m 10mal; b) Sm 13mal;
¢) Tm 8xmal genowmen toivd; Femand verdient taglih a) 70 Kop.;
b) 13',m Kop.; twie viel verdient er in 1 Monat (30 Tage), in 5 Mk,
in n Mt., in 3n Wit 2

8) Wic multipliciet man eine Summe — mwie cine Differen; mit
einet Sahl — und wic wmgelehrt? Wenn a) die Summe x-}y, die SBafl
z heift, und a) x=>ba, y=3b, z=6¢; B) x=1/,a, y=13/,b, z=":D;
) x=4a+3, y=Ta+2 z=9b; 3) x=587at5, y=004a+9,
z==23b ijt, wic grop wird dad Produft fein? — Ferner wenn b) die
Differeny x —y und dic Sabl z beipt und o) x==14a, y=2h, z==3c;
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B) x=5%a, y=1'sb, z=Ysc; 1) x=21,a45, y=4%,a—3, z=4;
%) x=3a—7%, y=103a—4, z=10b ift, wie grop wird dann das
PBroduft fein?

9) Wenn a) 3a um 1 bermehrt Smal; b) Ta um 2 vermehrt
Snmal; ¢) 9a um 3 vermindett ymal; d) 33/, a um 1/, berminbdert
8nmal; e) 8a wm 6 bermehrt und um 5 vermindert, Thmal genonnmen
witd; — mwie grof ift dag Produft?

10) Wiegrofifto.a undba.o? Welde Behauptung ergiebt fich hierans ?

11) Wie multiplicivt man Summen mit einander? a) (3a--5b)
X (20+9d); b) (81,a4-2Y,b) X (8%,a+44b); ¢ (0,05x43,7y)
X(08x+12y); d) Qa-+1) (43 411); o) (1%p+2) A5+1)

12) Man multiplicive: a) 3a um 5 vermehrt mit 12b um 8
bermehrt; b) 71/pa um 1 vermelrt mit 32/5b um /5 vermebrt; ¢) 2f um
3g vermebrt mit 8h um 5k permefrt.

13) Wie multiplicict man cine Sunune mit ciner Diffeveny 2 Mul-
tiplicive a) (6a--2b) (5¢—38d); b) (9.9f44,42). (2,3h—10k); ¢) 7a
um 5 vermehrt mit 14b um 3 verminbdert.

14) Das Produft von jwei — bvon bdrei gleichen Faftoren nennt
man ie? Diefe Produfte werden abgefiivgt wie gejdricben? a) 5a . 5a;
b) 4b.4b. 4b;

15) Wie grop ift das Produft aus der Summe und Differen
groeier Jahlen? a) (8a+-2b) (3a—2b); by (Yeat1/;b) (V2a—13b);
©) (/sx-+/y) (fsx—24Y)-

16) Wie multipliciet man eine Differeny mit einer Summe? a)
(2a—5b) (3¢+8d); b) (B%ux—TYsy) (4'/5x48y); ¢) 11 um %h
bermindert mal 2Y50 um ¥/ bermelrt.

17) Wie multiplicirt man cine Diffevens mit einer Differen;? a)
(15m—0,8n) (5p—3q); b) (28x —8) (14y—23).

18) Wie ift die Formel fitr eine gevade — tvie fiir eine ungerade
Bahl? Was bedeutet n in diejen Fovmeln.

a) it abfoluten Bahlen.
19) a) (3b 4+ 50 + 81/4d) . 44f; b) (208e 4 0,7f + g
+ ':h) . 0,6k; ¢) (0,005m 40,060 4-4p) . 0,62r.
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20) Ungleides mit Gleichem multipliciet, giebt wed? a) 7Tx>4y
und 4z==06t; b) l4m<<23n und 32%;p = 5',q; ¢) 14b = 17a und

33¢ > 5d.

21)

Ungleiched mit Ungleihem bei einerlei Ungleichheitszeichen, muls

tiplicivt giebt —? a) 26a>5b und 12e>8d; b) Sx<<17y und

8a<<22b.

Kann man audy Ungleiched mit Ungleihem mit entgegenges

febtem Ungleichheitdzeichen multipliciven?

92)
23)
24)
25)
26)

B) Mit relotiven Bablen.
Wie multiplicivt man Bablen mit verjdyiedenen BVorgeichen?
a) 12ab . 2cd . — 5dfg; b) —bxy. —2x. 8z
a) —3%,ab. ¥5ed . %/3f; b) 0,04a.—2,03d . 9,061 fg.
a) (3a-8b) 6a; b) (4x—1ly) . —bz.
a) (ba--7b—3d).4a; b) (‘ha—3/,b+d). —3b; ¢) (2,04g

+0,9h —1,5k) . 0,03L

27)
28)
29)
30)
31)
32)
33)

(15a— 22Db) . (3a -~ 14D).

(18x —T7y—13z) . (9x — 21x).

(— 41f 4 32g — 9h) (8g— 3h).

(5a—11b--7d) (2a— 3b-}-4d),

(Ox 4 3y—6z) (156x— 5y 102).

(92— 12b — 8d) (5a—T7b—94d),

(22x 4 20y —13z) (12x — 15y 11z). Pir x = 1/,

Yy=2%; z=3/,

34)
35)
36)
37)
38)
39)
40)
41)
42)
43)
44)

(14b—4d—18) (9b—33d). iz b=8, d=2.

(a4 "/sb) (a—3,b).

(@ 5/3b -} /se) (2a—4b -4 18c).

(*sa-5b 4 2d) (4a --2/,b).

(1/2a+ 3/5b — 3/4(1) (Y12 —4/5b).

(8c—>5d 4-3/4g — 3/sh) (/sc—d -+ Tg-+1/,h).

(3,52 —2,03b+8,31d) (32a—1,04b),

(5,32x-}-84y — 7,09z) (—3,14x 4 10,32y).
(2ab — 3be 4 5Sed) (6ab 4 9be).

(Y/.ab —2/5bed) (2/;ab 4 8/5bed).

(*/sab —3/ed 4 Vs) (%5ab - "/ed — 4).
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45)
46)
47)
48)
49)
50)
51)

§4. 45—61, §5. 18,

(2,04ab—0,52bd) (0,3ab--4,03bd).

(0,02xy +0,03xz) (24xy — 3,6xz).

(¢/sxy + 2'5yz — 3Y/,7) (33/sxy— 11Y/yyz + 15%,2).
(0,03ab 4-0,053b — 2,53¢) (0,06ab — 0,106b--5,06¢).
(3a (x+y)—5bed) (Bab—Tecd).

(Ta (x-y) 4 12bc) (8a (x+y) — 5be).

a) (3a—bb--2c—8d).9a; b) [3a—(5b-2a—8d)].9a;

¢) [8a—bb+ (20— 8d)].9a; d) [(3a—5b) 9a+2c—8d]; e) [(3a
—5b-4-2¢) 9a+48d] 2a.

52)
53)
54)
55)
56)
57)
58)
59)
60)

[—0,8a—(5%;b —"T71,e)]. 51/ab.

[342ab — (049ab+ be)] . —1Y,abe.

[1Vsxy—3x (0,24y4 52)] . 13/;yz.

[—04ab—25b (1',c—1',a)] . —babe.

[((6a—T7b) 3d —4,0) 6£-2%4g] . 2d.

[(B%sa—Ysb) 2¢ - V/5d) 15f—1/4g] . 2a.
[6,04x—((%/sy 4 22) ¢/5x — 1V/5z) 11/5t] bx.

[(3ab — 8'/,be) (8a--113¢) —40abe] b.

3b (7'>x — 0,16y +-4,82) 4 */5a (2'/2x — 3,45y - 8 462)

—1,04a (3x —6,12).

61)

fa (3% — Ty) + 5Ya (6x — 1ly) — 9 (3x — Ty)

+ Y,a (6x —11y) —3/a Bx —Ty) — 4a (6x— 11y).

§ 5, FaFtorenjerfallung.

a) 3ab--6ac — 12ah; b) 12abd —6bed - 8ad2,
a) 12a2—60ab-}- 24ad ; b) 70xy — 98y2— 140yz.
a) — 5bg — 10ag 4 20cgh; b) — 1482gk - 390hk

a) 6ad -+ 10db — 18af — 30bf; b) 20ad — 35bd — Sax

a) 6ad-4-9bd—8ag— 12bg; b) 24ag—32bg — 6ah - 8bh.
33abdf—21 d2f--22abg — 14dg.

2ag 4 3bg— 5gf 4 8ah 4 12bh — 20 fh.

8af 4 20bf —12df — 4ag — 10bg - 6dg.
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9) 30af — 16ab — 2ag —105df 4~ 56bd - 7dg.

10) 54abg — 18dg 4 90fg — 60abh - 20dh —100fh.

11) 6abh -+ 4cdh — 6fgh - 9abk | 6edk — 9fgk.

12) 33a2— 86ab 4 66ad — 220ag -+ 240bg —440dg.

13)  9/508d — 12/55bd — 21/5af - 28/5;bf,

14)  Ysty 4 oxy — stz — Yxa.

15) a) 4a2—9b2; b) 16x2 — 25y2; ¢) %/,a%b2— 25/4¢%d%

16) a) 5az— 180b2; b) 75a?b2 — 108c¢?d?; ¢) 18a%x>
—98b2y2

17) a) 300abe? — 432abd?; b) 2/,ab2— 2/;ac2

18) a) 3/,ab2—3/y5ac%; b) 5/,xy2— 5/,5x72

19) a) 7/ sabe2— T/55abd?; b) 9/5abx%y2 — 19/,0abz2,

8 6. IV. Dividiren.

1) Wad heipt Dividien? Weldje Beichen und twelche Benennnngen
Bowunen bei der Divifion vor? Wie leitet man dad Dividiven ausd dem
Multiplicien her? Was verfteht man unter dem Ausdeud ,durd) ettwas
dibidiren” und tvag unter dem Ausdruc ,in ettwad dividiren”?

2) 3t x der Dividend und y der Divifor, fo ift der Quotient toie
grop? a) x=24a und y="T7; b) x=1 und y=m; ¢) x==25a ud
y=5b; d) x=23%,a und y=55;b; ) x=65a und y=3%b;
f) x=17%m und y=9,6n.

3) Multiplicict man den Divbifor mit dem Quotienten, fo erhalt

man —2 B, 5% . 5. St der Divivend gleidy dem Divior, fo_exil

man —? warum? — A wad fann die Cing beliebig meggelafien und
hingugefiigt mwerden, als Dibidend ober ald Divijor?

4) 3Jjt a) 38a; b; 3bab; c) 3V,x bder Dividend und a) 2a;
b) 7b; ¢) 1Y,y der Quotient, — twie grof ift der Divijor? 3Jjt a) ba;
1?) 3,4ab; c) 4?/sx ber Divijor und a) 8a; by 95b; ¢) 2,y der Quos
tient, — mwie grop ift der Dividend?

5) Was beit: Divifion mit benannten Jahlen? Wie muf, wenn
der Dividend eine benaunte Sahl ift, der Divifor bejyaffen fein, damit der
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Quotient ecine benannte — toie, damit er eine unbenannte witd? Wie
mup umgefehet, roenn der Divifor cine benannte Sahl ift, der Dividend
befdyaffen fein, Damit der Quotient cine benannte — toie, Ddamit er eine
unbenannte wird?

6) Sn weldem Fale nennt wman bad Dividiren ein Theilen — in
reldjem ein Meffen? Wie werden Dividend, Divifor und Quotient beim
Theilen — tie beim Meffen genannt?

7y €8 fei x ber Dividend, y der Divijor und z der Quotient, —
Wie grop toitd a) z fein? twenn a) x =125 KoL, y==5 ijt, P
x =125 ROL, y=>5 ROL ift; b) y? wenn o) x=125 Rol, z=25,
8) x=125 bl z=25 RoL. ift; ©) x? wenn o) y=86, z=96 H0l.
ijt, B) y=6 Rbl,, z=96 Kb, 7) y=6 Rol, z=96 iit.

8) Gleidyes durd) Gleiches dividint, giebt was? Wenn a) da=16x
und Th=20y; b) 5'/3b=9"/,x und 21,d =11",y; ¢) 46m=104n
und 3,5p =0,8r ift, fo find die Quoticnten ie grof?

9) MWie dividirt man ein Produft durdy eine 8ahl? Wenn xy der
Dividend und z der Divifor, fo ift der Quotient —? Wenn a) x=15,
y=Ta und z=3b; b) x=9%/,3 y=1%/;b und z=7%¢; ¢) x=3,4m,
y=>54n und z=05p, o ift der Quotient wie grof?

10) Wie viel erhilt man, wenn a) 3m 5mal fleiner; b) 28x
14y mal fleiner genowmen toird? Jemand giebt jabrliy ang a) 346 Rbl,;
b) 466x RbL, wic biel gicbt ev in 1 Mt., toie viel in 6 Mt.,, wie biel
in 8n Mit. aus?

11) Wie dividirt man eine Bahl durd) ein Produft? Wenn x dev
Dividend und yz der Divijor, fo ift der Quotient —? Wenn a) x=125a,
y=25 und z=8; b) x=363, y=3"b und z=%;¢; ¢) x=4/3,
y=b und z=4%,c ift; — wie grop ift der Quotient?

12) B8 bedeuten folgende Formeln: a) atbic; b) %; o)

olc‘[m

d) '_:f; e) (a:b):c; ) a:(b:e); g) a.bic; h) a.(bic); 1) (a.b):c;

k) ab.c; D) (a:b).c; m) a:(b.e) Weldpe Formeln find einander
gleid) — mweldye suoeifelhaft und worum 2 Welde Folgerungen laffen fidy
daraus Derleiten?
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13) Sit e8 gleidgiltig, ob man eine Babl juerft durdy eine 3tveite
dibidirt nud dann mit einer dritten multipliciet oder guerft mit der dritten
multiplicict und dann durd) Ddie jtveite dividirt?

14) Wenn man nur den Dividend eines Quotienten mit a) einer
gangen Sabl, b) einem ddyten Brudpe multiplicirt oder Ddinidirt, fo mwird der
Quotient wad? Wenn man nur den Divifor eined Duotienten mit a) einer
gangen Sabl b) einem Adjten Brudje multiplicict oder dividiet, fo wird der
Quotient was? Wenn man aber den Dividend und den Dibijor eines
Quotienten mit a) einer gangen Sahl b) einem ddyten Brudye multiplicirt

ober Dividirt, fo tird der Quotient wag? €8 fei —§—==z. a) Man mul-

tiplicive x mit a) 5, b) 2/;; man dividire x durd) a) 5, b) %/5; tie grop
witd z? B) Man multiplicive y mit a) 8, b) %4 ; man dividire y durdy
b) 8, b) 3/s; wie grof wird z? y) Man multiplicive oder dividive x und
y mit a) 6, b) %;; wie grof witd z? In welden Fillen bon o), B), 1)
witd z grofer, in welden Fleiner und in tweldjen bleibt e8 unverdndert ?
15) Wenn man eine Sahl a) in Null, b) durd)y Rull dividirt, fo
erhilt man gum Quotienten — 2 Null dividirt durd) Mull giebt — wad?
16) Wie bdividirt man ecine Summe — twie eine Differeny durd)
eine Bahl? Wie wird der Werth ded Quotienten gedndert, wenn man gum
Dividenden eing addirt oder bon im jubtvabivt — tvie, twenn man jum
Divifor eind addivt oder von ihm fubtrahivt? Um tvie viel wird er grofer
ober Fleiner in jedem diefer Falle? Wenn man aber jum Dividenden und
Divijor eind addirt oder von ihnen fudbtrahit — bleibt der Werth bdes

Quotienten unverdndert oder nidgt? Weldye Folgerungen laffen fih davaud
Derleiten ?

17) Wic dividiet man ein Polpnom durd) ein Monom, — e
durdy ein Polynom ?

18) Was bedeuten folgende Fovmeln: a) azth:e; b) aitb=xo;
¢) (a==Db):c; d) (a:b)ec. *

19) Desgleidhen: a) aztb.c:d; b) (az=b)ec:d; c) atb
ie.d; d) [(az=b):c].d; ¢ (atb):c.d; f) atc.bxd;
) (a:c) b==d.

Nerling Yufgaben. 3
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20) MWie ift die wathematijdhe Formel folgenver Sige: a) Man
Dividire x durd) y und dann durdy z; b) wman dividire x dwrd) y: z;
¢) man multiplicie x mit y:z; d) man multiplicive x mit y und divi-
dite dann durd) z; €) man dwidire x durd) y und multiplicive dann mit
z; f) man bdividire x durd) das Produft yz?

21) Deggleidhen: a) man fubtrabire y von x und dividire dann
durdy z; b) man addire x ju y und multiplicive danu mit z; ) man
addire ju x dad Produft yz; d) man fubtrahive von x den Quotienten
y:z; e) man Ddibidire x durd) y und fubtrahire dann z.

22) Dedgleichen: a) man abddire x ju ¢, multiplicie mit y und
dibidire durd) z; b) man fubtrahire x bon t, Ddividire durdy y und muls
tiplicie dann wit z; ¢) man addire t ju x und Ddividire durdy dad Pro-
puft y.z; d) man multiplicice x mit y, Ddibidire durd) z und addire
baun 3u t; e) man dividive x durd) dad Produff yz und addire ju t;
f) man dividire x durd) y, multiplicive mit z und fubtrahive daun von t.

o) it abfoluten Bables.

23) 31/,d | 50%,ad 49%/5bd 4-1.82¢d | =

24) (20abe + 15abd 4 14df): 6ab.

25) 8a--15b | 6ac 4 30be+21ad 4-105bd | =

26) 12/;a-+3Yb | 31%/,5ac4-8%/y0be4-12"5ad 4 281/5bd | =

27) 6,2 5Ysb | 822,02 + 13624/55ab 4 567/, 0b | —

28) (1,4a2b2+-8,048ab2 - 2,432b%2):(2,5ab - 0,8be).

295 Ungleiches durdy Gleiches dividirt, giebt was? Gleidhes durdy
Ungleiches dividirt, giebt wad? Ungleidyed durd) Nugleiches mit entgegen-
gefetem Ungleidhheitdzeichen Ddividirt, giebt —?

B) Ait relativen Bahlen.
30) PWie dividirt man Jablen mit verfchiedenen BVorzeichen ?
3l) a) 386abe:— 38bd; b) — 156ag (x-y):26a (x+ ¥);
c) —258 (a+b) (a—b) d: —150 (a —b) cd.
32) 10ab | 70abd —160a2b2c—160abef | =
33) [42a%b%e—1b5ab%e (x 4 y) + 6ab (x—y) +-*+3/,ab?]: 3abe.
34) (2112—831m —271422m?2 4 99m): (3 1—11m).
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35) (18a%b — 80azh2—87ab2 |- 27ab—63b?): (6ab~- 9b).

36) 2a—3b | 422 —ab --26a—13/,b>— 99—

87) Yox—1 ] 3x3—3/x2— 8x+9 | =

38) Yia— 1,bd | 3/,6a2— sabd— Vsafg—5/; ob2d2-+1/,bdfg l -

39) (14,62a2— 10,065ag — 81,6762g%):(3,4a— 6,31g).

40) (27,1998x2 — 6,5536xy -+ 0,21y?):(2,07x— 0,42y).

41) 1,04ab—7,3df | 83252a%b>— 53,2157abdf—36,646d%f2| =

42) (8a2--42ab—40ad--40b>—83bd 4-42d?): (2a+ 8b—7d).

43) 4a-4-6b-10d | 8a2440ad — 18b*-|-50d* | =

44)  (2Vea? — 5%,,abd - 8Y/saf— 1/gb2d? 4 '7/gbdf— 15£2): (%3/sa
—2/3bd 4 5f).

45) 5/,a— 3b-}-%ec | 13,82 — 1¥/sab4- 9ac - 2b2—be | =

46) (%/sa?b |- 6acd —8/3be? - 16c2d— 1,abd-+¢/;bed — 9ed?):
(3/,a - 4c —2d).

47) 6x—8y-14z | 18x2— 32y24 112yz— 98z | =

48) Tx 8%,y — 14z | 28x2—43%/,y24-140yz—1122* | =

49) 2ab - 3ed—5/5df | a?h2—9/,02d% - 12/5edf — 1/pd?f* | =

50) [82a% (x +7y)2 —52ab (x>—y?) —64a (x>~ y*)+15b
(y—3)*+24b (x—7y)?]: (82 (x+y) —3b (x—7))-

51) 2/3¢ —d 4 7g -+ Y,h | 22— Y5cd 4 211/,eg 4+ "1sch
+5d2 — 143/,dg— 3/sdh 4 51/,g% — 275, gh — 5/6h? | =

52) (1'3/,5a2b2 - 27/50ab2d? — 119/30abd — 13/sb2d24-15/,bd?
— /3% : (*sab =+ 3/sbd — 1/2d).

§ 7. SQuotienten heben,

1) Wie hebt man einen Quotienten? Wie nennt man die Babl,
durd) welde gehoben witd? Wann ift cine Zahl ohne Reft durch a) 2, 5,
10; b) 4, 25, 100; e) 8 125, 1000; d) 3, 9; e) 6, 12, 15; £ 11
theilbar? :

2) Weldhe Sahlen find Primgahlen — weldye relative Primgahlen?

3) Wie findet man den groften gemeinjdaftlichen Theiler jwifdjen
atoei Saflen? Warums heiBt ev dev gudpte?
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4)
5)
6)
7
8)
9)
-10)
~11)
~ 12)
—13)
—14)
~ 15)
16)

=517)

1y

§7 41788 &

3ab<-6ac b 12a2—60ab
" Bbd+10de’ » BGarL1Zab
202d—35bd—8ax+14bx | 6ac--10be-+9ad-f15bd
G TR e 602 90d—20— 30
ac -} bd 4 ad 4 be :
af 4 Pbx -+ Zax-Fbf"

14bx —8ax — 35bd4-20ad
6bx — 15bd I 14ax —35ad'
6ac -} 10bc — 21ad — 85bd
9ax + 15bx — 15ay—25by"
20ac —10bc 4 32ad — 16bd
20ac — 10bc + 28ax — 14bx’
80ax -+ 66ay - 35bx+77by
40 cx 4 88cy 4 46dx-4-99dy’
100ax — 110bx—180ay + 143by
110a2-—121ab—120ab + 132 b2
2) ba?--bax b 25ad+15bd}-15af-+9bf
a?—x2?’ 25232 — 92
8ax—10ay{12bx—15by
16x2—25y2 -
16abed + 40 c2d —20abef—5002f
8a2b2e—50¢? .
18abx +30bdx —24aby—40bdy
: 18a2b2—50b2d? y
50ax —70bx 4 60ay—84by
25a%—49h? :
54 a?bhx - 63a°by —126acdx—147acdy
27a°h2—147 ac?d? h

§ 8 Quotienten addiren.
Welde Quotienten fann man oddiren? MWie verfihri man bei

Ouotienten mit verjdhiedenen Diviforen? ine Sahl, in welder andere Bablen

ohne Reft

enthalten {ind, nennt man wie? Wie findet man den Fleinften
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gemeinfdaftlihen Nenner von awei und mehr Quotienten? Warum bheipt
er der Fleinfte?

9) Man fude bon a) 2ab, b2, 10a2 6b2 und Sac; b) 2mn,
3n2 22n2p? llnp und 33mp; o) 10a4-bb, 6a—3b, 30a--15b und
432—Db2; d) Bab, 30a—20b, 6a®>—4ab und 6ab—4b2; e) 3a2—ab,
30ab, 15a--5b, 6a2—ab und 3ab-b* den Eleinfien gemeinjdyajt=
ligen NMenner.

3) :')‘;b_ + 2a—a—6b + 3b—;—7a.
5 Gab;2ad 4 3ab:5ad . 7ad;—2ab.
5) ab—6d;§+5bd + 2ab -I;13dx 8 5dx—-3;b—5bd.
6 EPyao®
31,a—-5b | %4a+2%b | 4Yb—3%,a

7 3a i 3a + 3a

0,5ab—2,038bc , 3,04ab—38be , —1,3ab--623bc

8) Ha 05 da e 5a
4:1/2ab+35/30 35/ﬁab—42/30 22/3ab"—63/40
g 8x T 8x M 8x :
3,024xy—0,08xz , 4,38xy—0,008xz
. gt [ opub
—12,07xy -+ 8,05xz
ot 2,5ab
Sar . 4d 3a
11) a')_2—b+53; b)5—1)+4d'

ba . 2d af 5ed %
19 az3+3p D T1om T3

3a ¢ : 8m k 2a
13) 3)5‘1‘)+m+h:b) '15?1+3_l+5?'
dab . 3xy

5d
W st
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§ 8. 15=30,

5ab—3y |, 2ab—b5x
20y as dx

3a-}b+z , Za-lb = Ta—2b
B6_ 0 abiis Ol

3--10b 8a?y—15b 5—b
21x gx l4axy + 2x01

5bc—4a  15ab—7 . —849hbe

She T 10be

2a—b5b  8a—7x | 4b42x

16ab" CPSTIORE T TR

ox—31 b 81/,y22—T1,b —20x-}-242/,b
6x2 15xy?% ;. 4x2 ;

3a—2b-}-5a% , 8x—Taz = —bxz-}42/;bz
T e e e s g ()™ e

3a-}-2x Ha—x
s i :

3F—92g 1 8f—bg
94— 5b . da—6h
i bt o
ac bd
a2—4y? o ac-2cy’
5xy s Xy
fa—9b* T Gad—9db
7a 3a—5b 9
104z | 50a= —10bx 'd 20x
bxy Xy 3xy
fa2—9b* T 5ad—90db T Zadr3od
923=5b |, Sa—d4b . 4a—5b
22—256 T Za—5b T %atob
5xy i xy—6b : 2 4/s8— 15Xy
T—9b* T Gad—obd T Zad ¥ 3bd"




§8 81—387. §9. 1-8 23

3aJ-5b . 6a—11b , —4a2—24'),b?
fa—2ib T 12a7426 T dar—490*
3a—bbx 6-+x —3d
1973006 T 12a—60b T Zad-20bd
ba 2a-3b 4a—Db
9a2—250% T Gad-10bd T Gad —10bd'
92— 5b? . Sa—4b | 4a-tbb
2ai—2%b: T 2a=50 T Zat5b
ba—2/5b 8ax—15by —922/5a-+b
24ax—60bx + 60axy-4-160bxy < 2 20ay—>50by’
1%/,ax—0,5by 2/,9—06b , —6,75x—0,12y
Gaxd Ibbx—Say_20by | 8at20b T 18x—2dy
1v,ab—02x , 1%a%h41"gx | —2 sad —14x
33abF3b T 12Ia?b—b Sl

31)

| 32)

33)

34)

35)

36)

37)

8§ 9, Ouotienten fubfrahiven.

1) Welde Quotienten fann man von einander fubtrabiven? TWie
berroandelt man dag Subtrabiven mit Quotienten in ein ADdiren?

3) 4a--7b e a—8b
3ab 3ab ’
4) 7ab—5bd  —6ab— 9bd
2de 2de g
5) Hab — 2df % —5df4-3ab-4-9k
2x 2x ;
6) 3'/3a—bb T 2/sa-2%/,b — 41,b—73/a
3a 3a 3a ;
7 0,5ab—2,03bc 3,04ab—3,8be da —1.3ab-4-6,23be
5a ba, 5a :

gy 4YaabtB0  8sab—tte  2%ab—6%c
8x 8x 8x j
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10)
11)
12)
13)
14)
15)
16)
17)
18)
19)
20)
21)
22)
23)

24)

§ 9. 9-24,

J1a 483 &-ded

B

a h +2cd
4bed = 2beg ' Sbg
o B2 2
R

2d 3p

18a — 5 — (12

6m—————(8

OBy 4
ok o
2a4-3b —am—4b
5n 10nm
5ab—3y 2ab—b6x 11
20y 4x 10°
18a—bab _Ta—2 —2b2—a
4a%b 6a bb2
dalc—4 2a—b—ab% 4c45
Ta%c 3ab? i
a a*—b%—ab a<3b

e e —

34+10b 8a2y—15b 10—2b

Ox = adwxy gy

5x—8Y.b  8ly%—T"b —20x--24%b
(R e 7T R 4x? ¢

3a—bb 8a—Tx 4b-2x

I5ab = 10ax. - bBbx




§9. 25—36. §10. 1—2. 25

5 5a—3b 8a—7 23b —14a —3b-}2a

T e e s T
a VA a VA
45 Gls g SerE atz

7 m R
3f—2g 2{—9g
6m—3n m -4 2n
4m+2n  4m—2n’
29) Sax4-bay—2by —by—dy
18a2—50b? 18a-30b°
3d—2¢ 4d45c c¢(3b—Ta)
ab loadel o R
5a 2a-}-3b 4a—b
0a2—-25b2  6ad+10bd Gad— 10bd’

Saz=ebhz o agn Ahieedn - chl

31)

52) Zar—%h* 2a—bb  Zatbb

33) S5a—2b ~  8ax—16by  —2%adb
24ax —60bx  60axy+4-160bxy 20ay —50by’

34) 2/, ab—y a2 2ab—1py? . ab{2y
30ab—20x ' 140abx—175xy 42ab—28x’

35) a(6a—bb)  2a(d—a) 10a*—5'/3b
(2a—b) (3a-+2b) d(Za—b) Ahns

36) 62/;a—11/5b 47 S0atAb o 2a-+4/3b
100x2—121y2 380x2—33xy 1Oxy--1ly*

§ 10, Suotienten multipliciven,

1) Wie multiplicirt man cinen Quotienten mit einer Sahl — wie
eine Bahl mit einem Quotienten — und i einen Duotienten wmit einem
Quotienten ?

2" a) 1%:’.81“1; Ll 16ab

Nerling Aufgaben. 4
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3)
4)
5)
6)
7)
8)
9)
10)
11)
12)
13)
14)
15)
16)
17)

18

~—

19)

§ 10, 3—19.

BE b Sef
- 5 V) 5od * Sag
15ab2d  ldghk
3 Zogh - 2oab b O

a) Sab

33xyz  15ad
oab. - s

8¢ 2 8d j Bohi . Gabe 3¢
%) 4315590’ ) Toed * 6af * dab

2—3a 4b—3
in s
2x—5y 2x -4 by
R

a—b a-+b b-a
b4e¢  b—c  a—b
10ab—6ad  72dx-4-45dy 2b

24bx4-156by = 20b—12d " =&’
6ad-}-10db —18ae—30be  6yd-}-18ey

10x+1

12x2—3 * 12ax-20bx
6ax —16bx 8ax{3dx -
40ay-+156dx * 4a2—25b%
24abx—15bey 4x2—49y?
20xz—50yz ° 88abx—55bey’
20ad —35bd—8ax-+14bx  5ad—15af

3ad4-5bd—9af—15bf ° 50bd—20bx’

6ad4-9bd—8ag—12bg  16g2>—h?
12ag —16bg—3ah+4-4bh ~ 6ad —8ag’
10ab—12ad 24dx—60dy 7bd
6dx — 16dy * 35b2— 42bd * Sa’
4x2—9y2  33ab—15b2 12a2

22a2—10ab ° 6Gax—Y9ay ° 10bx-|15by’

5a 13¢ 6h 3a
Ty T?E_fﬁ)—g,-+7d) ' 5a
8ab 2bg . bhe 3 cf
Ool: dadf o o) i
Ba - 2hae d 5a
5"T)"" B‘a-{-uxy——g—c . '6—'X

* 4d2—36e*



§ 10. 20—27. §1L. 1-7. 27

20) (3 +3b) (5d 16b

21 2"‘ )(

5ab 3df 2 ‘Lb 4 df

) s A
= Txy = 4:XA) 3 (5xy 5x7)'
bab  bbg 6ab 27bg
) (5o~ 200 - (e + 00)
3ab 4xy bab  l4xy

el T ) (6cd e Ay

< z—?ﬁa‘f‘"—f)-(ﬁ‘"%'
T
) (5f+7g ) (_—ng‘_ls)hd'

- b 50 3a 9b
il 3x T T 5x+50y+4z)

—

§ 11, Quotienten dividiven.

1) $Wie dibidirt man einen Quotienten durdy eine Bahl — toie eine
Bahl durdy einen Quotienten — und wie einen Quotienten durd) einen
Quotienten,
24ab Bab
D) a) S &) o0 " : 10a.

5o 6bx . 4bz; b) 10a : %19.

10adx 5ab _ 10ad

4) ) 26ab: 5by w 8%y . 9xz
8ab 4bg pab /;bh
% 9) 53" 5 ) Yixy | Vexs

) 400 et 05zt * 2bz
- 2,03¢d | 6,09k b) 102ab  5,1ad
L 15gh *Thgm’ 23xy 0,92xz"

o *ab | 4538, 03xy = 06ax
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8)

9)
10)
11)
12)
13)
14)
15)

16)

18)
19)
20)
21)
22)

23)

9a2 — 16b2

§ 11. 8—93.

_ Bab -} 8b2

15ax4-2lay °

12ax 4 9ay

ox Ty’

 36dx + 27dy

14bx — 3bby °

24dx — 60dy

28gx — T0gy’

. 6dx — 156dy

35b2 — 42bd °

45dx—8dy

10ab—12ad’
30x —6y

20abx—10b2x ° 20a2x —5b2x’
(a 2 fd 3 7) . 3¢
B' 2—0 — JacC + ‘ 'a—.

) (-5

a? 5ac+ 25ay ad Y} A ba
Zbx  9dx 6 6ex/) ° 6x’
20 9b  3eb 3cb _ 3cb) . 3cb
5d  20ad Sad/ ° aad'
sak -tk
5bd 65 T 984 28d Gk)
- ok MISTN 2xz
6aby I5h 2 Tt . %b 7 3ab
17) 3a+3b | 15 d+10bd—— ==
2b T3 d \ dbz d2
i o TR o
§§ 2 z2 o
e o | o -
3x 5y 9bx2 l5xy 25 ay?
5ab , 3df | 2a2b?  19abdf 3422
Txy ' 4xz | Tx%y? — T0x%yz — bx2
oab  5bg | 2a2b2  27b2g2
9cd  2df | 15e2dz~ 102
25a 28a+ 4b%  6bx
b2 3e by 5¢2 25cy

S

50)



§ 11, 24—28. §12. 1-5. 29

5la2d 18a2d2 2adx
oo (20bz ot e et 5bcy)
; 3ad
(g5 500)
xyf _bfgl _ fgxy
%) (Sgl Sam | Ibal B 5 +570m Frabm  2abi)’
fb _ Ofg
6al 6ab/’

12a2x2 Ta? | 2abz  3a%?® baz 4ax Bay
70) A28y 05+ 35 3y2 Bxa T 4x2) o |

o) (9a b? ~25f2m2 70dfm__ 907)): (3_@ 4.%‘9 it d).

12a2 15 bc 15 ¢?

28) \ 15 15b2+ i 4h2) (5a+5b -

§ 12, Berbaltniffe und Propovtionen,

1) Was ift ein Verhaltnih? Wad verfteht man unter pem Qo=
tienten cines Berhaltniffes? Wie nennt man diefe Grofe audy noch?

2) 3u folgenden BVerhiltniffen: a) 30 RoL : 5 RbL; b) 120 R6L
: 45 Kop; c) 24%/,ab : 1%a; d) ma:a; e) (4a2—9b?) : (10a—15D)
beftimme den Quotienten.

3) Was ift eine Proportion? Weldpe Benennungen toerden den
beridjiedenen Gliedern derfelben beigelegt? Weldye Glicder nennt man
homologe?

4) Ras ift cine ftetige — wad eine beliebige Proportion? Wie
toitd das vierte Glied einer beliebigen — mie das einer ftetigen Proportion
genannt ?

5) as mird in jeder Proportion von den Produften mweldyer
Glieder behauptet? TWenn jtoei Produfte weier Faftoren einander gleid)
find: fo ldpt fih — wad bilden? €8 fei a) 15ab = 25xy; b) 63abc
= 25x2; ¢) 4a2—b2==33xy; d) 12ab —4bc=49x2%y* — mic lautet
die Proportion? Welde Proportionen {ind ffetlge‘) Wie findet man den
Quotienten eined BVerhaltniffed ?



30 §12. 6-18. §18 1=8,

6) Wie viele Propoztionen lafien fidy durdy Umitellung der Glieder
aud einer Proportion bilden?

7y Wie findet man dad erfte — jweite — dritte — bierte Glied
einer belicbigen — und mwie dad mittlere Glied einer ftetigen Proportion ?
Wenn 5m Pio. 3n ROL foften, wie viel fojten Sam Pfd.?

8) Anus meldyen Glicdern einer Proportion bildet man purdy Mul-
tiplication oder Divifion neue Proportionen?

9) Gind a) die Borderglieder eimer Proportion einander  gleidy,
b) bas erfte Glied dem juweiten gleihy — fo wird was behauptet ?

10) SKann man aud mehreren Proportionen einme neue bilden?
Durd) welhe Rechnunggarten? Water roeldyen Bedingungen durdy die eine —
unter weldyen durd) die andere?

11) Sind mehrere BVerhéltniffe cinander gleidh, fo titd von Dden
Gummen welder Glicder — mwad behauptet ?

12) Durd) Addition oder Subtraction weldyer Glicder einer Pros
portion bildet man newe Proportionen? Man foll m fo in drei Lheile
theilen, daf fie fiy verhalten roie a:b:c —, wic grop ift jeder Sheil ?

13) WWie bildet man aud einer Proportion durd) Potengiven oder
Ggtrabiren nene Proportionen?

§ 13, SKettenbriche.

1) $Ras ift cin Kettenbrud)? Wie verrwandelt man cinen dchten
Brudy in einen Kettenbruch?

2) a) ¥7g9; b) 257/ess.

3) @) 56/50475 D) %1021

4) a) 2Yy,; b) 3561

5) a) “%/ue; b) 3'%/101318; ¢) 100000/3;4159-

6) a) 0,3187; b) 0,056382.

7) Wic fihrt man einen SKettenbrud) auf einen gemeinen Brud)
guriic ? ‘

B)- iy i

Tt oy



§13, 9—13. §14 1—8. 31
9. Y
i i £ine
10) Y2 + VY
< + ’/5 + 1/7 + l/“.
11) 2Was berjteht man unter einem Naherungsbrude — was unter
einem Naherungstoerthe ?

12) &ich die Maherungdmwerthe von 2—6 an. Nad) weldem Ge-
fee bildet man aud den Quotienten die Naherungdmwerthe ?

13) @ind die Naberungémwerthe untev fich gleih? Weldpe find grofer,
teldye fleiner al8 der gegebene Brud)? Wie grop jind die Unterfdhiede?

§ 14. V. YPotensiren,

1) 2Was et poteniven? Weldje Benennungen fommen beim Po-
tengiren vor? Wie begeichnet man dag Potenziven? Gieb den Unterjchied
jtoijchen einem pofitiven und einem negativen gponenten an.  Aus reldjer
Redhnungdart leitet man das Potenziven her?

2) GCntwidele nad) der Definition a) x3, b) x5 ¢) x», d) x!, e) x°,
S) Tesgleidienr a) X% b) %75, 0) x iy xhilad) 0

4) Desgleidyen a) (21;)3 b) @) ) (i—) a) (%)1
) ()

5 vt ()70 (D)0 ()"0 ()
0 ()"

6) Man fepe in 2—5 fir x 2, 4, 3. Weldye Ausbdriike in 2—5
find cinander gleih? Welde Sie ergeben fich daraug?

7) Sann man eine benannte Babl u einer Poteny erheben? Warum
nidt? Welde Potengen find gleidhnamige ?



32 §14. 825

8) Mird eine negative Zahl ju einer Poteny erhoben, fo wird bes
Bouptet —? a) (=)= b) (—x %o (=™ d) (—xpetHR
e) —xt% £) —x=% Man fepe fir x 2; 3; 5; 12.

9) %xe tird ein Produft ju einer 5]30ten6 erhober? a) (Exy e
b) (Exy)t’; o Gy d) @ExpTY o @Ext; H
(xy)*’. Man fept fir x o) 3, B) 2a, y) ba umd firy @) 7,
B) 8b, ) 11b.

10) TWie wird ein Quotient gu einer Poteny erhoben?

o (30 ()% 0 (3 0

¢) (+ ) h (= ) £ Man jepe fir x @) 3, B) 43, 1) 1a .
und fir y o) 10, B) 5b, y) 20b.

11) a) (3ab)?; b) (—4ab)4

12) a) (Tab)~2; b) (—3ax)3.

13) a) (—?%/sab)=3; b) (—%sab)~*

Z2ax\? b 2
e gb—y); N G

Jab\—3 Sabx*
il B By (”’57.@)

1pady =3 2/, aby—*
16 » (—i55) (-75)

0,01ab}— —bHxy
17) S 21) i
3/4a;b —2 = —-—2/3341)
- (ch : 4% (l%bc
12ax\—4 : 3%/sab )2
19) (w 15by) " = (17/,0ay
8ab \—* 2/;ad}—3
20) (—-——4 /5bc) . 24) (__ s
32/5ab '
17/1094y



§ 14, 26—48,
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26) Wie wird eine Summe oder eine Differeny gur zweiten — mwie
gur britten Poteny erhoben? Wie wird eine dreitheilige Sahl jur weiten
Poteny erhoben?

27)
28)
29)
30)
31)
32)

33)

34)

35)
36)
37)
38)

39)
40)

41)

49)
43)
44)
45)
46)

47)
48),

. 7 m p mp .
die beiden Formeln ((a“) ) und a®  bon einander?

a) (8a+-6b)%; b) — (¥3x-3/,3)%
a) (%c+%15d)?; d) (7a—8b)2
a) (3x—*%5y)?; b) (0,5x-+1,3b)2.
(0,022 — 0,45b)2,

(2,07ab—4,6x)2,

(8"2+5%3b)2
3ab  4xz)?
dxy =~ 9bd
2ab  3xz)\2
3xy 4ad
a) (3a-+7b)3; b) (4x—3y)2.

a) (14a—2b); b) (Tx—8y)®.
a) ("ox+15¥)%5 b) (L'ax — Yay)s.

a) (O,3x+2,45y)3; b) (%/sh—0,004k)s.

2ab  25yz
5xy 6bd

5g 2bd)

2ed 3

ba ") ¢
(3a + 4¢ - 62)2
(Ysa— Ysb 4 s50)%
(Vox+ 2oy — Yu2)?
(1,6a—4,3c— 0,02d)2.
(04x— 5/2)7 +1 2Z)2
(5 ab 3h

.._.._____——

Wie tnnb eine %oteng gt ciner Poteny erhoben? FGolgende
Formel (@) = (a™)" enthilt — weldyen SaB? Wie unterjdeiden fidh

RNerling Anufgaben.



34 § 14, 49-56. §15. 1—8,

49) a) (3a%)?%; b) (—2a)5.
50) a) (—4b=3% B) [(@*bed)’].
51) 2) [(—»9T; b) [(—~T
62) [(— a)‘ﬂ_e

o [T | =G
o GEEY. | [T

§ 15, Potenen ju abddiren und jubfvabiven,

1) Selde Potengen fonnen zu einander addirt und von einander
fubtrabirt twerden?

2) 3a2—5b% 4 2ct— 2a2+7b3—3c4-—4m2+a.2——7b3-|—6(:4
— 3m?— 6a2— 8b3—ct4+13m2  Fir a=4, b=3, =2 W—b

3) 9Y,a%xt— 2Y;a%x3 4 6atx? — 5/;a%x - 2'/;a2x!
—31/5a3x? +2|/5a4xz+1/ a%x — 9/ga%xt — 1/333};3 18/5a4xz+2/7a5x
%‘fll‘ a.=1, =

4) 5i/gbtes — 1fpboer 43 bieh - 25— 2/, — s
— 1/, b5 — 21/:b3e6 — —52/,bbe3 — 3 5b5c4+21/3b4c5

By 9ba - d ot o G L 9pn— JdmFl = 8fn—1__ Tha
—8dm+i—qfr-14 3br-15dmt1— 8b24-10f2—1 Fiir b=3
d=5, f=10, n=3 m=2.

6) 21ar241¢;a 145, a} ¥ ar?4-3%a 1 L 15an
_I_ ]/6 an-2+ 1/10&11_1_*_ 5/6 a111__1,4:2/3 5“11—2_1__3/15 an—l_l_ 2/3 an+ 1/2an_2
+-2/sar14-an  @Fir a=3 n=4

7 (8%a%—41sa2x — Ygax? — V3x%) — (5,33 4 3/ ax?
— 15/,6X%) — (2Y/58° + 2/pa%x — %/og 82 4 ¥/5:X%) + (Ypa2x — /5x9).
Fiir a=—"/5, X=",.

8) (3,a%-—%,a2b~9/5ab2 4 Vsb?) 4 (4/5a° 4 Ysab2—3/5b%)
e (7’/633’*"5/129-2]3 — %Ysab2 4 7/3b3) — (4Y,8° — Y5 a2 b4 1/, b?)

—3/,b% v a=0,001, b—-——O 02.



§15. 9. §16. 1—16, 35

9) (3,05a®— 0,4a%—1,6ac?-—2c?) - (2,834 5,04ac2 —0,3¢?)
— (7T4a® — 132a2c - 80lac2 — 0,001 ¢®) — (08la2c — 0,3ac?
—+014¢3, Fir a=1,, c=—2,

§ 16, Potenjen ju multipliciven,

1) Weldye Falle fonnen beim multipliciven mit Potenzen borfom.
men? Wie multiplicivt man Potengen mit cinander, wenn die Wureln
gleic), die Crponenten aber ungleidy oder gleidh find? a) 3a*. 15as; b)
Veatts S rales by battnacn fod) g it L4l ihe)0 Sa b Gt fos
f) a%+5 a2 Wie, wenn bdie Wurzeln ungleid), bdie Erponenten
aber gleihy find? a) —2a3.11b3; b) 5.34.6.74; ¢) 2/,80, 12/, .85,
d) 3/;a™.%b>; e) 3x2H . 08y»+.,  Wie endlid), toenn beide uns
gleiy find? a) 65x3. 18y’ b) na? ., mhe,

2) a) Bazb®. 5ab; b). "pa—t. 3/ ac?

3) —05a=5b*. 24a""b-5,

4) —3athe. 0,23a—3b~1. —0,4a-2%>3,

5) 4z2mbs, 202%™+ b2

6) —1bam—2h—3, 3/;a2m+5 b8,

7) 43/43‘2111—-311 b= 2I5a5n—4m b2

8) 3/atm—tntih—p+s 8 dasntehIr—T,

9) (3a2—5b?}-6¢4) . 4a3h.

10) (0,7a—2bs—11/,a=5Db6). (0,3a—2b%
3a2  41,a-1x = 23/,a~*x3 10asx
5b* 15by® 3by: ) 9bly
12) (4x—5y——~ %—3x‘2y9+8z) J— Tx7%y3,

Z {7
13) (42/5a2b*—b3/,0b8c—5—61/,3b1%¢—7) | 3%/,a5b~8,
14) (2Y,a*b%2--0,42a—?bbc—1—2,03b%) . 33/5a2b—3c—1,

15 4
15) @Yartb?— - a3t — oomarth-d) . antabt,

13//5 —3n h2p—1 BGat—?> 3p+4,m 22/ T 55—nly4 p46 2m)
16) (maa b2P 35/8 b C +"8'_a' bertéc
mal 89/, a2n—3 e,




36 §16. 17-33. §17. 1.

17) (342x)a™ . (3—2x)a’™+? | (9—[—-4x2) gt
18) 8a(xi4x)~t.5b (2459 . oo 247
19) —%s(at+2b—c). 2%/ (a- }—Zb-—-c)—‘i . 3/5(a+2b—0).
20) (4a+—3a%4-2a) . (3a2—2a).
21) (at—2ash-+4a?h>—8abs416b?) . (a4-2b).
99) (15a~6b?—Ta—5bt4-6a-the) . (Sa—2b2—3a~1bt,
23) (13a—*b+10a-2h2—4ab?) . (6a~3h2—18b>—Tah®).
24) (14a’c>—6a%he24-c?) . (14a%c’4-6abe2—c?),
26) (Yaat—%sathi4-11/ab%—9/sb?) . (¥2a—3sab’1-4/sb7).
26) (0,02a%hb—0,05a%b2-4-0,6ab3) . (3a~1b*-47,5a2b%).
27) (3/ga."3b4—5/4a."'4b5+2/3a.‘5b5+4/3a“7b8).
(4/335})—4__2/3&3[)—2 ] /2a2b‘1). f
28) (8am—1bt—5am—4b6) . (4a2H bt —6a""2b7).
29) (fsa2—™ b — Yyas—mbh—t 4 3/, atrmbh-3) . (°a b—2
+5/,a2—mb9).
30) (2a3—2m be+8 -+ Jaqm—+1 phot2 -+ cP) . @2l b1—2m — cap),
3]_) (3 q0—2m h3p+4 4__:9225]_1)_5_1)1_:) % (5a2B—4b 3-p,
-+ Basntm—thp),

32) ( 1 a 20+ hr+2a _5:3’/— an+2 h3a-P + a.3b4q—31’) 3

(2_._. g dn—1 b 2p+q + 17/83' 2n bzq),

(9 ,06 o341 260 + a. 25-2n ) 3p—54 | O__g’ 22 b4p—4q)‘

mal (1—% a8ntlhda — 971_ q,50+05 | p+5q)

§ 17, Potenzen su dividiven,

1) Welpe Falle Eonnen beim Dividiven mit Potengen bvorfommen?
Wie dibidirt man Potenyen durd) einander, rwenn die Wurzeln gleid), die
Gpponenten aber ungleidy odev gleidy find? a) 6a'*:3a% b) san: ba?;



§ 17. 2-20, 37

) 12a:6an; d) 28antt:4ants; e) 33xdn+5: 4xnt2; f) axtata
: bx20t3; o) 3ax1on ; Ghxbm+s,

2) Wie dividirt man Potengen durd) einander, wenn die Wurgeln
ungleid), die Potengen aber gleich find? a) 3¢:5¢; b) 2. 152, 4, 53;
c) —4ar : 3b2; d) 2/zantl; 15/ Hhatl

3) Wie dividivt man endlidy Potengen durdy cinanbder, twenn die
Whureln und Egponenten ungleidh find? a) 56an: 32bm; b) —1Y,
xot2 . 32/3ym+3.

4) a) 8a™:4a3; b) 6a—14: 2%,

2a—5 436
31/23_4 : 29,6

6) S 1—3/‘4-1)—:;1.

" 12/527b—1  22/;a%hs
13/sb—4x-1 ° 4p—1x3’

8) 23/5a4b—5 - 22/3a—2b—-3
57sa—2x— ° BY;box—¢
9g93n—1 Rqin—3,

9 Epw ! pEw

10) 11/23‘2P-3Xq+1 E 23/43,3P+4xﬁ

51,2 %y5—3 * 51/, x 280y
12 /o X 130 y Tm—8n 31/3 x2m—6n vy 5m--6n

11) (3 1 /: x4m—7n y3m—11n) (23 /4x6m—17ny 2m+4n)

12) (—1,a™! 10"1-!—15/1 sab—4—33/,a%h~7) : —3/,a3h2

13) (20a5—88a*x--47a%2—6a2x?) : (5a’—2a2x).

14) (x*—13x>4-18x—b6) : (x2 — 3x-}1).

15) (32y°—243x5) : (2y—3x).

16) 4y*4-6y—5 | 16y*—52y24-36y—5 | =,

17) 3b24-'/a? | 243b'04-Y/pa™ | =,

18) (32a'°—80a*b>+-80ah¢—40aths10a2bs—p 1) ;
(4a*—4a2b2--b9).

19) (81z8—90b%z*-}-81b6z2—20b8) : (9244-9b%22—5h4),

20) (*/ox5—11/3x44-28/3x 3517/, x 24 5/, x}-1) :
(%/ax2—5/,x4-%,).




38 § 17. 21-33.

21) 8a-2b2—3a—1h¢|120a~8h*— 101a—-"b64-69a-6b*®
1823 b0 | —=.

99) 4asho}-6a%h | 12a5—2bth—2-18ash—44-72a%~" | =.

23) 4/ 9—3b 5 — Qa—4h—7 ‘ 3/ a1 b—8— 11/, 0272 p—1° — Ha—3b—12
+10a—4b—1¢ | =.
a®® 1las  T7as 517a*
15 T R e T T +24 - )

a6 3a4 5a2
T4 +3)

7 6 3523 24322
25) % 32z +—2_0E__20 4"]‘1 Dz _4%&
729z 16z4 16z

26) (__&”Jf_l‘%?ﬁ%f_?%as_lw 5310)_
953 " 90bs — 14406%  192b¢  32b ' 24be)
3a2 9a3 5a4)

8h  4b2~ 3b3J
v 4a 64a2
= 5b 1|125b3 '1‘

EY i a—14 h—1—7923/g,a—6 b7 4 13%/, a—2 b—10) :
(%fra1h~1—-T1/,a3b=10).
29) (32252:—5 2Oz4x—4 +5z3x -3 15z2x—2  135zx?

943 3 8 128
243 Rydx—t odiey 9ZX bt
~ 1024 e e ~6a)
0
30) 243’?,’35’3— L——%XSY o oyt — oy
640y°x—¢ 1024y 0x~" 9xty— 16y gty
g o
e 943 ) ( T,
(43,8m—2n }H3m—dn 7a5m—6nb7m—8n : M
e 10 ) : 5 :

32) (1 /3 __6y2m+4n+27y4m+8n) (1 / +2ym+2n+3y2m+4n)_
33) (6a4n+1 bmt6 — 5/, g4n b5 - 1 gdn—1phm+4 -+ 9/ 43‘411-'2 b
o /1534'1—3) s (3a2n+1 bm+1 1 /.13.211 bm)



§ 17. 34—44. §18. 1—22. 39
c i 3a2--5b2
C db x5_a.5
3) o1y %) arT e
x bz XA
3 x2+y?
80) T3 e
§ 18, YPotengen 3u potensiven,
320\~ 32a—5p - %
1) [(63b5) ] ) [(9sa—2dn ]
e 43X2y—n =175
L G ) o [ P )]
= Bgah = V4 15a2—1h2\—2
L 6 [}
31/53—1]35 - _6-—33—5})3 —5
4) ('"" 4/,5a."5b3x—2) a 9) 18—232h% )
42a5b_3 _.43.——1[)3 —3
b ) Y9 A aras)
—4
T 10-%%h—sx !
e i 25—2a—3b~5y) ]
—‘33/4312b—sx
4 !—(43/ a4b~5x4y—2) ]
E S8azb 1N
51e) ( 62x4y— ) ]
14) (Bazx—1/,x%)’ 18) (¥/;a2m—1h2—5/sam+1h—3)"
15) (px2— 3/4xy)2 19)  (¥fsx2—3/y?)’.
3 a3 2 20) (8a4-3b3)°.
16
) 5b? + 9b . ’ 21)  (V,a2m—1bm—2/asbn-1)”
17) (5a“xz+aa,“"x3) vp (5/gam—2b-9/za5h® )3.

22)




40 §19, 1-9.

§ 19. VL Grtrabiven.

1) SBas Deift ertrabiven? Was verfleht man unter Rabdicand,
Wurgelerponent und Wurgel? Aus weldyer Redynung leitet man bas
Gytrabiven ber?

9) FBas Dbedeutet der Ausdruct: ,aud einer Sahl die ptveite, dritte,
nte, (n+ 1)t Wurzel ausgichen?” Wie wird die mie Wurgel aus a
begeidynet ?

3) Man beyeidyne und bereyne: a) die 2 te Wurgel aus 81; b) bie
Ste Wurgel aud 125; ¢) die Hte Wurzel aus 32. Was verfteht man
unter der Quadrat-, was unter der Cubifrourzel einer Sahl?

4) Wenn a) 8l in 4, b) ainmn, ¢) b inn-1 glide Fob-
toren jerlegt mitd, foie grop ift jeder Faftor? Wenn a) 5; b) n gleidge

n X e <
Tattoren find, jeder Faftor ) 3;° B) V/a ober an ift, tvie groB ift die
Potens (der Rabdicand)?
n n _1_ n

5) Was bedeuten die Formen a) (Va) — a ober (a“) =

b) ]73?::3 oder (an)%:-—“—a? Weldje Folgerungen laffen fid) aus a und
n 1 5
b jiehen? ) a2; d) Va3 o) (@y7s; £) B /5y .

biriiey n

6) Wie gro ift a) ]1/2—5; b) ]I/:i—, o) V1; )Y 12 Welde
Folgerungen ergeben fid) hieraus?

7) Qann man aud ciner benannten Bahl bdie Wurgel ziehen?
Warum nidyt?

8) MWelde Wurzeln find gleinamige — toelhe ungleidnamige?
Gieb den Unterfdyicd wifhen rationalen und irvationalen  Bablen an.
Dedgleidyen jwifden imagindren und veellen.

9) Gine Wurgel aus einer pofitiven Jahl giebt — wag? Des-
gieichen aus einer negativen ahl — 2 a) V/16; b) f/ﬁ(?, ¢) ]3/:34:T,
) V=B o (—0)'h 5 —al; 9 V=1 b) (—a)%;
b —ah; B Vay ) (—a)m; m) am; n) (e



§ 19, 10—25. 41

10) Wie wird ein Produft ertrahirt? a) ]n/x? oder (xy)il;
W 1 % | 3 G~ ] ————
b) V/16a; ¢) (4ab)%; d) (8a)’s; e) J/ IMab; f) }/—8a;
Sy
g) V—125a.
11) Wie wixd cin Quotient crtrahirt? a) l/’;;ober (E)%J,
Y
b) 16a. | 125a /s )]/ 100a~ Vs |
‘Zﬁ_b’ 21610 27b PRI E
50a
f) (48b _
12) Wie cgtrabirt man cine Potens? a) (a%)”s; b) (343a2)%2 ;

¢) (—27a%h%)”2; d) /82ab%?; e) 18abe?,
: 0B 2
o V=—ar
—24atb2¢ fs 625a3b2e™ Vs
13) )(81b)’b)(m)'
14) a) (——273,18)1/3) b) (_2534)1/2.
0———~—.
15) a) (—asbw’; b) 1/ambw,
16) a) (a%)s; b) (2"
i a) (anm+1)m b)

f) (4a2)% ;

125a3b{
64c4d?

18) a) (a%2 bém)3s ¢ b) (a6 hantizy
19) a) (—a?®)"z; b) J/—36.

6 ho\? —_——
20) %113%—) - 55 ]/ 54aTh?
x’y ) ;
: 16a%b5 ™\ ¥ - ?{/75"6 7
21) élx“y9) : $ 24) 5ba—2) ¥
/" 12a%s rax\h
= l/ 24bx%y’ ®), Xapl

RNerling Aufgaben. 6



42 §19. 26-52. §20. 1.

% (355) ¥ s
3 e e

B i) | ) (m)

= /55 o 1/ CERE)
30) —-%%) 1 41) I%‘;—f;g)g/".

31) ]/( S 12) ~g§;§)3’/’.

32) (4x8y4z”‘2)_/:.l 43) ((a+1b)%)"”.

" Egﬁf;;f:“ w |
35) (2bz2y)"x. 45) 27“92‘;(5“?:?;?2)”“)1/“
36) (“X—ys ' 46) VaixLay.

47) Wie bringt man eine Jahl unter bag Wurgelzeihen? a)
S 5yt A B b g
3 Va; b) 2a 1/ab; ©) 4 1/7/,; d) 3a?b(2ab)x.

3a 48D a4b a—b
48 e 0) —— f
) T 18a’ Phasd afb’
2a 25b2 B a—b ac
49) 51 16 ) a-+b (a—b)*
52) (a—bx) atbx
a—bx

§ 20, Sauabdrat- und Cubifivurzel aus Polynomen,

1) Aus welden Formen fann man genaw die Quadrat=, aud
meldjen die Cubiftourzel ausjiehen ?



§20. 2-23,

2) (9x2-}12xy + 4y2)'z,
3 ]/ 4 i 9b2
) o + 16a2d>

36 x2
4 ;
) _ 16az + +

16a% x5 5 25a2yﬁ s
5) “y =AUty e )

6) (25a—*x~%—70a—1b*-} 49a2b8 x6)"2,
D Vida 22"+ 9 —¥a 4,
8)  (YaxS—2x*—¥;x3 4 4x2 12/ x + Yas) .
9) (16x5416x544xt—16x7—8x24 4)%,
10) (4x*4-8ax2--4a?x24{-16b2x 4 16ab2x - 16bt)%2,

11) (26x°—30x"—381x®-114x5—38x* — 72x94-81x2) Y2,

12) /(86a>—60a'04-a5-56a°—26a+—12224-9}.
13) V@m7x4—108x6+243x8_486x104—72911‘2)-
A8 qbhs o b2 190% 6 bd A
DERT L Sate + A + f2
15) VWW_——“—FK)%?““QXWH—*G& s
i 25¢2g 2m—4x n+2__ 8()ggq m—lxn o 9a x?).

(9 a om—2 o 2 c2 3 m+n—1] 201 c 9 8q m—1 b= e
e i d3v—3 7 d %

216 2x
+a2n b4n—2 dse + g_ a0 h=+2n—1 ds + )

9
17) Va*—x e o
18 (1—x)*. A o
20) 1/ (1% F T5x>+-15x-11).
21) (64 —240y-4300y2—125y3)"%.
22) (8/27aﬁ_a4xa+9/sa2x6_27/G4x9)1/3.
23) (8a®— 84a’x-294ax2—343x7)";,

14)

43



44 § 20. 24—36" §21. 1—20.

3
24 By e oa T B
) l/ P7or ~ 3ot T 85 6dars)
25)  (/sa~12b=6 4 1/,a94-2/,a—6 b6 |- 8/,.a—3h 12) 3,
X A R A R
26) 1/8a3 4 36a2b — 48a2d 4 54ab? — 144 abd 4 96ad?
+27b3—108b2d144bd >—6443).
e :
27) 1/ (27x9 — 54x8y | 36x7y2 -} 19x6y3 — 36x5y¢ -} 12x4y3
S oxoye— By -yl
28) (x*—6x* 21x5—44x54-63x7—54x54-27x9) s,
3
29) 1/ (8—36a+78a2 —99a3-}78at—36a5-8as).
30) (27—27x 490 x2— 55x3 -} 90x*—27x54-27x6) s,
8l) (a™—6a?mtixaf 12amt2x2 —8asxin)s
32) (8—12x%14 Bxén—2_ xom-3)'s,

i
33) 1/ (2™ x3-6z4m cap x2 |- 1222m ¢2a2 x -} 8c3a ).
I R
34) V ai+4x2

p PARE SR Rt
s 36) a3 — x3.
ey .

§ 21. Duadrat- und Cubifivursel aus defadifhen Jahlen.

1) J/1296; b) }/€561L. 1) 28y V7; 9 1
2) a) (7396)":; b) 3181". 12) a) 35%2; b) /122
3) a) 667489":; b) }/51529. 13) /334

4) a) J/170569;b)}/166464. 14) 1/ 1446,2809.

5) a) }/582169;b)]/ 956484 15) ]/ 810054,0009.

6) 57198969, 16) 1/0,0005326864.
7) 1/68492176. 17) /375,182,
8) 1/ 25836889, 18) 1/0,00074.
9) 1/1607448649. 19) /71,505,

10) 1/41605800625. 20) 1/0,086742.



§ 21, 21-53. §22.

21) 1/0,0016698.

22) 1/09.

23) 10,003,

24) a) YV ®u; b) V¥
25) V'%.

26) /111y,

27) a) V%; b) V%

28) a) V%2 b) V.

29) 1/ 110592,
30) 148877,

31) 1:/@31?).
32) 1/328500.
33) 13/271?03‘75.
34) 1/11080567.
35) /1101016

36) )/ 64481201
37) 74088000 s,

3

38) 1/ 340068392.

39)
40)
41)
42)
43)
44)
45)
46)
47)
48)
49)
50)
51)
52)
53)

15 45

» VT b) YIL
997 s,

V734

V TI505.
V58514

)/ 0086742
/6150601
V57352
1/0,0863774.
VOOT

2 Vm; b) 17
2) V¥ b) Ve
V157,

§ 22. Wurgeln su addiven und fubfrabiven,

1) Welde Wurzeln fann man zu einander addiren und von eine

anbder fubtrabiven?

2) 4.83%_8,4"54.9.6% 4 8.8%__11 4%_10.6%
—2.87% 45 .4% 4.5.6% L8% - 2.4% 3. 6%
2 L S 237 <o
8) (6%s)/a—5%1 ab + 3", Vb) — (8Y, 1/ a+3Y,/ab
el Rl s a4 e 7 LA
— sV D) — (s Vab—) B - (9% V/a~ 3,1/ B) —9Y, /ab.



4)
5)
6)
)
8)
9)
10)
11)
12)
13)
14)
15)
16)
17)
18)

19)

20)
21)

22)
23)
24)

25)
26)
27)
28)

29)

§ 22. 4—29.

147" 4 27'2—48",

V254V 5% — )/ 64 1/150.

91/ 8+5)/ 72— TV 18 —1/50.
V1242V 27 + 3175 — 948,
51/ 3 — 2148+ 5)/108 — 41/27.

S 5019 79V L 98Y: -9 18
80" 120" — 3.45% + 21/180.
375 +4,1/192 — 24 V124 V2T
45)/162 —321/50 — 0,04)/184-5,03)/98.
SV — 1 V124V 2T —2V Y56
V 2%+ V50—V s

4V — Vs + 5V — 2127
2V +1/ 60 — VI5+1%

2432 —6 . (1) + (¥4)2—3007-,
V2s0+V 54— V% —V5.
8)/20-+3)/ T35 —2)) 52 — V5.
V5L 48 .1/ T6+2% —5.128%,
9. 81" —17.24"s—5.375": 4192,

51/54-1-9]/250—1/ (386-|-4]/lb
g o6 2 1/189 e 31/; e 4]/875
23/, 1/500 + 19, /956 — 81/, 1/3% — 21,/ T08.

Ty g g, A A Lity
1Y, 13/‘3% 1 3)/135—2)/62 —1/5+8 13/40.
6a]/63ab? — 5b]/28a% -+ 2ab]/343ab.
3mn}/ 52n — 3n]/ll7m2n+]/l3m2n3

5x2y}/288—30y}/8x* + x*)/B50y> 4+ y]/lsxs

ab }/242ab — 3b}/32a% - a2 }/18ab® — 5-5—2]/503%7.




30)
31)

§ 22, 30--47.

47

6bc}/28c — 2¢ J/63b%e +- 1/ 112b2¢® + 11 - ]/84707

5x)/12a3 — 2a]/27ax? — 2x |/ T5as. +ax}/48a

+ 4a7]/108a%x2

32)
33)
34)
35)
36)
37)

38)

39)
40)
41)
42)
43)

<4 72mn?).

44)
45)

1V a%b7 1/ 27—/ aibi4-) a?ih%,

321/ F0 %2 — 5x 1/ T28x2° + 3x2/T6xz2
5ab | 24Bah 4 31/ T2a%h* — 2b J/1125a%b.
3ah ls/:g‘éaTb -+ 5 ]3/ 108a8b* — ab ]3/5T()~arb.

8b (432atb?)"s — 2b (686ab2)"s 4 (1024atb3)%5,

it S s A
5 ]3/625x ty? -+ 3xy? |/ 40xy — xy]3/ 135xy ¢,
8at  16a°
Xl/ms * o
a J/(a®— 8a%b + 3ab? — b?) + b2}/ (a—b).
6 1/(x®+6x2 + 12x - 8) — |/ (4x1-8).

5b 1/ (9a® + 6a?b -+ ab?) +}/(a5—10a%b>+-25ab).
8x (4x% —4x2y 4-xy2)2 — 3 (4x %),

6 m 1/ 2m? 4 dmn 4 2mn?) 4 m J/(72m® — 144 m’n

m}/(m?® +4m?n +4mn?) — (m —2n) m 3,
6a)/—63ab2—5]) —28a%h?—5b)/ —28a ]

+42ab]/—343ab,

46)
—48ab?).

4}/ (—12° — 36a2b — 27ab?) — 2 )/ (—3a7+-24a2h

47) V9 V16 ilt nidt glei) VO 16, Wie grop ift a)
V144 + 125 und wie grop |/ 144 + 25; b) }/225 - J/64 umd
V/225164; ¢) 1/ 3025 -+ /2304 und 1/3025 - 23047



48 § 96 L2109,

§ 23, Wurjeln zu multipliciven.
1) Wie terden Wurgeln mit gleihen Bahlen (Radicanden) und
ungleidgen Wrzelerponenten mit cinander wultipliciet?  a) 3x"2 . bx's

b) ’Aac%-%bc?lﬁ' o) a’s.ay d) 16%°,15% .15="; e) anx

m s Shoics o0 AR 4 S
aLif) a—n.a—q; 9V 6. V4ba; h) 4b V10a.7, 1/ 10a;

5 i BB, 6 i

i) 31;)/ —ba.4% )/ —ba; k) 0dx V. — a9y &3
9) Wie werden Wurzeln mit ungleiden Zablen und gleicdyen Whte-
gelegponenten mit cinander multipliciet? a) 4.3% . 5. 4'>; b) 3ac/s

LR

_8ba’%; o) fax . gha.
3 a)a)/ . by b)6.3%. 2.5%
4y 4V7T. V2.V
5) 5.8 . T(R)"V 2
6) 1/ —1ba .5 }/—3bb.
N 41V 3.5 V=12. %,V
8) 9a)/—3a. 2/, a1/ 12b.
9) Wie merden Wureln mit gleichen Bahlen und gleiden W=

selegponenten mit cinanber wmltiplicivt?  a) 5% .5%; b) 3a's, 731/3;

S ned) el e
: 10) Wowit mup a) 1105 b) Va; ¢ /2b multiplicit wer-
ben, damit man a) 10; b) a; ¢) 2b erhilt? A
v fas SR, 4 i ST
11) Womit mup a)]/l(); b) Va; ¢ V/2b wmultiplicitt rer-
ben, damit man a) 10; b) a; ¢) 2b erhalt ?
12) Wic werden Wurzeln mit ungleidyen Bablen (Mabdicanden) und
ungleidyen Wurzelegponenten wiit einander multiplicict? a) 8872 . YAER
¥ : 2 5 3
b) 3ax’e.4by’s; o) dazx's . Bay o) ) barxn.bayn; e) Gaxw
5 RSN R At Bt
Thyw; ) 2a)/3x.8a)/By; g) 011/ —3x.02) —by;
g i (RN 2
h) 0,01a)/—3x . ba )/ —5y.



13)
14)
15)

16)

17)
18)
19)
20)
21)
22)
23)
24)
25)
26)
27)
28)
29)
30)
31)
32)

33)
34)
35)
36)

§ 23. 13—36. 49

61/ 5. 213/4_.
3V2.5VT VTR
VB . /T

a b8/ /at
Vbiy/o Vet
315 —4)/100.5) 2.
215.31/%. Y10
V'8+ V5 — 312).21/3.
BhYV6421V12—4V15) . 4V/3.
AV'T — 29, V5 + 5%, 1/ 35) . 2 V3D
B +V5:@— V5.
O—T7V13) G—-6)13).
(13—V5) (T+3V5).
V2413 @V 2-V3).
TV6+V3 V5+16).
BV8+3Vbs—TV2 V72—5120 —217).
Va+1Vb) Va— ).
(ca’2 4~ db'"2) (ca's—db
(a”2 4 ob'3) (alz—cb%).
@V3+V?<2+ﬁﬁ
G+V4-21V5) 6+ V5.

S 6 A i 3

A%BYV3—4V9) . @uV 3+ 319).

2, e Nt 3
BYV2—9V4Y . LV 2+5V4).
(21/3_-;_13/4_). @V 9 — 21%).
@V3+1V2.QQV3—V4a.

Nerling Aufgaben. 7
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37)
38)
39)

40)
41)

42)
43)
44)

45)

46)
47

48)

49)
50)
51)
52)

53

N’

§.95:" 37253,

VI—3VD.VE+LVT

V8- 5VE. (V5 -2V

(3/10 14/2_5?—4]9/(3/16)2) 2 (4/5 ]/—5—-8]3/(9/4)*)

4 e, el

VE+21/6 - VE+Ve6).

e e s A alobitr s el

V@e—3ys) - Va+13d).

21/ dy) /i

2y? ?c_ ; Ob?

X—l-l x2—4 é__c

& D 30 X3} 2a
L.y 5a 2x 48 ; 232

x+4 E 5a

3an\% b

%) (%)
5a (6 4+ 3VB)k.2a6—VH"
(16 —8 VN7 . 2(642 VD

61/ (7 + 4\V2): h V(I—4V2).
9 S Aoy bz e
VG2V - gV B3I,
3x2 £oLoy Rt
7(11—31/2) .Q—X($+31/2) :

(422—1b2)}/9a>—b>= - 1/3a2+ab.
Za-i—b

a2(10ab — 8b2)'
* 2522 — 40ab -4 16b*

oy
(,x;—::glyz . (x2—6xy + 9y . (x+3y) . (x*—3xy) .

2522 — 16b2)%>




§ 23. 54—68. Y |

54 '&2——251]&2 422 — 12am -} 9m?
) 422 —9m* a2 4+ 10am - 25m?>

]/4:&2—12am+9m2
2L 5am

—4ay—]—4y2 a% -4 3a2y - Oay?
ot =2y ay — 2y*
a—3y a2y+3ay = pit 16
Xa_:———Q-ff — 2ay

a3 — 30ab -}- 25b? a2—3ab
i (7 a:—81b* ) (9&2——25b2)
a? - 3a2b -4 9ab> -4 27b? a2—9b2 '/
X ( Bab—0b? ) bz o

HIts 5
57) b ]/(8b3 12b%y 4-6by?—v?) . J/(4b*—4b2yfby2).

— 8z° x2 e
]/(x 3—{—2x2z +4x2?) 1(—-2z§/x2 + 2xz 42>
x-[—l e 3n®x2—4x--4)\Y
59) 3n4( Fw(x2—}—2‘m
e = . as—ab|h2
60) &3+b3 V(32+2b ]/af——b ) 432 _I_m
XV(@2—2b}a>—b?). ERTe e
6l) JV—m.})/—3n . V—bn. _
62) 1/ —2x.Vbx .V x —
63) /—5b.}V—2 . V:2a R
64) YV —n.V-—m.V—>b.V—e
65) V(at+sb).2)—a—3b.}—e
b2 1, _az+2b2)1/2
60 o () - Camrer

= 1 2b—a Y
67) (a—2b)/2.~— T) :

. (—az—Db2)’,

68) —X; VEsFer—or. Vo



52 § 23. 69—70. §24. 1—16.

69) V (=22 +10yz — 2552 V/(—z>— dyz—4y°

z+2y 2z
7oy V(=="+12xy—36y)  V/(—4x*+20xy— 2557
2x—0y XA -ox

§ 24. Wurgeln su dividiven,

1) Wie werden jwei Wurgeln mit gleidhen Jablen und ungleidhen
3
FWurzelerponcnten durd) einander dividirt? a) 20a”2:4a’s; b) 0,34)/a
¢ IS 1 i %
: 151 a; ¢) 3ba : bbm; d) 4ax’ls : bax’;.

2) MWie werden jwei Wurzeln mit ungleihen Radicanden und gleis
djen Wurzelegponenten durdy einander dividiet? a) a’z : b72; b) b)/8la?
;]3/374; ¢) Basb Ya:Tx sy s,

3) Bie werden jwei Wurgeln mit gleidhen Radicanden und gleis
dhen  Wurgelegponenten Ddurd) einander Ddividirt? a) 6ax’z : 14bx"2;

b) 243.2]11/—{: 8a]/ x.
4) Tie mwerden gwei Wurgeln mit ungleidyen Rabdicanden und

& 1
ungleidgen TWurgelegponenten durd) einander dividirt? a) 18an : 3bm.

5) 151/12 8) ca’t:das,
sV y i
2ab2c3 a—"h b~ e

9 &amed 10) a’"5;6:a.73/4.
£3g2\1  fo\L Bl ae o i

G (&2)“' 19) a%:a—"%.

18) (V724+V3Z—4): V8

14) (232 +3Y2+4):4V8

15) (a%2a—Db"s) : (als—D'h).

16) (15a sb—14a’ b's —16a%): (3a’2 b/ 4 22’ s).



§ %4, 17—44. 53

17) 2a’+b%--4ab | 6a”2b>+2a7sb %2 —8ath 424"+ b 2| =,
18) (4x*s —9y"): (2x%s— 8y's).
19) 4a%ib 4 5aib%s | 20aVub Y2 — Ta’h2b s
4 50a*eb "2 | =
20) Wie jdafit men in einem Quotienten bden PWurzelerponenten
aug dem Divifor fort.

513 1 14+V2
ey b e s 33) S
s oy 2.1/112
a da? a
22) a) Va’ ) o ) VbV
Sm? s 3,1/ s
—_— b T 4__ 5 <
2) 8 ) 5@n o
2X2y1/2 6Xy \ Bae 71/3
24 =i b) mee & b
) et R s
5x)/2¢ .. 3y)bx 6—31/5
———,-—;'b o e R
25) a) 3}’]/2]11’ 2 V2X 37) ——*——Vg_ =
1 e
9By L 54213
= ® sty
3 s
i e e 6+21V5
) 21/5—3K2 39) e ilE
28) ———'/i/—l/z—_ ‘ 16—3)/2
V243Vin 40) 22
o a2 8
&7 ok vy
= 9+8
30) 21 2 R AR T
S 5 o ays
7 } 4ab —c)/be
e imtivr o
52}/ 2 R
e ady el

3¢—2Vac

o
=
o
|
3
®
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45)
46)
47)
48)
49)
50)

51)

52)

§ 24. 45—66.
3a% —2a)/ab 5y 24V
3a+2)ab’ 8126
- LV e
V107_ 21/3 Ti1576
T —4V'5
Vg ve o VR
Ve omt
= 3.2/L3's
815 :
@t aye 67yt MEE
(i)/ 4+V2+V3
W0 5y87 58) 34413 e
Va2 4 1 a—b V6+]/12—]/5
Ve a—b 59) Ve, sy
b VmLE- 60) .
V m? 4 )/ mi—n V0 —V2—V3

61) [(a2—b3V@—2507] : [(a+ b) Va*F5ab]
62) (x— 20x% +100xy?)% : ziz(xz_mxy),/s_

33——"125b3 V az—gab
e —9b? ) a2+5ab+2abz
9»—51)) ‘I/ a2b--bab%4-25b3
G =
n

2 5b2 bz
0 mm V ose

Jal 3a 23,1/
L 5 ‘5b 3"
DX 4 4 ml/l()x_s
66) 311‘*]/




§ 24, 67—73. §25. 1—18. 35

o «+9 |/ 555 5
68) J/—2a:) —38a:)—h.

6 Va. V—b: V=24

70) V—3a.5Vb:} —2a

T PSR T T

72) (az Xz)ll (x2—a2)‘/z

73) (a2—Db2) (—at4-10a2b2—25b%)72 : (at—25bh%) (—at
+2a2b2 — b4,

§ 25. Wurgeln ju potenjiven.
1) Rie potenzitt man Wrgeln? a) @%) ; b) (——a%)“;_
¢) (— a ).
2) ®icb den Unterjdhicd jwifchen J/ a . Ja und (J/a)” an?
3) Bu mwelder Poteny mup J/—1 erhoben werden, damit man
erhilt: a) +1; b) -1/ —1; ¢) —1 und d) —}/—1?

H GV 13) (—2b%e)

5) (3V/2) ] 14) Ga:) =30

6) (3‘/2 —Jrz‘/z) . 7 (*MV@ 4

T CVa+3V. S

8 (3V2-5V5. 16) 2X2(b)/z}_

9) BGV2+4V3). ] 2x

10) (— %x)". 17) §—6m 5b2) -

11) (fx—a) " L a% - i

12) (:—LZ%)#. 18) 5X2 (3Y)/2j
3x 'y’ 10x




56 ‘ § 25. 19—38. § 26, 1-—8.

19) (—%yH) - | 25) 2 (/=6 b (5.
2 S Dy 4 S O 1 7
20) ( 32a2b%)6 26) a)(V=3)'; b) [(—5)%].
Vab J 2n [(=2%] .
21) (/3+21/2. 28) (V--3+V=2"
5 29) (V5+2V =
2) 3—"%hVD. o
23) (,43: V2a—3/4ab]/16a2) . 8t} (bogh V_"_—Q—)s
24) a)/—3)’; b) (/—10)". 32) (3110 — 21/ =10y

33) VYatb+1Va—b—VVatb—) a— e

3) (V) aty + Va3 +VV ity V=)
3By Oy = g y-—s Vi 1B Loy o

36) V) =8+ V—1+VV 8-V U

8 (Vattapyai—b:—Va>—a Va:—bY.
38) (Vixti— 2t} Awi—y* + V4 + 252 Y dxi—y ) .

§ 26. Wurseln ju evtrabiven.
? Ya s,
1) SWie extrabivt man eine Wurzel? a) { x ; b) 6a a )

©) (75 a ?) 1/2.

Yew Y —

?) (16 ”/s) : . (232.:);72 /4) ;

9 ()" o (L)
S 7 409S 4
6422;]2 ) : 8 16}/)5 ) '




9)
10)
11)
12)
13)
14)
15)

16)

17)

§ 26. 9-—33.

(—s2"he 4/31]1“5/2)3/ 8

(~ b6}/ 6da s\~

ey
S Y

( xig~? )—’/3
x9,/813a6 ;
25b%s ¢*s
36 m’/s

e
=t /3
ey

__2/3

—m’xl
W)
TWie gicht man bie groeite Wir-
3¢l aud der Form at Vb2
Dedgleidyen aus a:tb]/———lT?
Vi2+8y/ 2

29)

i 57

Vol
Voit13

Vis 812
V43—151/8.
Vo +1/2.
Vst 12013,
V114 — 8012
89 121/ 3 %
(369 — 136}/ 5",
V109 — 361/7.
/106 4 20/6.
V'2a+3b+2)/6ab.

30) 1/10xt+x2y2+6x7)/x2+y>.

31)
32)
33)

(89 41041/ —5)"=.
(=83—112}/ =8)s,
V' 90a2) —7—b42az.

§ 27, VILI. Grponiren (Qogarithmiven),

1) Was beift logarithmiren? Wie und aus weldyer Redynungs-
art leitet man dag Logarithmiren her? TWas feipt Numerns Bafis,
Qogarithmus? Wie fonute man dos Logarithmiren aud) nod) nennen?
2) Welde Formel wird der Logarithmus von y haben, wemn x
die Bafis, n der Grponent und y die Potens ijt? Jjt a) x=10, y=1000;
b) x=2, y=32; ¢) x=5, y=25; d) x=8 y=2; e) x=81, y=3;
fo ift ber Qogarithmug bou y von der Bajis x, wie grop?

3) Sann man von einer benannien Sahl den Logarithmus nehmen ?
Rann der Qogarithmusd oder die Bafié cine benannte Jahl fein?

Nerling Aufgaben.
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H8 § 27. 4-—10.

4) TWas verfleht man unfer eivem Logarithmenfyitem? Kann man
die Bafis bei der Formel ded Logarithmus weglaflen? a) Fiir die Srund»
30b1 9 ift: log. 1; log. 3; log. 9; log. 27; log. 81; log. 243 — e
grof? b) Fiiv die Grundzahl 16 ift: log. 1; log. 2; log. 4; log. 8;
log. 16; log. 32; log. 64; log. 128 — ic grop?

5) Kann jede Bahl jur Bafis genommen werden? Warum nidt?
Weldhe Jahlen nimmt man ur Bafis? .

6) Der Logavithmug vou 1 ift fiir jede Grundzahl — tie grop?
Der Logarithmug der Grundzabl felbjt ift — toie grop?

7) Der Logarithmus eined Produfts ift gleidy — ? Die Summe der
Qogarithmen mehrerer Sahlen ift gleidy dem Logarithmus weldjer Jahl? Wie

0 a
goh wid ) Tog. 360; b) log. 108 fein wenn a) 13°g 15=1,1760913

und log 24=—1,3802112; b) log 9=15 und log 12=19 ijt?
8) Der Logarithmus ciued Quotienten ift gleid) —? Die Differeny
der Qogarithmen weier Sablen it gleidy dem Logarithmus weldjer Bahl?

10 10 10
Wie grop ift log. 12, weun log. 24=1,3802112 und log. 2=0,30103
ift? %ie grop und dem Eogalitbmué weidyer Sabl gleidy ift die Differeny

bon lov 35=1,5644068 und locr 5=0,69897? Die Logarithmen der
ddhten Briiche haben toeldyed Borzeidyen ? a) log. 7/ = — log. weldjer Zahl?
b) — log. 9s=1log. welther Bafh(? ¢) log. /o =-—log. teldjer Jahl?
d) — log. 5==1log. meldjer 3ahl? e) — log. a=1log. weldjer Zahl?
9) Der Logarithmug einer Poteny ift gleidy — ? Das Produtt einer
Bahl mit dem Logavithmug einer andern Jahl ijt gleidy dem Logarithmus
toeldper Bahl? a) mn log. a=log. welder 3ahl? b) €3 fei m = 3,

10 10 0
a—2 umd log, 2= 0,30103, o ift o) log. & 1nd B) log. s wie grof?
10
¢) 68 fei m =2 a=11und log. 11 = 1,0413927, o ift das Produft
10 10
+92,0827854 =log. weldjer Jahl? d) m =3, a=>5 und log. 5=0,69897,

10
fo ift bas Produft ==2,09691 = log. welder Bahl 2
10) Der Logatithmus einer Wurzel ift gleih — ? Wenn der Loga-
vitmus einer Sahl durd) eme andere Zahl dividivt wird, fo ift der Luo-



§ 271190, 59

log. a
m

10 10
G8 fei a) m=3, a=64 und log. 64 == 1,80618, fo ift «) log. 4 und
1 10
) log. Vs Mie grop? b) m =2, a =169 und log. 169 =2,2278867,
10
fo ift ber Quotient 4 1,1139434 = log. tweldjer ahl? c) m=3, a=1728

b L, 172832375437, fo ift der Duotient = 10791812 = log.
toeldyer 3ahl?

11) Wenn man die Logarithuen cined Spjtems Haf, wie berechnet
man dic Qogarithmen anderer Spiteme? TWad  bedeutet der Augdruc
S Modulug 2”

12) Wie bevedynet man bie Qogavithmen aller pofitiven ganzen
Bablen fir die Bajis a?

13) Weldye Logavithmen find die gemeinen? Wie heipen fie aud
nod)? Weldye Logatithmen find natiiclicye ?

14) Wie grop find, fiir die Bafig 10, folgende Werthe? log. 1;
log. 10; log. 100; log. 1000; l0g. %03 log. 100;log. 102; log. 102+1;
log. Yio®; log. Yio™.

15) TWas verfteht man unter ber Charafteriftif—? mwas unter der
Mantifie eined Logarithmen? Findet man die Charakterijtif oder die Wan-
tiffe dev Logarithmen in den Tafeln? Welde Sahlen ftehen nidyt in den
Fafeln und miifjen daher hingugefiigt werden? Nady weldem Gefese mufp
bas gefdyehen?

16) Nur fic weldye Sablen braudyt man Ddie Logarithmen zu be-
vechnen? Jiiv reldpe Fann man fie aud dicfen erfteven leicht beftimmen?
Wenn 3. B. log. 2=—0,3010300, log. 3=0,4771213, log. 5=0,6989700
und log. 7 =0,8450980 beredynet worden find, — die Logarithmen welder
Bablen find wmiv iermit augleidy nody gegeben ?

17) Gebraudy der Zafeln 2) log. 28, b) log. 280.

18) a) log. 1079, b) log. 10790.

19) a) log. 2984, b) log. 298400,

20) a) log. 1273, b) log. 1273000.

tient gleid) dem Qogazithmus weldyer Bahl?

== log. mweldjer 3ahl?



60 § 27. 21—84.

21) Was bedeutet in den afeln cin Sternden oder cin Strid)
bei den Logarithmen ? a) log. 11562, b) log. 1156200.

22) log, 14899. 53) log. x = 6,7430313.
23) log. 21828. 54) num log. 800646176,
24) log. 42547. 99) log. x = 6,6005137.
25) log. 50935. 56) log. 8264.
26) log. 78705, 57) log. 5,3826.
27) Wie grop ift x? 58) log. 539, 58.

log. x =1,4623980. 59) log. 77,984.
28) log. x == 2,6946052. 60) log. 10114 4.
29) log. x = 31752218, 61) log. x = 2,9486281.
30) log. x = 32415465, 62) log. x = 3,8564147.
31) log. x = 43596458, 63) num. log. 1,8014312.
32) log. x = 44988634, 64) num. log. 29585925,
33) log. x =45263134. 65) num. log. 0,9405563.

34) num. log. 45757304,
35) num. log, 4,6309260.
36) num. log. 4,7460033.

37) log. x = 4,8180146. 69) log. 0,0010567,

38) log. x =4,9570083. 70) log. 0,50096.

39) log. x = 4,9856330. 71) log. 0,0093426.

40) log. x = 4,7430156, 72) log. 0,093978.

41) log. 102743. 73) log. 0,000038909.

42) log. 107826. 74) log. x = 0,5880139 — 2,
43) log. 640023. 75) log. x=0,2950390 — 3,
44) log. 2382863. 76) log. x == 0,1250256 — 4.
45) log. 348067. 77) num. log. 0,0546131 — 3.
46) log. 4867321, 78) num. log. 0,0689647 — 2,
47) log. 5900469, 79) num. log. 0,0770771 — 1,
48) log. 6342067. 80) log. 7089,27.

49) log. 7834208, 81) log. 42,3879.

50) ‘log' 8321507.

51) log.
52) log.

x = 7,0431679.
x = 89230107.

66) num. log. 0,3470762.
67) num. log. 4,00926813.
68) log. 0,05673.

82) log. 42957 4.
83) log. 0,234005.
84) log. 4,677755.



§ 27. 85—106. §28.

85) log. 3,00007.

86) log. 0,00304578

87) log. 30,90007. :

88) log. x ==5,7038510.

89) log. x = 4,7325379.

90) log. x = 0,4732078.

91) num. log. 2,0567391.
92) num. log. 0,3998732—1.
93) log. x = 0,4131057 — 2.
94) log. x = 09870089 — 4.
95) log. — 56,338.

96) — log. 67382,

1110, 61

97) log. — 7384,73.

98) — log. 7890,42.

99) log. — 8499,999.

100) — log. 9000,56.

101) log. x = — 4,6789206.
102) log. x = 4,6789206n.

103) log. x==— 1,8909156.
104) log. x == 1,8909156 n.

105) log. — 563,2087.

106) log

Sl
© 563,2087°

§ 28. 2Aufgaben mit Logarithmen zu berechnen,

abe
1) 10g W‘

2y, log. a™ b .
q b—n
=
4) log. i bﬁi
o v
Hox 7
6) log. e_ml/c_j‘
b/ d
7y Sjtlog(a-fb)=1loga 4 logh
ridhtig ? Warum nicht ?
log. ab(c4d) ?
ek
(e+d))/a

9) log, (I—}%B;)m

3) log.

5) log.

§)

10)
11)
12)
13)

14)
15)
16)
17)
18)

19)

log. " a?—x2

43190 . 7650
21381 5

53,726 . 5,9378.

7385,6

47375

34,2 . 985

b

673845 . 9034,27 | 4374

T 2396,7 . 1047,39

32,0476 . 145,357

25678 . 0,357891°

4700 . 0,653 . 125/,
3576 . 1520

(1_5 16
Lok

(2)"




36)
37)

§ 28. 20—55.

32768 10 .
00534, (S 38)
17+, 128

3022 39)

1
38425 0,05 &
0,627839—012 , 9,012005, 41)
7858 . 85,062 .
5080, 3684 . 7806' 42)
28,086 . 7,86 43)
1518% . 079854 40082 |

2341, ) ( 2,334+ )—6 )

05867.) ‘\21637,) © | 45)

991,7675 . 12,34

(20,358 . 10,1575) ¢ 46)

RPN

1/ 135. 47)

Vot )

4

1/728 - 5930 )
248 503

0,572)"5.

wﬁ 51)

1/ 35107.

16 52)
3587 :
20593 53)

35

303
91056 54)
17
V9452
55)

11 (12)28
l/ B

13 JEL TN TSRl d K
VED™
1/ 35946,
1/567348.

1/ 235,78,

16

1/ 13507

(B173/,)°%8.
(167 0,32

( )0 ,0537 |
7 .

l/( 7 ()

V2’/3 Vv 6.

5 -
]/ 0365 V2
788

10

15 /02

78563 /s

5
Elre /6
3 /0,

3



§ 28. 56—73, §29. 1—2, 63

520721 , 0,000734"> /93476 . ,/ 02137

) —o55608° : ) Loaep. e

5 (4,0206)°. /34561,

78
57) V7, 6% 65) 1/4668716. )/ 3576 1o
58) 1/0267/5, 996008 . }// 0,0071
Y 7080,4% . 3/ —17652
0 sl e
59) [34”/ 0973 ) /(8,04 /—0,050647) *
126 (+/,) /3

oSt iRy
57) V5031 /02,

60 @?9&; 68) (9921—31/5,02)%.
15 ,7/02 - 16,5 s S S e
: 60) 43 + 5 /278,
61) 3425 /136 17
- 0,00034 v 400 3 )/]/
‘ 1 o5 (i :
62) 253 ]/173~ ~T71) (24595 4 87428)%s,
Ji0=>
o [132 _ (7,356)9] v, "2) /91663 — 5749201
182, (. 500) s (gt
(325, ~"3) 1V /923476-,/ 0,063508

§ 29. Berfdhiedene é[ufgaben.

1 %4y + 2/3at+2/71?1 + s ab+ % (x4 y) 4 ”/HEI

1 (xE3) + Vs Yot 5 (x )+ Omath 3 E Fie asb,
1=14 m=2 x=40, y=8, t="7.

2) —15gh+42lkn+55 — 10mp — 22gh — 14k + 15+
—mp+-8gh— 12kn—l—18% — 9mp - 5nq — 20gh ksl 54 4 2mp

—3nq-4+2gh — 3kn+4b-—0mp—|—6nq Biit g=2, h=3, k=1,
a=2 b=2 m=4, n=2 p=h, q=,.



64 ey g

3) ,ab— 3sde 4 3% fo 4 55 ab + sde — YVifg + %, ab
~+3/10de 49/, 0g — Vsab — 7/ sde—5/ fg.  File a=3/, b=4, d=3,,
el o

4) bab 4 127df 4 8lfgh — 147 Imn — (8ab — 98df+-30fgh
—2001mn). Fir a=1 b=2 d=3 =79 g=4 h=>5, 1=,
m=0, n="7,

5) % (@ + b) — 8/; bd -+ 15/ xy — [— 3 (a4 b) —3/14bd
4+ 3/sxy].

a?b24-3d2¢?  —3%ab—bde 31}

6) Za7brr 1Zabdo9d% ~  dabi-6do 3

) Vel Yslar— syt el — 3Ys a2 + 32 "he
— 2%10% — YVis™y — Foh — 825 e + 5™y + sl T35
41,7, Fiva=3 b=22 c=4 d=>55 x=10, y=T77.

8) — 4% (a -+ b) 4 2945 — Vo + 8@ + b) + 4 a%a
4 8257 + 125 (@ 4+ b) — 15/5%/0 — 2%, + 83/s(a - b) — 3% a
— 56+ To @FD) =270+ Vi M Fit a=2, b=8, c=2,
d=3 h=4 k=3

9) 3,05 (a—b)~—0007%/, 4482744002 (a—b) 42087,
4238/ — 58(a—b) — 0,53/, — 0,006 Ye— 231 (a— b) — 89,
+ 9,0008%/; + 0,05 (a—b) +3,1%/; — 40T e =3 b=—L
x=3, y=5, d=5, f=8.

10) —4%(a+b)—19% (f—g)+ 3 (k+1) — [— 117,
(a+b) +20%, (f—g) —17s (k1)1

11) —94ab--11,08¢d—0,007dg—(4,09ab4-2,3cd—4,3dg).

21a2-}-8ab—45b2 x2—1

=) Tax4-9bx-+7a-4-9b * 9a2 4 30ab 4- 25D
15ah-+25bh
98a2d — 162b*d’

13) 3a2-1lab - 10b2 L

14) 5a2—17ab— 12b2 EE

15) T7a2 - 33ab— 10b2 S%

16) 4a2—2lab-5b2 Ges
m -

17) 12x24-43xy-|35y2



§ 29, 18—35. 65

18) 35x2492xy 4 8352

19) 15x2+20xy — 26y®. £g
20) 5x2—8xy—2ly2 s=
21) 55x*— 142xy 4+ 91y2, i
22) 91x2— 262xy | 187y2 L

28) 3%V a—5% b+ 6%V o+ ui/A+ )3
— @V a— 4LV -8V o+ % VI — V5 + wVa
=T 3/S'l/B_!_ 1/6 VE_" ]/2V§+ 7V§ %ﬁr a'=2l b=5l c=3!
d=1.

24) 3n?x — 6nx 4 3x 15ny 45y ~ 4n-}-4
dn24-8nd-4 2 JTF TGN
25) 1/2 g3m—n + 5/8 q2m bm -’_ 1/8 am b2m b l/ﬁa—n b3m___ (1/5a3m—n
+ 1/2a2m bm + 1,/43‘111 b2m + 2/3a—n bsm).
26) 3a—T-45b-2—7ds 4 fm __ 10g» — (—5a~" - b2
o R
27) [(3b2 — 2be) y* — (5b2 — 3be) y3 + (b2 —2be) y& — (3b2
—4be)y™] 4 [(2b2--5be) yt4- (2b%—be) y5—Tbeys ~+(4b2—T7be)y7]
+[(5b* — be) y* — (6b2—bbe) y + (2b2+he) y6—3b3y].
28) 6a2-}- 3ab —30b?
10a24-7ab—45b2"
15a2—56ab -I- 48 b2
21a2— 13ab — 20b*
27a2¢ - 132abe — 15b2¢
6a2d - 89abd + 45b2d’
4a2—4ab—2ac—15b245he
6a2 - 7ab — 3ac — 3b2+ be
32) 1422 17ab 4 2ac — 6b2 - 3be
21 a2—62ab -+ 3ac 4 16b2—8be’
33) Wie lautet der binomijdye Lehrfas? Was verfteht man unter
Binomialcoefficienten ?
34) (azkh)
399) (azkb) 1,
Nerling Aufgaben. 9

29)

30)

Quotienten heben.

31)




66 § 29. 36—55.

36) (0,05%4, — 0,27¢ 4 1,008d) — (0.7%/, — 4,5¢ + 13,074
—23e) + (0,001%/, 4 0,028¢c — 3,05d — e) 4 0,3¢c. Fiir a=3,
b—08 ¢c—008 d=—0 e=0102

7). (o hrdt xjn <L s bR x—atlns 2/ bl x —utal a2
3V O R T — Y, bl g n L Sad= il e
b=15 und x=3.

38) (9/4 qém—n+1 + 2/33,2111-{-1 bm—n)z.

e9) (=t x)’

40) (b—4x)*

41) [6m*— 3mn?)y? — (5m®n 4 3m?2n?)yt — (11 m?2n?
— mn3)y¢] 4+ [— (4dm*~+ mn?) y2 4 (3m3n —5m?2n?) y* — (2m?2n?2
+mn3) y¢] — [8m¢y?—(13m3n —m?2n?2)y* 4 (3m?n2— Tmn?)y®].

42) 9q2m + 1/3a2m—1 b)'z.

— 3bt 4324 D2 05a2 —-15b2 —1

43) 3.4——91)*—- 4342-‘—12”)2—- 9222 — Bb2 '—T
—4 h6\ —3/4 :
44) (1—12—&?8';7) 8. 46) (Vox+ 2y
3632/3 b5/6 34 47) (3 -+ 2x)%
o (100x2b ) ; 48) (=— Ysy)*.

49) (3,4 log. a—0,52 log. b4 log. ¢) — (2,3 log. a—53 log. b
—291log.c)—(0,5log.a4-6,1log.b). Fiir a=0,8, b=>5232, ¢=0,92.

50) (7/sn~3b2 — Yya=t 25 ab=2 o 383 b4 X (b
— 3/,a8b—8 —abb—?),

v 39 al vl
8 (Gt= + o)
52) 6x 15x7/6y1/2-8x1/2y1/2——?Ox%y }3\"‘2
156x/6—18xy /2 —20x"3y et 24x"a y lo S o
53) 4a’ — a%h? — 22a%b® 4 l5ab4‘ %: ? g
at — 18a3b - 22a%b2 — Gab3 ® 2 ;_
54) —4a%?]-14a —3 ‘;F;::
a3—10a —3 =83
55) a5x—6a4x2+7aﬂx3—-3a2x4+2ax5—xGI E g .
a*x 4-a’x? — 3a2x?® }-ax* =




§ 29, 56—73. 67

b7¢? — 13b3¢5d* — 14bietds 4 bhoedds

56) : Lo £

3Db6¢c6 4- 3b5c5d® — 21Dhictd? — 9be’ds £

57 4x5—x%— 2232} 15x 2

) G Iso T Ear—6x é
53 2x3b 2—bx 5b-—x

xi—16b*  x3-F 4b%x}-2bx?>+8b%  5x2 — 20b%
59) (3,51log. x—21log. y43,5210g.2) 4 (—4,51 log. x—0,5
log. y—3,04 log. z) — (—9,02 log. x-}-0,08 log. y+0,8 log. z). i
x=3405, y=0.82, z=10,064.
60) (3ac— 2bd)s. :
61) (2/3 X3 El/4 X2y)4
5000 a—2 b—1\ %
@ yo) :
63) 2/s qlm—2 3/, q, 3m—4 + l/2a3m~6 + 3/8 aam—S) i (I/zap—m-{—l
— P~ pa?P™73). Fir a=2 m=4 und p=3,
@ath2 L daxbi AHahs 5.
6 (3w 5o T Tar — 335
o (3cdd®  2¢td? | 4e5d
x(

53255 ~ 3aibi T 3aip)’

Zdlxe Olx g Ol 2y\
o) (5y3 360y2 T 60y 60+ ) (IOy 3+
66) [(2ab — b?)x2 — (3ab + 2b2) x?]".

61) BxV/ Z+5Vap
—2X2+X+1+ x2—2x41

i xt—1 x34-x 24-x+41°
- Bda—"sb Yoz )/4 71) 1/(3a% T 6abc - 3b%c).
720" ey =% 72) ]/X3+2x2+x
70) (2at+ V,a2b?)ps, a'fath

a2b 3a3 5a4 2a’
73) (@_@E_Zab2+4b3) ( SPT T 3b2)'



68 §29. 74—91,

y3z—-3 7y2z—2 & SyZ-—l % 2o gy zZy—Q
74)(3“8 16+362y+6)

'y e G R S
( 3 T4 +T)'
75) [(4be — ¢®)— (2be — 3c?)y]>
76) 1:(1—a). Wi grop mup a fein, roenn bei ber toeitern
Gntiwidelung der Reftbrudy immer Fleiner toers
pen foll ?
77) 1:(1 4 2b)
78) c¢: (1 —m)
79) a?: (a*—9b?). Dedgleidyen.
80) (4a2—3y?» : (9a?2 4 y?).
81) (2% — 3a3%?) : (&% — 2627
89a5— 240ath1-720a%h2—1080a2b?+ 810abt — 243bs
g [6a* — SLDb*
ab' . — 192 b ms
83) 152 10H'm - 40b*m® —8 b’m? + R0 bm? — 320m>
84) [(a—{-b)x"—l—(a~b)x2+(2a+b)§—(a—
X [(a—b) x* — (2a +b) x4 a 4 2b].
85) [(m 4+ n)ys— (@—n)y*+ @+ 0y — (m—n)]
X [(m—n)y*—(m+n) y?+ (m —mn)].
86) [(Ba®— b?) yt — (3a® — 2b %) y ¥
87) @a’sb e — a¥sb )’
a24+3ab—b2  a—Db
8) T gabgdm Tat2b

S

Auffuchung des

groften ge-
Theilers.

DO yeinjehaftlidyen

pon
2
[ Bizid]

4xom —1 3xm+l — x
o (9x2m—6xm+1 oxnd 1 J

90) [(a—e)x2— (a+2c)x+(a-—30)—-(a—]—4c)§]

[@+ec)x—(a-+20)+ (a +3c)%].
91) [(2a2—Db?)x3— (3a2-+Db?)x*+(5a’ —b?) x 4 (a® 4 2b?)]
X [(3a2 —b?)x2—(2a%+ b*) x4 (a® — 2b2)].



§ 29. 92110, 69

3k 0 “9x6 B(bx2 I15a2 135468 248410
9% (e Frot 5 — B e
B xt 9u 2Ty
Datl 2a2 38x2 164 xb )
92) (x*—8x%-}24x2—32x 16)2
o4) b _bt42
b*—bi4+b*—b-41 b5 T
95) 16at— 25a2b2, \

96) 121ztvz — 9 S,
A0xl ldx3
0
oy 212 1478
) 2055 ~ 180" Sn Fabtoren 3u erlegen.
32a3 50a
%) 97ps ~ sh
100) 8x% — 12575,

101) 64 bs — 27 c",
102) 216x5 — 343x%y”,

2a?x¢t—ax341 2
103) a‘xt—azyb ST Xy
ont3 on1 a1
104) 12a 3a3 6a -+ 3a

16atm =247 " da%n _Jar® L1’
105) [(a®—3ab)x*—(2a2-}ab)x3--(2a*>—2ab)x2 - (5a2
—ab)x] . [(3a2 + 2ab)x® 4 (222 — ab) x* - (522 + ab)x?].
106) [(Ba--2¢) (4a - 3c) 4 (3a—2¢) (4a —3c)]—[(3a—2c¢)
(4a+3c) + (3a+2¢) (4a—30)].
107) (51/ab —6a ) aby>
108) (a242Db2)*
m*— 2m?n® 1
md - n® m-n
— 2n) (m 4-3n) — (5m - 2n) (m — 3n)].

109)



w BV -V
+32l/() VE_ "56) (9]/()
-V +5)

112) (2a)/ab — 7} a%h)".

113) (/sm® — %, mon?)t,
4qut+l __ 4 q2m+2 + 2

Y a,2m+2+2"_' antl £ 1°

115) 27x5-4y¢,

116) 125c2 - 8g3.

216x8:. 125x?

0 1oy~ oy
8a?  27Db3 JIn Faftoven ju zerlegen.
1 o

119) 108a5—500ab?,

120) 24x*--8lxy>.

121) [(5m? — 2mn) EE (3m? — 2mn) x — (4mn - n?) x?]
X [@m* — 8mn) /X 4 (3m? + 2mn) /= —m*})/ <5,

gL B T i LN S R
o = =i =13
122) (VX LBy 10V xn, W)=

60 72 20
5 5
1bx—) X_17 o V LB l/x—e Vx®  x
e (24 +O

123) (4 - 2 V/3)".
124) [(9a2 — 6ab 4 b?)/y? + (62> + ab—b2) |y + (4a?
+4ab+b?) /y].[(Ba—b) )y — 2a +b) V/¥]

125) (5-—]—2]/_3_55
3a2—bax a2 ax
e ey




§99. 1974z § 50, 12, 1

127) 135b*—40b.

128) 74-56x6.

129) at— 16bs

180) 8lm*—625nt,

131) 405x%— 80x2y+

182) 8a”ob— 224 b - 20ab"s—b55as b%.

183192 /s b%o LN 4 33/4 b“[m -+ 30 a2 bw/w'
—35a"2 b2,

188 Ve Tye—b — Var— V=)',
185) (x24+2xy)°%
186) (a8 L 1/,b%°
187y fade By

Sn Faftoren gu zerlegen.

3x*—2xy 2x?—3xy
a’—2ab 3ab — b?
e 4a’b —b®  4a’ —da’h 4 abz)

3a’ ba
il 3b2)’
140) (a3 - a%h)%s.
3a—b)x 249ba1)x
8a%)/x-44abx = 10a}/x+ 5bx

: x* 4+ 3xy X' — xy
- 9x —y? Ox' —6xy yg)

: X2 B
: (27x3——y3 e 2y2)'

B. Algebra
§ 30.
1) Was ift cine Gleijung? Was verfteht man unter: , Seiten
einer Gleichung?”
2) Was ift eine algebraijde — was cine analytijde Gleis
dung? Welde von den Gleidhungen a) (a4x)2=a?+42ax 4+ x3?

141)




2 § 90 .80 -8 5L, 1=k

b) a-fx=D; ¢ B_l_—-—cx; d) 3a(a+ x)45a2=8a? -} 3ax;

e) a*—x?=(a-x) (a—x) ift cine analytijfhe — weldye cine algebraifde?

3) Wie theilt man die algebraijdyen Oleidhungen ein? Was ijt
eine beftimmte — wag cine unbeftimmete Gleiung? Weldje von
den Gleiungen: a) 9x —3x=20; b) x — 8y =20; ¢) 3x—5a
=2a—4y; d) 3x4(5a —2x)3=4x ijt eine beTimmte, — meldye
eine unbeftimmte?

4) AWad verjteht man unter Gleihungen mit mehreven unbe-
fannten 3ablen?

5) MWasd verjteht man unter einer Gleidhung des erften — mwas
unter einer Gleidung de8 jweiten Grades? Sjt folgende Grfldrung:
oRommt Ddie unbefannte Zahl in einer algebraijdpen Gleihung in der
evften Poteny vor, fo nennt man fie cine Gleidung des erften Grades”
rigtig? Jjt 3. B. ax = bx cine Gleidjung bed erften Grades?
Warum nidt?

6) Was Dbedentet der Audbdrud: eine Gleidung ordnen? Nad)
weldjen Lehriagen verfahrt man dabei? Ijt folgender Sah? ,Wenn man
eine Bahl von Dder einen Seite einer Gleidung auf die andere trandponirt,
fo dndert man die BVorjcidjen” ridhtig? Warum nidyt ?

7) TWad bedeutet der Anddrud: cine Gleidung anfldjen ?

§ 31. L Gleichungen vom erjfen Grade,
@leidyungen mit einer anbekannien Bahl.

1) Wi I5ft man ecine Summengleiung auf? a) 15a 4 x
=28a; b) x+3=8

2) Desgleihen cine Diffevengleidung? a) x — 3a = 16a;
b) 4 —x=1.

3) Desgleichen eine Produftgleihung? a) 3x==27; b) 5x 8
=68; ¢) 4x—ba=15a; d) ax+b=c.

4) Desgleidyen eine Quotientgleidhung? a) 52—{-—-— 23; b) g—z = Sn:
2a e Dk T
) —,—7b__22b d)———-40 )5}—:=4a, f)ﬁ——5b_-7b.



16)
17)

18)

19)
20)
21)

22)

23)
24)
25)
26)
27)

28)

29)
30)
31)
32)
33)

§ 81,.05—88.

4x |36 =>5x 434
3x — 15=>5x—27.

36 —9z2=116-+ 11z,
5x — 47 =8y —59.

81 — by 7x 3585,
19x 413 =59 — 4x.
3x2—10x=8x }-x2
41 x — Tx?=5x2—31x.
8x — 18 =x-412—3x.

Aot dElis o

gt~z il

5]/4X."— 432/5=7]/3X- 53 l/ﬁ.
13%/5 — 4‘/sy=2'/zy ~+ 12175,

8x 44— g=46_2x.

dx — 151, -+ 2/px - 8% =51/, x —7.
3, X — 2x — 3/5x 4 Vpx=—9,
—64-3,x 121/, —3/sx ="/gx — 53/,

. AL g— LR e o 5~—15+z~.

10
8,45 —0,35 = 2,05x -+ 2,485.
15,04x 4- 3,2 — 3,6x ==4,00688 — 2,008x.
9x — 3(25 - 18x) = 35 — 13 (30 4-5x).
155 — 15 (10 — 7x) = 95 -7 (14x — 25).
5(Vy — Tx) +3x =3 (%/ux +5.).

4 X

x4 (6% — Hix) = 5% —% (5 —35).
(54 x)2 49 =38x (9 + 1;x).
2x2 4 17x — 8+ 2x)*= — 67 — x (3 4 2x).
81x — 5 [4 — 8(3 +2x)] =10,

(x+4)2—6x>=x(x246x +20)4-68,
56x3 —4x (4x —7)2=164x2— (2x —5)3,

Nerling Aufgaben. 10
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34)
35)
36)
37)
38)
39)
40)
41)
49)
43)
44)
45)
46)
47y

48)
49)
50)

§ 31. 3450,

2803
R
ddi—x ]9 —-¢
Sy
o 22 b0, g il et s

6x —4 18=dx

._3__—2= 3 +X
Skl D e il L U T

A R e e
Sx— D 2x —

x4+ o 2=19- T 20

x—7~1+g3__—_§__7 4—!1-2{'

7x—|—5 16+4x

3x-|—4 7x—3__‘x-——16
Bl 2 et
Hoabs Al
= -————_-—-—-.) 6x - 3

3x — 20—x 6x—8  4x—4
X”‘”*_"“+4 IS, oY

—3x : 5x — 96

(12 —x) : 354:1.

DX A=d 18 o X Tl
5 e =74,
x3 4 156x%=35x2 — 3x3,

X2 X2
" Yo X2 Tx= 1, X2 = 5 o 2




51)
52)
53)
54)
55)
56)
57)
58)
59)
60)
61)
62)
63)
64)
65)
- 66)

67)

§ 8. 5167 15

2x—3
-I— 3

1 +2+5 — 928+
3x 5—[- TR 22
T LB x+8 oz
21 Tl
6x+7+7x——13 2x -4
T uan e S
4x43  Tx—2 B8x+419
9 5x — 12 ep
3x—11 , 8x415
= 4 7 6 0"
D 19—x 10—
XlS % il
2x+1_x+3
PR Tl e D
8x4-06: 20H=x30 o 3
e e =39 — bx.
194-2x 7x -4 11
4x— 5 =15— T
91—38x 4x}6
3 9
8x—1 Tx+438 8x-4i19
L i a et B SR
Tx —8 , 156x48 31 —-x
- L rN s Lol ek
el W x—d - Lb s &
9 Tl —63/5——5'
4y 34 268 — Hx:! 69-—-3;
17 Bt -2
o R - g3

5x-—6

X 116

bx 4+ 1
=6——74— /
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68)
69)
70)
71)
72)

73)

75)

76)

77
78)
79)
80)
81)
82)
83)
84)

85)

86)
87)
88)
89)
90)
91)

§ 31, 68—91,
9x+20 4x—12 L X
9% - g
20x 436 , 5x4-20 4x

o CoTcier ok %
10x 417  12x42 5x—4

B el a9
18x — 19 11x421 9x-415

28 6x 3 MIT—zM
104x 4x—9 :

5 —— = 1415,
17—4x  (1542x xR
T ‘ (‘“‘3—————2X) -—5 .4.

Ax414 :

(16X+5).m——(3ex+10) . 1.
64;+3 1= (9x 107 Bx — 1295,

Tx 49 10x2— 18

b T b e —
3—(18x —6) : 5 } 6x = 2I.
3—18x —6:546x=— 3
[B—@Bx—1)]6:5-+46x =36
B—@Bx+4+1)]6: (4 6x) =2
3 —(3x—1y3 (114 6x)=2.
(28 : x) : 5 -7 =49
28 . (x:5) + 7 =49,
285 x5 1 =3 Pi-x

X :

5bx — 8a 4-3b =4a — 3x.
€a—2x —5b=4b — 6x — 2a.
a2 — 2bx - 3ab = 4bx — 5a2
5a2 — 3bx = 7a2 — 4 cx.,

d® 4 fx = gx 4 h* — 742

mx —a=h—x,



§ 31. '92—111. : b

92) —+c=d

93) x=a+llc§.

04) %’5+%‘ef+x.

bx - dx . o L8
96) 3/ax — 2be - 2/;a%= ', be —3ax.
TRE e R
X x
o8y 220y 420 2% 5 00— 2ab -+ box =0,
99) ax=bh (c — x).
100) bax==3ab—2b (x — 4a).
101) (3a—2b) (x4 5a)—8ab=>5ax — (2a—4b) (3x
— b) 4 4 b2
102) 10a® — (a — b)’x="5a (2a®> — 3b? 4 2hx) — a’x.
108) (a4 3b)*x —5 (2a— b) (2a — 3b) x = 3a%h — 6 bx.
104) — (2a 4 x)2=2a%--(a —x)2

105) a(b+%)=4a

106) a(b— N=a

S B
107 e e IR e i e Gbxza 2 _bx;"“ﬂ
e ex
it e S d :
108) % a—-l—-bx 7 b4+ @4 b)x

109) ?’&1—_:—52—)::%10-1—&—;.
110) (4% b+x) —20+0 =24

ny T-Z=at -



18 § 81. 112135

4a.-x a Sy o
112) 5b+ =ie T8
5x 8b
3a+4x Sl Gt )
o 5a——b+ SE TR
X 5a 2ax
115) a,——b_a,..]_b:az__bz'
cx™ dxm
i afbx e+fx
2 m %z n®  2nt
117) W—%—F~DZ=O-
28° oMz v 0
AR e e R
5b3y  3b¢ 2cy 4be
B UIIR s by o S Ty pan
mé 2m2  nt ndz
190) ) o Tivm - Eompat o
a2 2b2 3¢ a2
I R
b2—ax 4| x? _a?—2ax | 10ax 4 3bx
d2g) =~ L e e L AR SR
TR g L R
2x
124) V'4x 416 =12 l 128) Y4 —8x= —b.
125) 1/ 3x — 20 = 4. 120) Y12Fx=2+ V=
126) (8 4 5x)12—2=12. l 130) Vx+40=10—-V)'x

127) @x+48)/s+4=T. 181) YV'x—16=8—)x
~132) YVx—2=)x—-2

133) Vx—a=Vx—"%hVa

134) V5V x+2=)bx+2

135) ¥(10x-+35) —1=4



136)
137)
138)
139)

140)

St

142)
143)

§ 81, 136-—143. § 32. 1-10. 9

(x+ 162 =2 4 Vx.
x—32)2=16 -}/ x

VIS E o =215 41
V/2x 4 a2 4 12ab =3 a 4 2b.
a+42Vx_,

S+ = :

5+71/£E7 L3V =

5L14)x ¥—6)x

64715 —3lx=41x@21 — V).

10x> —3x2+8x Y x="Tx"+42x 2} x — x).

§ 32,

@leidungen mit mehreren unbehannten Bahlen.

1) Wele Bedingung ift ur Anflojung  dev Gleihungen mit
mehreren Unbefannten nothig ?

2) Welde Gleidungen aud a) 5x 4+ 2y =8; b) 3y — 7x
=93;0) Tx44y=16—8x; d) 8x+4 44 3x=27+ Ibx
find abbingige, — tweldye unabhingige?

3) Nad mwelpen Methoden [5ft. man die Gleiungen mit mebre-
ren Unbefannten auf?

4) Worin befteht die Additions. und Subtvactiondmes:
thode? Desgleidhen die Subftitutiongmethode? Dedgleihen die
Comparationdmethode? Dedgleichen die Beégoutide Methode?

5) bx—y=35l | 8 3x+4y=3l
3z +y=25. ‘ 5x — 2y =15.

6) x45y=14 9) 4x- Ty=19
3x — 4y=4. x4+ 9y=37.

7) 5x-8y=63 10) b5x--4y=49Y,
Tx - 3y ==39. | 2x 47y =63.



80 § 32. 11—34.
11) 5x—3y=12 26) X+2-|—8y='31
19x—b5y =173 /5. 3
12) 3x-+16y=5 y+5 A e
— bx -+ 28y=19. g e :
13) 24x47y=27 e
8x — 33y =115. 27) 5 +14=18
14) —7x+413y=99 9
98y Gy 52, Y EE L 16=19.
15) 23x--15y=4"% i oENs
48x 45y =18, | 28) X‘G" 128
16) 16x417y=274 NG
24x — 105y = 150. J_?E#y___n_
17) 21x4-8y=—66 -
28x — 23y =13. 29) 3x+§X=22
18) 18x—20y=1 =
19) x—3y=0 e
95x - 48y == 287. 30) (X+15>-Y—45132 :
20) Vyy=6—2/x 2fa X -‘_y=_. i 3
9 2 12 4
5X=4:y—u. i
2l) 4+4y="hx 31) x 2y—x_ o 59_—_235
4/5y—-x.-.=—8‘ P ¥
92) 2/x=10— ",y L T8 gy T8-Sy
43/4y=5x—7. A —18 3
23) 24,y — 3/sx=90 32) x45) (y+N=@x+1)
21/, x -2/ y=90. G—9 12
2 Y 2x +10=3y+1.
24) 5+3—T7=0 38)" pi1 a7
2—(+y——8=0. x+1=3y—3.
o 34) x—500=24—y
25) ix+Ty=99 , T
17y + Tx =51, Wi




35)

36)

37)

38)

§ 32. 35—46. 81
X ey 7-{—x_2x—y; >
~6+E_6 39) = T =3y —9
5y—l 4x—3
XYty i
4x+81
X e —
§+8y=194 40) 0y =17 6
; 12x497_,
g—(—8}:.—:131 LT S
x—2 10— y—10
?’—X__+3 —4=15 e
o o 2y+4_ 2xty_ x+18
_161-[-2;:—-8:72/3. 3 8 e
dxr i oyen oD
9x + 85y =170 42) 'F+'$r—2=)~r—1
13x YR S
L s =Ty=sT2
164+60x 16xy—107
SR e i e
G 2ixs i
246y 4+ 9x = e
3x+2y bx—%y+1 ¥o2x 4dx—y
o) 5 3 o +__1—O R
(y +2x) : (7 — 2x) = (12x 4 6y — 3) : (6y — 12x—1).
o eyt Lrih
o rem e
10 —22x 11——7y=5
1l1x—11 3~y :
84 472y 7: 432x — 125
46) = 24+ ——— = = (
30 — 198y Wl gelx |
Tinipe e ey we = 163,

Nerling Aufgaben.

11



82 § 32. 4763,

X y 1 a b

47) a+b a—b a+b 49);+-}7_m
X y 1 d
a+b+a—b a—b §+§'=n
3 1

e o b
1_l_1 by =8akx
Fros ax 4 2by — ¢
51) 8x45y =w

ach?

a’x — +b+(a-{ b-+4¢)by=>b2x+4 (a4 2b) a

52) 4x-43b=0>5y 4+ 2a
12x — 5a = 6b — 3y.

53) x()/2ab 4+ bz —-b)4y[/2ab + b2+ b] =4 ab.
(2ab 4+ b3z —y  (2ab 4 b2)a

x—b " 2a-4 D)
54) 2x 43y =19 Xip ¥
5x —4z=-—-3 59)§+4_
8y—3z=3. LY
55) x 4+ 8y — 13 575
4x — 8z=20 i;_i_%:&
Sy +4z=14. B
56) 4x 4+ y=T7 :
2x 4+ 5y —4z=5
2x 4+ 3z=2
57) 56 — x =1y — 56 et o o
7 4y 4 5z = 175
50=—x— 1L 6z + Tx = 215.
A 62) 3x + by + z=10
T hs LSy 9z w290
58)x+y+z=99‘ 6x — 3z = 30.
10 (y ~x)—-8‘/5 63) x + y — z = 20.
s dor A fiy e L

9 e x+z—y=14



64) x +y+4z=31

65) 5x — 4y +z=17

66) 8x — Ty + 4z =14

67) x + 2y + 4z =14

68) 2x — 3y 452 =17

69) 4x + 2y — 32=20

70) 2x -3y —dz =7

71) 5x — 8y -+ 4z = 23

§ 32. 64—8L.

x—}-y——z:25
X—‘y—z=9'
4x-——7y+z=——29

— 3x+4y —2z=—12.

3x-——5y+'2z=—6
—6x + 11y — 3z = 47.

7x—y+2z=14:
3x+4y-—12z=—-5.

bx — 6y + 182 = 25.

— 6x + 10y + bz =28
12x — Ty — 10z = — 30.

3x — 4y + 22 =3},
4x 4 2y — 3z =T.

I
Tx +2y—382=7 }i
dx | 8y — Tz —— 24 -

72) 156x — Ty + 13z = 40

8x+9y—-—4z=14:
12x——2y—9z=—19.

73)x+y+Z=29

x -+ 2y + 3z = 62
5x + Yoy + VB = 10.

83

74) 2x -+ by — 3z =20
6x — 3y + 4z =10
5x + 2y — Tz=0.

75) 4x 4+ 3y 4 22 =38
5x 4 4y + 3z = 50
Tx + by + 4z = 67

76) 80x 4+ 32y + 3z + 1

= 100x 4 10y
X el 2 e Y
R
hie— % = 3/4 X
T7) BYsx 314y + 1752=126

3%, x + sy +22=87 "
z—x=2@GF—1.

78) x 4y + z+ u=438"
SRR
3_ =),
7
g——11=x
Uip
5—[—1 3

79) 6x 45y + 10z - 2v =4
9x + 2z 4 3v=31

12x — 6y -+ 16z — 6v=>58
5x — By + 92-+15v=115/,.
3x+2y+z4+v=0

4x 4+ y—2z243v=2.

2x 43y —z+2v=1

bx — 3y 420z —1lv=3

Nz

80)

81) 5x—8y+4z+6v=—5

4x -}
6x —11y 4+ 724 5v=—
7x—|—6y——3z+4v——48.

9y — bz — 2v =14

54



84 § 82. 82—94.

82) 8x—5y—3z—Tv=06
3x—2y+47z245v=—6
4x 43y — 2z +9v=18
5x—8z410v=>5.

83) b5x 4 3y— 6z —4v=4»4
7x 46y 4524 9v =36
6x —4y 47z 6v=23
3x 44z — Sv=—13.

84) 3x—by+ 2z=—a-Tb—1lc
8x 410y — 7z=44a -—43b-}-3lec
7x 43y — 1lz=27a — 62b 4 36¢.

85) 5x+48y—3z=12m-}8n
8x 45y — 12z=—18m - 35n
7x—3y +52=16m -+ 7n.

86) 4x 4Ty — 9z = 3a 4+ 22b J 48¢
5x — 2y 4z = 19a — 37b — 18¢
6x — 3y + bz = 23a — 48b — 24c.

87) 3x 45y —9z=06a 4 13b — 23¢
4x — 6y 4+ 172 =8a — 8b 4 40¢
1l1x —3y —5z2=22a4+5b—Te

88) bx 43y —2z2=18a—2b 92) x)/5—y—8z=2

6x—2y-]—5z=16a.—8b 2X—-3y]/5_——6z=6
8x -+ Ty — 9z =3la—b. e
89) 3x 48y — 5z —a — 13¢ 4x+0y+2)/5=5.

gX;gY',‘E;Z: 162 —12‘870 93) 83x J/2—2y—152=6
X 49y — 11z ==a—28ec. = o
90) 5x 4 6y — dz=2la+b 2x-+yV2+32=10
8x —9x4-3z="Tla411b | 3x+0y+2 JV2=4
13x—12y+112—125a+24b. o4) 4 319
=2
91) 6x— by -- 47 ="Tm - 6n frait ol
2x—8y+4-Tz=—4m--19n 5x—2y—52]/3 =8
4x+49y—3z = 17Tm—13n. Pie V§ +y—z=1




§ 32, 95—96.

95) 4x)/T—2y +92=3
8x 4 oy Y T1—3=4¢
2x 4%y — 52 VT =1

B8 107, 85

96) x)/ 3+ 4y )/ 2+432=33a
3xV2 + 2y V34 Tz
= 35a
2x)/6—5y+6z})/2
=3a)/2

§ 33, IL Gleidhungen vom 3weiten Grade.
Gleidungen mit giner unbehannten Bahl.
w) Rein quadratifpe Gleidungen.

1) Wic theilt man die quabratijchen Gleidhungen ein?

2) MWas ift eine vein quadratife Gleihung? Gieb bdie
allgemeine Fovm einer rein quadratiichen Gleidjung an.  Wie wird eine
rein quadratijhe Gleidyung aufaeldft? Wie viel Werthe hat die unbes
fannte Sabl in cinev foldyen Gleidung?

2
3) ’%:.— 20.
%) 3’3‘_2 g
5) x2=T.

6) 5:x=x:45.
Bd—x):4=4:(54x)
8) x2=—4.
9) x2= — 18
10) x2—17=130—2x2
11) 6y2— 87 = 11y% — 162.
12) 22 433 =1 — 772

13) 3/,x5+1 2/, x3=25/, s gt NG

14) 6Y; — 5, 1y = 12'%
471/ VY-

15) 42/;x2—81/,=111/,x2-18".

16) 13%/5—8%,2>=4 /3211,
17) 312/3—4:1/4X2:115/8+11/6X2-
18) 143/3—61/,x>=3%/5-13/,x 2.
19) 2yt -+ Yo x2 = Yy

o 1'3/20:X"-
20) B 5 g
n
21) mx? 4 nx? = a’p.

22 a:(b+x)=(b —x):c
23) x2 - ab = bx2

24) T=2.

e

)b o

26) (@ 4 x) (a — x) = b.
9 ax-4+b , ax—b
7)cx+d cx—dgf'



86 §33. 28—5l.

Pt 9g2
28 2 2 S
P L) aziix Vaﬁ—}—xz

29) l/ +b2 ]/~——b2=b.
30) £+|/ ;——1=§.

S X et
31) e BT

a+]/a2 — X2
o Vatxz4la—x
W Vi v "

B) Gemijht quadratijhe Gleidungen.

33) Was ift eine gemifdit quadratifde Gleidung? Wie
ift bie allgemeine Form Ddevjelben? MWie ift die Fovmel einer geordneten
gemifdht quadratijchen Gleichung?

34) Wie wird eine gemijdht quadratifhe Gleidhung aufgeldft? Wie
findet man die quadratijthe Crgdinzung?

35) Sn toeldem Falle find die Wurgeln einer Gleidung veel —
in weldhem imagindr?

'86) Was heift eine Folge — wad cine Abmwedyfelung der
Beidien? Sn meldem Falle hat eine gemifht quadratijde Gleidjung
atoei pofitive — in tweldjem roei negative Wurgeln? Dedgleichen eine
pofitive und eine negotive Wurzel?

37) Wie wird cine Oleihung von der Form x2 ;- fx* =g
aufgeldft ?

38) x2 — 10x = — 2L 45) x2 4 x = 6.

39) x2 — 6x = — 5. 46) z2 4 10z = 11.

40) x2 — l4x = — 24. 47) y2 + 12y = 64.

41) x* — 6x = 27. 48) x2 — 10x = — 16.

42) x? 4 12x = — 32. 49) y2 — 18y = — 65.

43) x*> + 18x = — T2 50) x2 4 24x = — 108.
44) x2 4 Tx = 30. 51) x2 4 3/px == 10.



§ 33, 52—99.

52) x2— I/;x == %,.

53) x2 4 /ox =%

54) x? — x == 8%,.

55) x2 4 2V x=1.

56) x2 — '/, x=— "/
57) x2 - 6x 4 4 =159.
58) x? — 8x 4 10=19.
59) 3x24-2x — 9 ="T6.
60) Hx2 — 4x -+ 3= 159.
61) 2x2 — 9x — 4 = 3L.

62) x> —21x + 13 = 29520

2
63) - +54f51‘-— 19 = 15Y.
35—3x

64) 6x + 2 =44
65) 3x—1—1—2—12;—ii}=2.
66) 3x—169;3x=29.
67) J(2120) =4x 4 320.
69) 16 — 2 =X 4 Ty,
R

70) 4x — 36;X‘—=46-

) 16-—%—1—(=%§}+3X'

Ty xt iy e
73) x> —4x =18
74) x2 — 32x = 304.
75) x248x="1.

76) x? 4 30x = — 72.

81

77) x2 4 10x = —23.

78) x? —-bx=1.

79) x2—6x = — 10.

80) x2 4 8x = —22.
16 100-9x

82) 3‘%,{_9_4;—?=7,

83) 922 —dz=4.
84) 8y>—Ty=—3.
85) 3x?—1lx=—2.
: s
Bxi 2x—11 =x—2

87)

8 x—3 B
3x—3 ,  3x—6

88) bx — g —-HX+ 9 .
x+48  16—2x
B9 g naE g e
e S e
x+60 3x— 5

8x 20
oh i g
x-+42

90)

91) 5
40 27

92) e ey 13.

93) x2 — 8ax = — 12a2,

94) x2 4 10ax = 24a®

95) x2 — 3ax = 10a2

96) x% 4 dax = — a2
a7) Xz—5ax=32az.
98) x2 — ax = 3b22—— =

99) x2 —4ax =9b2



88 § 33. 100—139. § 34 1—6.

100) x2 — 2bx = a? -} 2ab.

101) x2 - 6bx =a? — 6ab.

102) ax? — bx == c.

103) adx — acx2= bex — bd.

104) 4y2+4ay=3a2— 12ab
— 8 by.

105) bzx24-bt==a*-4-2b’x.

106) 12ab-}-8ax=4x2-44bx
SRR S

107) 422 4 20az =30ab + 3b2
4 bz.

108) y2+2ny =8mn --4my.

109) 15a3+4-5bx2— 25abx
=i

110) 2ax2—5bx=4ac.

111) 2ax?}3 bex=—5d2

112) 4ax2 — b2x=c2d.

113) ax2—bdx=h2ec.

114) 5ax® 4 3 bex = — 2b3,

115) a2x?— 16ab%x = — 15b%

116) (a —b) x> — 2bx=b.

117) xt— 6x2==—0b.

118) x* 4 3x2 = 28.

§ 34.

119) x* — 20x2 = — 64.
120) x* — 34x2 = — 225.
121) 8x6 + 7x3 = 1.

122) 826 4 9123 = — 216.
123) 4x* — 89a2x? = — 400a*.
124) xt — bx2=—4,

125) xt — T4x2? = — 1225.
126) 8x6 4 42x3 — 3321
127) xt — 7x2412=0.
128) x + 1/ 2x +3 =6.
129) 2x — bx—1=1.
180) x =10—2)/x + 5.
181) 1V3x+1+3)Y x=5.
132) Vx+7=1+)2x
133) 3x +5x2 =12

134) 4x — 6}/ x=T0.
135) 8x — 29 J/ x =55.
136) 4x—12)/ x =16.
137) 2/ x 46/ x= 3.
188) 1hx—8) x = —4.
139) x4+ x=20.

@uadratifdhe Gleidyungen mit mehrecen unbekaunien Bahlen.

Hx4y=12
Xy = 32.
Dx4+y=33
xy = 272.

3) xy =35
x4+ y=12

4) 2x 4+ 3y=5
Sxy =29

5) ox 4 5y =37
xy = 28.

6) x+2y=10
Sy —— 2



§ 34, 738, 89

N (x+y):x=5:3
Kye— O

8 (x+y:y=3:1
oy = 18

9) x24 y2= 137
x4+ y=15,

10) 5x + 3y = 11
25x2 4 9y2 =T73.

M x+y=9
x2 -4 y246x=060b.

12) (x+y):x=7:5
xy -+ y2=126.

13) x -2y =8
x2 4 y2 =13

4) x4 y=9
x2 — y2 =40,

15 (x+y): (x—y)=18:5
x 4 y2=25.

16) 5x + 3y =13
3x24-2y2 = 14.

17) x4 2y="T78
3x2 4 Hy? = 380.

18) x2 4 y2=40
by — ]

19) 16x2 4 4y2 = 145
2xy = 3.

20) 25x24-9y2 =148
S5xy = 8.

21) XZ——y2=‘—‘68
Xy — 2381

22) x2+4y2=13
xy =06.

23) x2--y2=181
xy = — 90.

Merling Aufgaben.

xy + Ty = 24.
x24y2=53.

26) (x—7y):x=5:6
xy2=— 384

27) X2+Xy=12
Yoy
y2—8x% — 6y =8,

29) 3y —2x = —3
Xy —6x=—12.

30) 2x 4y =11
xy—Ty+3x=3.

31) xy = 440
%
§= 1944
32) x —y=13
Xy 0
x? — y2=105.
et TG
e
35) W0=+y__ 4
Xy
9y — 9x =18,
36) xy + x =48
Xy — y = 35.
5x2 — 2y2 = 107.
38) x2 4 y2 =464
x%— y%=330.

12



90 § 34, 39—6T.

39) xy +x=155 53) xt 4yt =282
xy - y = 60. xy = 3.
4:0) Xy == 56 54:) x4+y4== 17
Z.i—_5=;x S
3 2"
55) (x +7) (x* + y?) = 203
41) 3x -} 4y = 4 (x —y) (x2— y2) = 63.
4x*— 332 =52 5 4
9 xi4yi= — (x—7) (x— 39 =441
6 57) (Vx+V5): (V' x—V5)
Xy = ;:- =51
¥
43 xFy=2 x—y=58.
Xy =3, ) x —21/57 +y—V/ X
1) x +y = 4, (RreP
2 2 = 199 - —
- X< —— —_—
B4 90— 55, il x:+ng=9.
46) xt — yt =544 : y2+xVxy =18
% = : 60) x —y=a
x? 4 y2 =34, x2 4 y2 = b2
47) (x2+y?): (x2—y2) =17:8 6l) x:y—=m:n
Xy2=45. Xz_yz == a2,
48) 4xy = 96 — x2y? 62)X—l—y=s
x4+ y=6. x2 — y? = d2
49) x> x-+y=18—y? 63) 2x —y="Ta
xy = 6. 3x2 4 2y2 = 158a2
50) x2 4 2xy 4 y* 4 2x 64) 3x — 4y =10b
=120 — 2y 2x2 4 3y2 =11b2
Xy — y2=_8, 65) 3x + 4y = 2a
5]) X2+ y? —x—y="T8 3x2 4 y2=16a2
Xy + x4+ y=39. 66) 3x — 2y = 13m
52) xy+x4y=>51 4x2—5y?=16m2
X 67) x - 4y = 30a
el 3x2 — dxy — y2 — 600a%




§ 84, 68—81. § 385 1-—15. 91

68) 4x2 - 9y? = 4ba?

xy = 3a?
69) 9x2 | 25y2 = 29b?
. Xy ==2/3b%
70) 9x2 4 y> =3Ta?
Xy == — 2a2.

71) 5x2 4 2y>= ba? - 8Db?
xy = 2ab.

72) 3x2 - 2y2=18az 12b*
xy = 6ab.

B)x—y=2a
x? — y3=h.

74) xy ;- x=a
xy +y=h.

) x(y+2 =6
Yy (x 4 2) =23Y,
2 (x + ) = 22%,
76) x2 4 y2=13
x2 4 z2 = 34
y2 4 z2 =29.

77 x(y +2) =5
yE+2)=38
z(x+y)=9.

78) x(y+2)=a

79)

80) x )y =

yVe=c.
8l) Vx2 -ty + 2= 13
x-]-y-{—z = 19,

§ 35, IIL Grponentialgleichungen.

1) (a2xt8)t = (as5—1)8

42
2) a*t™ : ad=a,
-3) (b 14x—ﬁ)2-5x = (b10x—1 )4—73,
4) bt ;/ botlx o ;‘/57).
 5) ]/a1+3x ¢ Vam

'5/a26—7x
3—4x
Zha 4,5
6) »6——7T'a,0=1'
a 9

>< (3‘22{—-7)4. :

-7) 125 =3,464102.
8) (— 1,23)" = — 2,8153057.

9) (44/) 77 = 254804,
10) 0,0342 7% = 0,363252.
11) 0,6925 7% = 250583,
12) 43825 —5= = (,00004265.
13) 0,3%%72-99 55263751,
14) /10 = ;/1,35935632

X | SREIEIS SN & o P
15) 1/5%=+7=1/(6,79371)*1*.



92 § 35. 16—37. § 36. 1—2.

234 \8—"hox__ 987~\372x
16) (557 “esa
S M=

xt1 _x4
17) 312552 , 15625~ x+s

= (0,2,
18) a*= . av=(aB)?
a’%:af — (a7)",
Lo Vs
19) o551, 0742 = (@]
4.
a~tl : a¥—5 = g2 3%
20) a*b =p
cd’ = q.
21) 3 . 4 = 331776
2v ., 5* = 40000.

92) /4% : J/513= =8
VT 1/F — s

23) V5 . 102 =1
V% V1238 =4.

24) 1/59049 : 1/1206 — 15

V 3/ 1048576 : }/ {4096)-
— 256,

1
25) 65% . 3 = 36
1
1728 . 5 = 300.

26) x* = 243
1
10247 = (2/,x)2
27) %= .3 =18
4 . 5* =500
6" . 7" = 12348,

28) (x™ )" T =1,

29) (10+=)"* = 100.

I
30) 21+ = 3xt2,
31) a.b*= cé.
S2) xos= ¢
33) xzilee= s 0153
34) x3-loex = 4(),58364.
35) (2x)2lg2x+5 — 1401500,

x+1 4x—3

86) 625~F2 : 156254 — (), 04.

x1 x4
37) 7=+ — 670375+,

§ 36, IV. Unbeftimmte Gleichungen.

1) Wie ijt die allgemeine Formel fiiv die unbeftimmte Sleichung
bed erjten Grades mit groei unbefannten Bahlen? Was fii Sablen miiffen
die unbefannten Sabhlen einer unbeftimmten Bleidyung fein ?

2) Die Coefficienten der UnbeFannten wiiffen unter fih twad fiir
Bablen fein?
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8) Weldye Fille fonnen in der allgemeinen unbeftimmien Gleichung
porformmen? Wie werden fie aufgeldjt?

4) 17x — 14y =0. 8) 8x + 13y == 159.

5) 23x — 14z = —129. 9) 5x + 3y =178,

6) 17x — 49y = —38. 10) 17x -+ 29y = 250.

7) 24x - 7=1ly — 4. | 11) 48x--16=3x+38y—8.

12) 59x - 7(y — 28%,) =59 + 2 (x + 10y).
13) @2x)/x+3yVx) @x) x—3y ]{37) = 3x (x2 D)
—8y(y2—2) + 20+ xV x4y Vy) V=~ yVy).

§ 37. Gleidungen vom crften Grode mit ciner unbekannten Bahl.

1) Bon relder Bahl giebt dag Doppelte ju 18 abddirt eine
Gumme glei) 822

2) Bon tweldier Sabl gicot das Doppelte ju 44 addivt eine Summe,
weldye dem Bierfachen der gefuchten ahl gleidy ift?

3) DBon reldper Zahl dibertrifit bad Doppelte ihre Hiljte um 62

4) Subtrahive id) den miten Theil einer gedachten Bahl von a,
fo erhalte iy b. FWie heift die gedachte Bahl?

5) Cine Summe pon 2500 Rubeln foll unter zwei Brider jo ge-
theilt werden, dap dev eine fo oft 4 NRubel erhalte, als der andeve 1 Rubel.
Wieviel Rubel erhalt Jeder?

6) NBon wei Stidien, deven Entfernung 187 Meilen belrdgt, gehen
swei Reijende gu gleidher Jeit ab, um einonder entgegen ju reijen.  Der
Gine madhyt taglidy 8, der andere 9 Meilen. Nady wiebiel Tagen werden
fie cinander begegnen?

7) Uater 4 Avme vertheilt Jemand 2 RoL - Dem Broeiten giebt
ev bag Doppelte, dem Dritten dag Dreifache, dem Vierten dag Vierfadye *
bon dem, wad der Grite erhdit. Wie viel befommt Jeder?

8) Gin Budhanbdler verfaufte von einem gewiffen Werfe dad cine
Mal 10, dad andere Pal 15 Cremplave, und [5jte dag 3weite Mal 35 RoL.
mehr alg dag erfte Wal.  Was foftete cin Cpemplar des Werfes ?

¥



94 § 87. 9—16.

9) Gin Sterbender hinterlaft drei Dienern gujammen ein Legat von
1400 R6L. mit der Beftimmung, daf A das Doppelte von B, und B das
DOreifadie von C erhalten jolle. Wieviel beFommt Seder?

10) DBier Kaufleute legen zu eimer gemeinjdhajtlichen Speculation
47550 ROL jufommen, und gar giebt B dreimal jo viel al8 A, C fo
biel al8 A und B jujammen, und D fo viel al8 B und C ufomumen.
Wie biel betrigt der Beitrag eines Jeden?

11) Gin Tudhandler erhilt 3 Stitcd Tud), deren Linge Fufammen
169 Asfdyin betrdgt. Wenn nun dog jiveite Stitk um 15 Arfdin linger
ift al8 dag erfte, und das Dritte wm 24 Urjdhin linger al8 das jiveite,
tie lang ift jedes?

12) Gin Gefap, welhes 146 Keufdfen halt, ift mit ciner Mifdyung
bon Brauntwein, Wein und Waffer gefiillt, und jwar befinden fich in ihm
15 Srufcpfen Wein mehr als Branntwein und eben o viel Waffer al
Wein und Branntwein jujommen.  Wie viel alfo von jeder Flitifigteit 2

13) @8 bejtyiftigt Jemand 4 Arbeiter, dem erften gahlt ev 2 Rbl.
mehr al8 dem jweiten, diefem 8 mehr al dem dritten und dem dritten
4 mebr alg dem bierten; gufommen aber hat er allen vieven 32 RbL. 3u
begahlen. Iie biel beformmt Feder? -

14) Gin Bater fhickt nacy den Fevien feine vier Sohue tvieder in
die Crzichungsanftalt uriif, und vertheilt beim Abjdhied eine gewifie Summe
unter fie. Dabei giebt ev dem dritten 9 ROL mehr als demn jiingften, dem
gweiten 12 mehr al8 dem dritten und dem dlteften 18 mehr ald Ddem
gtoeiten ; gujammen aber erbalten fie 6 Rubel mebhr ald dag 7 fache von
dem, wad der fiingjte erhilt. Wie viel befommt Jeder?

15) Gine geiffe Geldfumme wivd unter 6 Avme fo getheilt, dap
der jweite 15 Kopefen, der dritte 16 Kopf, der vierte 25, der fiinfte 26
bev fedyfte 28 Kopf. mweniger befommen foll alg der erfte; jufammen be-
fommen fie 10 Kopf. mehr al8 das Drcifacdie des evjten. Wie viel bes
fommt Seder ?

16) Man foll die Zahl 99 fo in 5 Theile jevlegen, daf der erfte
grofer ift al8 Dder gweite wm 3, Fleiner alg der dritte um 10, grofer al8
der bierte um 9 und endlidy fleiner al8 dev fitnfte um 16, Wie grof ift
jeder Theil ?
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17) Bon mwelden jwei Sahlen ift die Summe =59 und die

Differeny = 172
- 18)  Bon weldyer Jahl ijt dag Dreifacdhe um 12 vermehet cben fo
viel itber 54, al8 das Dreifacde allein unter 1447?

19) Brwei Perjonen treten mit gleichen Geldjummen in cine Spiel-
gefellidpaft ein. Macpdem dev erfte 14 ROL verloven, dev jrocite 24 ROL.
gewonnen Datte, Defand fidy dev Btoeite im Befi von doppelt fo viel Geld
al8 der Grite. Wie viel hatte Jeder wrfpriinglich?

20) Bei der Wahl cines Beamten, bei weldyer fiy 943 Weibler
und 2 Bewerber befanden, fatte dev gewdhite Candidat cine Majoritit von
65 Stimmen erhalten. Fie viele hatten fitv ihn geftimmt?

21) Gin Kaufmann hat 4 Stiice Seidengeug von gleidyer Linge.
~ Radydem er von jedem Der Ddrei erften Stiicke 19 Gllen und bon dem
bierten 17 €llen verfauft bhat, behalt er im Gangen 142 Glen iibrig.
Wie grof war urfpriinglich jedes Stiick?

22) Gin Landwirth hat jwer gleich grope Schaafheerden. Nadydem
ev bon Der erften 39, von dev zweiten 93 Stie verfauft Hat, ift der
Ueberreft dev evjten Heerde doppelt fo grof al8 der der weiten, Wie grop
war urfpringlid) jede Heerde?

23) @8 tauft Jemand 12 Wrjdhin Leinwand fiir 2 R6L 14 Kopt,,
und ar gablt ev bei einem Theile fitr die Arfdhin 19 Kopf, bei dem
andern 17 Kopf.  Wie viele Arfdhin fauft ev von jeder Sorte?

24) Die Babl 197 foll jo in 3rwei Theile getheilt werden, daf das
Bierfache ded. gropeven wm 50 groper ift, ol dad Fiinffache des Eleineren.

25) Ginem Kuriere, dev tigli) 12 Meilen madyt, wWitd nad) 5
agen vom nidmlidem Orte aud ein anbderer nadygefchickt, der, um jenen
cingubolen, taglidy 15 Meilen wachen joll. Nad) wie viel Tagen mwerden
beide Kuviere jujammentreffen ?

26) Gin Bote geht von einem Orte A nad) einem Orte D und
madyt tiglih 35 Werft. Ju derfelben Beit geht ein auderer Bote von
einem Orte B, welder 84 Werft hinter A liegt, nady demfelben Orte D
und madt tagliy 49 Werft. Nad) mwie viel Tagen, und in welder
Gntfernung vom Orte B, werden beide Boten ujammentreffen?
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27) QBon einem Orte A wird nad) cinem Orte B ein Kurier
abgefandt, der alle Stunden 83/, Werft guriicdlegt. 17> Stunden nady
feiner Ubreife wird ihm cin andever von demfelben Orte A nadygejdyictt,
ber, wm fenen eingubolen, ftindlidy 113 Werft madyen mup.  Wie viel
Stunden nady Abgang des crjten und in welder Enternung von A wied
Der jweite Surier den cuften einfolen?

28) 1m 6 Uhr Viorgens fihrt cin Cilwagen aud einem Orte A
nad) cinem Orte B und madt jede Stunde 115 Meilen. 20 Minuten
nad) 2 Uhr verldft ein Dampfwagen den Ort B, fahet nady A und langt
auf einer neben dev Landitrafe liegenden Cifenbahn, indem er jede Stunde
6 Meilen juviicklegt, su derfelben Beit in A an, ju welder dev Gilwagen
in dem Otte B anfommt, Wie tweit ift A von B entfernt?

29) Swei Fubginger, von demen Dder eine alle 3 Minuten 52
Gajden, der andeve jede Minute 16 Sajdyen guviidiegt, geben ven wei,
um 529, Werft (4 500 Sajdhen) von cinauder entfernten Dbrfern
einanbder entgegen, und war dev evte 2/, Stunden friiher ald der jiweite.
Nad) weldjer Jeit werden beide Fufginger cinander begegnen ?

30) Gin feindlides Gorps it vor 2 Tagen bon einem gewiffen
Orte aufgebrocen und madt tiglid) 317, Wert. Dian will ihm von
dem nimlidgen Orte aus nadyfepen, und zwar fo jdmell, dap man €8 in
6 Sagen erreidht habe. Tie viel Werit milffen 3u dem Gnde tdglich
gemadyt toevden ? :

31) Gin Jupgdnger, der alle 7 Stunden 28 Werit juriiclegt, geht
aug einem Octe B ab; ein Neiter verldpt gu gleidper Jeit einen Ot A,
welder 56 Werft hinter B liegt, und madyt alle 3 Stunden 28 Werft.
Wenn nun jeder derjelben anf dev Reife im Gangen nur 1Y/, Stunden
sum Yusruben verwendet, in welder Seit wird der Reiter den Fupganger
einfolen ?

32) Morgené um 6 Uhr fahet von Kbln ein Dampfidiff nad)
Goblenz, und Mittags um 12 Uhr cin anderes von Cobleny nady Kiln.
®as erjte fommt wm 6 Uhr Ubends in Cobleny und das jweite um 5
Whr Abends in Koln an. Um wie viel Uhr und in weldper Entfernung
pon Kbln begegnen die Dampiidyiffe cinander, wenn die Strede 3ivijdhen
Koln und Cobleny ju Wafjer 127/, Meilen betrigt?
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33) Gin Dampfihiff und ein Seqelid)iff fahren beide von einem
Orte M nady einem Orte N; erfteres madyt alle 3 Stunden 7, lefteres
in Derfelben Beit nur 2 Meilen, Dad Seqelichiff at fdhon 315 Meilen
guritdtgelegt, che daé Dampficyifi Mabfibet, und Fommt 5 Stunden fjpiter
an, alg leptered.  Wie viel Jeit gebraud)t dag Dampfihiff von M bis N,
und wie tweit ift evjterer Ort von lefterem entfernt?

34) Um 12 Ubr frehen beide Jeiger einer Uhr iiber einander,
Wann und wie oft werden dieje Seiger in den nidjten 12 Stunden
tieder itbereinander fteben?

"35) A und B baben gujammen 60 Rubel. Nadpem A an B
10 30l verloren at, feblen ihm nody 8 ROL, mm ebenjo viel 3u haben
als B. Wie viel hatte IJeder urfpriinglicy ?

«36) A und B begannen ifjre Handelsgejdydfte mit gleidem ur=
ipritnglidhen Kapitale. I erften Jahre wudd das8 Kapital von A auf
270 ROL mebr als a8 Dreifacye, dad von B auf 1530 ROL mehr als
dag Doppelte deé urjpringlidhen Kapitald an; die Bermehrung der beider-
jeitigen Kapitalien jujammen betrug dadurd) das Fiinffadje des urpriing-
lihen Kapitald jedes Cingelnen. Wie grop war das lebtere.

= 37) Zwei Wnheiter waren auf 50 Tage angeftellt, jeder wmit einem
Zagelohn vou 60 Kop. A gab von feinem agelohn tglihy 6 Kop.
weniger aud al8 B, und Datte dadurd) am Cnde des 50. Taged nidyt blos
dag Doppelte von B, fondern auferdem nodh jo viel, als er in 2 Zagen
ausgab, iibrig behalten. FWie viel gab Ieder taglih aus?

; 38) A und B begannen ihr Handelsgejdhft mit gleidjen uripriing.
lien RKapitalien. Jm erften Jahre gewann A 400 RbL und B verfor
eben fo piel. Jm jweiten Jabre verlor A den dritten Theil feines jebigen
Bevmigens, und B gewann 400 Rl weniger alé das Doppelte defjen,
dag A vetloren Datte. Dadurdh) fab ficg B tm Bejige vou doppelt fo vicl
Bermdgen al§ A, Wie viel hatte Jeder urfpriinglich?

39) Die Bahl 68 joll in groei folde Theile getheilt werden, daf die
Differeny jivijdhen dem griperen und 84 dag Dreifac)e von der Differeny
wifchen dem fleineren und 40 ijt.

40) A und B fpiclten Kavten mit ecinem Spicl von 52 Karten,
A Dob guerit ab, bierauf B. A batte doppelt fo viel Rarten abgehoben,

Nerling Aufgaben. 13
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alg B liegen Tieh, und B ficbenmal fo viel abgehoben; a8 A. liegen ges
laffen hatte.  Wie vicl Hob Jeder ab?

41) Bon teldjer Sahl ift der dritte Theil um 16 grofer ald der
pierte’ Theil 2 a

42y Gin Qandwirth verfouft an e Perfonen: Heu, an die erfte
die Hilfte, an Ddie jweite e vierten Theil feines gamgen Borvaths, an
beide gufautmen 96 Pud.  Wie grop war fein Heuvorrath?

43) " Gin $err: vermadyte el Dienern cin Legat von 210 ROL,
mnd jwar fo, dap der jweite die Hiljte von dem Antheile des erften bes
Fomumen follte.  Wie viel befam Jeder?

44) Gin Vermdgen von 2329 Ro6L foll  unter ywei Perfonen in
dom Berbdlmif von 5 : 12 getheilt werden. Wie biel befommt Jeder?

45)  Gine'gewifie Getdjwmme ‘wurde unter et Perfonen fo ge=
theilt, daf fo oft A O Rbl. befaw, B 4 ROL erbiclt. PWenn run A Ddas
burd) 15 oL mehr erhielt ald' B, me[d)eé war die ju bertheilende Sunime
und der Antheil eined Jeden?

46) 68 vertheilt Jemand 98 ROL fo unter 3 Perfonen, dap B %/
bon A und C V5 von B arhilt. Wi viel befomme Jeder?

47) 68 fauft Semand 2 Fifer mit Wein, von Ddenen das erjte
premal fo viel enthilt al8 das ymeite. Nachdem er aud jedem 4 Wedro
abgelafjen, bleibt in jenem vicrmal fo viel Wein guritd als in diejen.
Wie il Wein enthilt jeded Fap? j

48) Bwei- Bahlen vevhalten fidy ju cinander wie 2 : 3; addirt man
31t jeder 4, fo verbalten fih die Summen fu cinander wie 5 : 7. Wie
Beipen die Sablen?

49)  Gine Geldfumme wird unter jiwei Perfonen vetheilt.  Der
Antheil ded A verhilt fig qu dem des B wie 5:8, nnd ift um 50 RoL.
groper al§ 5/, der gangen Suunme,  Wie grofi ift der Antheil eines Seden?

50) G8 mill Jemand Fleijdy cinfaufen. Kanft er Ochfenfleifd), das
Piund ju 4 Kop., fo braudgt ev alle Geld, weldyes ex bei fid bat, fauft
er aber Hammelfleifdy, bas Piund 3u 31/~ RKop., fo bebdlt er 24 Kop.
fibrig.  Wie viel Piund will er faufen?

51) " Bwei hatten 3u cinem gemeinidaftlihen Gejdydfte jufammenges
legt, A 2400 R6L, B 960 Rbl. A hatte dabei doppelt fo viel verloren,
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als B, aber nady Ubjthlug der Rechuung nody dreimal fo biel al8 B ibrig
behalten. FWie grop war der Berlujt eined Jeden?

52)  Gin RKaufmaun findet, daf ev durdy einen glidlichen Handel
mit feinem ongelegten Kapital 13 Procent getwvounen hat, und dap dajjeibe
- dadurdy auf 15571 NOL angewdthlen ijt. Was war fein-angelegtes Kapital?

- 53) Der Crirag eines Guted ift, wegen verbefferter Defouomie, in
diefom Sabre um 8 Procent grofer al§ im vorigen. Der Ddietjdhrige Cr-
frag ift 1890 0L  Wie viel war der vorjabrige ?

54) Wie qrop ift cin Kopital, dag mit den finfiahrigen Binjen,
bie jabelidyen Binfen ju 4 Procent gerednet, 8208 Jbl. betrdgt?

55)  Gin Kapitalift zichet von feinen auf Jinfen jtehenden Kapitalien
2940 RoOL jabhelicdher Aenten ; 45 derfelben trdagt 4 und s tragt 5 Procent.
Wie viel Geld hat er ausdftehen?

56) 68 guebt Sewand cin Kapital von 5500 Rl 3u 4 Brocent
auf Binjen, umd 4'/, Jabve nachher ein andered Kapital von 8000 Roi.
ju 5 Procent. Wenn - ev cnun Ddieje 2 Kepitalien auf Suijen ftehen ldpt,
in wie vielen Sahren toird er von beiden gleidh) biel an Sinfen gezogen haben?

57)  Bier Orte A, "B, C; D liegen in der Ordnung der geanuten
Budyitaben hinter einander. A it von D 238 MWerit entfernt,  die Gnt-
fernung von A und B verhdlt fidy zur Gutfernung von C und D 1wie
2:3, und Y, der Cntfernung von A und B verwehrt win die Hilfte dev
Gnifernung pon G und D ift gleidy dem Dreifachen der Entfernung von
B umd C. Bie grop find die Cntfernungen der ‘genanaten Orte:von
einander ?

58) Mady einer verlovenen Sclacht waren  nur nody 3600 Mann
mebe alg die Hilfte dev gefhlagenen Yrmce dienftidbia, 600 webr als Y4
derfelben waren verwundet, und die dbrigen, ndmlid)y Y5 dev Armee, theild
getddet, theils gefomgen, theils rourden fie fonjt vetmnpt,  Wie grop war
die Arnee?

59) Man foll 91 fo in givei Theile theilen, daf der grifere dividirt
durdy den Unterjhied beider Theile den Duotienten 7 giebt.

60) 68 vertheilt Jemand 46 bl unter 5 arme Manner und 7
arme Frauen fo, dap Ddie einjelnen Antheile der Manner und cbenfo die
der Frauen cinander gleich find, ein Wlanun und eine Frow jujonmen aber
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8 ROL erhalten, Mie biel bon obiger Summe Fommt auf den Antheil
per Mdnner und toic viel auf den der Frauen?

61) @8 fragte Jemand, ie viel Uhr e8 fei, unbd erbielt ur Antwort,
e8 fei 3tifhen 5 und 6 Uhr und dev Cihmben: und Minutengeiger ftehen
gerabe fiber einander. PWie biel Whr roav ed?

62) Die Zahl 49 foll fo in ywei Theile getheilt werden, dag fidy
per gropere Theil um 6 vermehrt, jum Eleineven Theile nm 11 vermindert,
verhalte wie 9: 2.

63) A, B und C pereinigen fich ju einem gemeinjdyaftlihen Gefchdte.
A legt 600 ROI tweniger ein al8 B und 680 RoOL mehr ald C. Die
Summe der Ginlagen de8 A und B verbdlt fid) yur Sunune der Cinlagen
pon B und C wie 5:4. Wie grof ift die Cinlage eined Jeden?

64) Gin Budbhandler verfanft roei Binde eined Werfed und jwar
dent erften von 100 Bogen fir 51/, RbL, den ztweiten von 50 Bogen fiir
3%/, RObl. Beide waren gang gleid) und pradytvoll gebunden. Der Preis
der ungebundenen Bitdyer felbit aber ridytet fich nacy der Bogenzahl. Wie
thewer war der Cinband und wad foftete jeder Band ungebunden ?

65) 63 will Jemand fein GruudjticE cingdunen. Seht er Ddie
porrdthigen Piojten 1 Fup aud einander, jo feblen thm u feinem Bebdarf
nodh 150 Stiid, et er fie aber 3 Fup oud ecinander, jo bleiben ihm
70 Suiid iibrig. Wie vicl hat er?

66) Gin Bedienter erhielt contractmibig jahrlich 80 R6L und eine
Qivree.  Nacy 7 Monaten trat ev aug dem Dienjte und echiclt 212/, RbI.
nebft der Livree jum Lohne. Wie hody rourde letere geredynet ?

67) Wenn man gu einer obl 1) 9, 2) 15 und 8) 9 und 15
addirt, fo verbdlt fidh bdie erfte Summe gur jweiten wie die weite Fur
oritten.  Wie grof ift diefe Bahl?

68) Gin Gutsbefiper berpadytet fein Befigthum gegen eine jabhrliche
Kornrente nchbjt 200 Rb6I. baarem Gelde. Wenn 1 Tjdyetwert Korn 5 RoL.
foftet, fo erbalt er dadurd)y von jeder Defjatine einen Crtrag von 5 RoL,
Poftet aber 1 Zjchetwoert 61/, ROL, fo betrdgt die Rente 6 ROL von jeder
Dejfatine.  Yus rie viel Tichetwert beftand die jabhrliche Kornrente?

69) Gin Bauer Dhatte 3wei Sdjaafheerden, bon denen die fleinere
aud [auter ©daofmiittern beftand, deren jede ihm jwei Lammer bradhte.
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Die Anzahl bdiefer Lammer mwar gleid dem Unierfchicde Beider Hecrden.
Wiren alle feine Sdoaafe Schaafmiitter gerwefen, und hitte ihm jede brei
Lammer gebradt, fo toiirde die Sahl feiner Schaafe auf 432 geftiegen fein.
Wie viel Sdjaafe batte er? ,

. 70) Gine Gicrhandlevin Faufte eine Ansabl Gier, jo 5 Stid fiir
2 Kopt. und verfauft davon die Halfte, je 2 Stid fiir 1 Kopk,, die andere
Hilfte aber je 3 Stid fiir 1 Kopf. und gewinnt 4 Kopt.  Wie viel Gier
hatte fie gefauft?

71) Gin Brunnen fann durdy 2 Robren gefiillt werben. Durdy
beide gufammen geichicht died in 12 Gtunden, durh A allein in 20
Stunden; in welder 3eit alfo durdy B allein?

72) Gin Windhund verfolgt einen Hafen. Der Hafe bhat 50
Cpriinge boraud und madgt 4 Spriinge, wabrend der Hund 3 madyt; 8
find jedody 2 Hunddipriinge fo grop als 3 Hajenipriinge.  Wie viel Spriinge
fann jowohl der Hund al8 der Hafe nod) machen, bi8 der erftere den
lefteten einbolt ?

73) Weun man 10 Acpfel fiir 8 Kopf. und 25 Birnen fiir 6 Kopk.
fauft und 100 Aepfel und Bimen jujammen fiv 281, Kopf. gefauft
twerden, toieviel Acpfel und wicviel Birnen find unter diefen 100 Etiik?

74) €8 Dhat Jomand jweierlei Weine; von der erften Sorte Fojtet die
Blaidre 30 Kopf., von der jrociten 24 Kopf.  Gr will daraus eine Mijdyung
machen, die Flajdye yu 28 Kopt. Wie viel mup er von jeder Sorte nehmen ?

75) Gin Goldarbeiter hat zweicrlei Silber, namlidy bierzehnldthiges
und adtldibige. Cr will eine Sdhiifiel verfertigen, die 20 Mark jdywer
und im Gehalte o3lfloihig fein foll. Wie viel Plarf mup er von jedem
Gilber nehmen?

76) Jemand hat 35 Solotnit Gold bon dev 96ten Probe yud mig
fo viel Supfer guicgen, dap die Mijcyung die 72t Probe enthalte,  TWie
biel Kupfer mup er gufegen.

77)  Bon ywei Stiicden Tudy von gleidher Giite, aber von ungleidyer
Riinge fojtet das erfte 100 RbL, dag ziweite 130 Rol. Wenn biebﬁﬁnge
jedes ©tiides um 10 Arfdyin grofer wire, o rwiicden fidy die beiden
Lingen verbalten wie 5:6.  Wie lang ijt jedes StiicF und wie picl Rubel
foftet die Arjehin?
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78) ®ie Mannfdait cined Generals beftand aud dreimal fo biel
Sufanterie als Kavalevie.  Davon defertivten vor einer Shlacht 120 Vianu
weniger ald 1, der Infanteric und 120 Mann wmehr ald /45 der
Ravallerie, 1, der gangen Vlannjdjoft +blied ald Befapung -einer Feftung
guvii und 3/ derfelben blich nady der Sehladt ftbrig, der Meft aber wurde
theil gefangen, theils getddtet,  Diefer Reft um 300 Mann vermelrt, war
jo groB, al8 die Hilfte dev nefpritnglidyen: Sagl der Infanterie.  Wie viel
Mann commandirte der General?

79) " ©8 fpielt Semand und gewinnt Ddoppelt fo il Geld ald ev
bei fich batte, hierauj verliert er 16 R0L., dei dem nidften Spicle verliert
et wicder 4/ bes fibrig geblichenen Geldes und ‘gewinnt hievanf rieder fo
biel, ‘alg et nifpritglidy bejag.  Dadurdy fieht evfich im’ Beith vou 80 Rol
9ie viel hatte ev uripriinglidy?

80) Gin Eilberarbeiter erhiclt fiie ein Cilbergeidhive, toeldies 100
N6l werth war, dem Gewidyte nady cben foo viel unveravheiteted Silber
ale bag Gefdyirr tog, und auferdem 371, Mol Beu gleidyen Preifen
erbielt e fitr ein andere§ Silbevgefchivr, weldhes 1 Pd. wog, 64 ©olotnif
unveratrbeiteted Silber und 28 Rol. - We' {djwer  war bag erjter Silbers
gefdhirr, und tvie oty wurde ein Solotnif des peracheiteten ' und ded unber=
atbeitetenn Silberd bevedynet?

81) Gine Uhr, weldye bedeutend porging und fdyon cine Nadymittags=
ftunde angab, wdahrend ¢8 nody Rormittag war, mufte um 5 Stunden und
40 Minuten uridgerict werden, um die wahre Beit angugeben. - Da jid),
bie von ‘der Uhr angegebene Beit jur wahren Beit verbielt wie 29:105
reld)ed war die mwahre Jeit?

82) Die Bejahung eines Sdjiffes beftand aud Seelenten und
Goldaten. Gs famen fe 22 Seelente ouf 3 Kanonen und auperdem nod
10 Mann im Gangen dariiber. Die gange Mannjdyajt betrng an 3ahl
bag Finffache der Anzahl von Soldaten und Ranonen jufomuen,  LWenn
bei einein Kampfe, teldhen das Sdhiff Fu beftehen hatte, und in weldem
bie Angahl der Todten /4 vou der Jahl der Weberlebenden betrug, 5 Piann
meniger getddtet tworden todren, fo fimen vom den Weberlebenden im Gangen
je 13 Moann quf 2 Kanonen. Wie viel hatte dag Sdyiff Kanoncn, Sees
feute und Soldaten?
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83) Ginem Sdjoafhivten wurde von cinem Nadjiiglerhanfen einer
Armee 1/, feiner Heerde und 1y Sdhaaf gevaubt; von einem weiten
SHaufen 1/; deg Ueberreftes und 1/, Schaaf; von einem dritten Haufen die
Hiljte des Refted und Y, Shaaf. Dadurd) bleiben ihm nur nody 25
Gdyaafe iibrig. Wi viel hatte er urjpriinglidy?

84) @8 verfpiclte Jemand Yy feines Geldes und gewann, hievauf
3 RNoL; bievauf verjpielte ev wicder /5 feined jepigen Gelded uud gemann
nadyher 2 ROL, endlicy verfpielte ev /7 defien, was ev jebt batte, wodurd)
er 12 6L itbrig bepielt. FWie viel hatte er urfpriinglid).

85) Gin Kaufmonn nahm aud feinem Gejdhdjte am Unfang eines
jeden Sabees 500 RbL jur Befteeitung feiner eigenen Bediirfniffe. Das Geld,
weldyes im Gefdydfte blieh, vormehrte fidh in jedem Jahr um feinen dritten
Sheil. . Dadirdy fah er fich am Ende des dritten Jahres im Bejige von dop-
pelt jo viel Vermbgen, als er am Anfange hatte. Wie biel hatte er Anfangs?

86) Gin Koufmann fauft cin Fap mit Wein fiix 1440 RoL und
verfauft 12 Krufdfen mehr al8 3/, deffelben mit einem Gewinne von 25
Brocent,  Den Ueberreft verfauft er ju einem foldyen Preije, daf er dadurd
an demt gamgen Quantum 60 Procent gewinnt,  Hitte e aber alle§ 3u
bem lepten Preije verfanft, fo hitte ex 175 Procent gewonnen, Wie biel
Krujdhfen halt das Fap.

87) Gin Kaufinann madht mit feinem Kapital jihrlidy 335 Procent,
die ev micder jum Kapital fdylagt. Gv braudyt aber jabrlid) 1000 9ol
3 feinem Unterbalt. Nady 3 Jabren hat fidy fein anfangliyed Kapital
verdoppelt.  Wie grop war Ddaffelbe?

§ 38, Gleidyuugen vom cefien Grade mit mehreven unbekannten Bahlen.

1) Gewinnt A von B 4 Rbl, fo hat er halb fo viel al8 B behalt.
Gewinnt aber B von A 6 ROL, fo bat ev dag Dreffade von dem was
A ibrig bleibt.  Wie viel hat Jeder?

9) Bwei filberne Becher haben einen  gemeinjdaftliden Dedkel,
toeldyer 18 MOL rerth ifti Der eefte Becher mit dem Deckel foftet nody
einmal fo biel, als Dder jiweite ofune Deckel, Ddev zweite mit dem Deckel
Foftet um cin Bietel mehr, ald dev evfte obne denfelben, Wie viel Foften
die beiden Bedev?
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3) Bon einer gerviffen Waave werden 100 Piund, jeded ju 40
Kop. verlangt. €§ find drei Sorten vorrdthig, wovon das Piund 48,
36, 28 Kop. gilt. Bon der beften Sorte finden fidh) nody 52 Piund.
Picviel wiiffen von der jweiten und bdritten Sorte dagugethan twerden, um
100 Pfund volziblig su madyen?

4) Bwei Ifdetwert Roggen und 8 Tidyetwert Weizen foften gu-
jammen 64 RNOL, 3 Tidtw. Joggen und 6 Tidtw. Weizen fojten Fu
pemfelben Preife gufammen 54 Rol  Wie theuer ift cin Tjdhtw. Roggen
und ein i, Weizen?

5) @8 foujt Jemand jrweierlei Wein, von bdev erjten Sorte das
Wedro 3u 90 ROL von bder jweiten ju 60 RoL  IJm Gangen gabit ev
3840 ROI.  Hitte er cben fo viel Wedro vowr bejferen gefanjt, ald ev vom
jchlechteren wictlich Faufte, und wmgefehrt, fo hatte ex 330 ROL weniger ju
begahlen gebabt. Tie viel faufte er von jeder Sorte?

6) Welder Brud) erhilt, wenn man um Jdhler 4 addirt, den
Werth 1/, wenn men aber juir Nenner 7 addirt, den Werth /5?2

7) €8 wird ein Brud) gefudht, dev fo bejdhaffen ift, dah, wenn
man vom Jabhler und Nenner 3 fubtrahict, der Werth Y, ird, und wenn
man jum 3dhler und MNenner 5 addict, der Werth '/, wird.

8) Won welden wei Bahlen verhalten fidh die Differeny, Ddie
Summe und dad Produft mwie die Jahlen 2, 3 und 52

9) A und B fdjicben Kegel mit einander. A fagt ju B: renn
Du miv jum BVozaus 3 REL giebft, fo febe id) in jedemn Spiele 60 Kop.
gegen 36 Kop. und fpiele mit Div 36 Spiele. B geht auf diejen Vo
)hlag ein und gewinnt dadurd) nidt blod feine 3 NROL rwieder, fondern
nod) auBerdem 2 RbL 28 Kop.  Wie viel Spiele hat Teder gewonnen?

10) 68 vertoufdyt Jemand 12 Fidjtro. Weigen und erbalt dafit
8 Iitw, Gerjte und 56 ROl  Bu derfelben Beit bietet er ein gewifjed
Quantum von Weizen fitr ¢in ebenfo gropes Quantum bon Gerjte nebijt
einem Anfgeld von 75 ROL oder gegen 200 RbL baared Geld an.
Weldjed war der Preis de8 Weiens und der Gerjte?

11) A und B jpiclen Karten mit cincm Spiel von 52 Kacten, A
bebt uerft ab, Dieranf B. Die Zahl der Karten, welde A liegen lief,
madyt mit der Sahl dev Karten, welde B abhob, zujammen 50, und die
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Babl der Karten, teldpe beide gufamunen liegen liefen, ift grifer al8 die
Summe der bon beiden abgehobenen Karten um 64. Wie biel hat Jeder
abgehoben ?

12) Gin Geflitgelhandler treibt ecine Heerde von Gdnfen und el
fhen Hiihnern ju WMarbte, und jwar ijt die dreifache Sahl der welidhen
Hithner qrofer ald die doppelte Babl feiner Ganje um 15. Naddem er
unterrvegd 10 Génje gefauft und 15 welide Hithner verfauft hat, verhalt
fich die Bahl der Gdnfe gur Sabl dev Hithner wie 7:3. Wie viel batte
ev urfpritnglid) bon jeder Gattuug?

13) A und B haben verfdjiedene Kapitalien. A getwinnt mit dem
feinigen 1500 RbL, B verliert von dem feinigen 500 RbL und jepst ver-
balt fid dag Geld ded8 A 3u den de8 B mie 3:2. Hatte jedod) A
500 R verloren und B 1000 RbI. gervonnen, fo toiivde ficd) dag Geld
bed A ju Dem 0ed B verbalten, roie 5:9. Wie viel hatte Jedev urfpriinglich?

14) @8 mifd)t Jemand eine gewiffe Menge Branntroein mit Wafjer,
und findet, daB weun er von jeder Gattung 6 Krujdhfen mehr genommen
batte, 7 Krufchf. Branntrwein auf 6 Keufjyt, Wafjer famen; bitte ev jedod)
bon fjeder Sorte 6 Krufdhf. weniger genommen, jo fimen 6 Krujbt. Brannt-
ein auf 5 Kruihk. Waffer. Wie viel nahm er bon jeder Gattung?

15) @8 beftellt Jemand 6 Dupend Bouteillen Nojeltwein und 3
Dufend Bout. Rbeintwein jujommen fiir 126 ROl Da aber unterdefjen
der Preid jeder Bout. um Y, RblL gefallen ift, fo erhdlt er fiir diejelbe
Gumme 20 Bout. Mofelwein und 3 Dugend 8 Bout. Rbeinwein mehr.
Was mwar juerft der Preid jeder Bouteille?

16) Gine jweiziffrige Babl giebt bei der Divifion mit 4 einen
gemiffen Quotienten und den Reft 3, bei der Divifion mit 9 einen anderen
Quotienten und den Rejt 8. Die Biffer auf der Stelle der chner ift
gleiy diefem weiten Quotienten, und die Siffer auf der Stelle der Giner
gleich dem 17ten Theile ded erften Duotienten.  Wie heift die gefudgte 3ahl?

17) 3d) fennme groei Odreiziffrige Bablen, deren Summe, um 1
bermehret, gevade 1000 ausmadyt. @dyreibe idy die beiden Saplen hinter
einander und trenne diefelben durd) cin Dechinalfoming, fo entfteht eine
fedygmal fo grofie Bahl, wenn die fleincre Jahl nad) dev grofern, als wenn

Nerling Aufgaben. 14
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die grofere 3ahl mnady Dder Fleinern gefet mwivd. Wie Deifen die beiden
Saplen?

18) Gine jweizifirige Sahl gicht e&, welde jur Querfumme 10 Hat.
Rehrt man die Siffern wm, fo cntjteht eine Bahl, welde um 36 EHeiner ift.
Wie heipt die ahl?

19) Sn ciner gefiillten Birfe befinden jidy 57 RbL. und 18 Dreipigs
fopefenftiicce. Durd) 12 Rbl. und 15 Dreipigfopelenitiie find /g3 dev
PBorje gefiillt. TWie viel ven jeder Wiingforte gehen in die Borje?

20) Gin RKapitalift nimmt 8000 Ro6L. zu gewiffen Procenten auf
und verleiht 23000 ROL zu hoheren Procenten, fo dap er dabel einen
Ueberfdyup von 905 RO an jahrliden Binfen ergiclt. Unter den ndmlicjen
Bevingungen nimmt er 9400 ROL auf, und verleihet 17500 ROL, dies
bringt ihm einen Ueberfchup von 53914 RbL an jdbrliden Binfen. Ju
roelden Procenten hat er Geld aufgenonmen und ausgeliehen?

21) B bat 12600 R0L mehr ald8 A audgelichen und fein Geld
um 1 Procent hoher untergebradyt, tweshald er audy an jdhelichen Zinjen
730 ROL wmebr jiehet. C hat 3000 ROL mehr audgeliehen ald A und zu
2 Procent hoheren Binfen, ziebet dafic aud) jahrlihy 380 RbL mehr an
Binfen als A, Wie viel at Jeder ausgeliehen und gu reldren Procenten 2

22) Mady BVitruvs Crzihlung war die Krone ded Kinigs Hiero von
Spyrafug 20 Pfuud fdjwer, und verlor im Wafjer nabe an 11/, Pjund.
Nehmen wir nun an, dap fie blod aud Gold und Silber bejtand, und
dag 19,64 Pund Gold im Wajfer 1 Pfund, und 10,5 Pfund Silber im
Waffer cbenfalls 1 Pfund verlieven. Wie bviel Gold und Silber mupte
diefe Krone enthalten?

23) 87 Piund Binn verlieven im Waffer 5 Pfund und 23 Pfund
Blei verlieven im Waffer 2 Pfund; eine Compofition bon Jinn und Blei,
120 Pjund wiegend, verliert im Waffer 14 Piund. Wie viel inn und
Blei ift in diefer Compoiition?

24) Zwei Bauern A und B faben jufammen 63 Rol. Stenern ju
begablen, und jwar nad) Verhaltnip des Crtvagd ihrer SGiiter. A, weldjer
4 Qoofjtellen mehr befipt alé B, wovon aber jede Loofjtelle 6 HRubel
mweniger crtvdgt, zablt vox obiger Steucr 35 Rbl.  Hitte A 6 Loofjtellen
mehr, und twiirde die Loofftelle de8 B 9 RbL. weniger ald jeht tragen, fo
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miifte A 45 ROL bezahlen. Wie viel Loofftellen hat Jeder, und wasd ijt
per Grtrag derfelben ?

25) Auf cinem Dampfidyiffe, teldes von A nady B fubr, mwaren
bei der Ubfabrt auf dem Borderded 24 Pofjagiere mehr ald auf dem
Hinterded.  Die Cinnahme ded Schiffes fir die gange abrt betrug fitr alle
Paffagicre ujommen 540 RbL und war madpte die Habrtage fitv je 7
Paffagicre des Vorderdeds guiammen 1 Rbl. weniger alg fiir 4 auf dem
Sinterdect.  Auf dev Halfte ded Weges famen nod) 18 Paffagiere auf das
Borderded und 6 auf das Hinterdedt, wodurd) die Einnahme ded Sdyiffes
um 2/ der fritheren wuds.  Wie grop war die 3ahl der Pafjagiers und
a8 betrug die Fahrtage?

26) Sn ciner pon den Eden eined vechtwintligen Gartend befindet
fidy ein cbenfalls rechtmwinkliger Fifchteid), deffen Seiten fidy ebenjo ju ein-
ander berhalten, wie die des Gartens, defjen IJnbalt der Ote Theil von dem
Snhalte ded Gartens. it und defjen Nmfang wm 600 Fup fleiner ijt als
der Umfang des Gartens. Wenn Die eine Seite de8 Gartend um 9, Ddie
andere um 15 Fup groper wdre, fo mwdire der Garten jelbft um 5805
Quabdratfup groper. Wie grop ift jede Seite ded Bartend ?

27) 68 find 4 Wedro gefauft rworden, deven eingelne Preife x, y,
z, u jind. TWenun man bon dem gangen Preife aller gufammen den Preis
x abjieht, fo erbdlt man 180 %ol dann y, z u, fo erhalt man 212,
172 und 200 Rbl. Wie grop find die eingelnen Preife?

98) Orei Arbeiter berridyten nady einander ein Wert und braudyen
sufommen 120 Sage dagu. A befonunt den ag 20 Kop., B 24 umd
C 30 Kop. Sulest fat ciner fo viel wie dev andere. Wie lange bhat
jeder geatbeitet?

29) Semaud nahm gu brei perjdyiedenen Malen eine Parthie Blei,
Gifen und Kupfer als Sculd an, die ipm mit 3infen und allen Unfojten
i ftehen fomumen: Ddad Giftemal 1293 RbLL fiv 23 Berforig Blei, 5
Berk, Gijen und 3 Berf. Kupfer, dad Jweitemal 2508 RbL fir 7 Berk.
Blei, 10 Berf. Gifen und 13 Berk. Kupfer, das Drittemal 3723 Rol. firv
12 Bert. Blei, 9 Berk. Cifen und 20 Berk. Kupfer. Wie hod) rehnet e
ben Preig von jeder Sorte?
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30) A, B, O vergleidhen ihr Bermdgen. A fagt gu B: gieb- mie
700 Rol. bon deinem Gelde, fo habe id) zweimal fo viel ald du behaltit.
B fagt gu C: gieb mir 1400 R6L, fo habe idy dreimal fo biel al3 du
bebaltit. C fagt gn A: gieb miv 420 R6L, fo babe idh) fiimfmal fo viel
ald du behaltft. ILie viel hat Jeder?

31) s tverden drei Sahlen von der folgenden Befdyaffenheit gefudyt.
Wenn man von der erften 4 abzieht und cben fo viel der jweiten ujest,
fo berhalt fih der Reft jur Summe wie 1 ju 2, Bicht man von der
goeiten 10 ab, und fept der dritten ebenjo viel gu, fo verhalt fidh der
Rejt jur Suwmme wie 3: 10.  Bieht man aber vbon der erften 5 ab, und
fept dieje Dder dritten gu, fo berbalt fidh der RMeft jur Summe wie 3 : 11,
Welde Sahlen find e8?

§ 39, Weine Gleidhungen vom 3weiten und hoheren Grade mit ciner
unbehannten Bahl.

1) Oie 3abl 18 foll fo in grwei Theile getheilt werden, daf fidy die
Quadrate bdiefer Theile verhalten wie 25 : 16,

2) Die Jabl 14 foll o in wei Theile getheilt werden, daf twenn
man den gropern Theil durdy den fleinern und ebenfo umgefehrt den
fleinern Theil durd) dem grdfern bividivt, die Quotienten fid) verhalten
twie 16: 9.

3) Cine Ungahl Knaben erbielten Aepfel. Jeder Batte fo viel
Gadden bei fidh als Knaben warven, und in jedes Sidden gingen 4 mal
fo viel Uepfel al8 die Zahl der Knaben betrug. Sie firllten alle ibre
Gidden und erbielten dadurd) im Gangen 2916 Nepfel. Wie grof war
die Bahl der Knaben?

4) Gine Abtheilung ciner Urmee marfdjivte in gleihen Reiben
und Datte 5 Mann mehr in der Tiefe als in der Fronte. Jm Ungefichte
Ded Feindes rourde jedod) nur die Fronte um 845 Mann vergrofert, wos
durd) die Ubtheilung nur nody 5 Mann tief aufgeftellt war? Wie ftart
toar die Abtheilung?

5) Gine gewiffe Summe wird woidentlih unter Avme gleich) ver-
theilt. Jn einer Wod)e war die Jahl der Armen gerade die Quadratrours
gel Ddiejer Summe; in Dder nidyften Ddagegen tvaven wei Arme mehy,
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welge an jener Summe Theil erhiclten, wodurd) der Antheil jedes Ein-
selnen um 11/, Kop. vermindert wurbe. Wie grop war die zu verthei-
lendbe Summe?

6) A und B ftchen beide eine gleige Anzabl von Tagen, aber 3u
berfdhiedencm Lobne, in Wrbeit. A avbeitet 4 Tage nidf, und erbdlt am
Gnbe 18 ROL 49 Kop. Lwhn. B arbeitet 7 Tage nidt, und erhdlt 16
Rol, Hatte A 7 Tage und B 4 Tage nidht gearbeitet, fo Datten beide
gleich biel erbalten. Wie viel Tage ftanden beide in Arbeit uud was war
der Tagelohn eined Jeden?

7) Bwei Reifende A und B geben ju gleicher Zeit von e
Stidten C und D aug, A um von C ned) D, B um von D nach C
su teifen.  AIB fie einander begegnen, hat A 126 Werft mehr gemadyt alg
B und A Datte nod)y 153/, Lage ju reifen, um nady D 3u fommen, B
aber 28 Rage, um O zu erveichen. FWie weit find C und D von ein-
anber entfernt?

8 A und B fithren 100 Gier mit einander ju Marfte, verfaufen
fle gu verfdyiedenen SPreifen, und ISfen dody beide gleidy viel. Hatte A bdie
Gier de8 B gebabt, fo batte er 36 Kop. geldft, hitte aber B die Eier des
A gehabt, fo hdtte ev nur 16 Kop. erhalten. Wie viel Cier hatte Jeder?

9) Welde Sahl ift 8, deren fiebenter und adhter Theil mit einander
multiplicitt und dag Product durdy 3 dividirt, yum Quotienten 208%/; giebt ?

10) €8 wird cine 3ahl von der Bejdjaffenbeit gejud)t, dap, wenn
man Diefelbe ju Y4 addirt und von 94 fubtvahirt und Dbierauf diefen
Reft mit jener Suwmme multiplicict, das Produft 8512 ift. Weldhe
abl ift e8?

11) Gin gewiffes RKapital fteht gu 4 Procent auf Jinfen; multiplis
cict man die YAnzahl der Rubel ded Kapitald mit der Anzahl dev Rubel
~in den fiinfmonatlien Jinfen, fo erhalt man 117041%/5 Wie grof ift
daR Kapital?

12) Semand bat breierlei Waaren, telde jujommen 55 R6L
25 Rop. foften. Dad Pfund ciner jeden Sorte foftet fo viele Kopefen als
Pfunde davon vorrdthig find. Er hat aber bon bder jweiten Sorte um
den dritten Theil mehr al8 von der erften, und von der dritten 314 mal
fo viel alé bon ber jweiten. MWie viel Pfund hat er von jeder Sorte?
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13) 3d babe cine gewiffe Bahl im Sinne, diefe multiplicive idh
mit 2Y,, addive gum Product 7 hingu, multiplicire die Summe mit dem
Adptfacdhen der Bahl felbjt, dividive alsdbann durd) 14 und alehe vom
Quotienten dag Bierfache der Bahl felbft ab; da erhalte idy 2520. Weldye
Babl it e&?

14) Bmwei Bablen verhalten fidh wie 3: 2, und die Differeny ibrer
bierten Pofengen jur Sumune ihrer dritten Potengen twie 26: 7. Wie
heifen die Bahlen?

15) ®Bon einem vedytwintligen Felde verhalten fich beide Seiten ju
cinander toie 6:5. Naddem 5 ded Gangen verfauft worden mwar,
blicben nody 5625 Quadratfup iibrig. Wie grop find die Seiten bes
Hechteds?

§ 40. Heine Gleidungen vom 3weiten Grade mit mehreren nnbe-
hannten Bobhlen.

1) Die Differeny gweier Bahlen mit dev grdfern multiplicict, giebt
a8 Product 40, mit der fleineren multiplicivt aber das Produet 15. Wie
beipen die beiden Zahlen?

2) Weun man die Differeny zreier Zahlen mit dev Fleinern multi-
pliciet, fo it das Produft 42, mwenn man diefelbe aber mit der Summe
beider  Bablen multipliciet, fo ift bas Produft 133. Wi heifen Ddie
Bahlen?

3) Die Differeny roeier Jablen verhdlt fidy jur Feinern wie 100
ur grofern, und jur grofern wie 4 jur fleinern.  Wie heifen beide Sahlen ?

4) Wenn man die Diffeveny zroeier Zahlen mit der grofern multiz
plicict und dag Produft durd) dic fleinere dividiet, fo ift der Quotient 24;
multiplicict man aber Ddiefe Differeny mit dev Fleinern und dividirt durch
die gropere, fo ift der Quotient 6. Wie heifen die Sahlen?

5) Wenn man die grofere von gwei Bahlen mit der Quadrat:
wurgel der Eleineven multipliciet, o ift dag Produft 48, multipliciet man
aber die fleinere wit der Quadratwurzel der grofern, fo ijt dasd Produft
36. Wie beipen die beiden Sahlen?

6) Wenn man dic Eeincre von wei Sablen mit dem Quadrate
der gropern multiplicict, jo ift dag Produft 448, multiplicict man aber die
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grofere mit dem Quadrate der fleinern, fo ift das Produft 392. Wie
beipen die abhlen?

7) Wenn man jede von loci Jahlen mit 27 multiplicirt, fo ijt
dag erfte Produft dag Quabdrat ded jweiten, multiplicict man aber jede
mit 3, fo ijt dag erte Produft der Kubus des jrvciten. Wie Beifen
beide Bablen? :

8) Die drei Seiten eined vedhtrwinfligen Dreiects follen ausd folgenden
Angaben bejtimmt werden.  Der Inhalt des Dreieckd enthalt cben fo viel
Quadratfup alg der Umfang deffelben Fup enthalt, und die Quadratzahl
der Gumme Deider Katheten ift groper al8 die Quadratzahl der Hypothenufe
um da8 falbe Product aug den Bahlen, durd) rwelde der Fladjeninalt
und die eine Kathete andgedriieft find.

9) Weldye 3toei Bablen find 8, deren Quabdrate, wenn fie abddirt
werden, die Summe 13001, wenn fie aber von cinander fubtrabirt werden,
den Meft 1449 geben?

10) Welche 3ahlen ftehen in dem Verhaltnifie von 3:4 und geben
al8 die Summe ihrer Quadrate die Sahl 3249007

11) G8 gicbt 3toei Balen, deren cine um 8 grofer al8 die andere,
und deren Produft 240 ift. Welche Bahlen find 8?

§ 41, Gemiftht guadeatifhe Gleidhungen mit einer unbehannten Bahl

1) - €8 verfauft Jemand fiir 39 N6l Wein, und getwinnt dabei
fo viel Procente, ald ihm der Wein Rubel foftet. TWie theuer hat er den
Wein gefanft?

2) Die Differeny stoeier Jahlen ift = 9, ihre Summe mit per
gropern multiplicitt = 266  Wie heipen die Sahlen?

3) €8 fauft Jemand Tud) ju einem Rod und 28 Arjdyin Lein-
toand, und begahlt im Gangen 30 ROL Fiv jede Arichin Tud) bejabit
et fo biel Rubel, al8 er Arjdhin fauft, und 8 Arjchin Leintwand foften 3t
jommen fo biel al8 cine Aridhin Tud  Wie viel Aridyin Sud) fanft er,
und mwas foftet die Arjhin Tud) und die Arfdhin Leinwand ?

4) A und B gewannen bei ciner gemeindaftlihen @peculation
180 Rbl. A Datte fein Geld 12 Monate lang dagu Dergegeben und an
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Kapital und Gewinn 260 ROL juriiderhalten ; B hatte 300 RbL 16 Vos
nate lang daju hergegeben. TWad hatte A eingelegt ?

5) €3 Fauft Jemand eine YUnzahl Sdyaafe fiix 360 ROL; bitte
ev fitv denjelben Preid 6 Stiike wmehr befommen, fo wire jeded St
5 Rbl. woblfeiler gemefen. Wie viel Stitfe hatte ev gefauft?

6) Gin Spiegel, weldyer 18 Zoll hod) und 12 Zoll breit ift, Bat
einen diberall gleidy breiten Goldrahmen, bdeflen Flade der Flade ded
©piegels gleidy ift. Wie breit ijt der Rabhmen?

7) Bwei quadratifhe Hofe twerden mit Steinplatten belegt, bon
denten jede einen Quabratfup halt, Die Seite ded einen Quadratd ift um
12 Fup groper, alé die des anderm, und jur Pflajterung beider bedarf
man 2120 Platten. Wie lang ift jeder Hofj?

8) G Ilaft Jemand 2 Griben graben, bon bdemen Ddev eine 6
Sajdjen linger ift, alg der andere. Bei jedem Ffoftet dad Graben einer
Gajden nur bhalb fo viel Rubel, al8 der Graben Safdjen in dev Linge
mift. Sm Gangen hat er 178 Rbl. zu begahlen. Wie lang ijt jeder Sraben?

9) 3n cinem Gafthofe Datte eine Gefelljhajt fiir cine gemeine
fdaftlihe Seche 871, RbL 3u begablen. Ghe die Rechnung bezahit war,
fohlichen fic) zwwei von der Gefellichaft davon, rodurd) der Antheil cines
jeden der Buriickgebliebenen um 5 ROL groper wurde. Wie ftart war bie
Bejelljdaft urfpriinglicy ?

10) 63 fauft Jemand eine Angahl Schaafe fiir 1200 Rbl., behalt
pabon 15 und verfauft die fibrigen jufammen fiir 1080 Rbl. Wenn ev
nun dadurd) an jedem Sdjaafe 2 Rbl gewinnt, wie viel Schaafe faujte
er und twad war der Cinfaufépreis eines Stiicked?

11) A und B reifen von jroei um 247 Meilen von einander ents
fernten ©tadten einander entgegen. A madt tagliy 9 Meilen, und die
Babl der Tage, weldje beide bis gum Bufammentreffen braudyen, ift um 3
groper alg die Sabl der Meilen, mwelde B taglih madt. Welden Weg
_hat Jeder beim Bujammentreffen juriidgelegt?

12) @8 fauft Jemand jweierlei Tud). Bon dem feinern Fojtet die
Arfdhin 1 RbL. mehr al8 von dem grobern. Filr dag feinere bezahlt er
im Gangen 90 RbL., fitr dad gribere, weles um 2 Arjdyin ldnger war,
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80 ROl Wie long twor jeded Sti, und was Ffoftete die Arjdin
bon jedem?

13) A reift von C nad) D und wmadyt taglihy 7 Meilen.  Nad)-
dem er 32 Mieilen juriidgelegt fat, geht B von D nady C, und madit
taglihy den 19t Theil des gangen Weges. Nadydem B jo viele Tage
gereift ift, al8 er tdglih Meilen madyt, trifft er mit A gufammen.  Wie
weit ift C von D entfernt?

14) A verfouft 40, B 90 Arjdyin Leinwand; fie [djen juiomuen
42 ROL A gicbt fiiv 1 bl 1/, Wrfdyin mehr als B.  Wie theuer vers
Fauft Seder jeine Lemwand 2 :

15) Drei Kaufleute A, B, C legen 3u einem gemeinfdaftlichen Unter-
nehmen Geld gufammen und gewinnen damit 800 ROL rweniger als die
gange Ginlage betrdgt. A erhdlt fiiv feinen Untheil 600 RbI. vom Gerwinn;
er hatte 170 0L mehr al8 B beigetragen ; B und C aber hatten jujammen
2350 Rl cingelegt. Wie grop war die Ginlage cines Ieden?

16) A und B batten gujammen 4160 Rol. ju einem gemeinjdaft-
ligen Geidhdfte cingelegt, A feine Ginlage auf 9 Monate, B die jeinige
auf 6 Wionate. An Kapital und Gewinn erhielt A 2280 Rol, B
2520 RNOI.  Wie viel hat Jeder eingelegt ?

17) Gin Kaufmann fauft eine Anzahl Stiicke Seidenzenge von 3iwei
berjdhicdenen Sorten.  BVon jeder Soute faujt ev fo viele Stide und 3apic
fiie jede €lle halb fo viel RbL, alg cin St diefer Sorte Ellen fat, Iy
Gangen fauft ev 19 Stid und aplt 921y, Rol. Wie viel Stid von
jeder Corte hat er gefauft?

18) Gin Weinhandler faujt 54 Anfer Wein und dagu nody cine
getiffe Anzabhl Anfer von ciner geringern Sorte. Fiiv jeden Anfer der
erften ©ovte jablt er fo biel Rubel, als er Anfer von der jweiten Sorte
fanft, und fir jeben Unfer Ddiejer jrveiten Sorte 8 ROL weniger.  Er
mifdgt beide MWeine uuter cinander, ift aber gendthigt diefe Mijdjung zu
berfanfen, den Unfer fiir 30 RbL und verliert dadurd) an der gangen
©peculation 252 RoI.  Wie viel Anfer von' der Froeiten Sorte Faujt er
unbd twas gablt er fiiv jeden Unker?

19) Gin Weinhandler verfauft 7 Wedro geringeren Weined und
12 PWedro befferen, guiomumen fiv 1000 RoL  Fiw 200 Rol.  giebt er

Merling Aufgaben. 15
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3 Wedro gevingeren Weined mebhr, ald ev fiir 120 NbL vom beffeven giebt.
Wie theuer verfauft er dad Webdro von jeder Sorte?

20) G8 bat Jemand joei Fubteppidye, weldhe Quadrate bilden, und
pon Ddemen der eine mwm 2 Fup langer ijft al§ der andere. Wenn man
pon der Bahl der Quadratfufie, weldye der fleinere mift, die Sahl der Fupe
abjiet, weldye eine Seite des grdpern mipt, fo iit dag Quadrat der dadurd)
erhaltenen Sabl um 88 grofer al8 die Sabl, welde man erhdlf, wenn man
pon der Sahl der Quabdratfupe des fleinern die Jabl der Fupe abjieht,
weldye cine Seite deé fleinern mipt.  Wie lang ift jeder Teppicy?

21) @8 jpiclt Jemand und gewinnt bei dem erfer Wurfe fo viel
al8 er Geld bei fid) hat. Bei dem jweiten Wurfe gewinut er 5 RbL mehe
alg die Ouabdratrourgel der Jahl ded Geldes, weldyed er et befipt, bei demt
britten endlidy gewinnt er dag Quabdrat der Jahl ded Gelded, in deffen
Bejige ev fidy nad) dem weiten Warfe befindet.  Cr fragt dadurd) 2256 Rbl.
mit jidy fort. Wie viel batte er wrjpriinglic) ?

22) @8 joll eine Bahl gefunden werden, welde die Cigenfdaft bea
fit, dap, wenn man ihren dritten Sheil mit ihrem bierten Theil multipli-
cirt und gum Produft ihr Finffades addivt, man eine Jahl erhalt, weldye
die Sahl 200 um cben fo viel fibertrifft, alg die gejudyte Bahl jelbjt unter
280 ijt. Weldpe Jahl ijt e8?

23) Jemand, der nad) feinem Wlter gefragt rourde, gab joldyes wie
jolgt an: Mieine Mutter hatte midy am Cnde ihre§ 20iten Jafhres geboren;
ibr Ulter mit dem weinigen multiplicict, fbertrifit unjer beider Alter zus
jammen um 2500. Wie alt war er?

24) Gin Kaufmann bat drei Stiike Leinwand, bon rwelden das
soeite 3 und dad dritte 5 Cllen mehr ald das erfte enthalt. Die Elle ded
erften foftet gerade fo viele Kopefen al$ e§ Ellen enthilt; von dem rweiten
fojtet die Gle 10 und deam dritten 20 Kopf. mehr ald von dem erfen.
Der fammtlige Betrag diefer Leinwand ift 95 Rol. 30 Kopf. Wie biel
Cllen enthilt dasd erjte Stiict?

25) Semand fauft ein Pferd, nnd begahlt dafiiv eine gewiffe Swmme,
petfauft e8 Bernady toieder fiiv 144 ROL und gewinnt daran genau eben
jo viele YProcente, al8 ihm dad Pjerd gefojtet hatte. Wie viel Hatte e8 gefojtet?



§ 41, 26. § 42. 1—9. 115

26) Gin Kaufmann (a6t fidy ein €tiid Beng fommen und beyahlt
dafiiv an Ort und Stelle eine gewiffe Swmme, auperdem aber nody 4
Procent an Sransgportfojten. Cr verfauft’ e8 wieder fiiv 390 Rbl und
getwinnt bei diefemn Handel fo viel Procente ald der zwolfte Theil des Cin-
Paufépreifed Detragt. Wie theuer hatie er ed eingefanft?

§ 42, Gemifdyt gquadratifhe Gleichumgen mit mehreren unbekannien
Bahlen.

1) Weldye zroeizifirige Sabl bat Ddie Cigenfdyaft, daf, wenn man
fie durd) dag Produft ibrer Jiffern dividirt, dec Quotient = 2 wird, und,
baf bdie Biffern in wmgefehrter Drdnung erfdyeinen, wenn man 27 ju der
Sahl abdirt? :

2) Man hat 3 Bablen, deren Summe 41 ift; die Summe ihrer
Quadrate ift == 699, und die Diffeven; swijden Dder erjten und jieiten
Safl ift wm 8 groper ald die jwifchen dev jreiten und dritten.  Wie heifen
dic abhlen?

3) Man hat 3 Bahlen, deven Summe 44 ift; dad Produft Ddiefer
3 Bablen ift = 1950 und die Differens jwifchen dev erften und jiweiten
Bahl ift um 5 groper al die jwifchen der jweiten und dritten. Wi heifien
die Bahlen?

4) Welde Jablen baben die Summe 41 umd die Qnadrate
fumme 901?

5) Weldye ztwei Sahlen baben bdie Viffereny 8 und die Quadrat-
fumme 5447

6) Weldje joei Bahlen geben dag Produft 255 und die Quadrat-
finme 5142

7) Wie muf man 16 theilen, damit das Produft der beiden Theile
3 ifren Quadraten addict die Summe 208 gebe?

8) MWie twird 39 in jwei Theile gerlegt, fo daf die Summe der
Cuben bdiefer Theile die Zahl 17199 gebe?

9) G8 werden jwei Jahlen gefudst, deven Differen mit der Diffe=
teny ihrer Quadrate jufammen 150 und deren Swmme mit der Sumine
ihrer Quabdrate jufammen 330 betrdgt. Weldje Sablen find es?
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10) ' Die Smmnme jroeier Jahlen, ihr Produft und die Differeny
ihrev Quadrate find cinonder gleidy. Wie heifen die beiden Sahlen?

11) Drei Jablen bilden eine ftetige Proportion; addict man fie
jo ijt die Summe 126, multiplicict man jic aber mit einander, fo ift dag
Produft 13824, Welde Sahlen find e8?

12) €& wird eine ahl gefucht, die mit drei Jiffern gefdhyrieben wird
und fo bejchaffen ijt, dap die Summe der Quadrate der eingelnen Jiffern,
abgejeben von ihrem Stellentoerth, = 104 ift, dag Quadrat der mittiern
Biffer aber um 4 grofer ijt als dag doppelte Produfr der beiden andern;
daB ferner, wenn 594 von der gefudhten Bahl abgejogen twird, bdie drei
Biffern in wmgefehrter Orduung gum BVorjdein fommen.  Welde Jahl
ijt c8?

13)  €in Spezeeihandler verfanft 80 Pfund Muskatbliithe und 100
Pfund Geriivznelfen, zufammen fiir 1300 ROL, und war giebt er fiir
400 RNbLL 60 Pid. Gemwitrgnelfen mehr ald Muskatbliithen fiir 200 Rbl.
Wie theuer verfauft er dad Piund von jeder Sorte?

14) Das Vorderrad cines Wagend madyt auf einem Wege von 360
Bup 6 Umdrehungen mehr al8 dag Hinterrad. Wenn aber bder Umfang
jedes Jades 3 Fup qroper wire, fo wittde auf demfelben Wege dag Vor-
berrad nur 4 Umdrehungen mehr waden, als dag Hinterrad. Wie grop
ift der Umfang jedes Naded?

15) G& bertheilt Jemand unter eine Anzahl von Armen, welde
aud Mannern, Weibern und Kindern befteht, 3 ROL. 24 Kopt., fo, dap jedes
Kind eine gewiffe Anzahl von Kopf, jedes Weib ecinen Kopf. mehr ald ein
Kind und jeder Mann wieder einen Kopf. mehr ald ein Weib befommt,
Die Anzahl der Weiber war = 5/, von bder Anzahl der Mdanner und
die Angahl der Kinder gleich dem Ddoppelten Quadrat der Differeny wi-
fen der Babl bder Weiber nnd Manner. Hatte jeded Kind fo viel be-
Fommen als ein Weib, fo wirde die gange UAuégabe fir die Kinder
plus dem neunfachen Unterfchied jrvifchen der gangen Nusgabe fiir die
Weiber und dev fiir die Manner 1 RoL. 96 Kopt. brtragen haben. Wie grof
war die Anzahl der Manner, Weiber und Kinder, und wie viel erhielt
jeder eingelne?
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16) A bringt eine Anzahl Gurfen ju Morfte und B cine dreimal
qeopere Anzahl von Giern. B Dictet dem A einen Sanfd) jwifden beiden
$Baaren an, twodurdy aber A bei dem gegenmwdrtigen Preife 5 Kop. vers
licren tiicde. A gieht daher dem B nur 3/5 feiner Gurfen fitv fanmmtliche
Gier, wodurdy B 3 Kop. verlieren twilrde, rwenn der Preis beider Waaren
geblichen wdre; da aber dev Preid einer Gurfe indefen auf 3 Kop. gejtiegen
ift, fo gewinnt B fo bviel, al8 ev bei unverdudertem Preife der Ciev fiir
6 Sti® derfelben [ojen tviitde. Wie viel hatte A Gurfen und B Eiler,
und waé war urfpriinglicy der Preid eined Sticked bon jeber Waave?

17) 68 fanft Jemand cine gewiffe Anzahl von Citronen und
epfeln guiammen fii 72 Kop.  Cr ablt fiiv 1 Dupend Gitronen o viele
Sop., alg cr Aepfel erhdlt und fiiv je 20 Stit Acpjel jo viel Kop., alg
ev Gitronen fauft.  Hitte ev von jeder Soute 10 Stitd mebr gefauft, und
file die Gitronen den friiberen Preid begahlt, dagegen aber fiir 1 Dufend
Yepfel fo biel al§ er fiiv 20 Gitronen ju bezahlen bat, fo hatte er 3 Rol,
5 Kop. begablen miiffen.  Wie viel Citronen und Aepfel fanfte er?

18) Gs fauft Jemand cine gewiffe Angahl Gdnfe und auferdem
18 wilide Hafne gufammen fix 55 NI, jeder eingelne Habn foftet 1/,
R0I. roeniger als 3 Ginfe.  Spiter Faufte cv eine gveite Anzabl von Gin-
fen und Hihnen und gwar 5 Ginje und 2 Hihne mehr alg dad erftemal,
und jablt fiiv jedes Stid 1y ROL mehr ald porher, MWenn er nun fiir
dicfen zweiten Kauj 821/, RbL gu begablen hat; ic viel Ganfe hat er
~ jodegmal gefauft, und toie theuer jede Gang und jeden Habhn bezahlt?:

19) DOrei durd) gerade Strapen perbundene Stadte A, B und C
liegen fo, daf die von B nady C fiihrende Strafe mit .der von B nady A
fithrenden einen rechten Winkel bildet. Bwifdpen A und B liegt cin viers
ter Ort D, und jwijdhen A und C cin finfter Ot B Bon D maeh B
fithet ebenfallg eine gevade Strafe, tweldye auf die von A - nady C fiber B
fiilgrende Strafe redytwinflig cinmiindet. B ift von A 3 Berft und von
C 7 Werft entfernt. Wer von B iiber D und E nad) A rwijt, anftatt
von B nady A auf der geraden Straje, madyt einen Umweg, welder um
den pierten Sheil des von B nady O fithrenden Weges grofer ijt ald die
gerade Strae von B unady A Wie weit find die genaunten Orte von
einander entfernt?
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20) A und B leihen gufammen 2000 RbL auf einfache Binfen
aud. A bezicht aus jeimem Antheil 1 Procent weniger ald B. In 5
Sabren besicht B im Gangen 40 RoL weniger alg das Doppelte von den
Binfen de8 A, und nady 10 Sabren ift a8 ausgelichene Kapital eines
Seden durd) die mwiahrend diefer Beit eingenommenen Binfent fo angetvadyien,
bap fid) SKapital nnd Sinjen des A sufommen gu denen deg B verhalten,
ic 5:8.  Wie viel hat Jeder ausgelichen, und 3u twie viel Procent?

§ 43. Unbefimmte Gleidyungen des erften Grades.

1) Bwei gange Bablen angugeben, fo bap bas 9fache Produft der
evften gleidy ift dem 13 fadjen Produft der zweiten.

2) 8 jollen jwei gange ablen angegeben twerden, deren Differen
12 betrdgt und von welden die gropere fidy durd) 10 Ddividiren [dgt.

3) Die Bafhl 76 fo in goei Zheile gu gerlegen, dap der cine
Lheil den Faftor 5, der andere den Baftor 8 enthalt,

4) Mar foll 100 fo in stoet Theile theilen, dah dev eine fich durdy
7, der anbdere aber durdy 11 theilen laffe.

5) Man theile 100 in groei Sheile, die folgende Cigenfdiaften Haben
miiffen: wenn man den evften durd) 5 dividirt, fo muf 2 itbrig bleiben,
und tvenn man den gtociten durdy 7 dividirt, fo mnf der Reft 4 fein,

6) €8 werden 3wei ahlen bvon foldyer Bejdyaffenbeit gefucht, daf,
wenn man die erfte mit 17 und die gteite mit 26 multiplicict, das erfte
Product wm 7 gedfer ift ald dag 3eite.

7 Man foll 142 fo in jwei Theile geclegen, dap der eine durd
9, ber anbdere durd) 14 theilbar fei.

8) Bon jwei gangen Sablen, deren Diffeveny 11 ijt, joll die Fleinere
grofer als 20, und die griere, welde 5 gum Faftor enthilt, Eleiner alg
50 fein.  Weldyes find diefe Bahlen?

9)  Weldye Bablen laffen durd) 3 dividint 1, und durdy 5 dividirt
2 iibrig?

10)  BWeldye Bablen lafjen dircy 8 dividirt 5, und durd) 11 dividirt
4 1{ibrig?

11)  Weldye ahlen geben durdy 9 auf, und laffen durdy 14 bdividirt
8 jum Rejte? : =
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12) Gine Gefellidhoft von Mannern und Frauen Gaben jujammen
fiie 8 ROL 76 Kop. vevzehet.  Cin Mann begahit 19 Kop. und cine Fran
13 Kop. Wie viele Menner und Frauen twaren ¢§?

13) €in Londmann fauft Pferde und Odyfen, ufamnen fix 1770
ROL und begablt fite ein Pferd 3L ROL, fiir einen Ocjjen aber 21 Rol,
Wie viele Pferde und Odjjen hat er gefauft?

14) ©3 tauft Jemand fiiv 72 RbL zrwei Sorten Tudy; die Arjdhin
der cinen @orte foftet 3 ROL, die der andern 4 Rl Wie viele gange
Arfdyin befommt er bon jeder Sorte? ;

15) Gine Gefellihaft, die aug Herren und Damen beftand, Hatte
eine @umme von 112 ROL 3u begahlen; jeder Herr begahlte 7 Rol., jebe
Dame 4 ROl Aus wie viel Herren und Damen beftand die Gejellichaft 2

16) Gin. Sdyafer, deffen Heerde zwifhen 200 und 300 Stiig
enthielt, zdblte fie gu 8, und & blich ihm 1 Stiid dbrig; zablte er
fie gu 15, fo blicben ihm 2 Stk fibrig. Aus wie bviel Stiick beftand
die Heerde?

17) @8 follen jrwei Sablen von bder Art angegeben werden, dap
dag Sicbenfache der einen, fammwt dem Sehnfachen der andern gleid) ift dem
Reunfachen der Summe diefer beiden Sahlen.

C. Die Weihen oder Progreffionen.

§ 44.
1) Was verjteht man unter eciner Reibe oder Progrefjion ? WRWas
it cine Differensreife? Wie nennt man fie gerwodhnlih? Waruwy?
2) Was ift eine Quotientenveihe? Wie nennt man fie gewsfnlidy?
Warum?
L Differengreibe,

8) Was bedeuten die Budjtaben a, d, m, t und s in einer Diffe-
vengreihe? MBilde die Reibe aus a, d und m, odev's ift gliich? Wie grop
ift t bei a) n; b) n41; ¢) 2n; d) mn Gliedern? '
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4) Welde Diffevengreihe ift cine fteigende, weldpe eine fallende?
Weldyes Glied ijt das allgemeine? Bilde aus a, d, o, & und s wei als
gebraijde Gleihungen?

5) Gegeben a, d und n mwie grop find t und s?
6) " al d " t [/ " ” o ” S?
7) " a, d v 8 " " no oy t2
8) /] a' n " t n " " d " S?
9) " a" o " 8 /4 " " d " t?
10) " at , s " [ " d v 1 2
11) " d, n , t " ” w & 4, 8 ¢
12) " d, n , 8 v " n 2 4y t?
13) 1/ dl t " 8 n " " a ” n?
14) 14 n' t n 8 UJ " [/ a n d?
45 s a=1 d=1 n=14 Gefudt t , s.
(G ALE S a=10, d= 15 n=360 G056 LI CIE
Jyiae i a=3/, d=7, n=42 BE 4 HE B
185 i a=2, d=3, t=50 ot B,
19) s, a=7 d=5, t==227 L
20) ” a= 72/3r d o 7/8! t= 76 l9/2«1 " n, B8
2Ly o a=17 d=1, s=142 58 unbeonied
14 O ae=— 1, d=72; s=282'/, GuR e
2350, a=2", n=100, t=35" v
24 a==—>5 n="72, t=37%; ke
25) " a==2%j, n=>5, t=—1%0 " d v S
20) o a=>3/, n=26 s=60" e
2 - & a=0, n=100, s =— 54450 e Lo &
L8 s a=>5/, t=20%;, s=139% T R (¥
A e a==31/, t=—14511/, s=-—12840 AR, e
53l g d=3 n=_8 t=14 T e
ety d =3/, n=480, t=16%, e e
S%): o d=—"1, n=25, t=—21%, R TR
397 =13/, n=230, s=146/, A0 e, &
34) d =15 n==100, s=1900 S Mgl
35) de=—1, t=—1", 8=—13% v & n.
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36) Gegeben d =5, t=>56, s=2324. Gejudt a und n.
37) , n=15 t=—361/, s=—24T71, B e
38) , 1n=32 t=36Y, 5=7697, ey

IL.  Quotientenveibe oder Verhaltnifveihe,

39) TWas bedeuten die Bud)ftaben a, e, n, t und s in einer
Quotientenreihe? Bilde die Reibe aus a, e und n, oder s ift gleidy?
Warum berpen Reiben diefer Art aud)y BVerhdltnipreifen ?

40) Wie grop ift t bei a) ny b) n4-1; ¢) 2n Blicdern? Wie
nennt wan t aud) nody?

41) Welde Quotientenveihe nennt man cine fteigende — tweldye eine
fallende? Wie qrof mup e in jedem diefer Falle fein?

42) Bilde aus a, e, n, t und s wei algebraijde Gleidyungen,

43) Gegeben find a, e, t, gejudyt wird n und s.

44:) /4 " a” e’ Sl 14 " n n t'

45) 1/ n a" n’ t’ ” /4 € " 8.

46) (4 ” al t’ S' 14 " € " n.

47) /4 n e' n’ t’ " n a n 8.

48) " n &1, S: " n @y t.

49) Y AR B S e :

50) a) 1/ 1/ a' n’ S’ ” " t ” e} %ag ift bier
by Srni bR g 8 o, 6] ju bemerfen?

51) Gegeben a=38, e=2, n=>5 SGejudht t und s,

By s a=06"e—3°, 1—8§ s

ba)r by a— 1 e—2 00 s

54) a="7 e=10, t="700
55) , a=4 e=3 s=118096 :
56) a=40, e=3;, s=70,

i) = h a=>5, n=9, t=2327680
B a=4 n="7 t=4

S a=2, t=23900250, s—=4882812
oy e a=1, t=0, s=2

bl e=2 n=18, t=-65536

Rerling Aufgaben. 16
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62) Gegeben e=3, n=8, t=2187 Gefudt a und s.
Gt e=10, n=17, s=3333333 P T
Gdye o Gl i — ey T R
85y . eand tiid4d iweabh L
6% - =5, t=38125, s=3905 & g
b o a=="7, e=2/5, Nn==0c0 o
68y - 4 a==1¢ €= '/ D=0 w bg o8

69) 68 faufte Jemand bei einem Budyhandler 7 Biidper, deren Preije
in ciner Differengreibe ftanden. Dev Preis Ddesjenigen, weldhes dem twohle
feilften am ndadijten im Werthe jtand, war 80 Kopt., der Preis des theuerften
2 RbL. 30 Kopt. Wie theuer wavr jeded Buch, und mwie biel mufte er
vem Budhandler zahlen?

70) Gin Arbeiter foll beim Graben eined Brunnensd fiir den erften
Fup 8 Kopt., fiiv den 3toeiten 10 Kopf. u. {. ., fiir jeden folgenden Fup
2 Kopk. mehr befommen; 4 ROl 50 Kop. befommt er aber vorans. Wie
tief ift er u graben verbunden?

71) @8 war cin Graben 15 Fup tief ju graben. Der Urbeiter
mup aber aufhoven, al8 er 10 Fup tief gefommen war, und dag Uebrige
einem andern iiberlaffen. Wie viel evhalt jeder diefer Wrbeiter, mwenn fiir
ben erften Jup 10 Kopf., und fir jeden folgenden Fup 5 Kopf. mehr
gegeben tird ?

72) Semand fauft ein Pferd mit der Bedingung, dap er fitr den
erften Hufnagel 20 Koptf,, fitv den jweiten 25 Kopf. und fiir jeden folgen-
den fmumer 5 Kopf. mehr jahlt.  €F find aber in Alem 32 Nigel; mwie
piel foftet ihm dag Pferd?

73) Gin Lebrer hat durd) feine 20 jabrige Ymtsfihrung 9750 RoI.
Gehalt begogen, fo zwar, dap er in jedem folgenden Jahre 25 Rbl. mehr
erhielt, al8 in dem vorbergehenden Jahre. Wie oiel Gebalt erhielt er im
erften und toie viel im jwangigiten Jabre?

74) Gin Sduldner verfpridit feinem Glaubiger, feine Schuld bon
1650 Rl in 15 Vionaten abjutvagen, und jroar dergeftalt, daf er den
erften Monat 40 RoL und jeden folgenden etwas Beftimmted mehr jahlen
will? Wie viel zahlt er jeden Monat mehr und wie viel den lepten Monat ?
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75) Gine 3abl befteht aus 3 Siffern, welde eine Differensreihe
bilden. Dividitt man die Jahl durdy die Jiffernfumme, fo ift der Quo-
tient 26, und abddirt man 198 ju der Sahl, fo erjdeinen diefelben Siffern
in umgefehrter Ordnung. Wie beift die Sahl?

76) Bu cinem milden Bwede Batten 3 Briider A, B, und C 3u-
fammen 27 ROL fo unterjdyrieben, dag ihre Antheile in feigender Diffes
tengreife ftanden. Da aber C ftarh, ehe die unterjdyriebenen Summen
eingesablt urben, iibernahmen A und B it einauder audy die Bezahlung
Des Antheils von C, und zwar im Verbiltniffe von 3 : 2. Dadurd) vers
bielt fidy die gange von A bejahlte Summe ju der von B bezahlten wic
4:5. MWie viel batte jeder der 3 Britder urfpriinglidy unterjchrieben ?

77)  Bier Bablen bilden cine Differengreibe, ihre Summe ift =32,
die GSumme ihrer Quabdrate = 276. Wie heifen die Sabhlen?

78) Die brei Seiten eines redytwinfligen Dreiedd bilden eine
Diffevengreibe. Die gropere Kathete ift = 6 Fup; wie grof find die beiden
andern Seiten?

79) Die Seiten cined vedytwintligen Dreiedd bilden eine Diffevenss
teihe. Qer Umfang des Dreieds ift = 84 Fuf; wie grop find die Seiten?

80) Dt Seiten eined recytwinfligen Dreieckd bilden eine Differens
teihe. Der Flacheninhalt ift = 216 Quadratfuf; twie grop find die Seiten ?

81) Jn einer Baumpflangung ftehen 2829 Biume in 41 Reihen,
fo daf immer in jeder folgenden Reihe 3 Baume mehe als in der vorbers
gebenden ftehen, Wie viel Baume ftehen in der erften Reihe und twie viel
in der leten?

82) Gine Differengreibe bhat die Gigenfdhaft, dap ihr erfted Glied 5
ift, die Sunime aller Glieder = 1050 und die Summe dev erften Hialjte
aller Glieder =275, Wie qrop ijt die Anzahl der Glieder und dasd
legte Glied ?

83) DBier Bablen bilden eine Quotientenreihe; die Summe der exften
und gweiten ift = 15, die Swmme Ddev Dritten und vicrten = 60, Wie
beien die Sablen ?

84) Das eijte Glied einer Quotiententeibe von ¢ Gliedern ift = i1,
die Summe aller 4 Glieder 1ft um 1 grofer alg der Quotient der Reibe.
Wie heifen die 4 Glieder?
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85) Gin Herr theilt unter drei Diener 210 Rbl. nad) einer Quo-
tientenreibe, twodurd) dev erfte 90 ROL mehr befam ald dev lehte. TWie
piel befam Jeder?

86) Drei Zablen bilden eine Quotiententeibe. Shre Summe ift = 35
und dag mittlere Glicd verhilt fid) yur Differeny dev beiden dufern twie 2 : 3.
MWie heifien die Sahlen?

87) Drei Sahlen bilden cine Verhaltnifreihe; die Differeny 3twijchen
ber gropten und Eleinjten ift = 15, die Diffeveny grvijen den Quadraten
ber groften und Heinften verhilt fidh jur Summe der Quabdrate aller 3
Baflen wic 5:7. Wie heifen die Jahlen?

88) Gine Sahl befteht aug 3 Biffern, teldye eine Quotientenreihe
bildben; die Babl felbft verhdlt fiy jur Summe ibrer Biffern tie 124 : 7;
abdirt man gu ihr die Sabl 594, jo erfdeint eine Sahl mit den ndmlicen
Biffern, jedody in wmgefehrter Ovdnung. Wie heift die ahl?

89) Gin Ginjah-Gewidyt, dag aug 8 Gemwidyten befteht, die zufom=
men 5Ly, Pd. wiegen, ift fo eingeridytet, dap jeded folgende Getvidt im-
mer 3 mal fo fdhrwer ald das borbergehende ift. Wie dywer ift dad gropte
und dad fleinfte diefer Gewidyte?

90) Bwijhen 1 und 2 follen nody 11 Glieder eingefchaltet tverden,
fo dap ecine Quotientenveibe von 13 Glicdern entitebe.

91) SJedes Glied der Quotientenveibe a, ae, ae* .. ... in m
jolhe Sherle gu theilen, dap alle Theile wieder in einer ufammenhingenden
Quottentenreihe ftehen und folglicdh eine Reibe yum Boridyein fomme, welde
m mal fo viel Glieder hat alg die Hauptreibe. Wie grof 1jt das erjte
Glicd, der Quotient und die Summe von n Gliedern ?

92) Su der Quotiententeibe 7, 56, 448 . . . . foll jeded Blicd in
orei jolde Sheile qetheilt twerden, dap rieder eine ufammenhangende
Quotientenreibe entjteht.  Wie grop ift das erfte Glied, der Quotient und
dic Summe von 7 Glicdern?

93) Ge beftellt Semand bei einem Juwelier einen Diamanten unter
ver Bedingurg, dap er ihm fir den erften Kavat, den dev Tiomant mwiegt,
40 Rbl, fir den zweiten 120 RbL, fiir den dritten 360 Rbl., alfo fiv
jeden fol enden dreimal fo viel als fiir den vorhergehenden gablen roolle.
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RNun ift das Gewicht ded Diamanten 37, Kovat. Wie biel muf er dem
Sutvelier begahlen?

94) @8 fauft Jemand einen Brillant unter der Bedingung, daf er
ben erften RKavat mit 30 ROL bezablen wolle, den jweiten Karvat mit
4 mal 30=120 ROL, den bdritten mit 480 RbL. und fo jeden folgenden
Rarat immer 4 mal o theuer ald den vorhevgehenden. TWie viel mup er
fiiv Den Stein gablen, da derfelbe 3%, Karat wiegt?

95) €8 verfouft Jemand ein Pferd und verlangt fiir den erften
Nagel im Hufeifen 1 Kop., fiir den gtoeiten 2 Kop,, fitr den dritten 4 Sop.
u . w. Nun find die vier Hufeifen mit 20 Nageln befeftigh. MWas
foftet bas Pferd und mwie viel foll fiir den leften Magel gejahlt rerden?

96) Gin Konig in Inbdien, Namens Sdyeran, verlangte, nad) dem
Berichte ded arabijchen Schriftftellers Afephad, daf Seffa, der Erfinder des
©Sdadyipield, fidy felbft eine Belohnung wdblen follte. Diefer erbat fidh
bievauf die Summe der Waigenfdrner, die heransfommt, wenn man 1 fiir
basd erfte Jeld des Schachbrettes, 2 filr Dad wweite, 4 fiir dad dritte und
fo immer fiir jedes der 64 Felder doppelt o viel Krner ald filr dag bor-
Dergehende techmet. Bei der Beredhmung foand man gum Crftaunen des
fonigs cine ungeheure Summe, Wie viel Kdrner mufte ev befommen
und von meldem Fladenraume mute Ddie Crnte gemadht werden?
[Redmet man auf 1 [JBoll 16 Kobrner, fite 1 Meile = 24500 Fup und
die Gnte 10 fdltig.]

. $obere Differensreibe.

97) TWie bildet man die hoberen Differengreiben? Weldre Reihen
nennt man figurirte Sablen verfdicdener Ordnung?

98) $Mas berfeht man unter einer Differengreihe des erften
Ranges? Wie grop ift S, 2 Desqleidhen unter einer Differengreihe vom
§mweiten Range? Wie grop ift S,? Desgleihen unter emer vom drit-
ten Mange? Wie grof ift Sy?

99) G¢ foll die Summe dev Quadrate der matiirlihen Sablen
124 22482.... 4 20 beredynet toerden,

100) G foll bie Summe 10124'10224-103°. . . . 4~ 10002 be-
recynet werden.
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101) Wtan foll die Summe der Quadrate 22442462482, . .
-+ 402 berechnen,

102) €8 foll die Summe bder Cuben der natiiclidhen Sahlen
13423433443 . ... 4202 beredynet werden.

103) €3 foll die Summe 11341234133, ., .. -} 1003 beredys
tiet twerden.

104) @3 foll bie Summe der bierten Potengen bder natilidhen
Sablen 144 2¢ - 34444 .. 4 20% berechnet erden.

105) Die bdrei erften Glieder eciner Differengreife des jweiten Ran.
ged find 2, 5 und 12. Das wie vielte Glied diejer Reibe ift 252022

106) Bei einer Diffevengreihe ded jtweiten Ranged ift das fiinfte
©lied 44, das adyte 137 und dad gehnte 229. Wie grop ijt die Swmme
diejer 10 Glieder.

107)  Bei einer Differengreihe des jiweiten Ranges find bdie erften
drei Glicder 40, 52, 74; bei einer andern Reibe defj lben Ranges find
die erften drei Glieder 470, 492, 520. Wie grof muf man n annehmen,
wenn die Summe der erfen n Glieder in einer Reibe jo grop mie in Der
andern fein foll.

108) Bei einer Differengreihe ded jiwveiten Ranged it dag erfte
Glied 494, die Summe der erften fechs Glieder 2954 und das zebnte
Glied 584. Bei einer andern Reibe deffelben Rangee find die. erften drei
Olieder 445, 488 umd 533. Die wie mielten Slicder (von gladpr Stel=
lengabl) jind in beiden Je hen gleich?

109) Gin bdreifeitige Pyramide beftebt aug 20 horizontalen Schich=
ten; 3 joll bie Ungahl der Kugeln, weldge wm der unterften Scyichte liegen,
fo mwie jene der gangen Pyramide angegeben twerden.

110) Gine vierfeitige Pyramide befteht aus 20 Sdidten; die
Kugel3ahl der Bafis und dev gangen Pyramide find zu finden.

§ 45. 3Jindrechnung.

1) PWas verfteht man unter den Yusdriicken: Kapital — Binfen
— Procente — Jinsfup?
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2) Welde Jinfen nennt man einfade — weldpe Sinfes-
ginfen?

3) Was bedeuten die Budyjtaben: k, n, p, z, £, S bei der
Bindredynung?

o) Einfade Binfen.

4) Bilde aus k, n, p und z eine algebraijche Gleicyung.

5) " " S: k: ) ” "

6) Wie grop mup das Kapital fein, dag ju 6 Procent in 8 Sahren
540 Rol. Binfen geben foll?

7) 3u wie biel Procent geben 1500 RbL. Kapital in 14 Monoten
100 Rol. Binfen?

8) MWie viel Jinfen tragt dad Kapital 6900 ROL in 10 Sabren
g 5 Procent?

9) Jn wie viel Jahren tragt dad Kapital 20000 RbI. gu 41,
Procent 5400 Rbl. Jinfen?

10) Welden Werth haben 800 ROL gegentwdrtig, die erft nach 8
Sabren fillig find, wenn der Absug 3u 5 Procent berechnet roirh?

11) MWelden Werth Haben 10910 R6L gegenmdrtig, bdie erft
nady 10 Monaten falig find, twenn Dder Abjug gu 51/, Procent be-

rechnet toird ?
12)  Auf ein Haus werden 8760 Rbl. baar und ugleich 10000 Rol,,

nad) 8 Jahren zablbar, geboten. Weldyes Gebot ift das hibere, wenn man

die Binfen 3u 4 Procent vedynet? ‘
13) Wenn jdheliy 6000 R6L. 11 Jabre bindurd) ju 5 Procent

gejablt rerden; wie grop ift dev gegentvdrtige Werth Ddiefer ganzen Summe
mit Anvechnung der einfadjen Jinfen?
B) Binfes-Binfen

14) $Bei a) 5; b) 4'%; ¢) 62; d) p; e) p+ Y, Procent, ift
der Binsfup f wie grop? Wenn £ gleidy a) 1,06; b) 1%p5; ¢) s34,
d) Y05 e) 1,064 ift — wie grop ift p?

15) Wie ift die Gleidyung 3wifden 8, k, n und f wenn n eine
gange, und rie wenn n eine gemijdyte Jahl ift?
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16) Gin Kopital von 12000 RoL wird gu 4 Procent auf Binjes-
Sinfen audgelichen; wie gro ift 8 am Cnde ded 30ften Jahres?

17) RWie viel ift ein in 6 Jahren 3ahlbared Kapital von 5000 RoL
jept merth, die Binfen su 5 Procent gevedynet?

18) Semand fat nady 9 SJahren 7800 Rbl. ju 5 Procent ju be-
sablen, er winjdyt aber diefe Schuld fogleich ju berichtigen; rwie viel fann
er dafiic geben?

19) Gin Kapital bon 6500 R6L ift in 8 Jahren bis ju 10360 RoL.
angeradyfen; tic hody find die Procente?

20) Sn wie viel Sabren wird ein Kapital ju 5 Procent verdoppelt,
perdreifacht, vervierfacht, mwenn die Sinfen ju Enbde jedes Jahres sum Ka-
pital gefdhlagen toerden?

21) Welden Werth haben 2160 ROL nad) 25 Jahren ju 6 Pro=
cent auf Binfeszinfen?

22)  Ju twie viel Jahren wdadft ein Kapital von 800 RbL. ju 3000
Rl an, bei 5 Procent auf Sinfeszinfen ?

23) Welden Werth haben 4800 ROL jest, die erft nach 18 Jah-
ven fallig find, wenn der bgug ju 4, Procent auf Binjeszinjen ge-
redynet twird?

24) Bei wie hohen Procenten wacyjen 1460 ROL in 31 Jahren
3u 5000 Ro6L an?

25) Gin Wudyerer bat fein Kapital in 12 Sabren biermal vers
grofert; mie viel Procent hat er genommen?

26) 68 legt Jemand in eine Banf ein Kapital von 25000 RoL.
3 8, Procent jahrlihen Jinfen und legt am Ende eines jeden balben
Sabres die Sinfen twicder als ein Kapital an, wie hod) witd diejes Kapuial
in 20 Sabren antvadyjen?

27) Rie hody wird das Kapital in Wufgabe 26) anwadyjen, wenn
erft am Gnde eines jeden Sabres die Bnfen zum RKapital geidhlagen
mwerden ?

28) Gin Kapital k ift ju dem Jinsfup £ angelegt; wie lange mup
¢8 fteben, Ddamit e$ jo grop twerde, al8 ein Kapital A ju dem Jinsfupe
g nad) n Jabren?
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29) Wie lange wmiiffen 3600 ROL ju 5 Procent auf Binfeszinfen
ausftehen, um eben fo biel gu werden alg 5000 ROL ju 4 Procent in 12
Sabren ?

30) Wenn Jemand zu Chrijti Geburt 1 Kop. ju 5 Procent auf
Binfessinfen gegeben batte, twie grop tvdre das Vermbgen am Sclufie des
Sapres 18532 (L Kubifzoll Gold=95 Rol. Silber; 1 Meile = 24500
Bup; Halbmefer der Crde==860 Deilen).

31) Wie grof ift S nad) n Jahren, wenn am Cude eines jeden
Sahres dag Kapital um s vermehrt oder vermindert wird?

32) Wie grop ijt S nad)p n Jahren, wenn am Anfange cines
jeben Sahred (vom jweiten anfangend) dad Kapital wm s vermehrt oder
bevmindert toitd?

33) Gin Kapital von 16000 Fubel fteht su 5 Procent auf Jin-
fegzinfen aus und wird am Ende eines jeden Jahred nod) um 800 RbI. vers
mehrt,  Wie grop toird dadurd) dad Kapital in 12 Jahren werden?

34) Semand hat fein Bermdgen von 80000 ROL zu 5 Procent
auf Binfen gegeben, ift aber nidht im Stande mit den Binfen diefes Kapi-
tal8 feinen Aufrwand zu beftreiten, tweil ev daju jabelich 9000 RoL. braudyt,
€r ift daher gendthigt, am Gnde eined jeden Jahres jo viel vom RKapital
3t nehmen, al8 die erfaltenen Zinfen unter 9000 HRubel Dbetragen.
RNad) wie viel Jahren wird dicfer Mann, wenn ev fo fortfabet, nigyts
haben ?

35) Gine Sduld von 15467 ROL ift ju 5 Proceni verginfet; es
tird davauf am Ende eined jeden SJahres 600 RO abgetragen. MWie piel
betrdgt der Reft der Schuld nad) BVerlauf von 10 Jahren?

86) Bon cinem Kapital von 5000 ROL, das ju 5 Procent auf
Binfeszinfen ausfteht, nimmt man jdhiliy 400 ROL weg. Wie grof wird
der Reft nady 10 Jahren fein?

87) 8 Dbeyieht Semand 18 Jahre lang von einem RKapitale, das
3u 5 Procent ansfteht, jabrlidy 340 ROL und bat nady diefer [eit nody
1200 Rol. 3u fordern. Wie grop ift dad Kapital urfpringlich gerefen 2

38) Wie lange fann man voun 9000 RbL gu 3 Procent jihrlicy

500 R0l Degiehen?
RNerling Aufaaben. 17
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39) Gine ©duld bon 7963 RbL ift ju 5 Procent verzinft, Wenn
nun Bievauf nady 5 Jahren 576 Rbl. und nady 8 Jahren 498 RbI. ab-
getragen toerden, tie grop ift dev Reft der Schuld nady 10 Jahren, wenn
fiberall bie Sinfedzinfen mit in Anfdlag gebradyt werden?

40) Gin RKapital von 6000 ROLL. fteht ju 5 Procent auf SBinfes-
sinfen aus und wird am Ende cined jeden Jahred nodh um 500 RbL. vers
mehrt.  Wie grop titd dadurd) dad Kapital in 25 Jahren mwerden?

41) Semand erbt 5000 RO, die er ju 5 Procent auf infedzinfen
anlegt; er erfpart fidy im erften Jahre 200 Kbl die er im weiten Jahre
ebenfalls anlegt, und fo in jedem folgenden Jahre 200 RobL Wie grop
ift dag Kapital nady 35 Jabren, die im 35ften Jahre erfparten 200 RbL
nidyt mitgerechnet, da fie feine Sinfen mebr bringen?

42) Wie grop ift der baare Werth u einer Leibrente r, relde
man n Jahre zu geniefen hat, yum Jinsfup f gevedynet ?

43) Jemand, der eine Jahresrente bon 500 RbL auf 6 Jahre ju
geniegen Dat, will folge berfaufen. Wie bviel fann man ihm fir diefe
Rente an baarem Gelde geben, wenn bdie Jinfen ju 31/, Procent beredhnet
toerden ?

44) Wie viel betrdgt der baare Werth einer auf 8 Jahre anges
mwiefenen jafrlihen Rente von 350 RoL, die Binfen ju 4 Procent bes
rechnet ?

45) Gin Koufmann vermadt fein Houg, an Werth 100000 RoL.,
swei Grben, welde verpflidytet find, 6000 R6L jahrlidy 11 Jahre Hindurd
an die Bant ju zablen. Sie wollen die Sdyuld fogleidhy begahlen: mie
piel haben die Crben baar an die Banf ju zablen, wenn der Abgug ju
5 Procent beredynet toird, und twie biel erbt Jeder?

46) Gine gegenmdrtige Sdyuld von 1200 R6L foll in 7 jahrelichen
Terminen 3u gleihen Summen abgetragen werden. Wie hod) mup man
biefe Sablungen anfepen, wenn die Sinfen ju 4 Procent beredynet werden ?

47) Wie grop mup die Jahresvente fein, wenn der Senuf derfelben
auf 13 Jabre einem baaven Kapital. bon 20000 R6I. gleid) geachtet twers
ben foll, die Jinfen ju 4 Procent geredynet?
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48) Semand will fiiv 34580 RbL eine Jahresrente bon 2000 RbL
erroerben; quf wie lange fann man ihm die Rente betvilligen, tvenn die

Binfen ju 4 Procent gerechnet werden?

§ 46. Jablenfyitem.

1) a8 bheit ein Bahlenfpitem? Die Coefficienten der Bafis
¢ines Bablenjpitems find wie grop? TWie piele Biffern find wenigitend 3u
einem Sablenjpjten nothig? TWie wird in jedem Baplenfpitemn die Srund-
3abl geidyrieben?

2) Jede Bahl enthalt rwad fiiv eine Reihe? 3. B. a) 2347;
b) 56089 von der Bafis zehu; ¢) € & ¥ B « vbon der Bajis x?

3) Warum fangt man von der rechten Grite an gu adblen? Wie
mwerden folgende Sablen auggefprodhen, rwenn man von der linfen Seite 3u
3dblen anfingt a) 573; b) 105623; o) 00380976 ?

4) Wie vermandelt man eine Bahl N in eine Reibe nady der

Grunbdahl x?
5) TWie viel Sablenfyfteme giebt 8?2 TWie beipen Die 9 Sablens

fhfteme? ;
6) Wie fdreibt man cine  Ddefadifhe Bahl mnad) berfdjiedenen

€pftemen ? <o
7) Udttanjend viehundert und funfyehn Ginbeiten nady allen 9

Syjtemen 3u {dyreiben?
8) Dic defadijdpe Jabl 30 nady dem triadifchen Epitem ju fdyreiben,
9y s el pentadiigen , z
10) " " v 153 14 bl‘gﬂbi“ien " (/] v
i) = , 2626 , oftadifhen ., .
12) i verwandelt man eine Baphl nady verfdyicdenen Spftemen

gefdhrieben in eine defadiiche Bahl? :
13) Die tetradiftie Jabl 310213 nad; dem defadifdyen Shitem gu fdhreiben.
2034

14) , pentadiiye 4 " " P &
15) , teteadife , 12081, g G
16) , oftadiie , , 4237 ,, e
17) , viadiie , 11001101 -, i i
18) , enneadiide 8702¢ 2 o 5
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19) Wie abddirt man Bablen von berfdiedenen Spflermen?

20) Die pentadifhen Bablen 3103 - 2034 4 4322 4 2231 3u
abddiven.

21) Die tetradijhen Sahlen 23021 + 12031 4 31020 4 32220
-+ 10231 + 20320 4 11232 ju addiren.

22) Die enncadiidyen Sahlen 147682 - 638750 - 287301 |-
804321 - 384567 3u addiren.

24) Wie fubtrabict man Bablen veridicdener Spfteme?

25)  Oue heptadijdyen Sahlen 50243164 — 36125345 ju jubtvahiren,

26) Die dpadijdien Babhlen 101100010 — 10110111 zu jub-
trabiren.

27) Die bexadijhen Bahlen 421301230 — 42345325 zu jub-
trabiren.

28) Wie multiplicirt man ablen berjdyicdener Shfteme 2

29) Oue heptadijhen Bablen 32043 . 645 ju multipliciren.

30) , oftadijhen , 53026 . 6517 ,

31) , Ddiadijdhen o0 L0010 a0k x

32) , fteiodrijen , 21021.212 , ;

33) Wie dividirt man Jahlen verichiedener Syfteme?

34) Die tetradijhen Saphlen 120101301 : 123 3u dividiren.

35) , enneadifen 71777126 : 86

36) , oftadifhen 207267183 4534, .

37) Beredine (450624-34123644-1503545-1-6302—2045631).
1352 : 245 nady dem beptadifchen Spitem und vermwandle dann die Sumne,
die Differen;, dad Produft und den Quotienten in defadifdhe Sahlen.

38) Desgleichen nacy dem enneadifdyen Spftem: (6702384425480
-} 1834672 |- 8703421 — 7658438). 5681 : 467.

39) Desgleihen nady dem heradijdhen Spjtem: (45204112 -
3451302 + 101452 - 5342 — 5342143) mal 3245 : 1432.

§ 47, Decimalbriiche,
1) Wie entftehen Decimalbriihe? Was ift ein Decimalbrudy?
2) Wie vermandelt man gemeine Briide in Decimalbriihe? Wie
piel Falle Fommen hierhei vor? Weldje Decimalbriidye nennt man endliche,
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toeldye unendlihe? Wes ift eine Periode? In weldem Falle fingt die
Periode den Brudy gleiy an — in reldhem gehen nody andere Biffern
borher? TWie biele in jedem diefer Falle?

3) TWie vermandelt man endlide, — wie unendlidie Decimalbriiche
m gemeine Briiche?

4) 0833... 10) 032727 ...

5) 00101..: 11) 0,59090. ..

8) 0,722... 12) 0113636. ..

7) 02142857142 . .. 13) 04729729...

8) 0233... 14) 0,12345674567 . . .

9) 09166. .. 15) 0,752142857142857 . . .

D. @ombinationslchre.

§ 48.
1) %as lehit die Combinationslehre?
2) Was verjteht man unter einem Glemente, — mad unter

einer Complezion? TWas unter Gomplegion der evjten, gweiten u. . w.
Oronung? :

3) MWad nennt man Permutiren — wad Combiniven —
was Variiven?

@) Permutiren.

4) Wie seigt man Ddas Permutiren bon n Glementen an? Wie
ift bie Bilbung der Permutationsformen? s verfteht man unter einer
Permutation mit Wiederholung ?

5) Wie ift die Formel der Permutation bon a) 2: b) 3;
¢) n Glementen?

6) Wie ift die Formel der Permutation bon 3 Clementen, twenn
1 Glement 2 Wiederholungen bat? Desgleichen von 5 Elementen, wenn
2 Glemente je 3 Wiederholungen haben? Dedgleihen bon n Glementen,
wenn 1 Glement g Wiederholungen hat?  Dedgleidhen von n Elementen,
wenn 1 Glement p und 1 Glement r Wieberholungen hat?
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7) Die Anzahl folgender Permutationen nP (a%), nP (a*'b)
nP (a*?%2)...nP (a*7b") aufjufinden.

8) Uuf wie biel Arten Fonnen 6 Perfonen ihre Plase an einem
Sijdy gegenfeitig twechieln ?

9) nuf wie biel verjchiedene Arten Eonnen die Budyftaben aabedeee
auf einander folgend gefdhrieben twerden ?

10) Das Wort Roma auf jede mdgliche Weife umpuitellen.

11) Su einer Rloffe von 15 Sdiilern rod von Vionat ju Monat
bie Meibenfolge diefer Sechiiler neu beftimmt. Weldes ift die Fitrgefte Seit,
in der alle moglichen Reibenfolgen derfelben vorfomnmen fonnen.

12) Tie viel verjdyiedene fechgyiffrige gange Jahlen Ednnen aud den
6 Biffern 1, 2, 3, 4, 5, 6 jo geiyrieben werden, daf in jeder Jahl alle
diefe 6 Biffern vorfommen?

13) Wie viel verjdyiedene 3ehnziffrige gange Sablen fonnen fo ge-
fdhricben rerden, dap in jeder derfelben die Biffer 6 dreimal, die Biffer 7!
einmal, die Biffer 8 biermal und die Jiffer 9 weimal vorfommt?

14) Wie viel veridyicdene neuniffrige gange Sahlen fonnen fo ge-
fdyrieben terden, daf in jeder derfelben die Biffer 4 dreimal, die Jiffern 3
und 2 jede einmal, die Biffern 1 und O jede groeimal vorfommen (hierbei
darf aber feine Null auf der Linfen Seite anfangen)?

15) Wie oft fonnen die 24 Buditaben ded Alphabetd berjept
erden?  MWie viel Papier ift dagu ndthig? Wie viel Jahre haben alle
Menidyen der Eede daran 3u jdyreiben ? (Auf jeder Seite eines Oftavblatted
40 Beilen, in ciner Seile 50 Budiftaben zu recynen. Auf der Crde leben
3 gleiher Beit ungefahr 1000- Millonen Menjden und feder fyreibt
tagliy 40 Seiten).

B) @ombiniven.
16) Weldyes Glement mwird dag niedrige, weldes dad hiohere
genannt?
17) as verfteht man unter identifdhen, — wad unter gut
geordneten Combimnationsformen?

18) Wie unterfdheidet man Combinationen ohne und mit Wies
derholungen? :
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19) Was verfteht man unter einer Combination der erften —
goeiten — dritten u. f w. Rlaffe. Wie deutet man bdie berfchiede-
fen flaffen an? mwie mit unbedingter Wiederholung? Weldye Namen fithren
die Combinationen der verfehiedenen Klaffen?

20) Gntridele die €. ofne Wiederholung fitr 4 Elemente durd)
alle Raffen? Desgleidhen mit Wiederholungen.

21) Wie grop ift bie Anjahl der €. ohne Wiederholung fiir n
Glemente in jeder eingelnen Kloffe?

_22) Wie grof ift die Anzahl der €. mit unbedingter Wiederholung
fiir n Glemente in jeder eingelnen Rlafje?

23) Wi viel verfdicdene Winrfe Fonnen mit 2 gerwdhnlicjen Wiirfeln
getworfen twerden?

24) Desgleichen mit 3?

25) Jm Lhombre ift die Angahl der in einer Hand mdglicdhen
Cpicle, da 9 RKarten aus 40 genommen werden, wie groh?

26) Wie bviele Amben, Ternen, NDuaternen und Quinten fonnen
aus 90 Nummern gebildet twerden?

27) Desgleichen aué 60 Nummern?

28) Uus einem Spiele von 32 Karten foll man ohne 3u waihlen

15 Blatter beraugiechen. ie oft fann Died gefdehen, wenn die gejogenen

15 Rarten nie vilig diefelben fein follen.

29) Auf wie viel NAeten laffen fidh 40 verfchiedene Kugeln in Fwei
Haufen abteilen, fo daf der eine 33 und der andere 7 Kugeln enthalte?

30) iihre ben Beweid des binomifchen Lehrfabes filr pofitive ganze
Cgponenten, vermittelft der Combinationen.

31) Desgleichen fiiv negative ganze Crponenten.

7) Variiren.
32) Gntwikle die BVariationen ohne Wiederholung fiir 4 Clemente

durd) alle Rlaffen hindurd. g
33) Wi grop ift die Angahl der B. ohne Wiederholung von n

Clementen fiiv alle Klaffen?
34) Desgleichen mit unbedingter Wiederholung?



136 §49. 1-8,

§ 49. Mathematifhe WabricheinlichFeit,

1) Wie beftimmt man die mathematifge Wabhrjdeinlichfeit eines
Creignifjed ?

2) Weldye Jalle vedynet man zu den giinftigen — welde ju den
mogliden,

3) Welhed Greignip nennt man wahrideinlid, — weldes
jweifelhaft — mweldes unwabhrideinlid — weldes gewip?

4) Wenn id) bei einer BVerloofung pon 200 Loofen 6 nehme, —
tie grof ift die mathematijhe Wabridjeinlidyfeit, daf idy gervinnen werde?

5) Wie grofp ift die Walhrfdyeinlichfeit mit a) einem Wiirfel 3;
b) zwei Wiirfeln 4 oder 6 ju werfen?

6) Aus einem Spicle bon 32 Karten werden 3 Karten gegogen —
tie grop ift die mathematijhe Wabrjdheinlichfeit, dap die gezogenen Karten
alle Coeurd fein terden ?

7) Man bhat beobadytet, dap an einem Orte an einer jahrelich
toieberfehrenden Krantheit von 1000 Perfonen durdjdynittli) 85 erfranfen,
und bon diefen wicder 28 fterben. Wie grop ift fitr jeden Cintwohner die-
fe8 Ortes die Wahufdeinlicdhbeit: a) vbon der Kranfheit befallen ju werden,
b) nidyt befallen ju erden und wenn man befallen wird, ) ju genefen,
d) au fterben ?

8) €8 befinden fidh in einem Gefdpe 3 teife, 4 vothe und 8 blaue
Oteine. Wie grof ift die Wabhridyeinlichfeit a) einen weifen Stein ju ziehen,
b) einen rothen ju ziehen, c) cinen blauen ju gichen, d) einen weifen oder einen
tothen au jiehen, e) einen tveifen oder einen blauen u 3iehen, f) einen
rothen oder einen blauen ju ziehen?

8) lnter toie viel Witrfen hat man bei drei Wiirfeln zu ertwarten,
oap einmal alle drei Sedyfer fallen?

— AR
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Jm Verlage von Schnafenburg’s litho: und typo:
grapbifcher WUnftalt in Dorpat find erfchienen und i
allen beutjdhen Budyhandlungen vorrathig:

Nerling, W., Lehrbud) dev ebenen Geometrie. 2. Anfl. 1864. 60 Kop.
Paulion, A, Propideutit der Geometrie. Mit in den Tegt gedruckten
Holzidynitten. 1872. 60 Kop.

Blumberg, ©., baltijhe Heimathefunde. Mit 1 Plan und 2 Karten
2. Aufl. 1874. Geb. 50 Kop.

@pecbt(,) SRBerIebrer W., Formenlehre der Seometrie. 2. Aufl. 1872,

40 Koyp.

Blagoweichtichensty, Rujfijhes A= B- € und Lefebudy fiiv die deutjdhe
Sugend dev Oftjeeprovingen. Geb. 1871. 8. Auflage. 50 Kop.

Spalving, geograph. Leitfaden. 1866. 90 Kop.

Rate%ioéust%ué Dr. Martin Luthers, 9. Aufl. 1874. (Cartonnirt)
. op. ‘

Octtingen, Prof. Dr. Aler. von, Sammlung Hrdhlidher Kernlieder.
3. vermebrie Auflage. Sculausgabe mit Singweifen 35 Koyp.,
ohne Singweifen 25 Kop.

Bourquin, €. A, Aufgaben fir den Untervidt tm Rednen. 5. Aufl.

1871. geb. 50 Kop.

Untroorten 3u den Yufgaben. 1870. 30 Kop.

Leitfaden der vaterlind. Gefchichte der Dftfeeprovingen. 2. Anfl.
1874. 80 Koy.

Reich, ., Leitfaden der Crdbefdyreibung fiir den erften Unterridyt. 30 Kop.

Kronald, der Unterridt in der Heimathsfunde. IMit einem Bors
wort von Prof. Striimpell. 1864. 35 Kop.

DBrenner, Orvganift Fr., Choralbudy fiiv Kire, Schule und Haus.
Bweite verdnderte und vermelrte Auflage fitr rhythmijden Gefang.
1872. 1 Rbl. 40 Kop.

Texeas, [Ipv. Kapas, Ilranumerpia, mepes. B. Illuxors. 1869.
60 Kop.

Crepeomerpia. 1870. 60 SKop.
——Tpuronomerpisg. 1870. 60 Kop. '

Korber, uus jafjafele Sppimisfe-vamat marahwale I jiggo. Teine hriif.
1871. 30 Kop.




