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Johann Fricdrid) Heinvidyfen,

ehemaligem Rreisfchul - Lehrer,

(Preis fiir vad Lehrbudy fammt den Aufgaben und Refultaten,
jeved befonderd brodhyirt, 1 Rub, 20 Kop. €..)

Cigenthum des Verfajjers.

Dorpat.
Gcedrudt bei 3. €, Shinmann’s Wittwe und 6, Mattiefen,
1855,



Der Drud diefer Srift wird unter bev Bedingung geftattet, daf nad Been-
bigung besfelben bev Nbgetheilten Cenfur in Dorpat bie vorfdyiftmagige Angahl Grem=
plare gugejtellt mwerde.

Dorpat, den 19, Npvil 1855, Ubgetheilter @enfor de la Croir.
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Bes DWeasen

feines hodywerehrien Lebrers und Srenndes,

weil. Lehrerd dDer reinen und angewandten Wathematit
an det Ritter: und Dom{dule ju Reval,

Georg Avolph Blajche,

geb. 3u Jena am 25. WUpril 1758,
geft. 3u Neval am 21, April 1831,

ber ihm unvergeflidh geblieben ift, wie allen Denen,
bie, bei Gifer fiir Die Sadye, Dad Gliid gehabt haben,
feine Subdrer zu fein,

widbmet diefed Budh

als Denbmal feiner innigen Dankbarkeit,
Perefrung und Liehe

der BVerfaffer.
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BVorbervidct.

$16 i) vor mebr denn 40 Jabhren den oOffentlichen Unterridit in
ber gemeinen Avithmetit fibernabm, fabh idy mid) vergeblidh nady einem
Lebrbudye um, weldyed die gemeine Arithmetit ald Wiffenfdaft behanbdelte.
Jd) mufte miv alfo felbft ein ehrbudy erft fdhaffens und fo ift viefed Bud,
nady vielfaltigen Umarbeitungen im Gangen wie im Gingelnen, aud mei-
nem cignen dringenden Bediirfniffe hervorgegangen.

Mein bei diefem in der Schule und durdy die Schule entftanbde-
nen Budye nie ausd den Augen gelaffencr Jwed war, ein
gwarmoglidft compendidfes, abervodyvollftdndiges, durd:-
aug flar gehaltenes, und ungeadytet der nie mangelnden
Grindlidfeit und mathematifden Sdydrfe leidyt verftdnd-
lided Qehrbudy fiiv die gemeine Avithmetif ju verfaffen,
welded, auf jede an daffelbe geftellte Frage eined wifbe-
gierigen und felbftdenfenden Scdhiilers, diefem vollig ge:
nigende Ausfunft ertheile; wic man foldes alled mit Redt von
cinem Budie verlangen darf, dad auf den Namen eined Lehrbudyes
Unfprudy madyen will. — Die Grundlage diefes Budes follte
tein mathematif{d, die Tendens vein practifd fein. Und dar-
um babe id) diefed mein Bucd) Lehrbud der dDemonftrativen, d. i.
Der beweifenden, gemeinen Arithmetif genannt.

Daf ed ein fdhddlides Vorurtheil ift, wenn man etwa meint, eine
vollftinbige Cntwidelung und Ausdeinanderfefung der aus Beifpielen Ber:
genommenen Griinde, auf welde man eine tidytige practifdye flbung fol=
gen ldft, balte ven Sdyiiler beim Unterridhte im Redmen nur auf, ver
eigentlich blof davin beftehen miiffe, Daf man, die Grinde nur beildufig er
waknend, den Lernenden nur redyt viele Crempel vedynen laffe — vavon Habe
id) midy durd) 30-jdbhrige Schul-Grfahrung auf vad BVolftandigfte fiberseugt,
Denn meine, auf die angeventete Weife von mic untervidytete Sciiler wure
ben, neben exlangten grindlidien Kenntnifjen, fehr tidtige Rechner, Dag
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Denfen-Lernen halt dbrigend nie auf, fondern im Gegentleil, e8 forbert
— und warum follte denn nidyt audy die gemeine Arithmetif ald vad was
fie wirklid) ift, alé Bilbungdmittel fiir ven BVerftand angefehen, und beim
Unterridyte dem gemdf behanbdelt werden, um fo mebr, da hihere mathes
matifdhe Studien fid) auf viefelbe grinden; ein Fundament aber muf veft
fein, wenn dag Gebdude felbft Haltbar fein foll. — Gin fpdtered Nadyho-
len der dabin gehorigen Griinde ift, bei der natinliden Ginvidytung der
Sdyulen, die ftetd weiter gehen, theild unftatthaft, theild trigt fie fibers
- haupt, audy bei einem etwanigen nadyholen follenven Privat - Untervicht
— wie i) aud) davon midy melhrfady fberzeugt habe — feine Jrudyt, da
ver Sdyitler bereitd an Oberflachlichfeit gewohnt ift.

Der Unterridyt nady diefem Budye wdre, nady vothergegangener ge-
hoviger Ginitbung der vier Species in unbenannten und benannten gangen
3ablen, fogleidy mit meiner Lebre von ven gemeinen Briidyen ju beginnen.
Die vorldufigen neun Capitel wdren jum Theil am bequemften bei gele:
gentlichem Bevitrfniffe vorjutragen. '

Den Untervicht im defadifdien Sablen-Syftem, fo wie in den oige
©pecied in gangen Jablen habe id)y weggelaffen: ven evfteren, weil er deitn
body im Allgemeinen in ven Schulen fo ertheilt wird, wie er nidyt anders
gu evtheilen ift; und nur, weil idy ausd vem Glementav-Unterridyte aufges
nommene Knaben im Numeriven oft habe {dypvanten fehen, habe idhy nidyt
fiir qberfliffig gebalten, eine feichte und ficdhere Methode dafitr (§ 3) ans
gugeben, und Ddiefe an einigen Beifpiclen ju erldutern — imgleidyen die
vier Specied, denn wer diefe bereitd fennt, wiirde fie in meinem Budye
nidyt nadhlejen, wer fie aber nicht fennt, wiitde fie nidyt danady lernen.
Die Griinde aber, wovauf die vier Specied beruben, durften hier nidyt
feblen.

G®ang umgeben fonnte iy die Rechnung mit Budyftaben nidyt, wie
namentlidy bei dem Beweife fitr den groften gemeinen Theiler yweier Jah-
len- (§ 31). Dod) find dief nuv leicht verftdndliche Ausdriide durch Budy-
ftaben; und meine Sdyitler haben fie, obhne alle horere mathematifche
Kenntniffe, nady meiner hier ebenfalld angegebenen Grlduterung, alle Mal
vollfommen wobl begriffen.

Hinfidhtlidy ver Bevedynung von Regel - vetri - Crempeln mitteld der
Reduction will idy nidyt gefagt haben, da man fo vedynen folle, fons
dern blof, dag man fo vedmen fonne. Gine demonftrative Anweifung
sum arithmetijden Berfahren muf aligemeine Anficht gewdhren, alfo and
dieje Methode lehren. Jeden Falles giebt die bisweilige Anwendung derfel:
ben dem Sdhiiler Gewandtheit im Rechnen, und e grfennt audy in diefem
Balle die Walyrheit, daf man auf mehren Wegen cinen und denfelben
Swed eveeidhen fann,



Dad cigentlide Faufmdnnifde Rechnen gehdrt nidyt in ein jum Ge-
braud) fir Sdulen beftimmted Bud). Da diefed Rednen fid) aber nur
auf bdie hier gegebenen Lehren grindet, fo ift daffelbe ju feiner Seit leidyt
baran gefniipft. )

Die Angahl der Beifpiele im CremypelsBucdhe und in den Refultaten
deffelben ift mebr ald vollig geniigend ur veften Ginibung der im Lebr-
budy gegebenen Regeln, wenn gleidy nidyt, wie bidweilen vieleidyt verlangt
werden modyte, um, olne grindlidien wiffenfdaftliden Bortrag ded Lehs
terd nad) dem Lehrbude, die Schitler mit Audredynung von faum verjtan-
denen Grempeln die Lehrftunben binbringen ju laffen; oder wobl gar,
ihnen Grempel jum Ausdredynen nady Haufe mitjugeben, fo daf fle, um
ihre dibrigen Sdyul-Arbeiten nidyt ju verfdumen, oft gendthigt werden,
diefe Grempel von Andern fid)y ausdredynen ju laffen. Nach diefer, bereits
obent von mir, meiner Crfabrung gemdf, ald fehlerhaft getadelten Unter=
tidyt8weife fonnte eine grofere von mir yu gebende Grempel - Menge nidyt
in dem durd) den yweiten Abjap diefes BVorberichtd bedingten Plane meie
ned Lehrbudyes liegen. Gin gewiffenhafter Lehrer wird, wegen Stoffhals
tigleit De8 Lehrbudhes, gar nidyt die Jeit finden, um itbermdgig viel Grems
pel vedynen 3u laffen, da nad) diefem RLehrbucdhe die Arithmetif in der
Weife gelehrt werden foll wie jede andere mathematifdhe Wiffenfdhaft,
fiir weldye die Beifpicle blof Mittel, gany und gar nidyt aber Haupt:
Swed find.”

Sm Grempel-Budye habe id) grofere Multiplicationen und Divifionen
ganger 3ablen gegeben, weil man diefelben in den gewdhnlidhen Grempel-
Biidyern meiftens vermift, und folde dodh yur Erlangung von Fertigleit
- unentbehrlich find. Gin und daffelbe Grempel fann ju verjhicdenen Jeiten
gwei und mehrmald gerechnet werden. — Audy fite Wurgel-Ausziehungen
habe idy melr grofie al8 Fleine Grempel gegeben, fie aber durd Angabe
ber Wurgel-Tefte je nad)y den corvespondivenden Wurgel-Stellen, fo einge-
ridytet, Daf man auffhsren fanm, nody ehe dag Grempel vollig bis u feis
nem @nde, in fo weit diefed bier angegeben, gerechnet ift. Lllberdief Fann
ein folder Geftalt nur yum Theil beredyneted Gremypel der Wurgel-Ausyie-
bung, nad) gefdehener Angabe der Decimal-Stellen, big ju weldjen bereitd
geredinet worden, fo wie nad) Ungabe ded ibrig gebliebenen Wursel-
Refted, in der folgenden Lehrftunde wicder aufgenommen werden, um 8
weiter vedynen gu laffen. -

Jur Einiibung der umgefelrten Regel betri Habe ich mit Sorg:-
famFeit die verfdyievenen Falle gewdhlt, in denen diefe Rechnungs-Art vor-
fommt, und abfidytlicy nidyt gwei Grempel einerlei Art gegeben: Die in den
NRefultaten Dabei angegebene Crlduterung diefer Fille in Begiehung auf
bad Ju- oder Abnehmen des einen Berhiltnifjes gegen das A6- oder Jus



nehmen ded andern madyt die fpdter folgendbe jufammengefepte Regel detri
um fo faflidyer.

Die Gremypel fir die Vermifdjungs - Rednung find ebenfalls mlt
Bleif von miv gefammelt, um fitx die dbavin vorfommenden im gemeinen
Leben nugdbaren Prdparate die beften Jufammenfegungen angeben ju fon-
nen.  Uudy habe idy dabei, wie bisdweilen fidy ald nothig seigt, das Me-
dicinal- Gewidyt auf das Civil - Gewidyt uriidfiihren gelehet (f. Refultate
- N, 69, 71.)

Um mehr Mannigfaltigleit in die Rechnungen ju bringen, habe idy
neben den inldndifdhen Miingen, Maafen und Gewidyten audy ausdlindifdye
genommen.  Jeden Falled aber bleibt der Unterridyt nad) dem Lehrbudye
mit den darin enthaltenen arvithmetifdyen ehren fiix Snland eben fo woll
wie fiir Audland die Hauptfade.

Berwidelte und finftlidy ver{dyrantte, bcm Anfdnger abfidytlihy dun-
fel gemadyte, die Giniibung ver avithmetifden Lehren obhne Noth erfdwe-
rende Aufgaben gu ftellen, habe id) fiix unangemeffen gehalten, da id) der
Meinung bin, daf Anfinger vor allen Dingen erft dad avithmetifde %tr’
fabren vedht fennen [ernen miiffen: Dad llbnge findet fidy fpdter von
felbft, wenn ihr BVerftand reifer und geibter geworden — man fann nidyt
awei verfdicdene Wege nac) einem und demfelben Jiel 3u gleidyer Jeit
verfolgen.  Und fdyon in dem wiffenfdaftliden avithmetifden
Untercidyte findet {ic) Berftandes-llbung genug.

Die Gremypel fiir die gerade Regel vetri, fiir vie Jind-Redynung,
die einfade Gewinft und Verluft:-Rednung, wie audy einige andere fiir
vad biirgerlidye Rechnen, fo weit fie reiden, habe idy aud vem Gremypels
Bude von Chriftian Karl Ludwig Klee (Reval 1803) nad) ange-
wandter, bidweilen néthiger Correctur und Kritif, genommen; einige
wenige, 3. B. die drei Gremypel fitr die jufammengefepte Regel detri mit
Bwifdyen - Berhaltniffen, von andern Seiten her, von wo, weif id) nidyt
melyr alle @ibrigen miv nothigen Gremypel aber habe idy felbft angefertigt,
fo wie i) fte braudyte.

Dorpat,
am 15, Mai 1853,

Ber Berfaffer,
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Griter Ab{Hwitt,

Borldufiges, §1—§ 31,

I. ®a8 Numeriten, § 1 —§ 3.

1. Die vier 6»«(:6, § 4—§ 17 i

111 - Die Neuners Probe, § 18 —'§ 19.

1V. Revuction und Refolution, § 20 —§ 21.

V. Bufammengefepte Sablen. ~ Primgahlen und Primgahlen gu eins
anber, § 22 — § 24. Ip 1 '

VI. Mefien.  3abhl. - Cinbeite:. Theiler. odexr Maaf. Gemeines
Maaf. Sropted gemeined WMaafi, § 25 —§ 27.

VII. Methove, alle einfachen und ujammengefepten %mtorm einer
gegebenen 3abl 3u finben,  § 28. ;

VIII. Die Kenngeichen von ver Theilbarfeit ver Jahlen, § 29— §30

IX. Den grofiten gemeinen Theiler poeier Jablen gu finven, § 31,

Jweiter Ub{Hunitt.
Die Lebhre von den gemeinen Briaden, § 32—§ 63.

Dritter  Ab{dHuits.
Die Lehre von den Decimal-Briden, §64—§ 95.
Abgefiirgte Multiplication und Divifion, § 96 —§ 102,
Wierter Ab{Huitt. _
Die (Duadrat: und Gubib)%utaclzﬁuéa'icbung_,, § 103 — § 120.

Fanfrer Abidmnitt.
:‘Dxe Lehre von den Verhdltniffen und ’Btoportlonen,
§ 121 —§ 144.
Dad arithmetifge und geometrifde Mittel, § 145-—§ 146.

SedHdter 9&5{&)\\\&' -
tbfc Anwendungen der Lehre von den BVerhd ltniffen und
Proportionen auf vas I)auelld)c unb biivgerlidye
Redynen, § 147 —§ 244, S
I Die gerade Regel vetri, § 147 —§ 164.
II. Die umgelehte Regel detri, § 165 —§ 167,
NI Die Ketten » Regel, § 168 — § 174.
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Die gujammengefepte Regel detri,
A. ofne 3wifden - Berhdltniffe, § 175 — § 183.
B. mit 3wifdyen - Berhdltniffen, § 184 —§ 186.

V. Die cinfade Jind « Redynung, § 187 — § 218.
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Die cigentlidie einfadye Jind = Redynung, § 187 — § 198.

Rabatt und Didconto, § 199 — § 202.

Rabatt « Rehnung auf und in 100, § 203 —§ 205.

Beredynung von Spefen, § 206.

Provifions - Redynung, § 207.

Didconto - Redynung, § 208 — § 209.

Didconto beim Wedyfel - Gefchdft, § 210.

Gapitalien, die auf gleide Jeit, aber gu verfdiedenem 3inss
fufe audgeliehen find, auf ihren durddnittliden Jinéfuf
gu rveduciven, § 211 — § 212.

Capitalien von glcid)cm Binsfufe ablbar gu  verfdyicdenenen
Beiten, auf eine mittlere Jeit gu reduciven, ober die foges
nannte Jeit-Rednung (reductio terminorum), § 213 —§ 217

Licitationd = Redmung , § 218.

Die Theilung einer 3abl nad) gewiffen »orgefd)ticbenm Bers
baltniffen, § 219 —§ 233.

Die Gefellfdafts - Redynung mit ihren vcrfd)iebmm Anwenduns
gen und Benennungen, § 219.

Gewinft - und Berluft: Redynung bei gleidyen Seiten, aber uns
gleiden Capitalien, § 220 — § 223.

Gcfell{dafts - Redynung mit Berhdltnifs Theilen, welde durd
Briide angegeben find,

bie erfte Art, § 224,
bie jweite Art, § 225 — § 226.

Sefelijdaftd » Redynung mit ungufammenbhngenden Berhditniffen,
§ 227.

Gewinfls und Berluft- Rednung bei gleiden @apitalim, aber
ungleidhen Jeiten, § 228.

Bufammengefepte ewinfte und BerluftsRedynung, § 229 — § 230.

Die BVermifdyungs » Recdhnung, § 231.

Die Durdidynitts = Regel, § 232.

Shre BVermandvtjdaft mit der Bermifdyungs « Rednung, § 233.

Die Aligationsd « Regel, § 234 — § 244.

Diefe von der Vermifdungs - Regel unteridicden, § 234,

Die RegedPfelbt, § 235 — § 239.

Die Befdidung ded Schmel; - Tiegels, § 240 — § 244,




BVerbefferungen.

Seder der fechs Ab{dmitte des Lehrbuches Hatte mit einer neuen Seite beginnen follen.
€. 2, Seile 11 v, u.. Am Gubde des Abfages fepe nach dem f und feinem abfirzens

“w
~

den Puncte noch einen befdliefenden Punci,

& v, u., flatt ,Ghenfo* in einem Worfe lies ,Bhen fo*

12, ft. oBuntt® L ,Punct*

3 9. ., fto ,@iner mit Sehunern® [ ,Sehner mit Cineen®

6 9. ey ﬂ' 'Bmd W“e“ | 8 ,,Swei ﬂhmdc“

2 9. 1., ft. pim Ouotienten® I, ,im Quotient*

4, ft. ohem Quotienten® [, ,dem Duotient*

5, ft. biefes Ouotienten® 1. ,diefes Duotients®

z :" :.: 2 fto pbes Quotienten® L ,bes Quotients*

15 v, u., fto oarin® L davein®

12,10, 7, 3 v. u., ft. JOuotienten® T, Quotient

22 bis 23, ft. 4forwohl mit rein pofitiven, al8 auch mit abiwechfelnd pofte
tiven und negativen Reften® I ,fowohl mit foldhen Reften, benen
blof Das Avditions - Seichen vorgefept ift, alé aud) mit foldjen, die
abwedfelnd bie Jeidhen -+ und — vor fich Haben beibes in Begichung
auf ifgend eine Sabhl, fiiv welde* u. f. f..

f. Sle 20 bis 32 I.: Snftructive Proben, anfer der Neuner - Probe mit
ben Nenner:Reften + 1, + 1, + 1, 4 1 u. f. f., weldhe die in Bes
jichung auf die 9 jerlegten Potengen von 10 enthalten, find nody die
Gilfer-Probe mit ven Gilfer-Reften der 10 und ihrev Potengen, in demen
bie Seidfen + und — wedhfeln: + 1, — 1, + 1, — 1w § T,
ferner die Sieben=und-dreifiger=Probe u. f. foo

12 v. u,, ft. Hder vein pofitiven Gilfer-Nefte aus® u. f. w. L ber allein
mit bem Seihen -+ verfehenen Gilfer = Refte aus* u. {. w..

13 v, u., ft. ,bem Quotienten® I, ,oem Duotient*

6, ft. »in den Quotienten® [ ,in den Quotient*

11 v, u., bei B35 muf der Nennerfieicy gany durchgefen; ebem fo
in den dfnlichen Fallen S. 27 und folgg..

10, I, ,bes Julianifdjen Jafhres®

19, fege nach ,bie @angen® ftatt bes Komma ein Semicolon.

14, fepit ein bem Refte vovgefefites +- ks

17, ft. ,Millon=Theilen* [ ,Million = Theilen®

7, fte o(fo Grempelz und Refultaten=Budy,“ I ,(f. die Aufgaben und
peren Refultate,*

15, . ,bes geomelriféhen Berhiltuifes® 1. elgeometrifeen Bews
haltnifies®

10 v, u., ﬂo ,@inﬁage“ | ,,Diiwtage" ”

2 vws o 53482 B b, 03330 81



©, 83, Seile 8, Unter ,5813 g®r.“ jiehe einen Strih, und fepe unter diefen Steich
ben Brudh V2 gGr..

— 89, Der Stridy- gwifdhen 3le 26 und 27 follte nidht, wie ein Folgerungss
firidy, gang durchgehen; er foll nut gmc anbeve Abtheilung angeigen,
und follte daber filvger fein. =~

Glle Lange.  Glle Breite. Glle Range,  Glle Breite.

— 96, Tepte Beile: fi 15 30—'§. r}»s 1X; I.15 30 '3- g}% %3

- — 100, Beile 12 fe 9o Rub.¥ 1, 5 The,“

=0y, AR g ﬁnah}fc“ I ,,%tgnbe“ a4

— 106, — 8 ». u., ft. yin Waare® [ ,in Waaven® - :

— 112, —-18,"! ,,v!fo von 6 pCh 14 L ,,alfv vori 6 v@’t. jahelih 33, b1,

]1 o P ]21 D@t o bt

— 114, — 6, nad; ,,B“ fese ein .anma.

— 116, Sm Grempel deg § 212 wéhren die vier cmgdnen (&rgebmﬁ’c bes Grempels
mit ben dazu gehorigen %cﬁ\mmungm blefet (Frgebmﬁ'e purd) ﬂhmctc
it verbinben gewefen,

— 118, — 12, fepe nad) der Paventhefe einen Befdﬂuﬁenben Punct,

— 120, — 28, nadhy 105 : 100 fege ein Komma; eben fo 3le 33, nach 110 : 100,' :
und 3le 39, nach 120 : 100

— —, — 29, bdie 8 Bf. wiren genau itber die darunter fehenden gangm ﬂ}ﬁ au

; _ ftellen gewefen,

— 122, — 19, f. pdevgleiche® 1. ,bdergleichen®

— 125, — 14, nady ,70 fl. thul.* fepe ein Romma; und bas bdavauf folgende

; »Alfos mtt bem Fleinen ,,a¢ '

— -, — 24, nad) ,600 fl. thnl* fete nod einen Punet.

— 127, — 18 v. u., nach ,2782% Rihlx.® nodh einen Punct. \

= =y = 6 v u, nah ,Rihlr.* nodh einen Punet, und dann unter vem Grempel

y

einen Sividy.
— 131, — T v, u, nadh ,,600“ ift ausgelaﬂ'en 5y Rub,
— 435, — 2 9. u., nad), werden’‘ fepe ein Kolon, .

— 138, — 15, Das Komma, gwifden aufammeni@melzen’ und ,,Iwﬁt“ fallt weg,
i und wird nady , Heit ge[cbt.



Crer Abfdnitt
Worldufiges,

I Dad Numeriven.

§ 1. 3abhl (Anzahl) beveutet die Menge eingelner Dinge
von einerlei Art, die man fidh bei einander denfen foll.  JFiffer
ift fo viel al8 Sabhlzeidhen, devem e8, bdie Null mit cingerechnet,
sehn giebt. Die Biffern biemen dagu, um die Anzahl der Ginpei-
ten in einer Stelle, over audh deven Mangel in einer gewifjen Stelle
ber 3abl {driftlidh angugeben.  Babl und Biffer find alfo von ein=
ander wobl gu unterjdeiven. 3. B. 8 ift eine Jiffer, d. H. ein
Bablzeichen, fann aber auch cine Zahl over Angahl bedeuten, 3.
B. 8 (Baume). Gine, oder mefhre mit cinander in gewifje Ver=
bindung gebracdhte Biffern dritcen eine Jahl {dhriftlich aus.

§ 2. Das jehntheilige oder defadifdye Sahlen - Syftem, audy
Decimal - Syftem  genannt, deffen Grunvzahl oder Bafid- 10 ift,
wird hier al8 befannt voraudgefept.

§ 3. Um auf leidyte und fichere Art nady vem defadifchen
Bahlen-Syftem su numeriven, d. h. defadifde Sahlen gu {chreis
ben und audzufpredhen, dient Nachitehenves:

1. Alle Mal auf die Millionen folgen ywei Clajfjen von drei Jiffern.

3n die erfte diefer Claffen fommt dadjenige, wad man vor

bem Worte ,taufend hort, alfo die Hunvert: Taujender, Sebhns
taufenber und Taufender. Auj vag Wort ,taufenv folgt nod
eine Glaffe von drei Jiffern, fiir die Hundevter, Jehner und
Giner.

2. @ine cingiffrige Sahl, wie 3. B. 6 (Giner), wenn man fie
ald oreiziffvige Clajje {driftlich ausdvriien will, wird gefdyrichen:
5006, , cine gweiziffrige Babhl, wie 3. B. 60, ald vreiiffrige
Glaffe hingefdyrieben, ift ,060,. — 6 Hunderter fonnen nicht
anderd gefchriehen werden ald fo: ,600,.

@3 fei hinguicdhyreiben vie 3ahl 2 Million 60 taujend 7 Hun-

bert und 3.

Ifﬁ]&an fdbreibe Hin, wad man vor dem Worte ,Million” Hirt,
aljo 2,3

bicvauf fommt, al8 evfte dreiziffrige Clafje, dad, wad man vor
bem Worte ,taufend” Hort, aljo ,060,;
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endlidh) die weite brcigiﬁrigc Glajfe ,703.
Die Jabl fteht daher fo: 2,060,703.

Ferner: 7 Million 8 I)unbnt 9 taufm‘o und 5
Man freibe 7 Million, aljo 7.; davanf ongen noch wei Glaf-
fen von orei Siffern.
Bor vem Worte ,taufend” hort man ferner 8 Hundert und 9,
febreibe alfo .809,.
Nun hovt man ,taujend; ¢3 folgt aljo, ald weite dreiiffrige
Glafje, 5, namlidy ,0035.
Demmnach fteht die Jahl wmunmehr jo: 7,809,005.

Imgleichen: 5 hundert 8 taujend 5 Hunvert und 8.
Wiedernm fepreibe man, wad man vor dem Worte ,taujend
hirt, aljo 508.,
und hievauj vie gweite dreigiffrige  Glajje ,508,; jo bhat man
508,508.

Gudlidh: 60 taujend unv 80.
Bor dem Worte ,taufend” hovt man 60, {dreibe alfo 60,,
wovauf al§ oreiziffrige Glajje 80, v. i. 080
und man hat 60,080.

Jm Deutidven ift e8 Spradygebraud), die Giner jever Clafje vor il
ren Sehuern ju nennen.

3. Um Bahlen ver hoheren Oronung, ndmlidh dex Billionen, hin-
gujchreiben, betradpte man die Millionen ald die Ginex diejer
Orvonung, und {dyreibe dem gemdh nadh dvem LWorte ,Billion”
bie gwei Clajjen von drei Biffern hin genau o, wie vorher nad
pem 2Worte ,Million” gefchal, Hi§ man vag Wort ,Million”
hint,

Ghen fo Jdhreibe man die Jvillionen bid zu ven Billionen,
und von va weiter bid ju den Millionen, auf welde nod vie
gwei Glajfen von drei Biffern folgen. — Gben jo audy die Qua-
triflionen, bie Quintillionen w. {. .

tUmgefehrt, hat man eine hingefdriebene Jahl audzujpvedhen, o
pente man fid) diefelbe von ver Redyten nady dev Linfen 3u in drei-
aifivige Glafjen getheilt, und merfe, vaf nach den Ginbeiten in dev
7. ©telle, vou ven Ginern an gezdablt, vad Wort ,Million”, von
pen in ver 4. ptaujend u fpvechen ift.  Die beiden dreiziffrigen
Glaffon nach ven Millionen und nady dven Taujendern werden fo
ausdgejproshen, wie man fie finbct. — Ghenjo mup man nady den
audgefprochenen @mf)emu in ver 13, Stelle vag Wort ,,Bil=
lion”, nady den in dexr 10. Stelle ven Auddruc ,,tau]mb Mil-
Tion“ foven lafjen, = Smgleichen nadh e Ginbeiten in dex
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19. Stelle fpridht man ,Irillion”, nad ven in der 16. ,taus
fend Billion.#
©o geht 8 weiter.
®rofe 3ablen find leidit audgefproden, felten aber denft man das
bei an ibre oft ungeheure Bedeutung. So 3. B. ift eine Secunde eine
qar fleine Jeit, und eine Million Secunden audy nur wenig mebr ald 11
Tage; aber {dyon eine Billion Secunden betrdgt mehr alé 31,709 Jabre,
eine 3eit, die bei weitem mebr denn 5 Mal fo lang ift, ald, unfern Nad-
ridyten ufolge, vie Welt geftanden hat. Eine Txillion Secunden aber ift
mebt ald 31 taufend 709 Million, 791 taufend, 983 Jahre.

XX Die vier Species.

§ 4. Die vier Rehnungsd - Avten: Avdbition, Subtraction,
Multiplication und Divifion, weil fie, entweder eine oder melyre
perfelben, jeber Recdhnung gum Grunde liegen, alfo fitr bad Redh-
nen unentbehrlidy find, nennt man Grund-Rednungsdarten,
fdblechtweg Sypecied (Arten).

Da vad Redynen fiberhaupt lehrt, aud gewifjen befannten Grofen
eine nod) unbefannte finden, fo ift vad Numeriren feine Species.

Die Verfahrungd-Art bei diejen Rechnungsd-Avten, fo wie die
gewdhnliche Probe fiix diefelben, werden hier ald befannt anges
nommen.

Alle viefe Rechnungd-Arten beruhen auf den Grundfap: Dasd
Gange ift feinen Theilen gleich; alle Theile de8 Gangen gufammen=
genommen, maden dad Gange aus.

§ 5. Adbdiven heift Sahlen von einerlei Art gufammens
3dblen. Die ju adbivenden Grofen beiffen Loften, Addenden
ober Summanden; dag Nejultat heift vie Sunime, vag Ag-
gregat, aud wobl dad Gollect. Dad Beichen fiiv die Wddi-
tion ift ein zwifhen {eine Poften gefested fehenves Kveuy (-, ge=
Tefen ,mehr# oder ,plus®), 3. B. 5 43 = 8.

Da man nur Sablen einerlei Art, aljo nur Giner zu Ginern,
Behner gu Behnern w. f. f. gu einander adbdiven faun, fo mup
man, Behufd ver Avdition, die Einer unter die Einer, die Jehner
unter die Jehuer u. f. f. {dyreiben. Man Bitte 3u addiven

316
63

185

564.

Dag Gange, 564, Defteht aus feinen Iheilen, 316 - 63 |-
185, und diefe Theile wicderum aud ihren Ginern, 6 4 3 4 5,
welde gujommen ein Ganged betvagen, bad 14 @‘“ff grop ift;
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Ferner aud ihren 3ehnern, 1 4 6 4 8, welde cin Ganges von
15 Jebnern bilven; envlidy aus ibren Hundertern, 3 4= 1, . i.
4 Hunberter. '

Diefe Partial - Summen

14 Giner, oder . . . . 1 3ehner 4 Giner
15 Behuer, over . 1 Hrunverter H Jehner
4 Hunberter, oder 4 Hunverter,
Betragen die Total-Summe 5 Huuverter 6 Jebhner 4 Giner, b. i. 564.

§ 6. Subtrabhiven bheift, cine Jahl aud eciner andern,
Die mit ifr von einerlei Avt ijt, herauszdhlen oder abgiehen. Die
heraudzuzdablenve Jahl beife der Subtrahendus, dicjenige, aus
welher heraudgezdhlt wird, der Minuenvusd; vas Nejultat ver
Gubtraction heift ver Reft, Unteridyied, die Differens Dasd
Jeichen der Subreaction ift ein vem Subtvahenoud vorgejester lie-
genver Strich (—, gelefen 5, weniger ¥ oder ,, minus ), 3 B. 5
—_3=2.

Wenn man die cingelien Iheile ved8 Subtrahendusd von ven
eingelnen Theilen ves8 Minuenvus, die Giner von den Ginern, die
Jebner von den Behmen w. §. w. jubtrabivt, fo erhdlt man bie
Giner, 3ehner w. §. w. bes Neftes, mithin exhile man, weil afle
Theile ved8 Gamgen vad Gange ausmacben, aud vem gangen Mi-
nuendbus weniger vem gangen Subtrahenous ven gangen Reit,

Sit icbei cine Jiffer ded Subtrahenvus grofer ald die ihr
entfprechende Jiffer ved Minuendvus, jo borgt man von der nadit
hoheren Stelle ved Minuendusd cine Ginkeit, und trigt vieje, als
10 Ginbeiten der niederen Stelle, u den dajelbit etwa jdhon vor-
hanbenen Ginbeiten; von ber beiderjeitigen Summe ziehe man nun-
mebr den beziiglidhen Subrrahendusd ab.

Kommen im Minuendus mehre Nullen Hinter cinander vor,
wie 3. B, in folgenvem Grempel

70000

23456

46544,
und man foll mun guerit 6 Giner von 0 Ginern abziehen, fo geht
man, um u bovgen, im Minuendud weiter, bid man auf eine be=
beutliche Jiffer (7) wifft. BVon dben 7 Jebhntaufenvern borge man 1
Behntaufenver, und trage ibn, alg 10 Taujemder, u der Stelle
ver Taujender im WMinuend. Da man aber nod) vonm den nicve:
ren ©tellen ved Minuendud gu jubtvahiven haben wird, fo [dft
man von diefen 10 Taujendern nur 9 Taujenver in der Stelle ver
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Faufender, dent gehnten Taufender aber tragt man ald 10 Hunber-
ter que der Stelle der Hunverter, bet welder man wicoerum nur 9
Hunverter [, ven gebuten Huuverter aber ald 10 Jehner zu der
Stelle der Jehner trdge u. 1. w.. Seo werven diefe Nullen in allen
hobheren Stellen des Minuendus . Newnen, vie este aber qu ei-
ner 3ebn.

§ 7. Multipliciven over vervielfdltigen beift, eine
geaebene  Zabhl, den Multiplicanvus, o viel Mal nehmen,
al eine andere gegebene Jahl, der Multiplicator, Ginbeiten
enthdlt.  Beive heifen fie Factoven; ihr NRejultat heift dasd
Vroduct oder Factum. Dag Jeiden der Multiplication ift ein
gwifdhen die Factoren gefeistes licgendes Krewy over cin Punft (X
oder ,, gelejen ,Mal«).

Otellt man irgend ein Product, 3. B. 2.4, und 4.2 (v.1.8)
durd) Stridye var, weldhe Ginbeiten beveuten, o ijt eviteved ||| |||l
nady weldhem die 4 (per Multiplicanous) 2 (ver Multiplicator)
Mal genommen wird; lesteved ift { | | |/, nad weldem die 2
(ver Multiplicandug) vier Mal genomnten wird. In den Audorii-
den 2. 4 und 4 . 2 jtebt alfo der NMultiplicator vorvau.

Die Multiplication ift im Srunde weiter nichtd als eine wie:
derlyolteAddition eined unv desjelben Toftens, ndmlich 2.4 =14
44 w0 4.2=2424 242 Sic vient jehr qur Ab-
fiirgung ; denn ofne fie mitte man 3. B. bei 375 . 298 vie 298
drei Hunbert finf unv {iebgig Mal unter einanver fdyveiben und
Dani abdiven.

§ 8  Man multiplicivt, inbem man guerit die Giner, davauf
bie Jehner w. §. . ped Multiplicandud mit ven Ginern ved Mul-
tiplicatord, alfo diefen einen Iheil ved Multiplicators mit alfen
Tbeilen ved Multiplicanous multiplicivr,  Da man uerit Giner
mit Ginern multiplicivt hat, und dicfe in nicdvigiter Stelle Giner
evgeben, weil 1.1 =1 ijt, Jo feit man dag hievaud vejultivende
erfte Product, dag Product ver Giner mit ven Ginern, unter die
Giner ved Multiplicatord.  Fiir die folgende Stelle wevden Jehner
mit Ginern multiplicivt; a8 Product giebt aljo Jebhner, weil 1 .
10 zebn ift. So geben audh die Hunderter mit Ginern multipli-
cirt Hunderter, weil 1. 100 = 100, u. §. f..

Ferner multiplicive man alle eingelnen: Theile ves Multiplicans
ous, alfo den gangen Multiplicandus, mit den Jehnern ded Mul=
tiplicatord, und va man uerit Giner mit Jehnern multiplicivt hat,
aljo in der niedrigiten Stelle Sefhmer erhilt, weil 10 . 1 =10,
fo fee man vie nicdrigfte Jiffer ved Partial - Productd wnter ie



Behner ded Multiplicatord. Hierauf werden die Sehner ded Mul-
tiplicandud mit den ehnern ved Multiplicatord multiplicivt, und
biejed Broducet ergiecht Hunberter, weil 10X 10 = 100. Die Hun:-
berter Ded Multiplicandud mit den Jehnern ded Multiplicatorsd er-
geben Taufender, weil 10X 100 = 1000 u. {. f.

Davauj: der Multiplicandud von feinen Ginern an mit den
Hundertern ded Multiplicatord multiplicivt, giebt Hunbderter, die
alfo unter die Hunderter ded NMultiplicatord gefdhrieben werben,
pann folgen die Taufender, weil 100X 10 = 1000.

©o {chliefe man weiter.

Darum fangt man alle Mal an, die Partial - Producte unter
biejenige Jiffer ved Multiplicatord gu feen, mit weldyer man mul-
tiplicit.

De3 Produetd Total - Summe, und gwar der Giner zu den
Gineyn, der Jehner gu ven Sehnern u. §. f. muf ver Summe dex
Partial - Producte aller eingelnen Theile ded Multiplicatord in aIIe
eingelnen Theile ved Multiplicandud gleich fein.

§ 9. Die Stellen-Angahl ved Jotal-Productd ridhtet fid nacI;
per Anzabl foiwohl wie nady ver Bejdhaffenheit der in beiven Facto-
ren enthaltenen Stellen. — Dad Jotal - Product hat ndmlid o
viel Stelfen, ald Deide Factoren Deven ufammen Haben, falld bie
hodite Stelle ded8 Multiplicators, in die hodfte Stelle ded Multi-
plicandud multiplicivt, Sehner eben diejer Stelle ergiebt; bringen
fie aber mit dem, wad aud dem Sinne etwa nody hingu ju 3iflen
ift, muw Giner hervor, o hat dad Total-Product eine Stelle weni-
gev ald Deide Factoren devew gujammen haben; 3. B.

839 und 239

75 34
4195 956
9873 717

62925 8126

Im eriten Falle ndmlich Hat man 7 >< 8 = 56, im gweiten
dinetr2 == 0.

§ 10. Gin BVielfadhed ciner Sahl entiteht, wenn man diefe
in irgend eine anvdeve multipliciet, fo 3. B. it 8 (= 4. 2) ein Bicl-
fached von 2, oder 8 (= 2. 4) ein Bicelfached von 4.

§ 11. Gine %oteng, audy Poteftdt oder Dignitdt,
nennt man bieiemge Babl, in weldyer cine und diefelbe Grofe gwei
ober drei u. . . Mal ald Factor vorfommt; fo i 26 =15.5 =152
Die gweite, 125--0 9.5==2353 bie dritte, 625="5.5.5.5=>5%
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bie vierte Potengy von 5. Und fo fann man audy fagen, daf 5
pie erfle Toteny von 5, alfo 571, ift, weil in ihr dev Factor b ein
Mal vorhanden ift. Die Potengen von 2 jind nad) der Ordnung
2 48, 16, 32, 64 u. fo .5 vom 3 find fie 3, 9, 27, 81, 243
w. f. f.3 von 10 find fie 10, 100 1000, 10000 . . f..

Bu merfen: 2.5, vad Sweifade von 5, ift nidt 5.5, ndmlid) die
aweite Poteny von 5; eben fo 3.5 ift nidht 5.5 .5, ndmlich vas Drei-
fadye von 5 ift nidyt vie dbritte Poteny von 53 allgemein na ift nidt ar,

(ibungé-Grempel fiiv die Multiplication unbenannter Jahlen 1, Nr, 1—34.)

§ 12. Dividiven heifit
1) eine gegebene 3ahl, 3 8.9, ven Divivend, in fo viel
gleiche Theile theilen, al8 eine anbne geaebene 3abl, 3. B. 2, der
Divifor, Ginheiten hat; der Quotient giebt an, wie grof jeder
Theil ift, der Divi| ioné:?ﬁeﬂ aber, wie viel von den Einbeiten
Ded Dividends nody ungetheilt bleiben.

Dag Grempel 2|94
8
1
ift Hienad auf folgende Weije gu erlantern: | ||| |[]] [ Hier

find 9 Ginheiten getheilt worben in 2 gleide Theile; jeder diefer
Iheile enthdlt 4, beive jujammen 8 Ginfeiten; dieje 8 Ginbeiten
von den 9 Ginheiten jubtrabivt, lajfen 1 Ginfeit, und diefe bleibt
ungetheilt.

2) unterjuchen, wie viel Mal der Divijor (2) im Dividend (9)
enthalten ift; der Quotient (4) zeigt joldhed an; ald thmﬁonB‘
Nejt bleibt 1. Wie viel Mal ndamlidy eine 3«[)[ (2) in ciner an=
bern (9) enthalten ift, fo viel Mal fann man jene von diefer weg-
nefymen oder abzichen ; der Quotient giebt alddann an, wie viel
Mal viefed allmdihlige Abziehen ded EDlmforé vom Dividend mog-
lich ift; Der SDwmoné NReft muf fonady immer fleiner fein ald
ber Divifor.

Darum ift die Divifion eine wicderholte Subtraction cined
und dedjelben Subtrahendus.

Bwei Punfte fitber einander, die vifdhen den vorhergehenden
Dividend und ven nadyjolgenven Divijor gefest werden, {ind dasd
Beidhen fitr vie Divifion, 3. B. 12:3 (gelefen ,12 divivivt blud) 31).
Auch wird die Divijion angedentet, wenn man wnter den Dividend
einen liegenven Otrich sieht, und unter diefen ven Divifor fest,

B¢ (=4).
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§ 13. Man Batte folgended Divifiond s Grempel :
36 | 5832 | 162
36

223

216
72
72
(0)

Hier waven (nadh 1, im § 12) juerft 58 Hunberter (ober 5800
Ginar) in 36 gleiche Theile gu theilen 5 jeder Theil war 1 Hunbders
tex (odcr 100 Giner), dafher abgezogen 36.100 (over 3600) Giner;
1ibrig Dleiben 22 Hunverter (vie, ald Huuverter, durdy 36 nidht
weiter Dividirt werden Fomnen, und vemmnady ald Jehner dargefiellt
werden miifjen), ober 2200 Giner. :

e die folgende Operation waven 223 Sehner (ober 2230
Giner) in 36 gleiche Theile gu theilen; jever Theil war 6 Jébhner
(over 60 Giner), paber abgesogen 36 . 6 Sehner, v. i. 216 Sehner
(ober 2160 Giner); 1ibrig Dlicben 7 Sehmer (vie, ald Sehner, durdy
36 nicht weiter dividirt werden Fomnen, und demnady ald Ginex
bargeftellt werden miiffen), over 70 Giner.

Gndlich waven 72 Giner in 36 gleidhe Theile gu theilen ; jeder
Theil war 2 Giner; daher abgesogen 36 > 2, ober 72 Giner. —
Die Divijion geht nunmehr auf.

Alfo wurden vom Divivend, 5832, nady einander abgezogen
bie Subtrahenven 3600 4 2160 4 72, welde, da die Divifion
aufgeht, genau den Dividend audmaden muiffen. ‘

Der gange Quotient, 162, it gleidy jeinen Theilen, 1004-60-4-2.
Der evite diefer Theile, 100, aber war gleidy 3§32, der gweite, 60,
war gleich 2480, per dritte Theil, 2, war gleidh F2; da man
mm fiiv 100, 60 und 2 ihre Werthe fepen fann, jo ift aud
162 = 3600 +2160+72 — 5842, qffo ijt der ganze Quotient,
162, gleih dem gangen Dividend 5832, dividirt durdy feinen
Divifor, 36.

Beim Dividiven unterfucht man (mah 2, in § 12), wie viel
Mal der Divifor im Divivend enthalten ift; man muf aljo ven
Divifor vom jededmaligen Dividend fo viel Mal wegnehmen, als
foldyed moglidh ift, fo vaf ver jevedmalige Meft fleiner werven mufp
al3 ver Divifor. Wenn man aber im Quotienten weniger ge-
nommen Bdtte, ald folded moglidy ift, fo dap bev Neft grofer
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miitde al3 ber Divifor, fo wdre darum bdie Recdhnung dody nicht
ald faljdh zu verwerfen; man oditefte aber feine neue 3Jiffer ded
Divivendd gum MReft herunterzichen, und mifte dad, wad dem
Luotienten diejer Stelle nody mangelt, nidht hinter, fondern unter
pen fdyon angegebenen Theil viejed Quotienten fefjen, um folded
nacdhher zu pemfelben gu addiven. Man nefhme obiged Beifpiel :

: 36 | 5832 | 131
; 36 21
L T
108 162 -
115
72
43
36
72
36
36
36
§ 14. 2Weil, wie beim obigen Grempel, die Hodite Stelle
bed Divivendbus grofer war ald vie hodite Stelle ved Divifors,

fo fonnte man 36 in 58 ein Mal nchmen. Findet aber Dder
umgefehrie Fall Statt, wie 3. B. in

96 | 5832 | 60
576

T

fo muf man fagen: 96 in 58, ober (ver leidhteren Uberficht wegen)
9 in 5 nehme man 0 Mal, und davauf die 58 Hunderter mit
Buzichung ver 3 3ehner ald 583 Sehner ausddrviiden. Man (Gt
aljo die Null fitr vie Stelle ver Hunderter ju Anfange ved Quo-
tienten weg, da Nullen vor ciner gangen 3ahl in ihrem Werthe
nidtd dndern, und nimmt fogleich, auf die Anzahl ver Stellen ved
Divifors, im Dividend cine Stelle melhy.

§ 15. Wb in ivgend einer gegebenen Divifion, 3 B. in
32 : 8, ver Divijor, 8, felbit vivivirt durd) irgend cine 3ahl, 2,
fo wird ¢ben vadurd) ver Dividend, mithin audh) ver Quotient,
ourdy die Jahl, 2, multiplicict; venn 32 : 8 == 4, aber 32 : § (.
i 921 4) = 8, chen fo wic (32 X 2): 8, v i 64:8 =8 ift
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§ 16. Wird aber der Divifor, 8, mit einer Jahl, 2, multi:
plicivt, fo witd daburd der Dividend, 32, divivirt, ndamlidy
32:8 =24, aber 32 : 8 X 2 (v. 1. 32:16) = 2, ¢ben jo wie
. QU YN 167 ,

§ 17. @3 fann bidweilen verlangt werden, ecine nidt auf
gehende Divifion gu einer aufgehenden zu madhen, falld o8 nicht
gerade auf eine genaue Grofe ved Dividends anfommt. In diefem
Falle zieht man vom Dividend den erlangten Divifiond-NReft ab.

(ibungs = Grempel 11, Nv. 1—40.) ; f

EIN. Die Neuner:-Perobe.

§ 18. Der Werth jever Jiffer einer defadifchen Sahl, ndm:
lih 1, 10, 100, 1000, 10000 1. §. f., oder, wad. dem gleidh it,
1, 941, 9941, 999+1, 999941 u. f. f. exgiebt, wenn
man die 9 und alle Vielfachen dex 9 darvaud wegldft, fir jeden
diefer Werthe, fei die Stelle welche {ie fei, ald Neuner=-Nejt eine 1.
Demnady ergiehbt eine jeve vorgegebene Jabl, 3. B. 4857 = 4600
+ 800+ 50+7=4%.10001+8.100 + 5.10 + 7 = 4
999 + 1) +8 99+ 1) +5 9+ 1) +7=4.999 } 4
4+8.9+845.9+5 47, ald Summe ihrer Neuner-
Nejte 4 + 8+ 5 +7, ald weldhe Summe die Querfumme dex
vorgegebenen Sahl ift. Audy von diejer Summe (24), fo oft man
im Avdiren derjelben eine 9 voll Hhat, dieje abgeworfen, giebt einen
Neunee=-Neft 6, welcher ven in der vorgegebenen Jabhl vorfommen:
pen Biffern 4, 8, 5, 7 cigenthiimlichy ift, gleich viel in welcher Ovd-
nung fie ftehen, fei diefe nun 4857, over 5874, ober 8547, over
7845, ober irgend eine andere. Da in der vorhabenden Begichung
pie Neunen nidht in Betvadht fommen, {o vertritt der durd) dieje
Bahl entjtehende Neuner = Reft (6) die vovgegebene Jabl jelbit, o
baf ed gewifjer Maagen einerlei wird, ob man mit den vYorgeges:
benen Sablen felbft, oder mit ifren Neuner = ejten avithmetifdh
verfdbrt.

G3 verjteht fich nach Diefem aber von felbft, vaf, wenn man
fidy irgend wo im Grempel gevade um 9 oder um irgend ein BViel:
fadhed von 9 verjehen Hat, joldhed auf den Neuner-Jejt, mithin
audy auf vie MNeuner-Probe, durdhausd feinen Ginflup hat; in die-
jom Falle wird die Probe gutreffen, wenn gleich dag Grempel faljch
geveshnet it

Wenvet man neben ver Neuner: Probe aud) vie Cilfer-Probe an

(weldye leptere Gntwidelungd-Art im § 29, Anm. 1 wird angedeutet wers
pen), fo Fonnte, bei jutreffenden beiven Proben, dad Grempel nuy dann
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faljdy geréchnet fein, wenn man fidh gerade um dad Product von 9 und
11, alfo um 99, verfehen hitte. Hat man aber aufmerffam gervechnet,
und e8 trifft dann nur eine diefer Proben ju, fo fann man wobhl fidyer
fein, daf bad Erempel vidytig gevedynet ift.

§ 19. DBei der Addition mitfjen alle Pojten jujammen ihrer
Summe gleich fein; alfo muf audy ver JNeumer-Neft aller - Poften,
D. i. Die Probezahl, dem Neuner-Neft ver Summe gleich fein.
@8 ift hiehei nidht nothig, daf man den Neuner=-Reft jeded Poftensd
befonderd judye, fondern da die Summanden alle jnjammen cigent-
lidy nur ein Ganged bilden, fo ift die Probesahl ald Neuner-Nejt
aud {dmmtlichen Summanden u fuchen, in welder Oronung der
fammtlidhen Siffern diefer Summanden man iwill.

Gin Beifpiel fitr die Neuner-Probe bei jeder der vier Specied
wird dad VWerfabhren fitr die Neuner-Probe deutlidy madyen.

Gegeben gu addiven:

329

856

719

1904
=535 9 nidht beadhtet; 5 4 8 = 13, JNeuner- Reft 4;
=9, bdieje abgeworfen; 6 4 7 = 13, Meuner = Rejt 4;
=5, und, Dda die folgende 9 abgeworfen witd, fo hat
man den Neuner=-MNeft 5 der fdmmtlichen Summanden ald Probe-
sabl.  Diefer Probegahl ift der Neuner-Reft (5) ver Summe gleid.

Bei der Neuner=Probe fiiv die Subtvaction hatte man, um
bie Probezahl ju finden, ven Neuner-MRejt ved Subtrahendusd vom
Neuner-Reft ded Minuendusd u jubtrabhiven, und, falld legtever nidst
gureichte, 3u demfelben noch 9 ju avdiven, da 8 beim Neuner-
Reft auf die Neunen nicht anfommt (§ 18.): vod ift die gewshn:
lidhe Gubtractions - Probe, nadhy weldher man den NReft jum Sub-
trahendud abdirt, um den Minuendud gu erhalten, viel ju leicht
und bequem, um eine andere Probe ihr vorguzichen.

St die Multiplication muf vad Product ausd den Neuner-
Jejten der Factoren, v, i. Ddie Probezahl, gleich fein dem Neuner=
Nefte ved Vroduets.

Jiir die Divifion ift, nadh) Anleitung ver gewdhnlichen Probe,
Der Neuner-Neft ved Quotienten in den Neuner-NReft ved Divifors
gu multipliciven, wund der Neuner - Neft ves etwanigen Divifions-
Refted hingu ju addiven, um die Probegahl zu erhalten; weldyer
Probegahl venn der Neuncr-Neft ves Divivendsd gleich fein muf.
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Befonders bei groferen Multiplicationen und Divifionen (obgleidy
man fidy audy bei geringeren verfeben fann) ift die Anwendung der Neu-
ner=Probe widhtig, um zu erfabren, ob und bid wie weit im Grempef
man ridytig gereddnet babe. Man fann ndmlidy bei beiven Rechnungs-
Arten, nod) vor Beendigung der gangen Redynung, und nadsdem man in
Derfelben big gu einem gewifjen Rubepuncte gefommen ift (bei der Multis
plication, wenn man mit einer Jiffer ved Multiplicators ven-Multiplicans
pud durdymultiplicivt hat; bei ver Divifion, nadyvem man jubtrabirt hat:,
bie Neuner-Probe bid ju diefem Rubepuncte, und endlidy im Gangen ver:
anftalten. — Auf dhnlide Weife madyt man ¢8 bei den partialen Proben
ber Wurgel « Ausgiehung.

AV. Neduction und NMefolution.

§ 20. Jeduciven heigr, eine Grofe nicdever Benenmung
(3- B. Loth) in cine Grofe der Hoheren Venennung (Pfund) ver-
wandeln.  Soldyed gefchieht, indem man die GriBe der nicderen
Benenmung durdh die Eintheilungs= oder Revuctionsd-Jahl
(bier, von Loth zu Phund, d. i. 32) divivirt; in ren Quotient
fommt die Grofe der hoheren Benennung; ein etwaniger Neft ent-
halt die nodh iibrige Grofe der gegebenen Benemnung. 3.
685 =t 32| 68¢ |2

64
4 2.

Denn 32 Loth ift 1 &; jo viel Mal alfo 32 Loth in 68
Lt. enthalten {ind, fo viel eingelne Pfunde find davin enthalten.
Da ferner von 68 L. weggenommen wurden 2 . 32, v. i. 64 L.,
jo fann der Nejt, 4, nidhtd anverd als Loth fein.

Rejolviven heift, cine Grofe ver hoheren Benennung (3. B.
PBund) in eine Grofe der nicderen Benennung (Loth) verwandeln.
Dief gefdyieht, indem man die Grdfe ver Hiheren Benennung mit
ber Gintheilungdgahl multiplicivt, vie etiva dabei Dbefindlidhe Grofe
ver niedeven Benenmung aber hingu avdirt; 3. B, 2 # 4 L. =28t

2 U 4.
32
68 Lt.

Dennt 1 4 it 1 Mal 32 ., folglih 2 & fino 2 Mal 32
2t.. Tad Wort ,Mal¥ zeigt an, vaf die 2 Z mit ver Ginthei-
Tungdzabl 32 ju multipliciven fino, um die Lothe ju evgeben.  Ju
den jo erhaltenen Lothen nimmt man vie mit venjelben gleichavtige
®rofe, 4 L., hingu.

Der fiar Gintheilungss oder Revuctions=3abl cbenfalid ublicge Auge
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brud Verhaltnif3ahl fann an diefem Orte, wo von Verhdltniffen
nod nidté gelebrt worden, nidt gebraudit werden. Man reidst aber
audy it jenen beiden.

Wenn von Reduction oder Refolution die Rede ift, fo hort man bids
weilen fagen: ,die Loth mitfjen mit 32 vividirt werden”; oder: ,die Pfund
mitfien mit 32 multiplicirt werden”. Dividiven oder multipliciven ift aber
etwad gan anbered ald mit ver Eintheilungdzabl dividiren over mit verfelben
multipliciten, d. b. al8 redbuciren oder vefolviren. Denn wenn man 3. B.
64 Loth mit 32 vividirt, fo erhdlt man nidht, wie durd) die Reduction, 2 &,
fondern man erbdlt 2 Loth 3 eben fo, wie, wenn man 2 &, mit 32 multiplicirt,
man nidt 64 Loth, fondern 64 7L erhdlt. DBei der RNeduction und Refos
{ution bleibt ndmlich ver LWerth der ju reducirenden oder ju refolvivenven
®roffe unverdnvert, nidyt aber bei der Divifion und Multiplication.

§ 21. Neouctionen und Refolutionen fommen in den vier
©pecied itberall vor, ofne daf diefed, wegen ded defavijden Jalh-
Ien-Gyftems, gerave febr augenjillig ift. Uberall namlidh, wo Giner
in 3ebner, Jebner in Hunderter u. f. f. vevwandelt werden, ge-
fcbieht joldyed nur durdy Nevuction, wie 3.° B. 14 Giner, wenn
man jie mit der Gintheilungdzabl von Jehnern ju Ginern, d, i. mit
10 dividirt, find 4 Giner und 1 Jehner: unv iiberall, wo Sehner
in Giner, Hunderter in Jehner w. {. f. verwandelt werven, gejchicht
joldhed durdy Nejolution. Dad Decimal - Syftem madht diefe Re-
buctionen und Nefolutionen gar leidht. So werden Kopefen, deven
100 auf einen Rubel gehen, in Rubel, und umgefehrt Rubel in
Kopefen bei weitem leichter vevwandvelt, al8 3. B. Grojden in Iha-
ler, und umgefehrt.

Die vier Specied in benannten Jablen beruben auf eben denfelben
Grundjigen wie die in unbenannten 3ablen; den eingigen Unterfdyied
madien die dabei vorfommenden Reductionen und Refolutionen.

(Tibunge:- Gremye! fiir Multiplication 111, Nr. 1—33, und Divifien 1v, Nr, 1—28.)

V. Bujammengefetsite Jablen, Primzablen und Prim:
sablen ju cinander.

§ 22. @3 gicbt 3ahlen, vie, ven Factor 1 abgevechnet, Feine
Sactoren enthalten, und Sahlen, die aud Factoren Dejtehen.  Leps
fere Beifen davum aud) jufammengefeste Sahlen, und fon-
nen, obne vaf man dieje Jahlen jelbft nennt, vurdy blofe Angabe
ibrer Factoven vollfommen Fenntlidh gemadht werden. So geben
bie Factoven 2, 3, 5 ven Begriff der gujammengefesten Sahl 30,
audy wenn legteve nicht ausdritdlidy genannt wirp. — Diejenigen
Bablen aber, die nicht aus Factoren beftehen, aljo nur durdh fich
felbit Fenntlidh gemadyt werden fonnen, Heifen Brimgahlen, o
viel al§ Primitiv - Jahlen, v, i. Stammgahlen, durdh veren Multi=
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plication unter einanber ¢ben bie  ufammengefesten  Sahlen
entitehen.

§ 23. Wiederum unterfheivet man diefe eigentlichen Prim-
gablen von den Primgahlen gu cinander, die, wenn gleich
fie, wie 3. B. 4 und 9, jede fiir fich, Factoven enthalten, o
feinen Factor haben, ver ihnen gemeinfehaftlich wdre.

§ 24. Wenn man in der Jeihe ver natielidhen Sahlen von
ber 2 gwei Sdritte, von der 3 drei Sehritte, von der 5 finf
Sdyritte, von der 7 fieben Sehritte, von der 11 cilf Sdritte, von
ber 13 dreiyehn Sdhritte u. . f. fortgeht, und die dafelbit vorge:
funvenen Jahlen ausdftreicht, o fallen alle Bielfaden diefer Jah-
len weg, und e Dleiben nur die Lrimgahlen ftehen, namlich 1, 2,
3,5, 7, 11,13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53,
59, 61, 67, 71, 73, 79, 83, 89, 97, 101, 103 w. {. f..

Gratofthened von Gyrene, geb. 275 vor Ghr., ald Bibliothefar des
Sonigs Ptolemdnsd Cuergeted nady Nlerandrien berufen , gab eine Prims
gablen=Tafel, vad fo genannte cribram Eratosthenis. Gr hatte die Reibe
Der natiirlidyen Jablen auf eine Tafel gefdyrieben, und hat Diefe, nadydem
ev alle Vieljacdben derfelben bhevausdgefdnitten, 5o xssmvor (vad Sieb, eri-
brum) genannt. :

VE Meffen. Jabl. €inbeit. Theiler oder Maaf.

Gemeines Maaf. Grofites gemeines Maai.

§ 25. Beftimmen, ob cine Grofe vad Ginfade, Sweifache,
Dreifache w. f. . einer anbern fei, Heift im Allgemeinen mef-
fen.  Jeve Grofe, in fo fern fie mit einer anbern gemeffen wird,
beipt 3ahl, Anzahl. Dicjenige Grofe, weldhe um Maaf ge-
braudht, over womit die anbere gemeffen wird, ift vie Ginpeit.
Daher it audh die Gind eben fo gut eine Jahl ald gwei over drei
u. f. .. Fragt 3. B. der Kaufmann nady ver Sahl ver Gllen Tudh,
bie idy verlange, und idh) fage ihm eine Glle, fo verfteht er mich,
und mift mirv die verlangte eine Glle ab. Doch ift diefe eime
Gffe immer von der Ginfeit, dem Gllenmaafe ded Kaufmanns, ju
unterjheiden, weil jene durd) diefe evjt Deftimmt gemejjen wird.

§ 26. Gine 3ahl, bie in ecine vorgegebene Sahl aufgeht,
ift ‘ein Theiler (Divifor) derfelben. Diefer Theiler fann aud
bag Maaf der vorgegebenen 3ahl gemannt werden, weil, wenn
man diefen Theiler al3 die Ginheit annimmt, er in der vorgegebe-
nen 3ahl gewiffe Mal genau enthalten ift, o. h. fie audmift. 1
(0. i. 1 3oll) ift 3. B. vad Maaf fiir eine gewifie gegebene Linge.
Sft diefe aber von einer bedeutenderen Grofe, fo nimmt man, um
fi Hiteger u fafjen, und einen Fleineren Ausorudt fitr Dieje Ldnge
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gu erhalten, 12 diefer Ginheiten gufammen. So wird nunmehr
1" (0. i. 1 Fup) dagd Maaf oder die Ginfeit, nady welder man
gablt.  Nimmt man eine Linge von 2° al8 die Ginheit an, nadh
weldyer man 3ahlt, und fragt, wie viel Mal {ind 2’ in der gege-
Denen Ldnge enthalten, fo ift 2° dad Maaf. Fiir nody grofere
Langen ftno 7 (vuff.) Fup oder 1 (ruff.) Faden (= 3 rujjijdhen
Arfdhinen) das Maaf, und wicderum fitr nody grofere, 500 (rufj.)
Haden over 1 Werft, deven 104 (= 15 geographijchen Mieilen)
auf einen Grad ded Aequatord gehen. Die Gntfernung der Groe
gum Monde wird nady (60) Grohalbmeffern (3u 8394 geogr. Mei-
len) angegeben.

§ 27. Wenn wei Jahlen, jede fiir fich, durdy cine Ddritte
ofne Nejt dividirt werden fonnen, jo wird diefe dritte Jahl ein
gemeinfdyaftlicher oder gemeiner Theiler, ein gemein-
fdhafelidhes ober gemeined Maap jener beiven Sahlen ge-
nannt. 8. B. 3 geht fowohl in 48 al8 audh in 54 auf, folglich
ift 3 ein gemeiner Theiler over ein gemeined Maaf der 48 und 54.
Aber fiir 48 und 54 ift aud) 6 ein gemeiner Iheiler, wund da
¢3 fiiv viefe Deidben Jahlen fein grofered gemeines Maaf giebt, fo
ift 6 ver grofite gemeine Iheiler von 48 und 54.

VEE Methode, alle einfachen und jufammengefetiten
Factoren einer Fabl ju finden.

§ 28. Aus ciner gegebenen Jahl findet man alle einfachen
und gujammengefesten Factoven derjelben folgender Maafen :

Man {dyreibe die vorgegebene 3ahl (330) Hin, und ziehe
tedhtd neben fie cinen Stridy Hevunter, dividire fie durdh die davin
aufgehende fleinjte Pringahl, alfo durdh 2, die man rechtd vom
©tridye, neben vie gegebene Jahl, Hinfdbreibt; ven Quotienten 165,
jbreibe man unter die 330,

Diefen Quotienten, 165, dividive man nun wicver durdh vie
davein aufgehenve fleinfte Primgahl, 3, weldhe man unter ven Fa-
ctor 2 fdreibt. Den dpurd) die Divifion mit diefem Factor 3 ent:
ftanbenen: Quotienten, 55, jepe man unter die 165; den leptge-
funbenen Divijor, 3, multiplicive man mit dem vorher gefundenen
Sactor, 25 vag Product aus beiven, 6, {dreibe man neben den
Bactor 3.

Wiederum dividive man die 55 durdh 5 den Quotienten, 11,
fbreibe man unter die 55, den. Factor 5 neben fie: bavauf mul-
tiplicive man dieje 5 mit allen fritheven cinfadhen 1und gujammens
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gejepten Factoren, 2, 3, 6, welded die Factoren 10, 15, 30 giebt,
bie man neben die 5 {efit. »

So verfahre man weiter. ‘

Die Diviforen gunddyft dem Stridhe 2, 3, 5, 11 find die
einfadpen Factoren der vorgegebenen Sahl, bte ubttgm bie zufam:
mengefesten.  Aufer diefen Factoren Hat die vorgegebene Sahl
feine mehr.

330] 2

165| 3, 6

55| 5,10, 15, 30

11{11, 22, 33, 66, 55, 110, 165, 330.

1
(11bungs = Grempel v, MNr. 1—6.)

VIIE. Die Kenngeichen von der Theilbarfeit
der Jablen.

§ 29. Gine 3ahl geht durdh 2 auf, it eine getabt
Sahl, over eine Paar-3ahl, wenn die lepte Jiffer durd 2°
aufgeht; venun alle hoheren Stellen enthalten den Factor 10, in
weldhen die 2 aufgeht, fo vaf e8 hier nur auf die lepte Siffer an-
fommt, 3. B. 3738 = 3730 4+ 8 = 373 . 10 4 8.

Gine 3abhl geht durch 4 auf, wenn die beiden lehs
ten Biffern dpurd) 4 aujgehen. Alle hoheren Stellen enthal=
ten ndmlich den Factor 100, in welden 4 aufgeht, und e§ fommt
nur auf die beiden lepten Stellen an. o ift 3. B. 5324 = 5300
4+ 24 =53 . 100 4 24. Der erfte Theil, 53 . 100, mu§ wegen
bed Factord 100, oder, mit andern Worten, ald ein Vielfadyed (§10)
von 100, durdh 4 aufgehen; da nun audy ver andere Theil, 24,
burd) 4 aufgeht, jo geht die gange gegebene Japhl durdy 4 auf.

Gine 3abl geht auf purd) 8, wenn die drei lepten
Biffern dburd 8 aufgehen. In 54928 = 54000 4 928
= 54 . 1000 4 928 geht 8 in ven erften Theil, 54 . 1000, auf,
weil 8 in 1000 aufgeht, und ¢8 fommt aljo nur auf die drei lep:
ten Stellen an.

Jft aber BHiebei die drittlepte Stelle, die Stelle der Hunbderter,
eine gevave Zabl, wie in 27632 die 6, {o braudt man nur auf
bie Theilbarfeit der beiden leten Siffern durcdh 8 zu fehen. Denn
jeved eingelne Hundert durch 8 Ddivivirt, lift den Neft 4, folglidh
wittden alle Mal poei Hunderter den NReft 4 4 4 lajjen, 0. i. (§ 12,
2) viclmehr 0. €3 ift aljo 27632 = 27000 4 600 }- 32 =
27 . 1000 |- 3 . 200 - 32; Ddie erften Deiden Theile dev lepten
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Serlegung, der erfle nady ber Haupt-JRegel, der gweite ald 3 doppelte
Hunderfer, gehen durch 8 auf, vaher fommt €8 Hier nur auf ven
pritten Sheil, v. . auf die beiven leten iffern (32) an.

_ Yud) geht eine 3abhl durcdh 8 auf, wenn deven einfadye
Giner, Doppelte Jehner, vievfache Hunderter eine Summe
ergeben, die durd) 8 aufgeht. Iu ver Zahl 54928 ift namlidy
1.842.2+4.9=28+ 4 36 =485 dicfe 48 ijt durc) 8 theils
bar, folglidy ift auch die gegebene Jabl durdy 8 theilbar. — Man ftelle
namlich vie 1, 10, 100, 1000 al8 BWielfadye der 8 dar mit ihren Ubers
teften, und darauf bdie entfprechenden Stellen der vorgegebenen Jabhl ald
Bactoren ver beiderfeitigen Summen, fo ift

10=8.1 +2
100—=8.12 4-4
1000 =8 . 125+ 03

affo in 54928 iit ‘
e 8- 43 0 il X8
20=—2X8.1 +2X2
900 =9 X 8.12 +4X9
4000—=4 % 8.120 + O

Die nady ahnlidyer Weife wie die obige vorgenommene Jerlegung der
10 unv ihrer Potengen fowohl mit vein pojitiven, ald auch mit abwedjelud
pofitiven und negativen Reften in Beziehung auf irgend eine 3abl, fir welde
man enfiveder ein Kenngeidyen ver Theilbarfeit fudht, oder um damit eine
Probe, wie etwa die Neuner-Probe (§§ 18, 19), gu veranftalten, liefert fiir
die Sablen-2heorie intereflante Refultate.  Die 2, 4, 8, 5, 10 fammt deven
Potensen cignen fichy nicht gu Jablen fite Proben, da nidht jdmmiliche Jiffern
ciner jur Pritfung vorgegebenen Sahl einen Neft durdy fie lafjen Fonnen,
fonvern nur die leten Stellen derfelben. — JInftructive Proben find, aufer
der NMeuner Probe mit ihren pofitiven Neuner - Reften der Potengen von
10: +1, +1, +1, +1 u. §. f., nody die Gilfer-Probe mit ven abs
wedyielnd pofitiven und negativen Gilfer-Reften +1, — 1, +1, —1u. .1,
ferner die €ieben = und - dreifiiger- Probe mit ihren Sieben = und- dreifigers
Reften + 1, + 10, -+ 100, -1, 410, 4160, + 1 u. {. f., die
Hunvert-und-einer=Probe mit ihren Hundert-und:einer-Reften -+ 1, -+ 10,
—1, —10, +1, 4+ 10, —1, — 10 u. {. f., vie Tanfendsundseiners
Probe mit den Taufendsund-ciner=Reften + 1, - 10, + 100, — 1, —10,
— 100, 41, 4-10, 4 100, — 1, u. f. f..

Gine Sahl geht durdh 5 auf, wenn die.leste Jiffer
eine 5 over 0 ift. 3.%B.in375=3704+5=37.10+4+5
enthalten alle hHoheren Stellen den Factor 10, in weldyen die 5 auf:
aeht, fo vaff ¢8 nur auf vie lepte Stelle (5) anfommt. — Gine
Babl, wie 370 (= 37. 10) ift fhon felbft ein Viclfachesd von 10,
und dafer audy von 5.

@ine 3abl gebt durdy 25 auf, wenn deren beide lefte Jiffern durdy
25 aufgeben, wenn dicfe alfo find entweder 00, oder 25, oder 50, oder
75, alfo 0.23, oder 1.25, oder 2.25, ober 3.25. AUlle hoheren Stels
len haben ven Factor 100, in weldyen die 25 aufgebt.
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Gine 3ahl, wie 5730 =573 . 10, gebt auf durd 10,
wenn die Tepte Jiffer eine Null ift, weil 10 in 10, wd
daber audh in ein jeded BVielfadyed von 10, in 573 . 10, aufgeht.

Gine 3ahl (4758) geht dburd 3 auf, wenn die Duers
Summe der Zahl, v.i. 4474548, dburd) 3 aufgeht.

Man zerlege die vorgegebene Jahl (4758) nady dem Werthe,
ben jede Biffer in Folge ved defadifhen Babhlen - Syjtems  Hat
(4000 +4-700 4-50+4-8). Darauf zerfille man jeben diefer Iheile
in gwei Factoven, wovon der eine die Jiffer, der andere aber bex
Werth ver Jiffer nach dem gehntheiligen Jahlen-Syftem ift (4.1000
--7.100+4-5.10--8). Diefe Werthe jever Siffer zerlege man in
gwei Theile, wovon der cine alle Vielfadyen der 3, Der anbdere den
Uberreft enthilt [4 (999 4 1) +7 (994 1) 45 (9 4 1) + 8].

Gndlidy muItipIicire man den je erften Factor in die Deiden guges
horigen Theile 4 9990+ 447.99+745.9+548.

Die 3 geht in 999 auf, folglich audh in veren Vielfaches 4. 999,
und ¢3 bleibt 43 ferner gebt 3 in 99 anf, folglidh auch in 7. 99,
und ¢8 bleibt 75 endlidhy geht 3 in 9 auf, folglidh aud in 5.9,
und 8 bleibt 5. Demmady find die von der vorgegebenen Sahl
4758 nody iibrigen Theile folgende 4 474 5-4-8; geben audy dicfe
ouwrd) 3 auf, o geht die gange vorgegebene Sabl dpurdy 3 auf.
Diefe gulept 1ibrig gebliebenen Theile find aber nidhtd anderd ald
bie Quer-Summe der vorgegebenen Sahl. ‘ ~

Gine 3ahl, 3 B. 5283, geht dpurd 9 auf, wenn
bie 9 in die Quer-Summe aufgeht.

Nachvem die verfchicdenen Jerlegungen der vorgegebenen Jahl
gang auf die vorige MWeife, wie bei der 3, Statt gefunden, er=
halt man folgende Theile derfelben :

5.999+54-2.991248.9+8+43.

9 geht in die erften Theile diefer Serlegung auf, und ed bleiben die
anderen Iheile (5 4 2 4 8 4 3) ;5 gehen nun auch diefe durch 9
auf, fo geht vie vorgegebene Sahl durdy 9 auf: diefe anbern Ifeile
aber Hilven die Quer-Summe.

Um zu findben, ob eine 3ah! durdh 11 theilbar fei,
theile man Ddiefelbe von der Redten nad der Linfen
gt in Glaffen von gwei 3iffern, wobei fiir die lepte Glaffe
audh nur eine eingige Siffer iibrig bleiben fann. LVon jeder die-
fere@laffen fubtrabhive man dad nadift niedere BVicl:
fadhe von 11, und fummive die RNefte; geht nun vie
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Summe diejer Refte durd 11 auf, {o geht aud bdie
oorgegebene 3ahl durd 11 auf. G38 fef gegeben 753929.

75\39 29
66 |.33 | 22
94 647=22;

ba nun 22 vurd 11 theilbar ift, fo ift audy 753929 vwrdh 11
theilbar.

! Man gerlege die vorgegebene Jahl 753929 nacdh den durch
bie Regel angegebenen Claffen, und dritfe den Wertlh jeber diefer
Glaffen nady dem gehntheiligen Sahlen-Syjtem ausd: 750000439 00
4 29 jerfille davauf jeden biefer Theile in zwei Factoven, wovon
ber cine die Siffern der Clajje, der andere der Werth bder Clajfe
ift: 75.10000 -+ 39.100429; serlege davauf den Werth jeder
Glaffe in gwet Theile, wovon der eine alle Bielfachen der 11, dex
andere den Uberreft enthilt: 75 (9999 4-1) 439 (994-1) +29;
endlich multiplicive man den je evften Factor in die gugehovigen
Beiben Tfheile der 10000 und 100:

75.9999 +75 4+ 39 .99 + 39 4 29.

11 geht in 99 99 auf, folglid audy in ihr BVielfades, 75 . 99 99,
und 8 Dbleibt 755 11 geht in 99 auf, folglid audy in 39. 99,
und ¢8 Dleibt 39: man Hat vemnady blog nody die Sahlen 75,
39, 29, welded die durdy die Negel angegebenen Clafjen find.
Bon der 29 gefgn 22 durdy) 11 auf, und 8 bleiben noch 75 von
ber 39 gehen 33 durch 11 auf, und ed Dbleiben 65 von der 75
gehen 66 durdy 11 auf, und ed bleiben 9. Uber diefe 7, 6 und
9 ufammen Dbetragen 22, welde turdy 11 aufgehen. Da nun
alle Theile ver Bahl 753929 durd) 11 aufgehen, fo muf audy dvie
Babl felbit durdy 11 aufgehen.

Dbiged Kenngeichen fiir vie 11 ijt im Grunde cinerlei mit demjenis
gen, weldyed, aber nur anverd audgedriidt, man durd) Cntwidelung der
rein pofitiven Gilfer-Refte aus 1, 10, 100, 1000 u. {. f. exhdlt (welde
Gntwidelung8 s Art in der erften Anmerfung diefed § angedeutet worden),
ndmlidy + 1, 410, +1, + 10, + 1, + 10 u. f. f.5; nadh Anleitung

weldyer Reihe man die einfadyen ungeraven Stellen zu den gehnfacen ges
raben addirt,

Hinfichtlicy der oben dargethanen Regel Fonnte man aud) die Glafs
fen, wie fie find, gu einander addiren 29 4 39 4 75, over 75 4+ 39 4
29 = 143, weldye 3ahl durdy 11 theilbar ift; die Abwerfung der Biel«
faden von 11 aud jever Glaffe gefdyieht blof, um Ddag Kennjeichen fite
ben ®ebraud) bequemer ju madyen.

§ 30. Wenn gwei Primgahlen gu cinander, jede fir fidy, in
eine vorgegebene Bahl aufgehen, fo aebt audy ihr Product in bie

A



vorgegebene Sahl auf. 3. B. fowohl 2 al8 aud) 3 gehen in 18
auf, folglidhy geht auch 2.3, v. 1. 6, in 18 auf. -

Waren Sahlen, deren Product in eine vorgegebene Jahl dividirt
werden foll, nidht Primgahlen ju einander, wie 3. B. 3 und 4 e find,
und man ndbme ftatt defien Factoren wie 6 X 2, um ju unterfuchen, ob
vad8 Nrovuct 12 (=3 .4 oder 6. 2) 3 B. in 18 aufgeht, fo wird pvat
die 6 fowobl ald die 2, jede fir fih, in 18 aufgehen, obne daf man
Daraud fdliefen darf, vaf audy 6 X 2, d. i~ 12, in 18 aufgebe, da in
18 ver Factor 2 nur ein Wal vorfommt, wdhrend die Factoren 6 und
2 ihn pwei WMal verlangen.

&8 modyte angurathen fein, daf man den Sdyiiler nady diefen Kenns
geichen grofere: 3ahlen ausdfithren laffe, die, nacdidem ver Lehrer die hodys
ften Stellen diefer Sablen felbft hingefdvicben, ver Sdiiler {o einguridy
ten Dhabe, da fie vivifibel feien durd) Producte aus den oben vorgefom:
menen 3ablen, wie 3. B, vurdh 72 (=8.9), 24 (=3 .8), 88 (=8.
fY); 66 i(= 2.3 {:11),45.(=5 .19),-36(=£19)- 15 (=3 30), &
= (4+11,99 (=9 .11)

EX. Den grofiten gemeinen Theiler jweier
Bablen 3u finden. .
§ 31. Der gedfite gemeine Theiler zweier Sahlen twird ges
funden, wenn man die fleinere in die grofere dividivt; der Reft
wird der neue Divifor, der vorige Divijor wird Divivend, fo lange,
hi3 die Divifion aufgeht. Der lepte Divijor wird der verlangte
grofte gemeine Iheiler der Deiden vorgegebenen Sahlen.

@3 ftelle ndmlich d | D | Q cin nicht aufgehended Divi:
d.Q @ -
R
flond-Grempel vor, wo d der Divifor, D der Dividend, Q der Quo-
tient, und R der NReft ift. LWird nun davon bdie gewshnlidhe Probe
gemacht, inbem man den Divifor d mit dem Quotienten Q multi-
plicivt, und den Neft R jum Producte addivt, o ift
; d. Q4 R=0D.

Aud dem Dlofen Anblicke Diefed Saped evgieht {idy Folgended:
1) Wenn der - Divifor d und der Reft R irgend einen gemeinen
Sheiler n Hat, fo ift diefer audy cin Iheiler von d . Q 4 R, alfo
aunch von D, pem Divivend; und die Zabhl n ift ein gemeiner
Theifer vomt Divifor d und dem Dividend D.

2) Wenn n ver grifte gemeine Theiler vom Divifor d und vom
Reit R-ift, fo muf o audy ver geofte gemeine Theiler vom Divis
for d und vom Divivend D fein. — Hitten ndmlich d und D
einent nodh) groferen gemeirien Sheiler, N, fo miifte fidh offenbar
aud) R vamit dividiven laffen, weil fonft d. Q-4 Ry mithin audy D
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nicht theilbar fein Fonmuten burd N. @3 wdre alfo, ber Borauss
fegung guwider, n nicht der grofite gemeine Theiler von d und R.

Sn den Sahlen d =9, D = 24 ergiebt fich der Quotient
@="2 b ber Meft R = 6. Da nun 3 cin gemeiner ITheiler
ped Diviford 9 und ved Jefted 6, fo mup 3 auch ein gemeiner
Iheiler vom Produet diefed Diviford in den Quotienten, d. i. von
9.2 fein; und ob die 3 auch in ven anvern ITheil ve8 Diviven:
bug, mithin in den gangen Divivend, aufgeht, hingt davon ab,
ob aud) fein Neft durcdh 3 aufgeht, da ja eben diefer et der an-
bere Theil ped Dividendd (9.2-46) ift.  Weil ferner der Divifor
9 und oder Jeft 6 feinen nody groperen gemeinen Iheiler, N, has
ben fomnen, o ift. 3 (= n) ver grofte gemeine Iheiler vom Di-
vifor 9 und vom Dividend 24.

Min betrachte man dad erfe Defte Hieher gd)ouge Crempel :

264 | 312 | 1
264
48 | 264 | 5
240
24|48 |2
48

)
Man {dlicfe aljo: Da 24 in 48 aufgeht, fo ijt gewif 24 ber
grofte gemeine Theiler von 24 und 48.

Sn der nddjt vorhergehienden Divifion ift 48 der Divifor,
und 24 der NReft, folglich ift 24 audy ver grofte gemeine Theiler -
vom Divifor 48 und dem Divivend 264.

Nun  Haben tiecderum in der voxf)ergcf)enbcn SDmtfion Der
Divifor 264 und der Neft 48 den grofiten gemeinen Theiler 245
weldher alfo auch dev grofte gemeine Theiler vom Divifor 264
und vem Divivend 312 fein mup.

Grgiebt fich aber bei diefem Berfahren dev leste Divijor =1, fo
haben Die vorgegebenen Leiven Jahlen Fein anbered gemeined Maaf
aIé bie Ginheit, find Primgahlen gu einander, 3. B. I587 u. 5891.

(Ubungs : Grempel VI, Nr. 1—16.)

ARSI TR
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Bweiter Abfdnitt.
Die Lebre von den gemeinen BVriichen.

§ 32. Gin Brud), wie ctwa § (gelefen ,orei Biertel#) ent-
feht, wenn man vad Gange in mehre (hier 4) gleiche Theile theilt,
“und davon einen oder mehre (hier 3) ITheile nimmt.

Die angehdangte Sylbe otel» ift jujammengezogen ausd ,Theil”, venn
wein Finftel« heift fo viel ald wein Finftheil». Endigt fid) aber die vurd
ben Nenner audgedriidte Jahl auf ein .g«, fo wird vem Nenner bie
Sylbe o ftel« angehingt, Swangigftel, Drcifigitel; eben fo, wenn der Nens
frer fich auf »t» oder »dw eudigt, denn aus ,bundert’, .taufend” wirp
wHunvertftel«, ,Taufendftel”, wovon audgenommen find ,Drittel«, ,Adyte
tel”, fallé man nidyt ieber ,Drittheils, »Acdyttheil” fagen will,

§ 33. Uuch fann man einen Brudy (3) al8 eine gange Sahl
(3) Detvachten, weldpe aber, im BVergleich mit dev groferen Ginbeit,
aud weldher fie entftanden ift, gu einer fo viel Mal fleineven Gin-
Deit gehort, ald die Jahl (4) unter vem Strich angiebt. Diefe
Zahl, da fie die vt ver gebrauchten Ginfeit Henennt, heift der
Nenner. Die Jabl iiber dem Striche Heifit ver Jahler, weil
jie bie puvch den JMenner gemeinte Avt der Ginfeiten 3AHIt ober
angiebt, Gben fo wie 3 Gange nadhy der EGinfeit 1 gezdhlt find,
fo ift aud) ber Brudy 3 nady ver Einbeit L gesdhlt; venn 3 it jo
viel ald 1 -1 41, wie 3 Gange {o viel ift ald 141415 3
ift aljo bie Ginheit I drei Mal genommen.

Gin Bruch, vefen Sahler 1 ift, Heiht ein aliquoter Theil
(ein Altquotum) ded dagu gehorigen Gangens Dag Wliquotum
ift alfo dad Maaf eined jeden andern Brudyd von gleichem Nenner.

§ 34. Guolidy fann man cinen Brudy (3) aud) nodhy ald
eine angezeigte Divifton ganger Bahlen Dbetvacdhten, in welder der
Bdbhler der Divivend, der Nenner aber der Divifor ift. E8 feien
nimlidy 3. B. 11 Gange durch 4 gu dividiven gewefen, fo Ddtte
man: 4 in 11 Gange 2 Mal, alfo 2 Gange, und ¢8 Llieben NReft
3 @ange, weldhe 3 Gange ald8 Dividend nodhy.durd) 4 ju theilen
finb.  Man exhilt demnach dadjelbe Nefultat (), wenn man (nadhy
§ 32) da8 Gange in vier gleihe Theile theilt und drei nimmt,
ober wenn man (nady diefem §) drei Gange in vier gleiche Iheile
theilt.

§ 35. @3 giebt ehte ober cigentliche, und unedyte obex
uneigentlide Britdye, aud Afterbritde genannt. Die edy-
ten Britdhe find Fleiner ald8 1 ober ald bad Gange, die unedhten
Buitdhe find entveder gleich 1, oder fie find gedfer ald 1. Sind
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Britche fleiner ald 1, o muf (§ 32) ihr Zdphler einer fein al3
ber Nemner; find fie gleidh 1, fo muf ihe Zahler vem Nenner gleich
fei; find fie grofer al8 1, fo muff ver Zdbhler grofer fein ald ber
Menner.  Im lepteven Falle dDenft man fidh gwei oder mehr gleiche
Sange, jeded in die vom Nenner verlangte Anzahl gleicher Theile
getheilt, und iberhaupt fo viel Theile genommen, ald dev Jihler
Deftimmt. '

Aufferdem giebt e8 noch gemifchte Zahlen, ndmlidh gange
Bablen, jebe mit einem angehingten Vrudhe, 3. B, 23.

Der Ausddrucd ,gemifdyter Brud)” modyte wobl nidht gut gewdhit
fein, weil die dabei vorfommenve gange Sahl fein Brudy ift; wolhl aber
ift aud)y ein Brud) eine Jabl, ndmlid) eine gebrodyene; beiven Theilen
ded Brudied fommt alfo ver Name einer Jahl ju.

§ 36. Gin unechter Bruch (') wird in eine gemifhte Sahl
vermwandelt, wenn man den Nenner (4) in ven 3dhler (11) divi-
birt. Jn den Quotient fommen die Gangen, unter den etwani-
gen Jeft febe man ven Divifor al Nenner.  So ift 3. B. L =23,

Um ndmlidy aud 1! verlangter Maafen die Gangen 3u giehen,
nehme man aud dem Bahler eine Jahl, die dem Nenner gleich ift;
weldhed damit iibeveinfommt, dvaf man den Nenner vom Jibhler ab-
sieht.  So viel Mal aber diefed moglidh ift, jo viel Gange find
im Brudy enthalten (§ 35). Die auj diefe Weife durch Subira-
ction nady und nady eclangte Angahl der im Brud) enthaltenen
®angen ergiebt die Divifion ded Nennerd in den Jdhler auf ein Wal
(§12,2). Goift Y=4+F=2+424+3=1+4+14+3=23;
und eben fo, aber Firger: 4 in 11 zwei Mal (aljo 2 Gange), mit
bem efte 35 welde 3, va fie entfteht, wenn § von L1 abgezogen
wird, nady Feiner anbern Ginheit ald aud) nady Vierteln gezdhlt
fein fann.

§ 37. UmgeFehrt: eine gemifchte Bahl (23) wird in einen
unechten Bruch verwandelt, wenn man die gange 3ahl (2) mit vem
Jenner (4) multiplicivt, ven Bdhler (3)- dagu addivt, und den
Nenner (4) darunter febt,

Man Hat ndmlidy, der Aufgabe gemdh, die Gangen ald einen
Brudy audzudriicfen, weldper eben venfelben Nenner habe, wie der
Dei diefen Gangen Defindliche Brud). So 3 B. ift ein auf ven
RNenner 4 gebradyted Ganged = 1. 4, zwei Gange = 2. 45 da
nun der edhte Bruch 3 nach eben derfelben Ginbeit wie die Gangen,
b. {. nady Vierteln, gezdhlt ift, fo Hat man zu den 2 Gangen odex
ben 2. 4, weldhed (§ 35) gleidh fein mup 2%, nod 3 zu addiven,
erhdlt alfo 2;% 4 3, b, 1. 2973 (= 13); aud weldyer Fovmel die
obige Regel rolgt.
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§ 38. Wirb, bei unverdnbdertemn Nenner, bder 3dhler einesd
Brudyed grofer (oder fleiner), fo wird auch der Werth ded Brudyes
grofer (oder Fleiner): fo 3. B. ift 2 <%, weil man im lefyteren
Falle (§ 32) mehr von den gleichen Theilen Hat, in weldhe vasd
Gange getheilt ift, al8 im erfteven. — Wird aber, Hei unverdnvers
tem Bdbler, der MNenner grofer (oder fleiner), fo wird der Werth
bed Brudyed Fleiner (oder grofer). So 3. B, ift §> 2, weil man
bei 2 (§ 32) bad Gange in thehr, alfo in Fleinere Iheile getheilt
hat al3 bei 2, ofhne dedhald mehr Theile ju nehmen.

§ 39. - Da ¢8 voryuiglich gwei Avten der BVermelhrung, Addis
tion und Multiplication (cine dritte ift die Potentiivung), welde
Tegteve, die Multiplication, eine wicderholte Uvdition cined und veds
felben Pofiend ift (§ 7): fo mufp vad, wad § 38 von Vergrofes
rung ded 3dhlerd fo wie ded Nennerd dwrd) Aodition gelehrt wors
ben, audy fitv die Vergroferung ved Bahlerd und Nennerd durd
Multiplication gelten. Wird demmady ver Bdhler (3) cined Brudhes
2) einige Mal, etwa 5 Mal, grofer, fo witd der Bruch felbit
G.fover 53 0.t F4+34+34+3432, aljo 13) 5 Mal |
grofer. — AWird aber hinwicderum der Nenner (4) eined Bruched
(3) 5 Mal grofer, fo wivd der-Vruch felbit (nimlidhy Pe=4%)
5 Mal fleiner.

§ 40. Wenn man alfo Sdhler und Nenner eined Brudes
(3) mit einer und derfelben Bahl (5) multiplicivt, fo bleibt der
Werth ved Vruchd (3) unverdndert: 3 = 33 = 15, ~

Aud chen diefen Griinden, und weil die Divifion eine wicders
holte Subtraction cined und dedjelben Subtrahendus ijt (§ 12, 2)
[eine dritte Avt Der Verminderung ift vie Wirge-Augzichung], wird dev
Werth eined Brudhed nicht verdndert, wenn man feinen Sdhler und
enner mit einer und derfelben Jahl vivivivt; 3. B. §f=158=3.

§ 41. Um Briiche auf gleiche Benenmung, 0. i. auf gleiden
RNenner-gu bringen, weldher Nenner denmady audy ver allgemeine
Menner oder der Geneval=Nenner Heift, multiplicive man,
als woduredh (§ 40) ver Werth der Briihe nidht verdndert wird,
Bahler und Nenner jeded Brudhd mit allen ibrigen Nennern, ober,
mit andbern Worten, mit dem Producte der iibrigen Nenner, 3. B.

b =100 = 48
§ =330 = 33
P= il =33
=it = 30
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Der Nenner jeved Brudy8 wird hienad) multiplicirt mit dem
Producte aller itbrigen Nenner, und muf vaher vad Product aller
RNenner Atberall gleich fein. Da nun aber der Brudy Hiedurdy o
viel Mal Fleiner geworden ift, al3 dad Product der iibrigen Nenner
grof ift, fo muf er, um unverdndert u bleiben, auch cben fo viel
Mal grofer gemacht werden, weldyed gefchicht, indem aucy fein
Bapler mit dem Product aller 1brigen Nenner multiplicivt wird.
G3 Deftcht demmach dev newe Bdbhler jeded Brudyed aud vem ure
fpriglichen Jdbler, multiplicirt in a8 Product aller iibrigen
Nenner,

§ 42. Bur Abkigung diejed Verfahrend fann man den all-
gemeinen Nenner (288) cin fiir alle Mal Deftimmen, indem man
alle Nenner 2, 3, 6, 8 in einanver multiplicict, Da mun (§ 41)
der jededmalige neue Zdhler gefunden wird, wenn man dad Pro:
buct der iibrigen Nenner mit vem wrfpringlichen 3dhler multiplis
civt, fo Bat man guvor dad Product aller fibrigen Nenner ausd vem
allgemeinen Nenner (288=2.3.6.8) zu beftimmen. Solched
aber gefchicht, twenn man den jededmaligen MNenner in den allges
meinen Nenner dividivt; denn e3 fillt ja durdy diefe Divifion, aus
bem Producte aller Nenner, der jevedmalige Nenner ald Factor weg.
Go ijt 3. B., in dem obigen Erempel, fiix den Brudy 4 vad Pro-
duct aller iibrigen Nenner 2:3;6:8—=3,6.8, wie oben (§41) u.{.f..
Die Redynung fommt alfo {o zu fiehen :

| 288
§ 144 | 144 :
2| 96192
21 48240
31 86 h 258

§ 43. Der General-Nenner braudt fermer nidht gevade dasd
Product aller Nenner u enthalten; e3 geniigt, wenn er nur fo -
befchaffen ift, Daf alle Nenner in ihn aufgehen, da man {iberhaupt
nur beftimmen will, wie viel Theile von einer gewifjen Bahl, fei
biefe nun. 288 oder cine grofiere oder geringeve, auf cinen Bruch
mit gegebenem Bdhler und Nenmer, hier auf 4, 2, &, %, gehen. M
geht, in obigem Beifpicle, der Nenner 2 in ven Nenner 8 auf,
man braudyt alfo auf den Nenner 2 nicht Nitckficht zu nehmen.
Bon vem Nenner 6 (= 2 . 3) geht ebenjalld der Factor 2 in den
MNenner 8 auf: aljo bleiben 8.3 .3 ald Factoven um Nennex
ubrig. Da aber vie 3 gum FHeinften Nenner offendar nur ein Mal
ndthig ift, o find 8 . 3 (= 24), ald Primzahlen gu cinandver, die
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Kactoven bed Fleinften Geneval-Nennerd. — Sdyriftlich finvet man
biefe Factoren dedfelben, wenn man alle MNenner neben cinander
fdpreibt, und fie, um Jrrungen gu vermeiven, nur durd) Primgahlen
bividirt, und zwar nur durdy folde Brimyahlen, die wenigftens
in wei Factoren odber Quotienten derfelben aufgehen; audh viefed
fo lange fortfet, al8 irgend zwei Nenner oder Quotienten der Nen-
ner noch ein gemeined Maaf (§ 27) bhaben. Die Diviforen und
brig Dbleibenden Quotienten der Nemner find die Factoven bed
fleinften allgemeinen Nennerd.

Die durdy Divifion ber Nenner oder Quotienten der Nenner
fid ald Ginbeiten ergebenven Factoven 1. 1.1 w. f. w. fiud nidt
au beviicfichtigen, weil 1 nicht multiplicict. Dad Verfabhren felbit
ift, in Veziechung auf obige Nenner, folgendesd :

2)2,36,8
3)3,3 4
4

@3 nipt nidt, ven gulept allein Hleibenden Quotienten 4 aus-
britflidh unter vie Diviforen zu bringen, man fieht ihn aber ald
Divifor anj folglid ift vev Fleinfte allgemeine Nenner 2.3 . 4=24;
und ¢8 fommt dad obige Erempel num fo gu ftehen:

24
} 1184 12
3 8| 16
$ i | 20
LAR N 8

Der fleinfte allgemeine Nenner (24), weil alle Nenner in ihn
aufgehen, ift angufefhen ald vad Produet aller Nemner. Divivirt
. man nun in diefe 24 ven jededmaligen Nenner, fo erhilt man bei
jepem Brudbe, wenn audy niht vasd wirklicdhe Producet aller iibri-
gen Nenner, dody eine Jahl, weldhe man anfehen fann ald
bad Producet aller 1ibrigen Nenner, in meldhe ald Lroduet der 1bri-
gen Nenner angunehmenve Zahl man darauf den jededmaligen
Bahler gu multipliciven bHat. - :

§ 44. Jft iberhaupt ver allgemeine Nenner einmal audge:
mittelt, {o darf man nur, um @berall gleichen Nenner gu erbalten,
Menner und Sdbler jeded Vrudyed mit demjenigen Factor multis
plicivent, weldyer dem Nenner jebed Brudhd jum allgemeinen Nen-
ner nod abgeht. Wenm alfo fire die Nenner &, 3, &, §F b
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fleinfte allgemeine Menner 24 ift, jo Fommt die Rechnung fo u

feen: b=+ =4
3= 4+4 =1
§=4+i =3
§= g+l =4

Das Verfabren, um Bride auf gleihe Benennung ju bringen,
fiefert cin Mittel, um die Grofe pocier Bradye ju vergleidyen. G wird
i B. gefragt: Weldyer Brud) ift guofer, 3 oder &, und um wie viel?

1=1+i=1
§=3-+i=1%;
alfo ift § um 5 grofer al8 2. — Ferner
138 = 185382 = PlHs
53 = 33338 = %
fener Brudy ift alfo um g5 grofer ald viefer.

§ 45. Ginen Brudy abFfiivgen Heit, demfelben ofne Ver:
dnberung feined Werthes cine Fleineve Geftalt geben.  Soldyed ge-
{dhicht, wenm man (§ 40) fowohl den 3dhler ald den Nenner
burd) eine und bdiefelbe Bahl dividirt, Die Keénngeichen fitr die
Iheilbarfeit der Jahlen (§§ 29, 30) und die Methode, ven grop-
ten gemeinen Theiler gweier Jahlen, oder Ded 3ahlerd und Nennerd
eined Bruched, zu finden (§ 31), geben dicjenigen Sablen an,
welche gur Abfiirgung eined Brudyed dienen.

Man fage in diefem Falle nidt ,cinen Brud) verfleinern~; ,verfleis
nerne beift ,fleiner madyen”; ver Brudy foll aber feinen Werth unvers
mindert behalten: man-fage alfo »man gebe dem Brudy eine Fleinere Ges
ftalt~, odber ,man firge ihn abo,” over audy wobl, wie die RNedyenmeifter
fagen, ,man bebe den Brudy” oder »man bhebe ihn aufe.

Wenn man Briide auf den Fleinfen gemeinen Neuner ju bringen
bat, fo fehe man vorher ju, daf jeder Brudy gehorig abgefirzt fei. Denn
3- B. fitr die Bride 3, 34 wdre der fleinfte gemeine Nenner 180, bva,
wenn aud Ddiefen Briidyen durd) Abtiiryung die Brivche 3, 2 bergeftelt
werden, man al8 fleinften Nenner nur 15 befommt. — Uberbaupt muf,

wenn nidit Umftdnde e8 anverd verlangen, jeder Bruch, mit dem man
operiren will, odber den man ald Refultat exhdlt, gehorig abgetiirt werden.

§ 46. DBriiche mit gleichen Nennern werden, va diefe Britche
nady gleicher Ginfeit (§ 33) gezdhlt find, addirt, wenn man bie
abler adbirt, und den MNenner unter bdiefe Summe fept; 3. B.
) .

Haben die Britde aber nicht gleiche Nenner, fo mitffen fie vorfer
auf gleidhe Benermumg gebracdht werden; 3.0 B, 3 4 F = 3-8
Hiti=14+ ==
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Kommen Diebet gemifdhte Sablen vor, fo addire man guerit
bie Britde, verivandle veren Summe, fall8 diefe ein unedhter Brudy
geworden, in eine gemifchte Sabl, und zdhle dann zu den ausd den
Briidhen fidh etwa ergeben habenden Gangen jene Gangen Hingu.

(16ungs = Grempel vII, Nr, 1—21.)

§ 47. DBride mit gleichen Nennern werben von einanber
fubtraBirt, wenn man ven Jdhler ve8 Subtrahendud vom Jihler
ped Minuendud fubtvahirt, unb unter den Neft ven gemeinfdaft:
lihen Nenner fept; 3. B. T — & =2 (= ).

Haben aber die ﬂStud)e nidht gleiche *Jtemter, fo miifjen fie

vorher auf gleihe Benennung gebradht werden; 3. B, § —
=88 — 30 =40 271 =13

Bk A 02 (Eae

Sind mcbxe Cubtmf)m‘oeu vonﬁ?nem WMinuendus abguguf)m,
fo jtellt man am chucmﬂen aud allen Subtrahenden einen eingis
gen Ber, indem man fie, vor der Subtvaction vom Minuendus,
abdirt,  Um bdiefe NRechnung nody mehr abyufiirzen, ziehe man,
wenn man die Gubtrahenden auf gleide Benennung btmgt ben
Nenner ded Minuendud mit hingu.

(Qbungs- Grempel ber Subiraction mefjrer Subfralienden fowehl yon einem cd;ten Brudye,
alg von einer gangen Jahl, aud) von einer gemifchten Sahl, viir, Ne. 1—~8.)

§ 48. 1. Gin Brudh wird mit einer gangen Sahl multiplis
cirt, wenn man, Dei unverdndertem Nenmer, den Sdhler mit devs
felben multiplicivt, 3. B. I X2=32 =8 (=3 = 15). Demn
ba man den Brud) 3 wwei Ma[ nef)men foII fo muﬁ man ja die drei
Ginfeiten dedfelben: 4-{— -+ 4 (§ 33) zwei Mal nehmen (§ 39).

2. Audy fann man, wenn ed angeht, bei unverdndertem SaI)Iet,
ben Nenner durd) vie gange Jahl dividiven; 3. B. I X2 =,% =3},
weil dadburch jeder bdiefer Theile dDoppelt fo grof mtrb (§ 38)

3. Hieraud folgt der Sap: Gin Brud) (3) mit feinem
Nenner (4) multiplicivt, giebt den - Saf)Icr (3). als
gange 3ahl.

§ 49. Gin Brudy wird durdy eine gange Jahl dividirt, twenn
man, Dei unverdnbdertem 8«1[)Ier, et Nenner durch diefelbe multis
plicivt; 3. B, § : 2 = % = F5 (= $), weil man Hiedurdh wei
Mal o fleine Iheile exf)a[t (§ 38).

Falld €8 aber angeht, fo fann man audy den Sdhler durch die
gange 3ahl dividiven; 3. V. §: 2 = 82 = 4, weil man vavurd
Balb fo viel Theile erhdlt (§ 38).

§ 50. @Gine gange oder gebrodyene Sahl mit einem Wliquo-
tum (§ 33) multipliciven, Beipt, fie mit dem Nenner ved aliquoten
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Sheiled bividbiren; 5 B. 5 X 1 =5:7=5; 3 X
= % (§ 49) = % ; denn man {oll ja die gange Zahl 5 ein Sies
Dentel Mal, ober den Bruch § ein Fiinjtel Mal nefmen.

§ 51. Gin jever Bruch (3), deffen 3ahler nicht 1 ift, Famm
angefehen werden, ald ein Product ded Jdhlerd (5) multiplicivt
mit einem Aliquohum (1), dad zum Nenner den Nenner ded vor:
gegebenen Bruchd hat (vergl. § 50).

§ 52. Bwei Britdye, ehte oder unedhte, werden in einander
multiplicict, wenn man Bdahler mit Sahler, und Nenner mit Nen-
“ner multiplicivt; 30 B, F X 3= 3+ =18 @3 ift niamlich
IXP=1X5.3@5) = P¥XIE48)= %7 (§50)

) S o K
L=3:5

— 35
vl B

Gemijchte Sahlen find guvor in unechte Brithe su verwandeln.

Der Lehrer wittde wohl thun, diefen Beweid, fo wie fpdater den
Beweis fiir vie Divifion der Briidbe (§ 55) mit Anfiihrung ver Griinde,
die jeder Editupfolge mitteld ver Paragraphen-3ahl beigefiigt find, durd
bie Edyiiler mehrfad) an andern Beifpiclen wicderholen ju lafjen, bid der
Beweid vollig gefaft ift. i :

Um ecinen Brudy mit einer gangen 3ahl ju nfultipliciren, geben Gis
nige folgende fonderbare Regel: WMan fepe unter die gange Sabl eine 1
al8 Nenner, und multiplicire alddann 3dbhler mit 3dbhler und Nenner mit
Nennerz 3. B. 3 X 2=3 X 2. Aber cine gange 3abl, wie foldes
dod) nady § 32 gefdyelen foll, in einen gleichen Theil yu theilen,
wie wdre dad woll anguftellen? — Mag audy bidweilen ein foldyer Mes
d)flll;i.émué nothig werden, fo ift er (durd) § 48) wenigftens Bier nicht
nothiq.

g§ 53. Dasd Producet gweier unedhter Britche muf grofer fein
a8 jeber ver Deiben Factoven fitr fidy allein, 3. B. 4§ X 3 = §;
und 3 > 3, 3> %5 benn multiplicicte man den Factor 4 oben
und unten mit 4, dem Nenner Ded andern Brudyed, o Dliehe dex
Brudh) 4 unverdndert; man multiplicivt aber den Sdhler mit einer
groBeren Zahl (5) ald den Nenner (mit 4), €8 wird alfo dag Pro-
buct durch Multiplication ved Jdhlerd mehrmald grofer ald e8 dpurch
Pultiplication ded Nennerd fleiner wird; folglih wird dasd Pro-
buct (§), nach § 38, iiberhaupt grofer.

Gben o fann geseigt werden, vaf dad Product § grofer als
ber anvere Factor 3 fein miiffe.

Dad Prodbuct aweier echten Britdhe ift fleiner al8 jeder bex
Bactoren; 3 B, 3 X 4=F; wd £ <3F, 5 <E Dan
wenn man £ oben und unten mit 5 multipliciven wiirde, fo bliehe
ber Brudh) unverdndert; man multiplicict aber den Nenner mit
einer grofeven Zahl (5) ald den Bdhler (mit 4), folglidh wirtd dad
Produet L Fleiner jein miiffen ald der Factor §.



Gben fo wird gegeigt, dafi dad Prodbuet B Fleiner fein miiffe
alg ber andeve Factor F.

Gndlich ift dad Product eined unedten und cined edhten
Brudhed fleiner ald der unechte, und grofer ald der edyte Brudh ;
B4 XE=%; und £ <%, fowic > F — Der Grunv
bavon erI)eI[et wie oben,

§ 54. Bwei Bride von gleidien Nennern iverden in ein-
anber dividirt, wenn man, ofne die Nenner gu beriidfichtigen, den
Bahler ved Divivendd dburcdy den Sdhler ved Divifors divivirts 3.
B, 8:2=8:2=8§(=4), fernet §: §=25:2=§;den
ba 'me Briidhe nady gleicher Ginbeit gega[ﬂt find, {o ift die Divis
flon diefer Britdhe nicdhtd anderd ald eine Divifion der Jdhler ald
ganger 3ahlen; ober Deifpieldweife: 2 Ginfeiten von einer gewif=
fen, gleidh viel weldper Art find in 8 Gineiten chen derfelben Art
vier Mal enthalten. : '

§ 55. Bwei Britde, edyte ober unechte, werden in einander
bmibtrt wenn man den Divifor umbehrt, und multipliciet, 3. B.

3:§=3X5{=3+1=3=lgy
SDmn
2:8=13:]:1 -’;,(§41)_3g: $=3.7:4.5(§54)
A 3 T(§34) =2XZ%(§52).

Hienady ift aIfo, mxc aurgegeben war, Dbewiefen, daf man
gum Quotient eehdlt $ X Z, d. i ein Product gweier Britdye,
wovon der é))?ulttphcatm ber vorgegebene Divivend (F), dex WMul-
tiplicandus (%) ber umgefelhrte Divijor (§) ift.

Ginige geben die obige Regel fo: ullm awei Briidye fn einanber
3 dividiren, multiplicite man w8 Kreuz.” Man ift vann aber dod)
nicht ficher, ob man dadurd) nidit vieleidht den umgefehrten Quotient,
ftatt veé walren, erbalten hats denn 3 : % fonnte hienady eben fo wobl

fein 34 als 39.

Gemifchte Sahlen find guvor in unedyte Briiche zu vermwandeln.

§ 56. it ver Sdhler ded Divivendsd vom Jdhler ded Di-
viford, und eben fo der Nenner ded Dividendd vom Nenner ded
Divifors ein Viclfached, {v verrichtet man die Dibifion, wenn man
ben Sdhler ded Dividends durdy ‘bm Bdhler ded Divijord, und eben
fo bie Menner divivivt; 3. B. F: 3= L3 =% Denn durdh
pie Umfehrung ved Diviford tmrb der Bdabler ded Diviford i
ben Quotient Factor ded Nennerd, und der Nenner Hed Divi-
for8 Factor ved Zahlerd. Diefe 8actorm von Bdhler und Nenner
aber laffen fich, der Wovausfepung nach, gegen Sdhler und Nen-
ner ved Dividendd abfitvzen s baI;er pie Regel. EB ift nimlid

75 g‘_ﬁfxg""l%ﬁ—
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- Die gebrodhenen Briiche, :
alé Anbang jur Divifion der gemeinen Bricbe.

§ 57. MWenn man (nady § 34) ecinen Bruch, 4, felbft al8
ein ®anged betrachtet, und dicfed wiederum in eine gewifje Anzabl,
4, gleidher Theile theilt, fo hat man, im @egenjap cined einfa-
den Bruded, den gebrodhenen, oder unreinen, gufams-
mengefesten Brud, Doppelt-Brudy, aud) wohl Brud) aus
einem Brude odber Brudh cined Brudes % (gu Tefen ,ein .

halb Wievtel#). Demnady ift & der Bdhler diejes Brudhed, unbd
per JMenner ift 4. Sdhler und Nenner ded gebrodhenen Bruched
mitffen jedoch, um Mifoerftdndnifie ju vermeiden, augenfillig von

s s
cinander unterfchicoen werden; denn 2 fonnte bedeuten : 4 =1},

4
ober 1:2=1:4=2. Bu dem Enbde fee man wifden den
3dfler, 4, und den Nenner, 4, einen dideren und lingeven Strid

i, ober noch Deffer, wie audy oben gefdhehen, einen Doppeltftrich % }
4

§ 58. Gin gebrohener BVrudy ift demnad) nur eine ange:
peutete Divifion.  Wenn derfelbe jum Bdhler einen ecdhten oder un-
edyten Bruch, jum Nenner aber cine gange Jahl hat, fo verwan-
pelt man ifn in einen einfachen Brudy, indem man Dbeide darin
yorformmende Menner in einander multiplicivt (§ 49), und bdiefed

Produet unter den Jahler im engern Sinne fet, fo ift % - 3¢
ba §: 4=y (§49) =}; f} Gu Tejen ,goei Drittel Halb

ober ,ein Halbed aud gwei Dritteln?) = g = §; % (gelefen ,orei
Biertel Finftel” ober ,ein Finftel aud orvei BVievteln”) = 3.
§ 59. Su viefen Britdyen aud Britden gehoren ferner Anus-

britde mie folgende: ’%. (0. & 3 aud cinem Halben), g (. i. ber

, 4 2
adtzebnte Theil von 73), fg (ber 4%te Ifeil aud 8), %(9{, aus

42), in weldem 1) fowohl 3dhler al8 Nenner echte Brirdhe, oder
2) unb 3) ber cine eine gemifdhte, der anbere eine gange 3ahl,
ober 4) jener fowohl ald diefer eine gemifchte Jahl ift. Derglei--
den Brithe werden ald einfade Britdhe dargeftellt nady ven fit
bie Divifion der gemeinen Briidhe gegebenen Regeln.  So ift

Dd=jir=ixi=i;



9B =% =34
188 188
DR T BTSN XE=IXE= Y =1);
4?’ 379 30 8 30 3 b VRO 5
4)6;-]5'—15—5‘5:7325:7’)('2'8' P = %

§ 60. Doppelt-Britcdhe, deven 3dhler gemifchte 3ahlen ober
“unecdhte Britche, und deven Nennex gange Bablen find, ergeben ficdh
Det ver Meduction, wenn ndmlich eine Grofe niederer Benennung,
3 B. Loth, fammt ciner Grofe nod) nicderer BVenennung, Quents
dhen, ald Brud) der hoheren Benennung, Pfund, audgedriidt wer:
ben foll, o ift 3 B.

3 3p
10 fl. Sterl. 8 d. =103 fl. Sterl. =:32 Sterl. = %— 2, Gterl.
= =>FKL @terl)

SDoppeIt Briidhe, die gum 8aI)Ier einen edhten Brudh, zum sJ’tm—
ner eine gemifchte 3abhl oder einen unedpten Brudy Hhaben, ergeben
fih in der Anwendung folgender Maafen :

QBenn 1 Holl. Ducaten = 3}% IfIv. preuf., und 1 fl. diterr.
= §% Stﬂr preuﬁ fo ift

T il BF an:
= §% X s Due. = 13 Due.)
1.

3651 bed Jul. Jafred (= o'y : 365L = oy : 1481

= 314 X 15T = 575 De8 Jul. Jahred).

§ 61. Um cinen einfachen Bruch, 3, ofne BVerdndberung feis
ned Werthed, in einen andern mit gegebenem Nenner, 7, zu vers
wandeln, multiplicive man den gegebenen Nenner, 7, mit dem
Bahler, 3, und jee den urfpringlidhen Nenner, 4, davunter, 3;7.
Diejen Augdorud vividive man durd) ven gegebenen Nenner, 7, fo

3.7 21 ‘ e
iﬂé = 7‘;—= ber perlangte Brud), und diefer muf dem gegebe-

nen 2Bxud)e, 3, gleidy fein, da {elbiger guerft mit 7 multiplicivt,
barauf mit 7 dividirt wourde (§ 40).
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3. 5
Fener'd = & = %;, und diefed it wicberum nidhtd an-

berd ald 15 = 3.
25=13 L g 72

5
Gben o, 55 foll gleich fein F; vanum iff § = =§_§4: ==

und der gum gegebenen Nemner 24 gehorige Jahler iff 72, aljo
ver Brudy & (= o = §).
24
§ 62. Um einen Brudhy, 3, ohue Verdnderung feines Wer-
thed in einen anbern mit gegebenem Bdbler, 7, zu verwandeln,

dividive man den gegebenen Jdhler, 7, durcdh vad Produet bdiefed
Bahlerd in den Nenner, 4 . 7, und dividive iefen newen Nenmer

purd) den ehemaligen Jahler, 3, man exhdlt demmach

s A e e 55
%:*4;;—_:'2?-; benn_e8 it ja 7: ¥ =7X A =31=3%.

§ 63. Um Doppelt-Briide u avdiven, gu fubtrabiven, zu
multipliciven, gu dividiven, verwandle man felbige guerft in cinfade
Briidye, und verfahre aldvann nadhy ven fiir die Addition, Sub-
traction, Multiplication, Divifion angegebenen NRegeln:

1

i« USSP RILAL 7 2

= H#8 = %
3

2) Cubtraction: -2;9 —i=n_ A== 358,

1) Avbition:

3) Multiplication: %: X % 2= S X P =P Pg

4) Divifion:

[l
o

{
[t
ik
b
ol
If
Cfpms
Niw
X
ES
cko
il
w}u
=

Dritter Abfdynitt.
Die LQehre von den Decimal:-Briden,

§ 64. Wenn man in ciner vefadifchen Jahl von ver Linfen
nadh der Rechten 3u, v. §. von den zehn Mal hoheren Stellen gu
ben zehn Mal niedrigeren fortgeht, und fo auj die Einer gefom-
men ift, fo fleht nidhts im Wege, nach eben diefem Gefehe nody

3
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weiter foryufdreiten, Die ndidjte Stelle nad) den Ginern wird
bemnady eine Grdfe einnchmen, vie zehn Mal weniger bedeutet ald
eben o viel Giner, namlidy die Stelle der Sehntheile einer Gin-
Beit; in die varauj folgenve Stelle fommen vie zehn Mal Fleine:
ren Orofen al8 eben fo viel Jehntheile, d. i. die Hundert:
Theile eincr Ginheit, daun die Taufend:-Theile, die Jehn:
taufend=Theile w. f. w.. Wenn man 3. B. weif, daf in der
Bahl 267893 die 2 die Giner {ind, fo giebt vie nun folgenve 6
dbie Behutheile, die 7 die Hundert-Theile, die 8 die Taufend-Theile
w f. w. an. Die Stelle von ver 6 an, diefe mit eingerechnet,
find Decimal= oder zehnutheilige Briidye.

§ 65. Gin Decimal-Brudh hat demnady zum Nenner 10 ober
eine Poteny von 10 (§ 11). Dex Nenner ift aljo alle Mal 1
mit einer ober mehren angehdangten Nullen.

§ 66. Gin Komma binter den Gangen dient ald Seichen,
baf bie Gamgen aufhoren, und vedhtdhin die Decimal-Briidye ober
Decimal-Stellen anfangen. Decimal-Briidye wie die obigen, 2,67893,
enthalten eine gemifhte Sahl.  Ghte Decimal-Briihe Haben dem:
nady dad Jeidhen 0, vor ihren Decimal-Stellen.

§ 67. Jullen Hinter einem Decimal-Brucdhe dndern an fei-
nem Werthe nidytd, wie fie vor gangen Sahlen an deren Werthe
nidtd dnbern. o ift 0,6 = 0,60 = 0,600 u. {. w., eben
wie 365 = 00365.

§ 68. Um Decimal-Brithe auf gleihen, und gugleidh auf
ben Fleinften Menner u bringen,” fehe man zu, welder Brudy am
meiften Decimal - Stellen Hat, und hinge den andern Brithen fo
viel Nullen an, vaf alle Vriide gleidy viel Stellen exhalten. €3
find bemmady in 0,67893 vie Briihe

06 = &% =% 38%=18858% = 0,60000
007 = 1§z = 156088 = 155389 = 0,07 000
0,008 = 3% = 185688 = 100888 = 0,00800
0,0009 = 15850 = 168548 = vo000d = 0,00090

0,00003 = 15¢%65 = 1900 608 = 150508 = 0,00003 .

beiberfeit8 addirt §7%8%% = 0,67 893. .

Hienad) Fonnen mmmehr die obigen Briidhe 0,65 0,073

0,008 ; 0.0009; 0,00003 audy gufamumen audgefproden Wwerden

folgenber Maafen: fieben wund fedhzig taujend, adyt Hundert brei

und neungig Hundert - Taufendftel, find demnady ald ein pingiger
Decimal = Brud) angufehen,
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§ 69. Hienad) wird ein Decimal - Brud) ein foldyer Bruch
fein, Der jum Nenner 1 mit fo viel davan gehdngten Nullen Hat,
al3 im 3dhler Decimal-Stellen porhanden {ind.

§ 70. Das Beiden 0, da, wo bdie Gangen Ded Decimalz
Brudesd aufhoren und der Brud) anfingt, madyt 1iberfliijfig, dem
Decimal-Brudh feinen Nenner untevgufepen : gejedieht vie aber, fo
muf aud) dad Komma fammt den etwanigen Nullen vor den De=
peutlichen Biffern ved Jdahlerd wegfallen. So it

2,5 = $§; 32,78 = 375 0,37 = 55 0,008 = 1%

§ 71.  Um einen bdictivien Decimal = Brudy Hingufchreiben,
adte man auf den Nenner; fo viel Nullen in diefem vorfommen,
fo viel Decimal:Stellen gebe man dem 3dhler.

I Gind genau fo viel Decimal - Stellen vorhanden, ald man
Nullen im Nenner hort, fo folgt wunmittelbar auf die 0, der ges
hovte Bahler 3. B. S5 = 0,3657.

IL &ind im Zdhler mehr Siffern, ald man Nullen im Henner
hoet, fo fdneive man, von der Redhten nady der Linfen u, fo
viel Decimal - Stellen ab, dag bdie ngahl der Decimal = Stellen
gleich Fomme der WAngahl der im Nenner gehovten Nullen; 3. B,
2186397 — 2186,397. '

Il Sind im dictivten Bibhler weniger Siffern ald Nullen im
Nenner, o fepe man vor die Dedeutlihen Jiffern ded Decimal-
Bruds fo viel Nullen, daf die Angahl ber Stellen im Jdhler
gleidy werde der Wngahl dexr im Nenner gehorten Nullen, 3. B,
TD_O%%'O_O'G == 0,0000043.

Beifpiele gum Dictiren an der Jafel
18 588=0,4768; 155 835=0,00357; 27§ §37 335=278,057392;
5399850870 — 53 00850870 = 53,9985087 ; ‘
1008 vo0 = 0,000 005; 1§ §38 (= %) = 0,6800 (= 0,68);
12335543 (= 1338 873) = 7,2208740 = (7,220874) ;
108 358 = 0,54382; 27§34 33§ = 978,5439;
5324378 — 5324,279; 93P = 82,5; §§8 = 8,5
1370 388 = 12,70350 = 12,7035; 150838 = 0,00305 ;
1885=9,285; 15 550086 = 0,000 058; 7 55§ 505 = 0,000 007;
Tou o3 = 0,000295 §935 = 8,025; 14455 = 0,0004;
18 433 = 0,843; 277 195 = 27,7705 ; 228530 = 298,53.

§ 72. Gin Decimal-Bruch wird mit 10, 100, 1000 u, {. 1.
multiplicivt ober dividivt, je nadhdem man bad Komma eine, oder

3@
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gtoei, ober drei . {. w. Stellen weiter vechtd: oder linfahin ftellt;
8 erbdlt ndmlidy vadurd) jeve Stelle- in jenem Falle einen 10,
oder 100, oder 1000-fach grigeven, in diefem Falle aber fleineren |
Werth ald fie vorher hatte. So it 0,3657, mit 10 multiplicivt
= 3,657, mit 100 multiplicict = 36,57 u. {. w.; wnd 0,3657
mit 10 dividict = 0,03657, mit 100 divivirt = 0,003657 1. f.w..
§ 73. Gin gemeiner Brudy wird in einen Decimal - Brud
verwandelt, wenn man die durd) die Brudhform blof angezeigte
Divifion ausfifrt (§ 34). — it ver gegebene Brudy ein unedter,
fo ergeben fidy bei der Divifion guerft vie durdy ein Komma abgujon-
dernben Gangen, und ibrig bleibt ein echyter Bruch, 3 B =27
Dbgleidd man die durdy den Jahler (3) ved edhten Brudes
(%) audgedriidten Gangen vurdh den Nenner (16) nidyt weiter
Divibiven faun, fo faun man dody, beftduvig durd) die Ginthei-
Tunggzahl 10 ver Gangen fiir dic Sebntheile, der Sehntheile fiir die
Hundert=Theile u. §. w., miteld jevesmaliger Anbingung einer Nulf
refolvivend, fie juerit ald Jehutheile viviviven, alg wodiirdh man im
Ruotient die Sehutheile echdlt, darauf den Net als Hundert=
heile, welded tm Quotient die Huuvert-Theile ergiebt, wiederum
ben NReft ald Taujend:ITheile w. . w.5 wie fiir ven Brudy 3 die
Dividenden nady ver Orbuung fein werden 3 = 195 18 = 444;
100 = 19905 1050 = Tosn- Das Grempel jelbit fommt fo
gu fichen: 16| 3| 0,1875
30
16
140
128
120
112
80
80
(0)
et bichei eine Divifton nidt auf, fo nimmt man von ven
Decimal - Stellen des Quotientd, nady Maafigabe ver fitr cine
Redhmumg  erforverlidhen Genauigheit, fo viel Stellen als nothig,
und bezeichnet bie Unvollftanvigteit de8 Decimal-Bruchs durdy einige
bemfelben angefingte Puncte, 3. B. 33 = 0,621621.... :
§ 74.  Gin gweited Mittel, um die Grdge ver gemeinen Briidye
gu vergleidhen (vad erfte ift, fie auf gleiche Benennung g bringen,
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pergl. Mnm. gu § 44) giebt ihre Berwandlng in Decimal-Briiche
an bie Hand, jo 3. B, ift
198 = 0318318 .. ..
113 = 0,318309 . . . .
Demnady ift 19§ um 0,000009 . . . . grofer al8 413,

§ 75.  Man vermwandle folgenve gemeine Britdbe in Decimal=
Brirdye :
N1=105; 2) 3(=4&)=075 3) (=) =0125;
4) 2 =04; 5) J5 (=75) = 0,28; 6) ;5 (=) = 0,064;
7) 5 =0,1;8) &5 (= 1. 3) = 0,075; 9) 1 f5 (=157)=0,07.

Borftehende gemeine Britche: geben vollftanvige Decimal-Britde.
Alle Mal ergeben vollftdnvige Decimal-Briihe diejenigan gemeinen
Britdye, deven MNenner 2 ober eine Poteng von 25 5 oder eine Po-
teny vou 53 ober Deliebige Producte aud diefen beiden ablen:
Reifen find: weil, bei Bermandhmg ver genteinen Briide in De-
cimal = Briihe, dem 3dhler oder Dividend alle Val NRullen ange-
hiangt werden, derfelbe aljo dadurdy den Facter 10 erhalt, wund
bie 10 jowohl vurdy 2 ald audy durd 5 (§ 29), fo wie purdy
2.5 (=10) [§ 30] theilbar ift. Dic eben jo vielre Poteng dex
2, ober der 5, ober ved Productd vonm 2 und 5 cin Remer if,
eben fo viel Nulfen muf man dem 3dhler anhingen, bevor die Divi-
fion aufgeht, falld namlich Jahler und Nenner ved gemeinen Brudhd
Primgahlen su einander find.  Weil 3. B. 8 bie pritte Poteny von
2 ift, fo erhdlt der in einen Decimal-Brudy ju vermandelnde gemeine
Bruch 4, bevor ev aufgeht, dret Stellen, aber §, da 6 und 8 nicht
Primgahlen gu einander finv, giebt, durdy Abkirgung qu 2, nue
gwei. Stellen, fo wie § (= ) nur cine Stelle ergicht.

§ 76. Ferner verwanvle man folgende gemeine Briide in
Decimal = Briidhe
10) % = 0,6666...., 1jtcllige Beriode;
11) 7 = 0,636363...., 2itellige Periode ;
12) 33 = 0,621 621...., 3itellige Periode;
13) &7 = 0,64356435.. .., 4jtellige Periode;
14) & = 0,1219512195. ..., Sitellige Periode;

15) 75 = 0,538461 538461 ...., Gitellige Periode ;
16) 4 = 0571428 571428...., Gitellige Periove;
17) 3 = 0,428571428571 ... ., 6itellige Periode;

18) 128 = 0,8326359 8326359 .,. ., 7ftellige Peviode;
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19) 527% = 0,1124973 1124973...., 7jtellige Periode ;

20) 21 =0,56164383561...., 8itellige Periode;

21) 9% = 0,50364963 503.. .., 8itellige Periove;

22) 3% = 0,806451612903225...., 15ftllige Periode ;

23) ¥y = 0,294117 647058 8235...., 16jtellige Perigde;

24) 1§ = 0,947368 421052 631578...., 18itellige Sgetiobe;

25) %5 = 0,139534 883720 930232 558...., 21itell. Per. ;

26) 23 = 0,9565217391304347826086. ..., 22jtell. Per.

27) s = 0,0344827586206896551724137931...., 28itell.

28) 15 =0,306120 244897 959183 673469 387755 102040
816326 5...., 43itellige Periode;

29) 13 =0,276595 744680 851063 829787 234042 553191
489361 7021...., 46ftellige Periode;

30) 133 =0,610859 728506 787330 316742 081447 963800
904977 375565. . . ., 48itellige Periobe.

Lorftehenve Britdhe, deven Decimal-Jiffern endlod in derfelben
Dronung wiederfefyren, {o bald der anfinglidhe Divivend, d. §. der
Bdhler bed zu verwandelnden gemeinen Bruches, wicderfehrt, heifen,
weil eine wicberfefrende Reihe eine Periode genannt wird, rein-
periodifdhe Decimal-Britdye, zum Unterfhieve von den wei-
terhin (§ 78) vorfommenden gemifcht-periovifdien. Diefe Wieder-
fefr Der Perioden muf {pdteftend bei erlangtem (n—1)ten Divi-
fion8-Defte Statt finden, wenn n die Ginfeiten - Anzahl ded Nen-
nerd bedeutet 5 dodh Ffann der anfingliche Reft audy friiher exfolgen.
@8 wdre ndmlid) 7 bder Nenner ved in einen Dectmal - Brudy ju
verivandelnden gemeinen Brudyed, mit weldhem man in ven Sihler
au bividiren Hat. Bon der erften Divifion an mufte man jeved
Mal cinen verjdhicdenen Reft erhalten, weil fonft, mit demjelben
efte, audh) derfelbe Quotient wicderfeliren, alfo die Periode jdon
frither beginnen wiivde. Der Reft mufte aber audy alle Mal Flei-
ner fein al8 der Divijor (7), ofme jedod) = 0 fein gu ditrfen,
weil der Brud) in diefem Falle ein vollftindiger Decimal = Bruch
hétte fein mitffen, wider die obigen Lehren. Sn Abficht auf ven
Nenner 7 find demnach bdie fitr den jededmaligen MNeft moglidyen
Grengen 6 und 1, beive mitgeredhnet; wedhald man fpdteftensd in
pem fiebenten Rejte den anfinglichen Divivend, und mithin von
Da an die fritheren Quotienten in eben der Ordnung wieder er=
halten muf. Bei den Nennern 7, 17, 19, 23, 29, 47 tehet der-
felbe eft nach der (n— 1)ten Divifion wicder, bei andern Nens
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nert wie 3, 11, 37, 101, 41, 13, 239, 4649, 73, 137, 31,
43, 49, 221 tritt cin Deveitd vovgefommener Reft ein, nody che
man o viel Quotienten erhalten hat, al8 der um 1 verminderte
Nenner grof ift.  Siehe daviiber vie vorfiehend in Decimal-Briide
permanbdelten gemeinen Briidhe. — Ubrigend, vom Nenner ded ge-
meinen Brudhed hingt die Stellen-Angahl ver Periode, vom Jdh-
ler aber die Grife der Periove ab. So 3. B. zu vem Nenner 11
gehoren Decimal-Briiche, welcdhe alle Mal aweiftellige Perioben Ha-
ben, diefe gweiftelligen Perioden aber fite ven 3dhler 1 {ind 0909....,
fite den Sdfler 2 {ind fie 1818...., fitr ven Jdhler 3 find fie
2727 v . o -4 i fié 636, &% B
§ 77. folgenve Unterjuchung, um zu Deftimmen, weldhe

Nenner gemeiner Britdye 1, 2, 3 w. §. w. = fiellige Perioden ergeben,
ift nad) Ggen’s Hanvbud) der allgemeinen Avithmetit, 1. Theil.

1. Der Brud § = 0,1111...., folglih § = 0,2222....,
3 =0,3333...., $=0,4444.. .., u. {. w. bis § = 0,8888....;
folglih exhdlt man einftellige Pervioden, wenn der NMenner dDed
gemeinen Bruched 9 ift. Sind aber dhler und Nemner nidht
Primgahlen u einander, wie namentlich 3, §, jo wird man, flatt
dicfer Briide, durcd) AbFirzung vielmehr vie Brithe L, § haben;
und e8 witd auch der Nemner 3, da er auf ven Jenner 9 ges
Dradht werden fann, nur einftellige Pevioven ergeben.
- 2. Der Brudy o5 = 0,010101...., folglid &5 = 0,020202....,
& (= o) = 0,0808...., & =-0/0404...., o5 =10,0505....,
&5 (= %) = 0,0606...., J; = 0,0707...., %5 = 0,0808....,
&5 (= 71) =0,0909...., bi5 §3 = 0,9898....; man erhdlt dem-
nady gweiftellige Pevioden, nicht allein wemn dev Nenner ded
gemeinen Brugdhd 99, {ondern audy, wenn er irgend ein Factor
derjelben ift, jedbod mit Ausnahme ver 3 und 9, ald weldpe (nady 1.)
einftellige Perioben liefern miiffen, mithin wenn er 33 oder 11 ijt.

3. Der Brudh 35 = 0,001001...., alfo it 5345 = 0,002....,
389 (= 535) = 0,003...., bid §3§ = 0,998998....; darum
entftiehen vreiftellige Perioden aus allen gemeinen Briichen,
Deren Nenner jowohl 999, ald aud) diejenigen Factoven von 999
find, bie nidht in 1. und 2. vorfommen, namlidh 333, 111, 37
und 27 (vergl. § 28). : :

4. Da per ?Brud) 'g'g‘lgy = 0,0001 cesay '§'§2§'§ e 0,0002- seey
w55 (= 33%3) = 0,0003...., bid3 $§§8 = 0,9998...., fo
mitfjen, um vierftellige Perioden zu exhalten, die Nenner dev ges
meinen Briide entwever 9999, ovey die in 1., 2., 3., nidht eins



Beariffenen Factoren diefer Jabhl fein, ndmlid 3333, 1111, 909,
303, 101.
5t Aud ebent den Griinden werden die Nenner 99999, 33333,
11111, 2439, 813, 271, 369, 123, 41 finfftellige Pe-
rioben ergeben.
So fdliefe man yeiter.
§ 78. Gudlidy vermwandle man nod folgende gemeine Briide
tn Decimal - Britdye :
31) —1-45- (: 54—3) o 0,2666. sesy
32) —1—7‘2— (= '2473) = 0,58333 veee)
33) 2 (= %) =0,8333....;
34) 5kg (= 5ig) = 0,003472222....;
35) 14} (= 1d24y) = 0,256363....;
36) 158 (= A%y = 0,557 432432....;
37) 3L (= A%, = 0,25621621....;
38) 25 (= 3237) = 0,115740740....;
39) % (= 337) =0,1363636....;5
40) 1556 (= 1oi53) = 0,004666....;
41) 5 (= 527) = 0,32142857 1428....;
42) '3’7)77,'3 (-—: T-(gy's') _ 0,002 B3, e1¢ w4 3
43) P (= 5aby) =10,11363636....
44) 5 (= 557) = 0,15909090. ...
45) &P (=9233) = 0,221 153846 153...;
46) 1188 (= 111897) = 0,425 090909.....
Borftehende Decimal-Briiche heiffen gemifdt-periodifde.
Britdye diefer Art, denen vor ihrer Periode Decimal - Stellen pors
Bergeben, welde von derfelben abmweidhen, erhdlt man, wenn der
gegebene gemeine Brudh) eine Summe ift ausd gwei Briiden, wo=
von der eine einen vollftindigen Decimal-Brudy evgiebt, der andere
aber wiederfehrende Meihen. Stellen-Angahl ved vollftdndigen De-
cimal=Brudsd, wie Stellen-Angahl in der Periove ved reinperiodi
fhen Decimal = Brudyd Dbleiben BHiebei, falld Bdhler und Nenner
Primgahlen gu cinanbder {ind, diefelben; nur die Grofe der Deci=
mal = Stellen vidytet {ich nach dem 3dhler. So 3. B. ijt in zig
ber Nenner 288 =32 . 9 = 25. 9; aljo wird im Decimal-Brudye
auf die fiinf erften Stellen, al8 weldhe der eine Factor 25 verlangt
(§ 75), cine cinftellige Periode, wie die 9 fie ergiebt (§ 77), fol-
gens in A% ift der Nevner 216 = 8 , 27 = 23. 27, alfo wird



auf die drei erften Stellen eine dreifiellige Periobe folgen, mwie der
Nenner 27 (§ 77) fie giebt.

Befteht aber ein gemeiner Bruch aud einer Summe Fweier
Britde, fo muf, falld die Nenner beider Fein gemeined Maah Ha-
Ben, der Nenner diefed gemeinen Bruched aud vem Producte der
Nenner beider Summanden beftehen (§ 41). So 3. B. ift (Nr.
32) fs=41+ =31+ it =1+ % Wi exgicht
per Menmer 12 (= 4 . 3) wegen feined Factord 4 al3 der gweiten
Poteny von 2, den volljtindigen Decimal-Brudh von gwet Stellen,
fo wie der Factor 3 eine cinftellige Periode ergiebt.

G3 miiffen aber in diefem Falle 3dhler und Nenner ded ges
gebenen gemeinen Brudhed, wie in 75 der Fall i, Primgahlen zu
einanver fein, venn obgleidy ein Brudy wie 35 den Nenner 4. 3
hat, fo giebt er duvdh Wbfiryung dodh nur den vollftindigen De-
cimal-Brudh 1, jo wie ein Brudh, wie %, wegen ver Abkiirzung
gu 3, cin blog periodifdher Brudy it.

§ 79. Gin volljtdndiger Decimal-BVrudh wird in den zuges
hovigen gemcinen Brudy vermandelt, wenn man, nadh Weglaffung
bed 0,, den Dedeutlidhen iffern ihren Werth unterfest, und als-
bann, fall8 ¢3 angeht, abfigt. 3. B. 0,5 = & = 4; 0,75
=1 = 25 0,125 = 1102.0_56 =13 0,073 = 1§85 = 2%

§ 80. Gin reinperiovijder Decimal = Brudh wird in ven zu-
gehorigen gemeinen Brudy verivandelt, wenn man eine Periode Her-
augnimmt, darunter jo vicl Neunen um MNenner fept, wie viel
Stellen vie Periode Hat, und dann abfiivgt; 3. B. ausd 0,636363....
bilbe man §§ = ¢ (vergl. § 76, . 11).

- Bewedis.

Der gefuchte gemeine Brudy, ober, wad diefem gleich ift, Ddie
Gumme aller Decimal - Stellen ved unendlichen Decimal - Brudhed
fei S, o ift S =0,636363.-..;
macht man nun cine Periode yu Gangen, inbem man bdie obige
Gleidhung mit 1 und fo viel angehdngten Nullen multiplicirt, ald
die Periove Stellen Hat, fo erhdlt man (§ 72)

100 S = 63,.63636363....;
jubtrafirt man ferner beiverfeitd 1 S, fo bleibt auf der cinen Seite
99 S, auf ber anbern fdllt vie unendlidye Neihe weg, und man

echalt 99 S — 63

- S=8 =1
§ 81. Gin gemijcht-periodijher Decimal-Brud) wird folgen=
bev Maafen in den gugehorigen gemeinen Bruch vevwandelt: Man
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fonbere bie erflen und von der fpdteren Reife abweidyenven Stellen
burdhy ein Komma ab, da vann leptere einen veinpeviodifden Brudy
audmadyen, den man (§ 80) in einen gemeinen Brudy vermanbelt.
Die fo entftandene gemifdyte Jahl vermandle man in einen uned):
ten Brudy, Hange dem Nenner dedfelben fo viel Nullen an ald dex
Periobe abweidyende Stellen vorangingen, und firge ab.

8. 8. 0,583333....

hierausd wird uerft 58 3333 oo = O8) =148,
barauf %%g = {5 (vergl. § 78, Nv. 32).
Beweis.

Der gejudhte Brudh ober
S = 0,583333. ...

100 S = 58,3333.... ::581}— 135

S =318 = 458 = 1=
Bei  einem  gemifdhten Decimal - Brudy diefer Art, 3. B.
8,256363...., Taft man am bequemften uerft die Gangen aufier
Acht, Dehandelt en echten Decimal - Brud) in obiger Weife, und
fet 3 dem gefundenen Werthe ded echten Decimal - Brudh3 vie
Gangen, ndmlih 8,256363.... = 8 4 0,256363.... :

25,6363.... = 2B =

s = 335 (vergl. § 78, M. 35),
denmadh ift der gegebene Brudy 8,256363.... = 8141.

§ 82. Gndlidy giebt ¢8 nody unvollftindige Decimal-Britdye,
bie weder gu Anfange nody fpdterhin Perioden enthalten. Gin
folder Decimal-Brudy entiteht, wenn man bid in’3 Unenvdlide fort
gum fdhon vorhandenen Aggregat nody eine Grofe fitgt, obhne irgend
eine andere Ordnung ober NRegel, ald weldhe dagd vefavifde Syftem
vorjdyreibt. Beifpicle folder Decimal-Britche find unter andern
bie Quadrat-Wurgeln aud den Sahlen 2, 3, 5, 6, 7, 8§, 10, 11,
12, 13, 14, 15,17 u. {. w., und die Cubif-LWurzeln aus 2, 3, 4,
5,6, 7,9 u . w., Degleidhen Decimal-VBritdhe pilegt man
Srvational=3ablen, 2. B. jolde Sabhlen ju nemuen, deven Bex-
hialtnig gu der Sahl, aud welder fie entftanden find, weder durd
eine gange 3abl, nod durdh cinen Vrudy vollftdnvig und beftimmt
angegeben werden fann.

§ 83. Der Werth eined foldhen Decimal-Brudhd fann dem-
nad) nie genau gefunbden werden; man ndhert fidy demfelben nur,
je weiter hinaud man die Decimal-Siffern dedjelben beftimmt. Je
nadem nun fite irgend eine aujgegebene Redhnung grofeve ober




minbere Genauigfeit nothig ift, je naddem behalt man von dHem
Decimal-Brud) mehr odber minder Decimal-Stellen bei, fo vaf alled
Ubrige ofme exheblidhen Fehler wegbleiben fann. Damit jedodh
biefer an fidh {dhon geringe Fehler nodh unbedeutender werde —
wenn gleidhy durd) dad angugebende Berfahren ver Brudy iiberhaupt
um ein Weniged wird grofer werden ald der wahre Brud)y —
pflegt man die lepte Dbeibehaltene iffer um eine Ginbeit gu vers
mehren, fall3 die davauf folgenve Stelle grofer ald 5 ift, wohl
aud fdon, wenn jie = 5 ift. 3. B. 0,0008.... ift nahesu
= 0,0010 = 0,001 ; e3 fehlen weniger ald3 0,0002 davan. —
WMan habe ferner den Decimal - Bruch 0,1419...., deffen lepite
©telle groger ift al3 5. Streidht man nun die 9 weg fammt den
auj diefelbe folgenden Stellen, fo Hdtte man den Brudy verfleinert
um etwad mehr ald 53555 febte man aber dann in die nddit-
hohere Stelle flatt der 1 eine 2, fo Hdtte man den Brud) um
etwad weniger al8 ;5%%,, 0. i ald s vergrdfert. G3 ift alfo
ber nun nidt mehr unvollfiinvige, fondern uberhaupt um etwasd
grofer gemachte Decimal - Brud) 0,142 nahegu = 0,1419....,
Dief Berfahren nennt man, einen Decimal-Brudy abbreviren
(befier al8 corrigiven),

(ﬁbungen im Abbreviren ber Jrrational-Sahlen finben ficy unter IX, bei ben
Refultaten fitv die Divifion der Decimal = Briche.) :

Addition der Decimal : Briiche.

§ 84. Da die Decimal-Briihe nady eben dem Gefese fort:
fdbreiten wie die gangen Bahlen, fo wird pie Wddition ver Deci
mal-Briide verridhtet wie die Avdition der gamgen Jahlen. Nim-
lidy, fo wic gu Ginern nur Giner, gu Sehnern nur Sehner u. §. w.
abbirt werden ¥onnen, eben fo fonnen audy nur Sehutheile u
Sehntheilen, Hunbdert - Theile u Hunvert - Theilen u. f. w. addirt
werden 5 woraud denn die NRegel folgt: Wan fepe die Kommata
unter einander, und avdire dbann, wie man gamge Sahlen avvirt.
3n der Summe muf begreiflidy dag Komma unter die Kommata
bex Summanden gu fehen fommen; 3. B,

0,25

75,2345
1,8
0,836

78,1205
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Fener: (3 =) 0,6666. .
(} =) 0.3333..

10,9999...
% 4 gicbt 15 eben fo viel Betrdgt aud (§ 80) bie Reihe 0,9999....,
ba § =1 ift. @8 verjieht fidy jevoch von felbit, daf eine Reibe
von Neunen nur vann genaw gleidh 1 ift, wenn fie unendlidy,
nidyt aber wenn fie endlidy ift, va Dei
0,9999
zum Gangen nodh O 0001, . §. todoq Teblt.
Fener: (3 =) 0,5
(=)0, 6666666 ..
(2 =) 0 8333333....
(§ =) 0875
2 8749999. P .
weldhed (§ 81) genau = 2,875 oder 27.  (Vergleidye damit § 43,
nady weldhem, wenn man die auf g[etd;c Benennung  gebradten
gemeinen ‘Brud}e apbirt, man dadfelbe NRejultat erbalten hat, iwie
Diejed.)

§ 85. SDic Tete Biffer in der Summe unvollftandiger De-
cimal=Briche it nur dann Fuverlifjig vidhtig, wenn diejenigen Par-
tial-Poften, welde die nadyft nicdere, aber wegaelafjene Siffer der
©Summe ergeben hatten, gujammen fleiner gewefen wiren ald 10,
weil nue in diefem Falle nichtd weggelajfen wird, vad eigentlicy
aud dem Sinne auj dvie lepte beibehaltene Stelle tibevgutragen ge-
wefen wdre. Dafer ergicbt dad oben gegebene gweite Advitions-
Gremyel ein vollig ridtiged Nejultat ; nicbt jo aber folgenved:

(3 =) 0,66666. .
(8 =) 0 88888..

1 .):)5.)4
in weldem offenbar die Tepte 6te[lc ebmfaIIB 5 fein mitgte. — Forner

=) 0,571428....
(4 =) 0,266666.

25.—) 0,838094.
ber wahre Werth ded Brudd 55, blqen aIB SDeumaI Brudy aus:
gedritcft, ergiebt fih = 0.838095..

§ 86. Hat man gemeine .‘Bmd)e it Decimal = Britchen 3u
abbtrm, o vevwandle man vorfher jene in €Dmma( Brithe, ober

piefe in gemeine Briiche,




=. 0 =

Subtraction der Decimal:Briidhe.

§ 87. Aud fubtrahirt werden die Decimal-Briidhe, wie man
gange Sahlen fubtraBirvt; ju dem Gnbe werden die Kommata eben-
falld3 unter cinander gejest; 3. B.

8,2374 8,37591 6,27 25
0,9561 2.839 2.3894632 0,637902
7,2813 5,53691 3,8805368 24,362098

Su ven Grempeln 3. und 4., in denen die fehlenven Biffern
bed8 Minuendud in Gevanfen durdy Nullen audufiillen waren,
hatte man Dblog bie niedrigite Siffer ved8 Subtrahendusd von 10,
hingegen alle 1ibrigen Hoheren Biffern ded Minuendud bid zu den
bebeutlichen von 9 zu fubtvaliven. :

§ 88. 3t aber der Subtrahendusd unendlich, o find fdmmt-
Tiche Decimal = Biffern ded Subtrahendusd big zu den bedeutlichen
Siffern bed Minuend, bdie niedrigfte mit eingevedmet, von 9 zu
fubtrabiven, biebei aber dad Fortlaufen dex Jeihe audy im NReft
burd) Puncte gu begeicdhnen ; e ift namlid
' 13,

3,6666 . . ..

9.3333..
ba 13 — 3% = 9} ijt, fo fann der crI)uIteue Decimal-Brudy un:
miglid = 9,3334.... fein; aud) wiren ja vom Minuendusd bie
nody ﬁbrigen, aber meggelaﬁmen Stellen ved Subtvahendus zu
fubtvabiven gewefen.

Die Subiraction unvollftindiger Decimal-Briide ergiebt dem-
nady alfe Mal vann ein in feiner niedrigiten Stelle unvidtiges
Mejultat, wenn die erfte der aud dem Subtrahendud weggelafjereen
Stellen, fall8 fie beibehalten wdre, die niedrigite beibehaltene Siffer
bed Minuendud durdy Borgen um 1 veymindert hitte, 3. B. aus

(17;=) 1,090909....
(4 =) 0;,333333....
ahdlt man (38 =) 0,757576....
ba bod bie wahre Differeng = 0,757575.. .. ; hingegen in
( 3 =) 0,666666...,
$3=) 0,621621....
(“T_) 0,045045 ..
miiffen alle Stellen der thffermg uubegmmelt ridhtig fein.

§ 89. 3jt entmeder Minuend ober Subtvahend ein gemeis
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ner Brudh, {o wird biefer vor der Subtvaction in einem Decimal-
Brudh vermwanbdelt.

§ 90. Sind von einer gangen 3abl, ober einem unechten ober
echten Decimal-Bruche melhre Briiche zu fubtvahiven, fo hat man, um
am Bequemﬁm au vedynen, guvor dic Subtrahenden zu abbtren (vergl.

§ 47); 3 B -+ 9,0027

— 2,93

— 0,06

—1,5

— 0,345968

— 0,25

— 5,085968
3,916732.

Multiplication der Decimal: Briiche.

§ 91. Hat man edte oder unedte Decimal-Britdye mit ans
bern Decimal-Vriichen, audhy mit gangen Sahlen gu multipliciven,
fo multiplicice man, wie man gange Sablen multiplicict. Dad
Komma ves Productd exhdlt feine Stelle nady folgender NRegel:
Sm Producte fdneide man von der Redhten nad) der Linfen zu fo
viel Decimal-Stellen ab, ald in beiven Factoven gufammen Decimal:
Otellen vorfommen, 3. 2B. 23,467

] 0,84
93 868
1877 36

19,71228

G3 Bhat der obige Multiplicandud drei, der Multiplicator gwei
Decimal-Stellen 5 weshalb pag Produet fimj Decimal - Stellen Ha-
ben wird.

Man multiplicict hier ndmlidy (§ 52) Hunbertftel in Saufcnb—
ftel; vief giebt gum Nenner ded Provuctd Hunbderttaufenvitel, o. i.
funf Nullen mit der vovgefepten 1, alfo fitr den Sdhler (§ 69)
fimf Decimal-Stellen, nacdhdem man, um dad Product der Jdhlex
au erfalten, ebenfalld in Folge ded § 52, zuvor die Jahler multi-
plicict hat, al8 wdiven fie gange Sahlen. — Ferner

0,00083
0,002

0,00000166
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Hier geben die finf und drei Decimal-Stellen beiver Facto-
ren fiie Dad Product der Nenner adht Decimal -Stellen; denn da
man Taufendtheile mit Hunderttaufend-ITheilen multiplicict Hat, fo
ergiebt Dad Broduet, zum Nenner ded Productd, Hunbert-Millions
Iheile. Da ferner dad Produet der Bdhler, fiir den Zdhler ed
Productd, nur die drei bedeutlidhen Biffern, 166, enthilt, fo erfept
man biefen Abgang an Decimal - Stellen durdy vovgefepte Nullen,
— Gnbdlidy 0,763752

321

763752
15 27504
229 1256
245,164392

Der eine Factor hat fed8 Decimal-Stellen, der anbere aber,
al8 gange 3abl, feine. Dad Provuct befommt demnady audh fecdhs
Decimal-Stellen, da Giner, mit Millon-Theilen multiplicict, Mil:
lion-Theile ergeben (§ 48, 1).

§ 92. Die in einem Denannten edten Decimal-Brudhe etwa
vorfommenden  Ginheiten nicderer Benennung werben  gefunden,
wenn man ihn mit dev Gintheilungdzahl (§ 20) multiplicict. Im
Producte fehneive man von der NRechten nach der Linfen zu fo viel
Decimal-Ctellen ab, al3 deren im Multiplicandbud vorher waren.
Die fo erhaltenen Gangen find eben die verlangten Ginbeiten bder
nicdeven Benennung; 3. B. 2,36 Tag = 2 Jage 8 Stunven 38
Minuten 24 Secunden; denn

2,36 Tag

24
1 44
2
8,64 Stunden

60
38,40 Min. = 38,4 Min.
60

24,0 See. = 24 Ser..
Man Bitte ferner 2,36 Rub, = 2 Kop.. 0,36 Rub. durd
100 refolvict, ift 36 Kop., alfo 2,36 Rub. = 2 Rub. 36 Kop..
Ferner 5,7875 Rub, = 5 Rub. 78,75 Kop. = 5 Rub.
783 Koy, :




§ 93. Goll ¢in Decimal-Brudh mit einem gemeinen Brudse
multiplicirt werben, {o vervichte man bdie Multiplication ald wdve
ber. Decimal-Brudy eine gange Bahl, nur weife man im Product.
dem Komma feinent ihm gufommenden Plap an, 3. B. 38,25 X 3

s 38,255><3 — ll%:?'a’) _— 22’95;

oder man verwandle den gemeinen Brudh in einen Decimal:
Brudhy, und multiplicive dann die beiden Decimal-Briide in einan:
ber: 38,25 X 2 = 38,25 X 0,6 = 22,950 = 22,95;

ober endlich, man veriandle den Decimal-Brudy in einen ge-
meinen Brudy, und dad Product, twenn joldyed ndthig ift, in einen
Decimal-Brudh: 38,25 X =381 X § =450 =221§(=22,95).

Divifion der Decimal - Briiche.

§ 94. Um gwei Decimal - Briidhe in einander zu dividiven,
made man fie am Bequemften vorher 3u gamgen Sablen; alddann
erfdlt man durdh die angezeigte Divifion ded Divivendd und bed
Divifors cinen gemeinen Brud), den man in einen Decimal-Brudh
it vermandeln hat (§ 73).

Deg Dividendd und Diviford Verwandlung in gange Sahlen
gejchieht folgender Maafien:

Haben Dividend und Divifor gleidh) viel Decimal-Stellen, fo
[igt man bIof die Kommata aud beiven weg, und Hhat dadurdy
Divivend und Divifor (d. i Sdhler und Nenner ved in einen De-
cimal-Brud) gu vermandelnden gemeinen Brudyed) jeven mit feinem
Nenner multipliciet (§§ 405 48, 3). Ndimlid

0,287 | 67,732 |
ober Dividend und Divifor, jeden mit 1000 multiplicivt :
287 | 67732 | 236
(0)
Ferner 5,37 | 2,78 |
ober
537 | 278 | 0,51769....
Neft 47

Haben aber Dividend und Divijor nicht gleidh viel Decimal=
Gtellen, fo fehe man 31, weldher deven am meiften hat.  Mit dem
MNenner ded Tefiteren multiplicive man jowohl Divivend ald Divijor.
Der Bruch mit den meiften Decimal-Stellen ift dadurdh eben nur
eine gange 3afhl geworden; dem andern BVrudhe werden fo viel
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Nullen angehingt, ald jener mehr Decimal-Stellen Hatte denn biee
fex. @ictauf enblich wird ver Dividend und fein Divifor, die beide
gufammen einen gewwdhnlichen gememm Brud) audmaden, in einen
Decimal-Brud) vermandelt; 3. B 0,00058 | 36,5 |

Weil der Sbwuot gum ’J?nmet 100000 Hat, fo multiplicive
man bdie beiven in einanver ju dividirenden Decimal - Britche mit
100000. Der Divifor wird dadburd) zu Gangen gemacdht; der Di=
pibend, welder eine Decimal- Stelle hat, wird dadurch, folgenver
36,5 X 100000, b. i. 36,5 X 10 X 10000 = 365 X 10000
== 3650000; aljo werben bem Dividend 5 — 1, o. i vier Nuls
Ien angehdngt, und bad Grempel fommt jo zu fteren

58 | 3650000 | 62931,034482

RNejt 44

0,347 | 0,8793298 |
Hier hat ver Dividend fieben, der Divifor drei Decimal-Stel-
Ien, alfo find legterem 7—3, b. i. vier Nullen angubhdngen, und
ber Dividend twird dadurdh) eben nur eine gange Jahl. Man Hat
ndmlid beiverfeit8 mit 10 000 000 3 multipliciven; der Divifor
wird alfo 0,347 X 10000000, v. i. 0,347 X 1000 X 10000,
alfo 347 X 10 000 = 3470000. SDemnad;

3470000 | 879 3298 | 2,530409016. ...
Reft 148 0000
8 | 0,00005732 |
ober
800 000 000 | 5732 |

. bemnad;
800 000 000 | 5732000 000 | 0,000 007 165

i G

Sn diefem Falle jedod), da man einen Decimal = Brudh blof
burdy eine gange Bahl (8) zu dividiven hat, bevarf e8 obiger Bor-
bereitung nidht; man fann ndmlich die Divifion bed Divivends
burd) den Divijor fogleid) vornehmen, da man von den Hunvert:
taujendfteln (5), ven Million-Theilen (7), den Sehnmillion-Thei:
Ien (3), und ben Hundertmillion=Theilen (2) ded Divivends, von

jevem blog ben adhten Theil angugeben Hat.  Alfo

8 | 0,00005732 | 0,000 007 165

S0
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0,00287 | 94 |
Beiverfeitd mit 100000 multiplicict, alfo demt Divivend 50, v, 1.
5 Nullen angehingt : 287 | 9400000 | 32752,6132....

Neit 116

0,563 | 0,8597037 |
Beiberfeitd mit 10 000 000 multiplicit, alfo dem Divifor ald gamger
Bahl 7 — 2, b. i. finf Nullen angehingt:
5300000 | 8597037 | 1,62208024. ...

Reft 2800000

0,000 467 | 0,000 00023 |
beiberfeitd mit 100000 000 multiplicirt, aljo bem Divifor ald ganger
Bahl 8 — 6, v. i. gwei Nullen angebdngt :
46700 | 23 |
46700 | 230000 [0,0004925. . ..
Reft 2500
4,3210123 | 1 |
Beiberfeitd mit 10000000 multiplicirt, alfo vem Dividend 7— 0, b.
i. fieben Nullen angebingt
43210123 | 10000 000 |
43210123 | 100000000 | 0,231427. ...

Reft 10864479

(Bernere Ubungen, X, Nr, 1—18.)

§ 95. ©oll man
1. cinen Decimal-Brud durd einen gemeinen Brudy, ober
2. cinen gemeinen Brud) durdy einen Decimal- Brudh viviviven,
fo fehe man ven Decimal-Brudy ald eine gange Sahl an, und ver-
fahre nady ven Regeln fiir vie Divifion dev gemeinen Britche, gebe
aber bem Komma jeded Mal feinen ridhtigen Plag.

1) 28,584 1 131 = 28,584 X §, = 28:584x8 __ 228672

127000
1.8005669. ...
Jeit 37000
2132128584 = L os LIRS, Bi55548. ..
Dher Reft 14464

3) man verwanbdle ben gemeinen Brudh vorher in einen Decimal-Brud =
132:28,584 ==15,875 : 28,584 = 15875 : 28584 = 0,55538....
Reft 1808,



§ 96. Die abgefitvzte Multiplication und Divifion Ffommen
vor, wenn man unvollfiindige Decimal-Biiche, vorziiglidh Jrra-
tional-3ahlen, mit einander yu multipliciven, fo wie 3u dividiven Hat.

Hitte man folgende beide unvollftdndige Decimal-Briiche mit
einanber gu multipliciven

: (3 =)0,3333....
(3 =) 0,6666....
19998....
19998....
19998....
19998....

(3 =) 0,22217778.....,

fo ift jebes Ddiefer Partial-LVroducte in feiner niedrigften Stelle um
eine Ginbeit gu flein. Der vadurh im Total-Product entitehende
Tebler erfivedt fih {o weit, al8 dicje niedrigiten Stellen der Par-
tial-Producte im Jotal-Product reichen, audy nodh bHid auf die
nddft hohere Stelle, und ba der Febhler fich bidweilen audh auf
bie gweit=hohere Stelle eritredt, fo wird audh diefe unfider. G3
ift aljo biefer Theil dexr Nechuung vergeblidhe Avbeit,  Ehenw fo
bei ber Divifion.

Die abgefiivyte Multiplication.

§ 97. Die abgefiirzte Multiplication lefrt, bad
Produet zweier unpollftandiger Decimal-Briiche ofne diejenigen Des
cimal:3iffeen finden, weldhe entiveder gang unvichtig vder nidt zus
verldffig find.

§ 98. @3 ift einalei, ob man die Multiplication weice
gangen Sablen verridhtet, indem man die Giner ved Multiplicators
mit dem Multiplicandbud von Teffen nicorigter Stelle an bid zu
beflen Hoebiter Biffer multiplicivt, dann e8 eben fo mit den Sehs
nern ‘bed Multiplicatord, davauf mit ven Hundertern u. f. w. deds
felben macht, und jeded Mal um eine Stelle weiter einviidt; oder
ob man zuerit mit der hoditen Jiffer ded Multiplicatord den Dul-
tiplicandbud von feiner nicdrigiten Stelle an multiplicivt, dann mit
ben nicderen Stellen bed Multiplicatord, twie felbige auf einander
folgen, e8 ¢ben fo madyt, aber jeved Mal um eine Stelle weiter
audriidt: wie folded aud folgendem auj Leiverlei Weife Hevedh=
neten Multiplicationd-Crempel Hervorgeht :

4%
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3518 3518
1216 1216
21108 3518
3518 7036
7036 3518
3518 21108
4277888 4277888

Die erften Partial - Producte in der erften Beredynung des
Grempel8 werden, in umgefehrier Ordnung, bdie lIepten Partial-
Producte in der weiten Berednung.

Aufi eben bdie leptere Weife multiplicive man die beiden un-
polljtdnbigen Decimal-Britdye mit einander:

8dr=) 8041666.

(=) 0O, 5 83333.

40208330....
64333328..
2412/4998.
24124098
24124998
24124998

4,6 9096|9 1]02778

Die Stelle redhtd vom hevabgehenden @tm‘l)c redhter Hand
find vollig unvicdhtig; die Columne der nddit hoheren Stellen ift,
wegen Ded meiftend nidt vollfiinig in den Sinn Geformmenen unbd
3u diefen Stellen Avdivten, nidht guverliffig, wnd da diefer Fehler
bisweilen nod auf die nddit folgendve hohere Stelle ded Nefultats
Ginfluf hat, jo ift audy diefe nidt mit Sidyerheit al8 rvidtig an-
gunehmen; wedhald beive wifdben den fichenden Striden befinds
liden Stellen ald unvidtig, und zwar, mwegen der beiden vermin:
berten Factoren, ald gu flein aud ver dht gu laffen find,
Bur Probe: 84 X 75 =13 X5 = Y =4,690972222..

Diefed unbegiveifelt ridhtige Refultat follte nadh Obigem mtt
bem vorhergefundenen (4,69096....) bid auf die fimjte Decimal-
Stelle Ubereinftimmen; ba aber dort in der fedydten Decimal-Stelfe
tine 9 war, jo Bat fidh der Fehler gar wohl nod auf die ndichit
Hobhere Stelle, die fiinfte, erfiveden fonnen.

§ 99. Um wmun die PMultiplication unvollftindiger Decimals
DBridye fo gu verridyten, daf die ofmehin unridtigen Decimal-Stellen
nidht mit evBalten werden, verfahre man folgender Maafen :
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Man multipliciee

1. bie hodfte Stelle ved8 Multiplicatord mit dem Multiplicanbusd
von feiner nicorigiten Stelle an, und beobadhte Hiebei gehorig dad
Somma. Sm obigen Grempel Hat man ndmlihy 8 Gange mit 5
Sehuteln multiplicivt; vieh giebt (8. % = 1§ =) 4 Gamge.  Die
hodfte Siffer ves Multiplicators frreiche man wummefr weg, ¢ben
fo die niedrigfte Siffer ded Multiplicandus.

2. Darauf multiplicive man vie nddit nicdere Jiffer ded Nuls
tiplicatord mit ber nddft hoheren ved Multiplicanvus, redue aber,
vamit der Fehler wegen des  Weggelaffenen Heiner werde, gu dee
nieorigiten Stelle vdiefed Partial - Broductd dagjenige hingu, wad
durd) die gweite Jiffer ded Multiplicatord mit der eben weggeftridyes
nen erften Siffer ves Multiplicandud im Sinne verbleibt, al8 wel=
@e8 im Sinn Verbleibende man um nody cine Ginbeit vermehrt,
falld der erfte Theil vedjenigen Productd, veffen gweiter Iheil ebent
a8 ausd vpem Sinne hingu gu 3ahlende ift, 5 ober groper ald 5 ift
(§ 83). Hicvauf fveiche man aud Multiplicator wnd Multipli=
candusd bie Deiden weiten Jiffern weg.

3. Ferner multiplicive man bie dritt - nicdere Stelle des Multi-
plicatord mit der dritt=hiokeren ved Multiplicanousd, addire bas, wad
von der weggeftrichenen  gweitzhoheren Stelle ded Multiplicandbus
mit der dritt-nieveren ved Dultivlicatord im Sinne verblieben ift,
Bingu, und fireiche darauf die beiven Stellen weg.

So verfifiet man weiter.

§ 100. Beifpiele.

RVorbemerfung. Dad bei jedem Partials Producte Abgeklame
merte ift vadjenige, wad wegen ved Productd der nten Stelle ved Mule
tiplicatord in die (n — 1)te bed Multiplicandusd gum Partial s Provuct
hingu ju 3dblen ift.

8y =) 8,84¥6566.... 34758832 ¥. ...

(77 =) 0,58333%--- $56BBEBZ .
40208330 13,90321284

6433333 ® 173790161 (1

241250 (2 20854819 (1

24125 (2 (0

2412 (0 ©

241 (1 20855 (5

0

469096(91 : 104 (2

15,849872(23
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(k% P 78, M. 34] =) 0,00347222%....
(5 (§76, M. 27] =)  0,034482758....
0,00010416666
1388889 (1
138889 (1
27778 (2
694 (0
243 (5
17 (2
0,000119731(76
Das Komma b.LProduetd, v s X 183 s=154}3 §55=0,0001156.
Probe, 5dz X gy = gy = 0,0001197318007....

(43 =) 3,23076923....
(4% =) 1,11764705....

3,23076923
32307692 (0
3230769 (0
2261538 (6
193846 (4
12923 (3
2261 (0
0
16 (1
_ 3,610859(68.. ..
‘Dag Komma, 3 Gange X 1 = 3 Gange.
Probe: $3 X 15 = 788§ = 3,61085972....

(7 [§78, 9. 45] =) 0,2211538461 ...
(331 [§76, M. 22] =) 0,8064516129.. ..

0,17692307688 :
0
132692308 (4
8846154 (2
1105769 (4
22115 (0
13269 (3
221 (0
44 (0

20 (2

0,178349875(88




Dad Komma, & X % = % = 0,16.
Probe: 23 X 3§ = iy = 0,17834987593....

(Ferneve Nbungd s Grempel, X, Ny, 1—8.)

Die abgeliiryte Divifion.

§ 101. Bet ver abgefirzten Divifton Deftimme man
bem Komma bed Quotientd jeinen Plag, entiveder wie e8 bei ber
abgefiirgten  Multiplication gefdal, oder nadbem man Divivend
unb Divijor gu gangen Sahlen gemadyt Hat (§ 94), vividive ferner
wie gewdhnlich, fiveide aber, nad jededmaliger Multiplication, ehe
man gur folgenden Operation iibergeht, aud dem Divijor die nies
brigite ©telle ab, va ¢8 einevlet ift, ob man zjum Dividend eine
Null herunterzieht, oder vom Divijor die lepie Decimal-Stelle ab=
ftreicht.  Bei jeder folgenden Multiplication addive man u der nie=
brigiten Stelle dad vom Producte ver weggeitridhenen Stelle in den
barauf jolgendent Quotienten im Sinn Verbliebene Hingu; welhed
man, falld ver erjte Thetl diefed Prodbuctd 5 odber groper ald 5 ift,
noch um eine Ginheit vermehrt (§ 83). Jft irgendwo im Quo=
tient 0 gu nefmen, fo BHinge man demt Dividend ebenfalld feine
MNull an, wie fonft bei ven Divifionen der Decimal-Briiche, fondban
ftreidhe dafitr aud dem Divijor die nicdrigite Stelle weg, und gefe
fogleidy zur folgenven Operation iiber.

Bei der  abgefitegten  Divifion mwerben gemeinhin die beiden
lepten Stellen ved Quotientd, haufig audy nur die lepte allein,
g grof, weil der Divijor, durdh Abwerfung feiner lepten Stelle
nady einer jeven Operation, immter fleiner, der Quotient daher
(§ 15) guofer wird.

§ 102. Beifpicle

7,4285714.... | 26,5306122. ... |

Das Komma bded Quotientd wird bejtimmt entiveder fo: 7
Gange in 26 Gange 3 Mal; alfo 3 Gange; ober indbem man die
Briidhe ju gangen 3ahlen madyt (§ 94).
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P 42857 ¥4|265306122|3,571428[6

222857142
42448980 .
37142857 (2 Peobe:
~5306123 Da m‘imhd;
. 26,5306122. ... = 26:11881 —
5200000 (1 “ 20 X BB =
1061 o 900 000/
74286 (1 und
31837 7,4285714 ... = 73 = 53,
20714 (2 fo hat man
2123 teo0 000 * P = H5550s X ¥

1486 (2 = ASIiazest — 3 5714285....,
T 63 weldyed Rejultat mit dem oben ges
593 (1 funbenen Quotient in den erften fechs

4k Decimal-Stellen iibereinftimmt.

842 |
33 [§76, Mr. 12] 14} [§ 78, Mr. 35)
0,621621621 ... | 0,256363636 ..

Das .Romma Ded D.uotimté crgiebt fidh 2% 22 =23 =0,4;
ober audh durdy BVerwandlung ded ‘Dlmbmb@ll‘;;b IS‘S(i)mfo?Bg in gang:
Bahlen: 621621621 | 256363636 | 0,41241107

2486 48648 (0

7714988
6216216 (0

1498772
1243243 (1

T255529
248648 (1

6881
6216 (0

665
622 (1

43
43 (1
Probe, 131 : §3 = L1 X 3§ = 217 = 0,4124110[6....
(Fernere Ubungs s Grempel, X1, Nr. 1=8.)
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| Vievter Abfdynitt
Die Wurjel:Unsjiehung.

§ 103. Gin Quabdrat ober eine Quadbrat-Jahl entfteht,
wenn eine Jahl mit fich felbft multiplicivt wird.  Die mit fid
felbft multiplicivte Sahl nennt man die Wurzel, welde fiir vasd
Quadrat vie Quadrat-Wurzel heift.

§ 104. Demnady fommt die Quadrat=Wurzel in ihrem Qua-
brate gwei Mal ald Factor vor. So 3. B. ift 25 ein Quabdrat,
weil e3 gleid) 5 . 5 ift; und die Wurgel diefe8 Quadratd ift der
einmalige Factor 5. :

§ 105. Aud einer gegebenen Jahl vie Quadbrat=Wurzel
gtehen beift demnach, diejenige ahl finden, weldye, mit fich felbit
multiplicivt, die gegebene 3ahl, vdiefe ald Quabdrat betrachtet, evgiebt.

Ginige fagen, eine Quadrats Wurgel audjichen, bheift, eine Jabl in
gwei gleide Factoren gerlegen. Diefed it vem Sinne nady volfommen
wabr, fann aber ju dem Jrrthum verleiten, daf man bei Wurzel-Auszies
bung an die analytijhe Operation denft, weldye die Serlegung eined als
gebraifdhen Audvruded in feine Factoren jum Gegenjtanve hat, aud) an
Die dabin gehorige Operation der gemeinen Arithmetif (§ 28), die beide
pon dem vorhabenden Berfahren gar fehr verfdieden find.

§ 106. Lon ven Lluabdrat - 3ahlen 1, 4, 9, 16, 25, 36,
49, 64, 81, 100 u. . . find bie Wurgen fogleid) angegeben,
nidht aber von venjenigen Quadrat-Sahlen, welde gwifchen je gwei
diejer Sahlen fallen. €8 ift ndmlidh die Wurgel aud 4 gleidhy 2,
und die Wurgel aud 9 gleich 3, folglich find audy die Wurgeln
aus allen dagwijdhen fallenden Zahlen, 5, 6, 7, 8, {dmmtlicdhy gvo-
fer al8 2 und fleiner ald 3; fo wie fiiv die 10, 11, 12, 13,
14, 15 bdie Wurgeln zwijchen 3 und 4; fitr 17 bid 24 wifchen
4 und 5 fallen, w. {. f., wobei aber immer, je mehr die Sahlen,
weldhe gwifdpen je zwei auf einander folgenve Qluabdrat:=Jahlen 1,
4,9, 16 u. f. w, fallen, iy vem grogeren Quadrate ndhern,
audy die dagu gehovigen Wurgeln grofer werden miiffen.

§ 107. Da aljo die Wurzeln diefer ywifden die Duabdrate
fallenven 3ablen nidht gange Sablen find, {o miiffen fie ald Deci-
mal=Briihe durd) Ndhevung angegeben werden; und je nadydem
in einer Recdhynung gropere oder geringere Genauigheit verlangt wivd,
behalt man audy mehr oder weniger Decimal=Biffern bei. Die W=
geln diefer Sabhlen find demmady Jrvational-Jahlen (f. § 82).
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§ 108. ©Obige8 auf die dritte Poteny angewandt:

Der Gubus over die dritte Poteny einer ahl ijt da voys
Handben, wo diefe Sahl drei Mal ald Factor vorfommt. Diejer
gleiche Factor Heift, in Beziehung auf ven ugehdrigen Gubus,
bie Gubif-Wurzel over die vritte Wurzel. So 3. B. ijt 125
(=5.5.5) =53, ein Gubus, veflen Wurgel 5 ijt. Die Jahl
(3), weldhe amgeigt, wie viel Mal die Wurgel (5) alg Factor vor-
tommt, BHeift ver Grponent der Potenz. Die Jahl 125, ober
5.5.5, oder 53 heift die Poteny, Poteftdt, Dignitdt.

§ 109. Gine Gubif-Wurzel audziehen heipt demnadh
biejenige Sahl finven, weldhe, drei Mal mit fidy felbft multiplicivt,
pen Gubusd ober die dritte Poteng ergeben wird, Wie dad Seidhen
fite die audguziehende Quabdrat=Wurgel ein vor die Duadrat: Sahl
gefested ¥~ ift (ein vergogenes r, von radix, Wurzel), o ift vas

Beidhen fiiv die Cubif-Lurzel : fr i die am haufigiten vorfom:

mendbe Quadrat:Wurzel wird ndmlid die 2, die eigentlidy audy im
Wurgel-eihen fichen jollte, weggelafen; man {dyreibt 3. B. nidht
2 ;

r8, fondern ¥s,

§ 110. Die Cubit-Wurgeln der Sahlen 1, 8, 27, 64, 125,
216, 343, 512, 729, 1000 u. {. f. find vollftinvige; die Cubif:
Wurgeln derjenigen Jahlen aber, welche gwifdhen je giwei diejer Jah-
Ten fallen, find unvollftdndige Wurzeln, find Jrrational = Sahlen
(§ 82), vie man, eben wie bei dex Quadvat-Wurzel, durd) Nafhe-
rung beftimmen mug.

G8 wird ndmlich der Grponent ded Verhiltnifjed einer NRa-
tional=3ahl gu ifrer Wurgel, 3. B. ver 8 gur Cubif-Wurzel aus 8,
: 3

b. i. 8: r8, vollftdndig audgedriidt durdy vie gange 3abhl 2; nidt
fo aber der Grponent ciner Jrrational-3ahl, 3. B. 7 gu ihrer Cubit-

3
Wurgel, ober 7 : r7, ba Der Grponent diejed Verhdltnijiesd iy al8 bis
in’8 Unendliche fortlaufend ergiebt, und gwar =1,91293118277.....

§ 111. Man lerne folgended Wurgel-Tdflein audwendig:
Wuggeln  |1]2|3|4]5|6|7]8]9]10
Ouavrate |1]4]9]16/25]36|49]64|81]100
Gubi |18 |27|64|l25[216l343|512|729[1000:




= .0 =

§ 112. Dad Quadrat ¢ined Binomium, d. i. einer Foeis
theiligen ober gweiglicorigen Grofe, worin a den erften, b den weiten
Sheil bebeutet, befteht (fall3 beive Glicver pofitiv find, d. h. das
Nvobitiondgeichen 4~ vor fidh Haben 5 weldyes Seichen iibrigens, ald
fih von jelbft verftehend, vor ver erften Grofe weggelaffen wird),
alfo ¢3 Defteht (a 4 b)2 aud bem Quadrate ded erjten Theils,
ferner aud dem doppelten Producte ved exften Theild in den Fweis
ten, und aud vem Quadrate ved poeiten Theild. G3 it nimlich

(a-}b)* ober a4-b=a-4b ;
’ a4b=a-b -
a’4-ab
+ab+4-b?

(a4b)’ = (a+4b) (a+4b) = a’4-2ab4-b*;
ober in Sablen, 3. B. 8 Dejteht unter andern ausd pen beiden Theilen
543, vaber 8§ =543

8=5-+3
54 5.3
+ 5.3 4 3°
8= 5°42X5.3+3*=25+4 304 9=064.

§ 113. Die Nusgichung ver Quadrat=2Wurgel gejdhicht nad
ber obigen Dinomijden Formel fiiv vad Quavrat der gweitheiligen
Grofie a + b: 2* 4 2ab + b’
folgender Maafen :

Nadydern man den exften Theil (a) nady dem Wrzel - Taflein
Beftimmt, und veffen Quadrat von ver vagu beftimmten Jahl ab-
gezogen Hat, fo Deftimme man, ‘aud dem weiten Glicde (2ab) der
Formel, den gweiten Theil (b), indem man dad gefundene a vers
boppelt, und diejed Produet in die fitr 2ab beftimmte Jahl divis
birt, 3iche audh viefed 2ab, und endlich von der wiederum dafite
Deftimmten 3ahl aucdh vad ovritte Glied ver Formel (b*) ab: fehe
pavaufi alled Dereitd8 Gefundene, ald von weldhem man dad Qua=
brat, . i. a® 4 2ab - b*, Dereitd abgezogen hat, wiederum ald
a an, gu weldhem man, gang auf vie vorige Weije, b judht, w.i. f..

@3 wave ndmlich (man fehe dad nachftehend Devechnete Grem=
pel) Dag anfangliche, aud dem Wurgel-Tdflein Deftimmt geworvene
a =—3, und dad darauj gefundene b = 4, fo ift jene 3 und dieje
4 gufammen nidyt 7, jondern, da beide Theile nad) dem defavijdyen
Sahlen-Syftemt mit einander verbunden fein miijfen, weil ja aud
bie Sabhlen, aud denen fie entftanden {ind (12 und 02, vielmehr
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1200 und 02), ¢8 waren, 30 -+ 4, d. i. 34. Audy crgiebt die
Probe auf gedoppelte Weife, dah man folder Geftalt wirflidy dad
Luadrat von 34, ndmlidy 1156, abgegogen hat, fo dah von 1202
(al3 swomit man e8 von der gangen gegebenen Jahl bid jept nux
st thun gebabt hat) nod) 46 iibrig find.

Sieht man nun die 34 (Giner, da feine anbdere Jiffer darauf
folgt) ald den erften Theil (a) an, u weldhem man den jweiten
(b) judht, und diefed b exgdbe fidy gleidy 6, o ift jene 34 (ndmlidh
34 Bebner, va ja nodh cine Jiffer, die 6, varauf folgt) 340 Giner,
und die,6, ald zweiter Theil dagu, ift 6 Giner: die giebt 340
+ 6 = 346, u. {. f..

Nadbem man, in Gemdagheit der Formel, a* abgezogen hat,
Bleiben von der Formel nody ywei Glicder fibrig; fiir jedes biefer
Gliever hat man eine iffer hevunter gu iehen, fiir beive gujam-
men alfo gwei Biffern; woraud vie Regel folgt: Man theile die
gur Quadrat-BWurgel-Auszichung vorgegebene Jahl von der NRechten
nadh der Linfen zu in Glajfjen von zwei Biffern, wobei fitr bie
Tegte Glafje audy eine eingige Biffer nur 1iibrig bleiben Fann, —
Dasd 2a, wodurd) 2ab gebildet werden wird, fehe man unter die
erite Siffer der heruntergezogenen Glaffe, und FHammere ¢, al8 nidt
sur Redhnung gehorig, ein; eben dahin fesie man aud) vad Gliev,
weldyed durd) 2ab audgedriidft wird; den Werth von b* fepe
man unter die pweite Jiffer der heruntergezogenen Glafje.

Ginige fegen vad 2a al8 Divifor vor den von a2 nadgeblicbenen
Reft fammt den beiven herunter geogenen Jiffern, wie fie 3. B. im nady
folgenden Grempel fepen wiitden :

6]302;
bad aber ift vermwirrend; denn ed fann dadburdy dad Mifveritdndnif vers
anlafit werden, ald fei vie 6 nidht in vie 30, fondern, nady Art der Di-
vifion, in 302 ju diviviren. Woju aber dadjenige venwirrt darjtellen,
wad ¢ben jo leidyt Flar dargeftelt ift!
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Formel: a* 4 2ab 4 b*.

| 12]02|75]71]95]02|41=3 46807 9
a'= 9 (=3 ab l [
302 a b!
2a:== 1 (0) (= 3 3) g B
2ab= 2% (=2X3.4) - 1]
=16 (=4) es
256 a b
4675 a b
2a=(68) (=2X34)
2ab = 408 (=2 X 34.6)
b*= "' "36 (=6
2ab 4 b* = 4116
55971
2a= (692) (= 2 X 346)
2ab = 5536 (=2 X 346.8);
e 64 (= 8%
2ab4-b* = 5542
5479502
2a = (69360) (= 2 X 34680)
Rab = 485520 (= 2 X 34680.7)
b* = 49 (=177
2ab 4 b* = 4855249
62425341
2 = (693614) (= 2 X 346807)
2ab = 6242526 (= 2 X 346807.9)
bl -_— . 81 (_____ 9‘)
2ab 4 b* = 62425341
(0)

PBon der 12 wurde abgesogen dad nddit nievere Quadrat 9;
blieb Mejt 3.

Pon der 1202 war vorher abgezogen 900, nun wurde abs
gegogen 240 und 16, gujammen 256. Uberhaupt alfo find ab-
gezogen worden 1156; blich 46. — Aud it 34 X 34 - 46
= 1156 4 46 = 1202. Dief leptere BVerfahren ift die cigents
Tidhe Probe fitr die Quabrat: Wurgel » Audzichung.
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PBon der [ahl 120275 war abgegogen worden 115600.
Darauf wurde abgezogen 4080 4 36, d. . 41165 gujamnen
ift abgezogen wordben 1197165 blieh Jeft 559. — Aud ift (Gue
Probe) 346 X 346 + 559 = 119716 4 559 = 120275.

Darauf, von der Jahl 12027571 war abgegogen worden
11971600; nun wurde abgeogen 55360 4 64, zujammen
55424. Uberhaupt find abgegogen worden 12027024, blieb Neft
547. — Aud ift 3468 X 3468 4 547 =12027571. L. {. f..

§ 114. 63 ijt, nadhy Obigem, nidht gerade nothwenvig, Det
Nusziehung der Quabdrat-Wurzel die vorgefdhrichene Theilung der
vorgegehenen Sahl von der Rechten nady der Linfen gu in Clafjen
von wei Jiffern zu peranitalten, nur mug dafite geforgt mwerden,
baf, ftatt wie oben mit pen Glaffen 12, und 02 u, {. w., man
nidht mit den Clajfen 1, und 20 u. {. . zu thun befomme. Sit
biefe Lorficht beobachtet, fo Draudst man fitr jede8 Glied der For-
mel nur eine eingige Siffer hevunter zu giehen; welched Berfahren
aber die Operation unndthig verkingern iviivde. So wire

| sai=8y i }’1302 5 363 | 120275 = 346
a®= 3

=0 y gliee 9
3 30 30
AR 1 X 2a= (6) ol =)
2abh = 24 2ab— 24
62 i T
b= 19 bizer A6
: 46 467
L 2a= "(68)
2ab=— 408
. 595
hi=z 36
559
wil

§ 115. ©ind, Dei der TWurgel - Ausgiehung aus Jrrational:
Sabhlen, feine Glaffen von beveutlichen Biffern mehr Hevunter gu
siehen, fo ziehe man, ftatt deffen, Glajien von Nullen Hevunter.
SBill man endlidhy mit ver Rechnung aufhorven, fo Dbeftimmt man
pen Werth ved Nefted, indem man die nach und nady hevunterge:
sogenen Decimal = Stellen 3dhlt, dem NReft eben fo viel Decimal=
Stellen von der Nedhten nach dev Linfen gu giebt, und dann, falld
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im Reft feine Gangen mehr bleibenn, dad 0, demfelben vorfept.
Bei ber Probe muf begreiflih diefer Neft der begliglichen Poten
ber MWurgel Fugezdblt werden, wm die gegebene Jrrational - Zahl
vollftindig ju madyen,

| 23|45]67(89|01 = 48432,2. ...
16 q

745 Probe:
(8) 48432,2. ...
64 484322....
Ik o &) 2345677996,84
704 Hicgu den Waurgel-Reft 904,16
4167 2345678901.
(96)
384
16
31189
. (968)
29049
214001
(9686)
193724
2027700
(96864)
1937284
904,16

§ 116. LWenn e8 nidht gerade auf die beftimmte Grofe dex
3ahl anfommt, ausd der die Wurgel gu iechen ift, und man iiber:
Baupt nur aud ciner Jrvational-3ahl eine Rational-3ahl Herftellen
will, fo fubtrahire man den fih ergeben Habenden Wurzel-Neft von
ber gegebenen Jvvational-3ahl.  Da, nady dem vorigen Gremypel,

2345678901  irvvational,
und 904,16 der Wurgel-NReft ift,

fo mup 2345677996,84 rational jein;
wie fid durd) die Ausfithrung ver Nedhnung ergeben toird.
§ 117, Jit aud einem gemifchten Decimal-Bruche, 3. B. ausd
58973,2 bie LWurgel zu iehen, fo darf die Theilung der Zabhl von
ber Rechten nady dex Linfen zu nidt {hon von der 2, diefe mit

.
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eingerechnet, fondern mur von der 3, ald ben Ginern, an beginuen,
und bie eingetheilte Jahl ift vemnacy 5/89|73,2. Die lete Clafje
muf aldvann jur weiteren Rechnung nody durdy eine Null verpoll-
ftanbigt werden, ndamlich 5/89|73,20. — Wollte man ferner 3. B.
aus 8,5 (= 8%) bie Wgel ziehen, und die Nechnung jdyon mit
ber 5, ald wdren ed Giner, anfangen, fo wdre ja aud 8,5 bie
Wurzel 9; ald weldhed unmoglidy iit.

Da die Gintheilung in pweiziffrige Claffen von der Rechten
nady der Linfen gu tberhaupt mur fite vie Stellen von den Einern
an gilt, fo folgt fiiv die Decimal-Briidhe daraud, dap man bdiefe
Gintlcilung nur von dem Komma aud, ald wo ndmlich vie Gan:
zen auffyoven, vedhtd unv. Iinfs hin ju veranitalten habe. — Gang
eben fo ift e8 mit den echten Decimal-Briidyen, 3. B. mit 0,0005671;
Bier evgeben fidh vom Komma redyt8hin folgenve Glajjen: 00,05,67,10.
Die Beredynung diefed Crempeld ift folgende:

} 0,00/05(67]10 = 0,0238....
4

167 Probe: :
(4) 0,0238....
129 g 0,0238....

3810 0,00056644
(46) Hiergu b, %urgel’éﬁeﬁ =66
68 Die gegebene - s
- 64 tatiosngls?,ab(: 0,0005671.
3744 '
66

§ 118. Gin Prodbuct gweler Jahlen wird in cine gemwifje
Poteny exfjoben, wenn jeder ver Factoren in diefe Poteng erhoben
wird, 3. B. (5.3)" =5".3"=25.9=225; und ¢bhen fo
grof ift audy 15°. Daher wird

aud etnem Producte eine gewijje Wurgel gegogen, wenn man ausd jedent

feiner Factoren diefe Wurgel ieht ; 3. B. V25.9=)25.V9=5.3.

§ 119. Gin Brud wird in eine gewifje Poteny exhoben,
wenn man fowohl Sdhler ald Nenner in dieje Poteng erhebt, 3. B.
(3) =33 = £5; v ()" = 3 X § = . — Daher wird

aud einem Brudhe cine gewiffe Wurgel gegogen, wenn man aud

Bahler und Nenner diefe Wurgel zieht, 3. B, r :‘_6 — % - %.
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Wenn man aud einer gemijdten Jahl (3. B. aud 8) eine
MWurzel ziehen will, fo verwandle man jene in einen unechten Bruch
(%), aiehe aud Bdbler und aud Nenner die LWurzel, und dividire
bie Wurgel Ded erfteren durch die Wurzel ded leteren auf abges
fiirgte Weife; ober man verwvandle den unedhten Brudy in cinen
Decimal-Brudh (8,5) und ziche ausd diefem vie Wurgel (f. Crem:
pel: imd Refultaten-Budh, XH, Nr. 32, 33, 34).

v (libungs - Grempel X1, Nr. 1—37.)
§ 120. Bur Auszichung der Gubif - Wurzel dient die” britte
Poteny ved8 Binomii, d. i. (a 4 b)3. €8 ift ndmlid
(a4b)=a"42ab-+4 b’
at+b =a 4b
a' 4 2a’h 4 ab®
4+ a’b 4 2ab* 4+ b°
(a4Db)* = a’ 4 3a’b 4 3ab® 4 b*

©o wie bei der Augzichung der Quabdrat= Wigel, nachdem
man a* abgezogen Hatte, man in der Formel nod) wet” Glicver
behalt, bdie jeve8 von Dder zur Wurgel - Auszichung vorgegebenen
Babl eine herunter zu ichende Stelle erfordert, gu weldyem Enve
man alfo die vorgegebene Sahl von ber Nedhten nach der Linfen
~u in Glafjen von pwei Jiffern fheilt: fo theilt man die Jahl, aus
weldher die Gubif - Wurgel gezogen werden {off, von der NRedyten
nady der Linfent zu in @lajjen von drei Siffern, va, nady WAbzichung
bed erften Glicved der Formel (a’), nod) die Summe der drei
Glieder 3a’h, 3ab?, b* abyugichen bleibt,

Nadhdem man nun a® fubtrahirt Hat, jo ziehe man die nadite
breiziffrige Glafje Herunter, madye guodroerit 3a®, fepe diefed unter
bie erfte Jiffer der Heruntergegpgenen Clajje, und juche, nah vem
gweiten Glieve der Formel, b, indem man 3a® in dad Daviiber:
fiebente, fitr dag Glied 3a*h Gehorige divivirt; vad 3a?, wic vor-
ber bei der Quadrat-Wurzel vag 2a, wird, ald nidht gur Rechnung
gehorig, eingeflammert. Davauf made man 3a*h, 3ab® und b?,
wobei man jebed der Deiden legten Glicder um eine Stelle weiter
redhtdhin audrivft, und ziche deren Summe ab. Die beiven nun=
mehr gefundenen Stelfen ver Cubif-Wurgel fehe man ald a (deffen
Gubud bereitd dbgezogen worben) an, und fudhe nad) diefem a
bag b, u. {. f.

Sind aud Decimal - Briidhen die Gubif-LWurgeln gu ziehen, fo
theile man bie dreiziffrigen Glaffen nacdhy Anleitung von § 117 ab,

5
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unb giwar Bei gemifdhten 3ahlen vom Komma Tinfs unb redts Hin,
bei edbten Briihen vom Komma redhtd hin, und ergdnge den
etwanigen Mangel der Tegten Glajje durdh gmei ober cine Null.

Jormel: a* 4 3a’b 4 3ab® 4 b’
3 .

V'870/773|214|211/128/467 =954 923
a'=720 =9 % a\}) ' !
141773 a b |
3a* = (243)5 (=B X9" w Wil
3a’b = 42157 =30 5 ’ ~ i)
3ab’= 675 = 3X9.5" a_b|
B % s L e B a b
3a*h 4 3ab*4-b’= l2§3_7_5_
13398214
3a°= (27075) = 3X95
3a’b = 108300 = 3%X95".4 .
3ab* = 4560 = 3X95.4"
gt 64 = 4"
10875664
2522550211
3a" = (2730348) = 3X954’
3a’h = 24573182 . = 83X 954".9
3ab® = 231822 — 3X954.9°
b= 729 559"
2459632149
62918062128 !
8a* = (273550203) = 3 X 9549
3a’h = 547100406 = 3X9549*.2
3ab'+b' — . 1145888 = 3X9549.2’+2'
54711186488 )
: 8206875640467
33’ = (27356166192) = 3 X 95492"
3a’h== 82068498576 — 3X95492".3
3abdes 2078284 =— 3X95492.3"
b= 27 53
8206875640467

(0)
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SProbe:
954923
954923

911877935929
954923

870773214211128467

@8 ift, wenn man Crempel mit Siderheit will berechnet haben,
befonders bei Ausdjziehung der Cubif-LWurgel fehr anjurathen, die Neuners
(§ 18, 19) ober Gilfer-Probe nady jeder Partial:, wie Total-Multiplicas
tion amyuwenbden, und, nadydem cine Stelle gefunden, alle vabhin geboriz
gen ®lieder berechnet, aud) deren Summe fubtrabirt worden, vdie Probe
vurd) Poteniirung ver Wurgel, mit Hingufiigung ded Wurgel » Refted, ju
maden, fo daf ver vorgegebene Gubud nady und nadh und endlidy gang
fidy ergebe. €8 ift diep fiir den, der nidht gany fidber im Recynen ift,
befonderd bei groperen Crempeln ein gwar weiterer, aber, worauf e8 am
Gnbe dody allein anfommt, jweifellod fiderer Weg.  Unzuverldffig redynen
ift um nidt8 beffer ald gar nidit redynen.

( Nbungé - Grempel X111, Ne. 1—19.)

Jﬁuﬂrr Abfdnitt.
Die Lebre vou dven Werbditnifien und
\ » Propovtiouen.

§ 121. Gin Verhaltnif ift die Vergleichung givcier gleidh-
artiger Grdfen mit einander, um gu beftimmen, entweder um wie
viel Ginheiten ded angenommenen gemeinjdaftlichen Maafes,
ober wie viel Mal die cine.Grofe groper oder fleiner ift ald die
anbeve, Jene Avt ded Werhdltniffed bheift ein avithmwetifdes
ober Unter{dhiedd-BVerhaltnif, diefed cin geometrifches.
Dagd erfte Olied ded8 BVerhdltniffed Heift fein Borderglied, dad
gweite fein Hinterglied.

Man varf fid) vurd) viefe Benennung der BVerbdltnifie nicht ju dem
Juethum verleiten [affen, al8 fame dad arithmetijhe Verhdltnif blod in
ber Arithmetif, dad geometrifche blof in der Geometrie vor. Beide Aus:
briide find Kunft-Auddriide, die dem Siune, nidyt ver Wortbedeutung
nady ju nehmen find.

§ 122. Die OGrife ded arithmetijhen Berhdltnifjed twird
alfo burd) Subtraction bed Hinterglieded vom Bordergliede ge-
funden, 3. B. 8 -2 2; 6 Keift demnadhy fein Unterfdyiev: bdie
Orofe bed geometrijhen aber mitteld Divifion ded Lorverglicved

5%
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3
burdy dad Hinterglied, 3. B. 8 : 2. Dieje Grofe (4) ded geome-
trijhen Werhdlinifjed beipt fein Erponent. ‘

Man- erwedyiele nidht fo geradeyu ,Crponent ded Verhlinifjes” mit
JOuotient der Divifion?. Bei einer Divifion ndmlidy denft man nidyt
fo wobhl an ven Dividend uud feinen Divifor, an jeden befonders,
fondern vielmehr an dad NRefultat, roelded beive ergebens nidht {o aber
bei dem Verbaltnifje. Waren 3, B. 30 Cinbeiten gleider Art unter wei
Perfonen dergeftalt ju vertheilen, da A poei erhdalt, wabrend B adit ber
fommt, fo witd A feine ywei Ginbeiten 3 Mal exhalten fonnen, vwdihrend
audy B jeine adt Ginbeiten 3 Mal erhdlt. Und tuberhaupt hat bann A
Befommen 6, wdhrend B befommen bat 24. — IWenn aber blof gefragt
wird, wie viel WMal bat B mebr befommen ald8 A, fo giebt freilidy der
Quotient fowohl aud vem Verhiltniffe 8 : 2, wie ausd 24 : 6 vie Ant-
wort darauf. .

§ 123. Wenn man nidht fo wobl an dbie Natur ded geome:-
trifhen Berhiltniffes (von weldem in der Folge voriiglidh wird
gehandelt werden) ald an dad MRefultat defjelben bentt, fo fann
man dad geometrifdye BVerhdltnif ald cine Divifion ded BVorberglie-
bed durdy dad Hinterglied anfehen, und fiix vad Verhdltnig fann
man fich feinen Grponenten denfen. Man Fann dabher Vorber- und
Hinterglied eined Verhaltniffed mit einer und verfelben Sahl multis
pliciven oder dividiren, wie man vad mit dbem Sdhler und Nenner
eined Brudhed (§ 40) fann, obne daf die Grdfe, dort ved Bruches,
hier ved Verhdltnifjed, vadurd verdndert wird. 68 ift 3. B. das
Berhaltnig 7 : 2 gleidh vem Berhdltnifje 7 X 5 : 2 X 5, und die-
fe8 Verhdlmig ift gleih 35 : 10, va fein Grponent § = 3.
Umgebehret ift 35 : 10 fo viel al8 35 : 19, b, §. al8 7 : 2.

§ 124. Gin Verhdltnif beipt fallend, wenn fein Vorber:
glied groper ift al8 jein Hinterglied, 3. B. 8 : 2, fteigend, wenn
fein Vorverglied fleiner ift al8 fein Hinterglien, 3. B. 2: 8. In
jenem Falle ift fein Grponent entoeder eine gange 3abl, wie 3. B.
in 8 :2 die 4, oder ein unedhter Brudy, wie 3. B. in 5: 2 der
Grponent £ in diefem Falle, wie 3. V. in 2: 8, ift ver Crpo:
nent ein echter Brudhy, 1. ,

§ 125. IBeil ber Grponent eined BVerhalinifies gleich ift dem
Borbergliede, dividirt durd) dag Hinterglied, fo ift, nady ver ge-
wofnliden Probe ver Divifion, dad BVorderglied anzufehen al vas
Product ved Grponenten in vad Hinterglied ; dad Hinterglied ift
ber Lluotient ped Vorderglieded durd) den Grponenten. o ift in

4
bem Berhdliniffe 8 : 2 ver Crponent § = 4, bdad BVorderglied ift
=4 .2 =8, vad Hinterglico == § = 2.



§ 126. DVerhaltnifle find unzufammenhdngend, wenn
im gweiten Berhiltniffe vad Borderglied gegen fein Hinterglied durdy
cine anbere Jabl ausdgeoriift werdben muf, ald wodurdy im erfien
BVerhaltniffe cben diefed BVorderglied ded ymeiten Verhiltnifjes, ald
Hinterglicd ved eriten Verhiltnifjes, ausgevviift wurde. G§ foll
3. B. cine Gclo-Summe unter mehre Bevjonen fo vertheilt werden,
pafi A gwei Theile derfelben erhilt, wihrend B drei befommt. Wenw
man nun bdiefe 3 Theile ved B fih in 8§ gleidhe Theile getheilt
penft, fo jollen auf C jicben joldher Iheile fallen. Die giebt die
“ungufammenfingenven BVerhdltnifie 2: 3, 8 : 7.

§ 127. Diefe Verhdltniffe jollen jufammenhingend ge:
madt werben.  Su dem Ende multiplicive man Vorderglied bed
nadfolgenden Verhdltnifjed mit Border- und Hinterglied ded vor=
ergehenven, und Hinterglied ved vorhergehenden BWevhdltnifjed mit
Borber- und Hintergliey ved nachjolgenden ; vurdy welehed Vevfal)-
ren Beive Verhdltnifie (§ 40) nidht verdnvert werden.  Ndmlicdh

2 23
B/
§i2:8:3
3. 58 318U

SR e b T B e g
Hicdurd aber befommt man dad mittlere Glicd e Mal,
ba ¢3 dodh offenbar nur ein Mal ndthig ift; darum multiplicict
man pad Hinterglied ved vorhergehenden Verhiltnifjed blop mit Dene
intergliche ded8 nadyfolgenden:
: 2:3

8§:7
B9 @1 BoMRqop
5%
10 : 24 .28
und vie Gelo-Summe ift unter A, B, C jo gu vertheilen, dag der
Grite jeved Mal 16 erhalt, wahrend der Bweite 24, dev Dritte 21

empfingt.
Sur Probe: Die Grponenten der beiven Verhiltnifie 16 : 24,
24 : 21 find 18,24 v.1. 3, 8,

und daher die Verhdltnifie felbft 2 : 3, 8 : 7, wic gegeben war.
Kommt Fu jenen beiden nody ein dritted Verhdltnig, 5: 9,
Bingu, fo Dbehitmumert man jid, nadbem man die beiden exfen
Berhiltniffe jujammenbingend gemadbt, “vor der Hand nidt um
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bie erfte Verhaltnifzahl, und verfifhrt mit den beiben leften Ber-
haltniffen wie oben, multiplicivt aber davauf mit dem Borberglicve
(5) ved Hingugefommenen BVerhdltnified vad frithere Berhdltnifglied,
weil diefed vad hingugefommene BVorderglied nody nidht ald Factor
enthalt ; ndmlidy : ‘

- B M il et

.
.

L
b. 882537637,
S

5.8, 0485 &R BNInT 3
bR E b, i
80/ ROy 480 2 wF18%

Sur Probe: Die Grponenten der drei BVerhdltmiffe 80 : 120,
120 : 105, 105 : 189 jind &%, 182, 183, over %, §, §; bem-
nach vie Verhdltniffe felbit 2 : 3, 8 :7, 5: 9, wie gegeben war.

(Ub1ngd = Grempel X1v, Mr, 1 —8.)

§ 128. Wenn wei geometrijde Berhdltniffe gleichen Grpo-
nenten Haben, fo fann man felbige einander gleid) fegen, und er-
Halt padurd) cine geometrifdhe Proportion, 3 B. 8 : 2
=12 : 3, gelefen ,e3 verhilt fich 8 zu 2, wie fich verhdlt 12
3w 345 und der Sinn der Proportion ift: €3 ift die 8 fo viel
Mal grofer denn die 2, fo viel Mal vie 12 grofer ift venn die 3.
Dief; auf die fteigende Proportion 2 : 8§ = 3 : 12 angemwandt: die
2 ift o viel fleiner denn vie 8, o viel Mal die 3 Fleiner ift penn
pie 12. Ilberhaupt ift Dei jener Proportion die 3 in der 12, Dei
biefer die 12 in der 3 fo viel Mal enthalten, ald bei jener Pro-
portion die 2 in ber 8, Dei diefer die 8 in der 2.

Der Lelrer verweile dabei, feinen Scyiilern den Sinn und die Widys
tigfeit der geometrijchen Proportion redyt anfdaulidy ju madyen. Wegen
ihres weit verbreiteten Nupend fowohl in der Mathematit ald im birger-
lidhen und hausliden Leben nannten dltere Mathematifer fie regula aurea,
neuere, die Seele ver Mathematif,

§ 129. Ju der Proportion Heifen erfted und dritted Slico
Bordergliever, weited und vierted Gliev Hinterglieder.
BLorberglicd und Vorderglied, wie Hinterglied und Hinterglied einer
und derfelben Proportion find gleidhnamige oder Homologe
Glieber. . .

Die Proportion 8 : 2 =12:3 ift fallend, und 2 : 8
=3: 12 fteigend. i

1. Bei einer fallenden twie bei einer fieigenden Proportion fin-
bet man den Grponenten, 3 B. et 8 : 2 =12 : 3, wenn man

9
9
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eined der Deibert Worberglicder durdy vas zugehorige Hinterglicd
bividirt, § — 4 — 12.

2. Gin Borverglicd ergieht jid, wenn man den Crponenten in
bag jugehorvige Hinterglieo multiplicivt; fo ift in obiger Propor-
tion 4 :2=28, und 4.3 = 12.

3. Gin Hintergliev ergicht ficdh, wenn man dven Grponenten in
pad jugehorige Vorderglied dividirt. In obiger Proportion ijt
namliy § =2, und 12 — 3.

Hier find Ubungen anguiteien, aus Bordergliedern, Hintergliebern,

und den Crponenten dad in einer Proportion Fehlende eined nad) dem
andern herguftellen, in ganzen 3ablen wic in &ﬁcbu;. Man ergdnge 3. B,
folgende Broportionen x : 9 = 3§ ?y; g! . ey ?{}; et B
§ 130. Gin gweited Kenmgeichen fiv bie Nidhtigleit einer
geometrijhen Proportion ift, vap das Product der beiden duferen
Gliever dem Provucte der beiven mittleren gleich fei, 3. B, in
6:2=9:3WBX3=2X9(=18);
TITW LTS R
In der vorftehenven Proportion ift der Crponent ober Brudy §
= §. Wenn man nun jeden diejer gleichen Britdye mit dem Pro-
bucte der davin vorfommenden Nenmer (2. 3), alfo Gleiched mit
Gleidhem , multiplicivt, fo wirb 2-§-6 — 2-3-9 ober 3.6
=2.9. Gben fo {dliept man bei jeber andern Proportion.
Folgender Beweid mdchte nod anjdaulidyer fein.
Nennt man allgemein
im erjten Berhdltniffe das Vorbergliev V, vad Hinterglied H,
im gweiten BVerhiltniffe vas Vorderglied v, vad Hintergliecd h,
ben Grponenten aber, der (§ 128) fitr beive Verhiltnifje ein
und berjelbe ift, e:
fo erhdlt man al8 allgemeine Form einer geometvijhen Proportion
Yol —=—av® b
nun aber ift (§ 129,2) V=e . H, v=c.h
exhilt man e H: H=—==e.h:h

Macdht man nun hievon dad Product der beiden duferen und
mittleren Glieder, e . H. h, H.e . h, fo igt die Gleihheit der
beiberfeitigen Factoren, daf die Provucte gleidh fein mitffen,  Alfo
s e AL B e

§ 131, Nady diefem Lehriape findet man dad unbefannte
Gliev (x) der geometrijdhen Proportion over die vierte geomes -
trifde Proportional-3ahl,
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L im Fall diefe ein Aufered Glied iff, wenn man bdie Heiben
mittleven Glieder in einanber multiplicirt, und diefed Product durch
bad befannte dufere Glied dividirt; denn

1) in
A, e B und 2) in
X259 X:2—9:3
und diefed Gleiche mit dem Glei- '
d)m (6) beiderfeitd dividirt:
%55 JghiFn O

I St aber pag unbefannte Glied cin mittlered, fo ergiebt fidh
padfelbe durdy Multiplication der duperen Glicder, und Divifion
mit Dem Befannten mittleren Gliede; denn

X =R =P,

6:x12n9 'S und 2) in
P06 ot

X — 6-&-3 =9,

§ 132. 3Qn jeder geometrifchen Proportion, 8§ : 2 =12:3,
fann man Die Deiden mittleven Glieder verwedyjeln, dad zweite
Glied jum dritten, dad dritte um weiten madhen (alternando ober
permutando {chliefen) d. i. 8 : 12 =2:3.

G3 ftelle namlich wiederum V:H=v : h, mithm e . H: H
==e.h:h bdie Broportion vor; jdliegt man nmun alternando,
und nimmt davon dad Produet der duffern und mitfleen Glieder,
fo exhdlt man beiderfeitd die Producte e . H. h, welde, weil fie
gleidh {ind, zeigen, daf man ridtig verfabren I)abe
: § Auch fann man beide Verhdltnifje einer Proportion

umfchren, indbem man beive BVorderglicder zu Hinterglicdern, und
beide Hinterglicder zu LVorderglicdern madht (mvertendo jebliept) 5
aud 8 :2=—12:3 witd invertendo 2:8 =3 :

Wenn ndmlid) aud V:H=v:h, dvemnad auQ e.H:H
=¢.h:h folgen ol H: eH=nh: eh, fo muiffen H.e.h und
e . H.h Deiverfeitd gleich feyn; wie auch ver Fall ift.

§ 134. Aud der Proportion 8 : 2 = 12 : 3 mit dem G-
ponenten 4 wurde aliernando 8 : 12 = 2 : 3, veren Grponent §
ifts aud 8 : 2 =12 : 3 mit dem (&ponmtm 4 murbe invertendo
2:8 =3 :12, mit vem Grponenten 1; vurdy [egmc Scluf-Art
wird eine faﬁenbc Lroportion fieigend, eme fteigende fallend. Wenn
Demnach durdh die Schluf-Arten alternando und invertendo bie
Grponenten aud) verdndert werden, fo bleiben dodh immer, fiiy
jebe fo vevdnderte Proportion, die Grponenten gIcu@
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§ 135. Mit Hilfe diefer beiden Schluf- Avten Fann man,
menn man will, eine vorgegebene Proportion, deven unbefannted
Gliev bad vierte nicdht ift, fo ordnen, daf felbiged dasd vierte werbe.

Hatte man ndmligh 8 : 2 =x : 3, {o folgt invertendo 2: 8
=3 :X.

Aud 8 :x = 12 : 3 folgt guerjt alternando 8:12 =1x:3,
darauf invertendo 12 : 8 = 3 : x; auf fiirgerem 2Wege aber er-
halt man die Proportion, verlangter Maafen geordnet, wenn man
bag aweite BVerhaltnif zum erften, dag erfte yum weiten madt.

Aud x : 2 =12 : 3 folgt guerft invertendo 2:x =3:12,
pann, indem man dad erite Verbdltnif zum zweiten, dad weite
qum exften madht, 3 : 12 = 2 : x; mwelched ugleich die vorgege-
bene Proportion ritcwdrtd gelefen ift.

§ 136. Die vicrte. geometrifhe Proportional-3ahl, v. h. dad
gefuchte Glied (x) einer Regel detri, ift gleidh einem Bruche, defjen
Sdbler ein Product iff aud dem weiten und dritten Gliede, und
dejjen Nenner vad erfte Glicd ift (vergl. § 131).

Man thut wohl daran, vor Ausfithrung der Beredynung, die-
jen Qenner gegen feinen 3dhler durdy gemeinjchaftliche Theiler anf-
subeben, ald wodburd) (§ 40) der Werth ved Brudyed nicht verdndert
witd. Man Hatte 3. B. vie Proportion 1350 : 120 =225:x, {v ift

5

4 &5
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X358
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3
Do fann man audy, obhne x ald Brud) amgufepen, in der
SProportion dad erfte Glied gegen dad gweite, und chenfalls bdas
crfte Glicd gegen basd britte durd) gemeine Theiler abFiivgen, da beide
Glicder eined Verhdltniffed durch cine und diejelbe Zabl dividirt
werden ditefen ; und weil nidht allein dad erfte und wcite Glicd
cin Verhdltnip audmadyen, fondern, wegen der Schluf-Avt alter-
nando, aud) pad erfte und ovritte Glied al8 ein Verhdltnif ange-
{ehen terden fonuen. So it
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Man hdtte ferner 18 : 2 = 3 : x, fo folgt davaus x =%’Z
= 1. Dem wenn, durdy AbFirzung ved 3dhlers gegen den ’.)2211:
ner, aud erfterem, wie hier, aucdh alled verfhwinvet, o fann var-
- aud dodh) nicht ver Factor 1 veridwinden, da ver Idhler ja 1. 2
X1.3, b i 6, nidt aber 0.2X 0.3, b. i. 0 war, indem
eine Bahl, audy eine Reihe von Factoven einer 3abl, vurdy Multi-
plication mit 0, felbft 0 wirv.

§ 137. SKommen in ciner geometrijdhen Proportion Briide
vor, fo veriwandle man

1. bie etwa vorhandenen gemifhten Jahlen in unedte Briiche,
und beftimme davauf x, indem man die drei befannten Glicder ald
Britdpe multiplicivt und divivirt, 3. B. §:4 =7 x, folglich
X=FX7:§=23T X §=2;732 =31 =10}; ober

2. man multiplicire vag Berhiltnif ved erften und gweiten Glie-
De8, ober, wegen der Schluf-Art alternando, allgemeiner, ein du-
pered und ein mittlere8 Glied (§ 136) mit dem Producte ber vor-
fommenden Nenner, al8 wodburd) man, flatt der Brivdye, gange
Bahlen erhilt; 3. B.

§ Sy g:%:—.g:x
8.3:4.9=7:x 2.50.7:4.3=6:x
;e , s
24 :36 =7 : x 70:12-=6:x
X:as'z-:: =10 X=—=J12 -6 6-._—_1

‘ Beifpicle der Art gur Ginibung fann der Lebrer aud) !Sl)nc Gremyel-
Bud) leidyt geben. :

§ 138. Bridhe mit gleichen Nennern verhalten fich u ein-
anber wie ihre Jahler; venn 3. B. dad Verhiltnif 3 : § ijt gleich
vem Berhiltniffe 3 : 5 (§ 54).

§ 139. Bridhe mit gleichen Idhlern verhalien fidh zu ein-
anber umgefebhrt wie ihre Nenner; da 3. B, vag BVerhiltnif 213
=33:38=21:12 (§ 54) =7 ; 4.

§ 140. Hat man eine Gleidung, wie 3. B. 8.3 =2.12,
beren Iheile jeder aud wenigftend awei Factoren beftehet, o Fann
man daraud eine geometrijche Proportion Hevitellen, indem man die
beiven Theile der Gleidhung, den cinen al dasd Product der beiven
duBern, den andern ald8 vad Product der beiven mittlern Glieder
anfieht 5 aud 8 . 3 = 2. 12 ergiebt fih vemnach

L wenn aug dem Producte 8 . 3 die dufern, aud 2. 12 die
mittleen Gliecder werden, und gwar
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1. mwenn 8 dasd erfte, und 3 bad vievte Glied wirb:
82 =128 " up §:{ 12E=R ' F;
2. wenn 3 dad erfle, und 8 bad vierte Glied wird:
P82 8 T und 312 52 58
IL wenn aud dem Producte 2 . 12 die dupern, aud 8 . 3 die
mittlern Glieder werden, und war
: 1. wenn 2 dasd exfte, und 12 vasd vierte Glied wird:
Ri: 81=3:5: 124 unb ¢ = 842
-2, wenn 12 dad erfle, und 2 pad vierte Glied wird:
e iRl e 42 :3=5: 2

§ 141. @iic die arithmetifche Proportion, 3 B. 12 — 10
= 8 — 6, gelten fammtlide NRegeln, welche fiir die geometrijdhe
Proportion gegeben worden, mit dem eingigen Unter|dhicve, daf
1berall, wo Dei ver geometrijchen Lroportion multiplicivt oder divi-
bivt wurde, hier avdirt oder jubtrabirt wird.

§ 142. Gine Proportion heift an einander Hhangend
ober ftetig (im Gegenjage der abgejonderten Proportion) wenn
in ihr die beiven mittleren Glieder gleih jinv. o ift 18 : 6
=6 :2 (welded aud) jo fann gejdhrieben werden 18 : 6 : 2) eine
ftetige geometrijdhe Lroportion; und 10 —7 =7 — 4
eine fjtetige avithmetijdhe Proportion.

§ 143. Da audy in einer fletigen geometrijchen Proportion
18 : 6 = 6 : 2, vad Product ver beiven mittlern Glicver, 6 . 6,
gleidy ift bem Producte der beiven dupern, 18 . 2, jened Product
aber aud gwei gleidhen Factoven bejteht, folglidy (§ 103) ein Qua=
brat ift, und, da ferner aug gleidhen Grofen die gleicdhvielte W=
el gesogen, Gleihesd evgeben muf, jo ift vad eine mittlere Glied
ber ftetigen geometvifdhen Proportion gleidy der Quadrat - Wurgel
aud dem Producte der beiven dufern Glieder.

§ 144. Man finvet demnach diefed mittlere Glied der fleti-
gen: geometrijchen Proportion over dad geometrijhe Mittel,
bie mittlere geometrifdhe Propovtional-3ahl, falld Ddieje
ein unbefannted Glicd tft, wenn mau aud dem Producte ved erjten
und vierten Glicded, d. i. aud 18 . 2, die Quabdbrat = Wurgel (6)
gieht.  Demnady, ausd ver Proportion a : x = x : c ergieht fich x”
= a.c, und darvaud wicderum (ausd gleichen Grogen gleiche Wur-

seln gegogen) x = Fa . c. — Wenn 3. B. cines Rechtecfed Grundp-
linie = 100, feine Hohe = 81, Dbeived in einem und demfelben
Lingen - Maage ift, o -ift der Fladen - Inhalt Ddiejed NRedytected
= 81. 100 im Quadrat-Maaf derfelben Ginbeit, und vag geo-
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metrijhe Mittel ausd diefem Producte der Grunblinie in die Hobe,
b. §. aud vem Fladen-Inhalte bed Rechtecked, ergiebt die Seite Hes-
jenigen Quabratd, welded dem Nedhtecte an Flachen-JInhalte gleid

ift. Diefe Seite ift vemnady = } 81. 100 = 1"8100 = 90. —
Die nennt man, ein Rechte arithmetifd (d. h. durdy Red-
nung) quadriven, wdhrend die geometrijde Quadratur bes
Rectected lebhrt, die Seite Dedjenigen Quabdratd, welded cinem ge-
gebenen Redytecde an Flachen - Inhalte gleidh ift, durcdh Seidhnung
u finben. :

(Ubungs - Grempel XV, MNr. 1 —3)

§ 145. 3Qn ciner ftetigen avithmetifden Proportion, 10 —7
=7 — 4, ift vic Summe der Deiden mittlern Glicber, 7 4- 7
ober 2.7, gleidh der Summe der beiden duperen, 10 4 4, folg-
lih ift dad cine mittlere Glied (7) gleih ber Summe der beiden
dufferen Gliever, diefe dividirt durd) 235 und diefed mittlere Glied
ber ftetigen avithmetifhen Proportion heift dad avithmetifde
Pittel, im gemeinen Leben der Durdyjdhnitt genannt; wofiir
man aud wohl dven usdrud braudyt: Ginesd in’d Anbdere
gerednet.

§ 146. Die ausd der allgemeinen Form bder ftetigen arithme-
tijhen Proportion, a — x == x — b, abgeleitete Gleihung ift
2x = a 4 b, wobher fiir vad arithmetijche Mittel die allgemeine
Formel: x =232, Demmady findet man den Durdpfhnitt ik
awei Poften, indem man diefe addirt und durdy 2 dividirt. Kommt
nody ein Dritter §Bnﬁm hingu, jo adbirt man die drei Poften und
bividivt durdy 3, d. i. durdh vie Anzahl der Pojten. Der Aug-
brud dafiir ift = : L= Uberhaupt addire man {dmmtliche Poiten,
und Dividire dieje Summe durdy die Angahl der Poften. Der
Luotient giebt den SDurdnd)mtt an, und heifit die Durd-
fdnittdzapl.

Durdy feine Mithewaltungen Hat Jemand an den beiden exfien
LWodyentagen, am E)Jtonbtagc 4 ubel, am Dinjtage 10 Rubel ein-
gmommeu, mxe viel im Durdpjchnitt an jedem diefer beiden Tage?
Antivort: 2510 — 7 Rub.. Wollte mun aber er den Grivag
aus bdiejen fcmm ﬂJhlI)cmaItungm bienady fitv dad gange Jahr be-
redmnen, fo wirde er gar fehr irren, denn Feiertage, Kranfheit, fo
wie andere Umitdnve, 3. B. wenn Kunden audbleiben, vermindern
aum dftecen diefen Betvag gar fehr. — Gben jo fhwanfen oud
pie jdbhrliden Ginfiinfte aud einer Landwivthichajt, der jabhrliche
Grivag aud einer Handlung oder Fabrif, der Micthe cined Obit-
gartend, die Anzahl der jahrlich Gebornen, Gejtorbenen, bdie Tiefe



cined 3u 3iehenden Ganald, von weldem bdie mittlere Tiefe angus
geben ift, u. f. w.. Darum findet man einen moglichft ridytigen
Durdgfdnitt, wenn man vedt viele der dbahin gehorigen Poften
- abbirt, und deren Summe durch die Wngzahl diefer Poften dividirt.

@8 wdren die Ginfiinfte aud ciner Landwirthidhaft in 6 auf
einander folgenden Jahren gewefen: 3120 Rub., 3396 Rub., 2968
Rub., 3551 Rub., 2580 NRub., 2823 Jub.. Die Summe be:
trdgt fitr diefe 6 Jahre 18438 Rub., alfo im Durdfdnitt auf
1 Jafr 3073 Rub..

(Beifpiele, xXvVI, N, § —35.) .

Sedfer Abfdnitt.

Die VUnwendungen der Lebre von den WVerbalt:
niffen und Proportionen auf dad bausliche und
biivgerliche MNechuen.

E. Die gervade NRegel detri.

§ 147. Die Regel detri, d. h. die Negel von drei Glie-
bern (regula trium terminorum, seu de tribus terminis, woraus,
burdy Abflivgung, ber Name entftanven) ift die Vorfdrift, nad
welder man vad fehlende ©lied einer geometrijdhen Proportion
findet.

§ 148. Die gerade NRegel detri witd angewandt, mwo
awei Grofen verichievener Art, 3. B. Waaren und Geld, die eine
in eben Demijelbert Verhdltniffe-gu- oder abnimmt, in weldhem auch
bie andeve ju= oder abnimmt. Man wendet alfo bei dexr geraven
Regel vetri die Schlufform an: Je mehr (oder je weniger)
oon bem Ginen, defto mehr (oder defio weniger) von dem
Andern.

§ 149. Die meiften Dinge, die in Redhnungdverhandlungen
bed Hauslidgen und Dbitrgerlichen Lebensd vorfommen, {find durch geos
metvifhe Verbdltniffe mit einander verbunden, ald 3. B. die Waa-
ren von einerlei Art und die Preife dajiiv, ferner die Wrbeit und
bie dagu gehiovige Seit, und vgl.; ter ndmlich zwei odber drei Mal
fo viel an Waare fauft, mup audy zwei oder drei Mal fo wviel
Degahlens zu einer fechdfachen Wrbeit braudyt man jechs Mal fo
viel Jeit, oder muf fechd Mal fo viel Arbeiter anjtellen.

Anfanger find febhr varan gewdhnt, wenn vou Regel detri die RNede
ift, immer nur aun ecine BWerbindung von Waare und Geld ju denfen.
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Die Sdlufform aber ,je mebr — bdefto mebr” findbet in nod vielen ane
dern Fdllen ihre Anwendung, unter anvern bei folgenden Erempeln: Wenn
20 WVeann einen Graben taglich 5 Fup fortfibren, wie viel Arbeiter wers
ben erfordert, um ihn taglich 28 Fup fortyufithren 2 Antwort 112 Nrbeis
ter. — Gben fo: @& braudit Jemand ju feiner Wirthidyaft auf 9 Mo
nat 600 Rub., wie viel wird er auf 6 Vonat brauden? MAntwort:
400 Rub.. U. vgl. mehr.

@8 Fonnen bidweilen audy gweierlei Arten von Grdfen aufgefihrt
werden , die aber dennody in feine geometrijde Proportion ju fegen find,
weil unter ibnen nidht der dagu néthige natiitliche Sufammenhang Statt
findet. 3. B. Wenn ein Gejpann von 2 Pferden in einer gewifien Jeit
5 WMeilen (duft, fo wird man nidyt annebmen, daf cin Gefpann von dops
pelt fo viel *Bferden in derfelben Jeit doppelt fo weit laufe. — Over wird
der Preid ver Gerfte um vie Haljte woblfeiler, fo fann man darum von
dem Brauer dad Bier, wenn gleih immer woblfeiler ald fribher, dod
nidt fiie die Halfte des ehemaligen Preifed verlangen; e8 wdre denn, va
aud feine anderweiten nfoften, 3. B. filr Brennmaterial, Arbeitdlohn
u. f. w., gleibfallé vie Halfte betriigen. — Gben o, wenn ein Korper
in Dder erften Secunde durdy einen Raum von 15¢ 14 Parifer Maaf ges
fallen ift, fo vwirv er in ben beiven erften Secunden jufammen nidht durdh
einen doppelt fo grofen Raum (30 27), foudbern durch einen vierfadyen
Raum (60 4“) fallen. — YAudy, wenn Jemand angefangen hat einen
Brunnen ju graben, und dabei in einem Tage gu einer Tiefe von 3 Fup
gelangt ift, fo ldgt fidh nidyt fdhliefen, vaf er unter venfelben Umftdnden
in 10 Tagen ven Brunnen auf 30’ werde audgegraben haben, da, fe tiefer
et fommt, dag Graben fowohl ald audy die Herausfdaffung der lodges
grabenen Grve immer mithjamer wird.

§ 150. Man weifs, dap 3. B. eine gewiffe Quantitdt (9 &)
irgend einer Waare eine gewiffe Summe (6 Rub.) Foftet, will aber
eine anbere Quantitdt (3 &) von derfelben Waare faufen, jedody
jo, daf fitr diefe 3 & im Verhdaltnif genau fo viel Hezahlt werde,
wie fiir jene 9 &5 demnady, da 3 & der dritte ITheil ift von 9
@, fo mup audy dev gefudite Preid fitr die 3 & der dritte Tfheil
fein von dem Preife fiir 9 & (ndmlidy von 6 Rubel), ». i. 2
Rubel.  Man wird vemmach folgenve Regel detri mit vem Grpo-

nenten 3 haben: 9 g7 . 3 g — 6 Rub. : x Rub.,

gu lefen: ,e8 verhdlt fih 9 & ju 3 @, wie fidy verhdlt 6 Rub.
g x Rub.4, oder ,9 & su 3 @&, wie 6 Rub. 3u x Rub.“; und
bad Dedeutet denn: 9 & ift fo viel Mal gedfer ald 3 &, fo viel
Mal 6 HHub. grofer ijt al8 x Rub.; woraus fih denn dad Hin-
teeglied x = 2 ergeben wird mittel8 Divifion ved Vorderglieved 6
burd) ben Grponenten 3. :

§ 151. Gben fo wie dad urfpriingliche Kenngeichen fiir die
Ridptigheit einer NRegel detri, die Gleichheit der Grponenten, Fann
man bad goeite, aud eriterem abgeleitete Kenngeichen fiiv die RNidh=
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tigfeit der geometrijdhen Proportion, ndmlid ven Lhrfag anwen-
ben, baj dad Probuct der beiden duperen Glicver gleich ift dem
Producte der beiven mittleren. So erhdlt man (§ 131, L 1.) x
= 258 = 2 Nub.. — Auf beiverlei Weife alfo, fowohl mittels
bed Grponenten, al8 audy mitteld ved8 eben angefithrten Lehriages,
jind Megel-detii-Grempel u berechnen. ;

§ 152. Geometrijhe Proportion ift, ihrem Wefen nady, Re-
gel detri, jo wic Negel detri weiter nidhytd ift ald geometrijthe Pro-
portion. Beive, ihrer Beveutung nady gleiche Ausdriie unteridei-
ben fid) von einander nur varin, vaf ver Ausdrud , Regel detri #
von der auf bag gemeine Leben angewandten Proportion gebraucht
wird, und der Ausdrud , Proportion# blof in wiffenidaftlicher
Hinfidt; da wohl Keiner 3. B. die gwifdyen ywei Paar Homologer
Seiten in el dfnlidhen Dreiefen Statt findende Rroportion
eine Regel Ddetri nennen mwird. '

§ 153. Wie in der Proportion fann man aud in der Regel
Detri bie beiven mittleven Glieder vermed)feln, demnady dliefen, 9 &
: 6 Rub. = 3 & : x Rub., woraus, al8 vierted Glied, fich eben-
falld 2 Rub. ergeben wird. Man hiithe fidh aber, Hiebei an ein
Berhdltnif gwifden Pfunden und Rubeln zu denfen, da Piunbde
und Rubel, Gewidyt und Geld, nidyt gleichartig find, mithin audh
Pfunde nidt in Rubeln enthalten fein Fonnen: man Hat 8 Bier
blof mit ben vier in geometrijher Proportion ftehenden Sahlen,
9:6=3:x, su thin. G3 muf alfo der fo geordnete Anfap
bed obigen Grempeld folgender Maafen gelefen werden: ,9 & fo-
flen 6 Rubel, demnadh 3 & Fojten x NRubels,

§ 154. Die Fragezahl ift dasjenige Glied der Negel de-
tri, auj welded vas vievte Gliev (oder vie Frage) die Antwort ge-
ben witd, alfo in der auf die erfie Weife geordneten Regel detri
bad zweite, in der auf die gweite Weife geordneten das dritte Glied.

§ 155. WBei Auditbung viejer Negel ift audy der fo genannte
geipaltene Anjap ju merfen.  Lnfs von einem herabgehenden
Stridy fepe man die Frage, danecben, auf bie andere Seite ded
Gtridyed, vad Glied, welded sur Frage gehort, over die Sragezahl,
wieberum linf8 dad mit dem vorvigen gleichartige, daneben rechtd
bad gugehorige und mit der Frage gleidartige Glied; bei weldem
Anjage vie gleidhartigen Glicder ecinander Freuzweid gegeniiber 3u
ftehen fommen. Dad wad durd) diefen Unjap rechis qu fiehen
fommt, ben 3dhler ded Refultatsd, fitge man davauf ab gegen dasd
mwad Tinfg ju ftehen fommt, gegen den Nenner, und dividire end-
lid diefen Menner in ven Jdhler.
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Gegeben 3. B. die Aufgabe: 4 & Fojten 4 Rub. 50 Kop.,
wad foften 10 & 2?5 woraud der Anjas:
2 Kop. | 10 &
42 | 450 Kop.,
welded gu lefen ift: TWie viel Kopefen foften 10 &, wenn 4 &
foften 450 Rop., nad folgenvem Schema . Die Beredhnung
ift folgenbde: 2 255
24| 458 225
1125 Kop. — 11 R6L. 25 Kop..

Die Richtigheit diejes Verfahrens ergiebt fidh daraus, bag bas
gefudhte Refultat oder der Bruch 12459 qug ehen vemfelben 3ip-
Ier (10 . 450), und cben demfelben Nenner (4) bejteht, wie das
gejuchte vierte Glied der ausd obiger Auigabe folgenden Proportion,
4 & : 450 Kop. = 10 Z : x Kop..

Der Nugen ved gefpaltenen Anfaped wird fich weiterhin voryirglicy
bet Der KettensRegel und der yufammengefefsten Negel detri jeigen,

§ 156. Jit bei biejem Anjage vad, was linfs von dem Her-
abgehenven Stridhe fieht, oder der Divifor, ein echter ober unechter
Brucd, o fhajfe man ven Nenner veffelben ald Factor auf bie
Seite ved Divivendd, mweil alled was den Divifor dividirt, ben
Brud) multiplicirt (§ 15). Umgekehrt, aud vem Divivend {dhaffe
man die Jenner der Briiche in den Divifor ald Factoren defjeiben,
weil alled, wad den Dividend bdividirt, audy ven Brudh dividict
(§ 16). — Gemifdyte 3ahlen find, wie immer, guvor in unedte

Briide gu verwandeln; 3. B, 2,2
611 | 67.8
¢ Nihlr. | 2 & 3 |15

13 & | 453 Riple.

11 | 67 | 63 Riph.
©ind indefjen, wie in obigem Beifpicle, die Nenner im Di-
ifor und Divivend nicht Primgahlen gu einander, fo Fann man
diefe Menner alg foldhe mit ihrem gemeinjchaftlichen Maafe divivie
ren, und nur die {o entjtandenen Quotienten der Nenner als Facto=
ren Binitber und heviiber fefen, ndmlich
¢ =z
11 67
i1 8 |x¥5.2
11 | 67 |
Hier wurden die Nenner 8, 16 mit ihrem grofiten gemeinen
Maafe, 8, dividitt, ald wodburd) ber Nemner, 8, bes Diviford
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gang twegfiel, Bingegen, ftatt Ded Nennerd 16 im Dividend, nur
ber Biniiber gu fepende Quotient 2 ald Nenner verblich.

§ 157. Da bie gleichartigen Glicder der Regel detrt ein Ber-
haltnig audmadhen, fo miiffen fie, um in jeder Hinfidt gleich-
artig gu fein, falld fie ungleiche Benennung Haben, gleiche Benen-
nung erbalten. Hitte man ndmlidy dad Verhiltnif 6 Loth : 2 7,
o modhte wobl niemand {liegen: Weil 6 drei Mal fo grof ift
ald 2, fo ift audy 6 Loth drei WMal fo grof ald 2 Z Dasd wahre”
Perhdltnif von 6 Loth : 2 & ift 6 Lwth : 64 Lwth, oder 3 & : 2 H.
Dieje nothwendiger Weife vollig gleihe Benennung erhalten Hems-
nady die gleihartigen Glicder durd) NRefolution oder NReduction
perfelben.

@3 fei gegeben 24 . : 9 g®r. = 19 & : x Nihlv.

1. Durd) Nefolution. Bei der Beredhnung cined Cremypeld durdy
NRefolution vervidyte man die Multiplication der Grdfe hohever Be-
nennung (19 &) in bie Gintheilungdzahl nodh nidht fogleidh, fon-
bern Deute fie {iir’8 erfte Dlof an, indem man Ddiefer Grofe die
Gintheilungdzahl ald Factor gujept, weil man dody bidweilen den
Dividend gegen den Divifor vorfher abfitrgen Fann.

246 2%.:9g6r. = 19 & :x Riplv.
24 8. : 9 g®r. = 19. 32 2. : x Riplr.
T x = L1032 = 3.19.4 — 228 gOr. — 9 NRihlr. 12 g6r..
2. Durd) Reduction:
24 %, : 9 g®r. = 19 & : x Riblr.
3% 4 : FrNthle.= 19 & : x Nihlr.
3§ RtYlr.=19 & : x Nthlv.
x = 1§:§4 = 1P Rihlr. = 9 Rthlr, 24 gGr. = 9 Rthlr. 12 gGr..

§ 158. ©ind neben der Grofe hiherer Benennung nod
@rdfen nieverer BVenennung vorhanden, fo verfahre man entweder
nady 1, oder nady 2.

Nacdh 1, wobei gu merfen, daf man, in der BVorbereitung der
Glicder, von den Grdfen der hoheren Benennung u ven Grofen
ber niedeven Hevabgehend, alle Mal den vefolvivten Grofen die etwa
vorfommende Groge derfelben Benennung hingu gu addirven Hat, wie
& B, 24 Niblv, 5 gOr, = 24 . 24 ¢Or. 4 5 gGr, = 581 gGr..

6
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24 Nehle. 5 ¢Or. 4 Pfennige : 27 & 8 L. = 8 gGr. 10 Bf. : x &,
24 12

32
581 gGr. 872 2. 106 .
12 106
6976 Piennige 6976 | 92432 |13 .
Reft 1744

Das vierte Glied (13) ift weber & nod Duentden, fondern
£, 3u benennen, weil im gleidbartigen Gliede alled zu L. gemadt
mwar. Dem Net (1744) ift der Divifor (6976) alg Nenner un-
tergufesen, und diefer BVrudy it ein Brudy derjenigen Benennung,
bie pad NRefultat ergeben Hat. Demnach

Reft 1744 2., folglich ift der Brudh J744 U = 1744,2 04,
— B B

Auch fo: Reft 1744 L.

4

6976 | 6976 Dt. | 1 Q..

Nach 2, wobei gu merfen ift, daf man, bei BVorbereitung der
eingelnen Olieder, alle Mal von ver Grofe nicorigfter Benennung
g ben Grdfen der hoheren Benennung hinaufgeht, und nady ges
jhehence AbFiirgung, wo joldhe moglidh, gu der vebucirten Grope
bie fhon vorhandene Grofe der Hiheren Benennung I)mgufugt
Die dadburdy entjtandene gemijdte Iahl vermandle man in einen
unedbten Brudy, und veducive davauf weiter.

R4 Nihlr. 5 gOr. 4 Pf. : 27 & 8 . = 8 gGr. 10 Pf. : x &.
Lorbereitung ded erften Glicded:
4 Pf. = {4 ¢Or. = } ¢Br.,
53 gGr. = 1P gOr. = 1§; Rthlr. = 524 Nihlr. = § NRihlr.
243 Nihlr. = 218 Niplr. 5
Lorbereitung ved gweiten Glieded <
88U =H X =14,
) W = 132 U
Borbereitung bed dritten Glieded:
10 . = g@h = § g(SJr
8¢ gt®. = 53 G, == %35 Niflr,
folglich ift
xE=BgEX ¢ 2%5 = ¢ %zf%i‘s = g % = 133" M.
% 8t0 f—- O 1 nt"
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§ 159. Bigweilen ift 8 in der Redynung bortf)nlf)art, in
einem und demfelben Crempel Grofen niederer Benennung in Gro=
fen hobherer, und umgefehrt, zu vermandeln. JIn der folgenden
Berednung find die Pfennige zu Grojchen, audy die Reichdthaler
st Orofdhen 3u madhen.

24 Nihlr. 8 ¢Or, 4 Pf. : 27 & 8 . = 8 gGr. 10 Pf. : x &.

24 4Pf=1590r.=4g0r. 32 10P1.=42 gCr. -”g@r.

5811 gGr. 872 &t 8% gOr. = %P ¢Or.;
alfo it

x = BI2F33 = P &% =13} ¢ =13 . 1 Q.. A

© Dad vierte Glied ift fdon gleidh anfinglidhy ,LthH# Lenannt
mworden, nidt etwa ,Pfund” oder ,Quentden?. Der Hequemeren
.’Bcred)nung ivegen wird ndmlidh) die Benennung diefed Glicdes durdh
vorldufigen Nberfdhlag vovaud beftimmt. Denn man exfennt leicht,
bag, da man fiir ungefahr 24 Rihlv. fauft ungefihr 27 &, dem:-
nady fiir 1 Ritbhlr. etwad mehr ald 1 &, man fiix 8§ gGr. ober
4 Rhlr. wever gange Pfunve, nod) blofe Quentchen, fonvern Lothe
Faufen iwird..

§ 160. Dicfed Uberihlagen eined Regel-betri-Grempeld dient
audy, um zu beurtheilen, ob Moglichfeit vorhanden ift, daf ein
erIcmgteé Rejultat ridtig fei. Grhielte man ndmlid) auj irgend
eine lBetfe al8 NRefultat ded obigen Grempeld 30 L., mithin beis
nabe 1 &, {o muf die Bevedhnung falfeh fein, weil man fiir un=
gefahr 8 g@r ober 4 Riblr. nidht faft eben fo viel Hefommen fann
ald fiir einen gangen Rihlv.. — Die eigentliche Probe fiir die Re=
gel detri Dejteht darin, dag man, nady gefundenem vievten Glicde,
irgend ein anvered Glied ald unbefannt mmimmt und fudht. Dodh
muf bdie iBotbeteitung ber Glieder mit in die Probe gegogen iwers
ben, weil fonft ein in der Vorbereitung begangener Fehler bei der
burd) eben Dbiefe Borbereitung hergeftellten Proportion nidht gur
Sypradhe fommen wiitde. Hat man dabher eine Megel vetri mitteld
Refolution berehnet, jo wende man bei der Probe die Neduction
an, und umgefehrt.

§ 161. @8 ijt 1ibrigend zu merfen, daf iiberall, wo man
burdy die Vorbereitung der Glicder Briihe erhalten hat, oder audy,
wo foldhe fih wrfpringlich ergeben hatten, man die exlangte Regel
betri in Briidhen gu einer JMegel detri in gangen Bahlen macdhen
Fann, wenn man ein dufered und ein mittlered Glied mit pem
Producte der darin vorfommenden Nenner multiplicivt (§ 137, 2).

§ 162, Wegen ber leichteren Uberfidht fite die Anoromung

g
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be3 Anjaged ift nod angufithren : Will man ben Anfap fo fellen,
baf ,Geld? und ,LWaare” (odber allgemein, wenn man vas Gine
nennt Urfacdhe oder Angabe, dad Andere aber Wirfung obder
Bolge) »Angabe und ,Folge” mit einander wedfeln, fo fangt
man die Regel detri mit ,Waare# (,der Angabe?) an, falld man
n@eld? (,die Folge?) fudht; und mit ,Gelo” (,ver Angabe#) an,
falld man ,Waare” (,die Folge#) fucht.

- § 163. Regel = detri - Grempel, deren erftes Glied 1 ift, find
angujchen af8 blofe Multiplications - Grempel; fo wie umgetehrt
jeve Diultiplication al8 cine Regel detri dargejtellt werden fann,
beren evited Glied 1 ijt; 3. B, 1 & : 7 Rub. = 8§ & : x Rub. ;
=7 .8 =00 Wib..

Negel-detri-Grempel, deven ziweites oder dritted Glied = 1 ift,
find angujehen ald blofe Divifiond-Grempel, 3. B. 3 & ; 8 Rub.
=1 :x Rub.; x = § Rub. = 22 Rup..

§ 164. An dem Grempel

14 2 4 . : 44 Rihle. 17 gGr. 6 Pf. = 3 & : x Riph.
bergegenivdrtige man fidy fdmmtlidhe fiir vie HRegel bdetri gegebene
Hauptlehren durdy die Berecdhnung jeded diefer Gliever
L mitteld Reduction der darin vorfommenden Grofen :

LVorbercitung ved erften Gliedes :
A =FH U =)W
14} @ = 113 &
LVorbereitung ded gmweiten Gliedes:
6 Bi. = & gOr. = 4 gGr.
174 g@r. 3f gBr. = 33 Riplr. = 3§ Niblv,,
443% hlr. = 2147 Riplr. 5 :
Das dritte Glied 3 & bleibt ungednbert.
Demnady hat man die obige Regel vetri mun folgender Maafen :
133 4 2131 RNefhlv, = 3 & : x Riblr.
1) Deitteld ded Crponents judt man guerft vas IV, dann
vad I, vag IL, unv endlidy vasd I Gliev.

&ire vad IV. u. Il Glicd findet man den Erponent () aus

bem Defannten Berhiltniffe ved evjten und jweiten Gliedes :
e = 112 : 2147 — 113 ¥ Tier = %3 denmad ijt
Pag IV. Blich = § : G =3 X ¥ = ¥ = 2 Nthlr, 9 gGr.,
pag lIL. Oliev = 5 X P = 3 %,

Bur Bejtimmung ved IL und darauj ves L Gliched aus den

brei iibrigen judpe man guerft den Grponent (%) aud dem
befannten Berhdlinifie ved UL und IV, Glieves:

’
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e=3:P=3X ﬁ;: 1> demnady ijt
bad II. Glied = -‘—%— = EX P =2 3I Riblv. = 44
Niplr. 17 g@r LBr.,
Da8 L Blicdo =10 X 214L =LA ¥ = 14} 4. =147 4 ..
2) JNady dpem Eebnaac fiix Dag Product der beiden
duperen und mittleven Glicver ergicht fich
Dag IV. Glied = 2141 X 3 : 112 = 214738 — 19 Rihlr,
= 2 JNihlr. 9 gGrx,,
baj IIL Gliev = 112 X 19 : 21 ,
pag 1L Glied = 113 X 18}' 1§ = U394 = 2147 Jithlr.
= 44 Nthlr. 17 gGr. 6 Py,
Do L. Glico==2]4I X 3: L =213738 =113/ — 1404 %..
Die durdy BVerwandlung der in-Briichen gefunvenen Negel detr
113 d. . : 2387 Riple. = 3 & : xNthlv. i
au einer NRegel betrt in gangen Sablm (§137,2):
113 .48. 47 : 2147 . 8 Nthlv. = 3 @ : x NRihlr.;
moraué folgt:
X =313 %83 Niplr. = 19 Niphlr. = 23 Ntphlr. = 2 Ntplr. 9 gGr..
II. mittel8 Sief o[utton Der in der gegebemen MNegel detri vor-
fommenden Grigen.

LVorbereitung:
VAL A%, . 44ARUHIeATg®r. 6Pf.=3 & : x Ribr.
32 24 5‘ W=3328t,==3.8=24%.
4528. 1073 gGr. |
12
12882 3.

Die Negel detri fteht demnachy fo:
452%. : 12882 PBf. = 24 . : x B
1) Mit dem Erponent gerechnet:
ir vag IV, u. UI. Glied erhalt mau ben Grponent aus
dem erften «Bert)altmne = 13885 = & ; venmach it
DasIV. Glied =24 : 2-=24 X 3 = 12X 57 Bf. = 684 Pf.
=57 gGr. 2§Rtl)lr 946r.,
Dag 1L Glico = 684 . 2 —-‘36’“‘t =248 =334 A =3,
Fir vag I und I. (S)heb crbalt man den @rponmt aus bem
gweiten BVerhdltniffe 328*4 = & ; denmady ift
Dad 1L Gliev = 452 : & = 452 X % = 226,57 =
12882 Bi. = 44 Sitfylt 17 ¢Gr. 6 ’Jp
Das I, Glied = g X 12882 == 452 &, = 14 &% 4 &.
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2) Mach vem Lefhrfake fitr vad Product der Heiden
duferen und mittleren Gliever erhalt man
DaglV. Glieo = 12852, 22 — 684 Pf. =57 gGr. =2 Rihlr.

9 qGr.,
Dad 1II. Glied = 233884 ¢ = U U = H =124,
Dag 11 Gliev="522, 683 —12882Pf.=44 Rtplr. 173Gr. 67,
Das I. Glied = 1288224 @ — 452 8. = 14 &. 4 ..
(116ungs-Grempel XVII, RNr, 1—142.)

EE. Die umgefebrte Megel detri.

§ 165. Bwejerlei Grifen verjdhicdencr et ftehen in um-
gefehriem LVerhaltniffe gu einander, wenn fie eine folde
Beziehung auf einander haben, daf vie eine in eben dem Maafe
gu= oder abnimmt, al bie andere ab- ober gumimmt, Hat man
ndmlidy folgende Aufgabe: ,8 Wrbeiter yollenden ein gewifjes Werf
in 10 Tagen; iwie viel Tage werden 16 Arbeiter dagu brauchens,
fo gdbe die vovige Negel 20 Tage. 63 ift aber an fidy flar, vaf,
bei gleidhem Gvade der Tiidhtigheit und Ihdtigheit, nod) ein Mal
fo viel Arbeiter nicht nod) ein Mal o viel, fondern nur Halb fo
viel eit, alfo nicht 20, fondern nur 5 Fage brauchen werden.
Gine folde Jtegel vetri, in weldher, feiner Natur nady, dag eine
LVerhdltnif wadyft, wahrend dasd anbere abnimmt, nennt man cine
umgefehrie Negel detri. Die Umbehrung betrifft aber nur
die Unordbnung ved Anfaed; ift viefer gemadht, fo gefchieht die
Rechnung wie bei der geraden Regel detri.

Gine gegebene Negel detri ift umgefehrt, wenn vasd erfte Ver:
haltif auf vasd zweite durd) die Sehlufform zu begiehen ift: e
mebhr von vem Ginen (3. B. Tage), defto weniger von dem An-
bern (3. B, Urbeiter).

Diefe Umlehrung des einen Verhdltnified, wibhrend dad anbdere bleibt
wie e8 war, ift wobl ju unterfdyeiven von der bei der geraden Regel detri
vorfommenden Schluf-Art invertendo (§ 133), nady weldher beive Bers
bd;tnigg éxmgefe[)rt wurben, fo daf eben dadurdy die Negel detri eine ges
rade blieb.

Statt ,umgefehrte RNegel detri# fagen Ginige ,verfehrte Regel detriv.
Dad aber ift ein verfehrter Auddeud; ven ,umgefelet” ift feined Weges
yoetfehris,

§ 166. v obige Aufgabe ift dad gefudte Gliev = 5;
und man findet dajjelbe durd) folgended Verfahren. Die Regel
Detri, wie man fie hort, ordne man fo, daf die gleihartigen Glie-
ber je gwei in ein Verhaltnif fommen, wobei die Frage vas vierte
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Glied werbe; darauj fehte ntan vas evite Verhaltnif um, und ver:
fabhre aldvann nach der gemdhnlidhen Regel vetri, namlidh
8 AWbh. : 10 Jage = 16 Arb. : x Tage
8 Arb. : 16 Mrb. = 10 Jage : % Jage
16 Wb. : 8 Arb. = 10 Tage : x Jage
x == 830 = § Jage.

§ 167. Da 8 beim gefpaltenen Anjage fite die umgekelrte
Regel detri fo einguridhten ift, vaf fein Divivend ausd eben benjel-
“ben Factoren (8 . 10) bejtehe, wic obiger Regel-detri-Anjap, und
¢ denfelben Divifor (16) Habe, fo verfihrt man damit folgender
Maafen.  Auf die linfe Seite ded Hevabgehenden Striched fepe
man bdie Frage, vavunter vad auj die Frage fih begichenve Glied
ober die Fragesahl, vaneben dad damit gleidhartige Glicd, und
bariiber bad gugehorige, mit der Frage gleichartige Gliecd, ndmlich

2 Jage | 10 Tage
16 Ach. | 8 Wnb.,
und wird folded gelejen: ,Wie viel Tage braudhen 16 rbeiter,
um eine gewiffe rbeit zu vollenden, wenn 8 Avrbeiter vagu brau=
den 10 Jage”, nady folgenvem Schema: I ] 1. Darauj verfahre
man gang nady den fritheren Regeln.
2ixg b
Zio®E &

5 Jage.
(Ubungs = Grempel Xvir, Ne, 1—21.)

TIE. Die Ketten: NHegel.

§ 168, Man hatte folgende ujgabe: 20 & preugifch fojten
8 Rubel, wad foften 25 & wuffifd? Um dieje Aufgabe g Ifen,
muf man wei Regel-detri-Anjipe maden. Da ¢ die preufijchen
Prunde find, fiir welhe der Preid angegeben ift, fo muf zuvor
Deredhnet werden, wie viel preugifde Pfund die 25 ruffijden auss
madhen ; und hiegu mup man wiffen, vap 10 & ruffifd = 9 2
preufifd. e pr. | 25 # rufy.
10 & xujf. | 9 & pr.
45 (= 22}) @.pr..
Nacdhvem man hicdurd) gefundven, dag die 25 rufj. Punve

= 22} preugifden, {o judye man, wie viel Ddiefe . preup.
b b 25 4 nff., ’foi’ten: ’ g ’




2 Rub. | 45 & pr,
_20 & pr. | 8 NOI.

9 Rubel.

Diefe beiven Ynjdte, und foviel ibrer jonft audh fein migen,
laffen fidy folgender Maafen in einen eingigen  verbinden. Man
fete Iinf8 von ecinem hevabgehenven Stridhe bdie Srage, daneben
redt8 Dad gugehirige Gliev, wiederum linfd vas mit diefem gleidy-
artige, redjtd dag jugehorige, und immer fo fort; dann erhdlt pas
Tegte Glied gleiche Benennung mit der Frage. So Fommt aljo
Dei diefem Anfape jeve Benennung gwei Mal por, — LWegen der
gleihen Benennung, wodurdy die verfhiedenen Berhiltniffe, gleich-
fam twie die Gliever einer Rette, an einander gefniipft find, beipt
biefe Megel die Ketten-Negel. — Der Ketten-Anfap fiir obiges
Grempel ift demnach folgenver « :

2 MOL. | 25 &. rufy.
10 % vuff. | 9 & preug.
20 % pr, | 8 NOL.;
tweldhed gelefen wird: ,Wie viel Rubel foften 25 @ vuffijdh, wenn
10 2 ruff. find 9 & preuf., und 20 & preufs. foften 8 Rubel.#

Diefer Anfag enthdlt die vorigen el Anfdge in fid; denn
bie Deiden erften Ketten- Sdge geben P (= 22}), wie der erjte
der Deiven Negel-detri-Aniite, weil hier diejelben Factoren (25.9)
ben Bdhler, und verfelbe Divijor (10) ben Nenner ausmadyen.
Demnady fann flatt diefes erften Jegel - detri - Grempeld, v. §. ftatt
ber Deiben evften Retten-Sage, veren Refultat (%°) auf die Seite
bed 3dblers gefesit, dienen. Dann fiudet fidhy im SRetten - Anfape
wicderum derjelbe Sahler (%° . 8) und derfelbe Nenner (0), wie
im giwciten Negel-detri-Anjae; aljo muf aud) vad Refultat ped
gweiten Hegel-detri-Anjapes erhalten werden, ndmlidy 9 Rubel. —
Audh Hier, wie tiberall, miijjen ahler gegen Nenner gehiorig ab-
gefitrzt werden,

Aufgaben der Ketten-Regel obiger Art wiirden, wenn man fie, wie
oben gefdyeben, auf Regel = vetri = Grempel guriidfibree, einen Regel = vetrie
Anfag mebr ergeben, ald Jwifden: Berhdltniffe find; im obigen Grempel
ndmlidy einen Anfap wegen ded vorfommenvden Jwifdyen - Berbdltnifjes,
und einen fiir das Regel s vetri - Grempel felbift.

Da bei Grempeln der Ketten-Regel nur Waaren und Geld, ferner,
wie fid) weiterhin geigen wirp, 2dnge und Lnge, iberbaupt Maaf und
Maaf, Gewidt und Gewidyt, audy blof Geldo und @eld, mit einander
i Berbdltniffen verbunven werden, und diefe Grofen alle Mal in geradem
Berbaltniffe 3u einander jteben, fo fann in der Kettenvedynung nur gerave,
nie aber umgefehrte Regel detri vorfommen.
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Gin Holldnber, Namend van Reed, gab in der erften. HAlfte des
18. Jabrh. ein Rechenbudy in Holdnvijder Spradhe herausd, in weldem
ev audy vie von ihm aufgefundene Methove ved gefpaltenen Anfages, die
fo genannte Reefijhe RNegel, lehrte. Da in ver Folge fein Bud)y audy
in'é Deutfde itberfept wurve, o fam ver Verfaffer bei Perfonen, venen
bie Gritnde ded Rechnend fremd waren, ald Crfinver einer vermeintlich gany
neuen AUrt ded Redynend, in gar grofed Anjehen, obgleich immer fein Ver:
bienft um bequemered Redynen unldugbar ift; und auf mebr ald auf viefes
mag er felbft wobl nidt Anfpruch gemadit haben. Durdy diefe feine Wethove
bat man, unter andern, nun nidt mehr, wie friber, ywifden regula
quinque, oder septem, novem, undecim u. {. w., oder ywifden der
Regel von 5, 7, 9, 11 u. §. w. Glievern, ald woau vasd 6., 8., 10.,
12., u. . w. Verbdltnif-Glied gefudht wird, yu unterfdeiven — man hat
e allein nur mit jufammengefeter RNegel detri ju thun, einerlei, wie
viel Berbdltniffe, ob 3, 4, 5, 6 u. f. w. (worin ein Gliev unbefannt
ift und gefudyt wird) darin vorfommen.

§ 169. G3 fei ferner folgended Gremypel gegeben: LWenn
46 Brabanter Gllen foften 195 {l. Holl. 10 Sty., wie viel Rubel
Silber foftet 1 Arfchin (vie rujjijche Glle)?

@3 {ind ndmlich 10 Brab. Gllen = 13 (chemalige) livlin-
bijde Gllen, 3 rfhinen = 4 livlandijche Gllens 21 fl. Holl.
= 135 Kop. &., 1 Rub. S. = 100 Kop. Silb.

Man fepe an
46 Brab. GIl. : 195 fl. 10 Stv. = 1 Widhin : x N6I. Silb.
10 Brab. GII. = 13 livl. GI.

4 Tivl. Gll. = 3 Ar{dhyin.

24 fl. holl. = 135 Kop. S.

bemnach 100 Kop. S. = 1 NHI. Silb.
(AR |
2 R6L. S. | 1 Arjcbin 3|4

3 Arfbin. | 4 G, Ly, ~ 13]10
13 GIL. livl. | 10 Brab. 611, 46| 391
46 Brab. GII. | 1954 fl. holl. - 9135
24 fl. holl. [ 135 Kop. ©. 1001
100 Kop. S. |1 N1, S. 65 (153 | 232 Nbl. S. = 2 RoL.
wS 35:% Kop. S..
§ 170. Aus vorjtehender Aufgabe der Kettenvegel (46 Brab.
GIl. : 195 fl. 10 Sty. = 1 Arjbin : x NRub. S., oder alter-
nando, 46 Brab, Gl : 1 Wrfdhin = 195 fl. 10 Sty. : x Rub.
©.) gebt Hervor, vaf felbige im Grunve nmur eine NRegel-detri-Auf-
gabe war, jebod) mit Dem Unterfhicde, daf bei der cigentlidyen
Jegel vetri gwifdyen ven gleidhartigen Glicvern einerlei. Ginleit ves
Maahed, ves Gewichtd, ver Miinge zum Grunde liegt, Dbei Diefer.
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Regel detri aber nidht, da hier Brabanter Gllen-Maaf und rufii-
fdhed Gllen-Maah, Hollindijded Geld und ruffifdhed Geld in BVer-
Baltmif gefesit find. Hitte man mittel8 der gegebenen Swijdyen-
Berhdltniffe diefe verjhievenen MaaGe jowohl ald audy Miing-Sor-
ten auf gleidhe Ginbeit guviicfgefithrt, jo witvde man ein gang ges
wohnliched Megel - detri - Gremypel erhalten haben. Ndamlich

1. vad Verhdltnif der ver{dhicdenen Maae (Brab. Gllen und
Wrfdyinen) auf Arjchinen veducirt :

2 rfdyin. | 46 Brab. GI.
10 Brab, GII. | 13 livl. GII.
4 livl, GII. | 3 Arjchin.

20 | 897 | 4417 Wfdin. ;

2. eben fo dad Verhdlimif der Ming-Sorten (fl. Holl. und Sil:
ber = Rubel) auf Silber- Rubel gebradht :

2 ML S. | 195 fl. 10 Sty. = 1954 fl. holl.
21 . holl. | 135 Kop. S.
100 Kop. ©. | 1 NI S.

100 | 10557 | 105,57, v. i. 105 R6L.
3 T 57 Kop. Silb..

Beided ergiebt nunmehr folgende gewdhnliche Negel vetri:
44% Arfchin : 1 Arfehin = 105 RHL 57 Kop. Silb. : x RbI. S.

82907 Arjchin. 10557 Kop. Silb.

x == L0557.29 QL. Silb. = 2 ROL. 35.% Kop. Silb.,
wie oben (§ 169) beim Grempel ver Ketten-Redymung.,

§ 171. Dad Wefen der Ketten-NRegel fann demnad) unmogs
lidy in Der NRegel detri liegen; die Ketten-NRegel an {id mup
von diejer vollig unabhingig fein. Vielmehr befteht vas We-
fentlidye verjelben davin, daf {ie dad unbefannte Ver-
haltnif yweier Grofen aus I)cfannten Bwifden-Ber-
haltniffen beftimmen lefhrt.

§ 172. Dergleidyen befannte BVerhdltnifje zweier Grdfen ei-
neelei Art, aber von verfd)lebenen Ginfeiten werden o Dbegeichnet:
Brab. GIL. : livl. Gll. = 10 : 13,

b. i. die Brabanter Glle berf)dlt fidy qur IibIdnbifd)m, twie die Sah-
Ien 10 : 135 dochy Fomnen felbige audy, wie oben (§§ 168, 169) be-
reitd gefdhehen, ald3 Gleidhungen fo audgedriift werden:

0 Brab. Gll. = 13 livl. Gllen.

Bei dem Ketten - Anfape tritr alle Mal der eine Theil diefer
Gleidung auf die Seite ved Diviford, bder andere (ihm entweder
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burdy Grofe felbft ober durch den Preid gleicdhe) Theil auf die Seite
bed Dividendsd, fo daf ein LVerhdltnif, wie 3. B. va8 BVerhdltnip
von 10 Brab. Gllen zu 13 livldndifden, durdy die Hingufommens
ben Berhdltniffe nidyt verdndert wird, eben wie, nady der Lehre
von den Verhdltnifjen (§ 123), beive Glicver einesd BVerhiliniffed
mit ciner und derfelben Jahl multiplicirt werden fonnten, obne
baf Ddiefe§ Verhdaltmif dadurd) mwdre verdndert morden. — Was
aber von einem Dereitd audgemittelten Verhdltniffe, wie 3. B. per
Brabanter Gllen zu ven livlindifchen gilt, vad muf aud) von dem
nody unaudgemittelten, 2 Arfdhinen == 46 Brabanter Gllen, gelten.

§ 173. Doy fonnen aud) unbefannte BVevhdltniffe beftimmt
werben, ofne daf man bdie Ketten-Rehnung mit einer Jrage ans
fangt; 3. B. Wenn 3 rjdhin. = 4 livl. GIl., 13 liv]. G = 10
Brab. Gl ; wie grof ift dad Verhaltni ver Arfdhinen zu ven

Brab. Glen? 3 Arfdhin. | 4 livl. GIL.
13 livl. GII. | 10 Brab. GIL.

39 Arfchin. = 40 Brab. GII.,
folglidy, Gleihed mit Gleidhem (mit 39) divivirt:
. 1 Arjdhin = 49 Brab. Gllen,
aud), obige Gleihung beiverfeitd mit 40 divivirt:
13 Arfdin. = 1 Brah. Glle. /
Bur Bergleichung ved Obigen mit dem vorhin (§ 170) Grhaltenen:
40 Brab. GIL. : 39 Arfdhin. = 46 Brab. GL. : x Arjdin.
46 :

40 | 1794 | 4417 Arfdyin., wie oben.

Dody fann hier auch, wie vorfer, der Anfang bed Anjased
eine Frage fein: Wie viel Arfhinen find 40 Brab. Gllen?, wenn
10 Brab. Gll. = 13 livl. Gll., und 4 livl. Gl. = 3 Arfchinen.

2 Mrfdyin. | 40 Brab. GII.
10 Brab. GI. | 13 livl, GII.
4 Tivl. GI. | 3 Arjdhin.

39 Arjdhinen.

§ 174, Gine Probe der Ketten - Redhnung fann veranftaltet
werben, indbem man entweder qusd ver Aufgabe felbft oder ausd den
S'mifd;en&?erbdltniﬁm irgend ein andered Glied al3 unbefannt an-
nimmt und fudyt, 3. B.: Wie viel livlnvifhe Gllen find gleich
10 Brab. Gllen, wenn 46 Vrabh. Glf. = 4447 Arjdinen, und
3 WArfdin. = 4 livl, Gllen.
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2 livl, GIl. | 10 Brab. GII.
46 Brab. GII, ! 8291;, Arfchin.
3 Q[rfd?in. i 4 livl. G,

13 livl. GI1..
(libungs = Grempel X1X, Nr. 1—9,)

IV. Die jufammengefetite Megel detri
A. ofine Bwifchen - Berbialtniffe.

- §175. Mady ven Lehren fitr die NRegel defri, fowohl fiir
bie gerade al8 fiir bie umgefehrte, Hat man vad BVerhdlinif ves
britten und nody unbefannten vierten Glicvesd einer NRegel detri nux
auf ein BVerhdltnif, auf vas BVerhdltnif ded erfen und aweiten
Glieded, gu begiehen, um zu bejtimmen, welde Verdnderung va-
durdy mit dem dritten Gliede vorgeht, um vas vierte u ergeben.

Wenn aber vas Verhdltnif ves vritten und vierten Glicded
ber Regel vetri nidbt auf ein, fondern auf mehre BVerhdltnifje 3u
beziehen ijt, fo wird vag oritte Gliev, wm vad gejudhte vievte zu
ergeben, durd) alle Verhiltnifie, fo viel ihrer vorhanden find, ver-
dndert werden. Man habe ;3. B.

2 g — 3 T

{0 witd bdag dritte Glied (4) burdh die beiven Berhdltnijje 3 : 5,
und 6 : 9 verdndert werden, um bdad vierte Glied au ergeben.
Namlich vermoge vesd Verhdlmifies 3 : 5 ift (nady er Jlegel vetri
3 : 5 = 4 :x) vad gefudhte Glieo x jo viel Mal grofer denn
4, fo viel Mal 5 grofer ift venn 3; dief gieht x = 4.4 Da
nun diejed erite Verhdltmif, 3 : 5, folder Geftalt feinen Ginflug
auf bag oritte Glied (4) Dereitd audgelibt Hat, fo wird man mit
demjelben nidhts weiter ju thun haben, wenn man dad ¢hen ge=
funbene viette Glied (4. §) nunmehr, ald oritted ®lied, in vie
Proportion 6 : 9 = 4. § :x, fest, um biejenige BVerdnverung
gu Deftimmen, die mit bem fhon vorhandenen erften NRejultate
(4 . ) wegen Ded zweiten beftimmenden Berhaltnifjes, 6 : 9, nody
vorgehen muf. Nacdy diefer gweiten Proportion ift ndmlidy x fo
viel Mal grofer denn 4 . &, jo viel Mal 9 groger ift penn 6,
0. b. & Mal, und bag gejudhte x ijt demnach = 4. §. §=4.43
(§ 52). Gben jo wirde man {cblicfen, wenn mehr Verhdltnifje
gegeben mwdren.

§ 176. Gtatt der beiven Verhiltniffe 3 : 5, 6 : 9 fann
man aljo audy vad BVerhaltnif 18 : 45 nehmen, und vas Grem-
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pel nuumehr al8 cinfacdhyed Negel - detri - Grempel anjesen, 18 : 45
= 4 : x; bhienach ift x = 4. $8 = 10. 3

§ 177 Dag Verhdltni 18 : 45 heift yufammengefept
aug den Berhdltnifjen 3 : 5, 6 :

§ 178. Gin EBerf)aIth wird ‘Demnad; aug gwei oder mehren
anbern gujammengefelt, wenn man dad Product aller Vorberglie-
ber gum DVordergliede, und vad Product aller Hintergliever zum
Hinterglicve madht, folgender Maafen:

3:5
6:9
18 : 45.

§ 179. Der Grponent bed gufammengefepten BVerhiltnifjes
18 : 45, welder 18 = 2 ift, muf fidh audh ergeben, wenn man
bie (Exponenten der einfadyen Berbdltnifie 3 : 5, 6 : 9 in einan:
ber multiplicirt, ndmliy 3 X § = 4§ (= 2).

§ 180. Obige Eef)ren auf folgenves Beifpiel angewandt:

Wenn 3 Webeiter fiir 6 Jage 4 Rub. Lohn empfangen, wie
viel werden 5 Wrbeiter fiir 9 Tage erhalten?

Diefed Grempel fommt fitv vie Berechnung {o u ftehen:

3 Arbeiter 6 Tage 4 ROL. Lohn
5 WD i GUMOE. ,

Die obere diefer beiven eilen heifit die Ur{adye ober Angabe,
bie untere beipt die Wirfung over Folge.

Nunmehr fepe man dad BVerhdlmif, worin bdie unbefannte
Orofe vorfommt, al8 dritted und vierted Glied hin, jo dap Ddie
- unbefannte @rfjﬁe bag vierte Glied werde (4 Rub. Lohn : x Rub.
Lofn), beziehe ferner diefes BVerhdltnif auf jeved ver andern Ver-
I)almxﬁ'e cingeln, fowohl auf vad WVerhiltnif ver Wrbeiter, 3 : 5,
alg auf das Q}erf)altmﬁ ber Sage, 6 : 9 (gang ald hatte man jeved
Mal nidtd ald ein cinfadhe Negel-detri- Grempel vor nd)), um zu
finden, ob e8 gegen das lepstere gevave ober wmgefehrt fei; im erfte-
ren Falle fepe man vag Glied ver Angabe jum eviten Gliede der
Jegel vetri, vad Glied der Folge gum gweiten Glieve; im lesteren
Salle wird vad Glied ver Folge erftes, vas Glied der Angabe wei-
ted Olico ver Hegel detri.  Alsvann wird vag Grempel fo zu
ftehen fommen, >

3 Aeh. : 5 Wb. § iy
6 Jage :'9 Tage § T 7 °

Sefst man nun die beiven Verhiltniffe 3 : 5, 6 : 9 gujam:

men, woduvd) man, flatt diefer Deiden, dad neue BVerhaltnip 18 : 45
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erhdlt, fo Dat man aus der zujammengefesten Jegel deiri eine ein-
facbe Hergeftellt, ndmlidh 18 : 45 = 4 Rub Lohn : x Rub. Lobn ;
biejed giebt 10 Rub. Lohn.

Bum Berftindniff obiger Aufgabe ift Hinfidhtlich ves Sufam:
menbanged der eingelnen Verbdltniffe unter einander nody: hingu
gu figen, dafp bie 5 Arheiter den durch die erfte Regel vetri (3:5
= 4 Rub. Lohn : x Jub. Lofhn) fidh ergebenden Lohn (4.3
fitr die 3eit von 6 Tagen erhalten, iweil auch die dret Arbeiter
ihre 4 Rub. fiirx 6 Jage Heformmen. Alsdann, durdy die gweite
Jtegel detri (6 Tage : 9 Tage = 4. § Rub. : x NRub.) wird ge-
fudt, wie viel die 5 Arbeiter in 9 Tagen empfangen mwerden.

Ubrigend ift su merfen, daf man, bei Sufammenfesung der
Berhdlniffe, bdie Multiplication der Borderglieder in einander fo
wie der Hinterglicder vor der Hand noh nidht ausfithren miifje,
Damit man den Jdbler gegen den Nenner dejto leichter abFiigen
Eoume.  3u dem Gnbe ziehe man zwifden Vorver- und Hinterglie=
ber einen Stridh), und fege vas dritte Glied auf vie Seite des Bah-
lexd. Das Grempel ftehet nun fo :

P AR
z 6|5
4 2
10 Rub. Lohn.

@8 fann ein Berhdltnif gegen ein anderes umgefehrt, gegen ein
gegebened Ddritted aber gerabe ?eiu. ©o ift 3. B. vad BVerhdltnif der
Seiten gegen dad Verhdltnif von Arbeitern umgefehrt, aber dad Vers
baltnif der Begahlung ift gegen beive gerade, da man {hliegt: Se
mebr Arbeiter man bei irgend einem Werfe anftellt, in defto wenis
ger Jeit wird e8 vollendet werben; und je ldngere 3eit man arbeis
ten [dGt, oder je mebhr Arbeiter man dingt, defto mehr muf man,
in fenem Falle bei gleih viel YArbeitern, in Diefem bei gleidyer Seit, bes
gablen. — Gben fo: Man will einen Graben sieben; je mebr lang
biefer Graben werven foll, vefto weniger tief fann er, bei gleidyer
Breite, werden, defto mehr Arbeiter gehdren dazu, u. f. w..

Der Lehrer thut wobhl daran, den Sdhitler bei den Grempein ber
gujammengefepten Regel detri (wie in dem nadyftehenden erlduterten Grems
pel (§ 183) gefdyeben wird) jede diefer Begichungen vollftdndig ausfprechen
gu laffen, da fonft leidht Srerthiimer vorfallen fonnen; audy wird der
G;}bfger vadurd) von einem Vor: fidh - hinfpredyen ofne Radydenten guriis

eypatten,

: § 181. Das Anjeen von Angabe und Folge in pwei unter
einander ftehenden Seilen mit allem, was fiir die gufammengefepte
HRegel detri davausd folgt, gilt audy fiie die einfache, fotwohl fiir die
gerade, al8 andy fiir die umgefehree Regel Detri, ift pemnady fiix
bie Regel et gang allgemein; ndmlich ‘
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1. @Gerabe Regel detri: Wenn 5 @ fojten 3 Rub., ivie

viel foften 8 %% gpape, 5 % 3 Rub. ;
olge, 8 @ 2 Rub..

Nun guerft dad dritte und vierte Glied (3 Rub. : x Rub.)
bingefesit, und diefed Verhdltnif auf dad erfte begogen: Je mehr
Geld iy zahle, Defto mehr Waave erbalte idh, alfo gerade Regel
betri, und Angabe (5 &) wird erfted, Folge (8 &) weited Glied:

5 @ : 8 & = 3 Rub. : x Rub. :
x = 4% Rub. = 48% Rub. = 4 Rub. 80 Kop.. \
2. Umgefehrte Regel petri: Wenn Jemand braudyt von
12 Dreitem Tuche 5 Gllen, wie viel wivd er 12 breited braucdhen?
Angabe, 1} GIl. breit 5 Gll. lang; 3
Solge, 10 GII, breit 2 GIl. fang.

Nun, wie vorhin, dad zuerit Hingefdriebene BVerhiltnif bded
3. und 4. Gliedes (5 GI. & : x Gl ) auf dbad andere Ber-
haltnif begogen: e mehr lang dad Tudy ift, veflo weniger
Braudht man bvavon in bdie Breite; alfo umgefehrie NRegel Ddetri;
bie Folge (10 GIl. Breite) wird erfies, die Angabe (Y GIL. Breite)
geited Glien:

10 GIl. Breite : 11 Gl Breite == 5 GIl. Ringe : x CIl. inge
10 Gfl. Br. : 11 G, Br. =5 GIl. Linge : x GIl. Linge
x = 8;31 = 1} = 5§ GIll. Linge.

§ 182. Audy fiir die gufammengefeste Regel detri wird die
Probe gemadht, indem man irgend ein anbdered Glied entweder ausd
ber Angabe oder ausd der Folge ald unbefannt annimmt und judht.
Sudt man aber ein Glied aud der Angabe, fo wird die vorige
Folge jesst natielich Angabe, die vorige Angabe wird Folge. Beive
Beilen fiiv viefen Swed umgufdhreiben, ift jevodh nicht nothig. —
Bugleich giebt vad8 Aufjuden aller Glieder einer gufammengefepsten
Regel Ddetri dem Lehrer, wenn er diefelben in der Schule feinen
Sditlern im Weehfel, jeded Mal ald ein Hefondeved Erempel, aujs
giebt, eine Menge Ubungd-Grempel fiiv die jujammengefeste Regel
detri an die Hanbd.
~ §183. Gin Grempel der zufammengeieten RNe:
gel detvi, nebft Grlduterung veffelben.

8 AWeber meben 16 Stiid Jeug, jeved 30 Gllen lang, 1%
Gllen breit, in 6 Woden, wenn fie wodentlich 5 Tage, tdglichy
12 Stunden mrbeiten ;
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wie breit werben 15 Stitd von 15 Gllen Linge werben, wenn
5 Weber 5 Wodhen, widhentlidh 4 Tage, tiglich 9 Stunden dar-
an arbeiten 2
Angabe, 8 Weber 16 Stf. 30 GIL. 1. 3 GIL. br. 6 Wodh. 5 Tage 12 &t.
%DIG"; P ool B A nd » 4 w9 w
Nun guerft vad BVerhdltnif ded 3. und 4. Gliches Bingeftellt,
und bdicjed auf die anvern BVerbdltniffe begogen :
Se mehr breit vad Seug werden foll,
1. befio mehr Axbeiter gehoven dagu — gerabe Regel betri;
aljo Angabe erited, Folge zweited Glied, 8 : 5;
2. befto weniger Stiidf fonnen die Wrbeiter liefern — um-
gefehrte RNegel vetri, alfo Folge erftes, Angabe gweites Glied, 15:16;
3. vefto meniger Tang fann jeved Stid werden — umge-
Fejrte Megel detri, aljo Folge erftes, Angabe weited Glied, 15:30;
4. Defto mehr Wodyen find erforderlich — gerade NRegel ve-
tri, aljo Angabe erftes, Folge sweited Gliev, 6 : 5
5. befto mehr Tage widentlich werden die IWeber arbeiten
mitfjen — gevade Regel detri, aljo Angabe erftes, Folge zweited
Glied, 5 ¢ 4; ,
6. defio mehr Stunden tiglih mup gearbeitet werden —
gevabe Regel detri, alfo Angabe erfted, Folge zweited Glier, 12:9.
Nun fonbere man die erften Glicder von ben gwweiten durdy
einen Strid), fege bad dritte Glied () auf die Seite ves Jahlers,

und fiigge ab. 81 5
15 | 16} G, Breit
15 | 30| _
6l 51 = $:x
Db 4
A2 119

4
Hier geht Alled auf, vaber ift bas Refultat 1 Glle Breite,
ba im 3dhler fowohl als im Nenner der Factor 1 nidt verfdymin:
bet (vergl. § 136).
Bevechnung ved vorftehenden Crempeld durd einfade Regel detri:
Weber  GII, Br,

R BF At bl x=4.8(=13) GIl. Br.,
Stitd  GIl, Beite
15:16=3.§:x;.: ... x=$.518(=1) GII. Br.,

Gl lang  GIl. Breite
15:30=%. §1§:x; . . . x=4 5153 (=2) GL.Dr,,



Wodenn  Ellen Breite

6:5=3.838%2:x; x=3.§}§{§ (=% €EN.2r,

Jage Gllen Breite

5:4=3.53882% : x5 x=3-5181084 (=4 L. Br,
Stunben Gllen Breite
:f : % oy 3. 5189984 : x5 x=4. 5183 (=1 Gy,

¢ oben.

Probe obigen Grempeld ber gujammengefepter Hegel detri

mitteld8 Auffindbung eined andbern Glicved, 3. B. der 8 Weber qud
ber Angabe. Der Unfap ift

15 : 16

li’zo Weber

-y = 5" x; 'x = § Webey.
5:4 .
19 9

BVorftehenve Aufgabe [aft fich dadburcdh veveinfachen, va man
bie Wodpen, Tage und Stunden auf Stunden bringt, und dems
nadh dasd Grempel fo auddriidt:

8 TWeber weben 16 Stitd Seug, jeved 30 Gllen lang, 1%
Glfen Breit in 360 Wrbeitdftunden ;

ie Breit werden 15 Stitd Seug von 15 Gllen Linge wers
ben, welde 5 Weber in 180 Arbeitdftunden liefern Fonnen.

o Ginige lehren fiir die jufammengefepte TReget deiri folgended Bers
aljren:
RNadydem eine Aufgabe, wie 3. B. die nadyftehende, —

Um cinen ®raben 4 Fuf tief im WMittel, 5 Fuf breit zu siehen,
braudien 16 Arbeiter 20 Tage;

wie viel Tage werden 36 Arbeiter fitr 6 Fuf mittlerer Tiefe 8/ Breite
ndthig Haben?, wenn die inge ved Grabend viefelbe bleiben foll.

— fiiv die Beredynung alé Angabe und Folge hingefdyrieben worden:

YAngabe, 4’ tief 5’ breit 16 Arb. 20 Tage

%0(83, 03928000 30 4m 2 "
fepen fie aud bem Werhdltnif, worin die unbefannte Grofe vorfommt,
vas befannte ®lied (20, ndmlid) Tage) ald erfien Factor ved ju bildenden
Bablers. Darauf fehen fie ju, ob dag Werhdltnif ded 3. und 4. Glies
bed gegen jebed der anvern Berbdltniffe gerade oder umgefehrt fei, und
ftatt nun fogleidy die Angabe in den Nenner, die Folge in den Jdbler, over
umgefebrt gu fegen, fo veduciten fie jeved BVerhdltnif guvorderft auf die
Ginbeit, namentlid) in diefem Falle:

Je mebhr Tage Jeit ift, dDefto mehr tief fann ber Graben wers
ben — gerabe Regel detei, demnady: Bei 4 Tiefe find 20 Tage ndthig,
alfo bei 1/ Tiefe Der vierte Theil, v. 1. 20 Tage, und bei 6/ Tiefe fed)s
Mal fo viel, v, i, 230 Fage. Ulfo witd in diefer geraden Regel detri die

:
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Angabe (4) dad erfte Glied der jugehorigen Regel detri, in den Nenner,
bie Folge (6) al8 gweited Glied ber Negel detri, in den Jdbler bed Brudyes

ejeft. '

Bl Gben fo: fiir 5 Fuf Breite 206 Zage, alfo fix 1 Breite der
finfte Theil davon, ndmlidy 20,6 Tage, und fir 8 Fup Breite 8 Mal
fo viel, alfo 20,68 Tage — cbenfallé die Angabe (5) in ben Nenner,
bie Folge (8) in den 3dhler ved Brudys gefept.

Gndlid), je mehr Tage man arbeiten ldft, defto weniger Ar»
Beiter find ndthig — umgefehrte Regel detri. Nunmebhr vas Berhdlt-
nif der Urbeiter auf die Ginbeit veducirt: 16 Arbeiter braudyen 2'Q‘I'-§ .8
Tage, alfo 1 Arbeiter wird 16 Mal fo viel Seit braudven, b. . 20.6-8.19
age, und 36 Arbeiter den 36. Theil vavon, ndmlidy 20:6:8.16 Tage,
alfo die Angabe (16) in den 3dbler, die Folge (36) in ven Nenner ves
Bruds gefest.

Diefe Sdlufiolgen find, falls man fie nidyt etwa fiir eine befon-
bere Verjtanded - Ubung balten will, vollig miffig. Sobald fidy ndmlich
ergeben hat, baf man e8 entweder mit geradber ober umgefehrer Regel
Detri u thun bat, fo ift e8 ja eben dadurd) fdyon beftimmt, daf die An-
gabe in ven Nenner, die Folge in den 3dhler, oder umgefebrt, fomme;
wogit benn nun nody die oben angegebenen langweiligen und nidytd be.
gwedenden Schluffolgen! — Iy meinerfeitd bitte ed nicht ver Mibe
werth geadbtet, diefed der mathematifden Biindigleit fo febr ermangelnbe
Berfabren anjufiibren, wenn nidt vielleicht Mandper dann gemeint bdtte,
idy Batte cine wefentlie Methode audgelaffen.

(11bungs - Grempel XX, Mr, 1—14,)

B. mit gegebenen Bwifchon ~Berbaleniffen.

§ 184. ©o wie man einfade Regel detri mit Swifden-Ver-
hiltnifjen Bat (1. oben bei der RKetten-Regel), fo fommt audy bei
ber gujammengejeten Regel vetri bisweilen der Fall vor, daf einem
und pemjelben BVerhiltniffe nicht einerlei Ginbyeit des Maafed, der
Minge, ve8 Gewichtd gum Grunde liegt. Gin. foldyes Berhdltnif
muf aljo, gang wie Dei der Ketten-Rechnung in der einfacdhen Re-
gel detri, aud anbevweit befannten Swifden-Berhdltniffen auf einer-
~Tei Ginfeit quriigefithrt werden.  Dicfe Redynungad-Art, eine Ver-
Bindbung der gufammengefesten MNegel vetri mit der RKetten - Regel,
fann man daher am bequemften gufammengefete Regel mit
gegebenen Jwifden-BVerhaltniffen nennen, wie man jene
Grempel vev Ketten-degel cigentlich einfache Regel vetri mit gegebes
nen Zwifben - Verhdltnifjen nenuen follte.

§ 185. G8 fei folgemded Gremypel gegeben :

1. Gin Fubrmann fithrt 3 Centner fitr 12 Thaler preu. cour.
5 Poftmeilen weit; wie viel Gentner wird er fiir 10 Ihk. Gold
6 geographijhe Meilen tweit flihren, wenn 8 Ihlr. preuf. cour.
== 7 3plr. Gold, und 10 Pofimeilen = 9 geographifden Meilen.
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Angabe, 3 Gin. 12 Ihlr. pr. cour. 5 Poftmeilen
Tolge, 2, 10 Iphlr. Gold 6 geogr. Meilen

12 Iplr. pr. cour. : 10 Iplr. Golp A% 3@."’
6 geogr. Meilen : 5 Poftmeilen TV ik
Mitteld ver Jwifden-Berhiltniffe nun find die Thaler Golo
auf 3hIr. pr. cour. gu veduciven, jo’vaf dasd gweite Glicd bed er-
fen Berhdltniffes mit vem erften Glicve bed gweiten Verhiltmifjes
gleihe Venennung erhalte; eben fo find die Poftmeilen auf geo=
graphijdhe Meilen guriid zu fithren. Der Anfay fommt bemnad
o gu ftehen:
12 Iplr. pr. cour. : 10 Iplr. Golv,
wenn 7 Ihle. Golde = 8 Ihlr. pr. cour. Gtn.
ferner ==y x's
6 geogr. Meilen : 5 Pojtmeilen ,
wenn 10 Pofimeilen = 9 geogr. Meilen
“man wird mithin haben: 401 19

' i A |
6} 5
10 9

3

7115 | 2% Gnn.. :
2. @3 fann eine gewiffe Anzahl Armer von 70 Berl, Sdheffeln
6 Wodyen lang mit Brod verjehen werden, wenn man Sevem tdgs
lid 13 Berl. Pfund giebt; wie viel Wodhen werden flir diefelbe
Armen-Anzahl 50 Dreson. Seheffel ausreichen, wenn Jever taglidy |
2 Dregoner Piund Brod erhilt. — G fint 15 Dresdon. Sdeffel
= 29 Berl. Sheffel, und 276 Bal. & — 277 Leips, &
Angabe, 70 Bal. Sdeffel 6 Wodyen 13 Berl, &
Bolge, 50 Dreson. Seheff. 2, 2 %y &
70 Berl. Scheffel : 50 Dreson. Sdeffel, W
wenn 15 Dregon. Seff. = 29 Bal. Sepefr. (| _ Loden
2 Q. : 13 Berl. %, e %t X
enn 276 Vel & =277 ¥ %
folglid) 70 | 50
15 | 29
i By
276 ‘ 277
6

1104 | 8033 | 7% Wodhen == 7 Wodhen 11934 Jage.
7
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§ 186. Falls dem BVerhdltnije b3 britten und ve8 zu fu-
Benden vierten Gliedes der zujammengefesten Regel Detri nicht
einerlei  Ginbeit ded Maafed, der WMitnge, ded8 Gewidhtd um
©runve liegt, fo wird man viefes BVerhaltnif genau fo, tvie yon
ben andern Berhdltnifen gelehrt worden, auf gleide Ginbeit M
bringen, bas MNefultat aus den vrei erflen Gliedern aber nod mit
bem Produet der gu dem 4. Glieve x gehidrenden Factoren U Ddi-
oibiren haben, da, wie in ver Proportions - Lehre (§ 131) gegeigt
worden, wenn 6x = 2.9, x gleid fein muf 2%, Darum fepe
man biefe Factoren von x in der Berehnung auf die Seite besd
Nenners.

3.8, Wenn 100 Iphlk. Gold in 1 Jahre an Jiné 5 Rub.
old einbringen, wie viel IThaler Mimge erhdlt man als Jins
einer Wodbe von 8000 Thalern in Golve? — 1 Iply. cour. = 26
Grofden Mimge; 6 Iplr. Gold = 7 IPlr. cour..

Angabe, 100 Iplr. Golo Gap. 1 Jahr 5 3Iblr. Gold 3ing,
Golge, 8000 Iplr. Gold Gap. 1 Wode x TIv. Mitnge Sind ;
i ( 3 3hlr.GolvZiné : x Thir. M;. Jind
102%2!{;@0(b @ap.;sloq(),?o%glr.@olbﬁap.;: 2(1; (%fﬂt é;?f"‘““ - 24 gt' W?ﬁﬂac
52 Woden =1 aly . Miinge 1 Thir. cour.

7 Thlr. cour, = 6 Thir, Gold
100,8000
erftes 1t fweited Glied
Glied 5211

9
dle Factoren /2411 # »
bed vierten <1 96 | Dritted Glied
Glieves \6 |7 v ;
“18]175(913 THe. My, = 9 Thir. 1524 Or. — 9T hir. 17Gr. 4 Pf.2M;..

V. Die cinfache Fins : Redhnung.

§ 187, Wenn A fein baared Gelo dem B Hingieht, damit
biefer eine gewifje veftgejeste Seit Jang davon belicbigen Gebraudy
made, v wird B dem A fiir jebed al8 Darlehn empfangene Ga-
pital irgend einen gewiffen 3insd geben; welther Fing (ober Gr-
trag bes audgeliehenen Gapitals) aud vas JIntereffe genannt
toird.  Diejed Interefje wird von jevem Hundert bed Gapitald fiie
ben Jeitvaum eined vollen Jahred begahlt. So bebeutet der Ans-
brud 5 p. Gt. (5 pro Cent, 5 fiir 100), dafi jebed 100 Rub.
Gapital in einem Jahre 5 Nub. an Jinsd einbringt. Die 5 wird
bev Jindfuf genannt, unter weldhem demnady audy Juterefje ober
Grivag beg Capitald qu verftehen ift, aber nur falls, wie fhon be-
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merft, vad Gapital genaw 100 ik, und dic Jeit 1 Jahe. — Dev
Yudorud ,1 p. Gt. monatlid” heift nidtd anderd ald ,12 p. Gt.
jahrlicd”, ober ,12 p. Gt {dblechtmeg.

§ 188. Wenn von einem auj ein ober mehre Jahre audges
liehenen Gapitale alljdhelih der 3ind erhoben wird, fo dag, beim
Anfange ved folgenden Jabhred, der Schuldjdein ved B nidytd iiber
bie in demjelben verfdhriebene Summe gilt, und die Anfangs aus-
geliehene Summe von neuem anfingt, Sinfen zu tragen, fo erhilt
man Aufgaben der einfadhen oder gemeinen Jind- Redy-
nung. Laufen aber die Jinfen von Jabhr ju Jahr fort, fo tras
gen im folgenden Jahre, neben dem Capital, audy die Sinfen vom
vorigen Jabre ifven Jing u. {. f.. NRedhnungen bdicjer Art geho-
ren 3 der zufammengejeften Jind-Rednung (Anatocis-
mus), nad) welder 3insd auf Jind gerednet wird,

3. B. 1000 Rub. Gap. 3u 5 pGt. giebt am Schlufjc ves exjten Jahred
50 Rub. Find, und diefer betrdgt mit vem Bapital jufammen 1050 Rub..

3u Anfange ved 2. Jabhred: Diefe 1050 Rub. Cap. geben bid jum
Sdlup ves Jabred 525 Rub. Jind, und. diefer betrdgt mit vem Gapital
sufammen 1102} Rub..

3u Anfange ved 3. Jabred: Diefe 11021 Rub. Cap. geben bid jum
Sdiluf ved Jahred 554 Rub. Jing, und diejer betrdgt mit vem Capital
qufammen 1157§ Rubd.. ) P AT 19

Diefe Beredhmungen von Jind und Jinfedzind fommen
nur bei dffentlichen Banfen vor, in welden ein von andever Seite
ber eingegangener 3ind jogleih mwicder ald Jinjen tragended Gapi-
tal genupt wird. Wud [t die Banf {id fiir Gapitalien, die von
ihr entlehnt werden, um beftehen it Tomnen, ein Gewiffed an Jing
mebr zahlen, al8 fie {elbF 3abft. — Gine volfftdnvige Belehrung
in der zujammengefeten Jind - Redinung fept Hohere Kenntnifje
boraus.

§ 189. Bei der Jind-Nednung fommt 8 auj folgende drei
Grdpen an: ;

1) ®rofe ded Jind tragenden Gapitals,
2) 3indjuf,
3) Linge ver Jeit, da dad Capital ausditchet.

Aud wiefen drei Grofen eutjieht vie vierte: Grirag ed Gapis
talg in der beftimmten 3eit und ju vem beftimmten Jindfufe, v. h.
bag Jnterejfe, der Jing.

§ 190. Jijt von dem Interejfe, dem Gapital, und dem Jins-
fuge eine Grofe unbefannt, fo wivd diefe durdh die gerade Regel
etri gefunden aud vem VWerbdltniffe cined vorgegebenen Gapitals
gu feinen infen, wobei dbie Jeit ald gleidh angenommen wird ; 3. B.
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“100%R6.Cap.: 5 R6.3in8=1500RN6.Cap.:xN6.3ind; x= 75,
© 5M6.3ing: 100 N6.Cap.= 75 R6.3ind: x R6.Gayp.; x =1500,
1500006.Cap.: 75 N6.3ind= 100R6.Cap.: x R6.3ind; x= 5.

§ 191. o wie bei der geraden Negel vetri metftend Waare
und Waare, Geld und Gelo vie gleichartigen Glicver waren, fo
find in der Bins-Rednung Gapital und Gapital, Sind und Jins
bie gleidyartigen Gliever.

§ 192. Ferner, wenn man in Regel - vetri - Grempeln Seld
alg vierted Olied fudhte, o fing man ven Anjap mit Waare an,
und umgefehrt; eben fo, judyt man, in der Jind-Redhnung, Jing,
fo fangt man ven Anjap mit Gapital an, und umgefehrt.

§ 193. Wird nad) den Binfen fiir mehr oder weniger Beit
al8 1 Jahr gefragt, fo miijjen guvor die Jinfen eined Jahres aus-
gemittelt werden; wedhalb fiir ein jeded foldyes Grempel fidhy wet
Anfige ald nothig evgeben. !

: § 194, Wenn nur die Jeit und eine von den iibrigen drei
oben genannten Grdfen gegeben find, fo Iafjen die beiden andern
jidy Daraud nidt finden, weil jene beiden von viefen vollig unab-
Hingig {ind.

- 1. Beit und Jntereffe find gegeben; 3z B. Wenn ein gewifjes
Gapital gu einem gewijffen Bindfufe in 1 Jahr 4 Monaten trigt
360 Nub. JInterefle, wie viel wird e8 in 3 Jahren 2 Monaten
tragen ¢

Bemerfung., Je ldngere Jeit ein Gapital audfiehet,
befto mehr exhalt man ind — gerade Regel detvi. -

1 Jahr 4 Monat : 360 Rub, Jing = 3 Jabr 2 Mon. : x Rub. ins.

16 Mon. ¢ — g55 Rub. 3ing. 38 Mon.

2. Zeit und Capital {ind gegeben; 3. B. Wenn 1200 Rub.
Gap. gu einem gewiffen Sindfufe in 9 Monat ein gewiffed Inters
efie fragen, in wie langer 3eit werden 2000 Rnb. zu vemjelben
Bindfuge vafjelbe Jntevefje tragen?

Bemerfung. Je ldngeve Jeit man ein Gapital aus-
ftehen 1aBt, defto Fleiner fann vad Gapital fein, um einen
gewiffen 3ind eingubringen — umgefefree Regel detri.

‘ : ¢ Mon. | 9 Mon.
2000 Rub. Gap. | 1200 Rub. Gap.

5% Mon. = 5 Mon. 12 Jage.
Jn dergleidyen Berednungen, namentlichy ved Interefe, der Gebalte
1. . w. wird der Monat ju 30 Tagen gerednet. Will man nady Wos
dhen vednen, {o hat vad Jahr 52 Wodyen.
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3. Beit und Jindfug find gegeben, 3. B. Wenn ein geivifjes
Gapital gum Jindfuge 5 muf 8 Monat ftehen, wm einen gewifjert
Bind ju tragen; in wie viel Jeit wiirve dafjelbe Capital denfelben
Jind einbringen, wenn 6 der Jindfuf mwdre.

Bemerfung. Je ldngere Jeit ein Capital ausdjtehet, dejto
weniger braudt man, um eben denjelben 3ind u exbalten, p Gt.
junehmen, denmad 7 gy, | 8 Mon.

6 pGt. | 5 pGt.
6% Mon. = 6 Mon. 20 Jage.

§ 195. Wenn vom Gapital, deffen Sindfufe, von der Jeit,
ba e3 audgeftanden Hat, und von defjen Jind fiir diefe Beit eine
Grofe unbefannt ift, fo ergieht fidh diefe unbefannte Grofe mittels
gweier Negel-Detvi-Unjdse, durd) deren erften man (§ 193) zuvor
bie Jinfen eined Jahred ju finden hat.

1. ®egeben der Jindfuf, die Jeit, ver Jind fitv viefe Jeit, ge-
judt vad Gapital. 3. B. LVon einem Gapital, dad 3u 6 p. Gt.
audgelichen war, hat man fiir § Wonat an JInterefje erhalten 93
Rub. 80 Kop.; wie grof war vad Capital?

Monat 3ing

8:12=93 Nb6. 80 Ky. : x Nb.; x...MOSRB 70 &Y. 3ins fite 1 Jahys
darauf fege man an:

6 Mb. Zind : 100 N6 Cap. = 140 Nb. 70 Ky. Zind : x N6, Cayp.

x = 2345 Rub. Cap..

2. ©egeben bad Gapital, die 3eit, vad Jnterejje ved Capitald
fite btcfc Beit; wie grof der Jindfug? 3. B. 500 -Rub. Cap. ge-
Ben in 8 Monat 20 Rub. JIntevejie; zu wie viel p. (,t war bad
Gapital auggeliehen?

8 Mon. ; 20 N6.Jnt.=12WMon. : x R6.8nt. ; x =30 R6.Jut. f.13Jahr
300 E)iub. Gap. : 30 Rub. Int. = 100 Rub. Gap. : x Rub. Int.

x = 6 pGt..

3. ®egeben Gapital, Iindfup, Intereffe, gefudht ble Sange ber
Selt, 3 B. 1200 Rub. Gap. 3u 6 p. Gt. geben 60 Rub. Int.,
in wie langer Jeit?

L()O Rub. Gayp. : 6 Rub. Int. = 1200 Rub. Gap. : x Rub. Int.

x = 72 Rub., vie Jinjen eined Jahres.
72 Rub. Jingd : 12 Mon. = 60 Rub. 3ind : x Mon.

x = 10 Monat.
4. Gegeben das Gapital, der Jindfup, die Jeit; gejudbt dasd In=
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teveffe file diefe Seit; 3. B. 25000 Rub. Gap. ju 3§ p. Gt. ge-
Ben in 15 Monat twie viel Jing?
100 Rub. Gayp. : 1! Rub. 3ing = 25000 Rub. Cay. : x Rub. Jind,

x == 1375 Rub. JInt. in 1 Jahr,
12 Mon. + 15 WMWon. = 1375 Rub. Snt. : x Rub. Int.

x = 1718 Rub. 75 Kop., Jut. in 15 Monat.

§ 196. DWenn von der Seit und dem Jntevefle, der Jeit
und dem Gapital, der Jeit und dem Jindfuf, — odber vom Gapi-
tal und per Jeit, dem Gapital und dem Jindfuf, vem Capital und
bem Jntereffe, — ober vom JIntereffe und dex Seit, dem JInterefje
und dem Gapital, dem Juterefje und vem Jindfufe, — odber von
pem Jindfue und der Jeit, pem Jindfufe und dem Gapital, dem
Bingfufe und dem Intereffe, eine Grofe unbefannt ift und gejudht
wird: fo erhilt man Aufgaben entweder der geraden ober der ums
gefehrten Negel detri, wie yum ITheil {don oben vorgefommen, und
mit Beifpiclen belegt mworden. : :

§ 197. Wenn aber, von dem JindfuBe, Capitale, der Jeit
und dem JIntevefje, eine diejer Grdfen gleich, die iibrigen ver{die=
bent find, und eine von den lehteren gefucht wird, fo hat man Auf-
gaben per gufammengefefsten Negel detvi: :

1. Fir gleiched Gapital, 3. B. JIn 5 Jahren trdgt ein gewif-
fe8 Gapital zu 6 p. Gt. 560 Rub.; in wie viel Jahren wird 3
au 4 p. Gt. eintragen 1120 Rub.? — Antwort: in 15 Jahren.

Das gleidhe Capital fommt vedlhalb nidyt in Betradyt, weil ed, in
ber Berechnung, fowohl auf die Seite ded Jdhlerd ald ded Nennerd ges
fept, fich gegenfeitig aufbebt, und vaher im Grempel verfdpviegen wird.
Willkirlid) aber fann e8 darum dody nidit angenommen werden 5 8 geht
vielmehr aud den Bedingungen der Aufgabe, und gwar ausd der Angabe,
nad) den oben gegebenen Lebhren aus ven pwei Anfdgen hervor:

5 Jabr : 560 Rub. Int. = 1 Jabr : x Rub. Jnt.
x = 112 Rub., die jdbrlichen Jinfen.
6 Rub. 3ing : 100 Rub. Cap. = 112 Rub. Jind : x Rub. Cayp.
< = 1866 %Rub. 663 Kop..

2. @i gleiden Jindfup, 3. B. 5000 Rub. Gap. tragen in 14
Safren 375 Rub. 3ind; wie viel werden 6400 Hub. Cap. in 4%
Sahren an Jind einbringen 2 — Antwort: 1360 Rub..

Der gleide Jindfuf ift in diefem Falle 5 pGt.; diefe ergeben fidy
aus der Angabe durdy die ywei Anfdge :

3 Jabr : 375 Rub. Jind = 1 Jahr : x Rub. Jins
x = 250 Rub., vie Sinfen fir 1 Jabr.
5000 Rub. Cap. : 250 Rub. Jiné = 100 Rub. Cap. : x Rub. Jins

R =5 PG‘..
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3. ir gleidhe Jeit, 3. B. 5000 Rub. Cap. st 6 p. Gt. fras
gen 700 Rub. ; zu wie piel p. Gt. werden, in eben der Jeit, 7500
Rub. Gap. cinbringen an Jntereffe 1140 Rub.? — Antwort:
ju 8 p. Gt.

Die gleidhe 3eit ift hier 2 Jabhr 4 WMon., und fie ergiebt fih aus
ber Analyfe durd) die beiven Anfipe:

100 Rub. Gap. : 6 Rub. Jing = 5000 Rub. Cap. : x Rub. Jins

x = 300 Rub., die Jinfen eined Jahres.
300 Rub. 3ing : 12 Mon. — 700 Rub. Jins : x Mon.
x = 28 Monat = 2 Jahr 4 Mon..

4. Fir gleihen Grivag; 3. B. 3000 Rub. CGap. tragen ju 4
p. Gt. in 5 Jahren einen gewiffen 3ind; mwie grof muf vad Gas
pital fein, dad ju 8 p. Gt. in 2 Jahren eben diefen Sind tragen
witd. — Untwort: 3750 Rub..

Diefer gleide Crtrag ergiebt fidy aus der Angabe = 600 Rub.; denn

100 Rub. Cap. : 4 Rub. Jind = 3000 Rub. Gap. : x Rub. 3ing
x == 120 Rub., ver Jind fiir 1 Jabr;
folglidh der Jind fur 5 Jahr = 5. 120 = 600 Rub..

§ 198. Wairen aber Gapital, Jindfuf, Seit und Intereffe,
alle verfdhieven, dann Hatte man nidht wie vorher eine, fondern
in der Angabe fowohl ald in der Folge ywei von einander gang
unabhingige Aufgaben: 3. B. 6500 Rub. Cap. u 7 p. Gt. tra:
gen in 5 Jahren 2275 Rub. ind; wie viel Rub. Jind werden
7000 Rub. Gap. zu 6 p. Gt. in 3 Jahren einbringen?

Die 2275 Rub. Zind in der Angabe ergeben {ih durdh
folgenve Jegel detri:

100 Rub. Gay. : 7 Rub. 3ind = 6500 Rub. Cayp. : x Rub. ing "

X = @007 = 65 . 7 = 455 Rub. fitr 1 Jaky,
und fitr 5 Jahr an Jind vad Finffade, nimlidy 2275 Rub..

Die Jinfen in der Folge ergeben fidhy wiederum, ohne daf
man die Angabe dagu nothig hatte, durd) folgende NRegel detri :

100 Rub. Cayp. : 6 Rub. 3ind = 7000 Rub. Gay. : x Rub. Jins

X = 1000:6 — 420 Rub. fiir 1 Jakhr,
und fitx 3 Jahr dad Dreifache, ndmlidy 1260 NRub..

Do hindert vad nidht, diefed Grempel audh nady den Lehren
fite bie gujammengejepte TRegel vetri zu beredhmen, gang al3 wire
8 eine eingige Aufgabe: ’

Angabe, 6500 Rub. Cap. 7 pGt. 5 Jahr 2275 Rub., Jinsd
Eolge, 7000 n 6 5 3 4 ¢ n "
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6500 | 7000
716
53

2275

1260 Rub. ins.

§ 199. . Bur 3ind-Nedhnung gehort auds vie Rabatt-Redh-
nung, weil die durd leptere zu fudbenden Summen gleidfalls
nadh p. Gt. qu beftimmen find. '

Dex Rabatt (vom italienijdhen Rabatto, Abzug, Kitrzung), die
Differen gwifden der gangen Scdyuld, und der vom Sehuloner
au leiftenven wirflichen 3ahlung, . i. der rabattivten Summe,
ber Netto-Summe, der baaren over contanten Bahlung,
iit nichtd anverd ald ein Interefie, weldyed ver ®ldaubiger, der pad
Geld erft nad) der beftimmten Frift su forvern hat, feinem Schulo-
ner gablt, falld diefer entweder frither over fogleich die Schuld be-
ridytigen mill.

Der Rabatt wird entweder auf oder in 100 gerechnet. Hat
nimlidh) der Kaufmann B von dem Grofhinvler A 12 p. Gt. Na-
batt auf 100, fo bezahlt er vem A fitr jede in Waaren empfangenen
112 Rub. nur 100; wedhalb, in dem dabin gehovigen Regel-vetri-
Anjage, ver NRabatt gupzdhlen ift dem 100 im erften Glicde, fo
bap daraud vad Verhdltnif der gangen Schuld aur rabattivten
Summe, 112 : 100, entfteht. Hat aber B von A 12 p. Gt. Na-
batt in 100, fo bezahlt er dem A fitr jeded 100 nur 88; wor-
aud fiy 100 : 88 al3 bas BVerhaltnif ver gangen Schuld gur ra:
Dbattivten Summe ergiebt.

§ 200. Genau genomnien und nadh Recht und Billigkeit ift
ein Rabatt nur auf, nidt in 100 zu Herednen. Denn o wie
Dei der Jntereffe-Rechnung der Schuloner vem Glaubiger pas In-
ferejje auf jeved vou lepterem baar und voll empfangene und u
jeinem Nugen vermandte 100 zahlt, alfo ift e8 audy bei der Na:
batt-Bledynung allem Nedhte gemds, vap der Schuloner vas Inter-
¢fie, . i. ven Mabatt, auf jeved in Waare empfangene 100 zable.
2Wollte ndmlid) in ver JInteveffe-Nechnung ver Glaubiger, 3. B. bei
5 p. Gt., diefe vorfer von jedem 100 abzichen, fo mwiirde per
Sduloner, ftatt cined jeven 100, nur 95 befommen, folglich aud
nur von 95 Nugen giehen Fommen, gegen Abficht wnd Swed der
Unleihe. Weil ein Rabatt die Diffeveny ift gwifden der gamgen
Sduld und der baaren Saflung, alfo der Rabatt und die baare
Bahlung gufammen die gange Schuld betragen miiffen, fo folgt
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baraud, dap die gegebene Summe, 3. B. s 5 p. Gt., nur von 105
gu rabattiven fei (nady dem Anfapes - Anfange, 105 : 100) nidyt
aber von 100 (nadh bem Anjapes- Anfange 100 : 95); denn ¢8
tonnten ja diefe 95, wenn fie vom Schuloner empfangen, und Ju
5 p. Gt. jabrlidy fogleich wieder anderiveit ald Gapital audgeliehen
wiirden, nicdht die vollen 100 wieder ergeben, weil 95 a 5 p. Gt.
(nady dem Anfage 100 : 5 = 95 : x) nur 993, nidht aber 100
hervorbringen.  ®ang in diefer Lage Lefinvet fich devjenige, weldher
LWaaren auf Beit verfauft; denn diefer ftellt mit allem Nechte dent
Preid der Waare um fo viel Hoher, ald der Jind fitr diefe Seit
betrigt. :
Wenn ferner Jemand, 3. B. nacd) 20 Jabhren, 1000 Rub.
‘mit 5 p. Gt. Rabatt su zahlen Hatte, aber feinen Glaubiger {dhon
jebt Defriecdigen wollte, fo wdve beim Nabatt auf 100 (weil, fite
ein Gapital von 100, ver 20-jafrige ind auch 100 ift, alfo die-
fed Gapital und fein 3ingd zufammen = 200 NRub. wire, man
bemnady die Regel detri erhielte: 200 Rub. nady 20 Jahren zahl-
bav verhdlt fih zu 100 Rub. baarer Jahhumg, wie 1000 Rub.
nadh 20 Jabhren gu x NRub. baaver Bahlung) die baare Jahlung
= 500 Rub.; und ed winde, liefe die Shuld audy jo viele
Jahre ald fie wollte, doch immer nody eine baare Sabhlung iibrig
bleiben. Hingegen, beim Nabatt in 100, da man 5 p. Gt. o viel
Wial rabattivt als Jahre find, witrde man fiir 20 Jahr 20 . 5
(0. i. 100) von 100 cinbehalten, alfo dem Gldubiger gar nidyts
au gablen haben. ollte diefe Sdhuld mit 5 p. Gt. jahrlichem
Rabatt in 100 gar noch ldnger fortlaufen, fo miifte, falld fofort
regulivt werden ollte, der Glaubiger vom Schuloner nicht allein
nidtd empfangen, fonbern nodh ihm fiir jeded Jahr 5 p. Gt., alfo, .
wegen der 1000 Rub. Gap., nodh 50 Rub. jahelich zuzahlen.

§ 201. Wenn man aber auf ven Urfprung und den Siweet
bed dem Kdufer verjtatteten Rabattd fieht, jo evweifen fich alle liber
biefen Gegenjtand erhobenen Streitigeiten ald nidtig.

Ohne allen Sweifel vithre der Rabatt vaher, vaf Kaufer fich
gegen ibre Verfdufer befdhwert Hatten, wie fie die von thnen erfanf-
ten Waaven nidyt wobhl eher bezahlen fonnten, ald bid fie felbft
bieje Waaren, wenigitend gum Iheil, abgefesit hatten. Nody gro-
fere ©dywierigfeiten fanden fidh bei ben vauhen Waaren, mweldse
et in Den Fabrifen u Hanveldgegenftinven verarbeitet werven
muften, ehe fie um Verfauf gebracht werven Ffornnten. Darum
wurde den Kiufern, nady Befdhaffenheit der Waaven, eine gewifie
Brift gur Babhlung gelaffen. Damit aber die Kdufer u frithever
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Bablung bewogen wiivden, fo gelatteten die Verfdufer Denjenigen,
mwelde die Sablung friber oder Dbaar leiften wollten, einen fo be-
beutenden Rabatt (wenigftend 8 p. Gf. auf ein Jahy), daf ed fiix
ben RKaufer vortheilbafter wurbe, vie dean BVerfiufer fduldige
©umme anberioeit gu 5 ober weniger p. Gt. aufpmehmen, um
mit derfelben den Werfiufer baldigit su Defriedigen, und den, itber
dirffigen WVortheil fiir fidh ju behalten. Munmehr ift ver Rabatt
ein allgemeiner Gebraudy geworden, und Kdufer wie BVerfaufer
vidten fidh Dbei Beftimmung der Waarenpreife danady.

Da nun aber der beim Waarenhandel cingefiihrte Rabatt auf
willfirliche Abmadung gwifdyen Verfaufern und Kdufern bevubet,
und ed Deiden freiftand, fidy entweder auf weniger oder wohl auf
nod mehr alg 8 p. Gt. jabrlich zu vergleidhen, fo ift der Leipgigex
unbd italienijde Gebrauch, der dem Kdaufer 3. B. 8 pGt. Rabatt in
100 Dejtimmt, eben fo vidhtig ald pie Amfjtervamer und Hamburger
Weije, vie nur Rabatt auf 100 geftattet. Und ¢8 ift der Nabatt
in 100 audy al8 ein Rabatt auf 100 (namentlichy in diefem Falle
bei 8 p. Gt., nadh der Regel detri 92 : 100 == 100: x5 x =1084%)
au Detradbten, aber fo al8 wdre man nidht auf 8, fondern auf
84% p. Gt. (nacdy der Negel detri 1081§ : 100 = 100 : x;
x == 92) fibereingefommen; wad auf feine Weije fitv ven BVex-
faujer, dem e8, wie vben bemerft, frei fland, ven Rabatt o Hodh
gu ftellen al8 er felbit wollte, beeintradytigend war, um jo weniger,
ba ¢3 Dbeinahe auf eined hinausdliuft, ob man von jedem Hunbdert
tabattivt 8, und 92 begahlt, ober von jedem 1081§ rabattirt 81§,
und 100 Dbezablt.

Da u Umiterdam (wo aber, wie bemerft, Rabatt auf 100
ublidy ift) vor allen anbern Ortern die Lingfte Sahlungsfrift, 33
Monat, geftattet wird, und nirgendd eine lingere, jo fann der von
miiffigen Redyenmeijtern Herausdgethigelte Fall einer durd) Rabatt
in 100 gamylih annullivten Sduld nie ecintreten. Man winde
alfo in jever Hinjicht offenbar u weit gehen, wenn man den nur -
um cin Weniged groferen Rabatt in 100, ald gar zu beeintrich-
tigend fite ven Verfdufer, durdhausd vermorfen wifjen wollte.

§ 202. JIn Vorftehendem ift dad Wort ,NRabatt’ mit dem
Worte ,Dideonto”, welded ehenfalld ein italienijches ift und ,Ab-
aug” beveutet, al8 gleihbedeutend genommen. Ublih aber ift 3,
einen Rabatt wegen fritherer Jahlung Dideonto, und eine Sdhulp
nady Abzug ved Didconto eine didcontirte Sdhuld oder baare
Bahlung zu nennen, weldhe mit dem Didconto gujammen die gange
©dyuld betragen muf, die nach Ablauf ved Terming ju zahlen getwefen
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fdre: fo wie man unter Rabatt einen Abgug verfteht, ver von
RKaufleuten, namentlidy von Budhindlern bei bedeutenvem Abfage
ertheilt wird, obne Ridficht vavauf, ob der Kdufer frither zahit,
fallg ‘ex feine Sdhuld nur gu derjenigen Jeit abtrdgt, welde audy
vem Verfdufer ald Iahlungdtermin gefetit ift.

§ 203. @8 werde dad anfinglidy (§ 199) begonnene Grem:
pel Der eigentlidhen Rabatt-Redhnung munmelhr wieber aufgenommen.

1. Bei 12 p. Gt. Rabatt auf 100 bezahlt B dem A fitr jeve
in Waaren empfangenen 112 Rub. yur 100 Rub.; Hat er mun
von A fitr 12850 Rub. Waaren empfangen, fo wird die vem A au
leiftende baare 3ablung fidhy durdy folgende Megel detri ergeben :
Statt wird gegahlt alfo ftatt wird geahit
112 Rub. : 100 Rub. = 12850 Rub. : x Rub.
x = 11473 Rub. 213 Kop..

UAlfo gahlt B bem A 1376 Nub. 78% Kop. weniger al3 die Rech-
nung ded A angiebt,

Der Rabatt, die Differeng der baaren Sahlung von der gan-
gen Sduld, wird ficdh aud ergeben durd) den Anfas:

Fiir ift Rabatt wadift Rabatt fiir Antwort
112 Rub. : 12 Rub. = 12850 Rub. : x Rub.

x = 1376 Rub. 78% Kop..

2. Hat aber B von A 12 p. Gt. Rabatt in 100, o wird er
fiir jebe in Waaven empfangenen 100 Rub. zahlen 88 Rub.; bhat
er nun ebenfalld fiir 12850 HRub. Waaren genommenen, o wird
bie rabattirte Summe durdh ven Anfap gefunven :

Ctatt  wird gezablt alfo ftatt  wird gezabhlt
100 Sub. : 88 Rub. = 12850 Rub. : x Rub.

X = 11308 NRub..

Der Rabatt wird gefunden fowohl durd) Subtraction der ra-
Dattivten Gumme (11308) von der gangen Sdhuld, ald audy durdy
ben Unjagy ’

Fiie ift Rabatt wasift Rabattfiic Antwort
100 Rub. : 12 Rub, = 12850 Rub. : x Rub.

x = 1542 Rub.. .

§ 204, Bei der Rabatt - Rechnung Fommen bidweilen bdie
Audbriie vor: by Rabatt, 5 Rabatt, I Nabaft, } Rabatt,
HRabatt, und foldhe mehr. — Diefe Biiche find Aliquota ded Gan=
gen, ndmlich der gu Figenden Summe; vodh Fann diefer Rabatt
aud durdh anvere Brivdhe, durdy vevvielfdltigte Aliquota, angegeben
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werden, 3. B. 2 Rabatt. E$ miifjen demmadh diefe Britde mit der
gangen Schuld multiplicivt werben, um die Netto-Summe gu erge
ben. Uberhaupt nennt man Briide, welde ausd vem Verhaltniffe
bed Gapitald zu feinen 3infen, der gangen Schuld ju feinem Ra-
Datt, entfichen, Procent-Britdhe. G3 enthdlt ndmlich der Aus-
brud , 1 Nabatt4 dag Verhdltnif ,100 Rub. Gap. : 25 Rub.
Bing#, obder abgefiit , 4 Nub. Gap. : 1 Rub. Zind” mit vem
Grponenten £ in {id) (wonady bag britte Glied der RNegel detri,
ndmlidy bad gegebene Gapital, mit dem Brudhe % 3 multipliciren
ift, um a8 4. Glied gu ergtben) ; woraud denn folgt, baf man
bie obigen Briide audy nach p. Gt. beftimmen fonne. @8 ift

nmlidy e} 2 ({2100 = 8} Gt.

Tof £ Yo 100 =10 pGt.
0 F )% . 100 =163 yGt,
3 T‘_f; 1 .100 =20 Gt
i = f4.100=25 yGt.
2] 2 1(2.100 =40 Gt

Gin auf joldye Weife angegebener Rabatt ift Rabatt in 100,
ba man ja 3. B. F ved 100 (nimlich 168) aus dem 100 Her-
audnimmt, von weldem 100 demnach nur 2, ». i 834, werden
augguzahlen fein.

Um bienadh § Rabatt ‘von 763 Rub. 20 Kop. zu bevednen,
jo tdre

ber Nabatt & . 763 Rub, 20 Kop. = 127 Rub. 20 Kop.
bie Netto: Summe . 763 , 20 , =636 , ,

gufommen & . 763 Rub. 20 Kop. = 763 Rub. 20 Kop.

Die Netto-Summe (636) muf fidh aber aud) ergeben durdh
Subtraction ve8 = 127 Rub. 20 Kop. gefundenen Rabattd von
ber gamgen ©dyuld 763 Jub. 20 Kop.. -

§ 205. Dorfiehended Grempel nady pGt. beredhmet :
Statt wird gegablt -wad ftatt Antwort
100 Rub. : 831 Rub. = 763 Rub. 20 Kop. : x Rub.

10000 Kop. 25000 Kop. 76327 Kop. ;

3gZ88 Kop. 25ZZF Kop.
x = 63600 Kop. = 636 Nub..

Der Nabatt, 127 Rub. 20 Kop., ergiebt fidh, wie oben,
al8 Differeng der Netto-Summe von der gangen Schuld, aud) dureh
ben Unjag: '
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S it Rabatt waé it Rabatt fir  Antwort

100 Rub. : 162 Rub. 763 %Rnb. 20 Kop. : x NRub.

318282 Ry. : Sggs K. 76324 Koy. : x Kop.
X = 12720 Kop. = 127 Rub. 20 Koy..

§ 206. An die JNabatt: Recdhuung fdlieht fidh die Aufgabe
an, da man von der an einem fremden Orte angefauften Waare
©pefen, b h. Unfoften bid an Ort und Stelle, nadh pGt. au
begahlen Hat, und dariiber beim Hanvel nody gewifje pGt. gewin-
nen will. :

@8 faujt ndmliy Jemand am BVerfaufd-Orvte bas Liespfund
einer gewiffen Waare fiir 40 Thlr. an; bdie Spefen betragen 8
pGt. auf 100; wie thewer muf dad LUeSpfund verfauft werden?,
bamit man 18 pGt. auf 100 gewinne.
Man fese an: ;
Obne Spefen Mit Spefen Dhne Epefen Mit Spefen
100 Iple. : 108 Iplr. ‘= 40 Ihlr. : x Ihlr.

il

o \ X = 43} Tplr. mit dven Spefen.
Wit ven Spefen Mitden Spefen  Mit den Spefen Mit den Spefen
im Ginfauf  im Berfauf im @infauf  im Berfauf
2 100 Iple. : 118 Ihlr. = 431 Iplr. : x Thlr.

: x = 50}32 Iplv..

§ 207. Bur Rabatt-Rechnung gehirt ferner vie Provifionds
Redhnung, da man namlid einem Gefdiftdtrger, der dad Gin-
nehmen ober Audgeben gewifjer Gelver iibernommen Hat, fiir feine
PMihewaltung etwad Gewifjesd pGt., fei ¢8 nun auf ober in 100,
geftattet hat, vad er nad) beendigtem Gefdhdft von der iibrig ge-
Dlicbenen Summe abgiechen mwird, oder defjen Grtvag ihm zu iiber-
fenden fein wird.  Die Provifions - Redhmung wird dem gemdf
gang nad den Lehren fiir die Rabatt-Redhnung verantaltet.

§ 208. Hat B von A Waaren gefauft mit der Beftimmung,
bieje erft nach Ablauf eined gewiffen vejtgefepten Terminsd zu be:
sablen, fo ift diefed in fo fern jum Schaden ved A, ald biejer, im
&all fofortiger Sahlung, vag Geld fogleidy HAtte verginfen, ober in
feinem Hanvel frudytbar madhen Fonnen. Darum witd A u fei-
ner Waaven - Redhnung noch die Jinfen bid gum veftgejesten Ter-
min al8 Sduld Hingujdhlagen.

Will aber hinwicderum B vor dem anfanglich veftgefesten Ter-
min gablen, fo fann feinerfeitd A diefe Sinfen nidht bid zum vol
ligen Ablauf bed angefesten Terming verlangen. A muf fidh va-
Der einen Abjug gefallen Tnfon, weldhen man, wie {don oben



— 112 -

(§ 202) Hemerft, bad Diseonto nennt. Die Didconto-Rednung
felbit ift ein Fall der Termin-Rednung.

§ 209. @3 fei der Bahlungd-Termin 1 Jahr, ver jahrlide
Bindfuf 6 pGt., die gange Sdhuld 1000 Rub.; wie grof ift die
fogleidy zu bezablende Schuld 2

Sdyuld Didconto Sduld Didconto
100 Rub, : 6 Rub. = 1000 Rub. : x Rub.

x = 60 Rub., vasd jihrlidhe Sb—igconto,
unbd dbie bidcontirte Shuldb = 954 Rub. :
1000 Rub., vie gange Schuld. .
Baplt B bdie nady einem Jahre fillige Shuldo (1000 Rub.)
nad einem Monate, {o gebithrt dem B ein 11-monatlidhed Dideonto,
alfo von 6 pGt. 14, v, i. 1}5¢ =11 pGt.; und man hat
Fir Shuld it Disconto wad fiir Didconto
100 Rub. : ¢ Rub. = 1000 Rub. : x Rub.
x = 59 Rub., b. Dideonto fiir 11 Mon.,

B zahlt bemnady 1000 — 55 Rub., v. i. 945 Rub., die dideons
ticte Schulbp.

Will B nady 2 Monaten gahlen, fo fommt ihm ein 10:mo-
natlidhes Didconto gu, alfo, von den 6 pGt. fiir das gange Jafhr,
319, b i 1958, 0. i 5 pGt.; daber

Eduld Didconto Edyuld Didconto

100 Rub. : 5 Rub. = 1000 Rub. : x Rub.

x == 50 Rub., Dideonto fiir 10 Mon..
il B nach 3 DMonaten zahlen, fo Ffommen ihm von den
6 p. Gt. jahelich % ober 3 gu, 0. i.8;3, b, i. § = 44 p. Gt., alfo
100 : 44 = 1000 : x
X == 45 Rub., 9-monatlidhed Dideonto.

1200 Rub., nady 18 Monaten gahlbar, was ift, su 15 ». Gt
Dideonto, bie fofortige baave Jahlung?

(Unm.. Dad Disconto gilt immer von der Jieleit, aljo Bier,
15 p. Gt. fiir 18 Monat. — In den vorigen Grempeln war
bie Jielzeit 1 Jahr.)

100 Nub. : 15 Rub. == 1200 Rub. : x Rub.

- x = 180 %ub., 18-monatliched Disconto,
alfo 1020 Rub., die didcontirte Schuld,
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4000 Rub. zu 8 p. Gt., Jiel 9 Monat, werden bezahlt nach
5 Monaten, wie viel ift Disdeonto wegen ver um 4 Monat frithes

ven 3ablung? g gponat : 8 p. Gt. =4 Mon. : x p. Gt.

x = 3§ p. Ct. Didconto wegen der 4 Monat,
Sduld  Didcouto Suld Disconto
100 Rub. : 33 Rub. = 4000 Rub. : x Rub.

X =142 Rub. 22§ Kop., Didconto wegen v. 4 Mte.,

3500 Rub. zu 4§ p. Gt., il 10 Don., bezablt nady 2
Monaten, wie viel ift Didconto wegen 8 Monat?

10 Mon. : 44 p. Gt. = 8 Mon. : x p. Gt.

x =18 p. Gt. Didconto wegen der 8 Monat
100 Rub. : 1.8 Rub. = 3500 Rub. : x Rub.

X == 126 Rub. Disconto wegen der 8 Monate.

Um namlidy guerft dag Didconto filr vie abyuredhnende Jeit
gu_erbalten, fege man an: Die Jielzeit (10 Mon.) gu dem Jing=
fup fir viefe Sielgeit (43 p. Gr.), wie die Jeit, fitr weldhe vidcon:
tivt wird (8 Mon.) gu dem dagu gehsvigen Didconto (18 p. Gt.), —
Diefed Dideonto wird davauf der [insfuf, um Dasdjenige Didconto
gu Deftimmen, Dad von dem gegebenen Gapital abgugichen ift.

§ 210. Audy beim Weebjel - Gefhift fommt vad Diseonto
vor. @8 verfauft ndmli A vem B einen Wechiel, ver nadh 80
Jagen, b i nad) 23 Monaten, fallig ijt, wund dann, aufier pex
verjdyviebenen Summe, nody die einjdbhrigen Jinjen einbringen wird.
Diefe aber gebithren dem Verfdufer mit Ausfchluf ver Binjen fiie
bie Tepten 28 Monat; welde leptgenannten Sinfen dem B au Gute
fommen werden.

Dag im Wedfelbrief ver{dyriechene Capital fei 3500 JRub,,
ber Bindfuf 6, fo ergeben fidh die Binfen filx dad volle Sahe
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100 Rub. Gayp. : 6 Rub. Zind = 3500 Rub. Gayp. : x Rub. Jins
x==210 NG.

Hievon ab dad Dideonto fiir 23 Monat:
12 Mon. : 210 R, =23 Mon. : xRb.,
x =46 Rub. 663 Kop.

Auferdem, da B Ddiefe 23

Monat iiber, von den 3500

Rub. feinen andern Nupen

3ichen fann, ald die blofen

Binfen, auf welde allein ein

Kaufmann dody nidht Geld

Teiht, fo muf A fidy von der

gangen Wedh{e-Sdhuld (3500

Rub.) nody ein monatliched

Digeonto gefallen Tajfen, ent:

meder 5, ober § ober § pGt.

monatlich, Angenommen hier

% PGt monatlidh, {o ift

100 Nub. Gayp. : J pGt. mo-
natl, Dideonto = 3500 Rub.
Cayp. : x Rb. monatl. Didconto

X = 17 Rub. 50 Koyp. ,
alfo fitr 23 = § Monat, bid
per Wedhfel prdajentirt werben
fann, 17 Rub, 50 Kop. X § 46 RNub. 663 Kop.

gufammen 93 Rub. 334 Kop.
Jeft 116 Rub. 663 Koyp. ;

Per bidcontivte Wedyfel ift demmnacdh zu begahlen mit 3500 Rub.
+ 116 Jub. 663 Kop. = 3616 NRub, 663 Kop..

Gin auf ein Jahr audgeftellter Wedfel, grof 1800 Rub. zu
6 pGt., um 4 Monat zahlbar, wird mit § pGt. monatlidhem
(9 »Gt. jifrelichem) Didconto vevfaujt, ¢ vie baave Jahlung.
100 Rub, Gay. : 6 pGt, == 1800 Rub. Gap. : x Rub. JInt,

x = 108 Rub. Int.,
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alfo der MWerth be8 Wedh{el8 nach einem Jahr . . 1908 Rub.,,
Hievon ab
1) die Binfen fiir 4 Monat:
12 Mon. : 108 Rub, = 4 Mon. : x Rub.
X == 36 Rub.
2) ba8d viermonatlidhe Dideonto a 3 pGt.
b, i. 3 pGt.

100 Rub. Gap. : 3 Rub. Didconto
= 1800 Rub. : x Rub.

X =54 Rub. 90 Rub.

alfo ift der didcontivte Wedhfel grof . . . . . 1818 Rub..
§ 211. @8 find mefre Gapitalien auf gleiche Beit, aber zu
ver{dicenem Jindfupe audgeliehen; man will wiffen, u wie viel
pGt. im Durdyfdnitt die Summe der fdmmtlihen. Capitalien aus-
geliehen ijt. -
Man Dbeftimme guvdrdect (nach der umgekelhrien Regel detri),
wie grof jeded Gapital fein mitfte, wenn e8 zu dem Jinsfufe 1
eben venfelben 3ind einbringen follte, al8 jeded Gapital zu dem
fite Dafjelbe angegebenen Bindfufe; 3. B. 6§ tragen
600 N6 Cayp. 3u5pEt. fovielald 600 X 5 RD., v, . 3000 R6. Cay.

i1 T SRR | O R RV IS s
1500 , 6 ,  1500X6 , ».i.9000 , (&
2000 , bk . 2000X5}, »i11000

' oder abgefitrt :
6 R0, Cap. gub p6t. fovielals 6.5 RNb., 0. 1. 30 R, Cap.)
U wtticon s M6 Timwioar kel Soniw o R 35 10 - Ung
1855w 36 B e A8 B g DA0: iy &

2000w BEROL L 4 20,54 0 ®4A10 0,

52 Rb. Gay. 274NR.Cap.3. 196t
Je mehr Capital man auf Jinfen giebt, defto we-
niger brandt man pGt. zu nehmen, um cinen gewiffen
3ind gu erlangen — umgefehrte Regel detri, alfo
2 pGt, | 1 pGt,
52 Rub. Cap. | 274 Rub, Cap.
55 pGt.

Da aber Hier, wie in diefer Nedhnung immer, dad eine dex
mittlecen Gliever = 1 ift, o ergiebt fih folgenve practifehe Re-
gels Man dividive die Summe der  gegebenen Capitalien in bie

1]
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©umme dber (fitv 1 pGt.) vebucivten; der Quotient ergiebt filr bdie
Gumme der gegebenen Gapitalien den Bindfuf im Durdhidnitt.

§ 212. Man fann fitr ein folded Grempel eine Probe an-
flellen, wenn man aud jedbem gegebenen Gapital fiiv irgend eine,
jevoch Dbei allen Gapitalien gleiche Seit, 3. B. fiir 1 Jahr, die Jin-
fen beredynet, und davauf nadfieht, ob die Summe der Gapitalien
au dem  gefunvenen durdpfhnittlichen Zindfufe den flir die anges
nommene Zeit gefundenen 3ind audy wirflidy ergiebt. Wljo, o8
geben in 1 Jahre

600 Rub. 3u 5 pGt. 30 Rub. Jins
1100 , , 4 »Gt, 44 4 4
1500 ,, , 6 »Gt. 90 , "
2000 , . 53 pGt. 10 ,
5200 Rub. Gap. 274 Rub. Bind.

Ghen penfelben 3ind (274 Rub.) tragen aber audy 5200 Rub.
Gap. 3u 55 p(«St in einem Jabre, nadh vem Unfape:

100 Rub. Cap. : 5% Rub. 3ing = 5200 Rub. Cap. : x Rub. 3ins.

§ 213. @o mu', in Obigem, ver{hicdener Jindfuf auf eis
nen und denjelben Sindfuf reducirt wurde, falld die Jeiten gleidh
waren, fo fann man audy verfdhicdene Seitenm auf eine und Ddies
felbe Reit veduciven, falld ver Jindfup gleidh ift. — Hat namlid
B von A el oder mehr Gapitalien, die zu verfdiedenen Serminent
zablbar werden, will fie aber auf ein Mal begahlen, fo witd B
fdmmtliche Capitalien Linger al8 big gum erjten Bahlungd-Termin
nugen founen, I)mmicbcrum aber anudy frither zahlen wmiifjen al8
im Sablungd-Termin fitv ven leten Schulvpoften. Die fo genannte
Sett Sted)mmg (reductio tormmorum), bie alle Termine auf
einen cingigen uriicfithrt, und einen andern Fall ver Termin-Redh-
nmung (vergl. § 208) ausmadht, Iebrt diefm mittleren Sab:
Tungs- Setmtn finben, ©. B. dicjenige Beit, au welder thoas,
pag au verfdhiedenen Jeiten g lefften ift, obme Abbrudy auf ein
Mal geleiftet werden Fann.

§ 214. Man bejtimme namlidy guvdrderit, wie grof jeber
per Schulopoiten fein mifte, um in einer und devfelben Jeit (fei
¢3 nun Jahre over Monate) fo viel Jind zu tragen, ald jeder ge-
gebene Sdhuldpoften in der gegebenen Beit an Jinjen einbringen
wird, Diefed gefdhiecht nady ver umgefebyrten Negel detri, da 3. B.
ein dreifaches Gapital ecine drei Mal Fivgeve Beit Dbraudhen wird,
um ehen venjelben Bind zu tragen, den dad einfade bringt. Der
Sinsfuf fomms Hichei nidht in Betvadyt, da or bei allen Capitalien

aleidh ift.
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Beifpiel.

B ijt bem A ju zablen fdhulbvig
nady 1 Jahre . . . 800 Rub. Zer| 800 Rub. Gap,
- nady 1 Jahre 6 Mon. 660 Rub. | =F| 990 , %
nady 2 Jahren 1 Pon. 1500 Rub. 323125 ,
nadg 3 Jahren. . . 1000 Rub. [2Z|{3000 ,

3960 Rub. Cap. 7915 Rub. Gay. ;
und ebenfalld: Je Fiirger vie Jeit ift, da ein Capital qusfteht,
befto grofier muf vad Gapital fein, um cben benfelben
Bing gu ergeben — umgefehrte Regel detri :

2 Jabhr | 1 Sahr .
3960 Rub. Gap. | 7915 Rub. Gap.

Die Antwort lautet: 13585 = 129 Jahr = 1 Jaht 11
Mon. 295 Tag, d. §. die genannten Capitalien werden am lef-
ten Tage ved gweiten Jahred ju begahlen fein. — Aus diefem
Berfahren, und da ein mittleres Glico alle Mal 1 ift, geht fol-
gende practijhe Negel Hervor: Man dividive die Summe der ge-
gebenen Gapitalien (3960 NRub.) in die Summe der auf eine ge-
wiffe Jeit (entweder 1 Jahr over 1 Monat) veducivten Capitalien
(7915 Nub.); ver Quotient ergieht den verlangten mittleren Sakh-
Tungg-Termin, und war in Jabhren oder in Monaten, je naddem
Die gegebenen Gapitalien auj 1 Jahr over auf 1 Monat reducict
aren.

§ 215. Bei diejer Bevednung fam die Jinjes-ahlung nidht
in Betradyt. Diefelbe aber gejchieht nativelich fit jeded eingelne
Gapital big gum mittleven Sahlungd-Termin, va denn Alled aufs
hort. @8 fei ndmlidh fiiv obiged Gremypel ver Jinsfuf = 5, folg-
Tidh ift ber aud vem BVerhdltnifie 100 : 5 entftehende Procent-Brudh
(1. § 204) 122 = 20, mit weldyem man die eingelnen Gapitalien,
800 Rub., 660 Rub., 1500 Rub., 1000 Rub. zu diviviren bat,
um bdie Jinfen eined Jahres zu finden. Demmady

Yy = 40 Rub. Int., | =| 80 Rub.
Py =33 , " § S| 66
l%%i'- =75 4 ] :3 2 150 -,
lg'%ﬂ == 50 1/ n “E‘ T 100 ”

396 Rub..
§ 216. Bon diefer Rechnung fann dadurd) eine Probe. vers
antaltet werden, baf man gu dem angegebenen Jindfufe, von jeven
Gapital Bejonvers, mit Hinfidht auf jeine Jeit, den ind bevechnet,
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Die Summe der Sinfen fiiv die eingelnen Gapitalien muf ugleih
per Sind fein fitr die Summe bder Gapitalien it der gefundenen
Beit; vemmady gu 5 pGt. jakyelich tragen an Jind

800 MNb. Gap. in 1 Jahr . . . . . . 40 Rb.

600 , , in1 Jahr 6 Mon., fo viel ald
990 RG. Cap. in 1 Jahr, nimlih 49 , 50 Kp.

1500 , , in 2 QJahr 1 Mon., fo viel ald
3125 N6, Cayp. in 1 Jahr, namlid 156 , 25 4

1000 , , in 3 Jahren, fo viel ald8 3000
M6, Gap. in 1 Jahr, ndmlid 150 ,
395 Nb. 75 Ky.
(=3953:b.)
MWenn nun vad s probivende Grempel ridhtig fein foll, fo
muf 3960 Rub. Gap. in 1 Jahe 11 Monaten 298 Tagen (oder
in 3945 Sahren) eben fo viel an 3ing einbringen al8 7915 Rub.
Gap. in 1 Jahr. Man wird aljo Haben (§ 197, 2):
Angabe, 7915 Rub. Cayp. 1 Sahr 3953 Rub. Jind
&olge, 3960 v 388 » it n o
und ¢8 wird i davaud chenfalld ald Jind ergeben x = 395
Rub. 75 Kop.. — Der Unterfchied von 25 Kop. in den beiden
Refultaten entftehit durdh den bei obiger Jinfen - Bevedynung ald 2
%ai)r angenommenen, i der That aber nur 17§34 Detragenden
ermin.

§ 217. Fernere Grempel der Jeit-Redhnung.

G3 tragen 3ind
92500 Rub. in 3 Monaten fo viel ald 7500 Rub. in 1 Monat

3000 ” ” 6 ” " 18000 ” in1 Monat
2000 , o 8 i p 16000 , in 1 Monat
2500 ” ” 12 " ) 30000 ” in1 Monat
100.5 abgefitryt:
2544 | 5 Rub. in 3 Monaten fo viel ald 15 Rub.
30¢¢ 6 1/4 ” 6 n n 36 /4
2067 |4 w w8 m o o P g 1 k. AaRat
BWEL\|D n » 12 " 1” 60
20 Rub. 143 Rub.
pemnad

143 + 20 == 7% Monat, der mittlere Jahlungd-Termin,

msenpam——
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@8 find ju zaflen
100.5
3082 Rub. | 6 Rub. baar, d. i, nady 0 Mon. — —
2525 5 , mnad4Mon. . . . 20 Kub.
1584 - SRR | [ NI T
iO,ﬁﬁ 2 " ” 9 932011. = . . 18 "
20}552‘ 4 .” ” 12 iml)ﬂ. . - . 48 "
20848 SEABNSR - & TR ¢ Y

24 Rub. 176 Rub.,
mithin 176 : 24 = 74 Monat, der mittlere Sahlungs - Termin,

Yudy in andern Fallen ald da, wo 8 auf mittleren Bal=
Tungs-Sermin fite mefhre gu verjchicdenen Jeiten audgelichene Gaypi-
talien anfommt, verfihrt man, in Gemdfpheit ved § 213, nady oden
fite Die Seit-Mechnung gegebenen Regeln.  Namlich

Gine Gemeinde ift durd) Accord verpflichtet, 200 Mann auf
4 Monat, und darauf 150 Mann auj 3 Monat gu unterhalten,
will aber die 350 Mann auf ein Mal beforgen, wie lange wird
fie piefelben gu exfalten Haben?

200 Mann auf 4 Monat ift 800 Mann g v

150 o  # 3 w uw 450 , oo Sy et

350 Mann 1250 ann auf 1 Monat.

Ye mehr Mann Ginquartivung man nimmt, defto Fiirzere
Seit braudht man diefelbe it unterfalten — audy hier umgefehree NRe-
gel Detri 5 alfo x = 1259 = 25 = 3% Monat = 3 Mon. 17} Tag.

Terner ¢

@8 find bei einem Fabrifanten 200 Gllen Seug beftellt wor-
pen, nimlich 36 Gllen gu 11 Gl Breite, 50 Gllen zu 1} GIL.
Breite, 60 Gllen zu 1 Gll. Breite, und 54 Cllen gu 175 GIl. Br.
enn nmun, unter unperdnderten Bedingungen der Bahlung, der
Fabrifant einwilligen foll, daf alle 200 Gllen gleich bueit feien,
wie grof wird diefe Breite fein?

Man bringe zuvorverit alle gegebenen Breiten auf gleichen
Nenner (16):

36 GII, Linge gu (11=23=) 2¢ 6L Br., ift 13> Cll. Linge i)‘
50 Gll. Linge u (Hy=4g=) }§ Gl Br., ift &% GIl. Linge {5
60 Gll. Kingegu (1 = ) }§ GIL Br., ijt 4&° GIL. Lange (2
54 GII. Linge gu (1% = ) %4 Gl Br., ijt 1} 326k Lange } =,

200 G, Lnge gu ben veefehicdenen Bueiten 3 - 242 Gl Tinge ju
| T RN ]
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benttadh 200 divivirt in 3732, giebt 181501“ aIfo etivad mehr als

186% b. i als8 Z ‘9 —-%7 = 1% €Il %re:te

§ 218. mod) ein Fall ver Termin-Redmung (vergl. §§ 208,
"13) endlich ift ber bei Subhaftationen borfommm‘oe, ba ber (Eme
eine geivijje Summe etwa baar, der Anbdere eine war grofere
- Gumme, jedoch auf Jeemine bietet; man foll mtfd)ctbm, weldyer
Bot der vortheilhaftefte ijt, wenn man nidt 3ind auj Iind rved)-
net.  Jedhnungen diefer Art founte man fiiglih Licitations-
Redhnungen nennen.

Gin Landbgut wird fubhaftivt. A bietet 18,300 Rihlv. baar;
B Dictet 20,000 Rihlr., davon 4000 baar und 16,000 §RtI)Ir
auf 1af)rltcf)e Jermine gu 4000 Riplr.; C bietet 21, 000 Riplx.,
ndamlidy 3000 NRthlr. baar, und 18,000 Riblr, eBcnraIIé auf jdhr-
Tihe Sermine au 3000 Nthlr.. Wejfen Vot ift ver Dbefe? Der
ubliche Sinsdfup ift 5 pCt..

Jeve eingelne Termin-Summe it auf denjenigen Werth zu xe-
buciven, Den fie an demjenigen Tage hat, an weldem der Vot ver-
Tautbart und angenommen wird.  Hiebei miiffen, wie in der Na-
tur ber Sadye liegt, die infen, cined, pweier, dreier u. f. w. Jahre,
al3 Rabatt auf 100, vem erfien Glitve ver Jegel detri Hinguge:
et werpen, @8 muﬁ dabher der élBerﬂ) jeber folgenben, wenn aud
an fidy gleidhen Termin- BaK)Iung, je Linger, je mehr abnehmen,

Der Bot 2ed B ijt
L8005 .; o .« .« 4000 RtHh.

2) fiir den erften Kcrmin, ba er fiir

jede 105R1tH., die er nach1 Jahre

3ablen foIItt, nur 100 nady 1

Sakre zahlt, 105:100 0d. 21:20

= 4000 Nihlr. : x NRihlr. ; x = 3809 NRth. 12 gGr. 8 Bf.
3) fitr den gweiten Tevmin, da ex

fiir 110 Rub., die er nady 3wei

Sahren gahlen follte, nadh 2 Jalh-

ren nur 100 3ahlt, 110: 100 od.

11:10=4000 Nth. : x Rth. ; x= 3636 Rth. 83Gr. 88 Pf.
4) fitr en dritten Termin:

115:100, od. 23 : 20 =4000

Nth. xﬂttf) IR e ¢ 3478921[; 69@r. 3 P
5) fitr dent vierten Termin:

120 : 100 obex 6 : 5 = 4000

Reho 2 x N5 . o0 x== 3333NR1H.. 86k,

Der Bot bcs B Bcttagt bemnach bdie aIG 18257 thf). 11 g@l’. 7§%} BF..

* baar angufefende Summe . . . .
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Der Vot ded C ift
L) BT 4 iiry ) e rpnkiniene 1o SORNDLRED,
2) fite ben evften Termin:
21:20=3000 Rth. : x Rthy.; x = 2857 Rth. 3gGr. 5IPf.
3) fiir den gweiten Jevmin:
11:10=23000Rth. : x Rth.; x = 2727 Rih. 69Gr. 6.5 Pf.
4) fitr den dritten Jermin :
23:20=3000 %ith. : x Rth.; x = 2608 Rth. 16 gGr. 855 PF.
5) fitr den vievten Jermin :
6:5 = 3000 Rth. : x Rih.; x = 2500 Rth.
6) fiir den finften Jermin:
5:4=23000 Nth. : x Nth. ; x = 2400 Rth.
7) fite den fedhdten Termin :
13:10==3000 Rtf.: x Ri§.; x = 2307 Nth. 16gGr. 77 Pf.
Der Bot ved C ift denmach fo viel
ald bic jept gleih baare Summe 18400 RNth.193Gr. 32585 BF.
Aljo haben geboten baar N
o it 718300 Rih.,
B . . . 18257 Rih. 11 g&r. 7 By,
C « + . 18400 %th. 19 gGr. 3 PF. ;
mworausd Bervorgeht, vaf, fall8 nidt 3ind auf 3ind geredmet wird,
ber Bot ded C ver Hhodyjte ift.
(Ubungs-Grempel XXI. MNr, 1—127.)

VE. Die Theilung einer Jabl*
nady cinem gewiffen vorgefchricbenen Vechdltniffe.

§ 219. Die hieher gehorige ufgabe ift: Man foll ein ges
wiffed gegebened Ganged in gwei oder mehr Theile theilen, die ein
Beftimmted BVerhdltnif unter einander Haben.

- Diefe Recynungd-Art fommt vor bei Bereitung von Argnei-
Mitteln und andern Sufammenieungen, deren Ingrediengien nady
einem Befimmten Verhdltifje g0 nehmen {find, und Heifit aldvann
bie Mifdungs- over VBermifdhungs-Redhnung; bei Repars
tition der Grundfteuern, ald weldhe nady BVerhdltnip der Groge
und bed Werthed ber liegenven Griinde, bei BVertheilung von
Gteuern iberhaupt, bei Contributionen, dle nady BVerhaltnih ves
fammtlihen Vermogend von jedem Gingelnen zu exheben {inv; bet
Ginquartivung, die nady ver Grofe der HAaufer vertheilt wird; bei
Goncourfen, va pad nady dem Banferot noch vorhandene BVermogen
unter die Glaubiger, nady BVerhdlnif der Grofe ihrer Shuldfors
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berungen, ju vertheilen ift; Bei einem nady Verhdltnif der Ginla-
gen unter mehre Theilnehmer gu vertheilenden Gewinft oder BWerluft
im Handel oder in einer andern Unternehmung, 3z B. in einer
Lotterie, fo daf, falld nidht Alled verloven geht, Devjenige, wweldyer
mehr eingelegt, audy mehr gewinne oder verlieve, weldhe Redhnung
bie Gewinfi- ober BVerTuft-Rechnung heift. Begieht fidh die-
fer Verluft auf eine vom Sddiffer unteriveged in einem Hafen-Orte
erborgte Geld-Sunmme nebft den Sinfen dafiie, wodurdh die Aus-
beflerung ve8 Sdyiffed und die Grgingung ded Proviantd begwedt
wird, in fo fern {elbiger wahrend ded Stille-Liegend abgenommen
hat, und daler Hig zur Beendigung der Seercife nidht ausdreidyen
wiirde, fo entfteht darausd die Bodmervei-Redhnung, und fithrt
foldse Den Namen von der auf den Boden ved Schiffes ald ln-
terpfand geborgten Summe; betrifft ver Sdhaven aber beived, dasd
Sdiff und die geladenen Kaufmanndgiiter, over auch lepteve allein,
fo vergleidhen {idhy die Shiffa-Gigenthiimer oder Schiffd-Rhever und
die Theilnehmer an der Befracdhtung ded Sdhiffed um diefen Schiffs-
jdhaven (frang. l'avarie) durd) die Haverei-Redhnung. — Fiix
alle dergleidhe Aujgaben indef, welde verlangen, daf eine Jahl
nady vorgefdricbenem BVerhdltiffe, ndmlich fo getheilt werde, daf
biefe  Babhl, ald gegebened Ganged, fih verhalte zu ifren nodh
gu beftimmenden Theilen, wie ein andered gegebened Ganged gu fei-
nen durdy die Aufgabe bereitd angegebenen Iheilen, papt, wenn
man die Vermifdhungs-Redhnung augnimmt, ver Name Gefell-
fhaftd-Rednung.

Wollte man, um beliebter Kiirze willen, die Bermifdjungs-Recdynung
ebenfall8 unter ven Namen Gefellfhaftéredynung begreifen, fo miifite man
wenigftend jugeben, daf 3. B. Ammonium aceticum, Radix Valeria-
nae und Moschus, lege artis gur Tinctur jufammengethan, eine gar
drollige, aus allen drei Natur-Reidhen jufammengeholte Gefelifdaft bilden.

§ 220. @3 {ei folgended Grempel der Gewinft und Ver-
[uft=Redmung gegeben. 3

Dret Kaufleute haben gemeinfdhaftlih Waaven angefauft fiir
7000 Rub., und gwar Hat dagu gegeben A: 950 Rub., B: 2380
Rub., C: 3670 Rub.; ihr Gewinft ift 4000 Rub., wie viel va-
von erhdlt Jeber?

Dad gegebene, in feine nod gu beftimmenden Theile gu thei-
Tenbe Gange ift hier 4000 Rub., der gu vertheilende Gewingt; vas
anbere gegebene Gange, die Ginlage Aller, ift 7000 Rub., wovon
bie burdy bie Aufgabe Dbereitd angegebenen Theile die Poften 950
Rub., 2380 Rup,, 3670 Rub, find,
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Demnacy muf die Cinlage Aller (E) fich verhalten zu der
Ginlage jebed Gingelnen (), wie der Gewinft (G) ober der Ber-
Tuft (V) Aller zu dem Gewinft (g) ober dem Verlujt (v) jeded
Gingelnen, 0. i. E : e = G (oder V) : g (ober v), oder alternando:
Die Ginlage Aller gum Gewinft over BVerluft Aller, wie die Gin-
lage jebed Gingelnen gum Gewinft odber Verluft jeves Gingelnen,
b.i. E : G (ob. V) == e : g (od. v). Dieh erfte und bei allen
in bem gegebenen Grempel vorfommenden Regel-Detri-Anfigen Hlei-
bende Berhdltnif der Einlage Aller yum Gewinft oder Verluft Aller,
ober E : G (ober V) Hirge man, wenn ¢3 angeht, ein fite aflle
Mal ab; audy braudyt man, durdy Hilfe der Subtraction, ein
Grempel weniger angufeen, al8 BVerhaltnif-Theile vorhanden find.

Demnadh E: G = 7000 : 4000 =7 : 4,
alfo

e F
950 Rub. : x5 x = 542 Rub. 858 Kop.
2380 tx; x = 1360 —-
3670 #8310 5302007 142
Sumne der Gewinfte 4000 Rub., Gewinft Aller,
ivie oben gegeben mwar.
Dent Gewingt ved C erhalt man gleiher Maafien, wenn man
ben. Gewinft de3 A und B addirt, und diefe Summe vom gégebe-
nen Gewinft Alfer abzicht.

Bei diefem Gejdhdfte ift pGt. gemwonnen s
7:4=100:x
x = 57} pGt..

§ 221. JIn bem borigen Grempel wurde g (ober v) gefudht
aud E, G, e (odber E, V, e), nadh ver Proportion E: G=e: g3
e3 Tonnen aber audh die anvern Grdfen G, e, E (ober V, e, E)
gefudht werben aud den iibrigen.

Gefudht G (ober V) aud E, e, g (oder v), nads ver Propor-
tion e : g (0. v) = E : G (od. V).

8. B. 63 geben A: 603, B: 1000, C: 1405, D: 1760
IMFLD.. Bei ber Juriidzahlung erhilt B nur 645 ME. 13 §l. 4 PF..

Wag ift im Gangen verloren? Was erhilt Jever auriid?  We
viel ift pGt, verloven?

ENENER B
P S S ep !
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A Bat gegeben 603 L6,

B ” ” 1000 ”

C " ” 1405 "

D n n 1760 ”
4768 MFIb.

B fat gegeben 1000 IE.
erhdlt guriid 645 ,, 13 Bl 4 PF.,
hat alfo verforen 354 Mf. 2 Bl. 8 Pi.=2125Mf..
@3 ift alfo e : v ==1000 : 2,25 = 6000 Mf. : 2125 M¢.
= 48 M. : 17 ML ; vemnadhy ift
sdisiiinE= biaEuig il
48 : 17:—.4768:_{_
x = 1688 ME. 10 §I. 8 Pf., der BVerluft Aller, V.
Was A, C, D zuriiderhalten, findet man, wenn man guerjt
ifre Berlufte berechnet, und diefe von ihren Ginlagen abzicht.
e:V ef v/
48:17= 603 Mf. :x M.
- Berlujt ved A 213 ME. 9L,
vie Ginlage ped A war 603 ,,

A erbdlt yueitd 389 ME. 7 §l.
B erbicelt yuritd 645 ,, 13 ,, 4 Tf.

A8:17 =1405 M. : x MF.

Berluft bed C 497 M. 9FI. 8 Pf.
hatte gegeben 1405

Cerhiltpuend 907 , 6 , 4 4

48:17 =17 60 ME. : x M.
WBerluft ved D 623 MK, 5 §l. 4 Pf.
jeine Ginlage war 1760
D erf)dltgurﬁ(f 1136 " 10 ” 8 "
gufammen erhalten fie guritd 2079ME. 5 Hl. 4 BF.
fie hatten gegeben . . . 4768 ,
Verlujt Aller 1688IME. 10 §1.8 Py,

wie oben gefunden.
Wie viel ift pGt. verloren?
48 : 17 = 100 Mt. : x_Mf.

x = 354 pét..




- 125 —

§ 222. Gcfudt e aud E, G, g (ober E, V, v) mittel3 bex
Proportion V: E = v : e,

3. B. @3 verliert A: 14, B: 113, C: 11}, D: 9%, E: 94,
F: 82, G: 53 fl. vhnl.; die gange Ginlage betrug 600, und ver
Berluft vavan 70 fl.. Wie grof ift vemmady eined Seven Ginlage
gewejen, und wad ift pGt. verloren? \

A verliet 14 fl. thnl.

B iy 413

C o 11}

) ¢ RS 9%

E " 9% .
g 2 82

G " 5z

: gujammen 70 fl. thul.
o Aljo verhilt fid 70 : 600 = 7 : 60. Demnady ergicht
fi die Ginlage ved

A 4. : x;3 . x =120 a6l
B Mg 2xi’ x==400
C 1 2%, k= 96
"DIT 60 =( 9% ;X5 X =88
E Oty X3 X =" 78
F B kb LR e
G of . 2. X3 " X =50

600 i, rhnl.
Was it pGt. verloren?
60:7 = 1001l : x{l.
x = 11% pGt.. :
§ 223. Grejudt E qud e, g, G (obere, v, V). Die Pro-
portion it g:e =G : E,
3. B. A bat cingelegt 7500 Riplr.. Die feds Iheilnehmer
getvinnen

A : 113 Nplr, ST T TR S R

B:120 , 12gGr. 93 Bi. . . 1208 = 1898

G 80, 6 » 4, . . 605 = 993

D: 22 , 14 , 4%, . . 223=113—039

+E: 90 , 9 v 730 ... 903=2322133

i A 34 " 4 " 92‘ ” & ithe 45 &=2§£= 61733
452 Rihlr, »
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Man foll ausd diefen Angaben bevedhnen die Ginlage Aller, und
barauf die Ginlage jeded Gingelnen; aud), wie viel pGt. gewon-
nen ift. g : e — G A

113 Rihlv. : 7500 Rihlr. = 452 Rihlv, : x Rehlr,
x == 30,000 Rthlr., vie Ginlage Aller. '

Bur Beantwortung dev gweiten Frage, nady der Ginlage je-
bed Gingelnen, dienen die Proportionen:

beg A bed B bed C
g8 : &6 = g te=tpfien W
113 : 7500 = 1§98 : x
1695 : 7500 = 1808 : x
= 1808 : x; x == 8000 Rthlr., Ginlage de3 B,

= 904:x3; x=4000 , " » C,
113:500 =({ = 339: x; x=1500"" , o n D,
= 1356 : x; x = 6000 n n B,
= 678:x;x=3000 , 1 n F,
Hiegu die Ginlage 8 A . . . 7500 , ,
: 30,000 Rthlr..

Ausd dem Anfape, 7500 : 113 = 100 : x, ergicht fidh end-
lidhy, dap dad Capital 138 pGt, getragen Hat.

§ 224. Bur cinfadyen Gefellfdbafts = Rechnung gehsren audy
Aufgaben, in welden die Verhdltnif - Theile angegeben find durdy
Briicdhe, deven JInbegriff oder Summe, wie grof diefe audy fein
mige, al3 Dadjenige Gange (E) angefehen wird, nad
befien Berhaltnif-Theilen vad gegebene Gange (G) qu theilen ift.

Beifpiel .

@3 will Jemand cine Summe von 3500 Rthln., ald Ver-
midyinif etwa, dergeftalt unter 4 Perforten vertheilt wiffen, vap
B § Mal, C' 11 Mal fo viel ald A, D aber noch ein Mal {o vicl
befomme al8 C.  Wie grofi find die Antheile veg A, B, C,"D ?

Die hier Statt finvendben BVerhaltnif-Theile, deven Inbegriff
bag eine Gange (E) audmadyt, nady welhem 9ad andere Gange
(G, Bier 3500 NRtplr.) gu vertheilen fein wird, {ind:

Pird =1. =4a-g

" B= d= 2= 2

n C=11l= }=

" D_2%=]40—-10 »

gufammen 21 Sheile (E),
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alfo fire bie gu vertheilen vorgegebene Summe, 3500 Reflr., . i.
G, iiberhaupt 21 (E) Berhiltnif-Theile, wovaus fidh folgende An=
fage ergeben. Da 21 : 3500 = 3 : 500, fo ift

4:x5x= 666 Rihlr. 16 gGr., der Antheil ves A,

s _JR:X;X5.833 Bocor 7 in " n B,
BN S i e AR Rt .t oy C
10 : x; x = 1666 ” 16 " oron ” ” D.

sufammen 3500 Riplr..

Ginige [5fen Aufgaben diefer Art dadburd), daf fie irgend eine Jahl
vollig willfitlidy, alfo ofne allen Bweifel unridytig, alé MAntheil ves Gis
nen, annchmen, danad) die andern Berhdltnif-Antheile berechnen, felbige
al8vann fammilidy fummiren, und aué Ddiefen unvichtigen, entweder gros
fieren ober fleineren Antheilen der eimgelnen Theilljaber und aller zufam-
men, die wabren Antheile eined Jeben finden.

~ Diefes fo wenig mathematifdye Berfalhren nennen fie regula falsi,

b. B. bie Regel, aud vem Faljdhen dad Ridytige gu finden, und gwar vie
einfadhe regula falsi ober die Doppelte, je nadydem eine oder pwei falich
angenommene Grofen dabei vorfommen. Da aber ein an fidy mangels
bafte8 Berfahren fennen gu lernen, bidweilen audh von Nupen fein fann,
fo mdge vie obige Aufgabe al8 Veifpiel fitr viefe fo genannte einfadhe re-
gula falsi dienen.

Angenommen, A befdme auf feinen Antheil 530 Rthlr.,

fo wiirde B erhalten 1. 530 i o 265 "

C wiitbe erbalten 11,530 - & 6621 o
D befdame 24,530 o 2 1325 "

jufammen 27821 Rihlr.

RNun fdliefe man weiter: So viel Mal die wirflidy gu vertheilende
Gumme (3500 Rihlr.) grofer (oder fleiner) ift ald die angenommene
(2782} Nibhlr.), fo viel Mal ift 1) der walhre Antheil ded A qrofier (obex
[fleiner) al8 der angenommene, 530 RNibir., 2) der walre Antheil ves B
groper (oder Heiner) al8 ber angenommene, 265 Rtblr, u. f. w.,

woraud fid) folgende Anfige ergeben:
Gs ift 27823 : 3500 = 159 : 200, bemnady

1 530 :x; x = 666 Riblr. 16 ¢Gr.
2 159,200_ 265 HP I T D3 " 8 ”
3 ¥ s 662% + X3 "x = 833 ” 8 »
4 1325 s x5 Tx =="1666 "% © 16 '

sufammen 3500 Rithlr,

Die folgende Aufgabe fdheint der vorigen (f. § 224 u. Beifpiel dagu)
dhnlidy au fein, ift e8 aber nidyt, da bei ibr die BVerhdltuif-Theile jufams
mengenommen nidyt biof ald ein Gangesd gedadyt werdben, fons
bern an fidy wicttlid) ein Ganges {ind. Sie gehirt gany eigents
lidg guc Brucy-Redynung, namentlidy ue Multiplication der Briidye,
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Dad Bermogen efned BVerftorbenen, grof 4628 RNihlr., foll laut Tes
ftamenté unter finj Grben bdergeftalt vertheilt werden, daf der erfte },
Der gweite 4, Der Dritte g%, Der vierte §, ver fiinfte dag Ubrige (13 bes
Gangen) empfange.

Hienady wird erhalten

A » , 14628 Rthlr. = 1157 Riblr. :

B: aow 1-112- . 4628 " = 385 » 16 g@r.

C " ow glg- . 4628 ” = 128 ” 13 ” 4 q;f.

l) " "” %‘ . 4628 ” e 1735 " 12 ” :

E y " %—g— . 4628 ” == 201 ” 6 ” 8 " :

i jufammen 4628 Riblr.
Hier find die BVerhaltnif-Theile 1+ + K+ 3+ =1

Bu Nufgaben der fepten Art gehoren audy folgende:

Ju einer Handld:Unternehmung hat A 1, B 1, C § des Ganyen,
und D 8400 Rub. gegeben; ven wie viclten Theil bat D an der Unters
nehmung, und wie viel haben A, B, C bergegeben, audy, wie viel Haben
bem gemdf Alle jufammen gegeben? :

A, B, C baben gegeben § 4 1 -F 3 = o8 + 5 -+ % — 31 bes
gtggc?),t f:lglid) hat D gegeben o ded Gangen, weldyed gleidh) fein muf

Herner, da die BVerhdltnif-Theile fir A, B, C, D in gangen Jabhs
Ien find 8, 6, 3, 7, {o hat man die Anjdge:

Berhdltnifi Theile fir D 8 : x3 x.= 9600 Rub.

- THrBa00 =2 T S s A a1 T
S el SRR T
D hat gegeben 8400

demnad) war dberhaupt eingelegt 28800 Kub..

Wicderum legen gufammen A 4230, B 2485 Rub.. Hiegu will €
fo viel beitragen, daf fein Antheil 2 ded Gangen fei. Wie viel muf
demnad) C Dhergeben? .

Hier ijt dbad Gange 125 davon %, die Cinlage des C, fubtrabirt,
13t 1z al8 vie Antheile ded A und B jujammen, welde gleidy find 4230
+ 2485 — 6715 Rub.. Den AUntheil ved C erfdhrt man durcdh die Re«
gel Detri 7 ¢ %, oder 7 : 5 = 6715 Rub. : x Rub. ; x-= 47963 Rub..

§ 225. Die vorige Aufgabe ver Gefelljhaftd-Rechnung fann
audy folgender Maafen mobdificirt werden.

@3 follen 19600 Iplr. unter vier Perfonen dergeftalt vertheilt
werben, daf A 3 ded Gangen - 150 Ihiv,, B 1 4 270 Iple.,’
C & — 120 Iplr., wnd D T — 230 Ihlv. evhalten; iwie grof
wird der Untheil eined Jeben fein.

Die Verhdltnip-Theile find 2, 1, &, F, ober auf gleichen Nen-
nee gebradt 48, %, 89, 33, wnd in gangen 3ahlen 16, 6, 20,
21, zujammmen alfo 63 Theile.

Aber 150 Thlr, 4= 270 Ihly, — 120 Thlr, — 230 Ihlr,
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ergeben gufammen 70 Ihlr. Vberiduf iber vie 63 Berhdlinife
Theile; wedyer Uberfduf bdabher von der gu vertheilenden Geld-
Gumme abzuzichen ift, namlidh 19600 — 70 = 19530 Ihlr..
@8 find bemnad) 63 und 19530 in Werhiltnif 3u fegen, daraud
bie verjdicdenen Antheile gu bevednen, und diefe, der Aufgabe ge-
mdB, gu vermehren oder zu verminbern.

Dag Verhiltnif 63 : 19530 giebt dag abgefiirgte 1 : 310 $
man hat dbemnad

1) 1:310=16:x; x = 4960 Iplr.
Antheil ved A = 4960 4 150 Thlr. = 5110 IFir.

2) 1:310= 6:x; x = 1860 Iplr.
Antheil ved B = 1860 - 270 Iplr. = 2130 Ihir.

3) 1:310=20:x; x = 6200 Ihlr.
Antheil ved C = 6200 — 120 Iplr. = 6080 Ihlr.

4) 1:310=21:x; x = 6510 Ihlr.
Antheil ved D = 6510 — 230 Thlr. = 6280 Ihlr.
gufammen 19600 Ihlr.

§ 226. Wenn hingegen ber Uberfhuf der Poften, die nodh
liber die Summe der Berhdltnif - Theile ven Theilhabern zu verabs
reidhen find, nidt vad Seidhen 4, fondern vas Beidyen — hat,
alfo die audzuzahlende Summe fleiner fein witrde ald die Summe
ber BVerhdltnifs- Theile angiebt,- fo ift vieje audzuzahlenve Summe
um bag thr in Gemdgheit der Verhltnif-Theile Tehlende zu ver-
mehren. ‘

Beifpiel. @8 follen 15140 Il unter drei Perfonen fo
vertheilt werden, vaf wenn A 2 — 400 Iplr. erhalt, B % — 250
Tplr., und C g 4 550 Ihlr. erhalte; wie viel bat Jever gu bes
fommen ¢

Die Verhaltnif-Theile find §, 3, 3, v. b, 38, 3, 12, alfo
36, 30, 10, deren Summe 76. Die bingu 3u fiigenden und ab-
suzichenden Poften find — 400, — 250, + 550 = — 100.

Die Gelo-Summe ift daher u vertheilen nady vem Berhdlt-
niffe 76 : 15240, over 19 : 3810,




1) 19 : 3810 = 36 : x; x = 7218}8 Ibir.

Antheil bed A = 721818 — 400 Ilr. = 68181§ I
2) 19:3810 = 30 : x; x = 601545 Iplr. . |

Antheil ved B = 6015}§ — 250 Tplr. = 5765}§ Ihir.
3) 19 :3810 = 10: x; x = 20055, Iflr.

Antheil ve8 C = 20055 < 550 Iplr. = 2555:% Ihlr.

gufammen 15140  Iplv.

§ 227. Folgende QIurgaBe ber einfadyen Gefellichafta- S‘ted)
nung verlangt, daf man eine vorgegebene Sabl nicht nadh einem
vorgedriebenen Berhdltnifie allein, fonbern nadh mehren unter
einanber nidht gujammenhingenven LVerhaltnifien theile. Diefe Bex-
hdltniffe mache man guvdrverft (§§ 126, 127) ufammenhiangend,
und verfahre fobann nadh ven fiir die @efcﬂfd;afté Redhnung ge-
gebenen Regeln.

3. B. 68 follen 4032 Rub. unter drei Perfonen fo ver-
theilt werden, daf der Antheil ded A fidh gum Untheil ved B ver-
Balte, wie 2 : 3, und der Antheil ded B gum Antheil ved C, wie
8:7. Dieje éBerf)aItmﬁ'e, jelbige sujammenhangend gemacht, find
16 : 24, und 24 : 21. Die Verhdltnif-Theile find aljo 16, 24,
215 beren Summe ift 61, folglih wivd fid verhalten

16 : x5 x = 1057 Rub. 573} Kop.

61 : 4032 = 24 : x5 x == 1586 Jub. 365 Kop.

21 : x5 x = 1388 Rub. 63 Koy. 1

' aujammen 4032 Rub..

§ 228. Bei den bidherigen Grempeln der Gewinft: und Ber-
Iuft- Rednung waren die Beiten gleich, die ecingefesten Gapitalien
aber ungleidh: eben fo wobl aber fSnnen die Gapitalien fdmmtlich
gleidh, die Seiten hingegen ungleich fein.

©o wie fih in jenem Falle der Gewinft eined Jeben nad
ber Grife der Capitalien vidtet, fo vichtet fid in diefem Falle der
Gewinft nady der Linge dev Ieit, ndmlidy: Die Summe der Jahre,
Monate ober Tage, da die Capitalien ves3 A, B, C w. {. w. zu:
fammen audgeftanden, nerI)aIt fih zu der Beit, da eined Jeden
Gapital audgeftanden, kme der gage @ewinjt gum Antheil cmeéﬂ
Seden.

3. B. A gieht am 1. Februar, B am 135, April, C am 8.
Auguft jever 625 Hub. ; wie viel befommt Jeder am legten No-
pember von 200 Rub, Grirag?
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Ded A Gapital fieht 10, bed B 74, des C 3% Monat, gufam-
men 211 Monat, in welder Jeit die gefammten Gapitalien 200
Rub. eingebradhyt Haben; darum finvet man bie Antheile Ded A,
B, C durdy die Anfdfe:

Monat Rub. Grirag. :

21} :10 200 : x5 x =94 Rub. 1113 Kop.

213 : 73 200 : x; x ="70 Rub. 5814 Koy.

211 : 33 = 200 : x; x = 35 Nub. 29.% Koy.

liberhaupt 200 Rub..

Um bad bleibende Verhdltnif der Summe der Dionate fitr A,
B, C jum gangen Gewinft ein fiir alle Mal abgufitrzen, fann man
alternando fjdliefen, 211 : 200, b. i, 85 : 200, ober 85 : 800,

und endlidh 17 : 160.

Die Grofie der Gapitalien (wie oben 625 Rub.) braudst, weil die
Gapitalien fdmmtlidy gleidy find, und dedhalb in feine Betradytung foms
men, aud) im Grempel nidit angegeben ju werden; eben wie, bei den
Grempeln der GefellidaftdRednung, in denen die Beit gleich, die Capi-
talien aber verfdyieden waren, die gleichen Jeiten nidyt jur Spradye famen.

§ 229. Wenn aber die eingefessten Capitalien fowohl, al8
aud) vie Jeiten, ba viefe Gapitalien ausdgeftanden, ungleich {ind,
fo fteht der Gewinft oder Verluft im sujammengejesten Berhdltniffe
ber Ginlagen und der Jeiten ; wedhalb auch Aufgaben biejer Art
Aufgaben ver jufammengefesten Gewinft- und Verluft-
Rednung Heigen.

§ 230. Man bringe guvdrderft {dmmtliche Gapitalien auf
eine gleidhe 3eit, indem man Deftimmt, wie grof jeved der Gapi-
talien fein miifte, um in ciner gewiffen Seit, 3 B. in einem Jahre
ober in einem Monate, eben o viel ing gu ftragen, wie pad ge-
gebene Gapital in der gegebenen Beit trdgt. Diefe Berednung ges
jhieht nady vber umgefehrien Negel detri; venn je Hirger bie Seit
ift, da ein Gapital ausfiehet, defto grofer mug diefed fein, um
eben denfelben 3ind eingubringen,

Beifpiel

A giebt am 1. Mary 1275 Rub., B am 15. April 600,
C am 1. October 3900 Rub., am lepten December follen 1850
Rub. Gewinft vertheilt werden. St 8

Des A Gapital hat demnach 10, ves B 81,08 C 3 Monat
geftanden. i |
G3 ift gleidh) viel, ob 1275 Rub. fiehen 10 Monat, ober o6
¢in 10 grofeved Gapital (12750 Rub.) cine 10 Mal Figere Seit

00
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(1 Monat) ausdftehe; gleiher Maagen trigt 600 Rub. in 81 Mon.
¢ben o viel al8 8% . 600 = 17 . 600 = 5100 Rub. in 1
Monat ; und 3900 Rub. fiix 3 Donat trigt fo viel ald dasd prei-
fadse Gapital (11700 Rub.) in 1 WMonat.

Man multiplicive demnad) jeded gegebene Capital in die gege-
bene gugehorige Jeit, um dad Gapital fitr die Ginbeit derjenigen
Beit gu beftimmen, weldhe mit jener Seit gleichen Namen Hat (Hier
1 Monat), und fege davauj an: Die Ginlage ller fitr 1 Monat
gum Getinft Aller, wie die Ginlage eined Jeven fiir 1 Monat jum
Gewint eined Jeden, alfo, da dad Verhiltnif von E : G, ndm:-
lich 20550 : 1850 vad abgefiirzte 591 : 37 giebt:

12750 : x; % == 798 Rub. 22,85, Kop.
591: 37 = { 9100 : x5 x == 319 Jnb. 28]82 Kop.
11700 : x; x = 732 Jub. 48}4% Kop.

uberhaupt 1850 Rub..

§ 231. Die Mifdungsd- over BVermifdhungsd-RNed-
nung gejbicht nadh den fiir die cinfade Gewinft: ober Verluit-
Redmung ertheilten Regeln. Audy hier fann man, der leidhteren
Uberfidt wegen, die Summe der gegebenen Berhdltnif-Iheile einex
angufertigenden MWifdhung mit E, den BVerhiltnif-Untheil jeved ein-
gelnen Jngrediend mit e, bdie Gberhaupt angufertigende Quantitdt
ber MWifhung mit G, und die Quantitdten der ju diefer Mifdhung
erforderlichen eingelnen Jngrediengien mit g begeichnen, fo daf audy
fiir diefen Fall der Theilung ciner gegebenen 3ahl nady gewiffen
vorgefdrichenen BVerhdltniffen, wie auf alle ju Anfange diejed Ga-
piteld (§ 219) angegebenen Fdlle, wo bdieje ITheilung vorfommt,
fene fiie pie Gewinft: und BVerluft-Rednung angegebene Proportion

Ereib:g
oder

anguwenbden ift. E:G=e:g

Wenn gu feinem rothem Sicgel-Lad 1 Theil Kreide, 4 Theile
bider Texpenthin, 6 Theile Jinnober und 6 Theile Schellad, zu-
fammen 17 Theile gehoven; wie vicl von jedem fommt auf 85 &
Siegel - L ? 17 : 85, ober 1 : 5, alfo
f:x; xme= 5
4:x; x=20, Jepenthin
6:x; x=230, 3Binnober

30 , Sdellad
sufammen 85 &, Siegel s Ladf,

ol poit e

Ot Gt o
i

.
.
.
.
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Wenn Ingrediengien fidy nidht volig u wenigftend fdjeinbar homos
genen Theilen (wie 3. B. verfdyiedene Thee-Sorten), obder du einem wirks
lidh bomogenen Stoffe (1. B. Kreide, Terpenthin, Jinnober und Sdyels
lad 3u rothem Ciegel-2ad) verbinden laffen, fo madyt eine foldye Berbine
bung feine Wifdyung, fondern ein Gemenge aud; wie 3. B. die Jngres
diengien fiir Rdudyer « Pulver nacdy der BVerliner PBharmatopse; niamlidy
(obne die noch bingu ju fependen Ole) Styrar, Bengoe « Harg, Bernftein,
Gadcarillen - Rinve, BVeildsen-Wurzel, Jimmet, Rofenblatter, weldye alle
im Raudyer - Pulver befonders ‘aufgefunden werden Fonnen.

§ 232. Die Durdidnittd-Negel it im Wefentlidhen
nur ein anverer Fall der Mifdhungs-Redhnung, va ndmlidy beftimmte
- Luantitten mehrer Waaren einerlei Art von verfdhiedenen Preifen
gemijeht werden. Weil die gange Mifdbung o viel foftet, ald alle
gu tinander gemifdhten Theile eingeln gefoftet Hitten, fo wird man
bie gu mijdenden Theile, wie die Preife vafitr, beiverfeits 3u abdi:
ren haben, und dann durdy eine einfache Regel vetri, deren dritted
Glied 1 ift, aljo durdy eine blofe Divifion fammtlicher au mifdyen=
ber Theile in bie Summe ifrer verjdicvenen Preife, den Preid
einer Ginheit ver Mifdung erbhalten.

Man mifdt namlich

25 7. Ihee & 350 Kop., madyt 87 Rub. 50 Kop.

A8 , n a325 ” n 08 n 90 4
16 v un a285 ” ” 45 n 60
8 " n é 220 " ” 17 ” 60 ”

67 2. Ihee w209 Rub. 20 Koy. ;

67 & : 209 Rub. 20 Kop. = 1 & : x Rub.

X = 3 Rub. 12}§ Kop..

§ 233. Aud cinem Gremyel der LVermijdungsd-Recdhnung ents
fleht alle Mal ein Grempel ver Durdyjdnittd-Rechnung, wenn man
ber Quantitdt, die von jedem Jngreviens gu einer Mifdung ge=
nommen ift, ihren Preid per Ginbeit ved8 Maafed oder Gewidyts
beifest, danad) ven Preid fitr die gange Quantitdt diefed Ingre:
biend Derechnet, und die Summe von den Preifen fammtlicher, die
Mijdung ausniadenden Ingrediengien durdy die Anzahl ver Ginbei-
ten divivirt, welde in der Mifdung enthalten find.

©o fiir obiged Grempel der Bermifdyungs-Rechnung :

5 ?. feingeftofiene Kreide & 4 Kop, foften — Rub. 20 Kop.
20 , Fecpenthin a 16 Kop. foften. . . 3, 20 ¥,
30 , innober 2 150 Kop. foften . . 45 0ol
30 , Sdyellad 2 25 Kop. foften . . . 7 e

85_ & Siegel-Lak Foften. .. . . , ., 55 Rub, 90 Kop.,
folglidh foftet 1 & 6“@‘1‘&“‘ 65*?‘ Rop.,

bemnach:
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Jndefien Fommt die Durdyidnitts - Redynung aitdy in Fallen
vor, wo von einer eigentlidhen BVermifdung nicht die Rede fein-
fann, fondern wo man nur nad vem Durdhidmittdpreife einer
Waare fragt. 63 Hat 3. B. Jemand Fladhd angefauft: 5 LK a
190 Kop., 8 L& a 185 Kop., 10 L a 182 Kop., 11 2K 2
176 Kop., 6 L2 a 150 Kop., 5 L& 4 145 Kop., 12 L 4 135
Kop.. — Jm Durdhjchnitt foftet alfo dad L% 1 Rub. 652¢ Kop..
& (libungg=@xempel, XX, M. 1—79.)

VEE Die Alligations : Megel.

§ 234. Der grimbdlidhe Karften fagt in feinem Lehrbegriff
ber gefantmten Mathematif § 249 : '

» it der Vermifchungsd-Redmung freht die Aligations - Rech-

prung in einer giemlidy nahen BVermandtidhaft; mur befieht
» et Unterfdhied varin, vaf bei jemer va8 Verhdltnif ver
ngeiuchten Iheile ved Gangen gegen einander {don gegeben
nift, und Dei biefer erft gefucht werben mup, bevor man
»die Theile felbft finven Fann ;4 ald weldyed nady den Leh-
ren fiiv die Bermifdungs-Redynung gefdyieht.

§ 235. Dic Aufgabe ver Alligationd-Recdhnung ift im AL-
gemeinen folgende:  Swifchen den Preifen filr wei gleiche Quan-
titdten mifchbarer Waare von einerlei Art, aber von verjdicvenen
©orten wird der Preid von verfelben Quantitdt einee Mittel-Sorte
veftgefest ; man foll finden, in weldyem BVerhaltniffe jene beiden Sorten
aut mijchen find, damit die Mijchung nidht mehr und nicht weniger
werth fei, al8 der Mittelpreid grof ift.

Auflofung. Die Differeny ded niedrigiten Preifed vom
mittleven geigt an, wie viel Theile von der befferen, und die Diife:
veng bed Mittelpreifed vom gropten Preije, wie viel Theile von ver
jbledhteren Sorte u nehmen find.

Grempel. Fhee 3u 350 Kop. und anberer ju 285 Kop.
bad Pfund follen gu 300 Kop. vad Pfund gemijdht werden ; wie
oiel Theile find dagu von jeder der beiven Sorten zu nehmen?

350 g 15 3 Theile von dev Hefferen Sorte,
300 I l P
285§ 50 < 10 Iheile von der jdhledyteren Sorte.

PBrobe. Nimmt man ndmlih 3 & ded befjeven Thee’s, jo
Bat man in jedem Pfunde an Werth 50 Kop. mehr ald in cirtem
Piunve gum Wittelpreife; dasd madyt 150 Kop. : nimmt man Hiegu
10 2 vev {dlechteren Sorte, jo Hat man in jedem Pfunde an
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Werth 15 Kop. weniger als in jevenm Biunde gum Mittelpreife;
biefed madit aud 150 Kop.. ;

So wird fiir den Mittelpreid die im lepten Falle mangelnde
Summe (150 Kop.) erfest durdy diejenige Summe (150 Koy.),
weldye, wegen ded grofeven Preifed, im erften Falle gu groff ift;
wedfalb 3 ¢4 2 350 Kop. + 10 & & 285 Kop. eben den Werth
haben miijjen, den 3 & a 300 Kop. 4 10 ¢ a 300 Kop. Haben.

Mitteld einer Redynungs: Probe unterfudyt man, ob in der ges
{dyehenen Beredinung eined Grempeld ein Febler vorgefallen oder nidyt;
ein Beweid bingegen giebt in ver gehdrigen Ordnung die Grimde an
fiir die Ridtigleit irgend eined . BVerfabrend oder einer befonderen Lehre.
Probe und Beweis find vaber beive wohl von einander ju unterfdeiven,
und eine Probe madit einen Beweid Feined Weges wberflirfiig, da felbige,
wie im obigen Falle, blof anjeigt, dap bdie Regell bei einem beredyneten
Grempel jutrifft, wabrend ver Beweid darthut, vah die Negel in allen
Bdllen gutreffen muf. Dody mitffen Anjdnger hinfidytlicy ver Alligations-
Regel mit. der Probe, die fie, wenn fie wollen, fir jeded von ihnen bes
tecynete Grempel anjtellen founen, fidy begniigen, big fie Diejenigen Kennts
nifie etlangt haben, die nothig find, um den. dabin, gehorigen Beweid ju
faflen, namlicy vie erften Glemente der Budyftaben - Redyenfunft und der
Ulgebra.  Darmm wird 8 gut fein, wenn der Scyiler den Beweid ju
feiner Seit bier findet.. )

Beweid fiir die AlligationssRNegel. Man nehme x Iheile,
ndmlich Pfund, Stof u. . w. von ver befferen, y Theile von der jchledys
teren: €orte.  Wenn nun eile Ginbeit over ein' Theil ver befferen Sorte
foftet p Rubel, Thaler u. f. w., fo foften x Theile px Rub., Thir. u.
f. yo., und wenn ein, Theil der {dledteren Sorte foftet q-Rub., Thr, u.
f. w., fo Foften y Theile qy Rub., Thir.. Alfo foftet die gange Mis
fdung, . i. x + y Pjund, Stof u. {. w., fo viel ald die sufammens
gemifdhten Theile eingeln foften, px -4 qy Rub., THir. w. f. w., und
eine Ginbeit ver WMijhung (1 Pfunv, Stof u. {. w.), wegen der Regel
Detri X 4 ¥ : px 4 qy = 1 : 2, foftet p—z%‘;—’z. Dicfed aber ift jus
gleidy der veftgefete Mittelpreid. Nennt man denfelben m, fo ethdlt man
folgenve G®leidung:

PX 4 qy
Xy

: 2Him 3
ben Nenner weggejdafft:
X Ay =m(x 4 y) = mx -+ my.

Pierauf die Grofen mit x auf die eine Seite, vie Grafien mit y
auf die andere Seite gefepst:

_ ~ PX — mxX = my — qy,
und aqug jevem Theile viefer Gleichung die gleidyen Factoren gesogen :’

X(p—m)=y (m—q);

endlidy aué diefer Sleichung’ (§ 140) eine Proportion gebildet, indbem' aus
X (p — m) die duferen, aus y (m — q) die mittleren Glieder Derges
ftelit werden X Y=Me=qip—m,
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Demnad) verbdlt fidy bie Menge x ber befferen Sorte yu ber Menge
y der fhledyteren Sorte, wie die Differeny ded niedrigften Preifes q vom
Mittelpreife m zu der Differeny ved Mittelpreifed m vom hoheren Preife
p3 ober wie oben mit anvern Worten : Die Differen ded niedrigften Prei-
fe8 q vom Mittelpreife m gicbt an, wie viel Theile von der befjeren
Sorte, und vie Differeny ves Wittelpreifes m von dem boberen, p, geigt
an, wie viel Theile von ver {dlecyteren Sorte yu nebmen find.
Man wende diefen Beweid auf vad oben gegebene Grempel an:
Thee gu 350 Kop. (p) und anbderer ju 285 Kop. (q), follen 3u 300
Kop. (m) dasd Bfund gemifdyt werden 3 wie viel Theile find dagu von fe-
Der Der beiden Sorten ju nehmen (v. i., wie grof it forgohl x ald vY)?
RNady obiger Proportion findet man vad BVerhaltnif von x : yis=
300 — 285 : 350 — 300 = 15 : 50 = 3 : 10.
Died fann man, nady vem guerft angegebenen Ausddrude Her Regel,
fo anfegen:
350 | 15 | 3 Theile von der befferen,
300
50

285 10 Theile von der fdledhteren Sorte.
ufammen find dief 13 (oder x + y) Sheile, d. . bier Pfunde,
weldie 3 >< 350 4 10 >< 285 Kop. (px + qy Kop.) foften; alfo foftet

? 3x350+10%285 . px+aqy 10502850
1 & der Mijdyung - (v. i. ) F BT

= 300 Kop., weldyed jugleidy ver veflgefente Mittelpreid, m, ift.

§ 236. Wenn bei ver Alligations - Recdhnung, nacdvem die
Berhdltnif - Theile gefunden tworden, gugleidh pie Quantitdt ver
WMifdung vorgefdyrieben ift, fo ift (§ 234) die fernere Rednung
eine Aujgabe der Mijdyungd-Redynung.  Sollen ndmlidh von dies
jem Ihee zu 300 Kop. oder 3 Rubeln 32 & gemifdt werden,
fo Bhat man
13U 3U=320:xl; x= T8Hd= TAI2U.12% L. 9. befferen,
13,10, =32, :x , 5 x=2%p8 » =24, 19, 21¢ » v.fdledhteren.

jufammen 327

Bur Probe biefed Crempeld der Lermijdungs - Redynung die
folgende Durchjdmitts-Redhnung (nadhy § 233):

Dieje 32 & a 3 Rub. foften 3 <32 Rub., b. i. 96 Rub;
eben Daffelbe foften aud ' .

75 @ 2 350 Kop. . . 25 Rub. 84 Kop.
25 o A 285 4w 70 vy oABS G

3 Ll LSRR 96 Rub.,
alfo foftet 1 @£ der Mijchung 3 Rub., wie verlangt war.

§ 237. Aus zivei Sorten Wein, wovon 1 Stof ved befjes
ren 180 Kop., 1 Stof ded dlechteren 135 Kop. Fojtet, foll eine
Mittelforte gemifdht werden, wovon der Anfer (30 Stof) 48 Ru:
Bel werth e, in
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Der gegebene Mittelpreid ift dbemmady fitr 1 Stof 160 Kop..

180 | 25 | 5 Theile vom Defferen
160
135 | 20 | 4 Teile vom {dhlechteren,

sujammen 9 Theile von beiven Sorten, alfo
9:5=230:x; x = 163 Stof.
9:4=30:x; x =13} ©tof.
gufammen 30 Stof ver Mijdhung.
Probe mittel8 Durdyjchnittd-Nechnung: Denn
168 Stof & 180 Kop. foften 30 Rub.
134 , a135 , foften18 ,
30 Stof foften . . .0 48 Rub.,
aljo foftet, ber Bedbingung gemdp, 1 Unfer oder 30, Stof der Mi-
fhung 48 JRub. ; weldhed genau iibereinfommt mit dem Preife ver
30 ©tof a 160 Kop..

§ 238. Haben bdie gegebenen Preife, aud denen vad Vere
bdltnip ver zu mifdhenden ITheile gefunden werdben foll, nidt einer-
Tei Benennung, fo mitjfen fie vor allen Dingen joldye erhalten ; 3. B.

LWein gu 2 Rthhn. und anbderer zu 20 gGr. foll zu einem
LWeine fitr 1 Rihlr. gemijdht ywerden ; wie viel Theile von jedem?

2 Rthlv. — — 48 gGr. | 4 | 1 Iheil ver befferen,
1 mtb[l’. P aTE } 24 "
— 20¢Gr. ) 20 , | 24 | 6 Ieile der jehlechieren Sorte.

§ 239. Wollte man drei- oder mehrerlei Sorten: einer Waave
mit einander mifdhen, 3. B. aud einem Wein gu 160 Kop., einem
anbern gu 100 Kop., einem dritten zu 80 Kop. eine Mifdhung zu
120 Kop. madyen, fo hat man guerit viejenigen Sorten, gwijden
welde der aufgegebene WMittelpreid nidyt fallt, nimlidy die Sorten,
g4 100 und 3u 80 Kop. u mifhen, welded auf ungzdhlig vexs
{diedene Weife, in gangen Stdfen wie in Briihen derfelben,
nacdh der Durdhfchmittd-Regel gefhehen fann. Demnady wird man
aud) unzdbhlige Sorten gu irgend einem Durdyjdhnitts - Preife
heraugbringen.  Man mifdhe ndmlidhy ven Wein zu 100 und 3u
80 SKop. in ivgend cinem Verhdltniffe. Nimmt man von jedem
1 Stof, fo hat man 2 Stof : 1 Rub. 80 Kop. = 1 Stof : x Kop.;
x == 90 &Kop.; nimmt man von der befjeren Sorte 2 Stof und
von ber fdlehteren 1 Stof, fo hat man 3 Stof : 280 Kop.
=1 ©tof : x Kop. ; x = 93} Kop. ; nimmt man von der befjeren
Sorte Wein 1 Stof, und von der {dlechteren 2 Stof, fo_hat man
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. 3 Stof : 260 Kop. = 1 Gtof : x Kop.; X = 862 .Rop, und
fo big in’8 Unendlidhe fort. Gine joldhe Aufgabe, btc eine unbe-
ftimmte Anzahl Aufldfungen uldft, wird eine unbeftimmite
Aufgabe genannt. '

Sit joldher Geftalt der SDurd;fd)nitté:ﬂSreiB veptgeftellt, fo judht

man qud diefem und aud dem Preije fitr diejenige Sorte, die von
bent drei anfanglich gegebenen nody itbrig ift, nadh der Alligations-
Regel die verlangte Mijchung zum WMittelpreife 120 Kop..
: ®efest, man wolle ywifden 100 Kop. und 80 Kop. dbie M-
jhung gum Durdfdhnittd-Preife 90 Kop., fo hat man die beiden
Preife 160 Kop. und 90 Kop., {o wie ven angefesten Mittels
Preid 120 Kop..  Hieraud findet man, vaff von der Lejjeren Sorte
3, von der {dhledhteren 4 Iheile zu nehmen find.

Die Ve{dHikung Ded Sdhmely - Biegeld.

§ 240. Metalle mit einander ujammenjdymelzen, Heift f ie
legiven.

Golo mit Silber legivt, giebt meife, Golp mit Kupfer. gieht
rothe, Goldo mit Silber und Kupfer gemifdyte Legivung.
Gine Marf (ein Halbed Phund colnifden Handeldgewidytd) veinen
®olved odver Silberd feift eine feine Mavf, eine Marf legivten
@olved over Silberd eine rauhe Marf.

Dad vem edleven Metalle beigemijchte unedlere, fei 8 nun
Silber ober Kupfer, wird, weil ¢8 feinen Gehalt ded edleren Hat,
in den dahin gehorvigen Grempeln ver Alligationd-NRedmung, viel-
mehr der Bejdhictungd-Redhnung, ald 0 aufgefithrt, obgleidh fein
Werth in der That Feined Weged 0 ift; wedhalb diefer Lerth ded
unédleven Metalled, zumal bei bedeutenveren Werfen, febr gu’ be:
viidfidhtigen, und daher nothwenvig in ver Bevedynung aufpufithren
ift; al8 woriiber weiter unten (§ 244) ein Beifpicl.

Je nadhpem Silber fowohl ald Gold mehr over weniger Su:
fat ved unedleren Metalled, ved Silberd an Kupfer, ved Golved
an Gilber ober Kupfer, enthalten, {ind audy beive, jebed fiir fidh,
an Werth verichieden. Um in einer Mifchung diefent innern Ge:
Balt an vem evleven Metalle, ober deffen Feingehalt, zu be:
ftimmen, theilt man dagd Halbe Piund colnijdhen Handelsgewidts,
genannt die ¢dlnifde Marf, Silber in 16, Golo in 24 gleidye
Theiles jene nennt man Loth, diefe Karat.

- Diefer Gintheilung gemdf ift veined oder feined Gold 24:
faratiged, cin Kavat Sufaly ved uncdleven Metalled gicht 23 - fava:
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tiged, gtoei Kavat Sufa gicht 22:faratiged, w. f. f.. — Reines
ober feined Silber ift 16:-I5thiges, ein Loth Sufats Ded unedle-
ren Wetalled ift 15-16thiges, zwei Loth Sufay 14-16thiges u. f. f..
Hiebei ift jedody gu bemerfen, vaf vas o genannte feine Gold over
@ilber, wie ¢3 unter diefem Namen aud ven Bergmerfen Fommt,
nidt eigentlichy vollig reined Gold over Silber ift (jenesd ift meiftens
nur 235 - favatig, dicjes 151%-16thig), und miijjen felbige, wenn
man fie gu Dbefonderem Gebraudpe vollig vein Haben will, nod
demifdh geldutert werden. Fir den gewsdhnlichen Gebrauch Fann
man_ burd) Legivung deffelben mit den nicveren Graden jeden ver:
langten Mittel-Grad Hervorbringen.

Auerdem wird ein Karat Golved in 12 Grin, ein Loth
ilberd in 18 Gran getheilt, fo daf eine Marf Golded hat 24 .12
- == 288 Ordin, und 1 Loth Silbers 16 . 18, v. i. ebenfalld 288
Grin. — Gin Grin it foner 2275 Richtpfennigs - Theile;
barum enthdlt ein Kavat Golbed 12 X 227§ = 27303 Rict-
pienning-Theile, und 1 Loth Silbers = 18 X 2275 = 4096
Ridytyp fennigs = Theile.

Diefes Golo- und Silber - Gewidht, dad colnifche Mark = Ge-
idyt, Dat Kaifer Karl V. im Jahr 1524 fitr dad gange deutjche
Reich ald allgemeined Miing-Gewicht beftimmte, und gilt joldhyed in
Deutfdhland nody Hheutiged Taged fitr vie Golds und Silber-Probe.

Dad fiir Rupland geltende Mimzgeividyt ift varum natiielicher
al3 dad coMifche Marf-Gewidht, weil Ju jenem nicht ein Halbes,
fondern ein ganged Pfund ald eingutheilenved Gewicht genommen
wird, und hat davurdy cine cinfadere Cinridytung, vap fowoh! fii
Golo ald fiiv Silber vie Gintheilung gleich ift. Wie 1iberhauyt,
audh im Hanvel, 1 & (vuffijh) in 96 Solotmif (v. i. 32 Loth
tuffijdhy) eingetheilt wird, jo wird audy fitr dad Mitnz-Gewicht 1- &
Golo wie 1 & Silber in 96 Solotnif getheilt, und beive, feines
Golo wie feined Silber, nennt man alddann Gold oder Silber
von der 96:¢r Probe. Jeved diefer Metalle, 3. B. von der 84:ex
Probe Pat in einem Vjundbe 84 Solotnif ved edleren Dietalled
und an Sufap 12 Solotnif ved unedleren.  Beive edlen Metalle
von der Probe 831 haben in cinem Piunde 834 ©olotnif pesd
edleven, 122 Solotnif ded unedleren Metalled, u. §. wi.  Gin
Solotnif wird ferner im Ming- Gewicht wicderum in 96 gleiche
eile (Doli, Theile, Antheile vom Solotnif) getheilt, o vap auf
1 Bfund 9216 Doli- fommen.

Weil demnachy vad Berhdltnif der Lothigteit yur Peobehaltig-
Feit ift wie 16 : 96, b. i. wie 1 : 6, fo hat man, um Lothigkeit in
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Probehaltigleit ju vertwandeln, diejenige Jahyl, weldhe die Lothigleit
einer Silber - Maffe audbritdt, mit 6 ju multipliciren; jo 3. B.
bad 14:[othige Silber ift Silber von der 84-ex Probe, nadh der
HRegel detri 16: 96, d. i. 1 : 6 = 14 : x5 x = 84; ferner 154%-
18thiged Silber ift Silber von der Probe 95%; 13:-Ibthiged Silber
ift von der 78-er Probe; 13§-[6thiged Hat vie Probe 834 u. {. f..

Umgebehrt wird Probehaltigheit in Lothigkeit vermanbdelt, wenn
man bie Sabhl, welde die Probe angiebt, mit 6 viviviet. So ift
fitr Silber der 84-ex Probe die Lthigheit = 84 : 6 = 14, nad
ber Regel vetri 96 : 16, d. &. 6 : 1 = 84 : 14, w. |. w..

So wie beim Silber vag Werhaltnif ver LWthigkeit yur Pro-
behaltigeit 16 : 96, . i. 1 : 6 war, ¢ben fo ift beim Golde
bad Verhiltnifp ver Karat-Haltigkeit jur Probehaltigheit wie 24 : 96,
b. i wie 1 : 4. Man verwandvelt alfo erflere in letere durdy
Multiplication mit 4, lefteve in erflere aber durdh Divifion mit 4.

Bei diefen Nedbuctionen darf jevoch nicht ausd ver Adht gelaj-
fen werden, vaf dad vufjifhe Prund nidht dem cdlnifdhen, mithin
bad rufjifhe balbe Tfund nidht ver colnifdben Marf gleich ift.
Beiverlei Gewichte miiften mitteld ver Ketten-NRegel auf gleidhe Gin-
Beit quriidgefithrt. werden, vamit vad Verhdltnip nicht blod unge:
fahr, fondern vollfommen vidytig werbe. @8 ift aber die colnifdye
Miark gleich dem preugifhen Halben Pfunbe.

Jm rufjijdyen Reiche ift gegenmwdrtig die gefeslidhe Silber-Probe
84 ; Gold ditrfen die Goldjdhmieve nacdh der 56:-ev, 72-er, 84-cx
und 94-er Probe (v. i. 14, 18-, 21-, 23 -faratiged) verarbeiten.

Der Feingehalt ved Golved oder Silberd ift in der Tiegel-Be-
{didung gewifjer Maafen dasd, wasd fiir vie Waave ver Preid ift,
ba ja aud dem Feingehalte yweier verjchicvener Metalle gleicher nt,
wie oben aud den Preifen, vad Verhaltnif Deftimmt wird, nad
weldenm die ITheile bed feincren und ded rvaubheren Metalled Fu
nehmen find. ,

§ 241. Aus der Kavat-Haltigeit ober Lthigleit eined gege:
benen Gewidited legivten edlen Metalled [t ficdh alle Mal fein
eingehalt beftimmen, 3. B. ’

1 Dupend GHloffel aud 13 :Idthigem Silber wiegt 56 L. ;
wie viel fein Silber ift darin enthalten? Man fefe an:

162t (b. raubhe Mart): 13 L. (Seingehalt) =56 2t. (vauf) : x . (fein)
X = 454 &. fein Silber.

§ 242. Umgefehrt findet man aud vem Feingehalt einer ge-
gebenen Mafie Goloed oder Silberd deven Kavat-Haltigheit oder Lo+
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thigheit; 3 B. in 7} Mark (0. &. in 7} X 16 &.) Silbers find
1013 2. jein Silber enthalten; wie-viel - [5thig wird vad Silber
fein¢
116 2t. (raub) : 1014 L. (fein) = 16 2. (vauh) : x . (fein)
X = 14 2. (fein); dad Silber ift alfo 14-I8thig.

§ 243. Alligations: Grempel der nadhfolgenden et nennen
bie Miingmeifter, audy Gold: und Silber-Arbeiter, die Bef didung
ved Tiegeld, und verftehen davunter, den Sdhmelztiegel vergeftalt
mit Metallen von verfdhiedenem Gehalt qu bejhicken, vaf ein vers
langter Gehalt davausd entfiehe.

@3 braudyt Jemand zu einem Werfe 13:-[6thiged Silber, Hat
aber mur 15- und 10:16thiged; wie viel wird er von bem feineren
und toie viel von dem rauberen Silber in ven Sdymelgtiegel legen,
um 13-[6thiged zu exhalten 2 :

15 | 3 Marf von dem feineren,
13
10 | 2 Maxf von dem rauberen.

Probe. In 3 Marf ded 15- [Gthigen Silbers find 45 L.
feines Silber, und in 2 Marf ved 10:I8thigen 20 L., iberhaupt
aljo in ven 5 Marf find 65 L., vemnady in 1 Marf 13 &, fein
Gilber, wie verlangt war.

Dod) braudyt man nidt alle WMWal, wie hier, 3 und 2 Mart ju
nehmen; nad) Maafgabe des Werfed fann man audy Heinere Theile, 3. B.
3 und 2 2., nehmen; dad BVerhdltnif bleidt vaffelbe.

©Gollen 30 Marf ved 13:[5thigen Silbers gemadyt werden,
fo exgeben fich die Antheile nadh per Mijdungs-Redhnung :
3:30,0.i1:6=3:x; x =18 Mt
$20G=2:4%: X292 .
gufammen 30 M¥..

Aud 134-Iothigem Silber will man durdy Hlofen. Bujas von
Kupfer 12:16thiged Berftellen; wie viel Hat man von jebem zu
nehmen 2 :

135 1 12 | 24 | 8 Theile ves 13416thigen Silbers,
12
0 | 13| 3|1 Ipeil Kupfer.

Giner hat 37 Marf 8 Loth Silber, vas 144 &, in’8 Geine
balt, wnd will vaffelbe mit 9-Iothigem Silber befdpicen, damit 3
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12}-15thig werve; wie viel muf er von Bet‘beﬂei Silber 3u ben 37
Marf 8 L. fepen?
3%

141
1
9 |2

- aljo fommen auf 37% imarf
14:374 =7 x; x =231 4 M. = 23 M. 15 Grin 124 *Hri™
11:37,=4:x;x=134%4 , =13 , 11 , 10333
gufammen 374 ME. 371 Wf..
Probe nadh der Durdhjhnitts - Redhynung :
2355 M. & 144 L. fein Silber, madt 3465 . fein Silber,
1344 » a 9 , fein Silber, madt 12244 » fein Silber,
371 ML 4683 2. fein Silber;
pemnach
468% : 374 = 1875 : 7p — 3p — 12} Y. Feingehalt,
wie verlangt war.

7 E)'Rarf vom feineren,

4 Marf yom rauheren.

LWollte man aber aud obigen 374 ME. 144:[6thigen Silbers
burd) blofen Sujap von Kupfer 124- Iotbugeé Bervorbringen, o fame
bie Recdhnung o gu ftehen :

144 | 121 | 3P | 25 Mart Silbers,
12} |
0 2 | 2] 4 Mt Kupjer.

25 M. Silber : 4 M. Rupret = 374 M. Silber : x MF. Kupfer
x = 6 ME. Kupfer;
fo viel Kupfer muf gugefest werden.
Probe nad) ver Durdhjdhnittd-Rechnung

374 Mf. Silber & 144 . fein, madhen 5433 L. fein,
6 , SKupfera @ L. fein, maden 0 n fein,

43% M. 5433 2. fein.
pemnad
2175 ¢ 87 = 2116 % 2, = %5 =121 . fein Silber,

wie beabfichtigt war.

§ 244. Wenn gIncI) man bei Befdidungs-Redhnungen, bdie
auf den Silber-Gehalt geftellt find, vad Kupfer, weil e Feinen
Orad von Silber hat, ald 0 in Redmung fithrt, fo muf dodh,
wenn man auf den Werth Ded Hingu qu fependen Kupferd fieht,
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fite Dafjelbe nidt 0, jonbern fein ecigentlicher Preid in die Beredh-
nung gefest werden, da die Koften fitr vad Kupfer, zumal bei gro-
peven LWerfen, feined AWeged unbedeutend find; wie aud folgendem
Beifpiele Hervorgeht. ‘b

Giner hat 5603 7 Silber3, redmet dag Pfund zu 20 Rub.
80 Kop. (weldyed ver Preid fitr Silber von der 90-er Probe, . i.
Ded 15:[6thigen, 65 Kop. pr. L. ruffifh a 3 Solotnif ift), will
biefed Silber mit Kupfer befdhicfen, al8 von weldhem dad Pund
25 Kop. Foftet, damit dad Pfund Silber auf 19 Rub. 20 Kop.
(al8 weldhed per Preid fiiv Silber von der 8%-¢r Probe, . i. fiir
14-Tothiged, 60 Kop. pr. L., & 3 Solotnif, ift) fomme; wie viel
Kupfer ift hingu zu fegen?

2080 | 1895 | 379 Z. Silber,
1920
25| -160 | 32, SKupfer;.

bemnad :
379 & Gilb. : 32 7. Kupfer = 5603 & Silb. : x & Kupfer
x = 4733} Pfund,

fo viel Kupfer ift Hingu u feen, damit das Pfund ded Silberd
ben Werth von 19 Rub. 20 Kop. erhalte. Damit man aber die-
fe8 Kupfer genau abwdgen fonne, gebe man den bei ven 47 Pruns
den befindlidhen Bruch nady Solotnif und ITheilen an; er betrdgt
33 ©olotnit 1738F Doli oder Iheile.

Probe mitteld der Durdpjdnittd-Redhnung:

5603 (=223) % S16.420 N6.80 K., macht 11663 N6.60 Koy.
AT434 (=1394%) Z Kupfer a 25 Ky, madht 11 N6.83323K.
608 /g5 Biund dev Mifdhung . . . . madyt11675 R6.43343K.
22338 Phund ber Mijdung . . . . Foften 232499040 g

bemnady

2$42499020; 921670 2424990405¢ 1216 —480.4=19208.=19R0.208.

wie beabfidhtigt war.

Nodh viel Debeutenber twerden die Koften fiir dasd Kupfer,
wenn man obiged Silber von der 90-ex Probe, b. i. vad 15:-I6thige
Gilber, bejdhict gu Silber von dex 78:ct Probe, d. i. ju 13:I5thi-
gem (wovon dad Piund 12 Rub. 80 Kop., d. . 40 Kop. pr. L.
a 3 Solotnif fommt); ober zu Silber von ber 72-er Probe, b. .
bem 12:[6thigen (wovon bas Phumd 11 Rub. 20 Kop., v. i. 35
fop. pr. L. & 3 Solotnif foftet) ; oder gu 11:I5thigem (wovon
bag Bfund 9 Rub, 60 Kop., 30 Koy, pr. L, A 3 Solotnif foftet).
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Bugleidy exhlt man daburdy jeved Mal ein Bejonderes Alligations-
Grempel ; ndmlidh

20 80| 1255 | 251 20 80 1095 | 219]120 80| 935|187
12 80 111 20 9 60
25| 800{160| 25| 960[192| 25[1120224

Dex Sprung von dem Preife ved Silber der 84-¢r Probe
(bed 14:Idthigen) gum Preife ved Silberd der 78-ex Probe (ves
13-[8thigen) vithet daber, daft, da erftered allein die gefepliche Probe
Dat, s dagjenige Silber ift, weldhed ver Befhicdung nicht erft be-
barf. Der Preid file das feine (eigentlich nur fitr vad Silber pon
bev Probe 95%, b. i fitr bad 1517 - bthige) ift Silber su 80
Kop. p. 2. & 3 Solotnif, und wird folhes, wie fhon oben be-
merft, von den Silber-Arbeitern ald Sujap gebraudht, um Silber
von einer minderen Probe auf die gefepliche zu bringen.

Sind Gold ober Silber von melhr ald gweierlei Proben 311
Iegiven, o verfahire man wie oben nachy der Alligations - Redhnung
bei der Mijdyung der Weine aud mehr ald ywei Sovten (§ 239).



Aufgaben

u
frem Lelhvbueh frer Semonffrativen

gemeinen Arvithmefik.

75"

Fohann %tie‘bthb Heinvidyien,
shemaligem RKreid{dhul - Eehrey.

Dorpat.
@ebeudt bei 3. €, Schinmann’'s Wittwe und &, Maitiefen,
1855,



Der Drud diefer Scrift wixd unter der Bedingung geftatiet, daf nady Beens
bigung desfelben der Abgetheilten Genfur in Dorpat bie vorfdyriftmifige Angahl Grems
plave gugeftellt werbe. .

Dorpat, ben 19. April 1855, Abgetheilter Genfor dbe fa Croir.
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- 9659 883 693 : 804 357.

K. Multiplicationen unbenannter Qablen.

853 X 5 346 823.
732 % 36 473 804

943 X 899 876 932.

654 % 54 721 004.

709 X 369 708.

999 X 987 654 321.

7 008 X 568 004.
10406 X 1 235703.

86 973 X 100 642 844.

7 538 X 9 450 062 070,
4679 X 130 871 057.

. 27340080X 85 796 342.
6835 X 7 947 478 031,
. 837 996 X 10 739 774.

. 91038009 X 7 568 403.
. 435 536 X 84 669 305.

. 4132 576 X 8 396 401.

K. Divifionen

28 693 299 : 4 791.

846 771 965 : 8 749.

243 441 461 : 8 463,

713 278 440 : 9 018.

14 419 906 246 : 720 347.
418 195 493 : 148 877.
2706784 157 : 456 533.
2 887 174 368 : 474 552.
3 939 040 643 : 6 889,

. 50584059 449 : 7921.

17 249 876 309 : 707 281.
71234567890123 :7538.
8753210123 456:86973.
612 345 678 901 ; 4679,

MNr.

18. 7954 X 48 373 828 520.
19. 8397 X 1152661 811.
20. 5807 X 1015 385 838.
21, 59 871 X 72 465 734 981.
22. 100002 433 X 36 976.
23,0 7468 3 6789 012 345.
24. 8365 ¥ 186 101 595.
25. 8956 X 51 003 686 059.
26. 5 408 X 117 021 996.
27. 9876 X 15 962 261 004.
28. 6957 X 28 410 855 399,
29. 9785-X 658 731 429.
30. 64 835 X 723 968 874.

3L, 795 463 X 125 142 590.

32. 300 000 000 001 326 3 70 548 936,
33. 20 000 000 984 X 64 679 256.
34. 58207 X 6 144 583 645.

unbenannter Fablen.
Nr.

16. 8999 887 652 904 : 837 996,

17. 54 321 012 345 678 : 6 835.

18. 2345678 901 234 568 : 85796 342.
19. 384765 432095 804 : 7 954.

20. 689 012 340 429 627 : 7 568 403.
21, 36 876 530 422 480 : 435 536,
22. 34698 765 258 976 : 8 396 401.
23. 3697 689 962 608 : 36 976.

4. 4338 596 019 047 451 : 59 871.
25. 9678 901 226 967 : 8 397.

26. 5896 345 677 406 : 5807,

27. 456789 012 345 678 : 8 956.

28. 50700 344 192 460 : 7 468,

29. 632 854 956 789 : 5 408.

30, 1556739842175 : 8 365.

ie



Ne.
31.
32.
33.
34.
35.

7

SPNPREEe e

-

. 162 301 X 365,
. 1 Rb. 4 gGr. 9 Pf. X 365.

197 654 321 012 345 : 6 957.
157 643 289 675 506 : 9 876.
6 445 687 032 765 : 9 785.

46 938 521 987 563 : 64 835.
358 210 792 758 Y37 : 58 297.

. 1293 585 183 654 321 674

: 64 679 256.

4

Nr.
37.

38.
39.

40,

984 876 378 Y01 234
: 98 487 633.

584 376 543 210 123 : 58 436.

21164 680800093 586 763 456
1 70548 936.

995 546 300 112 233 : 795 463,

INE. Multiplicationen benannter Sableu.

8 {l. holl. 10 Stv. 14Bf. X 12.
1 Twt. 5 Twk. 6 Gry. X 12.
120 15 #.16 8. X 12.

3 Rub. 60 Kop. X 52.

14 Rty 21 gG®r. 8 PBf. X 52.
5 fl. boll. 13 Sty. 105Bf. X 52.
15 ML, 8 §L. 9 Pf. X 52.
2, MGG LT
13 2. 16 2. 2 ©t. X 52,
11 2t. 2 2. X 365.

18 Stf. X 365, 2 Orly..
2 ME. 12 6. 8 Pf. X 365. |
29,
30.
31.

19 w3
14 ”

19 .
24 "”

Nr.

15821
16.
17.
18.
19.
20.
212
22

| 23,

24,
25.
26.
2%
28.

11l boll. 15 Sty. 14 TRf. X 365.
3 {b. Stetl. 6 d X 365.
507218 .23 2. 2 Ot. X 75.
8 ” "—n17u 3»n x45.
35S U LLINUNT 201X T.
18 ” 17 ” '—u—'u.3nx96'
12 ,13 , 14,15, 1, X365.
. 2,31,3,X730.
o185 § v 34 X315.
» 19017 5804 B X.28.
w 3w 3,.3,3,X9%.
. 17 ” 18” TN 3”x15'
33 " 19 vy 311! 3”)(48.
345 Rih. 17 g®r. 9 Bf. X 512.

18
3
3

i

— e

143 €4 — 4. 18 . 31 2. 3 Q. X 365.

w19 v — " x258.

4::‘19:02

. X 38,

32, 538 Rih. 11 Bf. X 414.

33.

19 222,19 #. 31 2. 3 D, X 475.

VI Divifivnten benaunter Fablen.
46 Orh. 3 Ant. 23 Stof. : 109

12 Brhw. 4 Pud 38 & 84 Gol. : 14.
871 ” — o 34 . 11 e 8 2
3239 .« 9 W 1 ” a8 it : 54,
1938705, : B 2P0 5002 At 3 68.

78 - 9 » 19 " 93 (T 99.
1700 Twt. 2 Twf. : 24,
359 Swt. 2 Iwk. 3 Grg. ¢ 365.

76 — b 1416 21 2. 3
474 » 19 » 16 " $0479.10

9,1 R



Ne.

11. 939 &b — Qb 1515 5 2. : 38
12, S4% ek 28 ae sy Bai 1Dy a0

13. 222747 Rih. 19 g®r. 6 Pf. : 414.

14, 177048 , 16, ., — « :512. .
15.°.52212 &b, .6,2b 12.15. 4 . 3 Q. & 365.

10. 1O w0 5 10w Wi 'w. v W
17, 13 » 3 ” 10 » 11 » 1 9 i 15.
18+ 22008 LS RS 151 e,
19. 11 « 17 » 2»29,,-—,, s 25
20. D iiw 9 " 4.0 9 ” 2 " 3730-
21, ABD T ¢ D et ., b 363,
2. 18 w32 .  Dew 8 sirmig 3.9,
23. R R YO,
2. bt BE P ALK Rl LAY LY
B bl T e T LR e 2

M AT AR LT SR T )
R 937 - w 16 19 we -9 &t T w : 94.
28. 975 Brhw. ‘Bub%lb.)Co. : 73,

V. Alle einfad)m und %) fammengefeﬁtm Factoven
-einer 3abl zu finden.

Eeld)eé find, in der borgcfdmcbenen Ordnung, diefe von den Jablen

Ne.

1. 3465. 5. " 99999 (Hiegn wird die Tabelle der Prims
2. 360. jablen nothroendig fein.)
3. 2520 (b. i. 360 X 7). | 6. 999999,

4. 1155.

i VL @toﬁte gemeine Stbetlet jtweier Jablen,
1. 569386, 1138772, 9. 33 955000, 50 362 056.
2. 347 265, 902 889. 10. 184 065, 694 188.

3. 47704, 125223, , 11. 8345, 10014,

4. 113778, 9879723. 12. 32991, 241 934.

5. 171, 399. : ¢ 13. 37 416, 54 565.

6. 2209680, 4143 150. 14. 118 930, 168 201.

7. 14040, 18720. j 15. 47 184, 240 835.

8. 4827160, 26066664. 16. 209370 829 504.

Re. VEL.  Addition der %tud)e.
Litdtdthhtdtititi

2 ¢+ttt it i+ A+

o itit+tH+E+it+ A i+ N+
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EX.  Divifion der Decimal : Briiche.
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N, X. Abgetiiryte Multiplication.
1. 899875477 ....X 0,43429448 . . ..
: ¥34: 7
2. 5,830931894 ; ;. X'3,141892658. ...
25 (§76, M. 14): X 5 (§ 76, Nr. 15):
3. 0,121951219.... X 0,538461538 . ...
4. 0,23090567 . ...X 870005321 ....
5% (§76, MNr. 21): X 245 (§ 76, Nr. 15):
5. 5,503649635 . .. .X 2,538461538. ...
435 (§76, N 18): X %3 (§76, Nr. 12):
6. 0,83263598....X0,62162162....
-7. 820058703 ....X200004089....
5% (§78, M. 41): X & (§78, . 31):
8. 5,32 142857 ....X 0,26666666 . . . .

N, XK. Abgetiiryte Divifion.

8,25 (§78, Ne. 38): % (§78, N 31):
1. 811574074 . ... | 0,26666666 . . . . |

25 (§78, M. 41): P (§78, M. 43):
2. 032142857 ....0,11363636.... |

P (§76, M 13): 931 (§76, R, 20):
3. 0,64356435 . ... ]9,56164383....]

22(§76, Nr. 26): sdoo (§78, Ne. 42):

4. 0,95652173913 . ... | 0,00233333333 . ... |

HE3 @78, Ne. 46): - 755(§78, Nr. 40):
5. 0435090909 . . . . | 0,004666666 . . . . |

55 (§78, Me. 45):  138(§76,Nr. 30):
6. 0,221153846 . ... 0610859728 . .. . |

Der Divifor A% al8 Decimal - Brudh) Hat auf feine drei er-
ften Stellen eine 6-ftellige Periove, welde neun Stellen wohl fiix
ben Divifor geniigend wdven; ver Dividend 33§ aber ald Decis
mal = Brudhy befteht (§ 76, Nv. 30) aud ciner 48-frefligen Periode,
beven. erfte neun Stelfen anf feinen Fall gendigend fein Fonnen,
wie foldhed auch aus der bei den Nefultaten viefesd Gremypel-Buches
Defindlidhen Probe hervorgeht.  Darum werde diefed Grempel hier
nody ein Mal geredynet mit fechs Decimal-Stellen mehr forwohl im
Divifor als im Dividend:
7. 0,221153846 153846 . . . . | 0,610 859728 506787 . . . . |

T 5% (8§76, Ne.21): 76, RNr.20): :
8. 0,58562963 503, . 16,%%2383 561, . | |
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21.
22.

23.
24,

25.
26.

27.
28.
29.

31.
32.
336

- 9 -

XIY. Quadrat: Wuriel: Uusdjiebung.

1734 070 569.
V3 328 482 249.
V4 235 276 241.

V476 849 634 849.
V784 978 280 100. |
Y911 877 935 929. |

'8 063 321 616.

V347 856 962 436.

Nr.

9.
10.
11.
12,
13.
14.
15.
16.

17229 715 069 796.
1349 740 716 238 736.
1372 171 144 040 289 344.
17900 035 683 613 693 067 841.
17593 257 554 620 641.
17331 240 206 533 632 194 276.
138 238,958 025.
0,000 000 072 676 611 396.

¥ 335 682 276 862 435 443 556 225.
Y 334 885 045 536 985 256 005 291 226 774 651 521.

Jrrationale Quadrat-Wurzeln.

Y076 393 203, auf 4 Decimal-Stellen ju bevedynen.
Y0,0 385 729 = y0,03(85|72|9 = y70,03|85|72|90,
auf 8 Decimal-Stellen. — Y 4=2, uno y"9=23, folglidh find
die Quadvat-Wurgeln aller Bahlen gwifden 4 und 9 groper
ald 2, und fleiner al8 3, jepod um o grofer, je mehr die
Bablen fih ber 9 nibhern.
Y5, auf 10 Decimal - Stellen.
Y8, auf 10 Decimal - Stellen.

Y36 =26, aljo fommen y"34 und ¥"35 dber 6 nakhe, je-
bod) 35 ndbher ald ¥ 34.
Y34, auf 9 Decimal - Stellen.

Y35, auf 12 Decimal - Stellen.

Y36=26, u. y49=7, jolglid find bie Duadbrat-Wurzeln
aller 3ablen gwifben 36 und 49 gréfer ald 6, und Fleiner
alg 7.

Y37, auf 11 Decimal - Stellen.

Y48, auf 11 Decimal - Stellen.

}f81—9 u. Y'100=10, weshalb die D.uabtat.fﬂsurgdn
aller Zahlen zwifden 81 und 100 grofer find ald 9, und
fleiner ald 10.

Y82, auf 10 Decimal - Stellen.
v 99, auf 11 Decimal - Stellen.
Y3, auf 12 Decimal - Stellen.

V' 7, auf 11 Decimal - Stellen.
Y5500, auf 12 Decimal - Stellen.
V17, auf 10 Decimal = Stellen.
V2, auf 18 Decimalftellen,



34.

35.

36.

Nr.

b

BBk AR

10.
11.

0P wea

Byl L1231.050 200 (01D 5 9154750 476..

8 ift aber audy ferner 8% = 8.5 = §,50.
y8.50, wie grof bi auf 10 Decimal-Stellen? Dasd Bie-
purdy exlangte Refultat ift Dad genauere, weil ur Grlangung
ped8 vorigen Mefultatd drei arit[)metifd)e Operationen mit
Srrational-Sahlen, hier aber nur eine Statt gefunden.
Y7523, auf 15 Decimal: Stellen.

Y9 801 =99, u rlO 000 =100, folglich {ind die Dua-
brat-Wurzeln aIIer Bablen gwifchen 9 801 und 10 000 gros
Ber al8 99, und fleiner als 100.

Y9802, auji 22 Decimal- Stellen.
Y9999, auf 19 Decimal - Stellen.

L

2 ’
1. Y198 869 911 253.

¥°51 307 935, 788 485
125.

3
Y275 627 542 488 039.

17192 030 126 391 557.
3
724 034 027 830 336.

r205 163 949 302 978
184.

}f104 432 905 541 582
581 860 496 872.

¥8225, auf 9 Decimal-
Stellen. &
3 3
=k, u.y8=2, folg
lich find bie Cubif-Wurgeln
aller 3ahlen gwifden 1 u. 8
groger ald 1, u. Fleiner ald 2.

}i 2, auf 11 Decimal-Stell..
3
Y3, auj 13 Decimal-Stell,.

3
¥ 4, auf 12 Decimal-Stell, . |

o 2wt s

Nr.

12.
13.
14.

15.
16.

XXIE. Cubif: Wurjel:usdziehung.

]3f5, auf 10 Decimal-Stellen.
]3/6, auf 12 Decimal-Stellen.
}i 7, auf 11 Sbmmal :Stellen.

}’8-—2 u, r 27=3, folglich
find bie Gubif - Wurgeln allex

Sahlen gwifdhen 8 u, 27 grifer
afg 2 und fleiner ald 3.

f; 9, auf 11 Decimal-Stellen.
r"6 auf12 EDectmaI Stellen.

]/729 9, u. ]/1000=10
folglich find vie Cubif-LWurzeln
aller Bahlen ywifchen 729 und
1000 grofer ald 9, und Flei-
ner als 10.

3
. Y730, auf 9 Decinal-Stellen.
18.
19.

3
Y 999, auf 9 Decimal-Stellen.

3
Y 193 795 474 625 303 497

754 414 164 780 258 436
001 845 438 055 365 569.

’
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§1V. uu&ufammeubaugenbe BWerbdltuifie jnfammen:
bdngend ju macbcu. und daraus wiederum die uripriing:
lichen ﬁerbaltmﬁ'e berjuftellen. -

x.

N

1. 3:5, 8:7; 5 2:5,3:7,4:9,1:8, 6:11;
2. 2:3, 4:5,6:7; | 6. 1:2,3:4, 5:6,7:8;

3. 4:5,3:8,6:7; '7 2:3,5:7,8:9, 10:11;

4 3:4,.5:6,7:8,2:9;|8. 5:6,9:4 11:3,8:9.

XV. Geometrifches IMittel.

1. G8 fei eined Redyteded Grundlinie = 6 725,42, bdie
Hohe = 5179,3. Wie grof ift a) deflen Fladhen:Inhalt, b)
bie Seite Ded demt Rechtedke gleichen Quadrated? :

2.  Gine rufjijhe Defjatine ift ein Rechted, veffen eine Seite
60, die andere 40-ruﬁifd;e (7-fupige) Faden lang ift. Wie grof
ift a) ihr Fladen-Inhalt in ruffijden Quadrat-Faden, b) die Seite
bed diefem Nechtece gleichen Quadrates?

3. Gin Morgen Lanved ift lang 240 Fuf vhul., und breit
120 Fup. Wie grof ift a) fein Fladen-Jnhalt, b) die Seite Ded
biejem Redbtecte gleichen Tluabrates?

XVE Arvithmetifches Mitteh

1. Der Durdymefjer vom untern Stamm-=EGnde eined Bau-
med it 2 Fuf 9% Joll, vom obern ift ev 2 Fup 43 Joll; wie
grof ift der mittlere Durdhymeffer 2

2. Die Spund-Tiefe ecined Fajfed ift 5’ 101, der Durdh-
mefier ded Bobend 4” 6475 wie grof der mittlere Durdhmefier ved
Tajjes 2

3. An einem Orte find, nach ven Sterbelifien, in 10 Jah-
ren 35624 Menjdhen geftovben 5 wie viel jabhrlidy im Durdhfchnitte ?

4. Folgenve Bavometer-Hohen find an einem Ovte in glei-
den Beitviumen beobachtet worden: 277 6",54; 27” 3,055 27~
10",5; 26" 0,45 27" 11"; 28" 0",2; 28~ 2",25; 28" 6,7 ; 28"
8".4. Wie grop ift dev mittlere Stand bed Bavometerd fiir die-
jen Ort?

5. Beim Verjudhen eined Vomben - Pollerd hat man unter
einerlei Umftdnden finf Probemiivfe gemadht; mit dem erften Hat
man. 2260, mit pem poeiten 2510, mit dem Pritten 2365, mit
bem bierten 2475, und mit dem fiinften 2380 Sdhritte evveicht ;
wie grof witd unter eben vdiefen Umitdnden ofne merfliden ‘fxdr
Tex bte mittlere LWurfiweite angunehmen fein?

FeTm————
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XVIE Die gerade Negel detri.
17 :69 Kop. = 17 &. : 2 Rub..
12 :95 Kop. = 49 &, : 2 Rub..
177 :1 Rub. 25 Kop. = 171 &, : ¢ Rub..
1 Gle : 3 Rub. 68 S?op = 23 Glle : 2 Rub.,
17d4:2¢0r. =35 . : 2 Riblr..
18 SZBf——lti‘t 2 g@r..
1 Gl : 45 Kr3. — 38 Gl : 2 fl. thnl..
1¢4:18 Gto. =28 &. : 2 fl. Boll,.
1 Gle : 1 Rthlv. 18 gGr. = 25 Clle = 2 Rthlr..
1 Glle : 4 Rthlr. 5 gGr. = 21 Glle : ? Rthlr..
1 Stof : 24 Kop. = 2 Anf. 12 Stof : 2 Rub..
1 Stof : 32 Kop. = 1 Oxh. : 2 Rub..

1 Stof : 1 Rub. 10 Kop. = 1 Orh. 1 Ank. 12 Stof : ? Rub..

10t :5 Kop. =2 & 16 2. 2 Ot : 2 Rub..

1 O3 2 15 Kop. = 7 Twk. : 2 Rubd..

1 ®r. : 25 Kop. = 3 Twt. 4 Iwk. 6 Giry. : 2 Rub..
1 Budy : 8 g®r. — 1 Ballen 5 Nieh : 2 Reblr..

16 @ : 7 Rub. 20 Kop. = 1 @ : 2 Rub..

122 &. : 32 Rub. 94 Kop. — 1 &, : 2 Rub..

19 Gfle : 46 Nub. 55 Kop. = 1 Glle : 2Rub..

29 41221 g®ri9 Bf. = L 22 2 PBf.e

17 Stof. : 12 Riblr. 18 ¢Gr. = 1 Stof : 2 gGr..

29 Glle: 28 fl. thnl. 2 Krz. = 1 Glle : 2 Ky3..

38 Glle : 49 Nihlr. 2.¢Gr. = 1 Glle : 2 Rihle..

15 Glle : 37 M. 8 L. = 1 Clle : 2 ME..

34 Glle : 27 ML 1 6L 6 Pj. = 1 Glle : 2 fL..

48 Glle : 35 Mf. 4 . = 1 Clle : 2 §L..

8 &. : 24 RNiblr. 21 g®r. 4 Pf. =1 &. : ? gGr..

7 @4 24 2. 1 25 Rihlr. 20 gOr. =1 2. : 2gGr..
278 M. QfI holl. 9. Gtv.. =1 . : 2 Gty..
2716 2. : 3 ME. 5 L 4 Pf. = 1 8. : 2 Pf..

1 Orh. 2 57 Rub. 60 Kop. = 1 Stof: 2 Koy..

1 Orly. 2 Anf. 20 Stof : 117 Rub, = 1 Stof : 2 Kop..
7 Twk. : 8 Rub, 40 Kop. = 1 Gr3. : 2 Kop.. )
25 Orh. 3 Unk. 10 Stof : 966 Rub. = 1 Stof : 2 Kop..
26 Pud 24 7 : 1117 Rub. 20 Kop. = 1 & : 2 Kop..
14 Pud 19 ¢&. : 2316 Rub. = 1 & : 2 Rub..

96 ¢ : 160 Rub. = 246 &, : 2 Rub..

39, 738 & : 1230 Rub, = 40 &, : 2 Rub,,

'



Ne.
40,

AL
42.
43.
44,
4.
46.
47,
48.
49,

50.
51.
52.
53.
54.
55.
56.

57.
' 58.
59.
60.
61.
62,
63.
64.
65.
66.
67.
68.
69.
70.
71.
72.
73.
74,
75.

76.
77.
78.
79.

- D e

369 7. : 615 Rub. = 27 &. : ? Rub..
675 ¢ : 1215 Rub. = 45 & : ? Rub..
192 @flle : 336 Nub. = 864 Glle : 2 Rub..
5 @ : 6Rub, = 8 8. : 2 Rub..

12 . : 288 Rub. = 15 & : ? Rub..
82 :2Rub. =7 : 2 Rub..

20 . : 5 Rub. = 18 &.: 2 Rub..

12 Stof : 16 Rub. = 4 Ant, : 2 Rub..

42 :6 g0r. =15 & : 2 Nitblr..

37 &, : T4 Nihle. = 19 2. : 2 Rihlr..
3 Unk. : 120 Rub. = 27 Stof : 2 Rub..
12 2t : 72 Kop. = 18 &, : 2 Rub..
15 @ : 3 Rub. = 2 S&. : ? Rub..
2'@lle : 8 Sty. = 15 Glle : 2 fl. holl.. -
3 Glle : 40 Ky, = 18 Glle : 2 fl. thnl..
4 Glle : 12 §1. = 38 Glie': 2 MAL,.
32 :10Bf. =6 & : 2 Milb..

16 2t : 1 Rihlr. 8 gGr. = 14 .24 . : 2 Rihlr..

324 ?. : 40 RNible, 12 ¢®r. = 75 &, : 2 Rthle..

399 7. : 49 Rihlr. 21 gGr. = 85 & : 2 Niblr..

348 2.+ 116 Rible. =35 & 8 Qt ‘2 Riblr..

213 ¢/ 8 2: : 71 Riblr. 2 gGr. = 349 &. 16 £t. : 2.Reblr..
426 2. 12 2. @ 142 Rible. 3 g©v. = 174 @ 24 . =2 Riplr..
96 & 20 2. : 32 Rthlr. 5 gGr. = 241°7 26 2. + 2 Rihlr..
246 & 4 2. : 82 Rihlr. 1 gGr. = 77 ¢ 19 2. : 2 Nthlr..
S11 ¢ : 127 Ribir. 18 gG®r. = 87 ¢ 16 2. : 2 Rtblr..

175 2. 16 L. : 43 Rihlr. 21 gGr. =78 ¢ 8 . : ? Riplr..
17 @. 16 £t. : 21 Rihlr. 21 gGr. = 146 ¢4 : 2 Riblr..

139 ¢ : 173 Rub. 75 Kop. = 754 #. : 2 Rub..

49 #. 14 2. : 79 Rub. 10 Kop. = 763 ¢ 8 2. 2 Rub..
18 . : 4 fl. holl. 10 Etv, = 127 ¢ 16 21, : 2 {I. holl..

255 ¢ : 63 fl. holl. 15 Stv. =1 & 8 . ¢ ?uv

2 ¢ 24 8. 2 13 ©tv. 12 Pf. = 87 ¢4+ 2 {l. holl..

873 26,16 2. : 174 RNitb. 70 Kop. = 73 ¢ 8 0. : 2 Rub..
176 %. : 193 Rub. 60 Kop. = 298 ¢. 16 L. :2 Rub..

239 7 : 298 fl. holl. 15 Sty. = 28 ¢7.16 2. : ? ﬂ boll..

21 %, : 13 g®r. = 21 % : 2 Riblr..

i 4& gO®r. = 9§ #. : 2 Rplr..

18 #.: 163 Rtplr. = 11} 2. : 2. gBr..
26& 2. : 173 ¢®r, = 13§ . : 2 Riblr..



Ne.
80.

81.
82.
83.
84.
83.
86.
87.
88.
89.
90.

9.,
92,
93.
94.
95.
96.
97,
98.
99.

100.
101.
102.
103.
104.
105.
106.
107.
108.
109.
110.
111.
112.
113.
114.
115.
116.
117.
118.

119.
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271 . : 243 Ntblr. =131 &. : 2 ¢Gr..

8 Glle : 12 fl. holl. = 403 Glle : 2 {I. holl..
63 Glle ; 113 fl. boll: = 1253 Glle : 2 fl. holl..
5} Ank. : 413 fl. holl. = 31 Ant. : 2 fl. Boll..
43 nt. : 343 fl. boll, = 11 Orb. : 2 fl. oll..
14 Orbh. : 65 fl. holl. = 5 uof ¢ fl. holl..

11 Stof : 71 Sto. = 8% Orb. : 2 fl. holl..
45% 11 M6, = 13 &. : 2 6L. 1b..

ML u.: 101 MG, = 28}; . = 2 MEb..

519 : 15 . 63 ¢ : 2 MHb..

3 s 53 fl. = 135 a. : 2 M.

241 %. 26 2. : 80 Riblr. 14 gGr. 6 Bf. = 96 2. 20 €. : ? Niblr..
32¢4.17 2. 192, : 25 Rtb. 20 ¢Gr. 9 Pf. = 3 L% 1 ¢, 17 2. : INth..
38218 ¢.82¢. : 19 Nih. 13 gGr. 6 Pf. = 8L 15 7. 1624, : 2 Rib..
128216 €. : 35 {l. boll, 12 Sty. 8 Bf. = 1124 19 #.: 2 1. boll..
28 Ctof : 2 Rub. 10 Kop. = 5 Aul, 21 Stof : 2 Rub..

2 Orbh. 1 Ant. 27 Stof : 278 Rub. = 10} Stof : 2 Rub..

14 Orh. : 1296 Rihlr. 16 gGr. 10 Pf. = 6 Oxh. : 2 Rthlr..

4 Orh. 5 Ant. : 149 Rth. 3 gGr. 2 Pf. = 19 Oxh. 2 Ank. : 2 Ribh..
12 Qe 2 & : 21 Rih. 20 gOr. 4 Bf. = 5 & : 2 Rih..

15 ¢. : 4 Riblr. 16 gOr. 6 Pf. = 33 L. 8 ¢, : 2 RNiblr..

5} 8. : 4 g@r 7 PBf. =1 2% 17 7. 16 . : 2 RNiblr..

13 ¢. 8 2t. : 8 M6, 13 §l. 4 Bf. = 16 2. : ¢ §L. [b..

6 2 16 2. : 4 MA6. 5 Bl. 4 Pf. =5 . 2Dt ?ﬁl (6..

28 ¢. 8 . : 9 Milb. 6 1. 8 Pf. = 31 & 16 L. : 2 MHO..

1253 Slle : 220 fl. holl. 1 Stv. 4 Pf. = 61 Glle : ? fl. Holl..

1 {l. holl. 16 Sty. : 8 Clle = 9 fl. 3 Stv. G‘Bt 2 Glle.

4 fl. holl. 3 Sty. 4 'Bf. : 181 Glle = 2 Sty. 4 PBf. : ? Glle.

12 Riblr. 2 ¢G¢. 8Pf. : 13 @6 20 2t. = 17 gOr. 8 Pf. : 280,

11 2t. 2 Ot : 7 g®r. 8 Pf. = 18 7. 24 2. : 2 Rihlr..

7 2. 10t : 4 g®r, 10 Pf. =9 .12 . : 2 Rible..

1 Rieble. 21 gGr. 4 Pf. : 2 2% 4 2. =1 gGr. 8 Pf. : 2 ¢t..
QAT 192, : 25 Rth. 209Gr. 9PF. = 6 2¢4.3 72 2 21. : 2 RNihlr..
12 Qg1 72,2624, : 8O0Rth. 14 g®r. 6 Pf. = 2%y 8 & 10 . : 2 Nihy..
19 Rthy. 13 gGr. 6 Pf. : 3 222 18 2.8 ¢t. = 43 RNth. 21 gGr. : 2 &,
12 #.6 2. : 6 M6, 12 (. 4 ‘.Bf =9 2§l

6 Bub 31 #.48 ©olotn, : 135 Rub. 75 Kop. =3 7,48 Solotn. : 2 Rub..
4Pud 29272 Solotn, : 37 Rub. 95 Kop. = 11 7. 24 Solotn. : 2Rub..
15 Q¢ 18 &. : 523 Rihle. 9 g®r. = 7 & 16 2. : 2 Riblr.,
5212 ¢ : 150 MG, 8 §l. = 4 ¢ 24 . : 2 MG,

120. 2092 18 & : 714 Riblv. 2 gOr. = 4 % 8 &, : 2 Nble..
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121. 10 22 16 ¢, : 2460 Rihlr. = 3 g1 24 0. + 2 Nehlr..

122, 5 16 16 16 : 1827 MHb. = 1 15.16 L. : 2 MES..

123. 15 Qb 14 Th : 1138 M6, 4 . = 1 16 4 L. : 2 MHH..

124, 9 26 6 15 : 138 Rihlr. 5 gGr. = 3 15 16 L. : 2 Rehlr..

125. 18 Pud 14 15 : 528 Rub. 48 Kop. = 2 1h 84 Solotn. : 2 Rub..
126. 2 Pud 29 16 : 143 Rub. 88 Kop. = 1 1 48 Solotn. : 2 Rub..
127. 4 Puv 8 15 : 235 Rub. 20 Kop. = 5 1 24 Solotn. : 2 Rub..

128. 2 1b 24 ©olotn. : 3 Rub. 78 Kop. = 3 Pud 2216 : 2 Rub..

129. 54 Glle : 4 Rub. 84 Kop. = 1173 Glle : 2 Rub..

130. 7§ Glle : 17 Rub. 70 Kop. = 2378 Glle : 2 Rub.,

131. 106 Gfle : 143 fl. holl. 2 Sty, == 21 Glle : 2 fl. boll..

132, 153 Glle : 40 Rub. 95 Kop. = 1831 Glle : 2 Rubd..

133. 7 Pud 32 1b : 46 Rub. 80 Kop. = 1 Pud 12 15 : 2 Rub. .

134. 35 1b 27 8t. : 53 MAb. 12 fl. 3 Pf. = 2 15 24 2. : 2 MHS..

135. 4 b 17 1b 24 €. : 113 Rub. 39 Kop. = 2 25 10 b : 2 Rub..
136. 8 1b 8 1. : 104 ML, 2 . 6 Pf. = 3 15 24 &. : 2 MAb..

137.- 4 15 16 2. : 115 M6, 14 1. = 20 ¢, : 2 MHDH..

138. 81b 16 L. : 4 RNihle. 1 gGr. 9 Pf. = 24 ¢4, : 2 gGr..

139. 1 Kubl Gu10Twk.) 6 Twk. : 9 Rub. 60 Kop. =5 Jwl. 4 ®r3.: 2Rub..
140. 1 Kubl 2 Twk. 4 Gry. : 10 Rub. = 3 Kuhl 5 Iwk. 6 Gy, : ? Rub..
141. 5 Kubl 7 Twt. 4 Or3. : 13 Rub. 80 Kop. = 1 Kuhl 6 Grz. : 2 Rub..
142. 7Ruhl 3Twt. 6 Gr;. : 44 Rub. 25 Kop. = 1 Iwt, 51 ®r3. : 2Rub..

XVIEE. Die umgefebrte Megel detri.

1. Wenn Jemand 6 Meilen tiglich veift, und fo in 10 Jagen
bad el feiner Reife evveicht; wie viel Meilen taglich wird Derjenige
maden mitffen, welder in 8 Tagen eben diefen Weg guriiclegen will,

2. Gin Fubhrmann fihrt fite ein beftimmtes Fradytgeld 20
Pud 180 Werft weit; wie viel Pud iwird er fitr eben biefed Fracht-
gelo 96 AWerft weit fithren fonuen?

3. Fiibhrt nun diefer Fuhrmann fir vad Deftimmie Bradt-
geld 20 Pud 180 Werft weit, wie weit fann er 374 Pud fihren?

4. Um ein 3immer mit Papier-Tapeten u betleiven, braudyt
man 270 Glle 1 Glle breiter Tapeten; wie viel GHe wiirdbe man
braudhen, wenn vie Tapeten 11 Gffe breit wren?

9. Um ecine Klcioung angufertigen, find 8 Glle 19 breiten
Rudyed gefordert mworden; mit wie viel Glle wittbe man ausrei=
den, wenn vas8 Iucdh 12 Glle breit wive?

6. Bon ven Jinfen einer Stiftung fitr die Witwen einer
©tabdt befommen 48 Witwen, jede auf ihren Antheil, 100 Rub;
wie viel wird jede beFommen, wenn ihre Wngahl quf 45 gefalfen ift2
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T 7. Die Felver eined Landitiices Fomnen durd 15 Piliger
in 12 Jagen gepfliigt fein; mwie viel Pfliiger wird man nehmen
miiffen, wenn man diefe Arbeit in 10 Tagen will beendigt haben?

8. Wenn Jemand 45 Kop. tdglidy audgicbt, jo veicht er
mit feinem Gelve 48 Tage; wie viel varf er tdglih audgeben,
wenn ex mit feinem Gelve 50 Tage ausdreidhen muB?

9. 2Wenn Jemand von einer gepadhteten Wieje auf 60 Pubd
Heu redmet, das Pud zu 20 Kop., wic hodh wird ihm dad Pud
au ftefen fommen, da er mur 50 Pud erntet?

10. Man bat einen Acfer von 50 Faden (Fu 6 Fup) und
5 Fup Linge, und von 32 Faden 4 Fuh Breite, und will einen
andern Wcker von 70 Faben Linge abitecen, der jenem an Fld-
den-Jnbalte gleich fei; wie breit wird diefer Acker werden?

11. Aud ciner Quantitit Garn fann man 180 Glle 1
Glle breiter Leinewand haben; man verlangt aber die Leinewand
von § Glle Breite, wie viel Glle wird dad Garn audgeben ?

12. Pilafterer haben in einer Wodye an einer Strafge, die
6 Taben Dreit ift, cine Linge von 43 Fuf gepflajtert; wie grop
wird bdie Linge fein, die fie in eben der Jeit pflaftern Fdnnen,
wenn eine Strafe 44 Faden Dbreit ift?

13. @3 leiht Jemand einem Freunde 1000 Rub. obhne Jin-
fer auf 3 Monat ; nadher borgt erftever wicder von lepterem 600
Rub.. Wie lange fann er felbige bebalten, vamit Dienft und Ge-
gendienft gleich werden? ;

14, Wenn Jemand tdglich 4 Stunden auf eine Arbeit ver:
wendet, {o wird fie in 6 Wodhen fertig; avbeitet er aber tdglicy
9 Stunben davan, in wie viel Wodhen wird fie dann fertig wers
ben?

15. Wenu vad Loof MRoggen 1 Rub. 80 Kop. foftet, jo
wiegt ein Brot fitr 10 Kop. 6 & ; wie viel fann ein Brot fir
eben o viel wiegen, wenn dad Loof Foftet 1 Nub. 20 Kop. 2

- 16, Gin Magagin (oder eine Veftung) Hat Proviant auf 10
Monat fiix 8000 Mann, auf wie lange wird diefer Vorrath fiie
15000 Mann audreidyen

17. Der Proviant einer Veftung veidht auj 55 Monat (5
Monate 10 Tage) ausd, wenn jeder Soldat tdglich 3 & Brod er=
halt; wie lange wird derfelbe Proviant vorhalten, fvenn jeber nur
2% 2. Brod befommt?

18. Bu einem Baumgange, defjen Baume 10 Fuf von ein=
anber abjtehen, braudyt man 336 Vdume§ wie viel wird man des
ven Draudben bei 12 Fuf Entfermung ver Bdume von einander?
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Borbemerfung. Uber die jum Berftandnife der folgenben brei
Nufgaben nothige Kenntnifi ved colnifden Warf- Gewidytd, und ver Gine
theilung der edlen Metalle nad)y demfelben findet man das Néthige im
Lehrbud) unter dem Abfdynitt , Alligationsd - Regel”, und namentlidy unter
»Defdidung ved Schmeljtiegels. « '

19.  Gin Golofdmicd hat 8 Marf 14-I6thigen Silbers, wo-
gu_er fo viel Kupfer fest, vaf er 103 Marf Silberd erhilt; wie-
viel-I6thig wird viefed Silber fein? :

20.  Gin Golojdymicd hat 8 Marf 14-15thigen Silbers, und
will darausd 104 - [6thiged machen; wie viel muf e an Kupfer
gufegen?  (Diefed Erempel dient ugleih vem vorigen gur Probe.)

21. 280 2. Gilber gu 40 Kop. vad L. befommen einen
Bujag, fo baf dad L. nur 35 Kop. an Werth Hat; wie viel
wiegt nun die Majje? '

XIX. Die Ketten: Negel.

1. Gin Kaufmann in Rupland erhdlt aud Preufen 155
Glle Tuch; wenn er nun fiir je 26 Glle 80 Thaler preuifch zabhlt,
wie viel Silber-Nubel wird er fitr vie 155 Glle zahlen, wenn
100 Iplx. preugifd = 91 Silber- Rubel?

2. Wenn 43 Gentuer brutto (vver fporco ober unlauter),
b, B mit ver Gmballage, beim Ginfauf 75 Ihaler preugijdhy fo-
ften; wie thewer mug 1 @& netto (oder lauter), v. §. ohne Gm:
ballage, in fadyjijhem Gelve verfauft werden, um 36 pGt. gu ge-
winnen? Dad Java (die Emballage) fei 8 & vom Gentner, den
Gentner (Preufien und Leipzig) su 110 & gevedhnet; der Thaler
preugijy = 91 Kop. ©., ver {adfijhe Thaler = 128 Kop. S..
(Hiebei aber find die Spefen, v. §. die Unfofien, nidht mit in Rech-
nung gebradyt worden.)

3. €8 Dat Jemand nach Hamburg zu zahlen 560 Mark
Hamb. Beo., und will vagu einen Wedbfel in Leipgig Faufen; wie
oiel will er in Leipgiger Thalern gahlen, wenn 1 Wedhjel-Thaler
= 2 Marf Hamburger Beo., ein Leipziger Thaler = 38 Stiver
Amfterd. courant, ecin Wedhfel - Thaler nach vem Gours = 333
Gtiver Amiterd. Beo.. Amifierd. cour, it 5 pGt. jdlechter ald
Umiterd. Beo.. :

4. Wie viel Thaler preupijd ijt a) ein jacdhfijder Ihaler,
wenn erflerer gleid) 91 Kop. Silber, lepterer 128 Kop. Silb. ift,
und b) ein preuBifdher Ihaler ift wie viel Ihaler JAdyfijeh?

5.  Wie viel Centner preupifdhy jind 11 Berfowes, wen 9
@4 preupifh = 10 Z%uifijd, und der Berliner Centner = 110 &,

-6, Wen 3 Ymd (englijhe Cllen) = 4 Brab, GIll., 5 .
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Brab, Gll. = 6 Leipziger Glle, 8 Leipg. Gl = 7 Nitenberger
Gll. ; wie grof ift dad BVerhdltni der Yard g den Niivnberger
Gllen, und wie grop it vie eine Glle gegen dbie anbere?

7. Wenn 20 Brab. Gl. = 21 Niuwnb. Gll., 5 Pard =
7 MNindb. G, und 9 rujjijde Wrjdin = 7 Pard; welded ift
bad Verhdltnig der Arjdhinen zu ven Brabanter Gllen, und wie
grof ift vad eine Maaf gegen dad andeve ¢

8. Wie grof ift bad Verhdltnif der Wr{chinen zu den Leip-
siger Gllen, wenn 3 Pard = 4 Brab. Gll., 9 Wrfdin = 7 YPard,
6 Leipg. Gll. = 5 Brab. Glle.

9. Wie verhdlt fid ver Hamburger Fuf gum framgdfijhen
Fuf?, wenn 16 englifhe Fuf = 17 Hamb. Fuf, 14 englifdhe
Fug = 15 Umiterd. Fup, und 8 Amftervamer ‘{fuy == 7. frans

gofiiche Sup. ¢ 3%
XX. Die jufammengefetite Hegel detri.

1. @imf Avbeiter haben fitr 23 Tage 344 Nub. Lohn be-
fommen; toie lange fann man demuady 13 Wrbeiter mit 78 Rub,
ablohnen?

2. Wenn 20 Urbeiter, weldhe taglih 6 Stunden arbeiten,
in 5 Woden 98 Rub. evhalten Baben; wie viel Arbeiter Fann
man 10 Wodyen hindburdy mit 196 Rubeln ablohnen?, wenn folde
tdglid 8 Stunden arbeiten.

3. 15 Arbeiter fallen 200 Faven Holy in 5 Woden, wenn
fie wodbentlidh 4 Tage, und tiglih 8 Stunden arbeiten; in iwie
viel Wodpen werden 50 Arbeiter 800 Faden fallen?, wenn fie wo-
dentlidh 6 Tage, und taglidh 10 Stunden avbeiten.

4. 120 rbeiter haben in 3 Tagen, in einer Linge von
125 Fuf, 48 Fuf breit und 6 Fuh hodh, Gide aufgeddmmt.
Wenn nun 460 Fup in ver Linge, 45 Fuf in dver Breite, und
4 $up in ver Hohe in einem Jage aufgevdmmt  werden follen,
wie viel Wrbeiter find nothig?

5. @3 haben 2000 Mann in einer Veftung auf 4 Wodhen
Proviant, wenn jever tdglih 2% @ Vrod erhilt. 63 Fommen
aber nody 400 Maun Hingu, und doch foll man fih 5 Woden
Iang gu Balten fuden; wie viel Brod fann alfo Jedem nur geges
ben werden?

6. 15 Arbeiter fillen 60 Faven VBrennholy in 5 Woden,
mwenn fie wodentlih 4 Jage, tiglih 8 Stunden arbeiten; wie
viel Stunden miifjen 20 Arbeiter taglidh arbeiten?, um 100 Faven
Holy in 6 Wodhen gu fallen, wenn fie 2 Tage wocdbentlich arbeiten.

K !
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7. Wenn 6 Weber in 16 Wodyen, da fie wodentlidh 5
Tage, taglih 8 Stunden arbeiten, 6 Stiife Jeug von 36 Glle
Ringe, 12 Glle Breite Lefertigen; wie lang werden 4 Stife 10
CIl. Dreite8 Seug werden?, welde 2 Weber in 50 Woden 1we-
Den Fonnen, wenn fie 6 Tage wodbentlih, 6 Stunden tdglich
arbeiten.

8. 15 000 Mann ziehen einen Ganal von 30 Fup Breite,
36 000 Fuf Linge, 42 Fuf mittlerer Tiefe in 70 Wodhen, wenn
fie wochentlich 6 Tage, und tdglih 10 Stunden avbeiten; ivie
breit fann der Ganal werden?, den 18 500 Mann 39 960 Fuf
fang und im Mittel 45 Fuf tief ziehen fonnen in 105 Wodyen,
wenn fie widentlich 5 Tage, und tiglidy 9 Stunden arbeiten.

9. Bu cinem Gtitd Tifdyeug, vad 494 Glle Tang und 13
Glle breit ift, wivd 36 & 24 . Garn gebraudt; wie viel Glle
Iang muf ein anvered Stiid werden?, dad 2% Glle breit fein fol,
und zu weldem man 83 & 4 &. Garn giebt.

10. Wenn, nad) ver Stadt-Tare, ein Brot von 3 & u 2
Kop. verfauft wordben ift, bei dem Preife von 36 Rubeln fiir bie
Laft Noggen; weldher Preid wird fitr efn Brot von 8 & angufet-
gen fein?, wenn man die Laft Roggen fiiv 45 Rub. Fauft, -

11. 18 Wagen Dbeendigen eine Wheit (3. B. die Ditnger-
Subre) in 12 Jagen, wenn fie taglidy 5 Mal fahren; wie viel
Tage werden gu einer gleichen Avbeit 15 Wagen braudhen?, die je-
ber 4 Mal taglich fabhren, _

Borbemerfung. Bei den bid jept nach diefer Regel beredineten
Aufgaben waren, in der Angabe wie in der Folge, die Grofe fowohl als
bie Giite oder Befdyaffenbeit, ferner die Krdfte und Leiftungen ver Arbeis
ter, wenigftend im Durdyfdynitt, gleih. Fals aber in einem viefer Dinge
DVerfdyiedenheit Statt” finvet, fo ift ver nady Angabe und Folge gur Be-
redynung eingevidyteten Aufgabe nody vad BVerhdltnif der Jablen, weldyes
biefe BVer{dyiedenheit angeben, beizufiigen, fo daf vasdjenige diefer BWerfilt:
nif = Glicver, weldyed gur Angabe gebort, audy in vie Jeile der Angabe,
Dasdjenige, weldyes jur Folge gehort, in die Seile der Folge gu fepen ift.

L Die Grife ded Werfed fei verfdhieden: :

12. G arbeiten 12 rbeiter 3 Tage lang, tdglidy 9 Stun-
ben an einem gewiffen Werfe; in wie viel Tagen werden 4 -
Deiter - ein doppelt fo grofed Wert Defertigen Fnnen?, foenn fie
tiglich 6 Stunden davan avbeiten,

IL Die Befdaffenbheit der Sade fei veridieden:

13. Gin Ader von 100 Fadben Linge, 40 Faben Breite
witd verfaujt fiiv 200 NRub. ; fite wie viel wird ein Acfer von 80
Javen Linge, 48 Faben Breite gu verfaufen fein?, wenn die Ghite
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von bem Boben ©ed evfteren {idh su der Giite ded giweiten verhalt,
wie 2 : 3.

HIL

ften al8 erftere.

4.
5.
6.

10.
11.
12
13.
14.
15.
16.

17.-

18.
19.
20.
21.
22
23.
24.
23.
26.
27.
28.
29.

Die Leiftungen der Avbeiter feien ver{dhieden:

14. 8 Uvbeiter vexvidhten ein Werf in 12 Jagen bei 10-
fimbiger tdglicher Arbeit; wie viel Tage werden 9 Wrbeiter Dei
8-ftiindiger Arbeit dagu brauden?, wenn legtere 3 Mal mehr lei-

Wie viel trdgt Interefie
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59, Hiix 1 Jahr 8 Monat von einem Capital ju 5 pGt. 55 Rub.
Sutereffe, ¢ vag Capital,

29



i B

60. Fiir 11 Jahr von einem Gapital gu 74 pGt. 91 Rub.
12} Kop. Jnterefje, 2 bad Gapital.

61. Fiir 80 Jage (1 Jahr = 365 Tage) 3u 44 pCt. 223
Rub. 65 Kop. Interefe, ¢ grop dasd Capital.

62. iir 10 Monat gu 6 pGt. 4 Rub. 523 Kop. Interefe,
2 grof dad Gapital. i tisd

63. Tix 90 Tage gu 6 pGt. 11 Rub. 71F Kop. Interefie,
¢ bag CGaypital.

64. Fiie 72 Jage u 63 pGt. 13 Rub. 65 Kop. Intevefje,
¢ pad Gapital,

65. 850 MRub. Gap. geben in 9 Monaten 35 Rub. 63
Kop. Int., zu 2 pGt..

66. 4500 RNub. Gap. geben in 144 Tagen 135 Rub.
Snt., 3u 2 pGt..

67. 1100 Rub. Cap. geben in 2 Monaten 9 Rub. 90
Kop. Jnt., zu 2 pEGt..

68. 2880 MRub. Gap. geben in 8% Monaten 128 Rub.
52 Kop. Jnt., zu 2 pGt..

69. 800 Rub. Gay. zu 5 pGt. geben 30 Rub. Intereffe,
in 2 Monat. .

70. 3120 Rub. Gap. gu 5 Rub. 75 Kop. pGt. geben 67
Rub. 273 Kop. Intereffe, in 2 Mon..

71. 3000 Rub. Gap. zu 6 Rub. 20 Kop. pGt. geben
186 Rub. Jut., in 2 Tagen.

. 72. 1080 Rub. Gap. zu 5 Rub. 80 Kop. pGt. geben 17
Rub. 40 Kop. Jnt., in ¢ Jagen.

73. 24000 Rub. Gap. zu 6 Rub. 40 Kop. pGt. geben
64 RMub. Jnt., in ? Tagen. ;

74. 8000 Rub. Gap. zu 63 pGt. geben in 9 Monat, 2 Int..

75. 18500 Rub. Gap. gu 44 pGt. geben in 1 Jahr 1
Monat, 2 Intereffe.

76. 7500 Rub. Gap. zu 7 pGt. geben in 5 Mon. 2 Snt..

. 77. 4875 Rub. Gap. gu 74 pGt. geben in 1 Jahe 7 Mo-
nat 2 Sntevefje.

78. Gin Gapital trigt 650 Rub. Int. in 2 Jahr 3 Mo-
nat; in wie viel Jahren wivd 8 (u demfjelben Jindfufe) einbrin
gen 750 Jubel?

79.  Damit ein Gapital 480 Rub. Intereffe” einbringe, muf
8 33 Sabr ausftehen; wie lange wird ¢3 bauern?, bid ¢8 920
Rub. cingebradt Hat.

80, Wenn ein Gapital, weldes 2 Jahr 8 Monat ausfteht,
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360 Rub. Int. bringt, wie viel wird e8, unter iibrigend gleichen
Umftdnden, in 74 Jabren einbringen?

81. 2Wenn 2 400 NRub. Gap. in 3 Jahr 4 Monat cinen
gewiffen 3ind einbringt, in wie viel Jeit wird 4 000 Rub, Gap.
eben penfelben 3ind einbringen?

82. MMWenn man 1600 Rub. Gap. aui 2 Jahr 3 Monat
audleihen mufi, um einen gewijfen 3ind zu exbalten; wie viel Ga-
pital wird man audleihen mijjen?, um, bei iibrigend gleichen Ums:
ftanven, in 4 Sabren e¢ben denjelben Jind ju erhalten.

83. Wenn ein Gapital gum 3indfuf 6 muf 8 Monat fiehen,
wm einen gewiffen 3ind-gu tragen; wie lange mufi 8 audtehen?,
wenn der Bindfup 43 fein foll. ‘

84. Bu weldem Bindfuf muf cin Capital 1 Jabhr 4 Mo=
nat audftehen?, wenn e, um eben denfelben Jind zu tragen, zu
5 pGi., 1 Jahr 6 Monat ausdftehen mug.

Bufammengefeite Regel detri in der Find-Rednung.
a. Dei gleidhem Gapital:

85. Wenn ein Capital ju 44 pGt. in 8 Jahren cinbringt
360 Nub.; in wie viel Jahren wird 8 3u 5 pGt. 400 Rub,
Snterefje tragen ?

86. Wenn ein Capital zu 8 pGt. in 5 Jahren 1 200 Rub.
Bind trdgt, in wie viel Jahren werden von diefem Gapital zu
7 pGt. 910 Nub. Jnt. einfommen 2

87. 'Wenn ein Capital zu 6 pGt. in 2 Jahren trdgt 720
Rub. 3ind; ju 2 pGt. wird e3 in 24 IJahren cinbringen 500 Rub..

88. IWenn ein Gapital gu 5 pGt. in 6 Jahren 832 Rub.
einbringt; wie ¢ Jntereffe gu 6 pGt. in 1§ Jahren.

b. Dbei gleidhem Binsdfuf:

89. 6400 Rub. Cap. trdgt in 1] Jahren 580 Rub. Jnter-
effe, ¢ Rub. Interefje wird 2 500 Rub. Gap. in 2 Jahren tragen.

90. Wenn 800 Nb. Gayp. in 14 Jahren an Int. 240 N6. cin-
Bringt, in ¢ Jahren wird 1 600 Rb. Gap. 720 Rub. Int. bringen.

91. Wenn 960 Rub. Gap. in 5 Jahren 270 Rub. [nt.
trdgt, 2 Rb. Cap. wird in 10 Monaten 820 R6. Jnt. einbringen.

92. Wenn 750 NRub. Gap. in 8 Monat 96 NRub. Snter=
efie bringt, ? SMub. Jntereffe werden von 2345 Rub. Gap. in
15 Monat einfommen.

c. Dbei gleicher Seit:

93. Wenn 3 900 Rub. Gap. gu 5 pGt. 440 Rub. Int.

tragt, 2 Rub. Intereffe 2 600 Rub. Gap. yu 6 pGt..



94. PWenn 570 Rub. Gap. gu 4 pGf. tragen 380 Nih.
Int., 3 2 pGt. werden 1 120 Rub. 560 Rub. Int. einbringen.

95. 2Wenn 5400 Rub. Gay. gu 7 pGt. 630 Rub. Jnt.
tragen, 2 Rub. Gap. worden 3u 63 »Gt. 300 Rub. einbringen.

96. 2800 Rub. Gap. zu 4} pGt. trigt 700 Rub. Int.,
¢ Rub. Int. wivd 3u 5 p6t. 780 Rub. Gay. einbringen.

d. Det gleidhem Jntereffe.

97. 4200 Rub. Gap. fieht su 6 pGt. 8 Jabhr ausd, um ein
pewified Jnteveffe eingubringen; wie viel Jahe werden 12 S00 Rub.
Gap. gu 51 pGt. audfiehen?, um eben denjelben Jing it tragen.

S98. Wenn 2 400 Rub. Cap. zu 6 pGt. 9 Monat audftehen,
um einen gewijfen: 3ind eingubringen; gu wie viel pGt. werben
3600 Rub. Gap. 1 Jahr lang audftehen miffen?, um eben den-
felben 3ing 3u tragen. /

99. Wenn 460 Rub. Gap. su 8 pGt. 3 Jahr ausdftehen
mitffen, wm_einen gewifjen 3ing eingubringen, 2 Rub. Gap. miif-
fen gu 6 pGt. 5 Sabr fiehen, um cben benfelben Bing gu tragen.

100. 880 NRub. Gap. su 4 pGt. fiehen 6 Mon. aug, um
cinen gewiffen 3ind eingubringen, 2 Monat miiffen 1 200 Rub.
Gap. gu 54 pGt. ausftehen, um cben penjelben Zind zu geben.

Rabatt=Rednung a) auf, b) in 100.

101. @8 Hhat Jemand eine Budhanvler-Redhnung von 256
Rub. gu begahlen, von weldher ihm 15 pGt. NRabatt bemilligt
Wwotden 5 wie viel betrdgt vie Sahlung a) auf, b) in 1002, eben
fo bet Ben folgenden fiinf Aufgaben.

102. 375 Rub. mit 25 pGt. Rabatt.

103. 420 mt[}[l‘. - 12% " "

104. 365 Nthlr. 20 gGr. mit 163 pGt. Nabatt.

j 05. 4 1 7 ” 1 2 " ” 33'& " 7

106. 2116 . RO NS e ! i "

Dideonto: Redhnung.
107. 2 380 Rub. gu 12 pGt., Jiel 15 Mon. ; 2 dad 4:monatlide Didconto.
108. 1 97 m ¥ 7 ” ” 8 n 3 m ” "
109. 2780 ” ” 4 " ” 9 PR 3 . AT e & " "
110. 2300 " " 14 " ” 16 P et ? 12 " " -
111. 1000 Rthlr. , 8 v 15, 52 Didc. bei baarer Jahlung.
112. 2 000 Mtt6. , 53 v T » 3?0vas 2smonatlide Didconto.

Didconto-Nedhnung im Wedfel-Gefdaft.
113.  Gin Wedfel auf 2500 Rub. zu 54 pGt. jahelich,
nachy 2 Monaten zahlbar, mit  pGt. monatlihem (8 p@t. jdbhr-
Tihem) Digeonto, 2 viel wivh begahlt. :
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114,  Gin Wechfel auf 3 200 Rub. u 6 p6t., nad 9 Mo-
naten zahlbar, mit 3 pGt. monatlich didcontivt, 2 viel ift u gahlen.
115.  Gin Wedbfel auf 3 000 R6. gu 5 p6t., nach 3 Mona-
ten zahlbar, mit § pGt. monatlidyent Diseonto, 2 viel ift gu gahlen.

Durdyjdnittlider Jindfup.

116. 2000 Rub. Gap. ju 5 pGt., 800 NRub. Gap. u 6
pGt., 1200 Rub. Gap. gu 54 pGt., 3 000 Rub. Gayp. gu 4 p6t. ;
g wie viel p@t. im Durdhfdynitt?

117. 900 ub. Gap. 3u 5 pGt., 2300 Jub. Gap. zu 6
pGt., 1000 Rub. Gap. zu 44 pGt., 1500 Rub. Gap. gu 5%
pGt., 3000 Rub. Gap. yu 4 pGt.; su ¢ pGt. im Durdhichnitt.

118. 5000 Rub. zu 6 pGt., 3000 Rub. gu 55 pCt.,
2000 Rub. 3u 5 pGt., 1800 Rub. gu 4% pGt., 1500 Rub.
g 4 pGt.; u wie viel pGt. im Durdyjdhnitt?

Seit-Redhnung.

119. 1-000 JRub. Gap. in 1 Jahr, und 500 Rub. in 2
Sabren; weldher ift der mittleve Sahlungds Termin?

120. Nach 2 Sahren 300 Rub., nach 2 Jahren 6 Mona-
ten 200 Rub., nady 3 Sahren 250 Rub. ; weldher ift ver mittleve
Sahlungd-Termin? . : '

121. @3 find 200 Rub. in 8 Monaten, 400 Rub. in 1
Jabr, und 500 Rub. in 14 Jahren zahlbar; weldher ift der mitt=
leve Bahlungs - Termin?

122. 250 Rub. in 6 Donaten, 350 Rub. in 9 Don.,
875 Rub. in 10 Mon., 150 Rub. in 14 Mon. ; welder ift der
mittlere Sahlungsd - Termin 2

123. 400 M. in 4 Don., 250 MWE. in 7 Mon., 350
ME. in 9 Mon. zahlbar; welder ift der mittleve Sahlungs-Termin?

124. 2000 Rub, in 9 Mon., 3000 Rub. in 18 Mon.,
3000 in 27 Mon. zahlbar; wenn nun diefe 8 000 Rub. auf ein
Mal gezahlt werden folften, wann miigte 8 gefdyehen?

125. A vexfaujt dem B Waaren fiir 12 000 Thaler, und
verfangt von leterem baar 3 000 Ihlv., nacdy 3 Mon., 2500, nady
6 Monaten' 3 000, und nadh) 8 WMWon. 3 500 IThiv.. Wenn aber
B feine ©chuld auf ein Mal bezabhlen will, fo fragt ficd), weldher wird
ber mittleve Sahlungd -Termin fiiv die iibrigen Schuldpoften fein?

Licitationd=Redhnung.

126. Gin Haud wird jubhaftivt. A bietet 8 950 Rub. baar;
B Dietet 2000 Rub. baar, und 2000 Rub. in 4 jahelich auf
einander folgenden Terminens C bietet 1 500 Rub, baar, und iy
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6 auf ecinanber folgenden Terminen jdhelih 1500 Rub.. Der
Sindfuf ift 6; man foll nidht 3ind auf 3ind rvedmen. Wie grof
ift jever Bot, und welder ift der hodhite?

127.  Gin Landgut wird fubhaftivt. A bietet 10 000 Rub.
baar, und 10 000 Rub. um 1 Jahr; B Dictet 8 000 Rub. baar,
und in gwei jifliden Terminen, in jevem 6 500 Rub.; C bietet
5000 Nub. baar, und in vrei jahrlidhen Terminen, in jebem zu
5500 Rub.. Der Sindfuf ift 5, und ed8 wird nidht 3ind auf
Bing geredhuet. Wie grof ijt der Bot eined Jeven, und weldher
Vot ijt demmadh dev vortheilhafteite ¢

XXHEE. Die FTheilung einer Jabl
nady cinem gewiffen vorgefdrichenen Verbdltnifie.

1. ®ewinft: und Verluft-Nedhnung bei gleichen Jei-
‘ ten aber ungleidhen Gapitalien.

1. G3 geben gu ciner gemeinjdhaftlidhen Handeldunternehmung
A 9600, B 6000, C 4800 und D 3 600 Rub.. Nady einiger
Seit find 1 000 Rub. Gewinft ju vertheilen. Wie viel davon er=
halt Jeder? Wasd ift pGt. gewonnen? ]

2. G3 geben A 482, B 308, C 510, D 450, E 375, F
275, G 1000 Rub.; der 3u vertheilende Gewinit ift 680 Rub..
Wie viel erhdlt Jever? Was ift pGt. gewonnen?

3. G2 geben A 241, B 564, C 490, D 470, E 325, F 285,
G 625, zufammen 3 000 Rub.. Davan werden verloven 300
RNub. 5 wie viel befommt Jeder gurlid? Wie viel ift pGt. verloren?

4. G3 legen gujammen A 150 Rthlr., B 210 NRihlr. 16
gO®r., C 324 Rihlr. 20 gGr., D 94 Niblr. 8 gGr., E 120 Nih.
4 g®r.. Am Sdlujje ved Gejdhifted erhilt C mur 284 Rihlr.
5 g®r. 6 Pi. von feiner Ginlage guriid, Wie viel muf dem:
nady vom gangen Gapital verloven fein, und welded ift der Bexs
Tuft eined Seven. Wie vicl pGt. verloren?

5. Lier Kaufleute verfenden Flachs, A 180 S, B 105 S&.
10 e, C 90 G 15 &, D 183 S 15 ¥, sujammen
560 ©¢. G3 werden varan gewonnen 7 000 Rub.; wie grop
ift eined Jeden ntheil an diefem Gewinit?

6. Die in der vorigen Wufgabe erwdabnten Perfonen Haben
ifiren  Ginfauf gemadht A qu 40, B zu 39, C ju 43, D 3u 38
Rub. pr. S&. ; wie viel pGt. gewinnt Jeber? .

7. Bei einem Falliffement find die Schulven: A 5000, B
14000, C 6 950, D 21 000, E 11 700, F 2 500, und G 10 850
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Rub.. Die Maffe betragt nadh Abzug aller Unfoften 48 960 Rub..
Wie viel wird fitr jedben obigen Poften bezahlt, und mie viel wird
p@t. gegablt?

8. @8 geben A 4403, B3652, C 7731, D 4214 fl.
Boll.; vad Gapital ift angewadsfen auf 24062 fl. 10 Sty.. Wie
viel gewinnt Jeder, und wie viel pGt. 2

9. @3 geben A 1453, B 514, C 50, D 41, E 37}, F
34} Rthlr..  Bei der Buviifzahlung befommt F 47 Rhlr. 13
g@®r. 8 Bf.  Wie viel beFommt Jeder, und was ift pGt. gewonnen?

10. A, B und C Hhaben zufammen 24 000 Alberts - Thaler
(2 90 Grojdhen) cingelegt.  Daran find 875 Ihlr. 30 Gr. ge-
wonnen worben, von denen A u feinem Antheile 583 Ihlx. 50
Gr. und C 109 Ihlr. 374 Or. erhalten. Wie viel Hat demnady
B erhalten, und mwie grof ift eined Jeden Ginlage gewejen 2 Wie
viel ijt pGt. gewonnen?

11. Die Forderungen verfdhiedener Greditoren find: A 1500,
B 1060, C1200, D 5400, E 6 300, F 700, G 800, H 5 000,
I 6060, K 4100 IfIb.. Bon der gu vertheilenden Fallit-Majje
echdlt B 73 M. 4 L. 9 Pf..  Wie viel hat Jever erhalten, und
wie grof war demnacy vie Majje? Wie viel wird pGt. gezahlt?

12. @3 haben finf Perfonen in eine Lotterie gefest. Der
gange Ginjap betrug 3 NRihlv. 1 gGr. 4 Pf.. Dagu gaben A 16
aGr., B 1 Nblr. 4 gBr., C 13 ¢®r. 4 Bf., D 10 ¢Gr. 8 Pf.,
E 5 g0®r. 4 Pi.. Der Gewinft war 2550 Rehlr.. Wie viel
befam davon cin Seber?

13. Aud cinem von vier Perfonen eingelegten Gapitale ift
ein @ewinft heraudgefommen, weldher folgender Maafen vertheilt
wurdbe: A erhielt 1500, B 600, C 1 440, D 1 860 Hub.. Man
foll beredynen, wie grof das gange Gapital und die cingelnen Gin-
lagen gewefen find, va dber Gewinft 15 pGt. Detrdgt?

14. Die Forderungen mehrer Creditoren find: A 45 000, .
B 9000, C 3000, D 2000, E 1000, F 24000, G 16 000,
H 20 000 {l. holl.. Die zu vertheilende Maffe Detrdgt nur 14 500
fl. holl. 5 wie viel erbdlt ein Jever, und wasd ift pGt. Furiicgeqe-
ben worben?

15.  Bon cinem u vertheilenden Gewinit erhilt A 40105,
B 6873, C 31515, D 1432477, E 1604}, F 57214, G 2 0623,
H 286445, 1 22343, K 269247, L 8593, M 5328} Pi.
Sterl..  Dasd gange Gapital ift 480 000 Piv. Sterl.; wie grof
ift bie Ginlage eined Jeben, wund wad ift pGt. gewonnen woyden?
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16. DLerjdjicdene Creditoren Haben zu forbern: A 21 000,
B 17 000, C 16 000, D 12 000, E 10 000, F 7 000, G 3 200,
H 2100, 1 2000, K 1400, L 1300, M 1200, N 800 Rub..
Die gu vertheilenve Majfe betrdgt 12 500 Rub.. Wie viel erhilt
Jeber guriicf, und wie viel ift pGt. gezahlt worden?

2.0 Gefellidaftd=-RNedhnung mit Verhaltnif-Theilen,
weldye Durdy Briidye angegeben find.

A. bie erjte Art:

17. @8 binterlift Jemand ein Vermogen von 22 950 Ru-
beln und verordnet, vag von diefem feinen fitnf Kinbern gufom-
menden Vermdgen, die jiingeren al8 die bediirftigeren mehr befom-
men follen, denn die dlteren. Die Vertheilung foll gejdehen nach
BVerhiltnif der Brithe 1, L, 1, 1, 1

18. Bier Grben follen ein Vermdgen von 27 710 Rihlen.
bergeftalt unter fidy theilen, daf A 2, B 3, C 4, D 1 erbalte;
twie viel befommt Seber 2 4

19. 20000 Rub. find unter finf Perjonen nach dven Ber=
haltnif - Theilen &, 3, 14, 4, 54 u vertheilen; wie viel exhilt
Seder?

- 20. 58 296 Rub. find nady den vier Verfaltnif-Theilen J,
%, 3, 3 au vertheilen; wie grop ift jever diefer AUntheile?

21. 86715 NRub. find nad) den vier Verhdltnif-STheilen 13,
3, 8 % su vertheilen.

22. 30972 Rub. find nacdy Verhdltnif der Antheile §, %,

3, 2 % au vertheilen.
23. 36 060 Rub. find nady Verhdltnif von 1§, §, 23,

11, 14 g vertheilen.
24. 15 448 Rub. find nach Verhdltnif von 24, 33, §, §
e vertheilen. T
25. 67 374 Rub. find nad Verhdlnif oon §, 5, 1, %
g wertheilen,
B. bie gmweite Art:

26. @3 {ind unter drei BVerfonen u vertheilen 56 804 Rub.,
nady ven Verhdltnif-ITheilen 4, 3, &, wobei jevodh A iiber fein
Sinftheil nody 300 Rub., B iiber feine § nody 250 Rub. erbalte,
bem € aber von feinen 3 abyugiehen feien 530 Rub..

27. 29720 Jub. jind nady den BVerhdltnif-Theilen 3, 3, §
gu vertheilen, jedodh fo, daf A iiber fein 4 nodh) 30, B fein 3
weniger 50, C fein § weniger 70 erhalte, :
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28. @3 find 58 789 Rub. zu vertheilen, und jwar fo, baf A 3
-+ 280 Rub., B 3 — 100 Rub., und C § — 120 Rub. er-
halte; wie mel mtrb Jeder befommen 2

29. (3 {ind 58 988 NRub. zu vertheilen, und war fv, dap
A3+ 200 Bg — 600, C3 — 125, D & -4 350 erhalte;
wie grof ift ver WUntheil eined Jeden?

30. 6981 Rub. jind nady den Verhaltnih-Theilen &, 13,
%, 1% au vertheilen, fo daf auferdem von A abgezogen werden 55,
und von B 1 000 Nub., vem C aber nody 824, dem D 231 Rub.
hingugefiigt werben.

31. 17 409 Nub. {ind jo zu vertheilen, da A I ded Gan-
gn 4+ 180, B I — 75, C & 4 50, Dlg——leSRuB et
halte. Wie gtoﬁ bie Q(nt!;ei[e?

32. 36 840 ub. find unter vier Perfonen fo zu verthei-
len, Dag A 22 ped Gangen (v, h. jdmmilicher Berhiltnif - Theile)
— 1000, Bj — 85, C /5 -+ 450, D & 4 300 Rub. e
balte ; mie viel mlrb Scber Defommen 2

33. 25669 Rub. {ind gu vertheilen. A erhdlt § 4 357,
B2 4523, C32 — 500, D¢ — 380 Jub.; mwie viel wird
Sever Defommen 2

3. Gefellfdaftd=-Rehnung mit ungufammenhingen:
ben Werhdltnijfen.

34. 5000 Jub. find unter vier Perfonen fo ju vevtheilen,
bag A befomme 4, wdfhrend B befommt 5 ITheile, und, wenn man
bie 5 Theile ped B in 7 gleiche Sheile theilt, C deren 8 erhalte,
fo auch, wenn man die 8 ITheile ved C in 6 gleiche Theile theilt,
D veren 7 exhalte; 0. i. daf der Antheil ded A {idy verhalte zu dem
Antheile ded B, wie 4 : 5, der Antheil ves B gu dem Antheile des
C, wie 7 : 8, dex QIntf)ﬂI bed C gum Antheil bed D, wie 6 : 7.
ﬂBte viel wird Jeder erhalten? |,

35. 7 405 NRub. find unter finf Lerfonen nach den Wer-
baltiffen 2 : 3, 4 :7, 5 :9, 6 : 11 3u vetheilen; wie wviel
Befommt Seber ?

36. 4512 Rub. find nadh ven Verhiltnifien 5: 7, 3 : 2,
5 : 9 unter vier Perfonen zu vertheilen; wie viel erhdlt Sebeﬂ

37. 5829 Rub. find nadh ven Verhdltniffen 3 : 4, 3 : 2,
5 : 7 unter vier Perfonen gu vertheilen; wie viel erhdlt Jeber?

38. 9729 NRub. unter vier Perfonen zu vertheilen nady ven
Berhdltnifjen 1 : 7, 3 : 5, 6 : 5; wie viel erhlt Scbet?

39. 7865 Rub. nad; ben BetI)aItmffm L r R 30e
8't 9 unter vier Perfonen gu vertheilen,

’
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40. 8792 Rub. find nady den BVerhdltnifjen 2: 5, 3:1,
5 : 9 unter vier Perfonen u vertheilen.

41. 8901 Rub. nach den Verhdltnifjen 3 : 8, 5 : 7,
6 : 5 ju theilen, _

4. Gewinft- und Verlufi-Rednung bei gleiden Capi-
talien, aber ungleidhen Beiten,

42.  Bu cinem faufmdnnifhen Gefddft giebt A am 1. Ja-
nuar, B am 15. Juniug, C am 1. JNovember, und im folgenden
Jabhre D am 1. Februar, jeder 3 000 Rub.; zum 1. October diefed
2. Jahred find 3 000 Rub. gu vertheilen. Wie viel davon erhdlt
Sever 2

43. A, B, C geben Jeber cine gewijje gleidhe Summe, und
gewinnen damit 1 800 Rub.. Ded A Gapital hat 36, ved B 27,
bed C 9 Monat geftanden.  Wie viel erhdlt Jeder vom Gewinift?

44. A, B, C, D, E geben Jeder eine gleidhe Summe, Nadh-
bem bed A Gapital 6 Jahr, ded B 5 Jabr, ded C 44 Jahr, ded
D 33 Jahr, bed8 E 31 Jahr geftanden, ergiebt fidh ein Gewinit
von 3 300 Rubeln; wasd ift ver Antheil eined Jeben 2

45. A, B, C, D legen gujammen Giner fo viel wie der Anbdere,
und verlieven dabei iiberhaupt 1 600 Rub.. Ded A Gapital Hatte
26, b8 B 20, bed C 15, ded D 11 Monat audgeftanden; iwie
viel wird Jeder guviid erhalten?

46. A, B, C, D Iegen gujammen alle gleidy viel, DNadhdem
bed A Gapital 25, de8 B 23, ded C 17, ded D 5 Monat audge:
flandben, toie viel erhdlt Jeder von 1 400 Rubeln Gewinit.

5. Bufammengefepte Geminft- u. Verluft-Redhnung,

47. A legt ein 3050 Rub., 1 Jahr darauf gieht B 4 565
Rub., und wieverum ein Jahr darauf C 5800 Rub.; nach 3
Jabren find 1 980 NRub. zu vertheilen.

48. A legt ein 2800 Rub., cin Halbed Jahr davauj giebt
B 3 600 JRub., wieverum ein halbed Jahr davauj giebt C 5000
Nub., endlich 1 Jahr davauf giebt D 3500 Rub. ; nad 4 Jah-
ren find 3 600 Rub. Gewinft zu vertheilen.

49. A legt ¢in 3 000 Rub., 6 Monat vavauf B dbagu 2 500
Rub., 2 Monat darauf C 3400 NRub., und ivieverum nach 3
Monaten D 2000 Rub.. Bei Beendigung ded Gefdhdftd nadh
18 Monaten finvet fich ein Gewinft von 2580 Rub.,

50. A legt ein 5000 Rub., 3 Monat vavauf giebt B dagu
2 800 Rub., 4 Monat darauf C 4 000 Rub., und nady 5 Dion.
D 2780 Rub., Nad 23 Monaten find 4820 Rub. gewonnen,
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51. A legt ¢in 4000 Rub., zwei Monat darauf giebt B
2275 Rub. dagu, nody 6 Monat fpdter giebt C 3 225 Rub.,
und wicderum einen Monat darauf D 1 000 Rub.. Nady 2 Jah-
ren find 4 500 Rub. Gewinft zu vertheilen.

52. A legt e¢in 500, B nadh 8 Monaten 950, C nad 4
Monaten 220, D nady 3 Monaten 640, und E nady 6 Monaten
1000 Rub.. Nady 24 Jahren find 800 Rub. dbamit gewonnen.

53. A legt ein 3300, B nach 3 Mon. 2500, C nach 8
Mon. 2000, D nadhy 7 Mon. 7 500 Rub.; nady 2 Jahren {ind
2400 Nub. Gewinft zu vertheilen.

54. A legt ein 1000, B nach 5 Pon. 1500, C von da
ab nady 7 Mon. 1800, D nach 9 Mon. 8000 Rub.. Nad
23 Jahren find gewonnen 1 620 Rub..

55. A legt ¢in 300, B nad) einem Monat 400, C nad
einem Monat 500, D nach einem Monat 600 Rub.. Nady einem
Jahre Haben fie gufammen 400 Rub. gewonnen.

56. A legt ein 800, B nady 2 Mon. 900, C nach 6 Dion.
1200, D nadh 4 Mon. 1300, und E abermald nady 4 Don.
2000 R6.. Nady 2 Jahren find 1 000 N6, Gewinft ju vertheilen.

6. Vermifdungsd-NRednung.

57. Wenn man u Kanonen = Pulver 6 Theile Koblen, 1
Theil Sdwefel, 1 Iheil Salpeter nimmt; wie viel von jebem In-
grediend ift nothig zu 1000 & Pulver,

58. Wenn man u gutem Jagd:Pulver 3 ITheile Kohlen,
2 Theile Sdwefel, 16 Iheile Salpeter nimmt, ? von jevem In-
grediend gu 2 800 24 Pulver.

59, Recept gu einem Anfer {cbarfen Waijer = Cfjigd:  Auf
27 Stof gefodhtes Fluf=, Regen= oder Schnee-LWafjer 3 Stof Brannt=
wein, § Stof Honig, 1 24 Weinftein (oder, falld im Unfer jdhon
vorher Gffig gewefen, nur 4 & Weinftein), 3 & zerviebene Rofis
nen oder NRofinen- Stingel. Dad Waffer wird mildwarm aufge=
fteflt. - Wie viel von jedem Ingrediend auf 1 Oxhoft.

60. NRecept gu 5 Stof Jinte: Wuf 14 a1 fein geftoener
®alldpfel 4 2t. pulverifivten avabifjhen Gummi, 2 & fein gefto:
fenen gritnen Gijenvitriol8 werdben 4 Stof fodyended Regen= ober
Sdnee-LWajfer, und nadhy ein Paar Stunden 1 Stof durdy Lojd-
papier filtrivter {darfer Wafjer - Gffig gegoffen. Diefe Mifdyung
wird an einen warmen Ort geftellt, wund tiglidy mit einem Stod
gut dburdgeritfhrt.  Nady 14 Tagen muf die Tinte, nachvem fie,
um flav g werdben, guvor 24 Stunden ungerithrt geftanden hat,
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auf Flajdhen gefitllt und gut verforft werden. — Auf den nadge:
bliehenen Sap wird die Hdlfte ded Wafjerd und Gffigd gegoffen
mit Hingufebung von 2 &. avabifden Gummi’s, und diefe Mijdhung
taglidy 2 bid 3 Mal umgerithet. Nadh 6 Hid 8 Woehen ift audy
diefe Tinte fdhwarg, und auf Flafdyen abgufiillen.

Obiger 5 Stof Tinte ergebender Say von Jngrediengien
foll gu einem Sape fiir 20 Stof eingevidtet werdben; toie viel
nimmt man dagu von jebem Jngrediens?

61. Deor Sap zu Leudptfugeln Defteht aud Salpeter 24,
Sdwefel 16, Mehlpulver 4 und Antimonium 3 Iheile; wie viel
pon jedem u einer Maffe von 235 &2

62.  Bu einer geringeren Sorte Siegel=Lad (eine befjere Sorte
f. im Lehrbudy § 231) nimmt man 12 . viden Jerpenthin, 8
2. Binnober, 16 L. Scellad, 4 L. Kreive, und 4 Quentchen
Storar; wie viel von jedem gu 214 & Siegel-Lad 2

63. 3Bu grobem Siegel-Lad nimmt man 1 & diden Jev:
penthin, 1 & Mennig, 3 & Colophonium und 44 & Kreide;
wie viel von jevem u 114 & Siegel-Lac? |

64. Fu weidgem WMeffing nimmt man 3 Iheile Kupfer, 1
Theil Zinf; wie viel von jedem fommt auf 480 & Meffing?

65. Su bhartem Mejfing Fommen 10 & Kupfer, 6 & Jinf,
¥ & englijdy Binn; wie viel von jevem u 1 560 & Meffing ?

66. Su BVaumwadyd nimmt man } & gelbed Wads, 3 &
Sdaafs- over Bodstalg, § . weified Fichtenhary, 4 L. Bawum-
DI, 1 2. viden Jevpenthing wie viel von jevem ju 3 &2

67.  Bor{drift gur Anfertigung von Phodphor-Salbe: Phos-
phor 3jj unter LWajfer in Fleine Stitfe gevfdnitten und in fodyend
Wafler vjjj gethan, und vieh fo lange gejehiittelt, bid ver Phos-
phor feine Kovndhen bilvet, vann mit Weizenmehl Fvjjj vervieben;
barauf Sdhweinefett oder audgewajdhene Butter Fvj, wund endlich
feinen Buder $jj hingugethan und vervicben. — Hievon foll § &
Mevicinal-Gewidyt (3) angefertigt werden. -

68. Worfdrift gur Anfertigung von Sdhubwidje: Gebrann=
ten Glfenbeing &jv mit faltem Wajfer gu einem dicten Vret ange-
rithrt, dann Sdwefelfauve #B (3 @), und varauf Salzfdure 35
ugefest; avabifhes Gummi 3jjj in Waffer geldft, und alled mit
Syrup jv, und Schweinefett Fvjj vervieben. Wie viel von je
bem Sngrediend ift auf 20 & Wevicinal-Gewidt nothig? :

69. Vorfdyrift gur Unfertigung von golofarbigem Mibel-Lacf :
Sdellact 3j 5jj, Bagoe-Harg 33 5j, Dradpenblut 3jjj, Sajvan gr.
xxx werden in Alfohol 3vjjj gefdpitter, und 24 Stunben lang vi-
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gevivt, davauf filtrivt.  Wie viel von jebem fommt auf 15 & Han:
vel8-@ewicht?

70.  Dauerbajte vothe Tinte: Carmin Pj, aufgeldft in Sal:
miaf-Geift (Nied-Sypivitud) 33, und davauf avabifhed Gummi Hj
bingugethan und geldft.  LVon dem Vodenfage, weldher aud den
feblechteren Theilen bed Garmind befteht, ift die rothe Jinte abyu-
giefen. — Wie viel von jebem zu 4 Ungen?

71. orfdurift, um Glag- und Porgellan = Kitt su madhen :
Haufenblafe 38 in Zjv farfen Branntwein gelsft; Maftir zjj in
Alfohol 3j3 geldft. Beived durdhgefeiht, dann gufammengethan,
und veined AmmonialL Harg 3jj hingugefept. Darauf alles in Flajd-
dhen gefiillt, Beim Gebrauch wird der Kitt im Waijferbave flitffig
gemacht, und bdie gerbrodhenen eriwdrmien Gegenftinde damit ver-
fittet.  Won diefer WMaffe find 123 Ungen zu beveiten.

72. Merbwaffer: Koblenfaured Natron Zjx ; davauf Fodend
heifp gegofien deftillivten Wajferd @jj. Gndlidy, nadh Lofung ded
@alzed, hingugejest avabijded Gummi 3jB. 68 it 1 & Mef-
waffer su madyen.

73. Merftinte:  Salpeterfaured Silber (fo genannter Hol-
lenftein) 3j und arabijded Gummi 3j wird, jeved befonderd, dad
exfte in Faltem, Dad gweite in Heifem deftillivtem Waijjer Fj geloft,
fo daf diefe eine Unge Wafjer gur LWjung beider Subftangen ver=
wendet toerde.  Hiegw werden gr. x ' in Waffer fein gu einem die
dfen Brei evviebener Tufdhe gugefest.  E3 follen 2 Ungen gemadyt
erden,

Qurdidnittd-Redhnung.

74, 960 & RKupfer a 25 Kop., 576 # Jinf a 15 Kop.,
24 ¢ Zinn a 28 Kop.; wad Foftet 1 & ver Mifdhung (bed Mef-
fingd) ¢ (BVgl. Nr. 65.)

75. 360 % Kupfer a 25 Kop., 120 &« Zinf a 15 Kop.;
wad Foftet 1 % ver WMijdhung (ves Meffings) 2 (BVgl Nr. 64.)

-76. 12 @ diden Jerpenthin & 16 Kop., 12 & Mennig a
10 Kop., 36 @ Golophonium a 4 Kop., 54 & fein geftofene
Kreive & 4 Kop. 5 wad foftet 1 & der Mijdung (ved groben Sies
gel=Racfd) 2 (Vergl. Nr. 63.) ,

77. - 64 7 Tevpenthin & 16 Kop., 423 . Jinnober & 150
Kop., 85F & Sdellack a 25 Kop., 21} & Kreive a 4 Kop., %
. ©torar a 40 RKop.; wad foftet 1 o der Mifdung (ved8 Sie=’
gel-Lac8)? (Vergl. Nr. 62.)

78. Gin Golofdhmicd hat 18 Marf 15:I6thigen, 10 Mark
Thalothigen, 14 Mark 13-[6thigen, 10 Mart 12:[6thigen, 20 Maxk
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10-I8thigen Silberd; ivie grof ift der Feingehalt fammiliden Sil-
Der3, und, wenn alled ufammengefdmolzen wird, wie-viel - [6thig
witd die Mafje werden?

79. 63 hat Jemand Leinfamen cingefaujt: 8 Imwt. 6 Iwf.,
750 Kop. pr. Jwt.; 12 Iwt. 7 Iwk., 720 Kop. pr. Imwt.; 13
Twt., 675 Kop. pr. Jwt, ; 15 Iwt. 5 Ik, 6 Rub. pr. Jwt.;
15 Iwt. 3 Iwf., 540 Kop. pr. Jwt..  Wad ift ber Durdy-
fdnittdpreid fir 1 Imwt. ?

XXENE. Die Alligations: Negel,
namentlidy die Befdidung ves Sdhmelz-Tiegels.
Beredhnung ded Feingehalts:

1. Gin Silber - Servige von der 85-Probe wiegt 15 &, ?
ber Feingehalt.

2. Gin Wrmleudpter aud 14-Iothigem Silber wicgt 40 &,
2 ber Feingehalt.

Beredmung ber Lothigfeit.

3. Dbiges Silber:Service von 15 & enthilt 1275 Solot:
nif fein Silber; von weldher Probe ift ¢§2

4. Obiger Armleudhter von 40 & Gewidt enthdlt 35 &
fein Gilber; wie grof vie Lothigheit?

5. Aud feinem und 10:[6thigem Silber follen 12 Marf
13:[othigen Silberd gemadyt werden; wie viel ift von jebem zu
nehmen ¢

6. Aus 14- und 8:Ibthigem Silber follen 15 L. 12:I5this
gen Silberd gemadyt werden, ¢ von jedem. '

7. Uud 23- und 19:faratigem Golve {ollen 8 L. 20-fa-
ratiged Golo gemadht werden, 2 von jebem.

8. Man will aud 14, 10: u. 8:[dthigem Silber 13-16thiged
madyen; wenn man nun von dem 10: und 8:Adthigen Silber, -
von jevem cine WMarf nimmt, wie ift vad LVerhdltnif der drei Sors
ten gu einander, und wie viel Theile find von ber befjeven, iwvie
viel von der {dlechteren Sorte Ju nehmen 2

Anm..- G3 ift nidht gerade ndthig, vaf man gur WMijdung
von jeder Sorte 1 Marf nehme; man fann audy Loth, Quenthen
ober Deliehige andere Theile nehmen, wenn nur vad BVerhdltnif
biefer Theile unter einanver bleibt, wie vad Verhdlmif der Marf
unter cinanber. -

9. Gilber von der 84=er, 60:¢cr und 48-¢r Probe will man
gt ©ilber von dev 78=¢x Probe befdicfen. Wenn man nun von



ber 60:z¢r und 48-er Probe, von jeber 1 &L nimmt, ivie ift basd
LVerhdltnif der drei Sorten ju einander, und wie viel Theile find
vom befferen, tie viel vom {dlecdhteren Silber zu nehmen?

Anmerfung. . Diefed Gremypel ift gang dasd vorige, nur Pro=
behaltigfeit ftatt LothigFeit genommen.

10. Man will feined, 14-, 12- und 10-16thiged Silber yu
13:I5thigem Defdiden. Wenn man mum von dem feinen und 14
[othigen Silber, von jedem 1 Marf nimmt, und eben fo von dem
12: und 10:18thigen 1 Marf, wie ift dad LVerhdlinif der drei ju
mifdhenden Sorten, und wie viel ift von der befferen, twie viel von
ber fhlechteren Sorte gu nehmen?

11. Mit Gold von ber 80:-er und anderem von der 60-er
Probe ift der Jiegel fo ju befdiden, vaf {id davaus die 72-er
Probe ergebe; wie viel Loth, Solomif und Doli find von jever
Sorte zu 18 Loth der Mifdung zu nehmen ?
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ber in biefem Budpe vorfommenden
Mg, Maaok: und Gewichts: BVerbaltniffe.

Mitngen.

Nubel Silber = 100 Kopefen Silber.

Gulven holldandifh (fl. holl.) (= 54 Kop. &.) = 20 Stilver
(Sty.), 1 Stitver = 16 Pfennige (Pf.).

Jeichd - Thaler, v. i, 1 ofterveihijher Thaler (Rihlr.) (= 128
Kop. &.) = 24 gute Grojden (gGr.), 1 gGr. = 12 Pfen-
nige (Pf.).

Dart Libifdy (MFIb.) (= 38 Kop. S.) = 16 Sdhillinge (§L.),
1 §l. = 12 Pfennige (PBf.).

Piund Sterling (L Sterl.) (= 6 Rub. 17 Kop. S.) = 20
Sdilling Sterl. (7h. Sterl), 1 {h. Sterl. = 12 Pence (d).

Gulben vheintjhy (fl. vhn.) (= 54 Kop. S.) = 60 Kveuger
(Krzr.), 1 Krewger = 4 Pfennige (BF.).

Darf Hamburger Banco (M. Hamb. Beo.) (= 48 Kop. S.)
= 16 Sdillinge (BL.). :

Thaler preugijd (= 91 Kop. &.) = 30 Silbers oder Neu-
grofchen (Sgr., Ngr.).

Maajie fitr FliffigPeiten (ehemalige in den OftfeesProvingen).

Orhoft (Orh.) = 6 Anfer (Ank.), 1 Anfer = 30 Stof.

2 Orh. = 3 Ahm.

Jept itberall in Rufland geltende:
1 ©orofowoei = 40 Wedro (Gimer ober Spann), 1 Wedto
= 10 SKrufdfen (Stof).
Getreide : Maage.

1 Fjdetwert (Iwt.) = 8 Ifdetwerif, erfterer Heinahe = 3 che-

maligen rigifden Lof.

1 Yjdetwerif (Inf.) = 8 Garniy (Gr3.).

1 Kubl = 10 Tjdetiverif,

L T B Pl el e
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Papier - Maafie.

1 Ballen == 10 Rie, 1 Rief = 20 Budh, 1 Budy == 24 Bo-
gen Sdyreibpapier ober 25 Bogen Drucpapier.

 Qingen: Maage.

104 rufiifhe Werft = 1° bed Aquatord = 15 geographijdhen

© Meilen.

1 Werft (ruffijde Meile) = 500 Siafden (ruffijhe Faden, von
7 wiffijhen Fufen a 12 Zoll).

1 Safdhen = 3 Ar{dhin (ruffijden Gllen).

1 Wjhin = 16 Werjdyof.

1 Tivlandijdhe Glle (ehemalige = 12 Werfdhof) = 3 Wfhin.

Der wuffifdhe Fuf ift vem englifden vollfommen gleich.

Gewidhte (hemalige).

1 €diffpfund (S&) = 20 Lied-Pfund (L&), 1 LW = 20 Pfund
(@), 1 & = 32 R0th (2.), 1 Loth = 4 Quentdhen (Dt.).

Jept geltende:

1 Berfowey (Brfig.) = 10 Pud (Po.), 1 Pud = 40 Pfund
(&), 1 & = 96 Solotnif (Solotn.).

AUpothefer: Gewidht.

1 Mebicinal-Pund = 12 Ungen, 1 Unge (3) = 8 Dradhmen, 1
Dradme (3) = 3 Serupel, 1 Serupel (D) = 20 Gran (gr.).

1 2 wfjijded Hanveldgewicht an Apothefer - Gemidyt = 13 Uns
3en 5 Dradmen 10 Gran = 6550 Gran,

1 2 Mebicinal-Gewidit = 5760 Gran,

folglich ift bag Verhaltnif ves Mevicinal-Gewidyts sum Givil - Ge-

widt wie 576 : 655; demnady ift

1 & Mevicinal-Gewidht = 1§ — 0,879 389.... & Givil-Ge-
widt, und

1 & Givil-Gewidyt = $55 = 1,18715277.... & Mevicinal-
Gewidht. , ‘ $

Unmerfung. Durd) diejenige Abkirgung, weldye die Lehre von den Kets
ten s Bridien an die Hand giebt, erhdlt man aus dem Brude 216
= 0,879389.... fiir vad Berhltnif ded Medicinal-Pfunves gum
birgerlidyen folgende Briiche Z, 32, 34, 153, wovon der erfte und
britte ein wenig gu flein, der jweite und vierte ein wenig ju grof
ift, icvody fo, dap fie Dem wabren Werthe immer ndfer fommen



wie aud beren BVeriwvandlung in Decimal-Briihe und ausd der Ver-
gleidung mit dem Werthe ded Brudyed 1% ald Decimal-Brudhy het-
vorgeht. Diefer ift ndmlid, wie oben gefunden, — 0,879389....

Bon dem Brude I = 0,875 ftimmen bdie gwei erflen Decimals
Gtellen, vom Brud) 22 — 0,88 ftimmt gwar nur die erfte Deci-
mal:Stelle allein, dody ift der Brudy, wenn gleid) etwad ju grof,
genauer ald der erfte; bei 23 — 0,8790 ftimmen die drei erften De-
cimal- Stellen, bei 173 freilidy aud) nur bdie drei erfien, aber bder
Brudy ift darum genauer al8 der vorige, weil bhier in der vierten
Decimal-Gtelle eine 4, im wafren Brudye aber eine 3 fteht.

Gine lidtoolle Darftellung der Lebre von ven Ketten:-Briden,
mitteld weldyer man Verbdltniffe, die vurd)y grofe Jahlen, und ywar
Primgahlen ju einander, ausdgedriidt. find, obne erheblidhe Berdndes
rung de8 Werthed ald Fleinere Sablen ausdriidt, findet fid) in Ve«
ga's mathematijden Borlefungen.

Ungeachtet aller in ben Gorvecturen der Aufgaben und Refultate bewiefenen

Sorgfalt Haben fich, nady gefdhehenem Drude, dennoch folgende wor dem Gebrauch
bes Budjes ju verbeffernde Stellen gefunden

in den ufgaben:

&, 4, Beile 11, fti VI. L 1V,

7 piaiagy 4 b
9, — 1, anf Gy LT folgt = e
- 2,1 ,85% L 85
10, — 3 v.u, fl. ,,Sdritte’* . Schritt

— 11 9. u,, ft. Wil 1 wicd
— A1, ft.,,Ammoniafz Harg* [, Ammoniac- Hary

in den Nefultaten:

©. 12, Seile 4 v. u,, fehlt nach ver erfen und leften 169 bas Jeidhen (*) fite ,,Fup

l

15, — 16, fl. ,,um eben denfelben Jind ju fragen‘ I damit es eben denfelben

Binsé trage

18, — 7 v.u., ft. ,,32 Rub, 55 Kop.*‘ L 32 Nub, 555 Kop.
22, — 12, fi, ,,C 432§ 6.« [ D 432} Rub.




Befultate der Aufgaben

ju

dem Lebrbuch der dDemonftrativen

gemeinen Writbhmetif,

CGoY o0

Sobann Sriedrid) Heinridyfen,

ehemaligem Rreeisfdul - Lehrer.

Doerpat,
Gebrudt bei I, €, Shinmann’s Withwe und €, Mattiefen,
1855,



Der Deud diefer Schrift witd unter dev Bedingung geftattet, bdap nad) Beens
bigung besfelben ber Abgetheilten Cenfur in Dorpat die vorfdrifimifige Anzahl Grems

plare gugeftellt werbe.
Dorpat, den 19, April 1855, Abgetheilter Eenfor de [a Croix,

-
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17.

13.
14.

H. Multiplicationen

unbenannter Yablen.

384 765 432 095 804.
9678 901 226.967.

5 896 345 677 406.

4338 596 019 047 451,

3 697 689 962 608.

50 700 344 192 460.

1556 739 842 175.

456 789 012 344 404,

632 854 954 368.

157 643 289 675 504.

197 654 321 010 843. -
6445 687 032 765.

46 938 521 945 790.

99 546 300 069 170.

21 164680 800 093 547 889 136.
1 293 583 183 644 387 904.
358 210 792 752 565.

IX. Divifionen unbenannter Fablen.

Nr.

4 560 840 019. 18,
26 698 890 408. 19,
848 583 946 876. 20.
39 787 536 616. 21.
262 122 972. 22,

9 875 555 555 679, 23.

3 980 572 032. 24,
12 858 725 418. 2.
8753210071 212, 26.

. 71 234 567 883 660. ok s
. 612 345 675 703. 28.
. 2345 678 853 987 360. 2.
94 321 012 341 885. 30,

8 999 887 652 904. al.

. 689 012 340 429 627. 32.
36 876 530 422 480. 2.
34 698 765 258 976. | 34.
N,

. 5989, 16.
. 96785. 17.
287655 Reft 3266. 18.
79 094 ; Reft 8748. 19.
20018. ' 20.

2 809, 21,
5929. 22,

6 084. 23.
571787, 24,
704 969. 25.

. 120095 Reft 360480, 26.
. 24:389. 2.
9450 062 070 ; RNeft 6463. 28.
100 642 8445 RNeft 52244. 29,
130 871 057 5 Reft 3198, 30.

10739 774.
7947 478 0315 Reft 3793,
27 3400805 RNeft 47247208,
48 373 828 526.

91 038 009.

84 669 305.

4132 576.

100 002 433.

72 465 734 981.

1152661 811.

1015 385 858.

51 003 686 0593 Reft 1274
6 789 012 345,

117 021 9965 Reft 2421,

186 101 595,
1@



15 962 261 004 5 Reft 2.
658 731 429,

4

Ne.
. 28410855 3995 Reft 1502./36. 20 000 000 984; Reft 9933770.
37. 10000 000 ;5 Reft 48901234,
38. 10000 283 099; Reft 36959.
723 968 8745 Reft 41773. |39. 300 000 000 001 326; RN. 38874320,
6144 583 6455 Jeft 6372.140. 125 142 590; Reft 43063.

Nr. .

1. 102 fI. holl. 10 Stv. 8 Pf..
2. 20 Twt, 5 Twt..

3.1CGH 126 .

4. 187 Rub. 20 Koy..

5. 774 Nth. 22 gGr. 8 Pf..
6. 295 fl. holl. 8 Sty. 8 Pf..
7. 808 ML(b. 7 L.,

8. 1139 Me6. 10 61, 8 ..
9. 16 15 . 2 &. 26 ..

62 11 @52t 2 Q..
16 2.1 31 2. 30U,
. 437 Rth. 5 ¢Gr. 9 Pf..

. 36 Orh. 3 AUnt,.

1018 IMt6, 15 §l. 4 Py..

654 fl. holl, 14 Sty. 6 Lf..

63 2. Sterl. 17 §1. 6 d. ,
2€H.5 2.5 ¢ 2%, 204..

ERE. Multiplicationen benannter Zablen.

Ne.
18. 18 ©¢/ 1 8¢ 4 ¢4 30 2. 3 Dt.

19. 247 €199, 624,26 2. 2.
20. 1809 S 12 ¢ &, 2 &/, 8 ..
21. 4630 S¢1,9 244 3 .302t. 1 Ot..
22, 5 ©UL 9L 4 ¢ 9% 2 Ot..
23, 5670 ©¢ 7 ¢/ 12 2. 1 Ot..
. 111 S N7 . 2 .29 2.

25. 299 S 19 2#.16 7 421, 1 Ot..
26. 13 S 89 10 ¢ 11 8. 1 Ot..
27. 1629 S, 14 0. 7 74, 20 %..
28. 177018 Rth. 16 gGr..

20, 5221269 122 421. 3Dt..
30. 5159 S, 14 2/ 15 ¢, 6 ..
31. 939 S 15 ¢ 5 .

32. 222747 Rth. 19 gOr. 6 Pf..

33. 474GH.19990.16 71, 9% 1 Dt..

V. Divifionen benannter Fablen.

®

00 NI O LT W10 T

. 2 Ant, 17 Stof.

. 8 Pud 37 ¢, 6 Solotn,

. 34 Brl. 8By, 17 ¢. 35 Solotn.
. 59 Brt. 9 Po. 39 ¢, 27 Solotu.
. 28 B, 5 P, 5 21 5 Solotn,
. 7 Pud 38 7. 95 Solotu.

70 Iwt. 6 Iwf, 6 Gy..

. 7 Tk, 7 Oyl

.11 90 14 2617 . 3 Q..
10. 19 ¢4 19 ¢ 31.2t. 3 Q..
11. 24©¢. 14094 ¢.19%. 2 Ot..
12, 19 ©¢. 19 2. 19 ¢ 19 &..
13. 538 Riplr. 11 Pf.. :
14, 345 Rth. 17 gGr. 9 PF..

.

=]

Ne.
15.

16.
147,
18.
19.
20.
21.
2.
23.
24.
23.

143 S¢4. 18 ¢z 31 2. 3 Q..
33 S 19 24 31 2. 3 Of..
17 %618 ¢ 3 L.,

S @y 33 w3 3Qt.
3S¢ 1917 €. 30 2. 3 Dt..
2 ¢ 312 3 Dt..
126¢.13%¢s.14 ¢4.152t.1 22t..
18 ©¢. 17 2% 3 Q..

5 .18 #, 23 . 2.,

8 .17 2. 3 Q. :
35S 829 #1722 Dt..
26, 8 & 13 204,16 .3 2. 1 Dt..
7. 5Ces 142, 8 ¢ 21 2. 2 Q..
28. 7 Bk, 8 Pou. 34 #.29 Solotn..

B ]



— O

V. Ale einfachen und 3ufammeng¢fegteu Factoren
einer gegebenen Fabl ju finden.

1. 3465 hat, ven Factor 1 abgeredinet, die einfacdhen Factoren 3,
3,5, 7, 11, und aufierbem die jujammengefepten 9, 15, 45, 21, 63, 35,
105, 315, 33, 99, 55, 165, 495, 77, 231, 693, 385, 1155, 3 465.

2. 360 bat, ven Factor 1 abgeredynet, die einfadyen Factoren 2, 2,
2, 3, 3, 5, und auferdem die gufammengefepten 4, 8, 6, 12, 24, 9, 18,
36, 72, 10, 20, 40, 15, 30, 60, 120, 45, 90, 180, 360.

3. 2520 (= 7. 360) bat, aufier bem Factor 1, die einfachen Fas
ctoren 2, 2, 2, 3, 3, 5, 7, und auferdem die jufammengefepten 4, 8,
6, 12, 24, 9, 18, 36, 72, 10, 20, 40, 15, 30, 60, 120, 45, 90, 180,
360, 14, 28, 56, 21, 42, 84, 168, 63, 126, 252, 504, 35, 70, 140,
280, 105, 210, 420, 840, 315, 630, 1260, 2520.

4. 1155 hat, ohne den Factor 1, die einfadyen Factoren 3, 5, 7,
11, und die jufammengefepten 13, 21, 35, 105, 33, 55, 165, 77, 231,
385, 1155.

5. 99999 bhat, ofne bden Factor 1, die einfadyen Factoren 3, 3,
41, 271, und bdie sufammengefeten 9, 123, 369, 813, 2439, 11 111
33 333, 99 999.

6. 999 999 bat die einfadyen Factoren 3, 3, 3,7, 11, 13, 37, und
bie jufammengefepten 9, 27, 21, 63, 189, 33, 99, 297, 77, 231, 693,
2079, 39, 117, 351, 91, 273, 819, 2457, 143, 429, 1287, 3 861,
1001, 3003, 9009, 27027, 111, 333, 999, 259, 777, 2331, 6993,
407, 1221, 3663, 10989, 2849, 8547, 25641, 76 923, 481, 1443,
4329, 12987, 3367, 10101, 30303, 90909, 5291, 15873, 47 619,
142 857, 37037, 111111, 333 333, 999 999.

VE. Grofite gemeine Theiler zweier Jablen.

_ bie badburd bic badburdy bivi= bie aburdy biviz
bivibirten Japlen bivten Saflen birten Ba!ﬂm
Nr. find : Ne. find: Nr. find
1. 569386; 1,2; | 7.14680; 3,4; [1210997; 3,22
2. (694535 5,13; | 8. 965432; 5,27; [[13.| 1559; 24,35:
3.15963; 8,21 9.] 543285 625,9275](14.| 1699; 70,99 ;
4. 1189635 6,521; [10.| 5259; 35,1323/ 15.| 983; 48,245
5.057; 375 [10.[€669;  56; |16 199; 105,416,
6. | 2762105 8,15, E
: VEE. Addition der Vriiche.
e, oo bie Summe. PR Pl die Summe,
1.1 360 B = 3338, 4. | 504 1488 — 917,
2. | 540 o =37 9. 360 3341859 =33+ 557,
3. 11080  $833=4: 343 |16 | 1680 3335 = 1143,




- —

e, | e . bie Summe, e | “Diomes ™ bie Summe,
7.01080 74-71383=7+6333| 14.] 2520 15759 = 67
= 13333 15.] 252 1582 = 6.5;.
8./120 818 = 643, 16.] 600 2927 = 4327,
9.12520 1578 = 351%5: 17.13960 - 53588 = 1218388
10.110395 - 23814 = 2:5345. 18.127720 Apr3AS = 53143,
11.[32760 ; 38235,  19.1 83160 522572 = 633¢43.
12,1332 640 1008777 =3 01857, 1| 20.| 352800 %P2AAS) =T N30
13.11 584 10411 — 6°07%. 2L.| 792 2=1.

WEEE. Gubtraction mebrer Subtrabenden.

Flei AN Eleinfter d i AR
Nr. g,,;lf'sﬁf.;m vie Differeny. || oy gem gﬂhm‘. bie Differeny. || gy, ggﬁf‘&fﬁ,ﬁ_ bie Differens.

1. 63000 238 | 4126 36:8s || 7.| 360  6383.

2. |180 1693 23,.| 5.1 360 307 43%. || 8.1 360 1243.

3. [120 25, 16792 13391

Ne. iX. Divifion der Decimal - Briiche.

1. 37]800|21,621 621 621. ... = 2133 (vergl. § 76, Nr. 12).

2. 50000 |1978 |, over auch, ohne Weitered: 50,1978 | 0,03 956.

3. 410000 | 8 |, over audy, ohue Weitered: 41| 0,0 008 | 0,0000195 121
T RITET ) e ,

. 815000 | 3 507 825 | 4,3 040797. .., abbrevitt 4,30 408.

. 85039012 45,80 647 005...., abbr. 45,8 965.

. 9937 | 8500 | 0,8553889 . ..., abbr. 0,855389, ober 0,85 539,
vder 0,8554.

. 825]735]0,89090909 ... .= 22, ober abbr.: 0,801.

. 4356 000 |89 000.

. 76042 276]55,626 315 789...., abbr. 55,62 631 579, ob. 55,6263
158, oder 53,626 316, over 55,62 632.

10. 380000 | 872905 | 2,207 118...., abbr. 2,29 712,

11. 678000 | 5493705 | 8,1028...., abbr. 8,103, weldyed um nidt

voll 1oko arofer ift ald der walhre Wertl. '

12. 650 | 67 800 538 | 104 308,52.

13. 36000 |77 834 | 2,16 205 535. . .., abbr. 2,16206, od. 2,1621.

14, 57380000 | 6385762 | 0,111 288 985...., abbr. 0,111289, ober

0,11 129, oder 0,1 113.

15. 5738263 857 620 | 1 112,851 068...., wenig mebr al8 1 112,851.

16. 6789 345|425 000 0,06 259808...., abbr. 0,0 626.

17. 299 856 70 534 560 | 235,228 109...., abbr. 235,22 811, ob. 235,23.

18, 2835|6659 400 | 2 348,99 470 899 470 899 470 . . ., . = 2 3481§35.

S O v

O 0N
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% X. AbgeFiivite %ultip!&catwn.

3,9 081 095 [ 22.

7V 34 = 18,3 184 756 [ 30. )

0,06 566 604 [ 105 vad Komma ded Productd: 5 X % =155 =0,03.
Probe: £ X 5 = &% = 0,065 666 0412. ..

2,008 891 [62; dag Komma: % X 8§ = 18 = 1,6.

13,9708 029 [17; Probe: 5% X 275 = i4¢ X 1§ = 1P

=13,970802919. . ..

6. 0,5175845[27; Probe: 133 X 23 = $§1% = 0,5175 845 [ 30.

7. 16,401 349 38.

8. 1,4190475(81; vad Komma: 5X &= 1§=1. — Probe: 55 X ¢

= 149 ¢ A =440 =1,4190476. ...

2000 o

il

M. XK. AbgeFiiryte Zbibiﬁon

1. 0,03 2857955 Probe, 4 : 825 = & : Vi3 = & X 2 =138k
=0,03285795..

2. 0,3335353; Brobe, foi fa e X = fd g—-o 3535353....

3. 14,857 323 [ 63 Probe, 93} : 55 = 39 = 29433
= 14,857 323 498 .

4 0,0 024 39 39 39; Probe, LUV JYSELVS ST SR =
0,0024393939..

5. 0,01 097 804; smeer 1500 * 3185 = oo X 1188 = 1ddz =
0,010978043. . . .

6. 2,762 1502875 Probe, 13¢ : 4 = 331 X W' = 1% =Y
2,76 214833759 590. ...

7. 2,76 214 833 759 591.

8. 13,028 191 383 [ 93 ‘Probe, 64 : &% = ¥ : 5% = P8P
13,0281 913837....

XIN. Quadrat: ?IBut;el ﬂué;nebung

Nr. Ne.
1. 5837. 7. 89796. 13 24 356 879.
2. 57 693. 8. 589 794. 14. 18200 005 674.
3. 65079. 9. 479 286. 15. 371,805.
4. 690 543. 10. 18701 356. 16. 0,000 269 586.
5. 885 990. 11. 610058 312. 17. 579 380 942 785.
6. 954 923. 12. 30000594721, | 18. 578692531087 956289,

Ne.
19. 0,8740 = 0,874, Rejt 5603, v. i. Reft 0,00 005 603.

20. 0 19 639 984, RNeft 0,0 000 000 028 479 744.

- 21, 2,2360679774..

Reft nady ver 8. ‘Dmmah@teﬂe 0,0 000,000 335 400 791.

Reft nady ver 10, Decimal-Stele 0,00 000 000 044 627 308 924,



Ne.
R

23.

24,

26.

27,

28.

29, -

30.

31.

32.
33.

2,8284 271 247. ..., Reft nady der

8. Decimal«Stelle 0,0 000000 268 485 056 ,

10. Decimal-Stelle 0,00 000 000 026 129 064 991.
5,830951894...., RNeft nad) der

7. Decimal-Stelle 0,00 0600 110 607 676,

9. Decimal-Stelle 0,000 000 009 857 812 764.
5,916 079783 099...., Reft nady ver

8. ®ecimal-Stelle 0,0 000 000 366 751 516, '
12. Decimal-CStelle 0,000 000000 007-289 113 956 199.

6,08 276253 029...., Reft nady der

8. Decimal-Stelle 0,0 000 000 036 279 991,

11. Decimal:Stelle 0,0 000 000 000 999 968 325 159.
6,92 820323 027...., Reft nady der

8. Decimal-Stelle 0,0 000 000 038 175 671,

11. Decimal-Stelle 0,0 000 000 000 763 373 557 271.
9,0553851381...., Neft nacy der :

8. DecimalsStelle 0,0 000 001 473 748 831,

10. Decimal-Stelle 0,00 000 000 067 764 392 839.
9,94 987 437 106. ..., Neft nady ver

7. Decimal-Gtelle 0 00 000 141 419 951,

11. Decimal-Stelle 0,0 000 000 001 233 694 344 764.

1,732 050 807 568...., Reft nady der
10. Decimal:Stelle 0,00 000 000 023 859 794 375,
12, Decimal-Stelle 0, 000 000 000 003 039 033 925 376.

2,64 575 131106...., Reft nady der
7. Dec.-Stelle 0,00 000 005 854 831,
11. Dec.:Stelle 0,0 000 000 000 242 911 216 764.

74,161 984 870 956...., Reft nady der

7. Dec.«St. 0,00 001 052 456 896,

10. Dec.-St. 0,00 000 000 839 951 033 319,

12. Dec.:St. 0,000 000 000 093 368 027 646 064.

4,1231056256...., Reft 0,00000 000 014 563 262 464.

1,414 213562 373 095048 . ..., Reft nady dex

8. Dec.:St. 0,0 000 000 067 121 264,

10. Dec.-St. 0,00 000 000 020 674 401 871, :
12. Dec.-St. 0, 000 000 000 000 268 838 608 871,

15. Dec.-St. 0, 000 000 000 000 000 138 032 020 120 975,
18. Dec.-St. 0,000 000 000 000 000002 267 518 133 157 877 696.

2,9154759 474 ...., Reft nady dex
7. Dec.:&t. 0,00 000 027 651 919,

10, Dec,«St, 0,00 000 000 013 207 243 324,



Ne.
35,

36.

37.

Nx.

= 0

86,735 229290 064 138...., Reft nady der
6. Dec.:St. 0, 000 050 317 559,
8. Dec.-St. 0,0 000000 111 260 959,

12, Dec.:St. 0, 000000 000 023 986 550 875 904,

&

15. Dec.-St. 0, 000 000 000 000 047 627 591 846 316 956.

99,0 050 503 762 308 077 135 983 ...., Reft nady der

10. Dec.sSt. 0,00 000 000 610 023 847 356,

16. Dec.-St. 0,00 000 000 000 000 269 260 933 740 562 071,

22, D.:6t. 0,00 000 000 000 000 000 000 858 434 342 192 512 126
623 711.

99,9 949 998 749 937 496093 . ..., Reft nad) der

3. Dec.sSt. 0,0019 748 999,

9. Dec.-St. 0,000 000 198 739 984 124,

13. Dec.-St. 0,00 000 000 000 992 137 342 496 031,

19. Dec.-St. 0,00000 000000000000 953 036 325761609735 351.

XIEE. Cubif: Wurjel - udjiehung.

Ne.. Ne.

1. 5837, Reft 0. 4. 57693, Rejt 0.
2. 371,805, Ret 0. | 5. 89796, NReft 0.
3. 65079, Reft 0.

589 794, Reft 0.

NAus den 4 erften Claffen der gegebenen Cubif-3abl, d. i. aud 205
163 949 302 ift vie Cubif:-Wurzel 5897, mit dem NRefte 98 080 029.
470918 538, RNeft 0. .

NAusé den 5 erften Glafjen dDer gegebenen Cubif- 3ahl 104 432 905
541582 ift die Cubif-Wurgel — 47 091, mit dem Refte 5680167011 5
aus den 6 erften Claffen der gegebenen Cubif-3abhl, b. i. aus 104
432 905 541 582 581 ift die Cubit-Wurzel 470 918, mit dem Refte
357 927 121 949

aud den 7 erften Glaffen 104 432 905 541 582 581 860 ift die Cu-
bit-Wurgel 4709 185, mit dem Refte 25 281 124 675 2355

aud den 8 erften Clafien ift die CubibWurzel 47 091 853, mit dem
Refte 5 322 342 375 953 019.

20, 185 769 148...., Reft nad) der

4. D.-6t. 0,84 526 830 207,

5. D.«St. 0,011 183 364 993 024,

6. D.:5t. 0,000 181 807 604 888 391,

7. ©.+6t. 0, 000 059 568 023 246 409 629,

8. D.:6t. 0,000 010672 190 250 496 160 056,

9, D.-St. 0, 000 000893 023 628 059 460 230 208,



RNe.
9.

R.n.

10.

5

12,

13.

o DD

1,25 992 104 989. ..., Reft nady ber

4. D.-6t. 0, 000100 242 201,

9. D.:Et. 0, 000004 999 808 512,

6. D.:St. 0,000 000237 609 513 039, ¢

8. D.-Gt. 0, 000000 047 121 395 842 459 136,

9. D.-€t. 0, 000000 004 261 567 806 361 919 351,

10. D.-St. 0, 000 000 000 451 805 284 631 045 974 008,

11. D.:St. 0, 000 000 000 023 207 000 633 563 690 886 331.

PBrobe nady ver 11. Decimal - Stelle:

1,25 992 104 989. ..
1,25 992 104 989. ...

1,5 874 010 519 559 198 690 121 . . . .

: 1,25 992 104 989. .. .

1, 999 999 999 976 792 999 366 436 309 113 669. ...

0. 11. D.-€t. 0, 000 000 000 023 207 000 633 563 690 886 331. ...

A
4422495703 074. ..., Reft nady der
:©t. 0, 000 309 320 552,
:&t. 0,000 059720728 576,
:&t. 0, 000003 558 860 235 751,

S\

o
o 2 A
. D, ‘
+&t. 0,000 000 438 735 887 062 625,

~+€t. 0,000 000 001 918 305 609 004 507,

. D.-6t. 0, 000 000 000 046 230 168 666 433 206 073,

- D.-€t. 0,000 000 000 002 548 408 382 579 967 902 275 557,
3. D.:&t. 0,000 000 000 000 052 307 794 918 404 259 192 710 776.

, 987 401 051 968...., Reft nady der

4. D.-€t. 0,000 007 952 376,

6. D.-St. 0,000 000 392 854 957 799,

8. D.-Gt. 0, 000000 014 878 655 673 342 375,

10. D.-St. 0,000 000 000 515 555 722 966 537 371 641,

12. D.-&t. 0, 000 000 000 001 507 934 631 578 739 552 288 768.

1,7099759 466. ..., Reft nady der

5. D.:6t. 0, 000052 164 383 027,

7. D.:€t. 0,000 000 409 450 458 697 521,

10. . €t. 0, 000 000 000 058 746 346 983 109 076 061 037,

1,817 120592 832...., Reft nady der

3. D.:€t. 0,000 005 872 463 872,

7. D.-St. 0,000 000 919 574 867 559 875,

9. D.-St. 0, 000 000 008 242 993 839 961 485 312,

12. D.©t, 0,000 000 000 001 383 430 495 327 419 250 248 632,

0N U -

. D
D

- e
[



Ne.
14.

15.

16.

17.

18.

3.2

XIV. Unjujammenbingende Werbdltnifie an cinander
bangend ju machen, und daraus wiederum die uripriing-

v A

1,91 293 118277. ..., Reft nady der
5. D.-6t. 0,000 012 984 369 243,

7. D.:St. 0,000 000 908 668 388 892 769,

8. D.:&t. 0, 000 000 030 435 057 761 160 968,

10. D.:&t. 0, 000 000 000 794 681 554 054 004 633 717,

11. D..St. 0,000 000 000 026 227 354 979 220 181 630 067.
2,08 008 382 305...., Reft nach der

6. D.:St. 0, 000010 683 412 068 213,

8. D.:5t. 0,000 000 039 614 466 522 081 032,

11. D.-St. 0, 000 000 000 024 715 875 265 092 304 977 375.
2, 962 496 068 407. ..., NReft nady der

4. D.-6t. 0, 002 529 317 376,

6. D.:6t. 0, 000001 801 107 800 064,

9. D.-5t. 0, 000000010 725 718 764 991 173 568,

12. D.:Gt. 0, 000 000 000 009 755 178 009 192 612 524 184 857.

9,004 113346 ...., Reft nad) der

6 D.:St. 0,000 084 177 658 329 103,

9, D.:6t. 0, 000 000 022 790 243 687 560 854 264.
9,996 665554 . ..., Reft nady ver

3. D.-6t. 0, 199 520 064,

4, D.:€t. 0, 019 653 239 304,

6. D.-:6t. 0, 000 166 370 342 620 375,

8. D.:St. 0, 000001 480 370 196 730 096 125,
9. D..&t. 0,000 000281 170 330 827 574 548 536.
578 692 531 087 956 289, eft 0.

Aué den finf crften Glaffen der Sahl 193 795 474 625 303 497
754 414 164 780 258 436 001 845 438 055 365 569 ift vie Cubif-Wur-

gel 57 869 mit vem Wurzel-RNefte 2 542 859 3945

aug den fieben erften Glaffen bderfelben ift die Cubif » Wurgel

5786 925, mit bem Refte 31 232 673 294 629 5

aud ven neun erjten Glaffen verfelben ift die Cubif - Wurzel 578

692 531, mit dem RNefte 88 365 737 527 656 873 780 5

aus ven awolf erften Glaffen Dderfelben ift die Cubif - Wuryel 578

692 531 087, mit dem Refte 960 740 655 932 966 657 182 933,

lichen Berbdaltniffe berzuftellen.

1. 24:40: 35; bdie Grponenten find 2&, 42, o i. §, §, alfo

die Verhdltniffe felbit 3:5, 8: 7.

2. 16:24:30:35; dvie Grponenten 33, 34 3%, 0. 0. %, % ¥

alfo bie Berhalinifie felbf 2:3, 4:5, 6: 7.



3. 72:90: 240 : 280, abgefut;t 36:45:120: 140. — Die Grs
ponenten: 3¢, A%, 133, b. i. 4, §, §3 und daraus die Verhdltniffe
feloft 4 ¢, 3 : 8,68

4. 210:280:336:384:1728, abgefiirst 105:140: 168 : 192 : 864.
— Die Grponenten find: 343, 358, 388 . %% o L. §, & % %5 und
bie BVerhaltniffe felbft find: 3:4, 5:6,7:8, 229,

5. 144:360:840: 1890 : 15120 : 27720, abgefiirgt 24 :60: 140 :
315 : 2520 : 4620. —  Die Grponenten find 23, 5%, ﬁp o 3238,
b. 1. 2 % 4 & 53 undb-bie Verhaltniffe felbft find 2:5, 3:7, 4: 9,
18’971 .

6. 105:210:280: 336 : 384. — Die Crponenten find 195,
2318, 332, 33%, v. 0. %, 3 &, %3 und die Berhdltniffe felbft 1:2, 3 : 4,
D0, 718

g 800 1200 : 1680 : 1890 : 2079 ; bie Crponenten 82%%, 1293,
1388, 3598, . i. 3, 4, §, 13 und Die %etb&ltmﬁe [IBR. 2% 8.0t 7
5:9 W:1L

8. 1320:1584:704:192: 216, abgefiirgt 165 : 198 : 88 : 24 :27. .
— Die Grponenten find }gg, D2, 8%, 8%, 0.4 8, % %, % und bie
Berbdltnifie felbft 5:6, 9:4, 11:3, 8: 9.

4

N, XV. Geometrifches Mittel.
1. a) per Fladyen - Inhalt = 34 832 967,806 3

b) die Seite ded Quabdbratd = 5 901,946 103 278.... (etwad meh
ald 5901,946 , aud) nabeyu 5901,95).° Der Reft der obigen
Wurgel nady der 9. Decimal-Stelle ift 0,000 001 631 357 654 716.

2. a) ver Fldden-Inhalt = 2 400 ruffijde (JFaden.

b) die Seite Ded8 LQuadratd — 48, Y89 794 855 663.... Fadben, mit
pem Wurgel-Refte 0, 000 000 000 055 060 996 830 431. Die Seite
ped Quabdratd abbrevirt, fir grobere Rednungen: 49 Faden, fit
genauere 48,99, ober: 48,9 898 Faben. — Die oben gefundene
Seite ded Quadratd in ruffiden Faden, Fufen und Jollen = 48
Fadben 6 Fup 11 ol und 0,1 427 678.... Joll, weldyed leptere
nafegu gleich ift 0,143 3oll.

3. a) der Flidyen-Inhalt = 288007,

b) die Seite Ded Luadratd = 169,70 562 748 477...,, mit dem
BWurgel = Refte 0,0 000 000 004771 634 180 471. Die Seite ded
Duadratd abbrevivt, fiir grobere Redynungen: 170°; fir feinere
ift fie 169,7, ober 169,71, ober 169,706, oder 169°,70 563.—
Die oben gefunbene Seite bed Quabdratd in Fufen, Jollen und
Linien rhnl. = 169'8" 5,61 035780 688...., alfo ungefabe
169°'8" 5",6,

o ———



PR

XVI. Qlttﬂ)metifd)eé Mittel.

Ne.

1. 2 7;,"
2. §24"
3. 35624,

XVIK.

Nr.
1. 11 Rubdb. 73 Kop.
2. 46 Rub. 55 Kop.
3. 213 Rub. 75 Kop.
4, 84 Rub. 64 Koy,
5. 2 Rth. 22 gGr.
6. 11 g®r. 4 Pf.
7. 28 fl. thn. 30 Kyt.
8. 25 fl. holl. 4 Sty.
9. 43 Rihlr. 18 gGr.
10. 88 Rthle, 9 g®r.
© 11, 17 Rub. 28 Kop.
12. 57 Rub. 60 Kop.
13. 244 Rub. 20 Koy.
14, 16 Rub. 10 Koy.
15. 8 Rub. 40 Kop.
16, 57 Rub. 50 Kop.
17. 100 Riblr.
18. 45 Koyp.
19. 27 Kop.
20. 2 Rub. 45 Kop.
21. 9 Pf.
22, 18 gGr.
23. 58 Kur.
24, 1 Nth. 7 gGr.
25, 2 Mo, 8 6.
26. 12 gl. 9 Bf.
27. 11 §l. 9 ‘Bf.
28. 2 g®r. 4 Pf.
29. 2 ¢®t. 6 PBf.
30. 2 Sty. 10 PBf.

8 Py. 16,
32. 32 Kop.
33. 4D Kop.
34, 15 Kop.

4 27" 9",45.

Menfdyen.

5. 2398 Gd)ntt.

@ie gervade S‘Iegel betrt

35 21 Rop.
36, 1 Rub. 5 Kop.
37. 4 Rub.

38. 410 Rub.
39. 75 Rubd.
40. 45 Rub.
41. 81 Rub.
42, 1512 Rub.
43. 192 Rubd.
44, 18 Rub.
45, 56 Rub.
46. 144 Rubd.
47. 160 Rub.
48, 30 Rthlr.
49.
50.

36 Rub.

51. 34 Rub. 56 Kop.

52.
93.
54.
59.
56.

57,
58.
99.
60.

160 Rubd.

3 fl. holl. -
4 fl. thnl.

7 Lo, 2 6.

39 9. 8 gOr.
9 Rth. 9 gGr.

62.
63.
64.
65.
66.
67.

58 Rth. 6 gGr.

1 Rth. 4 g®r. 6 Pf.

3 M. 5 fl. 4 PF.

10 Rth. 15 gGr.
11 9th. 18 gGr.
61. 116 Rth. 12 gGr.

80 RNth. 149G . 6Bf.
25 Rth.209Gr.9Bf.
21 Rth. 21 gGr.
19 Rtly. 13 ®r.6Bf.
182 Rih. 12 ¢Gr.

68.
69.
70.
iL
72,
73.
74,
75.

76.
T2

78.
Flo s

80.
81.

82.
83.
84.

85.

86.
87.
88.
89.
90.

91.
92.
93.

04.
95.
96.
o7
98.
99.

942 Rub. 50 Koy.
1221 Rub. 20 Kop.
31 . . 17&1tv.8Bf.
6 Sty. 4 Pf.

21 fl. boll, 15 Sty.
14 Rub. 65 Koy.
328 Rub. 35 Koy.
35fL.Holl.12Stn. 8.

1 Nth. 21 gGr. 4Pf.
8 Rth. 8 gGr.

7 ¢@®r. 8 Pf.
12Rth. 2 gGr. 8PF.
8 g®r, 10 PBf.
9fl.holl. 3 Sty.6Pf.
220 f1. 5. 1Stv. 4 B
24f1.holl.7Sto. 8Pf.
60 fl. ol

1 fl. holl. 5 Sty,
395 fl. boll.

9 fl. 4 Pf.

9 M6, 6 fl. 8 Pf.
4 MEb. 5 Bl. 4 Pf.
8 MEL6. 13 1. 4 Pf.

32 Nith. 5 gGr.

20 Nth. 125G, 3P,
43 Rth. 21 gGr.
298 fl. holl. 15 Sty.
12 Rub. 821 Koy.
7 Rub.
535Rth.17g O r.6Bf.
596RN10.129 Gr.8Pf.
10 g®r. 10 PBf.

100. 208 Rth, 18 gGr.



Ne. Ne. Ne.

101. 41 Rth. 16 ¢Gr. | 115. 2 §l. 6 Pf. 129, 103 Rub. 62 Kop.
102. 5 §l. [b. 4 Pf. 116. 1 Rub. 75 Kop. [130. 570 Rub. 30 Kop.
103. 1 §L. 16. 10 Pf. | 117. 2 Rub. 25 Kop. [131. 3{l.hol.7Stv 8B.
104. 10 M6, 8 fl. 118. 12Rth.8¢Gr.3Pf. [132. 477 Rub. 10 Kop.
105. 1111 5.7 Sty. 8Pf.| 119. 6ML6. 65113 Bf. [133. 7 Rub. 80 Kop.

106. 403 Gile. 120, 71, 6gOr. 3Bf. | 134, 4 MG, 2 .
107. } Glle. 121, 42 Rth. 17 ¢®r. [135. 58 Rub.
108. 263 8. 122. 23 Melb. 10 fL.. |136. 47 MLb. 561, 6Bf.

109. 16 Rth. 16 ¢®r. | 123. 4 ME(b. 161 3Bf. [137. 16 MALb. 161, 6Bf.
110. 8 Rth. 8 gGr. | 124, 29Rth.145Gr.5PF. [138. 8 gGr. 73 BF.
111. 28t 2 O, 125. 2 Rub. 7 Kop. 139, 3 Rub. 30 Kop.
112, 41 Rble: 6 Pr. | 126. 1 Rub. 98 Kop.  |140. 28 Rub. 60 Kop.
113. 16Rth. 20®r.6Bf.| 127. 7 Rub. 35 Kop. [141. 2 Rub. 58 Kop.
114, 8 97215 #.16 91.| 128. 238 Rub. 56 Kop.1142. 1 Rub.

XVIEE. Die umgeFebrte Megel detri.

1. 7% Weile. — Bemerfung: Je mehr Meilen tdglich der RNeis
fende guriidlegt, in Defto weniger Jeit wird er feinen Weg vollenden.

Audy obhne umgefehrte Regel detri: Da der Reifenve 10 Tage bin-
ourd) taglidy 6 WMeilen madyt, und vann jur Stelle ift, fo betrdgt ver gange
Weg 6 . 10 = 60 Meilen. Denfelben Weg foll man aber in 8 gleiche
Tagereifen theilen, folglidh wird jeve fein = 60 = 71 Meile. ;

2. 37} Pud. — Bemerfung: Je meI)r Pud ver Fuhrmann fiih=
ten foll, defto weniger Werft weit wird er fie fihren fonnen.

3. 96 Werft, — Bemerfung: Je mehr Werft weit der Fubrmann
bie Fradyt fiihren foll, defto weniger darf diefelbe an Gewidyt haben,

4. 216 Glle Qange. — Je mehr breit die Tapeten find, defto
weniger wird davon an Linge nothig fein, um denfelben Raum u bes
peden,

5. 63 Gle Ringe. — Bemerfung tvie bei Nr, 4.

6. 106 Rub. 663 Kop.. — BVemerfung: Unter je weniger Pers
fonent eine vorhandene €umm¢ vevtheilt witd, um fo grofer muﬁ'en
bie Antheile ausdfallen.

Audy ohne umgefebrte Regel Detri : Bu vertheilen find 48 . 100 =
4800 Rub., die man unter 45 Witwen 3u theilen hat; alfo erhdlt jeve
A390 = 106 Rub. 663 Kop..

7. 18 Pfliiger. — Bemerfung: Je mebhr Pfliger man anftelt,
inbefto weniger Tagen wird dag Felo gepfligt fein.

8., 43} Kop.. — DBemerfung: Je weniger Jemand ‘tiglidy
audgiebt, defto [dngeve 3e1t mltb er mit einer beftimmen @umme

ausfommen,



wr ) =

Audy obne umgefehrie Regel detri: Da er 45 Kop. 48 Mal auss
geben fann, fo befipt er 48 . 45 RKop., d. i. 21 Rub, 60 Kop.. Diefe
in 50 gleiche Theile getbeilt, geben 431 Kop..

9. 24 Kopefen. — Bemerfung: Je weniger Heu geerntet wird,
um fo theuver fommt e8 dem Pdchter ju ftehen.

Audy ofhne umgefehrte Regel detri: 60 Pud ju 20 Kop. betragen
12 Rub.; diefe durd) 50 dividirt giebt ebenfalls 24 Koyp..

10. 23 Faven 4} Fuf Breite. — Bemerfung: Je grofier die
Range cined Aderd ift, defto geringer witd die Breite eined anvern
Aderd fein, der jenem an Fldden- Inbalte gleich ift.

11. 240 Glle. — Bemerfung: Se weniger breit die Leinwand
werden foll, defto mehrin die Ringe muf dvad Garn ausdgeben.

12. 60 Fuf Linge. — Bemerfung: In je groferer Ldnge
gepflaftert werden foll, defto geringer witd die Breite fein.

13. 5 Monat, — Bemerfung: Je Fleiner dad Capital ift, um
joldngere 3eit muf ed audjtehen, um eben venfelben 3ind ju tragen
al8 ein grofered.

14, 23 Woden. — Bemerfung: In fe weniger Wodyen Je-
mand mit einer Arbeit fertig merbm will, defto mehr Stunden muf ex
taglidy dbaran arbeiten.

15. 9 %. — Je weniger vad Lof Roggen foftet, defto mehr
Piund muf vad ju diefem Preife ju verfaufende Vrod wiegen.

16. 53 Monat (5 Monat 10 Tage). — Bemerfung: Je mehe
Jebrer da find, defto Firgere Jeit wird der Proviant vorhalten.

17. 6% Monat (6 Mon. 12 Tage). — Bemerf.: Jeweniger Brod
Sever tdglidy erhdlt, vefto [dngere Jeit wird der BVorrath ausdreichen.

18, 280 Biume. — Bemerfung: In je groferer Cntfernung
von einander die Biaume gepflanyt werden follen, mit defto weniges
Bliumen wird man ausdreidhen.

19. 10}-16thig. — Bemerfung: Je mehr Kupfer dem Silber ju-
gefept wird, defto weniger«[othig witd leftered fein,

20. 10% Marf. — Bemerfung: Je mehr Marf Silbers der Gold-
{dmied erhilt, defto weniger-15thig witd lepteres fein.

Da ver Golvjdymiev 10§ Mart erhdlt, vorher aber 8 Mark hatte,
fo betrdgt der Jufap an Kupfer 23 Marf (4 16 ) = 1 & 103 Lt..

21, 320 2., — Bemerfung: Je melr Lth Silbers [)erauéfommt
bcfto geringer muf der Werth diefed Silberd fein.

e

XEX. Qte Rctten Negel.
Ne.

1. 434 Silber - Rubel. 3 259 s Leipyiger THir,
2. 333 Orofdyen {ddfifd). | 4. a) 1%{ preufi. Thiv. 5 b) s Thiv. fadf..



1

Ne.

5. 36 Gentner preud..

6. 5 Pard = 7 Nitenb. G, b.h. 1
Pard = F Nienb. U, und 1
RNiiend. Clle = § Pard.

6

Ne.
1 Arfdyin=3% Brab. GI., und 1
Brab. GIl. = 37 Wfdin.

8. 45 Arfdyin = 56 Leipy. Clle.

9. 17 Hamb. = 15 feanyéf..

7. 27 Urfdyin = 28 Brab. €ll., v. b.

-

20 Zage.

15 Arbeiter.

31 Wodye.

828 Arbeiter,

13 #. Brod.

20 Stunden= 16 Std. 40 Min..

27 Glle lang.

35 Fup breit.

#Slnm.: Genau genommen ftebt die
Fiefe nidyt eigentlidy im umgefebr-
ten Verhdltniffe ver Breite, denn, fe
tiefer man grabt, defto mebr Miihe
wird erfordert, um die aufgegrabene

o E

.

PN S

XX. Die jufammengefetite Megel detri.
€N

Te

11. 18 Zage.

12, 27 Tage. — Bemerfung: Dasd
Berhltnip ver Grife diefer Werfe
ift 1:2 die 1 gehort in die Anga-
be, die 2 in die Folge.

13. 288 Rub.. — &mermn%: Das
LBerhdltnif ver Giite ved Bobdensd
piefer Ader ift wie2: 3, wovon bie
erfte Berhdltnif=3ahl jur Angabe,
Die weite yur Folge gehort.

14. 102 Tage. — Bemerfung: Dasd
LVerhdltnif der Leiftungen jener 8
Arbeiter ju den Leiftungen diefer 9
it1:3, b 1450, e melt

Grbe wegguidaffen. Tage man gu einer Webeit Jeit hat,
9. 783 Gll. lang. pefto weniger bedarf ed titdytis
10. 6% . ger Leiftungen.
XXE Die cinfache Jinsg « m;tcbuuug.
Nr. Nr., T
1. 93 Rub. 50 Kop.. [17. 8 Rub. 12] Kop.. |33. 3 Rub. 20 Kop..
2. 19 Rub.. 18. 1 RNub, 96% Kop.. | 34. 2 Rub. 16 Koy..
3. 45 Rub.. 19. 11 Rub. 83 Kop.. | 35. 4 Rub. 462 Kop..
4. 69 Rub.. 20. 25 Rub.. 36. 4 Rub. 50 Kop..
5. 89 Rub. 60 Kop.. [21. 63 Rub.. 37.°3 Mub.,
6. 153 Rub. 75 Kop..| 22. 67 Rub. 50 Kop.. | 38. 7 Rub, 50 Kop..
7. 52 Rub.. 23. 55 Rub. 123 Kop..| 39. 9 Rub. 80 Kop..
8. 76 Rub.. 24. 25 Nub. 933 Kop..| 40. 7 Rubd..
9, 57 Rub. 60 Kop.. | 25. 53 Rub. 40 Kop.. ! 41. Y Rub. 50 Kop..
10. 99 Rub. 871 Kop..| 26, 76 Rub. 50 Kop.. | 42. 25 Rub. 50 Kop..
11. 1 Rub. 121 Kop.. | 27. 156 Rub.. 43. 15 Rub. 75 Kop..

12. 3 Rub. 30 Koy..
13. 14 Rub. 50 Koy..
14. 44 Rub. 621 Kop..
15. 8 Rub. 5 Kop..
16, 5 Rub, 25 Kop..

28, 34 Rub. 621 Kop..
29. 82 Rub. 80 Koy..
30. 13 Rub.-12% Koy..
31. 3 Rub. 75 Kop..
32 1 Rub, 75 Kop..

44. 15 Rub. 60 Kop..
45, 4 Rub. 80 Ko..
46. 5 Rub. 40 Koy..
47. 3 Rub..

48, 15 Rub. 36 Kop..



Nr.

49, 3 Rub. 15 Kop..

50. 4 Rub. 16§ Kop..

51, 129! Rub..

52. 1326 Rub..

53, 2'Nub. 40 Koy..

54 151 Rub..

59, 1718 Rub. 75 Koy..

56. 50 Rub. 862 Kop..
6 Wodyen al8 13 Mon.
angefehen, gdbe eine
nidyt % n unbedeus
tende Differeny; venn
man- exhielte dann 51
Rub. 30 Koyp..

57. 45 Rub..

58. 28 Rub. 813 Koyp..

59. 660 Rub..

60. 810 Rub..

61. 22675 Rb. 621 Ky..

62. 90 Rub. 50 Kop..

63. 791 Ro. 8413 Ky..

3u 360 Ia%en a8 3.,
wlten ed 781 Rub..

64. 1064 Rb. 58% K.

Bu 360 Tagen vad J.,
wdren e8 1050 Rubd..

65, 53 pGt..

—_ Y —

Ne,
7 t.. 3u 360
iag%c%t “:fa Sai?r, wd:
ten 8 724 pGt..

67, 5% pGt.,

68. 6% pGt..

69. 9 Monat.

70. 4} Monat.

71. 365Zage, ob.13akr,

72. 101}% Tag. 3u360
Zagen vasd Jabr, wi-
ren 8 gerabe 100Tage.

73. 1554, 3u 360 Za-

gen vad Jahr, wdren
8 15 Tage.

74. 390 Rubd..

75. 901 Rub. 871 Ky..
76. 218 Rub. 75 Koy..
77. 1157 R6. 811 Ky..
78. 3n23a[yrm75mon.

48 Tagen, . i. nadh
Eabren, am 5. Tage
bee 8. WMonats.,

79: 73.2Mon. 75 Tag.
80. 10121 Ro.Intereffe.
81. Jn 2 Jabhren.

82. 900 Rub. Cay..
83. 102 Monat.

Ne.
84, 53 pGt..

Sufammengefepte
Regel vetri in det
Sind:Redynung.
a. bei gleidyem Capital:
85, Gbenfall in 8 J..

86. 4 Sabr 4 Monat.
87. 31 pGt .
88. 249 Rub. 60 Koy..

b. bei gleidhem Jindfufe:
89. 362 Rub. 50 Koy..
90. 2 Sahr 3 Monat,

91. 1749 N6, 33} Ky..
92. 562 Rub. 80 Koy..

c. bei gleidyer Seit:
93, 320 Rub..
94. 3 »Gt..
95, 2666 N6, 663 K.,
96, 229.-R6. 413 Ky..

d. bei gleicdhem Jntevefje:
97. 3 Jabr.

98. 3 pGt..

99. 368 Rub. Capital,
100. 5% Monat,

Rabatt:Redhnung a) auf, b) in 100.

101.
102.
103.
104.
105.
106.

a) 222 Rubd.

Didconto:Redynung,

107. 76 Rub. 16 Koy..

. 108. 103 Rub, 683 Koy..

109. 22 Rub. 24 Koy..

110‘ 241 mllb. 50mp..

111, 80 Rtplr,.

112, 31 M6 6 fil. 107 Pf.

32 Koy.,

Nv.

b) 217 Rub. 60 Kop..

a) 300 Rub., b) 281 Rub, 25 Koy..

a) 373 Rthlr. 8 g®r., b) 367 Rthlr. 12 ¢Gr.,

a) 313 Riblr. 13 gGr. 82 Pi.,

a) 313 Rihle. 3 gGr., b) 278 Rihlr. 8 gGr..

a) 1763 Rihlr. 21 g®r. 4 Pf., b) 1693 Rihlr. 8 gGr..

Didconto:Redynung im
Wedyfel-Gefdydft.

113. 2581 Rub., 25 Kop..

114. 3032 Rub..

115, 3052 Rub. 50 Kop..

Durdfdnittlider Jindfuf.

116. 43% pGt..

117, 438 pGt,.

b) 304 Rihle. 20 gGr, 8 Pf..

118, 53 pGt.,

2
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Beit:Rednung.

Nr.
123. 6} Monat = 6 Mon. 15 Tage.
124, Nad) 193 Mon. = 19 Mon. 33
Tag, 0. i. am4. Tage bed 20. Mts..
122, 97 Mon. =9 Mon. 162 Tag, | 125, 51F Mon. =5 Mon. 28} Tag,
. {. am 17, Tage ded 10 Wonats. b. i. am 29. Tage ded 6. Monats.
Licitationdg-Rednung.

126, Der Bot ded A war baar 8 950 Rub.; ded B — 8980 Rub.
32324112 Kop. 3 ved C — 8992 Rub, 3;1855% ggg Kop. 5 folglidy der
Bot ded C der hiochite.

127.  Der Bot des A ift baar 19523 Rub. 8039 Kop., des B ijt
20099 RNub. 56154 Kop., ved C ift 20020 Rub. 70139. Alfo ift der
Bot des8 B der vortheilhaftefte.

mt'
119. 16 Monat.

120. 2 Jafe 5 Mon. 18 Tage.
121. 14 Monat.

XXEE. Die Ibeilung einer Jabl
nwach gewiffen vorgefchriebenen Berhiattniffen.

1. Gewinftz und BVevluft-Rednung Hei gleidhen Jei-
ten aber ungleichen Gapitalien.

1. A erbdlt 400, B 250, C 200, D 150, jufammen 1000 Rub.;
8 ift gewonnen 4} pGt..

2. A ehdlt 962, B 613, € 102, D 90, E 75, F 55, G 200, qu:
fammen 680 Rub.. Gewonnen find 20 pEt..

3. A verliert 24,1, B 56,4, C 49, D 47, E 32,5, F 28,5, G 62,5,
sufammen 300 Rub.; A erbdlt demnacy gurid 216 Rub. 90 Kop., B
507 Rub. 60 Kop., C 441 Rub., D 423 Rub., E 292 Rub. 50 Kop.,
F 256 Rub. 50 Kop., G 562 §Rub 50 Koyp., 3ufammen 2700 Rub..
DBerloren find 10 pEt..

4. Jm Gangen find verforen 112 Rithlr. 12 gBr.. A bhat verloren
183, B 26}, C 4033, D 111%, E 157 SRt[)(r ., jufammen 1121 Rihle.
= 112 RNthlr. 12 gGr.. BVerloren find 121 pGt..

5. A erthdlt 2250 Rub., B 1318 ERub 57 Kop., C 1134 Rub.
374 Kop., D 2296 Rub. 877} Kop., gufammen 7000 Rub..

6. A gewinnt 311 pCt., B 322 pGt. = 32 Rub. 5% Kop. fir
je Hunvert, € 292% p@t 29 Rub. 643 Kop. fir fe Hunbdert, D 3217
pGt. = 32 Rub. 69 Kop. fiix je Hunvert.

7. A erhdlt 3400 B 9520, C 4726, D 14280, E 7956, F
1700, G 7 378, gnfammm 48 960 ‘ﬁub.. @3 ift 68 pEt. gezahlt worden.

8. A gewinnt 894 fl. 7 ©tv. 3 Pf., B 741 fl. 16 Stv, 4 Pf.,
C 1570 fl. 7 ©tv, 3 Pf., D 855 fl. 19 Stv, 6 Pf.. Juwads fiie
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alle Theilnehmer 4062 fl. 10 Gt., anfingliches Gapital 20000 fl.,
pemnad) bad Herangewadyene Capital 24062 fl. 10 Sty..

9. A befommt 202 Rtplr. 10 ¢®r. 4 Pf., B 71 Replr. 12 gGr.
8 PBf., C 69 Rtble. 10 ¢®r. 8 Pf., D 56 Rihlr. 22 g®r. 8 Pf,, E
52 Rhle. 2 gOr., F 47 Rihlr. 13 gGr. 8 Pf... Gewonnen ift 385 pCt..

10. B gewinnt 182 Thir. Alb. 321 Gr.. — Die Cinlage ded A
war 16 000 Thir. Alb., ved B 5000 Thir., ves € 3000 Thr.. — pEi.
ift gewonnen 3233,

11. A befommt guru& 109 Mart 15 §I. 11 Pf.; C 87 Mart 15
gl. 33 Bf.; D 395 Mart 12 fl. 10} PBf.; E 461 ME. i2 . 3% Pf.s
F 51 Mt 4 gl 11.45Bf.; G 58 sm. 10 §1. 22 Bf.; H 366 ME,
7 6. 9 PBf.; 1- 439 ME. 12 §1. 6 Pf.; K 300 M. 8 §l. 33 Pf.s
biesu, wad B juviderbielt 73 Marf 4 §1. 9 Pf.; demnady die Fallit-
Maffe grop 2 345 ME. 8 fl.. — pCt. ift gesahlt mor‘oen 7218,

12. A erbdlt 556 Rthlr. 8 g®r. 828 PBf.; B 973 Riblr. 15 gGr.

33 Bf., C 463 Riplr. 15 gGr. 33 §Bf 5 D-370 Rihlr. 21 g®r. 92
Bi.; E 185 Rtplr. 10 g®r. 1019 ’Bf 5 aufammen 2550 Rihlr..

13. @8 war die Ginlage bcs A 10000, des B 4000, veg C 9600,
bed D 124005 vas gange Gapital 36000 Rub..

14. A erhalt guriid 54371, B 108734, C 3621, D 2412, E 1203,
F 2900, G 1933}, H 2416%, sufammen 14 500 fl. Holl., — @8 ift
121 p@t gezabhlt yworden.

15. A 70000, B 12000, C 55000, D 25000, E 28000, K
10000, G 36 000, H 50 000, I- 39 000, K 47 000, L 15000, M 93 600
sufammen 480 000 2. Sterl.. — Gewonnen find 533 pGt..

16. A erhdlt jurnd 2763 Rub. 1513 Koy., B 2236 Rub. 8472
Kop., C 2105 Rub. 26,5 Kop., D 1578 Rub. 941¢ Kop., E 1315
Rub. 7818 Kop.,, F 921 Rub. 57 Kop., G 421 §Rub 5.5 KoY.,
276 Rub. 3111 Kop., 1- 263 Rub. 1513 Kop., K 184 Nub. 21»l .Rop ¥,
L 171 Rub. 57 Kop., M 157 Rub. 89 Kop., N 105 Rub. 265
Kop., jufammen 12500 Rub.. — G ift ge;ab[t worben 133 pEt.

2. Ocfelljdaftd-Rednung mit Verhaltnip=Theilen,
welde dburd Briide angegeben find.

A. Ddie erfle Art: 48

17. 459 Berhdltnif-Theile. A erbdlt 3000, B 3500, C 4200,
D 5250, E 7000 Rub., jujammen 22950 Rub..

18. 163 Verhaltnif-Theile. A befommt 8 160, B 7650, C 6 800,
D 5100 Riplr., jufammen 27 710 Rtblr.

19. 529 Verhiltnifi-Theile. A erhalt 340 Rub. 26345 Rop 3
604 Rub. 91251 Kop.; C 3629 Rub. 48298 Kop. 5 D 453 §Rub 683 gg
Kop.5 E 14971 Rub, 6423% Kop.,
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20.  DBerhdltnif-Theile 347, Der erfte Aniheil ift 2520, der jweite
13 440, der dritte 12 096, ber vierte 30 240 Rub., jufamnmen 58 296 Rub..

21. Die Summe der BVerhdltnif « Theile ift 45. Crfer Antheil :
40 467, ywciter Antheil: 11562, dritter Antheil : 19 270, vierter Antheil :
15416 Rub., jufammen 86715 Rub..

22. Die Summe der Verhdltnif-Iheile ift 87, das abgefiryte Bers
baltnif daher 1 : 356. Der erfte Antheil : 4272, der pweite: 5696,
der britte: 6408, ber vierte: 7120, ber finfte: 7 476 Rub., jufamnien
30972 Rub..

23. Der Berhdltnif-Iheile find 3005, und die Antheile nady der
DOrdnung 7 056, 3780, 12768, 6912, 5544 Rub..

24. Der BVerhdltnifTheile find 19315 die Antheile nad) der Ord:
nung: 5040, 7560, 1728, 1120 Rub..

25. Der Berhdltnif-Theile find 591 ; die Antheile 22 344, 5 130,
28728, 11172,

B. bie weite Art:

26. Die Summe der BerhdltnifTheile ift 169, und der von ber
gegebenen ®eld-Summe 56 804 abyuzichenve Uberjidus = 20, folglidy
bag der Redynung yum Grunde liegenden Verhdltnif 169 : 56784, »v. i.
A3 2 43685 und der Antheil ded A ift 8064 + 300 = 8364 Rub.,
Der Antheil des B = 15120 + 250 = 15370 Rub., und ver Antheil
ve8 C 33600 — 530 = 33070 Rub., jufammen 56 804 Rub..

27. Der Berhdltnif-Theile find 65, und vad jur gegebenen Summe
29720 bhingu gu Figenve, varan Mangelude ift 90, folglidy ift dad bder
Redynung gum Grunde liegende Berbhdltnif 65 : 29 810, d. i. 13 : 5962;
und der Antheil ved A ift 825574 + 30 = 8285,% Rub., ver Antheil
Ded B 123828 — 50 =.12 3328 Rub., und der Antheil ved C 9 1725
— 70 Rub. = 91024 Rub., ufammen 29 720 Rub..

28. Der BerhdltnifTheile find 121, und dad von der ju verthei-
lenden Summe Abjugichende ift 60, folglich ift dad der Recynung jum
Grunbde liegende BVerhdltnif 121 : 58729, d. & 11 : 5339; und ber
Antheil ved A ift 7765, - 280 Rub. = 8 0452 Rub., ves B 21 8414
— 100 = 217414 Rub., ved C 291212 — 120 = 290012 Rub.,
gufammen 58 789 Rub..

29. Der BVerbaltnif » Theile find 481, und dasd gur vertheilenden
@eldsSumme 58 988 Rub. hinju gu Figende ift 175 Rub., folglich vas
ber Rednung jum Grunve liegende Berhaltnif 481 : 59 163, ov. 1:123;
und der Antheil bed A ift 26 568 + 200 Rub. = 26768 Rub., des
B = 12300 — 600 Rub. = 11700 Rub., ves C = 11700 — 125
= 10945 Rb6., ved D 9225 + 350 =9 575 Rb., gufammen 58 988 Rb..

30. Der Berhiltnif-Theile find 893, folglidy vas ver Rechnung gum
®runde liegende Berhdltnif 895 : 6981, oder 5 : 39, und der Antheil
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bes A ift 16842 — 55 = 16294 Rub., b8 B = 3276 — 1000 =
2276 Rub., ved C 8733 + 824 = 16973 Rub., bed D = 11463
4 231 = 13773 Rub., jufammen 6981 Rubd..

31. Das ju vertheilende Gange hat 182 gleidhe %etb&ltmﬁ Theile.
Bon: der ju vertheilenden Summe 17 409 ift abjuziehen der Nberjdyug 35,
pemnad ift dad der Redynung gum Grunde liegende Berhdltnif 182 : 17 374,
over 13 : 1241, und der Antheil ded A = 34363 + 180 = 36168
Rub., ves B 534511 — 75 Rub. = 5270}} Rub., ved C = 5727 %
4+ 50 Rub. = 57778 Rub., ved D = 2863}1F — 120 Rub. =
2 7431 Rub., gufammcn 17 409 Rub..

32. Dad ju vertheilende Gange hat 175 Berhdltnip-Theile. Su ber
su vertheilenden Summe ift himu gu fiigen 335 Rub., und dief giebt
pad Verhdltnip 175 : 37175, ober 7 : 1487. Der Antheil ded A ift
203932 — 1000 = 19393} Rub., ved B 5948 — 85 = 5863 Rub.,
ves C = 4461 - 450 = 4911 Rub., ved D 6372¢ + 300 = 6 6724
Rub., jufammen 36 840 Rub..

33, Die Berbltnif - Theile find 3667. Dad der Redhnuig jum
®runde liegenve Berhdltnif ift demnady 3 667 : 25669, v. i. 1:7, und
der Antheil ded A = 2205 + 357 = 2562 Rub., ved B = 5040 -
523 = 5563 Rub., ved C = 10584 — 500 = 10 084 Rub., des D
7840 — 380 = 7 460 Rub., jufammen 25 669 Rub..

3. Gefellidafts-Redhnung mit ungufammenhdngen-
ben Verhdaltniffen.

34, Die Berhdltnif« Theile find 84, 105, 120, 140, und bderen
Summe 449. Der Antheil ded A = 935183, ved B = 1169115, vesd
C = 1336}3%, ped8 D = 1559,95 Rub., jufammen 5000 Rub..

35. Die BVerhaltnif-Theile find 80, 120, 210, 378, 693, veren
Gumme 1481. Die Antheile: ve8 A — 400, des B = 600, ves C =
1050, ve¢ D = 1890, ved E = 3465 Rub., jufammen 7405 Rub..

36. Die Verhaltnif-Theile find 75, 105, 70, 126, deren Summe
376, alfo basd der Redmung jum Grundve liegende Verhdltnif 376 : 4512,
oder 1 : 12. Der Antheil ved A = 900, ded B = 1260, ves 'C = 840,
ped D = 1512 Rub., jufammen 4512 Rub..

37.  Die BerhiltnifsTheile find 45, 60, 40, 56, deren Summe 201,
alfo dad der Redmnung jum Grunve [iegende Werbdltnif 201 : 5 829,
ober 1 : 29. Die Antheile: ved A = 1305, de8 B = 1740, be8 C =
1160, ve8 D = 1624 Rub., jufammen 5829 Rub..

38. Das Verhiltnifi, weldyed der Nechnung gum Grunde liegt, ift
529 : 9729, .ober 23 : 423. Die Antheile find: ved A = I314, bed
B = 23177, b8 C = 3869243, bes D = 321811 Rub., jufammen
9729 Rub.. ;
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39. Die Verhaltnif-Theile find 3, 6, 8, 9, deren Summe 26, und
bag ber Mednung jum Grunde liegende Berhiltnif 26 : 7865, oder
2 : 605. Die Antheile fiud: ded A = 9074, ve8 B = 1815, ves C =
2420, ves D = 27221 Rub., jufammen 7 865 Rub..

40. Die Berhdltnif=Theile find 6, 13, 5, 9, deren Summe 35, alfo
bad der Redynung jum Grunpe liegenve Verhdltnif ift 35 : 8792, over
5 : 1256. Die Antheile find: ded A = 1507%, des B = 3768, bes
C = 1256, ved D = 2 260% Rub., jufammen 8792 Rub.,

41. 8462, B 22582, C 31612, D 2 6345 Rub..

4. Gewinft- unbd Berluft-RNedynung bei gleidhen Gapi-
talien, aber ungleidhen Seiten.
42. A 1135, B 83731, C 59432, C 4321¢ R6., jufammen 3000 RN. .
43. A 900, B 675, C 225 Rub., jufammen 1800 Rub..
44. A 880, B 7331, C 660, D 550, E 4763 R6., jufammen 3 300 Rb..
45. A 3422%, B 35553, C 36663, D 37555 Rub., jufammen
14 400 Rub..
46, A 500, B 460, C 340, D 100 Rub., sufammen 1400 Rub..
5 Bufammengefepte Geminft- u. Berluft=Redhnung,

47. A erbdlt 752 Rub. 36214 Kop., B 750 Rub. 7278 Koy.,
C 476 Rub. 91,5, Kop., jufammen 1980 Rub..

48. A empfingt davon 880 Rub. 34334 Kop., B 990 Rub.
3955% Kop., C 1179 Rub. 3213 Kop., D 550 Rub. 21184 Kop., ju-
fammen 3 600 Rub..

49. A erhilt davon 10555, B 5864, C 664, D 2737, Rub.,
sufammen 2 580 Rub..

90. A befommt 208747237, B 10164335, C 1161795%, D
95413344 Rub., sufammen 4820 Rub..

5L, A erbdlt 2031 Rub. 503339 Kop., B 1059 Rub. 133334
Kop., C 1091 Rub. 932471 Kop., D 317 Rub. 421314 Rop., jufam-
men 4500 Rub.. : .

92. A erbilt 208 Rub. 471155 Kop., B 290 Jtud. 47138% Kop.,
€ 55 Rub. 31153 Kop., D 133 Rub. 427552 Kop., E 112 Rub.
974135 Kop., jufammen 800 Rub.. .

93. A ethdlt davon 937 Rub. 74,102 Kop., B 621 Rub. 603589
Kop., € 307 Rub. 84,53% Kop., D 532 Rub. 801432 Kop., sufammen
2 400 Rub..

94. A erbdlt 256 Rub. 313 Kop., B 325 Rub. 8655 Kop., C
203 Rub. 273F Kop., D 744 Rub. 8232 Kop., sufammen 1620 Rub..

99. A erbdlt davon 78 Rub. 26,2 Kop., B 95 Rub. 655% Koyp.,
C 108 Rub. 6913 Kop., D 117 Rub. 393 Kop., gujammen 400 Rub..

96, A erhdlt davon 213 Rub, 80333 Kop., B 220 Rub. 48343
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Kop., C 213 Rub. 8035 Kop., D 173 Rub. 71433 Kop., E 178 Rub.
1745% Kop., jujammen 1000 Rub..
6. Vermifdungsd-Rednung.

57. 750 ¢ Koblen, 125 7 Sdwefel, und 125 . Salpeter.

58. 400 7. Koblen, 2662 #. Sdywefel, und 21333 7 Salpeter.

59. 1513 Stof Waffer, 167 Stof Branntwein, 213 Stof Honig,
5% ¢ Weinftein, 213 ¢ perviebene Rofinen, in allem 180 Theile.

60. 6 ¢ Galidpfel, 16 L. arablfd;eé Gummi, 3 % Witriol, 16
Stof Waffer, 4 Stof Effig.

61. Galpeter 120 ¢, Sdywefel 80 #., Meblpulver 20 ¢z, Antis
monium 15 .

62. 64 #. Serpenthin, 423 #. Sinnober, 851 #. Sdellad, 213
¢, Sreive, 2 @, Storar, sufammen 214 & Siegel-Lad.

63. 12 ¢, Serpenthin, 12 75 Mennig, 36 ¢4 Golophonium, 54
#¢. Kreive, jufammen 114 €.

64. 360 ¢ Supfer, 120 ¢ 3inf, ujammen 480 & Meffing.

65. 960 ¢. Rupfer, 576 ¢ 3inf, 24 ¢ 3inn, jufammen 1560
2. Meffing.

66. 17 Qt 4 Ot Wads, 34 2t, 35 Ot ZTalg, eben fo viel
Hary, 8 2. 2 & Ot. BaumOl, 2 2. & Ot. diden Terpenthin.-

67. ‘B[)ofp[)ot 1D 957 gr., QBaﬁcr A7 D 1039 gr., Weizenmehl
eben fo viel, Sd)wemcfett ober Butter 35 D 125§ gr., Buder 11 D

1751 gr., sufammen 3 % (6 3) Medicinal- @emid)t

68. Glfenbein 8 ¢. 6 5 3 5 — D 12 gr., Sdwefelfinee 1 &
— 36319 4 gr., Saljfdure 8 3 1. D 12 gr., arab. Gummi 6 3
33 — D 12 gr., Syrup fo viel wie Clfenbein, Scpweinefett 1 a. 25
7 31D 8 gt., sufammen 20 . Medicinal - Gewidyt.

69. Die VerbdltnifTheile find: Sdyellact 10 3, Benjoe:Hary 5 3,
Dradyenblut 3 3, Safran 3 3, Alfohol 64 33 oder in gangen 3ablen:
Sdellad 20 3, Bengoe=Hary 10 5, Dracdhenblut 6 3, Safran 1 3, Alfo-
bol 128 3. Nimmt man nun, ftatt Dradymen, Lothe (iberhaupt Theile),
fo miiffen diefelben Verhltnif « Theile bleiben. Demnadh, audy in Hans
belgewidit: Sdyellad 20 2., Benjoe=Harz 10 2., Dradyenblut 6 2.,
Safran 1 2., Alfohol 128 Qt 5 unb auf 15 #. (@anbelegtmid)t) Gold-
lacf fommen Sdellad 1 ¢ 26 2. -5 Dt., Benjoe-Hary 29 . 4 .,
Dradyenblut 17 % 155 L., Gaftan 2. 2. 34 Ot., Ql(fol)ol 11 .
20 2. 15 Q..

70. Garmin 3 D 8% gr., Salmiafs Geift 41 D 2¢ gr., avab.
Gummi 3 D 8% gr., jufammen 3jv.

71. Ale auf Dradymen gebradyt, find die BVerhaltnif s Theile fols
gende: Hanfenblafe 4 3, ftarfer Branntwein 32 3, Maftix 2 3, Alfohol
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12 3, Ummoniac=Harg: 1 3, ufammen 51 3. — 3u den tiberhaupt an=
sufectigenden 123 Ungen fommen demnady Haufenblafe 8 3, ftarfer Brannt-
wein 64 3, Maftir 4 3, Altohol 24 3, Ammoniac-Hary 2 3. — Braudyt
man fiic ,Dradymen~ vie Benennung »Theilew, fo wird vie Sadye all-
gemeiner; man fann aldbann darunter Ungen, Rothe u. f. w. verftehen
(Bergl. dad Refultat ded Crempeld Nr. 69.).

72. Die Summe der BVerhiltnif-Theile ift 72 5 + 192 5 + 12 3
= 276 3. 3u cinem Pfunde fommt vemnad)y mineralifdyes Laugenfaly
(foblenfaures Natron) 3 3, 1 5 214 gr., heifes Waffer 8 325 2 D
63% gr., arabijhed Gummi 4 3 1049 gr..

73. @alpeterfaures Silber 1 31 D 16 gt., arabifdes Gummi
eben fo viel, deftillictes Waffer 13 43 2 D 8 gr., jufammen 2 Ungen.

Durdfdnittd-Rednung. ;

Ne. Ne.

74, 21%3 Koy.. 77. 4558 Koy..

75. 22} Rop.. 78. 921 2. fein Silber; 122:(5thig.
76. 517 Rop.. 79. 6 Rub. 4432 Kop..

XXITEE. Die NUMigations: Negel,
namentlich vie BefdhiFung ves @dmelz-Tiegels.
Berednung vesd Feingehalts :

1275 Solotnif, over 13 &, 27 Solotn..
3D .

TE

Berednung der LWihigheit,

3. Bon der 85ser Probe,

4.  14-othig.

5. 6 Marf von jedem. L y

6. 10 2t. vom befferen, 5 2. vom fdyledyteren,

7. 2 2. vom 23-faratigen, und 6 L. vom 19:Faratigen Golbe.

8. Das BVerhdltnif ver drei Sorten ift 14, 13, 95 von dem bef-
feren Silber find 4, von dem fdylechteren 1 Theil u nehmen.

9. Die Berhdltnif - Jablen der drei Sorten find 84, -78, 54, ober -
abgefitgt 14, 13, 95 von bem befferen Silber find 4, von dem fdyledytes
ven 1 Theil 3u nehmen.

10. Das Berhdltnif der drei Sorten ift 15, 13, 113 beive Sor-
ten find ju gleidhen Theilen ju nefmen.

11. Die Berbdltnif=Theile find: 3 Theile vom befferen, 2 Theile
vom fdlechteren @olde, Auf 18 L. Ffommen 10 L. 76 Solotn. 762
Doli yom befferen, 7 24, 19 Solotn. 19X Doli vom fdylechteren.

'——'—o@’—————-
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