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Crilarungen.

-~

1) Womit bejehiftiat fich die Mathematif?

2) Was ift eine Grope? Wie theilt man die Grofen ein? Was
ift eine Raumgrdfe? — eine Jablengrope? Wie unterjheiden fich
beide von einander ?

3) Was ift eine ahl? Wie theilt man die Sablen ein? Gieb
den Unterichied swijchen benannten und unbenannten — beftimmten
und uynbeftimmten Bahlen an. Duvd) weldhe Beichen werben Ddie
befttmmten und Durch welche die unbeftimmten Sablen audgedritctt?

4) Weldye Grdgen nennt man entgegengejebte? IWoburd
werben fie angebeutet?

5) Weldye Bablen fmb abjolute — velative — gletdy-
ftimmige?

6) Wasd ift etne Form ‘ober efn %uébru&? Was ift eine
Gleichung? Was ift eine.Ungleidhung?

7) Wad bedeuten die Ausdriife: Fleiner und groper? Weldes
Beidhen hat man Ddafiir? Bei weldhen Sahlen find diefe Ausdriice an-
sumwenben, bei weldhen nidht?

8) Wie theilt man dle WMathematif ein? iwie die Arvith-
metif? wie de allgemeine Arithmetif?

9) Weldhe Gleidhung ift eine analytifche — welde eine alge-
braifche? LWodburdy unterjcheiden fie fich?

10) Was beit rechnen? LWie viel Redhynungsarten giebt
e8? IWie heiften fie?

11) Was bedeuten Ddie KRILammern? Die Klammer auf-
I87en Beift? — :

12) Was ift ein Lehriap — wad eine Aufgabe? Wozu dient
ber Bemweis? — wou die Auflofung? Was ift ein Bufa? —
wag eine Folgerung? — wasd ein Grundiap?

13) Was beipt eine mathematifdhe Formel?

14) Wie Heifen die Grunbdiige?

1%



4 § 2. 1-10.

A, Budytabenredinung.

§ 2. L vdiven.

1) Was bhetpt addiven? Weldhed eichen und mweldie BVenen-
nungen Ffommen bet der Addition vor? IWad heift vermehren oder
vergrdfern? Lergrdfere a) a wm 5, b) 5 um a, ¢) 3n um 5m,
d) 8x um 15x, ) Ta-+1 um 8a, f) 3x4+2 um 5x+1, g) 15a+5
um 2a+3, h) 3a-2b um 5S¢, i) Ta+5b um 3a -+ 4c.

2) Die beiben Summanden einer Summe fefen a und b; mwie
beift bie Summe? Wie groff ift die Summe, a) wenn a=15 und
b=22; b) wenn a=2n und b=>=5n; ¢) wenn a=10 und b um 7
groger al8 a; d) wenn a=>5x und b um 11x grofer ald a; e) wenn
a=13z und b um 9 grofer ald a; f) wenn a=25x und b um 15y
groger al8 a gefeht wird? :

3) Welde Grofen fomnen addivt werden? Yas Heifit Adbition
mit benannten Sabhlen?

4) Wie gqrof ift die Summe foIgenber Gummanden: a) 15a-4-5b
und 18a4-9b; b) 22a-+2b und 418a-4-15b + 82 Wie gqrof ift Ddie
Summe, wenn a=75, und b=4 gejelit wird?

5) Gleidhes su Gleidhem addivt giebt wad? a) 3a=>5x und Ta
=112/3x; b) da-+2b=3x-49y und 6a- 8b =10x+15y.

6) LWas bedeuten folgende Formeln: a) a-+b=b+a; b) a+
(b--c); ¢) (b4c)+a? Man I5fe die Klammern von b) und ¢) auf.

a) it abfoluten Bahlen.

7) 8a-5b--2d4- 9a+ 6b7d 4 a4 3b 4d-4- 11a + 2b
+9d+5a-4-4b4-14d. Wixd fiir a="9%,, b="3;, d=3, gefest, o
ift die Summe wie grof? ;

8) Ha--Th-+ d-- 11g-4 6a -+ b-- 9d - 2g-+ 15a 4 4b+3d
+8g 4 Ta— 3b4 14d+5b+ 94+ 20g. Fiiv a= 1Yy, b="5, d="9,
ud g=2. ‘

) Yha+- ¥sd - 34f 3 Sea Ysd 4 1af 4 348 4 Yol 4 Yuf
S Vad - Yl 4-9/4,8° DRl A= A 2, =0

10) Yea 4-Ysb 4 Y4d 4 Vs + Yea +2sb +3/,d -+ 2/58 + %/a
- pav b—{—’/9d+’/5g+3/sa,+2/7b+5/3d~|—*/5g+a+b+d+g Jir
=8 b=1 d=14 b p="%.



89511591 5

1) 5Yaa42Ysb~+4/se+ 3/sd 4- s +8%5a+ 1%/sh 4 16%/5¢
+ 15/5d +e4-4'/5a+2Vsc 4658, Fiv a==5, b=4,¢c=1,d=48
und e=0.

12) 8,4x+2,03y +15,62 + 0,04x+15,3y -+ z 414,093y 4-22
+22 554y -+ 12z Fitr x=3, y=20 und z=10.

13) - 0,00624-2,003b 4 4,3d 40,32 + 0,26b - 0,0001d +- 0,34f
10,022 + 3,006d 4-0,3f -+ 4,007a~3,09b-2,39d4-8,00009a-+2,06b.
Fitr a=0,04, b=10, d=2,03, f=0,01.

14) 5,63a-1-4,71b4-0,382¢ -+ 8,32-1-9,8b-+-8,49¢+0,03a+5,9b
+-8,4673¢-+b4,139a--0,630+20,43c.  Fitr a=3,4, b=0,4 und e=10.

15) ®leiches 3u Ungleichem adbdivt ober umgefehrt, giebt was?
Ungleiches 3u Ungleichem mit Demfelben Nngletchbeitsseichen abdirt, giebt
was? Man abddive: a) 6a>4b und 4a=3b; b) 9a-+12x>5b+4-2y
und 3a-4x=21,b+y; ¢) Tm+423%>3n-4-4Y, und Im--145
=>2n 4+ 9%.:

16) 3 (da+2x)+7 (a-+2x)+5 (4a+4-2x)+19 (a+-2x).

17) 3 (a-Db) 4% (b+c)+24x+%s5 (b4c¢) + 34 (a+b)
+ gx+ Yy (2 1) +¥ax+ %6 (b4 €) + 6 (a+b)+ 1 (b+e)’
~+3/2%.

B) AMit relativen Babien.

18) Semand geht a) 86 Schritte vormirtd und hievauj 43 Schritte
viidmdrts, b) 23 Sdhritte rechts und bievauf 100 Schritte linfs; o) IWie
“viel Sdritte hat er im Gangen gemacht? B) Um iwie viel Schritte ijt
er vom usgangdpuntte entfernt? Wenn in a) und b) fitr die be-
ftimmten Jablen die allgemeinen Jahlen x und y gefekt werden, wie
lauten bie Antworten von 4) und B)?

19) Semand gab a) a ROL aus nud behielt nody b RBL. itbrig,
b) (3a-+5)RBL aug und Gebielt nodh (6a--2) ROL dibrig, c). (2a+
5b-4-1) ROL. aud und bebielt nody (8a--4b) RbL. dibrig; wie viel Geld
bejaf er?

20) $Hat die entgegengejeste Befchaffenbeit Der jog. entgegengefelsten
Oréfien Ginfluf auf den Werth ihrer Ginbeiten? Dnf man jagen:
3 Werft vechts ift mehy alg 3 Werft [infs, ober 5 RBL Bevmbgen ift
mehr al8 5 bl Schulden, oder +7 ift grdfer ald —7? ,

21) —5a—Tb—d—11g—Ba—b—9d—2g—15a—4b—3d—8g
—Ta—38b—14d—5b—9d—20g. Fiv a="1s, b=Y;, =%, g=2.
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22) —Yea—Vsb—1/,d— Ysg— Yea—2/5b -%d—%g -%a
—l/zb-‘ l/sd—‘3/5g—'3/3a‘—2/7b—s/sd—-‘l/s,g'—a"-b'—d—g‘ %ﬁr 3.=8,
b="7, d=4, g=1.

23) ——3,4x——2,03y——15,6z—0,04x—15,3y——-z—14,093y——2z
—22,5x—y—1,2z. §itr x=3, y=20 740, :

24) Wie addirt man die entgegengefebten Grofen? Man [3fe die
Klammern auf: a) a4 (—b), b) a+ (4b), ¢) (a-+-b)+ (—e),
d) (—b)+a, e) (—a)+(—h). Was ift ein Monom — etn Polynom ?

25) 8a + (—2a) 4 (+6a) + (—7a).

26)  Bat-(—20)4-(4-5b) +(—20)4-(—Ta) - (4-8b) 4 (+-8¢)
+ (%) + (—15b) + (—¢) 4 (4-3"48) + (—2'5b) + (215¢).

27) Ta—5b 4 3¢ — 12a+Th—5c— 6a — 2 - 9e+4-a--9b
—4c—19b—8c—18¢c. Fiir a=3, b==5, e=1.

28) 6a—9b+7d—5g—4a,~—b+11d+9g—-8a—2b~d+15g
+ 10a — 5b 4 4d —20g. Fiir a=2/, , b=4, d=2?/;, g—9.

29) 3,5f+2,04g—4,96h +0,13f—3,51g—2,03h +-18,6f—0,34g
—38,14h—2 3f4-1,8¢4-5,9h. Fiir f=0,3, g=2,1, h=1,02.

30) 2Y,a— Y/3b +8c—11d —9a -4 5b + 13¢—10d 4- 4a -} 8b
+16¢c 4 3d - a+14b —33¢—d—a 4 25b—c—20d. Fiir a=12
b=3,¢c=5 unbd d=1. ‘

31) —15x4-33y—z4- 5t} 36x - 10y +9z—8t 4 11x — 3y
—2—3t—8x—3%y 42z 42x —y -+ 137 —9t. diit x=3, y=—4,
2=0und t=2. e

32) 0,5902a — 12,0134d - 11,156f + 50,07a - 196,785d
—19,093f—45,683a—7,006d-4-0,968f- 318,06a4-17,0833d—17,031f
+ 40,7008a 4 53,4166d — 23,28f — 0,69a — 25,584 — 47,291f.  iir
a=2, d=0,3, f=0,04

33) 3'/’33+5l/zb“—ﬁ'/40"{"2'/5d+g‘|—4'/2a»+3'/60‘-8”3d 2,8
+ Yaf+6Y5a—2%/5b + 81/3¢ 4-21/yd 4 Ysg — 5/f + 1Y, —3%,b
+1 ,/sd——2114g—31/gf + 8'/2b s 51/3g + l/(;f. %t"tr &=2/3, b=15/5,
e=4, A=V, g=2%s, I=",. v

34) 2Y5a—>5"sb4-2V5e—6Y,d+Y, 06— 3%5a—4/sb4-9se
—3%/s8 —2V/,8—1/,b 4 3/,6 — Ved— ¥se+-1",a—3/;b-- "/30-——3d+2€.
&iir a=0,03, b=0,021, ¢=0,1, d=3, ;e==

35) 5,63a— 4,71b — 0,382¢ 4- 8,32 — 9,8b + 3,49¢c — 13,78a
—11,32b+4,125¢—0,03a+-5,9b 43,467 3¢+54,139a—0,63b—20,13c.
Jir a=34, b=0,4 und ¢=10.
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36) 0,001a-0,028b — 3,05d — e + 0,052 — 0,27b + 1,003d
— 0,Ta + 4,5b —13,07d + 2,3e ++ 4,32 4 0,3b 4- 0,8d.  Fitx a==2
b=3, d=1 und e=10. |

37) 2,84+ 5,04b — 0,4c — 0,3d 3,05 +-1,6b |- 13,2c — 2d
— 7,42 — 8,01b — 0,81¢-0,001d +2a+0,3b -8,1¢c — 0,14d. Fite
a=0,02, b=3, ¢=1,4 und d=0,8.

§ 3. 1. Cubtrabiven.

1) Was beipt fubtrabiren? %‘el&)eé Betdhenr und elche Be-
nennungen  fommen bel Der @ubtvaction vor? Wie leitet man Dad '
Subtralhiven aud dem Addiven bher? I

2) Was Fetht Subtvaction mit benanten Sablen?

©3) Addirt man gur Differens den Subtrafenden, fo erbalt man?
9808 bebeutet a—a? Warim Haben Addition und Subtraction diejelben
Deichen twie die entgegengefepten Grdpen?

4) Was heift vermindern oder verfleinert? Wermindere
a) n um m, b) m um n, ¢) 152 um 3a, d) Sa um 6b, e) Ta um
1, ) 1Ra+46 um a-}3.

5) TWie beift die Differeny, deren Gubtrahend b unb Ddeven
Dinend a ift; a) wenn a=32 und b==18, b) wenn a=15n und
b=11n, ¢) wenn a=62n-45 und b=Tn, d) wenn a=28 und b um
9 Feiner al8 a, e) wenn a=>33x und b um 2x Fletner al8 a, f) e
a=15x-1-3Y, und b mm 5x. fleiner af8 a, g) wenn a=13z und b
um 9 fleiner a8 a, h) wenn a==1,5z-+38 und b um 3 letuer ald
a gefepst wird ?

- 6) Wenn a) x; b) x+2; ¢) 3x+4, d) 2x—3 eine gange
Babl beeutet, wie heift die nddhit niedere und wie die nidyft Hibhere
gange Babl? - :

7) Die Summe weier Sablen ift a) d, b) 93, c) 16a+-10,
ber eine. Summand a) e, b) da, ¢) 2at4; wie qrofi ift Der andere
Summand?

8) Wie grop ift die Sahl x, wenn a) x+9=34 b) x+415
=138, ¢) x—6=14, d) x —23=12, € 124 —x =136, f)
239 —x = 144 ijt? :

9)  Jemand gebt suerjt a) 369, b) 220 Sdyritte vedhts und
bierauf a) 127, b) 563 Sdhritte linfs; wie viel Sdyritte befindet er
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fidy von dem Ausgangspunfte an geredhnet? Jemand gebt c) 413a--
2b, d) 115a+4 Sdyritte vorwdrts, darauf ¢) 210a-+-5b, d) 60a--1
@d)mtt riidiwdrts, ferner c) 149a+10b d) 82a1-6 Sdhritte vormdarts
und gulet ) 91a—|—b, d) 32a+-3 Sdyritte riidwdrts. Wie viel Schritte
ift er von Dem Orte entfernt, von Dem er ausging?

10) Gleidhed von Gleichem fubtvahivt giebt was? Wenn a)
Ta=3x und 3a=12,x; b) 15a4-3b=6x-Ty und 4a+-b=2x-|-3y
ift, jo ift die Differeny wie grof?

11) Wad bebeuten folgende Formeln: a) a-+(b—c¢), b) (b—e)
+a, ¢) a—(b+c), d) (b+c)—a, €) a—(b—c), f) (b— 0)~a‘3
Man [fe die Klammern auf.

12) a) 5a+-(8a—6b), b) 3,08a4-(11,2a—3,6b).

13) a) (34a—15b)420b, b) (12%/,a—8'/,b)-+45/a.

14) a) 67',a—(34%,a+414c), b) 146,42z—(42,9x-86,034z).

15) a) (30m--5n)—7m, b) (Tm-+20n)—49n.

16) a) 36a— (Tb — #/5a), b) 19a—(15',a— 51b), ¢) 1%;a
—(73/52—8b).

1959 ("/,zx—13/5y)—0 4x, b) (5x—1%/,y)—3,6y.

18) Was bebeuten fplgende Formeln: a) (a—b)4b, b) (e+b)
—b, ¢) a—(a—b), d) (5a—Tb)+7b, &) (6a+-3b)—3h, f) 9%
—{(9a—11b).

«) it abfolnten Bablen.

19) 4a+-15b--30d+7f—(a-+11b+4-8d--5f).

20) 1Y,a-+-43,b4-d—(%/sa+-5/b+%d).

21) 10,25x4-8,04y-4-42,32—(4,03x+-2,8y--3,42z2).

22) —46a—Tb—28d—9f—(—b5a—2b—14d—8f).

23) —2%,a—15/,b—6d—8g—3h—(—7/,a—3/,b—d—3/5g).

24) —5Y,a—T%b—1%/,d—9/, of—(—5/sa—"/sb—/58).

25) 4a+Tb—52d—11f—(3a-+-2b—7d—8f).

26) Oleidhed von Ungleihem jubtrabirt, giebt wad? Ungleiches
vort Gleichem jubtvabivt, giebt wad? Ungleiches von Ungleihem mit
entgegengefetem Ungleichbheitdseichen jubtrabirt, giebt was?

27) Man jubtrabive: a) 6a-+ Th<<Hx — 6y und 3at+-b=2x
—Ay; b) 6x—5=22 + 14b und 4x — 1>8a-}-b; ¢) Hp—17q
<2x+4-17y und 3p—>5q>2x-4-3/,y.



§ 3. 28—45. 9

8) it relativen Bablew.

28) Wie jubtvahirt man gletchnamige und ungleidhnamige Bablen
mit verjdhiedenen Bovzeichen? Beweife folgenbe Yusbritde: a) a—(+b)
=a+t(—b); b) a—(—b)=a+(+b).

29) 15x — (— 05y) — (— 461) — (4 6,8y) — (+-23%)
— (—0,07x).

30) Ba— (4 b) — (—1¢) —(—28) —(+ 2/3b) — (+ '/5¢)
(4-2%38) — (—1,b) — (7€) — (—3/eb) — (+-C)-

31) TVsa-H(—3Y/ab)—(346) — (1" 08) +(-+2,50)+(0,80)
(- 158) — (sb)— (34/50) - (8) — (-41sD)+(4-8%56) —(—)
C (—63/4(7).

32) a) 292 — 52b— 13a+-48b; b) 29a— (52— 13a4-48b);
¢) 29a—52b—(—13a4-48b); d) (29a—52b) — (—13a+ 43b);
e) (29a—H2b—13a) -+ 48b; f) 29a— [(52b—13a) +-48b]; &) 29a
—[52b—(—13a--43b)]. ®ied an, weldye Ausdritce gleich {ind, und
weldhe Folgerungen bievaus fich evgeben.

33) Aa—6b—3d--5f—(9a—2b-+d—11f4-3g).

34) 8a—9b--4d-+-8f —h—(3a-+-b+43d—2f).

35) — 25p4-16q— 18r —s -4 5t — (—p +20q—or-+-s -+ 8t
-+ 18u). ' ‘

36) 1/’za+53/4b——7/8d+6f—‘(5/63r*—2l/zb+3/5d).

37) 3/ya—3/gb--8/sd—(—/sa+2/sb+-4d).

38) 31,a—>5%sb--6 Vet~ Vad - 3se—(2%/5a — 41,b—3Y/5¢
+ ?/sd —e). ;

39) 3%sb + 'i:¢ — 5/56d -+ 3/s€ — (BYeb — 9%/sC — 57/12d
+ 1,6 — 345f).

10) 3,001a -+ 0,034b — 2,94 — (4,032 — 0,0007b + 10,003d
+ 17,3). :

11) 0,568 — 5,03 4 9,206 — (5,321a + 4,002b+ 11,035d
— 0,005f).

42) — 0,07d 4 5,001f — 3,78 + 3,04h — (—5,3d + 4,56f
— 4,08g).

13) 3,28x-—52,34y—~0,002z._(5,08x+8,2y—8,0007z-_2,5t).

44) Ax+y—22— (4x—13y —52) — (— 18y+4z) — (—15x
— 3y — z).

45) B'/sa—2Vsb4se +3ed+ 17,6 — (8%/sa -+ 1%/5b+16%/5¢
“s/sd—e)—}—(‘l Va— '/3b+1 1/50——3/33)——(4 l/3a+2 1/50)—62/36.
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46) (b '/sb——4‘/2c+61/6d——2/5e+ o) 4+ (3%5b 4 V196—3/36d
+ %e) ‘—(5 ,/ﬁb ——'93/3(3"—57/1 2d + VA ——a/sf) T (2 ]/3b +5 g€ +3/l 6d
— %5 — V5f) — 29,0, :

47) — 4,097a -+ 0,0607b — 10,567d — (— 5,06a -+ 8,235b
-}—2,0304(1——1,30. i a=04; b=0,02; d=0,003; f=1.

48) 3,05a—~4,6b—2,08d - (—1,4a-+-5,84b —0,6d)—(— 5,2a
—}—3,009b——1,3d). Fir e 3,25 b=04; d=0,03.

49) 3,5a+2,04b——~4,960— (—0,13a4- 3,51b 4 2,03¢) 4 (18,6a
—0,34b—S8 Ade)—(2,3a—1 A08b—35,9¢).

30) a—3/b T3¢ 4 (3/sa 4 ¥/sh— he) — (—%Ysa—3/0b
—9/,40)—(‘/43,—{—7/,5b+5/,4c)‘ _

91) 3Ya4-5'/b—6Y,c- 2 Usd 4-g + (4" 4+ 3'/sc — 81/5d

HRYg) — (—6",a4-2%3b—8 Y3C—2/pd— Yel)— 11, 28+4-3%3b

—1Yd4-2Y,8)+8/,b—5 ’/38\«

§4. I Multipliciven,

1) Was Beift multiplictren? Weldhe Seichen und weldhe Benen-
nungen -fommen bei der Multiplication por? Darf das Befdhen Dder
Multiplication weggelaffen werben? Wie ift das Multipliciven qusd dem
Adbiven abyuleitern ? \

2) Jft x Der Multiplicator ;¥ Der Multiplicand, fo ift das
Produft wie gqrof, wenn a) x=14 und y=a; b) x=1 und y=b;
¢) x=6 und y=3a; d) x=4a und y=9 angenommen twird?

3) Wasd verfteht man unter Multipleation mit benannten Bablen?
S weldyem Falle fiihren Multiplicand und Wultiplicator Ginen Namen,
und weldhen? Warum it der Multiplicator tmmer unbenannt?

4) Gleihed mit Gleichem multiplicivt, giebt wag? Wenn wir
a) 3a=>b5x und Th=4y; b) 1/;m=28n und 42/;m=8,71n; ¢)
32/;a = 18", und 47,b=0,3¢; d) 9Y,a=>5p und TY,b=183%/,q
feen, fo ift dag Produft wie grof?

5) Darf man die Factoren eines LProdufts mit einanber ver-
taujchen 2

6) Wie multiplicict man ein Produbt mit elner Babl? ©8 jei a
der Multiplicator und he der Multiplicand; ift das Produft ab.ac
ridhtig? Wie muf da8 Produbt Geifen? Wenn a) a=18, b=2x und
¢=5z; b) a=3%,m, b==T7",n und ¢=3,02; ¢) a=2%4p, b=q und
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c=4,15r; d) a=11Y,m, b=14m und ¢=8m; e) a="Tfg, b=14h
und c=5,kl ift, wie qrop ift das Produft? ;

7) Wie viel erhdlt man, wenn a) m 10mal; b) Sm 13mal;
¢) Tm 8xmal genommen wird? Jemand verbient tiglich a) 70 Kop.;
b) 13Y,m Rop.; wie viel verbient er tn 1 Monat (30 Tage), in
5 Mt., tn n M., in 30 Mt.?

8) Wie multiplicirt man eine Summe — wie eite Differeny mit
einer Jabl — und wie umgefehrt? Wenn a) die Summe x+4-y die Babl
z heift, und «) x=>a, y=3b, z=bc; f) x="53, y=13/b, z=1/5b;
1) x=4a-+3, y=Ta+42, z="9b; "8) x=38,7a4-5, y=0,04a+9,
z=2,3b ift, wie grop wird dad Produft fein? — Ferner wenn b) die
Differens x—y und die Bahl z heipt wnd a) x=14a, y=2b, z=3c;
B) x=0%a, y=1Ysb, z=Y/s¢; 1) Xx=2'"pa+D, y=4%,a—3, z=4;
8) x=23a—T%, y=1,03a—4, z=10Db ift, wie grop wird dann Ddas
Produft fein? '

9) Wenn a) 3a um 1 vermehut, dHmal; b) 7a um 2 vermehrt,
3n mal; ¢) 9a um 3 vermindert, /5 mal; d) 3%.a um Y, vermindert,
Snmal; €) 8a um 6 vermehyt und um 5 vermindert, Thmal genommen
wirb; — mwie grop ift dag Lroduft?

10) Wie grof ift 0. a und a. 0? Weldhe Behauptung ergiedbt
fidh Hieraus?

11) Wie multiplicict man Summert mit einanber? a) (3a-+-5b)
X(264-9d); b) (8Yza+27:b) X (3%4:a-+4b); ¢) (0,05x+3,7y)
XO08x+127); @) (9a+1) (A%b+11); €) (1%p+2) (15+1).

12) Man multiplicire: a) 3a um 5 vermebt, mit 12b um 8
“vermelrt; b) T'a um 1 vermefut, mit 3%sh um % vermelrt; ¢) 2f
um 3g vermehrt, mit 8h um Sk vevmehrt. :

13) Wie multiplicirt man eine Summe mit einer Differeny ?
Multiplicire a) (6a-+2b) (5e—3d); b) (9,9f-+4/4g). (2,3h—10k);
¢) 7a um 5 vermebhrt, mit 14b um 3 vermindert. ; :

14) Das Produft von zwei — von dret gleidhen Fattoven nennt
man wie? Diefe Produfte werden abgefiingt wiv gejdhrieben? a) da . da,
b) 4b . 4b . 4b.

15) Wie grof ift das Probuft qus der Summe und Differeny
sweter Sahlen? a) (3a--2b) (3a—2b); b) (Vaa+"sb) (Vha—15b);
¢) (%/sx+24y) (¥sx=2Y): - ;

¢
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16) Wie multiplicivt man eine Differeny mit einer Summe? a)
(2a—5b) (3c+4-8d); b) (3%.x—7'%sy) (4'/sx+8y); ¢) 1Vf um 34h
vermindert mal 2,8 um *a vevmebrt.

17) Wie maltipliciet man eine Differeny mit einer Differeny? a)
(15m—0,8n) (5p—3q); b) (23x—8) (14y—23).

18) Wie ift die Formel fiir eine gevade — wie fiir eine ungerade
Babl? Wag bedeutet n in Ddiefen Formeln. -

a) Mit abfoluten Bahlen.
19) a) (3b45Y,c+8d) . 4'f; b) (2,03 0,1+ g
-+'4h) . 0,6k; ¢) (0,005m+4-0,06n--4p) . 0,62r.
: 20) Ungleiched mit Gleichem multiplicivt, giebt was? a) Tx>4y
und 4z=~6¢t; b) 14m<<23n und 324,p=>5',q; c) 14d=17a und
33¢c > d. ;

21) Ungleiched mit Ungleichem bei einexlei UngleichheitSzeichen
multiplicitt, giebt —2 a) 26a>>5b und 12¢>8d; b) 5x<<17y und
8a<<22b. Rann man audy fiber die Multiplication von Ungleichem
mit lUngleichem mit entgegengefessten Ungleichbeitsseichen etwas Be-
ftimmted ausjagen?

B) Mit velativen Bablen.

22) Nenne die Shke dtber die Multiplication von Sablen mit
verjchiedenen BVorzeicdhen.

23) a) 12ab.2cd.—>ddfg; b) —dxy.—2x.8z.

24) a) —%/ab. ¥scd. 2/f; b) 0,04a.—2,03d.9,061 fg.

25) a) (3a+8b) 6a; b) (4x—11y).—bz.

26) a) (ba-+Tb—3d) .4a; b) (Yea—?3/4b+d)—/4b; ¢) (2,04g
+0,9h—1,5k) . 0,031

27) (15a—22b) . (3a-14b).

28) (48x—Ty—13z). (9x—212).

29) (—41f4-32¢—9h) (8g—3h).

30) (Ha—11b-+7d) (2a—3b-44d).

31) (9x4-3y—bz) (16x—by+-10z).

32) (9a—12b—8d) (Ha—Tb—94).

33) (22x 4- 20y — 13z) (12x — 15y 4+ 112z). Fitr x= Y,
Y =2%3 z="3. \

34) (14b—A4d—18) (9b—33d). . Fitr b=8, d==2.



35)
36)
37)
38)
39)
40)
i1)
42)
13)
44)
45)
16)
A7)
48)
19)
50)
51)

§ 4. 35—61. — § 5. 1-8. 13

(a+"/sb) (a—?/sb).

(a4-3/b+"/¢) (Ra—4b-+-18c).

(?/sa+-5b+4-2d) (4a+-%4b).

( a4 a/5}’-3/4‘1) ( l/43«'—‘4/5b)~
(3e—Bd+%sg—"sh) (Pae—d+-Tg+"sh).
(3,5a—2,03b+-8,31d) (8,2a—1,04b).
(5,32x4-8,4y—1,09z) (—3,14x+10,32y).
(Rab—3bc+4-5ed) (6ab+4-9be). :

(/,ab—2/3bed) (2sab-+-3sbed).

(3/,ab—3/ycd+,) (¥/5ab4-7/gcd—4).
(2,04ab—0,52bd) (0,3ab+-4,03bd).
(0,02xy-4-0,03xz) (R/Axy—3,6x2).
(¥/sxy-+2Y>y2—3/:2) (3¥/sxy—11 Vyyz-+153/,7).
(0,03ab-+0,053b—2,53¢) (0,06ab—0,106b+-5,06¢).
(3a (x4y) —bbed) (Bab—Tcd).

(Ta (x+y) +12be) (8a (x-+y) —dbe).

a) (3a—db-+2c—8d).9%; b). [3a—(5b4-2a—8d)] . 9a;

¢) [Ba—Bbt(2c—8d)].%; d) [(3a—bb) 9a-+2c—8d]; ) [(3a
—bb+4-2¢) 9a-+8d] 2a.

52)
53)
54)
55)
56)
57)
58)
59)
60)

[—0,8a—(5%,b—T1/5¢)] . 5'sab.

[3,42ab—(0,49ab-+bc)] . —1abe.

[1'sxy—3x (0,24y+4-52)] . 1%/:yz.

[—0,4ab—2,5b (1'/,¢—1'/5a)] . —babe.

[((6a—Tb) 3d—4'.c) 6f4-2%,g] . 2d.

[((8%:a—"/sb) 2c+Y5d) 15f—"10g] . 2a.
[6,04x—((%/sy+22) ¥sx—1Y52z) 1'/5t] 5x.
[(Bab—5"/bc) (8a+1T/3¢)—40abe] b.

3a (T'.x— 0,16y + 4,82) + ¥sa (27/,x — 3,45y +-8,46z)

—1,04a (3x — 6,12).

61)

da (3x—Ty)+5'sa (6x—11y) — 9%.a (3x—Ty) + Y2

(6x—11y)—3/,a (3x—Ty)—4a (6x—11y).

§ 5. Berlegen in Faltoven.

1) a) 3ab+-6ac—12ah; b) 12abd—6bcd--8bd2.

2)

a) 12a2>—60ab-4-24ad; b) 70xy—98y2—140yz.

3) a) —bbg— 10ag-20cgh; b) —1482gk-+390hk —156K?.
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4) a) 6ad-4-10db—18af—30bf; b) 20ad—35bd—Bax-}-14bx.
5) a) 6ad+-9bd—8ag—12bg; b) 24ag—32bg—6ah--8bh.
6) 33abdf—21 d2f4-22abg—14dg.
7) 2ag+-3bg—>bgf+-8ah--12bh—20fh.
8) 8af4-20bf—12df—4ag—10bg-+-6dg.
9) 30af—16ab—2ag—105df4-56bd-+Tdg.
10) 54abg—18dg-+90fg—60abh-+-20dh—100fh.
11) 6abh-t4cdh—6fgh-+9abk-+6edk—9fgk.
12) 33a2—36ab+}-66ad—220ag+-240bg—440dg.
13) 9/203(1— 12/25bd__2 1/44af+28/55bf.
14)  Vety+-2/oxy— Ystz—eXz.
15) a) 4a>—9b% b) 16x>—20y2; c) ¢/ya%h>—25/yc2d2
16) a) 5a>—180b2; b) 75a2b?—108c2d?; ¢) 18a%x2—98b2y2
17) a) 300abe2—432abd?; b) 2/,ab2—2/pac2.
18) a) 3/5ab2>—3/,5ac%; b) 5/yxy2—5/,5x22
19) a,) 7/16ab(:2—.-—7/3sabd2; b) l0/25a.bxzyz——‘10/4gabzz.

§ 6. 1v. Dividiren.

1) TWad heipt Oividiven? Weldye Seichen und welhe Benen-
nungen fommen bet der Divifion vor? Wie leitet man dad Dividiren
-aud dem Weultipliciven ber? Weldher Unterjdyied beftebt 3wijchen Den
Augdriifen ,eine Bahl durch eine andeve dividiven” und eine Bahl
in eine anbere dividiren”? :

2)  3ft x der Dividend und y der Divifor, jo ift der Duottent
wie grop? a) x=24a und y=7; b) x=1 und y=m; c) x=25a
und y=>5b; d) x=3%,a und y==5%b; e) x=6,5a und y=354b;
f) x=17%,m und x==96n.

3) Multiplicirt man den Divifor mit dem Quotienten, fo erhdlt

man —? 3. B. g—; .Db. St ber Dividend gleich dem Divifor, fo erhalt
man —? worum? — Wann fonn dle Gind beliebig meggelafien und

bingugefligt werden, ald Dividend oder ald Divijor?

4) Sft a) 38a; b) 3bab; c) 3'ix der Dividend und a) 2a;
b) Tb; c¢) 1Y,y der Quotient, — wie grof ift Der Divijor? It a) Ha;
b) 3/4ab; c) 4%:x der Divijor und a) 8a; b) 0,5b; ¢) 2'%y ber
Qunttent, — wie grof ift Der Dividend ?
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5) Was heift: Divifion mit benannten Fahlen? Wie muf, wenn
der Dividbend eine benannte Jabl ift, der Divijor bejdhaffen fein, damit
der Quotient eine benannte — iie, damit er eime unbenannte Sabl
wird? Wie muf umgefehrt, wenn der Divifor eine benannte Babl {ft,
Der Divtbend bejchaffen fein, damit der Quotient efne benannte — wie,
damit er eine unbenannte Babhl wird?

6) Sn weldhem Falle nennt man dad Dividiven etn Thetlen —
in weldpem ein Meffen? Lie werden Dividend, Divijor und Quotient
beim Thetlen — wie beim Meffen genannt?

T) 68 fet x Der Divibend, y der Divifor und z ber Quotient.
— TWie grof whd a) z fein? wenn «) x=125 RbL.. y=> ift, B) x=
125 RbL., y = 5 ROL ift; b) y? wenn a) x = 125 Rbl., z — 25,
B) x = 125 RBl., z =125 ROL ift; ¢) x? wenn a) y =6, z =
96 ROL i, B) y == 6 RBL, z = 96 RbL,, y) y = 6 RbL., z = 96 ijt.

8) Gleidhed burcf) ®leiched dividirt, giebt wad? Wenn a) Sa=
46z und Tb=20y; b) BYsb=9x und 2, d=11'%y; ¢) 4,6m=
1,04n und 3,0p==0,8r ijt, fo find die Duotienten wie grop?

9) Wie dividirt man ein Probuft durd) eine ahl? Wenn xy
- 1de Dividend und z der Divijor, o ift der Quotient —? Wenn a)
x=15, y=Ta und z=3b; b) x=9%sa, y-=1%,,b und z=T3%¢; c)
x=3,Am, y=>5,4n und z=06,0p, i» ift Der Duotient wie grop?

10) Wie viel exhilt man, wenn a) 3m Smal jo flein; b) 28x
14ymal jo Flein genommen wid? Jemand giebt jdhrlid) aud a)
346 RHL; b) 466x RBL., wie viel giebt er in 4 Wet., wie viel in
. 6 M., wie viel in 8o Mt aud?

11) Wie dividivt man eine Jabl durc) ein Probuft? Wenn x
der Dividend und yz der Divifor, jo ift der Duottent —2 Wenn 2)
x=125a, y=20 und z=8; b) x=36a, y=3'/b und z=%sc; c)
x=41sa, y=b und z=4%c ift; — wie grof ift dev Quotient?

12) Was bebeuten folgende Formeln: a) abie; b) B3 ¢) f_;

0 5 ) (a:b)ie; D a:(bie); g) aubie); ) a- (bie); D) (ab)ccs

k) a:b.¢; 1) (arh).c; m) a:(b.c). Weldhe Formeln find einander
gleich — welche gweifelbaft und warum? Weldhe Folgerungen laffen
fich Davaus Herleiten ?
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13) Sft e8 gleidhgiiltig, ob man eine Babl suerft Ddurd) eine
steite Dividivt und Dann mit einer dritten multiplicivt oder zuerft mit
Der Dritten multiplicirt und dann durch bie ziweite Dividirt?

14) Wenn man nur Den Dividend eined Quotienten mit a)
einer ganzen 3abl, b) einem dchten Brudpe multiplicivt ober dividirt, o
wird der Quotient wa? Wenn man nur den Divifor eined Duotienten
mit a) einer gangen abl, b) einem Hchten Bruche multiplicirt oder
dividirt, fo witd Der Quottent wad? Wenn man aber den Dividend
und den Divifor eined Quotienten mit a) einer gangen Jabl, b) einem
dchten Bruche multiplicirt ober Ddividivt, fo wird der Quotient was?

©8 fei —;‘-=z. o) Man multplicive X mit a) 5, b) 2,; man Dividire

durdy a) 5, b) 2/5; wie grof with 22 B) Wan multiplicive y mit a) 8,
b) 3/,; man Ddividire y durdy a) 8, b) %,; wie grof wir 22 y) Wan
multiplicive oder dividive x und y mit a) 6, b) %5; wie grof wirtd z?¢
Sn weldpen Fhllen von o), 8), Y) wird z griper, in welchen leiner
und in weldhen bleibt ed unverdndert?

15). Wenn man etne Babl a) tn Null, b) durdy Null dividirt,
o erhilt man sum Quottenten —2 Null Ddividivt durdy Null giebt
— wad?

16) Wie dividirt man eine Summe — iwie eine Differeny durdh
eine Bahl? Wie wird der Werth ded Quotienten gedndert, wenn man
sum Dividenden eind adbirt ober von fhm jubtrabirt — ivie, wenn
man jum Divifor eind addirt oder von thm jubtrahivt? Um wie viel
witd er grdfer ober Fleiner in jebem Dbiefer Falle? Wenn man aber
sum Dividenden und Divifor eind addirt oder von thnen fubtvabhirt —
bleibt Der Werth bed Quotienten unvevdndert oder nicht? Weldhe Fol-
gerungen laffen fidy darausd berleiten?

17) Wie bdividivt man ein Polynom durdy ein Monom, — wie
durdy ein Polynom?

18) TWad bebeuten fo[genbe Sormeln: a) azb:c; b) a:bzte;
c) (a—_l-b) ¢; d) (a:b)=e.

19) Desgleichen: a) atb.c:d; b) (az=b)c:d; c) atb:c.d;
dJ [(a=Eb):e]. d; e) (atb)ic.d; f) aze.btd; g) (are) bk=d.

20) Wie ift die mathematijdhe Formel folgender Sage: a) Man
Dividire x durd) y und Ddann durdy z; b) man Ddividive x durd) y:z;
c) man multipliciee x mit y:z; d) man multiplicie x mit y und



§ 6. 2139, 17

divibire dann durch) z; e) man dividire x durch y und multiplicive
dann mit z; f) man Divibire x durdy dag Product yz?

21) Desdgleichen: a) man fubtrabive y von x und dividire dann
durdy z; b) man abdire x juy und multiplicire dann mit z; ¢) man
abdive 31t x dad Product yz; d) man fubtralive von x den Quotienten
y:z; e) man dividive x durdy y und fjubtrabive dann z.

22) Dedgleichen: a) man abdive x zu t, multiplicive mit y und
Dividire durd) z; b) man jubtrabive x von t, Ddividire durcd)y y und
multiplicire dann mit x; c¢) man addive t 3u x und dividive durch das
Produft y.z; d) man multiplicive x mit y, dividive durd) z und abdire
Dann 3 t; e) man Ddividire x Ddurch Dad Produft yz und abddire
su t; f) man dividive x durd) y, multiplicire mit z und fubtrabire
dann von t.

a) Mit abfoluten Ballen.

23) 31,d | 50%,ad+495bd+1,82¢d | =

24) (R0abc+-15abd+-14df): 6ab.

25) 3a+-15b | bac+30bc+21ad-+-105bd | =

26) 12/5a-4+3"sb | 3'%/z5ac--89%/50be4-121/,ad-+29/56bd | =

27) 62/3a+5%5b | 82%/,a2-+13624/55ab+567/10b? | =

28) (1,4a%b24-8,048ab%e+-2,432b2%c?): (2,5ab-+0,8bc).

29) Ungleided durd) Ofeiched Ddividirt, giebt mwad? Gleiches
durdy Ungleiched dividivt, giebt wad? Ungleiched durd) Ungleiched mit
entgegengefestem UngleichhettSzeichen dividirt, giebt —?

B) Mit relativen Bablen.

30) Wie dividirt man Jabhlen mit verjdhiedenen Vorzeichen?

31) a) 36abe:— 38bd; b) — 156ag (x + y):26a (x4¥);
¢) —258 (a+b) (a—b) d:—150 (a—Db) cd.

32) 10ab | 70abd—160a%b2?c—160abef | =

33) [42a%b2c—15ab2e (x+y)4-6ab (x—y)-+*%/,ab?]: 3abe.

34) (241>—83lm—271-4-22m?+-99m): (31—14m).

35) (18a2b—30a2h2—87ab2+4-27ab—63b?):(6ab+-9b).

36) 2a—3b | 4a2—ab--26a—15/,b*—39b | =

37) Yox—1 | 3/,x9—5/,x*—8x+9 | =

38) sa—1,bd | ¥,6a2— Ysabd—/safg—3/1,02d2 - Y/ hdfg | =

39) (14,62a2—10,065ag—31,6762g2):(3,4a—6,31g).

Nexling Aufgaben, 2
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40) (27,1998x2—6,5538xy-4-0,21y?): (2,07x—0,42y).

41) 1,04ab—7,3df | 8,3252a2h*—53,2157abdf—36,646d%> | =

42) (8a2+-42ab—40ad+-40b2—83bd--42d2): (2a+-8b—7d).

43) 4a-4-6b-+10d | 8a24-40ad—18b24-50d2 | =

A4) (2V4a2—53/5,abd 4-61/,af — '/ob2d? 4 1/gbdf — 15%) : (%,
—2/3hd-5f).

45) 3/,a—3b--3/¢ | 15/pa2—"'13/gab-+-9ac+-2b2%—Dbe | =

. A6) (3/sab -+ 6acd —8/3be? 4 16¢2d — /oabd 4 ¢/3bed — 8ed?):

(3/a-+4c—24d).

A7) 6x—8y--14z | 18x2—32y%--112yz—98z2 | =

48) Tx--83/,y—14z | 28%2—433/,y24+140yz—11222 | =

49) 2ab-4-3ed—*/;df | a2h?—9/,c2d>-1/5edf—"0/p;d2 | =

50). [32a% (x 4+ y)? — d2ab (x* —y?) — 64a (x>—y?) + 15b*
(x—y)*+24b (x—3)7]: (8a (x+y)—3b (x—))-

51) 25 —d -+ Tg+ Yoh | 2¢® — )5¢d 4 21'/,eg + "/1sch
+5d%— 143/, dg—3/50h+-51/,82—2""/,s8h—%/sh? | ==

52) (113/,582h2 4 27/50ab%d — 1'9/30abd — 13/5b%d? 4~ 15/;5bd?
—3d?): (2/sab+%/,bd—"/2d).

- § . Quotienten Heben.

1) TWie hebt man einen Quottenten? Wie nennt man die Zabl, -
durc) weldhe gehoben wird? Wann it eine Bahl ohne Reft durd) a)
9, 5, 10; b) 4, 25, 100; ¢) 8, 125, 1000; d) 3, 9; e) 6, 12, 15;
f) 11 thetlbar?
2) Weldye Bablen find Primgahlen — weldhe relative Primahlen?
3) Wie fludet man den quiften gemeinfehaftlichen Theiler ywifdien
swei Jaflen? Warum Geifit ex der guofte? ‘
3ab+{-6ac 12a2—60ab
1) 2) 5rariode P Searridab
5 1) 20ad—35bd—8ax-+14bx ) Gac+10be+-9ad-+-15bd
15ad-10bd— 6ax—4xb ° 6e2-+-9ed—2c—3d
6) ac—l—bd+ad+bc‘
af 4+ 2bx -4 2ax + bf
14bx— 8ax—35bd +20ad
6bx — 15bd 4 14ax—35ad

)
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3 6ac+10be—21ad —35bd
9ax - 156bx— 15ay —25by
9 20ac—10be-}+32ad — 16bd
"’ 20ac—10bc + 28ax— 14bx
10) 30&x+66ay+35bx+77by.
40cx+4-88cy +45dx-+99dy
100ax—110bx—130ay-+143by
110a2—121ab—120ab-}- 132b2°
2 ' 25 f-1-9bf .
2y o) WL, ) TSt 00
8ax—10ay +12bx—15by
16x2— 25y? ;
16abed -+ 40¢2d—20abef—50c2f
8a?b2c—50c? .
18abx--30bdx—24aby—40bdy
18a2b2—50b2d? ;
50ax—T10bx--60ay—84by
25a2— 49b2 ;
54a%bx+63a%by—126acdx—14Tacdy
27a%b>—14Tacd? :

1)

13)

14)

15)

16)

17)

§ 8. Oauotienten abddiven.

1) Weldhe Quotienten Fann man abdbiven? Wie verfibhrt man
bet Quotienten mit verjdhiedenen Divijoren? Gine Jabl, in welder
andeve Bahlen ohue Reft enthalten find, nennt man wie? Wie findet
man den Eleinflen gemeinjdyaftlichen Menner von jwei und mehr Quo-
tienten 2 Warum Deift er der fleinfte?

2) Man fudhe von a) 2ab, 3b%, 10a2, 6b2 und Hac; b) 2mn,
3n?, 22n%p2?, 14np und 33mp; c¢) 10a-+5b, 6a—3b, 30a{15b unbd
4a2—12; ) bab, 30a—20b, 6a>—4ab und 6ab—A4b?; e) 3a*—ab,
30ab, 15a-5b, 6a>—2ab und 3ab-}-b? das Fleinfte gemeinjdhaftliche

Btelfache.
5b = 2a—6b , 3b4-Ta
H _éf+ i i i

5 6ab—2ad i 3ab—bad i 7ad——2ab_

n n n

o*
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§ 8. b—2L

.. ab—6dx-}-5bd Qab 13dx . Hdx—3ab—>hd
5) B 0bd | bt Dods | Sl
: b —b
6) ?“_'*2; 4 32_.

31,a—5b | 2/a-+4+23.b | 4Y.b—¥,a
om0 s i
8) 0,5ab—2,03be | 3,04ab—38be +—1,3ab:{—6,23bc'
5a

da, da,
41/,ab4-3%/5¢ | B%sab—A4%/5e | 22/3ab—6%4c

9) fe T mE s e g

1oy B02xy—008xs | 4,38%y—0,008xz | —12,0Txy-+8 05wz
) ~— 25 2 5ab FiT
Sa 4 3a
1) 2) 32425 0 2844

5.0 22 d af Setl 72
12) A gptop Wi tom s
; 30 e 8m ik %
13) a)‘ﬁ—{—i—d-i—h; b) m+3—1+5—12-
< 3ab 3%y HE
14) 5df -+ Tdg -+ o
Hab—3y , 2ab—5x
20y i e
3a-tb-tz , 2a-+b , Ta—2b
1 G oy
34-10b = 8azy—15b , 5—b
1) 21x i 14a2xy i 2%

Sbe—4a |, 15ab—T —8+9bc_

15)

i 3abe + 6a2b % 10be
2a—bb |, 3a—Tx , 4b-}2x
19 15ab o 10ax 4 Bbx

5x—3Ysb . 8Y3y22—T1/,b +——20x+242/3b
6x2 15xy%z 4x2
3a—2b--5a2z - 8x-{az ¥ —b5xz-442/3bz
5a2b 15abx 10b%x
3a--2x , ba—x
a--x iy

20)

21)

22)
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) 3rog 35
2a—>bb | 4da—~6b
a—3b . PTSE
ac bd
a2—Ay? T +2cy
5xy Xy
o 4a2—9h? " 6ad—9db”

Ta 3a—5b 9
10dx T 30ax—10bx 1 20x
Hxy Xy 3Xy
L"—90*  6ad—9ab ' Zad+-3bd
2a2—>Hb2 = 3a—4b . 4a—5b
La2—25b? e s 2a-+5b"
5xy i xy —6b = 4/50—1/3Xy
da®—9b2 ' Bad—9bd ' 2ad-+3bd
3a-5b o 6a—11b _*_—4a2~—24‘/;b2
6a—21b ' 12a--42b La2—49p>
3a—>bx 6-+x —3d
32) 12a2—300b? = 12a—60b e 4ad-+20bd”
Ha 2a—+3b 4a—Db
027250 1 6ad -+ 10bd + Gaa—10ba
2a2—5h2 o 3a—A4b +4&1.—{-—5b
Aa>_95b2 " 2a—bb | 2a-15b
Ha—2/sb o 8ax—15by ¢ —2%3a-+b
- 24ax—60bx " 60axy-+-160bxy 20ay—50by
13/,ax—0,5by v 2/;2—0,6b e —6,715x—0,12y
6ax+15bx—8ay—20by ' 8a--20b 18x—24y
11/,ab—0,2x . 15/6a%b - ""/g0X ——2'/3ad—1,4x_
33ab-+3b 121a2b—b ' 4dad—4d

§ 9. Quotienten fubtvabhiven.

1) Weldhe Quotienten Fann man von etnander jubtrabiven? Wie
verwandelt man basd Subtvahiven mit Quotienten in etn Adbbiven ?



§ 9. 3—20.

3) 4a+4-T a—8b
3ab’ 3ab -
1 7ab—5bd_-—6ab—9bd
2dc Zde>
5y Dab—2df —5df+-3ab-+-Ok
) St 2x :
6) & ‘/23.-——5b S 2/3a+23/4b s 41/4b—3/’4a
3a 3a RR e
T 0,0ab—2,03bc  3,04ab —3,81)(: ——-1 ,3ab+-6, 23bc
A 5Ha, e 5Ha, 5a
8) 4l/gab+35/sc__35/5ab—"42/3c_22/33.1)—63/40
8x 8x 8x :
oy Ma_ 34 e
B oAb ik
S Dt X
0y SELid Ti :
a 2cd
5 o7 2bcg T 5he’
12) 4a — %—%%-
13) 8¢ — —+ 4f_—a
14) 18a--— = (12
15) 6 __—@
ORdy o
) OEy. 3x
o 2a-3b _ —am—i4b
) 5n 10nm
: H5ab—3y 2ab--5x 11
i Py A Sy
19 13a—b5ab  Ta—2 —2b*-—a
Y hm 6a BoE
20) 3a2e—4 2a—b—ab% 4dc+5

e gt o
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ac tatbirah - a+3b.

21)

B e cd
22) 3-410b Bazy—15b 10—2b
21x 14a’xy 4x ;
23) 5x—3Yb  81/5y%2—T!sb —20x +24%5b
6x2 15xy2z 4x2 ;

2a—>bb  3a—Tx  4b4-2x

M) iEeh e b

CUrsiay gl o DaB My SpDs

W) el kel Lo b BT
a n a z

28 atz a—z’ = Aol - A
f+g 5f—2g

21) 5o 2r g’

6m—3n m--2n

Am+20  4m—2n

8ax-+Day—2by —Ox—4y
18a7—50b°  18a--30b°

3d—2¢ 4d+45c  e(3b—Ta)

28)

29)

il Ero atb a?l—b?
34 ol 204+3b  da—b
) §ai—9Bb*  Gad-10bd  Gad—i0bd

2a2—5b2  3a—4b . 4a—>bb

32) fgr—9Bp: 2a—B8b  2a+Dbb

33) e Sax—18by s ——2’/33—{—1:)_
2lax—60bx  60axy +160bxy = 20ay—5b0by

31) _jm_bi+ 2abx— "oV . ab--2y :
30ab—20x | 140abx — 176xy  42ab —28x

35 a(6a—bb) Ra(d—a) 10a>—5sb
) (2a—b) (3a--2b) d(2a—b) 4b 5
36) 6%/5a—1'sb - 86at4ib  2a44sb
. 100x>—121y? 30x2—33xy 10xy + 11y*

§ 10. SOuotienten multipliciven.
1) Wie multiplicict man einen Quotienten mit einer 3abl — wie
eine Bahl mit einem Ouotienten — und wie einen Quottenten mit
einem Quotienten?
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§ 10. 2—19.

o)) b 8xd; b) — 15%21).25@

A
. 5af 2ab  3cf
3) 3.) 3ab.m; b)g&-&-%-
2 15ab°d  14ghk by 33y 15ad
22gh " 25ab’ ) b T B
Set Ja 84 8abd 5abe 3df
0) 8} 50 15b 00 " ks Gt T
9 . Baalihus

4)

o 3 4
7 2x—>by 2x-4+bdy %
e LR S

8) a—b ; a-b : b—i—a-
b4+c¢c b—c a—b
9) 10ab—6ad 12dx+45dy 2b
24bx-4-15by  20b—42d  a
10) 6ad-+10db—18ae—30be ~ 6yd{-18ey-  10x+1 .
12x>—3 12ax-420bx  4d* — 36e?

6ax—15bx  8ax -} 3dx
40ay-+15dy = 4a®—25b*
R4abx— 15bcy 4x*—49y*

20xz—70yz ~ 88abx—5dbey
20ad—35bd —8ax-4-14bx  Had—1daf

3ad4-5bd—9af—15bf  50bd—20bx’
6ad--9bd—8ag—12bg  16g*—h?
12ag—16bg—3ah--4bh ~ 6ad — Sag’
10ab—12ad 24dx—60dy 7Tbd

6dx—15dy ~ 35b>—42bd ~ Sa

4x*—9y*  33ab—15b? 12a2
22a>—10ab * 6ax—9ay ~10bx-+15by’

Ba; i 4b¢ . oh 3a
1 (P—3—ms + 7d) o

Bab.tedbos Bhe Sck

18) (—9——0(—1——1—5—(“4—6—@——8g e

S 120 d da
9 (555~ 50) 6

11)

12)

13)

14)

15)

16)
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20) (3 +3D (5d 166

e 2a ) (2d 4b)

: 5ab 3df 2ab  A4df
=) Txy S 4xz) (5 " Bxz
bab  Sbg 6ab 27bg
28 \gea— ot 25df)
3ab  Ixy Hab  14xy
i 10cd ) (6 6ed 15z :

9 b+4f 3f)(
n (112 50 2y

ig
f g—imﬁ%_——) (5x+50y+4z)

§ 1. Suotienten dividiven.

1) Wie dividirt man efnen Quotienten durch . eine Bahl — wie
eine Babl durd) einen Quotienten — und wie einen D.uottenten durdh
einen Quntienten ?

24ab | Hab
2} a) ST 8ay; b) 53 10a.
6bx . Dab

3) )5d : dbz; b) 10a T

10adx b) 5ab 10ad
“Sby 3xy * 9xz
&) 8ab _ 4bg b /yab %, bh

9df * 3fn’ 8/sXy " O/g X2
/3 ab a 0,3xy = 0,6ax

oo 4=/3 cd ’ 9/? cgf’ 2 015 z{ : 2’bz :

7 2,03cd | 6,09ck 1,02ab . 5,1ad
o 15gh 75gm o Ay 092xz'
8) 9a2—16b>  6ab+-8b*

1hax2lay = bx4Ty

4) a) 2bab :
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9)
10)
11)
12)
13)
14)
15)
16)
17)
18)
19)
20)
21)
22)
23)
24)

+

: (4b

§ 11. 9—24.
12ax-+9ay  36dx-+-27dy
14bx—35by * 28gx—T0gy
24dx—60dy A 6dx—15dy
35b*—42bd * 10ab—12ad’

45dx—9dy | 30x—6y
20abx — 10b%x * 20a’x — 5b*x
B il SR
(5 Hg—tme+7): P
(a / 5ac+25ay ady) | ba
2bx  9dx 6ex/) ° 6%
( 9b? _l_3cb 3chY . 3eb
5d 20ad " a ., Had/ " Bad
3ak Sk dk
5bd 6g+28d s gy
(f e o by
Gaby - 18b - Tt 5 34b ) © Jab
b 10bd Hax 3
33"’311 Mo _16b_§‘
az ¢
2b+ dldp: @
L S
2y / {Ly2 7N 2
8x+5y 9bx +15xy+25ay
oa,b 3df ! 2a’b*  19abdf 3d%*|
7xy dxz|Tx%y* T0x*yz' O6x°%°
bab  Bbg| 2a%*  27b%g’|
9ed ~ 2df|T5e’d> 10d°F|

252 28a 4b*  6bx~ . rDa 6Db
( 3¢ +by+5c’ 25cy) : (M_T,
Hla*d 18a%d?
(QOb’ + 35007 — 3607 6by .

i)

2adx
5bey

Siey)



§ 11, 25—928. — § 12. 18, 2%

xyf bfgl  fgxy
= (Sgl 27am+10a1 3 +27abm 2ab?
fo © 5fg
6al GabJ

: 12a%* Ta? , 2abz  3a%y*  baz ay
Y\ ey aont 3¢ Be ) ( By U 2bx)
i (9a b 25f’m 70dfm__ 02) (3ab o §f£1_ )

12a’ i 15bc 15¢?
ol (1252 15b+ ShE 4h2) ( +5b“"2_h

§ 12. DBerhalinifle wnd Proportionen.

1) Was ift ein Verhdltni? Wad verfteht man unter dem Duo-
tienten eines Verhiliniffes? LWie nennt man diefe, Grdge aud) nody?

2) Au folgenden Verhiltntjjen: a) 30 RLL : 5 RbL.; b) 120 RGL.

145 Rop.; c) 24%,ab:1%a; d) ma:a; e) (4&2—9b2) (10a—15b)
beftimme Den Qatotienten.

3) Was ift eine Proportion? Weldye Benennungen werben den
verjchiedenen Gliedern Derfelben beigeleat? Welche Glieder nennt man
homologe ?

4) Wa3 ift eine ftetige — wad eine beliebige Vroportion?
Wie wird Dad vierte Glied einer beliebigen — wie Dad einer ftetigen
Proportion genannt ?

5) Wad wird in jeder Proportion von den Producten ielcher
Olieder behauptet? Wenn wei Producte zmweier Factoven einander
gleidy find: fo laBt fidhy — wad bilden? G8 fei a) 15ab=26xy; b)
63abc=25x*; c¢) 4a’—b*=233xy; d) 12ab—4bc=49x’y* — mie
lautet die Proportion? Weldhe Proyortionen find ftetige? Wie findet
man Den Quotienten eined’ BVerhaltniifes?

6) Wie viele Proportionen laffen ficdhy Dduvch Umitellung Dder
Glieder aud einer Proportion bilden?

7) Wie findet man dad erfte — 3weite — Ddritte — vierte Glied
eirer beliebigen — und wie dad mittlere Glied einer ftetigen Proportion?
Wenn 5m Pd. 3n ROL. Foften, wie viel foften S8am Pfd.?

8) Ausd welhen Gliedern einer Proportion bildet man burd)
Multiplicatton ober Divifion neue Proportionen?
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- 9) Sind a) bie Vorderglieder einer Proportion etnander gleidh,
b) Dad erfte ©lied dem zweiten gleih — fo wird wasd behauptet?

10) Rann man aud mebhreren Proportionen eime newe bilden ?
DOurd) weldye Rednungdavten? Unter weldhen Vedingungen durch die
etne — unter twelchen Durch die anbere?

11) Sind mebreve Berhdltniffe einander gletdh, fo wird von den
Gummen welcher Glieder — wasd behauptet 2

12) Durcy Addition oder Subtraction welder Glieder einer Pro-
portion bildet man neue Proportionen? Man joll m fo in drei Theile
theilen, Daf fte {ich verbalten wie a:b:c —, wie grof ift jeDer Theil?

13) Wie bildet man aud einer Proportion durdy Potensiren oder
Gxtrabiven newe Proportionen?

§ 13, Rettenbriide.

1) Was ift ein Kettenbruch? LWie verwanbelt man einen dchten
Brudy in einen Kettenbrudh?

2) a) %Yig5; b) 26%ess.

3) a) /150475 b) 38%/109;.

4) a) Vs, b) %6%%/;14.

5) a) "ue; b) ®fi0s348; €) 90450,

6 a) U318% D) 0056362,

7) 2Wie fithrt man etnen Kettenbruch auf einen gemeinen Brudh
Furiic?

2 Vz‘l‘ s Juis

1
N By,

10) Y, s

+ Y.
+ 1.

Y3 g1
Tl

11) Was verjteht man unter einem Niberungdbrude — was
unter einem Ndherungdwerthe? ;

12) Oieb die Ndberungdwerthe von 2—6 an. Nady weldyem
Gefee bildet man aud den Quotienten die Ndherungdwerthe?

13) Sind bie Ndberungdwerthe unter fich gleich? Welche find
guoBer, welche Fleiner al8 der gegebene Bruch? Wie gqrof find Ddie
1nterjchiede?
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§ 14. v. Potensiven.

1) Was Deit potengiven? Welche Venennungen Ffommen beim
Potengiven vor? Wie beseichnet man dad Potenziven? Gieb den Unter-
jobied zwijchen einem pofitiven und einem negativen Grponenten an.
Aus weldher Rechnungdart leitet man dad Potensiven her?

2) Gntwidele nad) der Definition a) x?, b) x° ¢) x*, d) x,
e x

3) Desgleichen a) x—3, b) x5 ¢) x2, d) x!, &) x°

L) Dedgleichen a) (31;)3, b) (%)5. ) (—%{—)n, d) (%) >
9 ()"

5) Desgleichen a)( )~ b)( )—5, c)( )—n
i) o)

6) Man fepe in 2—H fiir x 2, 4, 3.  Weldye Ausbriide in
25 find einanber gleidy? Weldhe Sipe ergeben {ich davaud?

7) Kann man eine benannte Bahl su einer Poteny erheben?
Warnm nicht? Weldhe Potengen find gletdhnamige?

8) IWird eine negatme Babl su einer Poteny erhoben, jo wird
behauptet —2 a) (—x)=E2; b) (—x)=£3; ¢) (—x)=2; d) (—x)F= 1
e) —x=k2; f) —x=E3 Man fege fiir x 25 3; 55 12.

9) YWie wird ein Prodbuft ju einer Potens exhoben ? a) (Fxy)=2;
b) (Fxy)E% o) (Exy)Em; d) (Fxy)Ee-Y; e) (Fxy)EYy
f) (xy)=£e. Man fegt fiir x «) 3, B) 2a, y) Ha und fiir y o) 7,
) 3b, v) 11b.

10) Wie wird ein Quottent u einer Poten exhoben ¢

9 (22) p(=2) o(=2)5 o (=5

x\+! x )0 tohp £
e) (i?) o) (—_l:—};) . Man fepe fiix x @) 3, B) 4a, 1) 15a
und fitr y «) 10, B) 5b, y) 20b.
11) a) (3ab)* b) (—dab):
12) a) (7ab)~%; b) (—3ax)?
13) a) (—%ab)=%; b) (—*sab)~%
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ol s )

16) 2) (—%gg i (—--}/% -
15) (a—/é;%l-’ B e
19 (—%)”4. 23) (f’_://l_}? :
20) _%% 2 21) (“2/123 o

26) Wie wird etne Summe ober eine Diffeveny jur jiveiten —
wie jur Dritten Poteny erhoben? Wie wird eine brettf)etltge Babl zur
ymeitenn Poteny exlhoben?

27) 2) (Ba+5b)% b) —(Yox+-Yay)-

28) a) (%Lc+*sd)’; b) (Ta—S8b)™

29) a) (3x—*%y)* b) (0,5x+1,3b)2

30) (0,02a—0,45b)*.

31) (2,07ab—4,6x)

32) (3',a+45%b)%

: Sabis Ax72
) rxy—gm)'
‘ 2ab  3xz)?
34) %‘m)‘

35) a) (3a+7b)%; b) (4&x—3y)2

36) a) (14a—2b)%; b) (7x—8y)>

37) a) ("oX+"4Y)% b) (V/s%—'/y)"

38) a) (0,3x-+2,45y)% b) (*sh—0,004k)s.

2ab  2byz
i -5xy 6bd)
i 5g 2bd)
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2ed . bix2
s
42) (3a-+4cH-6g)>
43) (Ysa—"sb+/5¢)%
A8) ('oxA-2sy—"/az).
45) (41,6a—4,3¢—0,02d)*.
46) (0,Ax—5/,y+41,22)".

Dab. oidi ¢ Shye
ol a1

48) Wie wird eine Poteny 3u einer Poteny erhoben? Folgenbde
Formel (an) = (a™) enthilt — weldhen Sas? Wie unterfdyeiden fich
Die beiben Fovmeln ((a") m)p wnb an ™ von einander?

49) a) (3a%)’; b) (—2a?)’

50) a) (—4b- 9% b) [(a’be?)s]’

51) ) (9T b) (=)~

52) [(—a)

w [T | »
w (Y| o [T

§15. Potengen ju addiven und jubtrabiven.

1) Weldye Votengen Edunen gu einander abbirt und von einanber
{ubtvabivt mwerden ?

2) 8a*— 5b3 |- 2ct — 2a* 4 Tb? — 3¢t — 4m* ~+a>—Tb34-6¢t
—3m’—6a*—8b?—ct413m2.  Fir a=4, b=3, ¢=2, m=5.

3) 9‘/23.2X4 e 2‘/33.3X3 + 61/43,4}(2 R 51/33.5X + 2'/33.2)(4
— 31/429%% 4 2/5a%2 -+ 1o8%% — 9 /587Kt — 13a%%%— 19/58%%" 4 /187K,
L S R

L) 51/shbe — Y,bdes -+ 42/5be® 4 27/gb%eS — 21/3be? — '/3bet
—1/,b%e5-+-21/5b3e54-5%/3bbc?—3 /shoet4-2 /sb%ed.

5) 9pn — dm+l 4 bf=—1 — 2p —Fd=H —8f+1 _ Thn
—8dm+t — 4fo—1 4 3b 4 15dm+1 — 8p2 4 10f~L. Filr b = 3,
d=5, f=10, n=3, m=2.
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6) zl/éan-a + 1%/5a21 + 5/pa® -+ 3,222 + 37,021 4 12
4+ 1ear—2 - jqar 1 4 5/san | 4%/5a" % 4= 3/,san—1 - 2/5a2 | a2
42an—1t a2, Fiir a=3, n=4

T) (8%s83 - 4'sa’x — Ysax? — Y1ox%) — (8'42° + */sax?
— 13/,6x3) — (2Y58% + */p 0’k — ¥2a8K"* + ¥/ x%) + (s2’x — */3X%).
Fir a=—", ="

8) (3/233 —Bhatlcl 9/sab? 4+ ‘/5b3) = (41/3a3+ 1/,ab? — 3/5b3)
— (2Y5a3 + 3/128%b — %6 ab® 4 75 b¥) — (4,83 — /sa’b -+ 12b?)
— 3/sb3. Fiir a=0,001, b=— 0,02.

9) (3,0522—0,4a%c+1Bac—2¢%) + (2 B8a34-5,04ac2—0,3¢%)
—(TAa? — 1323a°¢c + 8,01ac® — 0,001 ¢%) — (0,8ta’¢c — 03ac?
+ 0,44¢?). Firx a="/», ¢=—"/.

§ 16, Potemgen zu multipliciven.

1) Weldhe Falle Fdnnen beim Multipliciven mit Potenzen vor-
fommen? 8ie multiplicit man Potengen mit einanber, wenn Die
Wrrgeln  gleich, Ddie Gypomenten aber ungleid) ober gleich find?
a) 3at.15a%; b) Yha™.Yal o Han ., 3/5a3m; d) as™tl. 4da’e;
e) 9,3a8. 1,5a2243; f) atnts  atota Wie, wenn die Wrzeln ungleich,
bie Grponenten aber gleidh find? a) —2a®.41b% b)Y b, 3456 (7%
¢) 2/5.8%. 1%, .8%; d) Y82 ¥sh"; e) 3x+1, 0 8yntl. Wie endlidh,
wenn betbe ungleidh find? a) 5x°.18y"; b) naP . mbe.

2) a) 3a%3.bab; b) eat. 3/,62C%

3) —0,5a—%*. 242~ "

&) —3athc.0,23a—%b—1. —04a—"c?.

5) A%amp8, 208+

6) —1Ham—2h—3 , 3/5a2m+5bs’

)i ddj e B8 ) Bati-S2,

8) #,ate—intlh—o+3, 8 Aasntii=1,

9) (3a>—bb’4-6¢*) . 4ah.

10) (0,7a—%b%—11/,a—5b6) . 0,3a"b% :

3a:  Aa x| 2%, 10asx

19 (5‘6“4“ 15by T 3 b 9=y

12) (4x—“5y — Z—ZX— — 8x~""y3—’,—8z) Xy

13) (4%/58%b*—b3/10bsc™ N e L B T




§ 16. 14—38.

14) (2Y,a—*b%c—2-4-0,42a—2hoc—1—2,03b%) . 3%/5a%b—Ic~".
15 4

15) (3 l/2an—1b2____ m an—-3b5___, m an—f’b—ﬁ) . 5aﬁn+2b4—p‘
%. 3—38n -1 ——‘63.4—211 +4 pm gi/l 5—n +6p2m
16) (-t B i = by sipheeel )

mal 83%/,a2r—3hl~Pc,
17) (3+2x)a™. (8—2x)a%m+2 | (9-4-4x2)as—?=.

18) Balxt-hy?). Bb(E)S . oo (Y

19) —5/s (a+2b—c)®. 2%/ (a+2b—e)*. %5 (a+2b—c).

20) (4a+—3a2-42a).(3a*—2a).

21) (at—2a%b+4a?h>—8ab?--16b*) : (a-+2b).

22) (15a—0h>—Ta—5b*4-6a—*b%) . (8a~?b>—3a~ e
23) (13a—%h--10a-2b>—4ab?) . (6a—3b3—18b*—Ta’h?).
24) (14asc>—6a’be’+-c?) . (14asc*+6a?be2—c?).

25) (3/sat—2/sa%b’+11/5ab"—/sb*) . (#/383—/3ab*-/sb?).

96) (0,02a3b—0,05a%b?4-0,6ab?) . (3a—1b*4-7,5a%h%).

27) (3/3a—3b4—5/4a—4b5+2/3a“5b6+4/3a—7b8).
(4/3a5b—4——2/3a3b*2—— '/2321)“1). ;

98) (3an—1bé—B5am—4h®) . (4am+ih—i—6a™—"b=2).

29) (2/sa%™b— 1/,a3-2mh—1 | 3/, gt—3m b—?) . (3/ab—2
57522 ~mb—*).

30) (2as—2mbn+3-3amtipntcr) . (am-1hI-2"—caP).
4a4n—m b5p+1

5 L

31) (Barmposs — ) . (Gam—tis
-} Gafutm—app),

2 3 =2 b 5%
32) ’34;_7 a2nt+1ppt2a — 5 gn+2 pBa—r — 57, adhia 3p)

1 i
mal (572 adn—Therta - 11/;92 bzq).

Qb e 0,4 (b 08 o i 2
33) (%/;aa 4ny2p—6q + I__‘,{_/;ap,ﬁ-ﬂ 13— q+ 2’5 a2bdr q)
mal (?_:_/8; g30+1pda __,(3_;81_3‘@-{—0.5 bp+5q)_

Revling Anfgaben. 3
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S L . § 17, 1-19.

§ 17, Potengen zu dividiven.

1) Weldye Falle Fonnen betm Dividiven mit Potengen vorfomnien 2
Wie dividivt man Potengen duvd) einander, wenn die Wurzeln gleich,
die Gyponenten aber ungleich oder gleich find? a) 6a'; 3a%; b) sa®
:Da?%; ¢) 12a™:6a”; d) 28artt:4an+3; ¢) 33x%+5:4x712; f) axtmta
shx?ehdss o) Gaxlon. fhxbmis

2) Lte dividivt man Potengen durch etnander, wenn die Wurzeln
ungleich, die Gyponenten aber gleich find? a) 3¢:5% b) 2. 15%:4 . 5%

. ¢) —4ar:3b%; d) 2/artl; 15, put1,

3) Wie dividivt man endlich Potengen dureh einander, wenn die
Wurgeln und Gyponenten ungleich find? a) 5,6a2:3,2b™; b) —1Y;s
S 252yt :

4) a) 8a%:4a3 b) 6a—1:2a—%,

o da B dah

DRI

Sl T 5200
) 4bs ° 43/,b—
7) 12/5a3p—10 : 22/3a3b5.
G L e e e T
8) 23/sab—> : 22/,a—2b—3
Dlfa2x 0 ¥ HLpox—e
2a3n—1 8 a4n—3c
) Spr T5p
10)

1!/2a2p——3xq+1 : 23/4a3p—} 4x6
A1 /4a4~3py5—q ' 51/2X2—3q y——‘zq'
% 12/ Xm-l-3n 7m—8n 3 1/ X2m—6ny5m+6n
11) 31/ x4m—7n 3m—-—]1n) (23/4;6m—17ny2m+4n)'
12) (—'Ya—'b— '—{—15/16ab +—3%,a’b—"): —3/,a—%b2
13)  (R0a>—88aix-47a%x>*—06a’x?): (5Ha’—2a%x).
14) (x*—13x*-}18x—H): (x2—3x-1).
15) (32y5—243x5): (2y—3x).
16) 4y*+4-6y—> | 16y*+—>52y>+36y—> =
17)  3b*4-1/,a% | 243b104-1/5a10 =
18) (32a10— 804“b’—1—80a6b4~40a4b"+1Oazb9—b‘0)
(4&4 4d2b2—f—b*) :
19) (81z8—90b4z*—|—81b6z2——20b8) : (9z4+9b2z2~—5b4)f




§ 17. 20—388.

- 20) (4% — Waxt 4 BfX3— 317/, X2 4 5/pa X+ 1) :
(*ax2 — 5% %)

2t) Sa—2b*—3a—'bt | $20a-b* — 101 a—"b8 - G9a—5}h8

—18a—3p0 | =,
92) dathe-+6a%h | 12a5—2a'h—2418ash—+4-T2a%h— | =

23) 4/53—3b-5_23—4b—7 I S ea b—8—11/,0,a—2b— 10___jg—Sh—12

+10a—4b—14 I e
a0 41a8 Tab - biTat
= (~ or b5 n +24+2_):
a,_6 3a.‘* 5a3 )
12"?
64z 3226 = 2025 13523 243z
e ko _20‘+*4——_8—
7292 . (162* 162 :
SEv e s G et +16
26 ( 63&6_149%7_205&5 StaZibatoy -
) \op»—20b  1440b5 19205 32b° Wbs)
3a2  9a? 5a4)

8b 4b2 303/
64a3
29 5b —
28) (Hasa M4 1—T7923/g4a— b~ 7+133/4a—?b*10)
(2/7 a—lb—7__.7 l/ aSb—lO)
3975%x5  Q0ztx—2* . Dzdx—3% - 1bzx=2 = 13bzx L

—1]=.

W) \=m e 198
243 Bpsy =t e YL O
102 A ik B
Udxioy—10 4350y | o, 160
s0) (222" 2T 4 goxy? — Sy

640ysx—6  1024x— 10y (9xty—* 16yt
oy B ) ; 4 g )
4a8m—2nb3m —4n 7 asm-—-enb7 m—8n zaen—mbSn-—m
Wl Seer 5
32) ( 1 /3_6y2xn+4n+27 y4m+8n) . ( 1 /3 +2ym+2n+ 3y2m+4n).
33) (6&4“ f—lbm+6__5 /2a4nbm+5 + 1 /6a4n—1bm+4 +9 /43.4“_'2b
__3/l Ga4n——3) . (3a2n+1bm+l__ '/4&2“bm )

%



36
34)
35)
36)

37)

y
2)
3)
&3]
5)

§17. 344 —g18 1-2

14 . ' 1-4x 3a?4-5b?
b <7 1—% ol 2a2—8b*

E db | X5—g8
a+b %) ad-H1' : o AT

X b2 ! x>—an
Ty 0) wrre S

1 x2 + 2 }
1 —f—b. 41) X2—§2‘ ‘

§ 18. ‘Potengen ju potengiven.

32a4 —2 3‘ gza_5b -3 g%
[(W) ] 9 b= ] :

e Bey B 43X2y_n 3 ——l-

= 9 (W—’s‘) 1

BT M $6ar 1"y
(o) ) | Co ik

( 31/, a—1bhs
f295h—3
Fers) o

11)

12)

13)

(3a%x—! /2X4)2‘
( l/axz_3/4xy)2o

3&3 2
5b? + 9b b

(Harx2-3an—1x)*

) —3
RAL I e

) —A4a—1h3
1 (6b~2y
10—%5b—3x Y~}

T 25 adboy? e

—33/,a2b—5x
48/ b—‘*x‘*y—?) ]

L

2h—1 "} —27] =3
%4};?5) ] '
18)
19)
20)
24)
22)

(2 /3 q2m—lh2__
(lax*—3y")™
(8a34-3b3)>
( 1 /2 a?n—lbn_
(sam—*b+4-%/5a%hm )"

2 (—18_—3:;’_;:) )

)—3 :

5/, 63er1+11)—:-;) 2

2/, aabn—l) =



§19. '1-10.

o
~1

§ 19. vi Grivahiven.

1) Was heifit extrabiven? s veriteht man unter Rabicand,
Waurzelexponent und Wurgel?  Aud welcher Rechnung leitet man Ddad
Gxytrabiven her?

2) Was bebeutet der Ausdruc: ,aus etner 3abl die jweite, Dritte,
nte, (n41)te Wurgel aussiehen ?” Wie wird die m te Wurzel aus
a Dbegetchnet ?

3) Ma beseichne und bevechre: a) die 2te Wurzel aud 81,
b) bie 3te Wuryel aus 1255 c) die bte Wurzel aus 32. Was verfteht
man unter der Quabdratz, wad unter dev Gubifwurzel einer Sahl?

4) Wenn a) 81 in 4, b) a in v, ¢) b in n4+1 gleiche Faf-
toren jerfegt wird, wie grof ift jeber Faftor? Wenn a) 5; b) n gleiche

n 1
Saftoven” find, jeber Faftor a) 3; B) }/a ober an ift, wie grof ijt bie
Poteny (der Radicand)?
n 2 1 "
5) Was bebeuten die Formen a) (l/a) =g, ober’(afn‘) =0
n i
b) V/ar=a ober (a")» =a? Weldhe Folgerungen lajlen fich aus a
mid b giehen? ©) Vaz d) }ad e) (a)'fs; 1) (8%
i R T e b n = ;

6) Wie guop ift &) /255 b) Vx5 ©) Vi, &) V1?2 BWelde
Folgerungen evgeben fich hieraus?

7) Kann man aus einer benannten Sabl die LWurgel steben?
Warum nidyt ?

8) Weldhe Wurgeln find gleidynamige — welthe ungleichnamige ?
®ieb Den Unterjchied swifehen vationalen uud irrationalen Bablen an.
Desdgleichen gwifchen imaginfven und veellen.

9) Gine Wurzel aud einer pofitiven Babl glebt — wad? Desd-

i ) ottt 3
gleichen qus efner negativen Jahl —2? a) 1/16; b) 1/216; ¢) |/ —313;
o
O V=2; &) (—a)h; O —als @ V=1 1h) (—a)%
i 1 = Ly
g 1 ]2/a; 1) (—a)m; m) am$l 1) (—a)enti.
\ B 1

10) Wie wirh ein Produft extrabivt? a) J/xy ober (xy)n;

o ; Bl R F
b) Vi6a; ¢) (4ab)”:; @) (8a) . ¢) V/27ab; f) |/ —8a;

Al AveE
g) V/—125a.



38 § 19. 11—34.

6, (g l/ 1002y,
25b° 216Db 2 > 121D 2
50a\—"
D (m) |
12) Wie extrahict man eine Poteny? a) (a9)%e; b) (343a2)":;

¢) (—27a®%)"; . d) 1/32ab%c; e) 185%2)0, f) (4a2)';

D S e
g) V—a®.
—24athe)y Vs 625a3b%c) /s
Lo IR ) - (1080ac3) :
14) a) (—27a®)¥; b) (—25a4)".
15) a) (—a'sb)Ye; b) 1/awpm,
16) ) (a™)a; b) (@™™)a

17) a) (meiys; by |/ 22000

18) &) (a#"bmgr; b) (arrtibintiz)o,
19) a) (—a%)"; b) 1/ —36.

81a5b%) s e
20) ——_8X3yg) . 27) l/ 27_b3)
8x3
‘)1) 163.81)5)'/4 : BAvIN—3
v 8ixiyd) 28) (— '
12a3bs S e
3 T RERA BN
54atho 2725\ Ys
BV sy 0 () "
Bat s ‘ Z
% ()" | 1) ]/(—8i
e Ax> N\
25) ( : 32) (4xdyiz—2) ",
2% Ow = R R W
) 16y ; 34) (8x—923)%,




519 85282 — &0, 1-8, 39

35) (25z2y+)’l. : 48ab5 s
o ) (fyrseys)
w (3™
42) e 4&31)2)3/2
37) (b2y*)“ : ‘ : Tyl
' - 43) ((a+b)2c)‘/2
39) ﬁailzf)’/z %
32X5b* 3 i5) 27u9x”(a3+x2)“°“)‘/3
: : : 8p—3nho 2
10y ]/( 250b—626x2\
“16b—%8 ) 46) V/ax + a?.

A7) Wie bringt man eine Bahl unter dad Wurgelzeichen? a)
i = getees 75 (o e 1
3 Va; b) 2a Vab; ¢) 4 1V'; d) 3a’h(ab)x.

3a 48h a+b a—Db
] acpby et
) mV T 2 1+b

3 e

R WALE 5 l/
9 5V e o

2 a--bx

52) (a—bx) a—bx

§ 20. Ouadrvat- und Cubifiourzel aus Polynomen.

1) Aus welhen Fovmen fann man genau die Quabratz, aus
weldhen die Cubifrourgel audiehen?

2) (9x2+12xy+4‘y2)‘/a

4a 9b2
< l/- T T 16w
36x
o 1/16az+ +
2y 6
5) (16a X6 - iDare +f§5a y)
6) (253-*)(—6—70&”1b4—}—49azb8xﬁ) a,

7) 1/ (ha*—2a%F 5/,a—3 sa+1s)-
8) (‘ /4X5—2x%— 3sx3-Ax>-12/5x+- 9/95) /2.




40 § 20. 9—32.

9) (16x8-16x5--4xt—16x2—8x24-4)">
10) (4x*4-8ax*-+4a’x2-+16b*x-+16ab*xt-16b*)"x.
11) (5%%—30x"™—31x64-114x5—88x+—T2x3} 81x%) 2.
12) | (36a®—60a-}-a%4-56a5—26at—12a2-1-9).
13) 1/ (1—6x>4-27x*—108x64-243x%—486x 104-729x 12).
2 2 2 1
15) V/(a?vx24-10ca?m—2x2ntl__ggmtixn—1
-+-25¢%a?m—ix2m +2—30ca™—1x2-+-9a’x~?),
(9a2m-2c2  3amin—ipm—le  Qsgm—ihxe

16)

Adse q3—3 e RE
e 29 e 162 :
+a2 b‘l 2d6+§a b 2 1d3+ 5 )_
17 ST L e o
18% Ka_x),/’i t 19) Via® 9D,

20) 13/(125x3+ﬁz+15x+1).
21)  (64—240y+300y*—125y%)%.
22) (8/2736_a4X3+9/8a2X6__27/64x9)1/3~
23) (8a*—84a*--294ax*—343x?)"s.
3 SO SR
8abh? a3 c et
DRAC e e
20) (Va8 1pa 942 tho-8/,,a—2h %) Y,
3
26) 1/(Ba®-36a’h —48a%d 4 Hdab?— 144abd -+ 96ad? +27b?
—108b2d--144bd>—64d%).
27) /(20— Bhxy + 36x'y" - 193079 — 363534 4 12xiy
Xy —6xy-Hy?).
28)  (x*—6x*-+-21x5—44x64-63x—5Axs-27x9) 5.
29) }/(8—36a-F7842—99a%--T8a—36as-\-8a0).
30) (27—27x+90x>—55x94-90x4-—27x5|-27x5) Y,
31)  (adm—Bazmtixn|-12am+2x2n_Ggaxam)Ys,
32) (8—42xn—1lfxor—2—xin—3)"s.



34)
35)

§ 20. 83—36. — § 21. 1—45.

Balr ogl
33) V/(zfmx34-6zt™mcarx*+

]3/a3+x3.
]; 14-x.

44

12z2me2a2rx—|-8c%lr).

|

il 36)

3
Vai—xo.

§ 2. Ouadrat- und Cubifwnrzel aus pefadijden Jahlen.

)
2)
5)
1)
5)
6)
7)
8)
9)

10)

11)

12)

13)

14)

15)

16)

17)

18)

19)

20)

21)

22)

23)

24)

25)

a) 1/1296; b) 1/6561.
2) (7396)"2; b) 3481%.

a) 667489%:2; b) 1/51529.

a) J/ 170569; b) }/ 166464

a) 1/582169; b) |/ 056484

57198969,
}/68492176.

J/ 25836889.
1/1607448649.

V/ £1605800625.
AT
a) 35%; b) }/122.
V/ 334

J/ 1446,2809.
1/810054,0009.
1/0,0005326864.

V/ 375,182.
 0,0007L,

1/ 71,505.

1/ 0,086742.
1/0,0016698.
170,

1/ 0,003.

8) V ®se; b) V%
V %

26)
27)
28)

29)
30)

31)
32)
33)
34)
35)

36)
37)

1 38)
39)
40)

4
42)

43)
44)
45)

Vi1,
a) V¥ b) V.
a) V/ 3425 b) Vl/n5
Sy e
/110592,
148877,
e s
| 59319.
A e T U )
1/328509.
3
1/ 2460375.
3
1/11089567.
87 = ooy
V/ 1191016.
& Sk el RS
/ 64481201.
7408800072,
1/ 340063392
V6372783864,
3
V/ 115145914625.
D) VE b) VI
227,
VL
3
1/71,505.
3

V/5,8514.




42 § 21. 46—63. — § 22. 120

46) 150*,086T2.
7 13/6T06,(T
18) V/5T3HL

49) 0,086377L.

50) VOOT.

51) 2) V%3 b) V 7.
52) a) Vs b) Ve,
53) V5%,

§ 22. PWurseln su addiven und zu jubtrahiven.

1) LWeldhe Wurseln fann man u einander abdiven und von

einander fubtrabiven?

2) 4.3% — 8.4 49.6% 1-8.8%—144.4% —10.6"%

—92.8%4 5. 4% 5.6Ys1 8% 243 6%

3) (6Y4)/ a—5Y1/a0 4 3,Vb) — (8141t 3}/ ab

g S et s o T |
— VeV B —(4Ys) B—}/b) + (9Ys) a3,/ 5)—91,)/ab.

&) 14742748

5) V2U+ V35— 6+ V150

6) 218345/ 2—1)/ 18—}/ 50.

) V1242) 274-3) 15—9)/48.

8) 5)/3—2)/48+4-5)/108—4)/27.

9) 3.50%4-2.722—128%-—2  18%.

10) 80"24-20"+—3 , 45”242}/ 180.

11) 31/ T4+4,)/ 192—23, 1/ 124V 2.
12) 4,5)/162—3,2]/50—0,04) 184-5,03)/ 98.
13) 8V %—"hV 12+-4Y 272}/

14) 29/ 20+V 54 ‘/80_'1/ 9/5

15) 4]/ S /7]/3/164‘51/70_‘__2]/2—7-

16) 21/ Fot)/ 80—V 5+

17) 243'2—6 . (Y5)24(3/2) *—300"

18) V/ 250+1/5"%0—V s—V/5.
e ety B e

19) 81/ 50431/ 1352}/ 625—1/5.

20) ) 5L 4 3.1/ T642%—5 . 198'%.



§ 22. 21—44. 43

921) 2.81%—7. 24" 5. 315%4-192'5.

22) 513/‘51‘+913/m—]3/€8—6+4f’/7€

25157 06’/3 =g 1}1@ 5 31% s 413/8—7?

24) 23/,,1/ 500 -+ 13/4]/256 3R — o)/ 108

25) 11/31/135/g + 31/ 13— 21/ 625 — 1/5 +8]/40
96) 6a]/B3ab® — 1/5b28a% -+ 2ab}/ 343ab.

27) 3mn}/520—3n)/ 11Tmn 4V 13m’n®.

28) 5xy)/788 — 30y) B + 2/ B0y + 2V T8

29) b}/ e — 3}/ FZA + a)/TEG — = | 50Dy

30) 6bel/28c — 2¢)/63b% 4 1/112b%? + 13122

31) 5x}/ 1288 — 2a)/2Tax® — 2x )/ T50° + ax )/ BBa
+ 4a)/ 1082z, '
59) 1/aib 4 /@i — |/ 2t + |/ abm.
Y e A e B
381 5 ]3/’25011%2 — bx )/ 12825 + 3xz]/16x22
3 3 s
34) 5ab}/2EBa% 4 3)/72a%bt — 2b )/ 1125a%.
35) 3a%h /327 - 5/ 108a%b1 — ab /5000,
36) 8b(432ath?)"s — 2b(686ab2)"s 4 (1024a4h3) "
« 37) 517 By 4 8xy2 ) By — xy V/ T35x7.
- 3 B e T O ~
8ar |, 16a°
38) X}/ ot o7
39) al/(a®—3a’b + 3ab>— b®) + b2}/ (a —Db).
40) 6}/ (FF6x + 12x+8) — 1/ (dx +8).
41) 5b)/(9a"+6a%b 4 ab?) + 1/ (25— 102’2 4-25ab*).
49) 8x (Ax'—Ax?y4xy?)"—3 (4x3)',
43) 6m Y/ (2m*+4m?*n+2mn?) 4-m VY (72m— 144 m*n
+7mn?).
44) m})/(m®+ 4m’n 4 4mn*) — (m —2n) Y.

V R4Tcn.




44 § 22, 45—47. — § 23. 1—11.

15) 6a])/—63ab'— 51/ —28a7b' — 5b)/—28aib
- 2ab}/— 343 ab.

46) 4}/ (—12a°—36a% — 27ab?) —2 )/ (— Ba° + 24a%b
— 48 ab?).

ATy V94 V16 ift nidht gleich 179+ 16. LWie grop ift a)
VIEL + 125 und wie guof V1441 25; b) 225+ /64 und
V225 F 64; ¢) |/ 3025 4 12304 und 1/3025 - 23047

§ 23. Wurzeln zum Multipliciven.

1) Wie werden Wurzeln mit>gIeid‘)en Bablen (Rabicanden) und
ungleichen LWurzelexponenten mit etnanber multiplicirt? a) 3x"2 , 5x'/3;
1 5
b) Veacw . bew; ) a¥ . a; d) 1527 1570 157 e)
m Ly m % ot PR —_—
et uwiia il oy .a“%’; g) 1/6a . }/45a; h) 4b}/10a.
et pesciie &1 8 5 D D R e s
9,V 10a i) 351 —ba . 435}/ —5a; k) 0,4x}/—3a.2,5y)/—3a.

2) Wie werden Wurgeln mit ungleichen Sahlen und gleichen
Wurzelexponenten mit einanber multiplicict? a) 4. 3% .5.4%; b)
3ac’s . 3bd"s; ¢) fay . gby.

3) a) a Vx.b I/y; b) 6.8%.2. 5%

0 ATV Lps

5) B BY 10y

6) V—15a . 5}/ —35h. '

AV Sy e

8) 9a)/—3a. %;a)/ 12b.

9) Wie werden Wurgeln mit gleichen Bai)[en und gleichen
Wurgelerponenten mit einander multiplicict? a) 572 . 1/2; b) 3a"s .
T2t ¢)5)/a . 6Va; d) al/=a . b} —a '

10) Womit mup a) }/10; b) V a; ¢) V' 2b multiplicict
werden, damit man a) 10; b) a; ¢) 2b erhalt?

Sios oy S o L saray

11) Womit mug a) /105 b) Va; ¢) }/2b multiplicivt werbden,

bamit man a) 10; b) a; c¢) 2b erhdlt?




§ 23. 12—34. 45

12) Wie werden Wurseln mit ungleicdhen Sahlen (Nadicanden)
und ungleidyen Wurgelerponenten mit etnanber multiplicivt? a) 8ae
. Tb%; b) Saxs . Aby’s; o) dax’s . Bayo; d) Barxa . batye
6) Bax . Thys; ) 241/ 3% 8al/By; ) 041/ —3x.02) by,
h) 0,0la]} —3x . 5&]6/—-537.

13) 613 .2VE

14) 37 5VE. V1%

15) V5. VT

16) : by’ 8¢

Vb Yoo

17) 31/5‘.-4]?1_06.5]/2

18) 2155“ 314/2—0 . 0.

19) (VB +V5—312) . /3.

20) B%V6+2VI2—4V15) . 43

2) (VI — 2% V36 4 5% VB5) . 2 VA0,
2) B+VD .-V

23) (9 —T1V13) (b—6113).

24) (13— V5 (1 4+ 3V5).

26) (V2+V'3) RV2—V3).

26) (TV6+V3) (V5+V6).

20) BV8+3VE—1V2) VR —5Y20—2V2).
28) Wa+Vb) Wa—Vh).

29) (ca’s + db'2) (ca's — db"2).

30) (a’z + cb‘/s) (a2 — cb‘/s)

31) (2143 + V2) (2 + V9)

32) 6+ V4—— 2 1/5) VE+VE).

33) (1Y V3 —4 1/9) . QLY+ 33]/9).

30) BYZ—9VH . 4 V245VA)



46

35)
36)
37)
38)

§ 23. 35—58.

QVE+ VD . GVI—2VE).
QV3+ VD . QVE— VD).
VZ—3yD. (VE+yD.
(VE—5VE) . (VT —2V/T).

39) (3/10 V25 — 4 1/(3/";)2) (*/5 V5—38 V(%)*)

40)

41)

3
9y =

43)

44)

15)
16)
AT)
48)

19) 2

50)

51)

l/(5+21/6) VB +1%).
VeE—3y5 VaFye
508 4y] SAG
syl 2 3V o

[ AR e
xH1] /4 x*— 41/ 3¢
e S X 2a

S e
Sy 53, 2x--8 2x
x4 2 oxEg :

=3k (Zb)”’

5a (6+3Y5)2.2a (b—V5)"

(16—3Y™D'" . 2642y D
6V (T +4V2) - LV (1—4V2).

G TR T ETT ‘b2 MR AT P R T
b/ G +2V/3) - gV B +3V3)

Xur—sygh . L4y

NGO e D w5 st
(4a®> — b))/ 9a b2a—|—bl/3a’ -+ ab.

52) (25a2— 16b7)e . 2(10ab—8b*)"

53)

202’—40ab+4-16b>

(F=m) - (—bmya¥e . (ebay)

(x

2_3xy) "3



§ 23. 54—68. 47

54) -—25m? 4a*—12am +9m?
4&2 9m® a’4-10am~-25m*

l/ 4a*>—12am +9m?
; a’--Ham :

55) a* — day + 4y* a® -+ 3azy -+ 9ay?
a*—27y? ay—2y?

% a——3yl/a2y + 3ay* 4 9y
a—2y a*—2ay

) (B0 ()

Xt o), ()

57) b} (B — 120 T 6by —7°) . I (4b° — Ab%y - by").

58 e X l/ Xz
) VEF 2% ixe?) " x—uV x24-2xz4 422
twt(xfiyh Sul(w—ixt iy
3nt \x — 2 S hmE\x®}2x + 1
oo e 2
0) bsV(3‘2+2bVﬂ-z—b2) 4a2+zzjﬁb2

X V(a*— 2b Var—12). :
61) Y —=m', J/—=30 .Y bn.
b % 'y <
G0l V08 =T . V-
64 Y=n Pp—m Y=t}
65)_ V/(a-3b) . 2}/—at—ab . —} .

59)

a2 —2bM\'e [(—a* 4 2b¥) Ve (—a2 —b2)%.
o) 8 4a2—{—‘b2) 4a2+b2) e A
NaH Y v 3b 2b—a)
67) .b_(a__zb)/z ‘__( - ) 5
1/35

68) —V( x2+6xy—9y‘) —3y



48 § 23. 69- 70, — § 24. 1—20.

69) V (—z*4-10yz —25y3) V(— 72— 4yz — 4y2)

z 4 2y 27
70y V(—x*+ 12xy — 36y3) V/ (— 42 + 20xy — 25y?)
2x — by : X2 — bxy

§ 24, Wurzeln zu dividiven
1) 2ie werben zwei Wurzeln mit gleidhen Jablen und ungleichen
LaREE
Wurgelexponenten durdh einander dividirt? a) 20a”2:4a'3; b) 0,34]/ a

[ R d. 1
115 Va; ¢) 3bwn : dbm; d) 4ax”s : Sax’s.

7 2) LWie werben swei Wurgeln wit ungleidhen Rabicanden und

gleichen Whurselerponenten durd) einanber Dividirt? a) a2 : b’2; b)
3 e

b}/ 81a? : V' 3a; c) Halshs: TxYay's.

3) IWie werben zwei Wurgeln mit gleichen Radicanden und
gleichen YWurzelexponenten durch einander Dividirt? a) 6ax'z: 14bx'/;
b) 24a?)/ X : Sa )/ x.

4) Wie werden zwei Wurgeln mit ungleidhen Rabicanden und

1 1
ungletchen Wurselerponenten durdy einander dividirt? a) 18aw : 3bm.

5) 151/@ = 8} ‘cas/: . .‘%a%‘
33 9 ahbl
2ab2c? a—sh—he

%) 1y/amed 10) a=%:a—h

25D 3
fog fg)L 11) a—% : a¥s

2 dx5) ( 12) a%; a—"a.

13) (Y2 +V38—5H:V8

14 QY3R+3y2+4H: 48
15) (a%a—b"e) : (a—b'"s).

16) (1525 b — 142’ b — 16a%5) : (3a’2 b 4 2a¥s b¥s).
17) Qa'sh% - 4ab | 6a’/b? 4-2a¥sb": — Bash4-24a"/b'2 | =
18) (4x"s—9y'h) : (2x"[—3y"4).



§ 24, 1947,

19) 4a”sb5a%sb% | 208 b — T hap'e

450" b= | =

20) Wie jehafft man in einem Quotienten Den Q1~ur3efegpotte11te11

aug dem Divijor fort.

1

513 b)

218 a0 21/ 5

S}

3a2

22)
Hm3

a) V;a )bc%

X2

e @n@+ﬂw

b) 52y

6xy

X2y/2 b)
¥ 5
5x]/20

24)

742
3y Y bx

) 2 3y} 2m’

1
T3 3
s kB o
/5 -3y 2
"V s
V?§3Vﬁ

26)
27)
28)

29) m
A2
5Vt

(
TR
8175 -9y
WH5—) 18
i1 gr 9
AR
Sk
Vb+Ve

30)
31)
32)
33)

34)

21/9%

Nerling Aufgaben.

. 35)

36)
37)
38)
39)
40)
A1)
1)
43)
14)
15)
46)

A7)

NV %t
Vih—2
i1l
FEN
6—3V5
32 Bt
iz S
SRS A
642V 5
LS e
Tam T
1 AT
8
5B
I8y P
10 — 8}/ 8
4ab—c}/ be
3a + 5} be
2a—3) ac
3¢ —2) ac
3a2—2a] ab
3a4-2) ab
V31
Vi6—2)/5
gty
Vi+ys



50 § 24. 48—69.
V/ 2m -+ 3n L
48) L _11.1/4_
Bole o 2V L4576
: 8V'5 e 1E
e dhaie s o
! (14+2V5)" o 1345
53 .2
a0 (10—51/ 3) ) sy
: 2—V'3
- : 7 3 S
51) l;af—__‘ljaf: " THvIors
s e ae ¢ T
oy YR VBT p i
Vm2+]/.m4——n4 59) ﬁm
53) 242 e 7
34295 D YTy —V3
61) [(a*— b?) )/ a?—25b7] : [(a -+ b) Va®+ bab].
62) (x— 20wy + 100y : T (o — 103y

5% [(a _——135;23) l/a2 +a;£?b25bn] ‘
[(g___; gg) l/ a’b - bab? | 20b3]

a—3b
w5 /0 n
3m?® 3(:2'3m
Saf‘l/Sa 2a
5b 3
mt 1 /Bx—% m] /T8
30t 3 = ¥
5x.x+4 3y
(x+3) = -
V—2: V—3a s

T V=0V

b'l

64) o

65)

66)

67)

68)
69) V



§24L 7078 — § 9. 1-94 : 51
0) V=3 .5VDb: V="a
My Y5y Vi
az—xN\" X2 —af\ s
2 X ) ( :

13) (a®—b?) (— a* 4 10a%b® — 2ob‘*)’/2 (a* — 25b%) (— at
+ 2a%h? — b%)"2. : ;

§ 25. Qﬂurgeln u pntengwen

2n
1) Wie potensivt man %urgeln? a) (a /2) b) (——ap) :
0 (—a').
) Gieb ben Unterichied ywijchen J/a . Ja und (I a)” an?

3) Bu welder Poteny muf }/—1 erhoben werden, damit man
erhilt: a) +15 b) + 1V —1; ¢) —1 und d) —V —12

8iun 2 3
L BV, - FE Y, |
5 s ) [
6) (31/2+21/21—. 1) ::13222 ;%z) ‘/::,‘
) @Vat3V/h)
8) (B 2—5)/5)- 18 [ 5x2 3y
9) (3)/ 244/ 5" ) 3y2(10x)
10) (—"ax )" 19) (—3yh)
11) (3/3X——5/’2)-4. 20 ( 5 m)ﬁ
s s 2 ) = .
12) —,——,——) - Vab
e o) (VF—22)
> O Yo -—6. e .
= ( gbs% 22) B—"LV2>
14) (5a2/—3b2)" 2 v
: (i;:zl/z—a)* | 23) (4a V2a—Y,ab)/16a?) .
Bl ) 24) o) (/=8)° b) (/=107

4%



Ot
(3]

§ 25. 25— 88. — § 26. 1—15.

25) a) (V—b)4 b) (V—H)" 29) (VB +2V =2

26) a) (V=37 b) [(—5)1% | 30) B—2)/—1)"

27) [(—=2)" " 31 B—2V—2™

28) (V—=3+V—=2)" 32) (3Y10—2)Y —10)*
53) Wy advtVa—b—VVatb—1a_ bl
1) VY aty + Vas—y +VV gy — Vax—y)"
35) VY —13—21 —3—Vy B2y - "
36) V=8tV —d+¥Y=8—V=1"
37) (Va24aVaz—Db>— Va,z—-—al/ a2t b2
58) Vi oy iy Vix eV y)

§ 26. Wurzeln s ertrabhiven.
: 1 ket
1) Wie extvabivt man etne Wingel? a) (x ’/2) /3; b) (637) G

ey
c) (70&11) .

9x /s /2 : 0/, afs 1 s
92 = % ol 9 ~ 32 fscam—"% ) .
vty 0y (LTEY

3) (9 /3) e a Xg
ke 11 s e
) (~—-64b 2 m *) ¥ ) (m) =
PYONL %
: 250 s ¢ T e
) @y | G
9z 3 13 64X4/3y2/5 =S
=~y 5 2 ( R4z :
6) ( 85 :
vy — 125 % %y Yy —h
- ~ 14) ( : ] :
0) V4096. PXORL
e
16bs s 5 —mlx e —"s
gy R : =
) X’/E' ) 10) 8Z3/2 ) .



§ 2. 16-83.'— 8 971. 1—6. 53

16) Wie zieht man ‘bie sweite 24) ]/m
Qﬁg%gg aus ber Form ai 2%5) (39 +121/3) "
l])/l/ ;%eégletcf)eu aud azk 26) (369 1361/ 5) .
1 27y V109 —36 1T
vges DI TDX LB
18) Vm 28) 106 4+ 20}/ 6. o
19) V2+1s 29) V2 -+ 3b 2 Gab.
20) V18 +8}1/2. 30) V 10x x>+ 627} X2y,
o) Vi3 _151/8. 31) (8941041 —5)'%.
SRS VSRR 2% (- 88—~112 |/ - 3)5
23) V31 +20)/3. 33) V'90a® )/ —T7—542a>.

§ 20, Vil Grponiven (Qogavithmiven).

1) Was hetht Iogantf)mtren? Wie und aus welder Nech-
nungdart leitet man dag Yogavithmiven Ber? Wad Keiht Numerns
Bafis, Yogarithmusd? Wie Founte man Hag Logarithmiven anc{)
nodh nennen?

2) Weldye Formel unrb der Logartthmusg von y bhabew, wenn x
bie Bafis, n der Gyponent und y die-Poteny {2 Jjt a) x =10,
y=1000; b) x=2, y=132; ¢) x=15, y=125; d) x=§, y:?;
e) x=381, y==3; fo ift der CLogarithmud von y von der Vafis x,
wie grof? :

3) Sann man von einer benannten Jabl - Den | Logavithmus
nehmen? fann der Logavithmus oder die Bafid eine benannte 3abl jein?

4 Was verfteht man unter einem Logarithmenfoftem?  Fann
man die Vafig bei dev Formel Des Logarithmusd weglaffen? a) Fiv die
Grunbzabl 9 ift: log. 1; log. 3; log. 9; log. 27; log. 81; log. 243
— ie grof? b) Fir bw @runb&ab[ 16 ift: log. 1; log. 2 log. 4:
log. 8; log. 16; log. 32; log. 64: log. 128 — wie gwg‘é

0) fann jebe Babl zur Bafis gendmmen werden? Warum nicht 2
Weldye Bahlen nimmt man gur Vajis?

6) Der Logarithmus von 1 ift fitr jebe Grundsabl — wie grof?
Der Logarithmud der Grunbdzabl fe[f‘ﬁ it — wie grof?



54 & 97, T-=10
) Der Logarithmud eined %rnbﬁf‘t@ ift gleih —? Die Summe
ber Qogavithmen mebrerer Bablen ift gleich Dem Logavithmus weldjer
10 a 0
Bahl? Wie grof wirb a) log. 360; b) log. 108 fein, wenn a) l(l)g.

10 a a
15 = 1,1760943 und log. 24 = 1,3802112; b) log. 9 =1,5 und log.
1319 {li¢

8) Der Logarithmus eines Quotientenn ift gleich —2 Die Differen; .

ber Qogarithmen sweier Jahlen tft gleidh Dem Logarithmus weldyer Fabhl ?

10 10
Wie groff ift log. 12, wenn 13°g. 24 =1,3802112 und log. 2 =
0,30103 ift? Wie grof und Dem Logarithmus welcher Fabl gleich ift
0 10

die Diffeveny von l(;g. 35=1,544068 und log. 5 =0,698972 Die
Qogarithmen der &dyten Buiidhe Haben weldyed Borgeichen? a) log. Y,
— —log. weldyer Bahl?2 b) — log. %5 = log. weldher Bahi? c) log.
1/ = — log. weldyer Bab(? d) — log. 5 = log. welcher Bahl? e) — log.
a = log. weldher Bahl? \

9) Der Logavithmus einer Poteny ift gleich —? Das Probuft
einer Bahl mit dem Yogarithmus einer- andern Zabl ijt gleich Dem
Qogarithmus welder 3ah(? a) m log. a = log. weldher Zahl? b) €3

10 10 10
fei m=3, a=2 und log. 2=0,30103, fo ift ) log. 8 und B) log.
- 10
Vs wie grof? c) 68 jei m =2, a=11 wnd log. 11 = 1,0413927,
10
jo ift bas Probuft == 2,0827854 =log. weldher Zabl? d) w3,

1
a=>5 b lgog. 5=0,69897, fo ift dad Probuft &=2,09691 = lozg.
welcher Sabl?

10) Der Logavithmus einer Wurzel ift gleih —? LWenn Der
Qogarithmug einer Bahl durd) eine anbere Bahl dividirt wird, fo ift

der Quotient gleich dem Logarithmus weldher 3ahl? l_o%.l_a = Jog.
welder Ba5(2 G fei a) m=3, a= 64 und log. 64=1,80618, o
ift «) l(l)og, 4 und B) llc?g. 17, wie grof? b) m =2, a= 169 und lg)g.
169 = 2,2278867, fo tft- der Quotient = 1 1139434 = log. weldher
Bahl? ¢) m:=3, a= 1728 und log. 1728 = 3,2375437, fo ift der
Suiotient == 1,0791812 == lg)g. welder Fabl?



§ 21, 11—42, 5%

11) Wenn man die Logavithmen eined Syftems hat, wie bevedhnet
man die Logarithmen anbever Syfteme? Wad bebeutet der Ausdruct
» Modulug” 2

12) Wie berechnet man Ddie Logarvithmen aller pofitiven ganzen
Bablen fiix die Bafis a?

13) Weldye Logarithmen find die gemeinen? Wie Deifen fie audh
noch? Weldye Logarithmen find natirliche?

14) Wie grof find, fiiv die BVafis 10, folgende Werthe? log. 1;
log. 10; log. 100; log. 1000; log. Yi0; log. 'hoo; log. 107; log.
1011—1—1 l()g ]/|0; 10g ‘/,0?“

15) Was verfteht man unter der Chavafteriftif —? was unter
“der Mantiffe etned Logavithmen? Finbet man die Eharafteriftif oder
die Mantiffe der Logarithmen in den Tafeln? Welde Fablen ftehen
nidht in den Tafeln und mifien Ddaber bingugefiigt werben? Nad
welchem Gejese mup dad gejchehen ?

16) ur fire welche Jahlen braudht man die Yogavithmen Fu be-
vechnen? Fir weldpe fann man fie aug diefen eviteven leicht beftimmen?
Wenn 3. B. log. 2=0,3010300, log. 3=0,4771213, log. 5=0,6989700
und log. 7=0,8450980 berechnet worden find, — die Logarithmen
welcher Bablen {ind miv hiermit gugleich noch gegeben?

17) Gcbrauch der Tafeln a) log 28, b) log. 230.

18) a) log. 1079, b) log. 10790.

19) a) log. 2984, b) log. 298400.

20) a) log. 1273, b) log. 1273000,

21) Was Bebeutet in Den Tafeln ein Sterndhen ober ein Stridy
bei Den Lwgarithmen? a) log. 11562, b) log. 1156200.

22) log. 14899. 32) log. x = 4,4288634.
23) log. 21828. e 33) log. x = 4,5263134.
24) log. 42547. 34) num. log. 45757304
25) log. 50935. , ~ 35) num. log. 4,6309260.
26) log. 78705. 36) num. log. 4,7460033.
27) Wie grop ift x? 37) log. x = 4,8180146.
log. x = 1,4623980. 38) log. x = 4,9570083.
28) log. x = 2,6946052. 39) log. x = 4,9856330.
29) log. x = 3,1752218. 40) log. x = 4,7430156.
30) log. x = 3,2415465. 41) log. 102743,
31) log. x = 4,3596458. 42) log. 107826.



56 § 27. 43—106.

43) log. 640023.

44) log. 2382863.

45) log. 348067.

46) log. 4867321.

47) log. 5900469.

48) log. 6342067,

49). log. 7834208.

50) log. 8321507.

51) log. x ="T7,9431679.
52) log. x = 8,9230107.
53) log. x = 6,7430313.
54) num, log. 8,00646176.
55) log. x = 6,6005137.
56) log. 826,4.

57) log. 5,3826.

58) log. 539,58.

59) log. 77,984.

60) log. 101144

61) log. x = 2,9486281.
62) log. x = 3,8564147.
63) num. log. 1,8014312.
64) num. log. 2,9585925.
65) num. log. 0,9405563.
66) num, log. 0,3470762.
67) num. log. 4,0092681.
68) log. 0,05673.

69) log. 0,0010567.

70) log. 0,50096.

1) log. 0,0093426.

72) log. 0,093978.

73) log. 0,000038909.
74) log. x = 0,5880139 — 2.

75) log. x = 0,2050390 — 3.
76) log. x = 0,1250256 — 4.
77) num. log. 0,0546131 — 3.
78) num. log. 0,0689647 — 2.
79) num: log. 0,0770771 — 1.
80) log. 7089,27.

81) log. 42,3879.

82) log. 42957 4.

83) log. 0,234005.

84) log. 4,677155.

85) log. 3,00007.

86) log. 0,00304578.

87) log. 30,90007.

88) log. x = 5,7038510.

. 89) log. x = 4,73253179.

90) log. x = 0,4732078.

~91) num. log. 2,0567391.

92) num. log. 0,3998732 — 1.
93) log: x = 0,4431057 — 2.
94) log. x ==0,9870089 — 4.
95) log. — 56,338.
96) — log. 6733,2.
97) log. — T384,73.
98) — log. 7890,42.
99) log. 8499,999.
100) — log. 9000,56.
101) log x = — 4,6739206.
102) log. x = 4,6789206n.
103) log. x = — 1,8909156.
104) log. x ==1,8909156n.
105) log. — H63,2087.

ki g

106) log. 55087
2



18)

§ 28. 1-—87.

57

8§ 28.1 Mufgaben mit Logavithmen ju beveduen.

abe
=
log. a™b™.
e
cP
log. a? b=,
AR

AT

log.

log.

log.

a§icn

wd

it log. (a+b)=log. a4
log.b richtig? Larum nicht?
log. ab (cd)?

(a-+b)2e™ .
(c+d}/d*

log. (;:T);)m'

log. }/ a?—x2

18190 . 7650
21381

53,726 . 5,9378.

7385,6

NG

342.985

A3 B G

67384,5 . 9034,27 . 4374
2396,7. 104739

32,0476 . 145,351

25678.. 0,357891

4700 . 0,653 . 125/
~8576.1520
15 16
175 .

log.

log.

19)
20)

21)

Bt

()"

3263 )™
0,053 (Grs
174, 123
5002
1

3,8425.0,06°
0,627839—012 , 9,012005,
785,8 . 85,062
5,080 368,4 . 78,96
28,086 . 7,86

5187, . 0,79854 . 40,082

(2341/9 5 2,3344)—6
05867/ *\2i63%,)
991,767° . 12,34
(20,358 . 10,1575)5

3
14185,
W e
1/ 398 4.
4 R 22t
728 . 5930
248 7
(0,572)".

100 2=

vV 13.

orstias )
V/35101.

16 LAl
/3581
- 20593
ey A
803
91056
V 9547,

Ve

3



38)

10)
41)
42)
43)

53)

V (547 207
935
]/0,00534.

1/ 0,00007.
1/0,355T6".
1/356,27
1/ 35906
/567318,
1/23578.

(i)
16 :

V13507
(B1T9/,)0%.
(167 032

0,0537
)"

§ 28. 38—78.

57)

58)

60)

61)

62)

63)

64)

65)

LR

Va6,

- :
] /0,365 2
V188

10

]/ 18563 /¥
15 /02
5 4 TR R R
02y 6

| - -
3037

5207213, 0,000734"2
2556085 :

66)

67)
68)

59)

69)

V1/3 2 ‘/4
V0,26 V..

T i oo s
347)/0,00737] .
126(¥/y) 2

13

78563 §/3/5
15 /0,2
8425 1/ 136
0,00034
716,5
Ve
132‘(7,356)9]'/4‘ .
E (3,25)5/2
V28,476 . /0213°
(4,0296)5. ; 3456/,
7
4668715 . /35766
996003 . 1/0,0071
v/ 793045 . ¥ 177652
/(3,04 ¥ —0,059647)*
3 ———
V5034302
(9,921—3)/5,02) -
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3
253

/4315 ¥
Y1

(1 144) 1/5 £

(2’4596 5 - 8,7428) rs.

10

V'2,1663 —%/1920 1.

5 P ety 0
V 3/9,23476— 0,063808




§29. 1-—-11. 39

§ 29. DBerjdjicdene Anfgaben.

1)%@+w+%m+%%+%m+%@+w+%é

+"%E4+N+ Ve - 3eat -+ 56 (x4 ¥) + Ymat 4 Y. Fie
a=25 1=14 m=2, x=140, y=28, =1

- 9) —15gh + 21kn + 5% — 10mp — 22gh — 4kn + 15%
—mp + 8gh—12kn +- 18+ — 9mp + 5nq — 20gh + kn — 3% + 2mp
__3nq 4 2gh— 3kn 4+ 45—5mp + 6ng.  Fitr g=2, h=3, k=%,
a=2, b:2, m=4, n::2, p'::5, q= 1/,.
g 3) ]/2 ab — 3/5 de ’I— 3/7 fg + 5/3 a,b “}— */5 de == ‘/7 fg + 3/.; ab
+3%0de+4% Jfg—12b—7/ sde— 5/,4fg. ir a=">4, b=4, d=%s,
e='10, f=7, g=2/5~ ;

4) Bab -+ 127df 4 81 fgh — 1471mn — (8ab — 98df +- 301gh

—200lmn). Fiw a=1, b=2, d=3, f=79/, g=4 h=>5, 1=,
m=6 n="1.

5) s (a +b) —° bd -+ 15/39 Xy — [_" s (a + b) — 3/ bd

+ ¥axy].

6) a?h243d2¢2  —3%sab —bde  3Y,

£a’b>+12abdc+9d%c? fab1-6de it

) Ya b 45 a3y 4-5/5 25 —3Ys %/a +2/s ¥y +32
Ty 5o 2y — D¥5.%/a + %5 2y +2/s 3y - 1%/5 “/a
+4Y5 %y . Fiir a=3, b= 22; e=4, e =i y—ie

8) — 435 (a+b) 2%/, Ya— Ya Yk + 8%ho (a+) 4 42 %a
+ 32/; b - 1%/ (a+b) — 1% ofq — 23/4 My + 8%/ (a4b)— 33/5 °/a
—3/g B +77/xo(a+b)———2‘/2 ofg -1/, Bl i a==2, b=8, e
=1 h=1, k=43.

9 3 ,05 (a—Db) — 0,007/, 44,824/ 44,002 (a—Db) + 2,08%/y
+ 2,3Y; — 58 (a——b) 033 — 0,0069/ s — 291 {a—h) = 8,9/
-+ 9,0008%/ 0,05 e b) + 3,4% — 4,019/ Rira—3b=—1;
Xl vy b, dinl; =

10) — 4%/ (a+b) — 195 (f—g) + 3y (k4-1) — [— 143/,

(a4 b) -+ 20% (f—g) — 1% (& + D]

: 11) —9,4ab-4-11 ,()8(:d———0,007dg-—( 4,09ab+2 ,9cd—4,3dg).




60 §-29, 12—31.

2) 24a2-}-8ab—45b* x2—1 fn
Tax + 9bx 4+ Ta -+ 9b " 9a2 4 30ab --25b?

15ah -+ 25bh :

98azd — 162b2d’

13) Ba’4-11ab--10b%

14) 5Ha*>—17ab—12b%

15) Ta*+4-33ab—10b%

16) 4a>—21ab-}-5b%

17) 12x*4-43xy-+35y™

18) 35x°+92xy-+-33y>

19) 15x°4-29xy—26y>

20) 5x>—8xy—21y*

21) 55x*—142xy-+91y>

22) 91x*—262xy+187y"

o 2 b N e

23) 31, Va—52Vb+6%Ve+ LY d Yy 3

e AL St D3 s S 227

L@V a— AWV =3V e+ B VIV + sV a
Ry S A S

VD eV e— L VBTV 3. Gl a=2, b=), t=3,

1
24) 3n’x — 6nx 4 3x  1dny 4y n 44 :
i +8n4+4.7 n—1 *3p2—2n-—1
: 25) |/2a3m—n __‘,, 5//8a2mbm + Lam p2m 1/ a—phm (1/5 g3m—n
+ |//23’2mbm + 1//4amb2m + 2/3a—nb3m)‘ ; >
: 26) 3a—7 - 5b—2 — 7d8 + f= = 10g» — fha b
— 9d8 4 Hf™ 4 2g ).
27) [(3b%—2be)y* — (5b2 — 3be)y® + (b2—2be) y°o—(3b*
— 4be)y?] + [(Rb24-dbe)y* + (2b2—be)y>— They® -+ (4b>—Tbe)y’]
-+ [(5b2 — be)y* — (6b* — 5be)y® + (2b2 4 be)y® — 3b2y7].
6a® - 3ab -~ 50b? :
10a*-}-7ab —ABb*
1Ha? — Hbab - 48b:
91a’ — 13ab — 200*
97azc -132abc —15b%
6a2d 4 39abd + 45b%d
4a® — Aab — 2ac— 15b% - dbe
Ba? 1~ Tab — sac — Bb* + be |

n Faftoven zu zerlegen.

o~
N

28)

929)

30)

- Quotienten heben,

31)



~ §29. 3253, : 61

14a? +17ab 4-2ac — 6b*4-8bc , ‘
31a?——62ab +3ac J-16b7—8be Saotienten heben.
33) Wie lautet der binomifehe Yehrjak? Was verjteht man unter
Binomialeveffictenten ¢ ek

34) (a-tb).

35 fa b))% :

36) (0,08%, — 0,27¢ + 1,003d) — (0,7%, — 45c + 13,07d
—2,3¢) + (0,001, + 0,028¢ — 3,06d —e) +0,3¢. Fhr a =13,
b=8, ¢=004 d=0, e=0,102.

37) (s/z bm+1 X2 + 1/5 b x—= o e 2[/3 polxg 2 +2 + 7/6 bm——?
x— B +3) >< (6/5 b—m Xg——l By 3/4 bh—m+1) xn + s bh—(m+2) X“'H). %1'11'
b=45 und x=3. ;

38) (9/4 a3m——n+1 + 2/3 2041 bm——n)z’

39) (1=tx)=

40) (b —4x)n

41) [(6 m*—3mn?)y**—(5m’n + 3m* n?)y* — (11 m? n?
— mn®) y9] + [— (4m* + mn?) y? 4 (3m’n — Sm*n?) y* — (men®
+ mn?) y§] — [8m*y? — (13m®n — m’n?)y* 4 (3 m2n2 — Tmn?)y°].

e 42) (9 g2m + /5, 2m—1 b)z
13) at—=38bt = dar - b* 0,98 — Tobls, <=1
at—9b* 4a? 4 12b° 2a% — 6b* 4

32)

> 12 a:’—4 bG “"3/4
= (W) : 46) ~(1/2x + 2y)*.
1) ( 367 b )% 17y (84 ¥sx)t
) Noowb=h 48y (X Vay)

49) (34 log/ a — 0,52 log. b '+ 4 log. ¢) — (2,3 log. a
— 5,3 log. b — 29 log. €) — (0,0 log. a + 6,1 log. b). e
a=08, b=532, ¢c=0,92. .

50Y (575 =2 b2 — % a1 - g ab=2 4 5 a0 X (522~
— 3/t % —asbP).:

m 3 qm—1 @23
) (Gt e )
gy B8yt —hyth 20y ) Yoy b
> 15x /s — 18xy’s —R0x/3 y/2 4 24x2 y"/e' gr?tﬁf)ts?ﬂgi&;nem:
g’ — ath? — 22a%b? | 15ab* S .

53) 2 : Thetlerd zweter
®) Zat— 18a% +- 22a%b* — bab? Polynome.



62 §29. 54—18.

at—4a2 4+ 142 —3
B L a0 ; .
55)" afx—O6atx>-Ta3x3—3a%x*--2ax5—x5

aix -+a’k? — 3a’x® |-ax*
be’—14besd+—14b*ctds--3b3%e?ds
3b6eb-1-3bsesdi—21betd*—9Ib3c3d®
4x5 — x% — 22x2-}+15% -
Ax+— 18x° +-22x% — 6%
58) 2x+3b_ 2 —bx = B 5

X*_16b* x°+ 4b%x + 2bx2-+8b® 5x2—20b?

59) (3,5 log. x — 2 log. y + 3,52 log. z) 4 (— 4,51 log. x
— 05 log. y — 3,04 log. z) — (— 9,02 log. x + 0,03 log. y+ 038
log. z). Fiw x-—3405, y = 0,82, z._0064

60) (3ac— 2bd)®.

61) (2/ax3 3/4x2y)4
5000a—20b—1\
o (i)
63) (2/5 93m—2 3/, g3m—4 L 1/, g3m—6 L 3/, gincipy e ar—il
— 3l | larm—8) Tr a=2 m=4 p=3.
Satbhz—Bathis Ba bt 2he
iz (3 P PR v D (T, )
Serd? 2etd? AT dN -
2a2b® 3a?b2 ' 3atbS
241%2 . 9%
2 (5y3 360y T 60y 5+ 5x2) (10y

66) [(2ab— b?) x2— (3ab + 2b®) x*]*
67) (3x1/ 3+ 5V
o

Hla—"sp"sx—" )“/4' 71) V/(Ba*c+ 6abc 1 3b%e).
22— bay S

79 ]/Xa"'zx"*X
70) (2at - Vya2b?)e. PYBEY S

i (w“m—gabz+rw) ‘(? 333%?; 3—%)

-

Theilers
siveter Polynonte.

Aufjuchung ded
aroften gemetnjhaftlichen

~

x2—2x 4+ 1
x34x24x41




§ 29. 7492, 63

y3z—3 7y2z—2 3 yz—l Z‘Zy—-?)
Rl B

e Bl
: 3 B )

75) [(4bc— e?) — (2 bc — 3e?)y]2 :

76) 1:(1—a). LWie grop mup a fein, wenn bei ber weitern
Gntwidelung Der Reftbruch tmmer Fleiner
werben foll?

77) 1:(14-2D).

) ¢: (4 —m).

79) a’: (a®— 9Db3). Dedgleichen.

80) (4a?— 3y?) : (9a2 4 y?). ;

81) (z*t— 3a%?) : (22— 25 a?).

8) 3225—240a%b+47202a%2—1080a2b3+4-810ab+—243b5 3 E:
16a%— 81 bt 2SE%
83) 3b?— 192b ms gégg
b — 10b*m - 405°m? — 8b2m? + 80bm* — 320m> } = £
B [ b x° g D)8+ (@b b (3 — )]

‘X [(a—b)x*—(Ra-+b)x 4 a4 2b].
83)= [(m A1) 3° — (i )y () ¥ ~~(m—nj]
1)yt (| -0 37 o (0],
86) [(8a®— b?) y*— (3a®— 2b®) y5]~
87) (3a¥sb’ — a’l bs)e,
a’-+ 3ab—Db? a—Db

il T+ Zab + i . 9h

A 3xm+Hl g

= (9X2 6xm+1 2xm 41
90) [(a—¢) X —(a+20)x + (a—30) — (a+ 40)1]

[(a4+ec)x—(a+2c)+ (a+ 30);].

91) [(2a2—b*) x*— (3a"4-b) x* + (50 —b*) x 4 (224 20%)]
X (38— b?) x* — (202 + b)) x 4- (a* — 27)].
32x 20x6  hx* —fhais - 13bass 243 10
= (243a 27a5+3a 8x? +128x5 1024xl°)
SXh e aUn _273,6)
Mas a® ' 8x° 64xS)




64 § 29. 93—11L

98) (x* — 8x® + 24x* — 32x -+ 16)2
o - b? 2 bt 42

b —b -1 b5+ 1
95) 16&4 —_25a%".

96) 121ztvz — 9ve,
=L I Thx%t 12x8
M = i
98) 2726__ 1At ms
20b3 . 180b3 Jn Faftoven i gerlegen.
99) 32a%  50a .
2Tb®  363b’

100) 8x3 — 125y3.
101) 64b% — 27cS,
102) 216x5 — 343x3y3.
103) 2a2x::— ax;’ —b!— 4 * : 2 -
a*xt— ax a’—x

122?18 — 32 = Ga?+l| Jartl
16a%m |- 2a™ ° fagm — 2am -1 {

105) [(a*— 3ab) x* — (a4 ab) x? 4 (Ra? — 2ab)x* — (Ha2
~—ab)x] . [(3a® 4 2ab)x® - (2a* — ab)x* — (5a* 4 ab) x?].

106) [(3a+2¢) (4a+3c) + (8a—2e) (4a—3c)] —[(3a—2¢)
(4a+-3c) + (3a+2¢) (4a—3c)].

107) (5)/ab — 6a} ab)"

108) (a’ -+ 2b*)%

- — 2m*n? 4

109) = md -+ n’ +m+n'

110) [(dm+-2n) (m~+3n) — (dm — 2n) (m — 3n)] + [(Om
—2n) (m-+3n) — (Sm--2n) (m——3n)]

D (%%1‘"’/(?)” S
+V - - 4) (VY
V)

104)




§29. 112—184." . - 65

gl 3
112) (22 Jab— 7 J/a%)>-
113) (3/am® — ;mn?)?,
damtt 4 gtz | 9
114) 22mt2 + 2 T g ol T T
115) 27x6 4 yo,
116) 1259 - 8g°.

e 16X 195%?
D) for— orer :
8a® | 2Tb? ? o Jn Faftoren gu gerlegen.
18) orps +gar
-119) 108a5 — 500a2b3,
120) 24x* 4 81xy3.

121) [(5m?>—2mn) — (3m? —2mn) x — (4 mn 4 n?) x2]
X [(2m* — 3mn) /x4 (3m? + 2mn) ' % — m? 55,
Baai Gpatde 07 b
192) (]/;(—7__11 v g A ]gox—”

20 360
Hx—  JxT 3%~ 3 V= Y x
+ ) (- Tog ke
- 128) (4—2)V3)*
124) [(92*— 6ab 4-b*) /y2 + (6a2 +ab — b2) |/ + (4a?
+4ab ) yT. [Ba—1b) Jy —(2a 4+ b) ¥ 7.
125) (5+21/3).
3a2 — Dax a2 4-ax
L, e —‘mfrx !
127) 135b* — 40b.
128) 17 + 565,
129) at— 16b%, .
130) 81m*— 625n*,
131) 405x5 — 80x2y+,
132) 8asb — 22a”sb"s 4 20ab”s — 5523 1%,
133) 129 %sb %o — 149 % b V1o 4 30a Bh2y %o
TS 3537/12 b%.

18) VoL Vob—V o —Vah)-

RNerling Aufgaben. 5

Ju Faftoren 3u zerlegen.




66 § 29, 135—142. — § 80. 1=4.

135) (x2 4 2xy)s.
136) (a2 '/,b?)"
137) (a2 —b?)"

3x2 — 2xy 2x2 — 3xy
W) s I e )
a’— 2ab 3ab —b?
) (4 a’b — b3 4da’—Zda’h+ abz)

3a? 01
X (8a3~b3 gy 3b’)'
140) (a4 a%b)%s.
3a—blx , 249ba 1) x

141 — -
) 8a?)/ x 4-4abx  10a )/ x 4 5bx
x*4+3xy X*—Xxy
s 9x*—y? 9x’—6xy+y’)
5x

(27x§:—y3 T = 2y’)'

B. Algebra.

8 30.

1) Was ift eine Gleicdhung? MWas verfteht man unter: ,Seiten
einer Gleichung?” ;

2) Was ift eine algebraifdhe — wad eine analytifdye
Gleidung? Weldhe von den Gleidhungen a) (a4 x)*=2a’+ 2ax +

3 b)at+x=h; c)b—_%gzcx; d) 3a (a 4+ x) + 5a’=8a’+-

3ax; e) a*—x’=a-+x ift eine analytijhe — welde eine algebraifche

3) Wie theilt man die algebraiffen Gleihungen ein? Was ift
eine beftimmte — wad eine unbeftimmte Gleidhung? Weldye von
pen Gleihungen: a) 9x —3x=20; b) x—3y=20; ¢) 3x— 5a
=2 — 4y; d) 3x + (Ba —2x) 3 = 4x {ft eine beftimmte, — weldye
eine unbeftimmie?

4) Wad verfteht man unter Gleichungen mit mehreren unbe:-
fannten Jahlen?



§80. 5—7. — § 81. 1—14, 67

5) Was werfteht man unter einer Oleidhung bes erften — was
unter einer Gleichung des sweiten Grahes? Sft folgende Grfldrung:
pStommt de unbefannte Jahl i einer algebratfdhen Gleidhung in der
erften Potens vor, fo nennt man fie eine Gleichung des erften Gradest
richtig? St 3. B. ax = bx eine Oleidhung ded erften Grades?
Warum nicht 2

6) Wad bedeutet Der Ausdrud: eine Gleidhung ordbuen? Nadh
weldhen Lebriigen verfihrt man dabei? St folgenber Sa: ,Tenn
man eine abl vou Der etnen Seite einer Oleidyung auf die anbdere
trandportint, o dnbert man die Borzeiden” richtig? Warum nidht?

7) 2Was bedeutet Der Ausdrud: eine Gleichung aufldfen ?

§ 3L 1 Gleiungen vom eviten Grade,

Gleidimgen mit einer unbekanuien Bapl.
1) Wie 5§t man eine Gummengleidhung auf? a) 15a +x
=282; b) x+3=28,
2) Dedgleichen eine Diffevengleidhung? a) x — 3a — 16 a;
b) 4—x=1. ‘
3) Dedgleichen eine Produbtgleidhung? a) 3x==7-h)ibx + 8
=68; ¢) 4x —=ba=15a; d) ax +b=c

4) Dedgleichen eine Quottentgleihung ? a) g— =23; b) %Z =8a;

&) 2% - 7b=22; DS =105 Sty D)2 sh=1h,

5) 4%+ 36 = 5x + 34,

6) 3x — 15 = 5x —27.

7) 36— 9z= 116 4 11z,

8) bx — 47 =28x — 59,

9) 64— 5y = Ty + 85.

10) 19x + 18 =59 — 4x,

11) 3x*— 10x = 8x + x2,

12) 4ix — Tx* = 5x* — 34x.

13) 8x — 18 =x 412 — 3.

X X

b¥



68

15)

16)
17)

18)

19)
20)
21)

22)

23)
24)
25)
26)
27)

28)

29)
30)
31)
32)
33)

34)
35)
36)
37)
38)
39)

40)

§ 81. 156—40.

XEd % Wk

O e S
5'/4X—432/5=7'/3X—"53'/5.
13?5 — 4Y6y = 2'/ay + 12'/50.
&+4—§=@—m

Ax —15Y, + X+ 8%, = 5'x— 1.
3/,X — 2% — 3/sX - /oX = — 9.

— 6 4 X + 12V — Ygx = Yex — 5.
0% 4 4 —Yx=—q5— 10+
3,4x — 0,35 = 2,05x + 2,485.

15,04x - 3,2 — 8,6x = 4,00688 — 2,008x.
9% — 3(25 - 18x) = 35 — 13 (30 + 5x).
155 — 14(10 — Tx) = 95 4 7(30 - ).
5( s — T%) + 3% = 3 (%X + 5'/a).

3/,X + ¥/ (6% —/aX) = 8% — /s (—;‘ e 35)'

(5 4+ x)*+ 9 =3x(9 + 'sx).

2x* + 17x — (8 + 2%)* =—67—x(3 + 2x).
81x — 5 [4— 8(8 +2x)] = 10.

(x + 4)? —6x* = x (x* + 6x + 20) + 68.
56x3 — 4x (4x — T)* = 164x> — (x — 5)°.

Xz5+6X=v2845_— X
X+11;—x=19;—x
3x+2x;~6____5+11x;37.
6x;—4__2=18—34x+x’
21+3x-1—611=5xé—5+97—2—7x.
x+3x;5=12——2—x——3——4.

3X-—-x—4—-—-4=



§ 81, 41-59.

A1) x;1+23_——__x+6=4-i~x_
12) é{- 16+4X+6—3X;_9~
x+4+4 TX—3_ x—16
sy s gns vats
1) 17—5-3x 4x;—2__5__6 +7x+14,
' 3x—3 20—x 6x—8  4x—14
45) 5 ST T o B
16) ix — 21 Aige A 57 Z 3X=241_5x_96——11x.

12
) (12—x):5=4:1,

5x+4 18—x .
5 2 I —— o

49) x3 4 15x* = 35x* — 3x°

50) % — YVex* +10x = Y x* — T+ t1x

51) x+1+3_2x-3—3.

52) 7x+2+5 _28+____6,
53) 3x+4+2 ___~__+16A
pyy Tt-16  x+8

X
LM Al
6x—i—7 x—13 2+ 4
e v
4x+3 x—29 8x4 19
e anE (8
7——x+4_3x211+8x—g15

L5 — 10x — 7
z_x.___——5—+193 x x9 5/2‘
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§ 31. 60—79.

60) 3X§|_5—21;—X=39~5X-

19 4-2x - x 4+ 14
5 =5 R

21—3x_4x+6 5x =1
3 9 e

61) 4x —

62)

=6 —

by T it A Bl

BaomARl e e
64) 7x17 8+15x1;)|-8_ 312_X'
65) 5x;—1_7x182_ L%
66) 4x;34_2583— 5x___692—x.
67) 2x_4x1—3— 2=2x—g—11_7—78x
9x+20 4x — 12

B9, =

69) 20x+36 +5x+20 ix i |

70) 10X1-5l;_ 17 1;2::-}-2 5x— 4
x— 16~ 9

1) 18y——19+161Xxi1241 9x1{;15

72) 102"‘ 4"7_9_14:5.

73) 17-;4x ; (15-;[;2)1*2)():5:4‘

) e L syt

i

X +3 .
75) e T R 1=(2x419): (3x — 19).
76) 5x +7x+9 10x? — 18

b home
TT) 3— (18x—6) : 5 6x—21.

78} B ARrec b : b fxliin:
79) [3— Bx—1)]6 : 5+ 6x = 36.



80)
81)
82)
83)
84)
85)
86)
87)
88)
89)
90)
91)

92)
93)
94)
95)
96)
97)
98)

99)
100)
101)
102)
103)
104)

105)

106)

§ 31. 80—106. 7

[B3—(3x+1)]6: (b4 6x)=2.
3—@Bx—1): (114 6x)=2.
(B :x):5+4T=149.

28 1 (x: H)+ 7 =49.

I8 x0T =3 (Z5X.

%:%+7=w.

5x — 8a + 3b = 4a — 3x.

6a — 2x — bb = 4b — 6x — 2a. z
a* — 2bx + 3ab = 4bx — 5a’.

Hat— Bhx—iat" lex,

d* 4 fx = gx 4 h2 — Td~

mx —a=>b—x,

ax e
F+c-~d.

bx
e
ax cX
S e

b dx X
at—+F+5 —k=0. ;

3/,ax — 2be + /33 = '/,bc — 3ax.
Laed

X
5—29+4l;—c—&§)—{—3/4 ac — 2ab+ 6ex=0.
ax=b (¢ — x).
Sax = 3ab — 2b (x — 4a).

(3a—2b) (x-+D5a) —8ab=>5ax— (2a—4b) (3x b) 4-4b
10a3 — (a — b)*x = ba (2a* — 3b* 4 2bx) —a’x.

(a + 3b)x — 5 (2a — b) (2a — 3b) x = 3a’b — 6b%.

— (2a+xy=2a"—(a —x)*

a(b—i—%)::d.
a(b———g)=d.



72

107)
108)
. 109)
110)
111)
112)
113)
114)
115)

116)

3 g e

118)
119)
120)
121)
122)

123)

§ 31. 107—127.

ax —

a’ — 3bx 5 6bx — 5a? bx -+ 4a
5 — ab’ = bx } P
AKX d?

=T bx=F—b+(d+b)x

gl 2t ax
e e e

@+ﬂ@+ﬂfa®+®—¥+ﬁ
an b’ bz?
TZ——a%=az+?Z.

Ta 43 —x a e ey
N e g e
Ox ."8h

3a+b °7 Ba

B3at+x  ,_ dx—b

by B

Do oA IRR

a—b a+4+b a—b*

cx™ dx™

a4bx e 4 fx

2a5 3miz az m*"=
m? 2a? 5m:: 3a*

5b%y  3bt 2%y , dbe
w2 v

mo S 2mizent Sniz

T L o

v w_se

For ALy a0

b?—ax 4 x* __a*—2ax . 10ax 4 3bx
e e o e e

_ bx*—3ax b
=" TV 44 o,

124) V/4ix +16 = 12. 126) (8 4 5x)72 — 2 =12,
125) 1V/3x—20 =4, 127) (2x+ 3o 44=1.



s BE. 1984180 B 80 116 73

128y A 3= b 130) Vx+40=10 V'x
129) V12+x=2+Vx 131) Vx—16=8—Vx
190y J/ sicRles A% 2
B x A=Y s |a
134) Y/ B X 2=} bx 2
135) ¥ (10x +35)—1=4.
136) (x+16)r=24+V'x.
1837) (x—32)r=16 —)/x.
138) VE&EF21=2)x+ 1.
139) }/ 2x 4 a* 4 12ab = 3a 4 2b.
A PR o
140) e
DEaYx, tL8YVx
5L 5—14V—x+3 — 6 =
142) B+TVx)—3x=4)Vx(21—}V X).
143) 1032 —3x*+ 3x ) x =11+ U2V x—x

§ 32,

~

®leidyungen mit mehreren unbekannten Bahlen.

1) Weldhe Bebingung ift zur Aufldjung Dder @Ietc{)ungeu mit
melyreren Unbefannten nbthig?

2) Welde Oleichungen aud a) 5x + 2y =28; b) 3y — Tx
=23; ¢) x4 4y =16 — 3x; d) 8x 4+ 4 + 3y =27 + 15x find
abhingtge, — weldye unabhingige?

3) Nach welchen Methoden (Bt man die Gleichungen mit mebhreren
Unbefannten auf?

4) Worin Dbefteht die AdDitiond- und Subtractions:
methode? Dedgleichen dle Subftitutiondmethode? Dedgleichen
die Gomparationsmethode? Dedgleidhen Ddie BVézout’{de
Methode?

3) x—y=3L 6) x4 oy =14
3x 4 y=25. 3x — 4y =4,



74
7
8)
9)

10)

11)

12)

13)

14)

15)

16)

17)

18)

19)

20)

Ox -+ 8y = 63.

Tx + 3y = 39.

3x -+ y=31.
5x — 2y = 15.

Ix — Ty =19.

X 49y = 37

5x + Ay = 491,
2x + Ty = 63.
0x — 3y =12
19x — 8y = 73Y;.
— 5% + 28y = 19.
2Ux 4 Ty = 27
8x — 33y = 115.
— x4 13y =99

28x — 9y = — 52,
23x 4 15y =4/,
48x -+ 45y = 18.
16x 4- 17y = 274

24x — 105y = 150.

21x + 8y = — 66

28x — 23y = 13.
18x — 0y =1
15x + 16y = 9.
x—3y =0

25x + 48y = 281.
4y = 6 — %3
o0x = 4y — 2.
44y =73x

ey —x=— 8.
fox = 10 — Yuy
43\y=>5x — 1.

24/5y — ¥sx = 90
21/2X + 2/;]y = 90‘

X =
sy el

§ 82. 7—34.

25)

26)

27)

28)

' 29)

30)

31)

32)

33)

34)

x
s+3—8=0
Vex -+ Ty = 99.
v,y + Tx = 51.
x +2

+8V-—31
1j1§-+10x==192

2x —
2

?_Y;F_X+16=19,

2x+5y

¥ L 44=18

+3=38
7y——3x Sa
—-—-—2—_ —y = 11.
&+@=m
11y——25§-—20

+D:y=5:3

b—y 41—2x—1
Tl e

2y—x 59—2x

2&—“20_“ FE

YD 13— ﬁ

@+®U+ﬂ=@+ﬂ
(y—9) +112.

2x +10 =3y 1.

y+1:—_2x——2

x41=3y—3.

x—500=24—y

ik

Sl

Ko

et
)



§82. 8548, 75
5 ; i 2x—
35) = +3=6 39) TE I _gy5
s ke By—1 | 4x—3 z
I +§="5%. F o+ =18-5x
4x4-81
36) %—!—8y=194 e e
; ' 12497,
§+8x=131, T e
x—2 10—x y—10
4 < =
i ey 115 Vs I
7 Xy X-—*—13.
§y—672+2x—8=7‘3/3‘ 43 : Z 4
> it AR ST S
38) 9X+8/5X-‘70 42) X2 +y2 y 1
13x o s e S
7y——3—_—44 % ?-—-;'{'7-_
; 164+ 60x _ 16xy— 107
s
- Txa—12y24-38
246y +9x = Tpa il
1) 3x—g—2y 5x——3/34y+1 +y 2x_4x;~y
342 (—2%) = (12x+ 6y —3) : (By—12x—1).
198 (5—ddly
il v R e
10 —22x 11—-7y
e e
84412y 432x——125
e 72+ 575 =0
30— 198y Geniie
= e ——— = 165.
X B 1\ | LDt e E
W ewe B) c—mig
X, 1 i 1
a.+b+a~—b-a—b Y ox



76 § 82, 49—61.

DD a b
E s % bhy Wi

el ax+2bx =c.

x+y—n' '

51) Sx 4 by = B2 2h)eD

azx-—z—‘_’*—f’é+(a+b+c) by = b + (a + 2b) ab.

52) 4x 4 3b=>5y + 2a
12x — ba =6b — 3y.

53) x)/2ab—b2—Db)+y[}/2ab < b2+ b] — 4ab.
(2ab 4+ b?)V2—y__ (2ab 4 b))%

oo h R

54) 2%+ 3y=19 60) Sx—y+22=25
3x —4z=—3 2x by —4z=05
8y — 3z + 3. ‘ 3y — Tz=19.

55) x -+ 3y =13 61) 2x -+ 8y =67
g% Hee U0 Ay 4-5z=175
dy + 4z = 14. 6z 4 Tx = 215.

56) Adx4x="17 62) B8z + 5y 42z=10
2x +3z=2 5x — 3y +22=20
2y — 6z =8, : , 6x — 3z = 30.

57) 56 —x =y — 56 Lo ek
; y+z—x=26
%=X—1 ; X+z—y=14
5 : 64) x+y+z=31
E=X+19‘ x-’r—y-—z—_:%)f)

58) x =99 R O T

58) 10—%}:#;):8,” 65) Hx—Ax+z=17
Ly Ix —Ty+z=—29
S g —3x 4 dy—2 = —12.
x 3 : 66) 8x—Ty+44z=14

59) §+Z=8 3x —5y+22=—6
vy — 6x + 11y — 3z = 47.
TR S 67) x+2y+4z=14
e Cx—y+ =14
T 5 3x + 4y — 125 =5.




68)

69)

70)

1)

Ty

73)

74)

75)

2x—3y+-5z="17

— bx 4+ 11y 4+ 3z =41
5x — 6y 4 18z = 25.

Ax +2y—3z=0

— 6x -+ 10y + 5z = 28
12x — Ty — 10z = — 30.
2k + 3y — 4z ="
3x—4y+22=3'/2

Ix -2y —3z="1.

ox — 8y + 4z =123
X4-2y—3z="1

4x + 3y — (z=—24.
16x — Ty + 13z = 40
8x 49y —dz=14
12x — 2y — 9z = — 19.
x+y+z=29

x4+ 2y + 32=1062
YoX = 3y 4 Yaz == 10.
2x + 0y —3z=20
6x — 3y + 4z =10

5x 4 2y — Tz =0.

4x + 3y + 2z = 38
5x + 4y + 3z = 50
X 4 By + 4z = 67.

81)

82)

83)

§ 82,

5x —3y -+ 4z+46v=—5
x + 2y — bz —2v=14

6x — 11y + Tz + by = — 54

Tx + 6y — 3z + 4v = 48,
8x — 0y —3z—"Tv=2=6

3x—2y+ T2+ 5v=—6

4x438y—2z4+9v=18
Hx — 8z 4 10v = 5.

5x + 3y — 6z —4dv=14
7x+6y+5z+9v=36
6x — 4y + Tz - 6v =23
3x + 4z — dv = —13.

68—83.

)

78)

80)

{4

76) 80x + 32y + 3z 41

= 100x 4 10y
X Z _l
Th 92
Z “—%: 3/¢X‘

51,x- 8,y +11:2=126
395X+ Yoy 422 == 81%0
Z—X=2 (y o 1).

X+y+z-4+u=438

6x 45y + 10z 4 2v =14
9x + 2z + 3v=31

12x —6y -+ 16z—6v =58
5x— By + 9z4-15v = "1%/5.
3x+2y+z+v=0

x +y—22+3v=2
2k 4-3y—z+2v=1
5x — 3y +420z—11v = 3.



78 § 32. 84- 96, — § 33. 1—2.

84) 3x—05y+2z2=—a-Tb—1dic
8x 4+ 10y — Tz = 44a — 43b 4 31c
x + 3y — 11z = 27a — 62b + 36¢.

85) 5x + 8y —3z=12m + 8n
8x + 5y — 12z = — 18m + 35n
Ta — 3y + 5z = 16m + Tn.

86) 4x 4+ Ty — 9z = 3a 4 22b + 48¢
5x — 2y 4 4z = 19a — 37h — 18¢c
6x — 3y 4 5z = 23a — 48b — 24ec.

87) 3x - 5y — 9z = 6a + 13b — 23¢
4x — 6y -+ 17z = 8a — 8b + 40c
11x — 3y — bz — 22a - 5b — Te.

88) 5x 4 3y—2z2=18a—2b
6x —2y + 5z = 16a — 8b
8x 4 Ty — 9z = 31a—h.

89) 3x 48y —dz=2a—13c
ox — Ty + 6z = 16a -+ Tc
6x 1 9y— 11z = a — 28c.

90) 5x + 6y —4z=21a b
8x —9y- 3z =Tda +11b
13x—12y+11=12ba+24b.

91) 6x —dy + 4z ="Tm - 6n
2x—8y +Tz=—4m +19n
4x+ 9y —3z=1Tm—13n.

92) Y —y—3z=2
x-Sy} 0 ba=—"b
ix+6yt-z)Y/5=5

93) 3x)/2—2y=152—=6
LYY 2L %k—140
3x+ by +uY2=14

94) ix+yV/ 34+ 22=2
5x —2y — 52}/ 3 =38
Vo AR e e B G

95) IxYT—2y+92=3
3x+ Yoy VT —32=14
W&+ y— Y T=1.

96) x)/ 3+4y)/ 243z =33
V242V 34+ 12

— 3ha
%)/ 6—5y+ 6212
= 33,1/2;

§ 33. 1. Gleiungen vom jiweiten Grade.
Gleidyungen mit einer unbehonnien Bahl.
a) Rein quadratifde Gleidyungen.

1) Wie theilt man die quadratijden Gleidhungen ein?

2) Was ift eine vein quadratifche Gleichung? Gieb die
allgenetne Form einer retn quadratijdhen Gleichung an. IBie wird eine
rein quadbratijdhe Gleichung aufjgeldit? Wie viel Werthe hat die unbe-
fannte Sabl in einer foldyen Gleichung?



§ 83, 3—35. 79

3) 1;_9____ 2. 17) 342/3-4 '/, x?=145/5+1Yex2.
2 18) 143/5—6Y,x>=3%/5+1%/,x

H =2 197 Wt |- 4fxP = 87,%3

5) x2="T. Sl

6) H:x=x:45. 20)—me=c3.

ég E?_-____—_)?44_4 St 21) mx?+ nx?2-= x2p,

9) x*=—18. 2) a:(b+x)=(b—x):ec
10) x2— 17 =130 — 2x2 23) x2 -1 ab = 5x2
11) 6y?— 37 =11y2— 162. g C
19) 22433 =1— 1z, M)
13) 3/ax3+12/pX9=25/, X7 x5, e
14) 6Y—5"%Vy=12Y e D onx

+7%Vy. 26) (a+x) (a—x)=Dh.
15) 42/3x2—3Y,=11%/,x3—-13 . o) ax+b  ax—b_ .
16) 132/5—33/42%=4",2>—11"/,. ex+d ' ex—d 7

e S Ty 2&2
28 X X =
} XY=
: 2 a2
29) ]/%—}—b“——]/—)‘i’—n—bzzb.
a a2 X
30) ;—%- S—l=y

a—} ar=x3
e b.
a+4) at—x?
Va +x+]/a—x_____b‘
Va+x—Va—x
B) ®emifdht quadratifde Gleidyungen.
33) Was ift eine gemifdht quadratifde Gleidhung? Wie
ift die allgemeine Form Derfelben? LWie ift bie Fovmel einer geordueten

gemifeht quadratijthen Gletchung?

34) Wie wird eine gemifht quadratifhe Gleichung aufgeldit 2
Wie findet man die quadratifhe Cradngung?

35) Qn weldhem Falle find die Wurzeln einer Gleichung reel —
in weldem imagindr?

31)

32)




30 ; § 33. 36—86.

36) Was heift eine Folge — mwasd eine Abwedyfelung dex
Feidhen? Sn weldhem Falle hat etne gemijcht quadratifhe Gleichung
swei pofitive — i weldhem et negative Wirgen?  Desdgleichen -eine

pofitive und eine negative LWurgel ?

© 37) Wie wird eine Gletdhung von Per Jorm x™ 4 fx2=g

aufaeldft 2

38) x2—10x=—21.
39) x2—6x=—>0.

40) x2— 14x =—24.
41) x2— 6x =21,

42) x* 4 12x = — 82,
43) x* 4+ 18x=—"T2.

© 44) x4 Tx=30.

45) x*+x==6.

46) 72+ 10z =11.

47) y* + 12y =64

48) x> — 10x = — 16.
49) y* — 18y = — 65.
50) x? 4 24x = — 108.
51) x2 4 %x == 10.

52) x*— Yyx=".

53) x? 4 %/5x ="/,

54) x2-—x= 83/4.

55) x4 VX = 4.

56) x2— px=— 1.
57) x2 4 6x + 4= 59.
58) x2—8x 4 10=19.
59) 3x2 4 2x — 9 =16.
60) Hx2— 4x + 3= 159.
61) 2x*—9x — 4 =31
62) Tx2—2x 413 == 205

63) ’-‘33+{‘5—X—19=15I/,,.

35 —

%

A e 9
X

8% _ 11,

64) 6%+

65) 3x —

~ 66) 3x__1_@;;_§—_-29.
. X (x4 40 |
67) Z(T‘ — Ix + 320.
2% 4
68) 16 _%=-§‘+73,/5.
10 14—2x_ 22
Wirte—Esne
70) 4x —36;“":46.
b—x 943k
) 16— =——+3x.
72) x2— 2Ux = —4.
73) x? — 4z = 18.
74) x2 — 32 =304
75) x24-8x="T.
76) x2 4 30x = — 72.
T7) x* + 10x = —23.
78) x*—bx =1.
79) x2 — 6x = — 10.
80) x2+4 8x = — 22
16 100 — 9x
81) ———p =3
x4-11 94 4x
82) Tl =T,
83) 822 —bz=A4.
84) 3y2— Ty = 3.
85) 3x? —llx=—2.
14 —x
86) 4x — =14,

x+1



§ 83, 871—139. 81

87) 8—8~x_2§:é1___x—é—2

83) 5 __3);_3__2 +3x—2—6.
89) x+3+126X——25x__‘5l/5.

il x—:60 3x?—0

91) %—6=§(§’.

92) 2 Tt

93) x*— Sax = — 12a2
94) x2 4 10ax = 24a%
95) x? — 3ax = 10a%
96) x? -+ dax = — a2

2
97) x2—5ax-—§g~

DA ]
98) xz——-a.x=3b 5 d

99) x2— dax=9b%
100) x? — 2bx = a2 - 2ab.
101) x2 4 6bx=2a2— 6ab
102) ax?—bx=c.
103) adx — acx®=bex — bd.
104) 4y? 4 day = 3a* —12ab

— 8by.

105) b%x® 4 b*=a* - 2b%.

106) 12ab + 8ax = 4x? + 4bx
— 3b2

107) 4224 20az = 30ab -+ 3b®
= Abz.

108) y® 4 2ny = 8mn 4- 4my.
109) 15a? -4 Hbx2 — 25abx
= 3a’x.

Netling Aufgaben.

110) 3ax?— 5bx = 4ac.
111) 2ax? - 3bex = — 5d>
112) 4ax® —b2x =c2d.

113) ax? — bdx =bZ%.

114) bax? 4 3bex = — 2b2.
115) a’%® — 16ab’x = — 15b%.
116) (a—b)x2—2bx=Dh.
117) xt—6x>=—5."

118) x*+4 3x*=28.

119) x*— 20%° = — 64.
120) x* — 34x’= — 225.
121) 8xb - Tx3=1.

122) 8z6 4 9123 = — 216.
123) 4x*— 89a’x* = — 400at,
124) xt— 5% =—4.

125) x*t— Thx* = — 1225.
126) 3x6 - 42x% = 3321.
127) xt —Tx* 4 12=0.
128) x +V/2x +3=6.
129) 9x L bt e=f =1,
130) x=10—2)/x+ 5.
131) V' 3x+14 3 x=>5.
182) Vx+i=1+V2
133) 3x 4 5x72=12,

134) 4x—61/ x="10.

135) 8x— 29V =158,
136) 4x — 121/ x=—=16.
1870) x4 6/ x=—4
188) Yx— 38V x=—4.
13%): Y/ x 4V ix=20:



82 § 34, 1-88.

§ 34.

Quadratifdye Gleidyungen mit mehreven unbekannten Bahlen.

1) x4 y=12,
Xy=32.

2) x4+y=33
Xy —=21

3) xy=35
X4a—=12

4) 2x+43y=5
Sxy —3,

5) Yax -+ 5y =37
Xy 28

6) x4 2y=10
Xy —42:

) x+y):x=5:3
xy—56.

8) (x+y):y=38:1
XY —8;

9 x*+ y? =137
Xy 15,

10) 5x 4+ 3y =114
250x* + 9y? = 173.

11) x4+y=9
x* + y* + 6x = 65,

12) x+y):x=7:5
Xy —y’=126.

13) x4+ 2y =8.
x4+ y2=13."

14) x4+y=9
x* —y? =45,

13) x+y):(x—y)=13:5
X 4y =25,

16) 5x 4 3y =13
3x* + 2y* = 14.

17) x4+ 2y =18
3x* + 5y? = 380.

18) x* 4 y* =140
Xy<— 19
19) 16x* + 4y* = 145
2xy ==t
20) 25x® |- 9y® = 148
oxy = 8.
21) x*—y*=68
xy = 288.
22) x*+ y*=13
X§—6
23) x* 4 y* =181
xy =—90.
24) x—y=3
Xy+7y=24‘
20) x—y=5
x* 4 y*=53.
26) (x—y):x=5:6
Xy — 35T
27) x* 4 xy =12
7'+ xy = 24.
28) y—38x=5
y'— 8x*— 6y =8.
29) 3y —2%x=—3
Xy —b6x=—12.
30) 2x 4y =11
Xy — Ty -+ 3x=3.
31) xy =440



§ 84 84—65. 83

9y — 9x =18.
36) xy +x =148
Xy —y=35.
37) 2x +3y=19.
6x2 — 2y = 107,
38) x2 4 y2=464.
x2 — y2 = 336.
39) xy +x=>5b
Xy 4+ y = 60.
40) xy = 56
¥ 5.5
e g
41) 3x 4 4dy=14
4x% — 3y% = 52.

42) x2 -y = 13y

Xy:x_—-y.

43) x+y=2
x4y 4 xy=3.

44) x4 y=4%,
X2 4 y2 4 xy = 19%,5.

45) x+y=5
x% 4 y3=35.

46) x*— yt=>544
Xz—l—y2=34.

A1) (x24-y2):(x2—y2) = 17:8
Syl

48) 4xy = 96 — x?y2
x+y=6.

49) x2+x—{—y—*18——-y
xy = 6.

50) x2 4 2xy 4+ y2 4 2x

=120 — 2y
Xy —y?=38.
61) x24-y2—x —y="18.
Xy 4 x+y=39.
52) xy +x4y=>51
-—{-x——y—i%
53) x4 + yt=82
Xy =3.
04) xt 4 yr= 17
ey —

55) (x+7y) (x*+y») =203
%) (F—yf=td
56) (x+y) (x*+y) =358
(x—y) (2—y) =441
57) (VX'FVY% Vx—Vy)
=9
X—y=05.
88) x—2 Y xydy— ¥
+ Y =0
Vx+Vy=5s.
59) x2 4y xy=9
v +xV/xy =18.
60) x—y=a
% o YRl
61) x:y=m:n
X2 —y2 =142
62) x+y=s
xz——y2=dz.
63) 2x—y="Ta
3x2 4 2y% = 158a2
64) 3x — 4y = 10b
2x* 4 3y* = 11b*.
65) 3x 4 4y =2a
3x* 4 y* = 16a%
6*



84 § 34, 66—8l. — 35. 1—16.

66) 3x — 2y =13m
4x? — Hy? = 16m?.
67) x4 4y = 30a
3x?—Ixy — y* = 600a2.
68) 4x* 4 9y* = 45a*
XV =0
69) 9x* 4 25y* = 29b*
Xy = 2/ahi

71) 5x*4- 2y*=ba® 4 8b*
Xy = 2ab.

72) 3x* 4 2y% = 18a’® | 12b?
Xy = 6ab.

3) x—y=a
x?—yi=h

4) xy+x=a
HEy=—h

) x(y+2) =6
Yy(x42)=23Y,
z(x +¥)=22%,.

§ 35. L
1) (a2x+3)*;(a5x—1)s

X (az=+7)s,

42
2) a*t*:a3=na!

3) (b14x—6)2'-5x e (bmx—1)4~7x.

4) bty brHix = /],

5) Va:: :x~ ,/a2 0%,
’/ 4<o— X
3 —4x

a4 45
) RE vmarn 0y Ry I8

a 9o

7) 12==3,464102.

76) x* 4 y*=13
x? 4zt =
Yol zh =

) x(x42)=5
y(x+2)=8
zx+y)=9.

8) x(y+2z)=a
yE+z)=b
z(x+y)=c

79)

80) x]/ y=a

81) VX +y+22=13
x+y+z=19
x(y+1z)=48.

Crponentialgleidungen.

8) (—1,23)x=— 2,8153057.
9) (&)t = 2548,04,
10) 0,0242"* = 0,363252.
11) 0,6925 "% = 2,50583.
12) 4382,5~ % = 0,00004265.
13) 0,3 /*** =29 55263 ¥+~
14) Y10 = ;/1,3593563z.

X 5X
15) V/ 5=F=)/(6,79371 )=+,

234 9—9/,0x 987 3—2x
10 52 ) i

X (1,57245)21.




§ 35, 17—37
17) 3125%+2 . 15625~ *+3
18) a?* . a¥ = (al®)%.
a¥ a8 (av)%
3 ‘/4
19) a1, av+2 = [(ae]
3
axti:a¥—5=2 3",
20) a*b¥ =p
el =4
21) 3. & = 331776
95 . 5% = 40000.
> 2mat A0 iaiict
92) VI /5127 =8
S
V3.V =32
23) V5. V02 =1
VER: VI2B=4
24) /59000 : /1296 = 1,5

V 3/ 1088576 : 1/ (4096)=2
— 256.

§ 36. 1IV.

N e e as 85

1
25) 64%.3v =26

1
1728= . 5v = 300.
26) xv =242

1

10247 = (2/5%)%.

27) 2. 3v =18
4=, 5% = 500

6y . 72 = 12348,
28) (x7—*) " =1.
29) (10¢—=)°~* = 100.

1

30) 2= =3+,

1
31) a.bx=¢c%,
92) X E% < 10,
33) x2+mex=1520133.
34) x3—lex = 40,58364.
35) (2x)? 2= +5 = 1401500.
x+1 4x—3
36) 625%+2:15625%—* = 0,04
x+1 x+3
37) T3+ = 6,70375*+4.

Mubejtimmte Gleidungen.

1) Wie ift die allgemeine Fovmel fiir die unbeftimmte ®leicdhung
ed erften Graded mit swet unbefannten Jablen? LWas fiiv Bablen mitijen
die unbefannten Sahlen einer unbeftimmten Gleidjung jein?

2) Die Goefficienten der Unbefannten milfjen unter fidy wad fitr

Bablen fein?

3) Weldye Flle Eonnen in der allgemeinen unbeftimmten Gletchung
vorfommen? Wie werden fie aufgeldft? :

4) 17x — 14y =0.
5) 23x — 14z =—129.
6) 17x— 49y =—38.

7) 24x + 7= 11y — &

L 4

8) 8x + 13y = 159.
10) 17x + 29y = 250.
11) 48x + 16 = 3x + 38y—8.
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12) 59x -+ 7 (y — 28%:) = 59 + 2 (x + 10y).
18) =xVx+3yVy) xVx —38yVy)=3x (x—5)
—8y (¥ —D+0+EVx+yVy) EVx—yVy).

§ 37. Gleidungen vom erfien Grade mit ciner unbekannten Bahl.

1) Von mwelcher Babhl giebt dad Doppelte 3u 18 adbdirt eine
Summe gleich 829 :

2) Bon weldher Babhl giebt dad Doppelfe u 44 addivt eine
Summe, welche dem Bierfachen dev gejuchten Babhl gletdy it ?

3) Won welcher Babl tibertrifft dag Dopyelte thre Hilfte um 62

4) Subtrabive idy den m ten Theil einer gebachten Sabl von a,
fo erbalte ich b. IBie heifit die gebachte Babhl?

5) Gine Summe von 2500 Rubeln foll unter ziwvei Briider o
getheilt werden, daf Der eine {o oft 4 Rnbel erhalte, al3 Der andeve
1 Rubel. LWieviel Fubel erhilt Jeber?

6) Bon gwei Stddten, deren Gnifernung 187 Meilen betrigt,
geben 3wei Reifende zu gleidher Jeit ab, um einander entgegen zu
veffen. Der eine madht tdglich 8, Der andeve 9 Meilen. Nach wieviel
Tagen werben fte einander begegrnen? :

7) Unter 4 Avme vertheilt Jemand 2 R6l. Dem Bweiten giebt
er dad Dopypelte, dem Dritten dad Dreifache, Dem Bierten das Bierfache
von Dem, wad Der Grfte erhalt. Lie viel befommt Jeber?

8) Gin Budhhandler verfaufte von einem gewiflen LWerfe dasd efne
Mal 10, Dad andere Mal 15 Cremplare, und [Sfte das zweite Wal 35 RHL.
mehr al8 Dad erfte Mal. ad foftete ein Gremplar ded Werfes?

9) Gin Sterbender binterldpt dret Dienern zujammen ein Legat
von 1400 RBL mit der Veftimmung, daf A dad Doppelte von B, und
B bag Oreifache von C erbalten folle. Wieviel Hefommt Jeder?

10) Bier Rauflente legen zu einer gemeinjchaftlichen Speculation
47550 RBL. sujammen, und zwar giebt B dreimal fo viel ald8 A, C o
viel al8 A und B zujammen, und D fo viel al8 B und C jujammen.
Wie viel betrlgt der Beitvag eined Jeben ?

11) Gin Tudyhdndler evhdlt 3 Stitd Tuch, deven Lhnge jujammen
159 Arfdhin Dbetrfgt. Wenn nun dad jweite Stid um 15 Anfdyin
langer ift al8 Dad erfte, und Dad dritte um 24 Arjdhin linger ald Das
jweite, wie lang ift jebed?
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12) Gin Gefip, weldhed 146 Krufchfen Hilt, ift mit einer Mijdhung
von Branntiein, Wein und Waffer gefitllt, und zwar befinden fich in
thm 15 Kvujchfen Wein mebhr ald Branntwein und cben o viel Wajfer
ald LWein und Branntwein ufammen. Wie viel alfo von feder
Flitffigfeit 2

13) @8 bejchdftigt Jemand 4 Arbeiter, dem erften 3ablt er 2 RbL.
mehr al8 Dem weiten, Diejem Drei mebhr ald Dem Ddritten und Ddem
Dritten 4 melr al8 dem vievten ; jufammen BHat ev allen vieven 32 RbL
su begablen. UWie viel befommt Seber?

14) Gin BVater {dyickt nach den Ferien feine vier Sohne wvieder
itn die Grstebungdanftalt guvit€, und vevtheilt betm Abjchied eine gewiffe
Summe unter fie. Dabet giebt er Dem Ddritten 9 ROL mebhr al8 dem
fingften, dem zweiten 12 mebr al8 bem Dritten und dem dlteften 18
mebr al8 Ddem sweiten; zufammen aber erbalten fie 6 Rubel melhr ald
bag 7fache von Dem, wad der fingfie erhilt. Wie viel befommt Jeber?

15) Gine gewiffe Geldjumme wird unter 6 Avme o vertheilt,
Daf Der jweite 15 SKopefen, der dritte 16 Kopf., der vierte 25, Ddev
- fitnfte 26, Der fechdte 28 RKopf. weniger befommen foll ald Der erfte
snjammen befommen fie 10 Kopf. mebhr ald Da8 Dreifache Dded exften.
Wie viel befommt Jeber?

16) Man foll die Jahl 99 fo in 5 Theile erlegen, daf dev erfte
grofier ift al8 der zweite um 3, Eleiner al8 ber Dritte um 10, grofer
al8 der vierte um 9 und endlich fletner al8 der fiinfte um 16. LWie
grof ift jeber Theil?

17) Bon weldyen zwei Jablen ift dle Summe = 59 und die
Differeny = 172

18) Bon weldyer Bahl it dad Dreifache um 12 vermelyrt eben
fo viel fiber 54, ald dad Dreifache allein unter 1442

19) Bwet Perfonen treten mit gleichen Geldjummen in eine
Spielgefeljchaft etn. Nachdem Dder erfte 14 ERBL’ nerIor'en , Der gweite
24 ROL. gewounen Hatte, befand fidy bev Bweite im Befth von doppelt
fo viel Geld al8 der Gufte. Lie viel batte Seber urfpringlich?

20) Bei der IWahl eined Beamten, bei weldyer ficdh 943 LWahler
und 2 Bewerber befanden, Gatte der gewiblte Candidat eine Majoritdt
von 65 Stimmen erhalten. ie viele hatten fiv ihu geftin’xmt? .

21) Gin Qaufmann Hat 4 Stitfe Seibenzeug von gleicher Ldnge.
RNadydem er von jedem Dev drei erften Stitde 19 Ellen und von dem
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vievten 17 Ellen verfauft hat, bebalt er im Gangen 112 Gllen itbrig.
Wie groff war wrfpriinglidy jeded Stitd?

22) Gin Landwirth hat giei gleich grope Sdhaafheerden. Nachdem
er von Der erften 39, von Dder jweiten 93 Stiide verfauft hat, ift der
Ueberreft Der erften Heerde Dopyelt fo grof al8 der der zweiten. Wie
grof war urfpriinglidy jede Heerbe?

23) 8 Fauft Jemand 12 rfdhin Letmwand fir 2 ROL 14 Kopk,,
unb gwar jablt er bet einem Theile fiir die Arjdhin 19 Kopf., bei dem
anbern 17 Kopf.  Wie viele Arjdhin Fauft er von jeder Sorte?

24) Die Zahl 197 Joll |o in zwet Theile getheilt mwerden, daf das
Bierfadye Ded grofeven um 50 grofer ift, ald dbad Fiinffache Ded Fleineren.

25) Ginem Gurieve, der taglidh 12 Weilen madit, wird nady
5 Tagen vom namlichen Orte aud ein anderer nadygejchickt, der, um
jenen etngubolen, taglich 15 Meilen madpen foll. RNach wie viel Tagen
werden beige Guriere gujammentreffen?

26) @in Bote geht von einem Orte A nady einem Orte D und
madht taglich 35 Werft. Bu derfelben Beit gebt ein anberer Bote von
einem Orte B, iwelcher 84 Werft hinter A liegt, nach Demijelben Orte
D und macht taglich 49 Werjt. Nady wie viel Tagen, und in welder
Gnifernung vom Orte B, werden beide Boten zujammentreffen ?

27) BVon einem Orte A wirth nad) einem Orte B ein Kuvier
abgefandt, der alle Stunbden 83/, Werft uritdlegt. 1Y, Stunden nady
feiner Abreife wird thm ein andever von demfelben Orte A nadygejchict,
Der, um jenen eingufyolen, ftindlid) 11°%/ LWerft machen muf. LWie viel
Stunden nady Abgang ded erften und in welcher Enifernung von A
wirD Der jweite Rurier den erften einfolen?

28) Um 6 Uhr Morgend fahrt ein Gilivagen aud einem Orte A
nady einem Orte B und macht jebe Stunde 115 Meilen. 20 Minuten
nady 2 Uhr verldft ein Dampfoagen Ten Ort B, fihrt nady A und
fangt auf einer neben der Landffvafe Iliegenden Gifenbahn, indem er
jede Stunde 6 Weilen uriiclegt, ju Dexfelben Beil in A an, ju welder
ber Gilwagen in dem Orte B anfommt. Wie weit ift A vou B entfernt?

29) Bwei Fupgdnger, von Ddenen der eine alle 3 Minuten 52
Gajchen, Der andere jede Minute 16 Sajchen uriicflegt, gehen von
swei, um 52, Werft (& 500 Sajdhen) von einander entfernten Dirfern
einander entgegen, und war der erfte 2!, Stunden frither ald der
gweite.  Nach welcher Jeit werben beide Fnpgdinger einander begegnen?
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30) Gin feindliches Gorpd ift vor 2 Tagen vou einem gewiffen
Orte aufgebroden und madht tiglich 317/, Werft. * Man will thm von
pem ndmlichen Orte aud nachfegen, und gwav jo jdnell, dap man o3
in 6 Tagen erreicht habe. LWie viel Werft milffen gu dem Gnbe taglidy
gemacht werben?

31) Gin Fupgdnger, der alle 7 Stunben 28 Werft guriictlegt,
gebt aus einem Orte B ab; ein Reiter verldht gu gleicher Beit efnen
Ot A, weldher 56 Werft hinter B liegt, und madht alle 3 Stunben
28 Werft. Wenn nun jeder berfelben auf Der Reife im Gangen uur
11/, Stunben zum Ausruhen verwendet, tn weldher Beit wirh der Reiter
ben Fupadnger einbolen? ]

32) Morgend um 6 Uhr fibht von Kbl ein Dampfjdhyiff nad)
Gobleng, und Mittags um 12 Uhr ein andered von @obleng nach Kdln.
Das erfle fommt um 6 Ubr Abends in Gobleny nud dad yweite um
5 Whr Abends in K6 an. Um wie viel Uhr nud in welcher Gnt=
fernung von K6ln begeguen die Dampfjdyiffe einanbder, wenn die Strede
swifchen KBl und Eobleny 3u Waffer 121/, Meilen betvagt?

33) Gin Dampfidyiff und ein Segelfehiff fahren beide von einem
Orte M nady einem Orte Nj evftered madyt alle 3 Stunden 7, leitered
in Derfelben Zeit nur 2 Meilen. Dad Segelichiff hat jdhon 31/ Meilen
suriicfgelegt, ebe Das Dampfiehiff abfdhet, und fommt 5 Stunden fpiter
an, al3 leptered. Wie viel Reit gebraucht da8 Dampfichiff von M bid
N, und wie weit ift evfterer Ort vou legtevem entfernt?

34) Um 12 Uhr fteben beide Beiger einer Ubr fiber efnanber.
Wann und twie oft werden diefe Beiger in den nidyjten 12 Stunben
foieder fiberetnander ftehen? ~

35) A und B Daben gujammen 60 RBL. Nadydem A an B
10 REL. verloven Bat, feblen ihm noch 8 RBL, um ebenfo viel u haben
al3 B. Wie viel Hatte Jeber urfpritnglich?

36) A und B Degannen ihre Handeldgefchifte mit gleichem ur-
forfinglichem Rapitale. Jm- erften Sabre wuch dad Kapital von A auf
270 RbL. mehr ald Das Dreifache, pag von B auf 1530 RbL mebr al3
bas Doppelte ded wrfpringlichen Kapitald ang die Vermehrung Dder
Beiderfeitigen  Rapitalien zufammen Dbetrug badurd) Dad Fiinffadye Ded
urfpriinglichen Rapitald jebes Gingelnen. Wie grop war Dad leptere.

37) Bwei Arbetter waren auf 50 Tage angeftellt, jeder mit einem
Tagelohn von 60 Kop. A gab von feinem Tagelohn tdglich 6 Kop.
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weniger aug ald B, und DHatte Dabdurd) am Gnde Ded 50. Taged uicht
blod Dag Dopvelte von B, fondern auferbem nody fo viel, al8 er in
2 Tagen audgab, itbrig behalten. Wie viel gab Seder thglich and?

38) A unb B begannen iy Hanbeldgefehift mit gleichen wfpriing-
lichen Rapitalien. Jm erften Jabhre gewann A 400 R6L und B verlor
eben fo viel. JIm gweiten Jabre verfor A Den Dritten Theil feines
jesigen BVermdgensd, und B gewann 400 N6L. weniger al3 dad Doppelte
beffen, Dad A verforen Datte. Dadurchy fab fich B im Befibe von doppelt
jo viel Vermbgen ald A, Wie viel hatte Jeber nrfpriinglich?

39) Die Babl 68 joll in wei folche Theile getheilt werden, da
die Differens gwijdhen dem groferen und 84 dasd Dreifache von Der
Differeny 3wifchen dem Fleineren und 40 ift.

40) A und B f{pielen Rarten mit einem Spiel von 52 RKarten,
A bob zuerft ab, hievauf B. A Batte Doppelt fo viel Ravten abgehoben,
al3 B liegen lief, und B fiebenmal fo viel abgehoben, al8 A legen
gelaffen batte. Iie viel hob Seber ab?

41) LBon welcher Babl ift der dritte Theil um 16 grdfer ald der
vierte Theil?

42) Gin Qandwirth verfauft an jwei Rerfonen Heu, an die exfte
die Hilfte, an die zweite den vierten Theil feines gangen BVorrathd, an
beide jujammen 96 Pud. Wie grofi war fein Heuvorrath?

43) Gin Herr vermachte swer Dienern ein Legat von 210 REL,,
und gwar fo, daf der sweite bie HAlfte von dem Antheile ded erften
befommen {ollfe. Wie viel befam Jeber?

44) Gin Bermbdgen von 2329 RLL foll unter swei Perjonen in
Dem LVerhaltnip von 5 : 12 getheilt werden. Lie viel befommt Jeder?

45) Gine gewifle Geldfumme wurbe unter el Perfonen fo
getheilt, daf fo oft A 9 RbL befam, B 4 RO erbhielt. Wenn nmun A
daburch 15 ROBL mebr erbielt al8 B, weldhed mwar die ju vertheilende
Summe und der Antheil eined Jeben?

46) ©8 vertheilt Jemand 98 RbL. fo unter 3 Perjonen, daf B
5 von A und C Y5 von B erhdlt. Wie viel befommt Jeder?

47) @8 fauft Jemand 2 Fhffer mit Wein, von Denen dad erfte
dretmal fo viel enthilt al8 Dasd jweite. Nachdem er aud jedem 4 Wedro
abgelafferr, bletbt in jenem viermal fo wiel Wein zuritd al8 in diefem.
Wie viel Wein enthalt jedes Fah?
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48) Bwei Bablen verhalten fich 3u einander mwie 2 : 3; abbirt
man ju feder 4, fo verbalten ficy dle Summen 3u einanber wie 5 : 7.
QWie Beifen die Fahlen?

49) Gine Geldjumme wird uuter 2 Perfonen vertheilt. Der
Untheil Ded8 A verhilt fich zu bem Ded B iwie 5: 3, wnd ift um
50 RbL. grdffer ald 3/ Der gamgen Summe. Wie gvdp ift der Antheil
eined Jeben ?

50) 63 will Jemand Fletjdy einfaufen. Sauft er Odhfenfleiich,
pag Phund su 4 Kop., fo braudi er alles ®eld, weldhes er bei fich
bat, fauft ex aber $Hammelfleifdh, dad Phund zu 3, Kop., o behalt er
24 Kop. fibrig. TWie viel Pfund will ev faufen?

51) Bwel hatten gu einem gemetnjchaftlichen Gefdhfte sujammen-
gelegt, A 2400 ROL, B 960 ROL. A Batte dabei Doppelt jo viel ver
foren al@ B, aber nacd ALTHIuE der Redynung nod) drefmal fo viel al3
B fibrig befalten. Tie grof wav Dev BVerluft eined Jeden?

52) Gin Saufmann findet, Daf er durd) etnen gliicflichen Hanbel
mit feinem angelegten Sapital 15 Procent gewonnen hat, und dap Das-
felbe Dadurch auf 15571 ROl angewadhfen ift. Wad war fein ange-
Tegted Rapital?

53) Der Grtrag eined Guted ift, wegen verbefjerter Oefonomie,
in diejem Sabre um 8 Procent groper al tm vorigen. Der diedjdbrige
Grirag ift 1890 ROL LWie viel war der vorjdbhrige?

54) Wie groffift etn Kapital, dag mit Den finfiihrigen Binfen,
bie jdbrlichen Btnjen g 4 Procent gevechnet, 8208 RbL. betrdgt?

55) Gin Kapitalift iebet vou fetnen auf Binfen ftehenden Kapi-
talien 2940 NG jdbhriicher Neutens s Derfelben tragt 4 wnd /s tvdgt
5 Procent. TWie viel Geld hat er auéfteben ¢

56) G5 giebt Jemand ein Kapital von 5500 RLL u 4 Procent
auf Binfen, und 4, Jabhre nadhher ein anderes Kapital von 8000 RbL.
st 5 Procent. Wenn er nun diefe Kapitalien auf Binjen {tehen ldft,
in wie vielen Sabren wird er von beiden gleicy viel an Binfen ge-
sogen haben ?

57) Bier Orte A, B, C; D liegen in Der Orbnung der genannten
Budhftaben Ginter cinander. A ift von D 238 Werft entfernt, die
Gutfernung von A und B perbdlt fidy gur Gutfernung von C und D
wie 2 : 3, und Yy der Gnifernung vou A und B vermebrt um die
Salfte der Gnifermng vou C und D {ft gleid) Dem Dreifachen Der
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Guifernung von B und C. Wie groff find Ddie Gnifernungen der ge-
nannten Orvte von einander 2

58) Nady einer verlovenen Schlacht warven nur nodh 3600 Mann
mebr als bie Hilfte ber gejchlagenen Armee dienfifihig, 600 mehr al3
/s Derfelben wwaven vermwunbdet, und die fibrigen, ndmlicy 1/5 der Armee,
theild getdbtet, theild gefangen theild murben fte jonit vermifft. FWie
arof war die Yrmee?

99) Man foll 91 jo in gwei ‘:Zbede theilen, daf Der gvoBere
bivibirt durd) den Unterfdhied beider Theile Den Duotienten 7 giebt.

60) €3 vertheilt Jemand 46 ROL. unter 5 arme Manner und
7 arme Frauen fo, Daff die eingelnen Antheile der Mdnner und ebenfo
Die Der Frauen einander gleid) find, ein Mann unb efne Frau jujammen
aber 8 RbL erbalten. LWie viel von obiger Summe fommt auf den
Antheil Der Manner und wie viel auf den der Frauen?

61) €3 fragte Jemand, wie viel Uhr e8 fei, und erhielt zur
Antwort, e3 fet ywijden 5 und 6 Uhr und der Stunden= und Minuten-
seiger fteben gevabe fiber einanber. Wie viel 1hr wasd ed?

62) Die Zabl 49 oll fo in wei Theile getheilt werden, Ddaf
fidy Der grifere Theil um 6 vermehrt, yum Eleineven Theile um 11
verminbert, verhalte wie 9 : 2.

63) A, B und C veveinigen {idy su einem gemeinjdhaftlichen Ge-
fhdfte. A legt 600 RBL. weniger ein al8 B und 680 ROI mehr al8 C.
Die Summe der Ginlagen Ded A und B verhdlt fich jur Summe der Gin-
lagen von B und C wie 5: 4. Wie grof ift die Ginlage eined Jeben 2

64) Gin Budhandler verfauft zwei Binde eined Werfed, und
swar Den erflen von 100 Bogen flir 51/ RBL, Den zweiten von 50
Bogen fiir 3% ROL. Beibe waven gang gleich und pradhtvoll gebunden.
Der Preid der ungebundenen Biicher felbft aber rvichtet fich nach der
Bogenzahl. Wie theuer war der Einband und was foftete jeder BVand
ungebunben ?

65) @8 will Jemand fein Grundftic eingdunen. Seht er die
vorvdthigen Pfoften 1 Fup ausd etnanber, {o fehlen ihm zu feinem
Bedarf noch 150 Stiid, et er fie aber 3 Fuf aus einander, jo bleiben
ihm 70 Stid hbrig. IWie viel hat er?

66) Gin Bedienter erbielt contractmdfig jahrlidh 80 RBL und
eine Livree. Nady 7 Monaten trat er aud dem Dienfte und erbielt
212/5 RBL. nebft Der Lvree jum Lohne. Wie hody wurbde lestere gerechnet?
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67) Wenn man gu einer Babht 1) 9, 2) 15 und 3) 9 und 15
abdirt, fo verbdlt fich Die erfle Summe gur sweiten ivie die weite ur
oritten.  TWie grof ift diefe Babl?

1 68) Gin Gutdbefiger verpadhtet jetn Befisithum gegen eine jdhr=
Tiche Kornrente nebit 200 ROL. baavem Gelde. Wenn 1 ?Eicf)etinert
Qorn 5 RO foftet, fo erbilt ev Dabuvch won jeber Deffatine einen
Grtvag von 5 RbL., foftet aber ein Tichetwert 61/ RBL., jo betrigt die
Reute 6 ROL von feder Defjitine. Aus wie viel Tidetwert beftand
die fabhrliche Kornrente.

69) Gin Bauer hatte swet Schaafheerden, von benen bdie Hleinere
aud Tauter Schaafmitttern beftand, Deren jebe thm zwei Limmer brachte.
Die Anzahl diefer Lammer war gleich Dem Unterjchiede beider Heerben.
Raven alle feine Schaafe Schaafmittter gewefen, und hatte ihm jebe
brel Qimmer gebracht, fo twitvde Die Babl feiner Sdyaafe auf 432 ge-
ftiegen fein. Tie viel Sdaafe hatte er?

70) Gine Gierhindlerin Faufte eine Anzabl Gier, je 5 Stitd fiir
2 Qopt. und verfauft davon bie Halfte, je 2 Stid fiir 1-Qopf., die
anbere $Hilfte aber fe 3 Stid firr 1 RopE. und gewinnt 4 Kopf. Wie
viel Gier Gat fie aefauft?

71) Gin Brunnen fann purch 2 Rishren gefiillt werden. Durdh
betde gufammen gefchieht died tn 12 Stunden, durd) A allein in 20
Stunben; in weldyer Beit alfo durdy B alletn?

72) Gin Windhund verfolgt einen Hajen. Der Hafe hat 50
Sypriinge voraud und madhyt 4 Spriinge, wihrend der Hund 3 madhi;
e8 find fedoch 2 Hunbsjprunge fo grof al8 3 SHafenfpritnge. LWie viel
Syrimge Fann’ fowohl der SHund ald der Haje nody machen, bid ber
exftere Den lepteven einfolt?

73) Wenn man 10 Yepfel fitr 3 Kopk. und 25 Birnen fiir
6 Ropf. fauft und 100 Nepfel und Birnen ujammen fiir 28Y, Kopk.
gefauft werben, wie viel Aepfel und wie viel Birnen find unter diefen
100 Stif?

74) ©8 Hat Jemand sweterlet Weine; von der exften Sorte foftet
bie Flajihe 40. Ropf., von Dder sweiten 24 Qopf.  Gr will Davaus eine
Mijchung madhen, die Klafdhe 3u 28 Kopf.  Wie viel muf er von jeder
Sorte nehmen?

75) Gin Golbarbeiter hat sweierlei Silber, ndmlich vierzehnldthiges
und adttsthiges. Gr will eine Sdyhffel verfertigen, die 20 Marf ehmwer
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und im Gebhalte 3wodlfldthig fein joll. Wie viel Marf muf er von
jebem Silber nelymen ?

76) Semand hat 35 Solotnif Gold von Der 96ten Probe und
will {0 viel Kupfer yujeken, daf die Mijhung die T2te Probe enthalte.
LWie viel Kupfer muf er ufesen?

T7) Bon zwet Stiden Tuch von gleicher Giite, aber von un=
gleicher Lange, foftet bad erfte 100 RDL., dad sweite 130 REL  Wenn
die Linge jede8 Stitded um 10 Avidhin grofer wive, Jo wixden fidy
Die beiden Lingen verhalten wie 5:6. Wie lang ift jeded Stitd und
wie viel Rubel Foftet die Arjdyin?

8) Die Mannjdyaft eined Generald beftand aus dreimal o viel
Snfanterte al8 Kavallevie. Davon Ddefertivten vor einer Schladht 120
Mann weniger ald 1, der Jufanterte und 120 Mann mehr ald 1,
der Ravallerie, '/, der gangen Mannjdhaft blieb al8 Bejabung einer
Seftung guriiE und 3 derfelben blieb nad) der Schlacht tibrig, dev Reft
aber wurde theild gefangen, theild getddtet. Diejer Reft um 300 Mann
vermebrt, war fo groB, ald die Hialjte der urjpringlichen Sahl der Jn-
fanterie. = LWie viel Mann commandivte der General?

79) @8 fptelt Jemand und gewinnt doppelt jo viel Geld al3 ex
bet {ichy Datte, Dievauf verliert er 16 RHL, bei dem ndchften Spiele
verliert er wieder %/ Ded {ibrig gebliebenen Gelded und gewtnnt hierauf
wieder o viel, al8 er wrfpriinglich bejaf. Dadurd) fieht er fidy im
Befts von 80 RbL.  Wie viel hatte er urfpriinglidy ?

80) Gin Gilberarbeiter evbielt fitr ein Silbergejdhivr, ielches
100 RBL. werth war, dem ewidite nach eben fo viel unverarbeiteted
Silber al3 dbad Sejchirr wog, und auperdem 37, ROL. Vel gleichen
Preifen erbielt er fitr ein andered Silbergejchivr, welched 1 Lid. wog,
64 Solotnif unveravbeiteted Silber und 28 RHL. Wie fdhwer war dasd
erfte Silbergejchivr, und wie hod) wurde ein Solotnif ded verarbeiteten
und Ded unvervarbeiteten Silberd bevedynet?

81) Gine by, welche bedeutend vorging nnd fdhon eine Nady-
mittagdftunde angab, waibrend e3 nody Vormittag war, mufte um 5
Stunden und 40 Minuten uvitcdgeritct werben, um die wabre Jeit
angugeben.  Da fidh, die von der Ubhr angegebene Jeit sur wabren Seit
verhielt wie 29 : 105. Weldyed war die walhre Beit?

82) Die Bejapung eined Schiffed beftand aud Seeleuten und
Solbaten. 63 famen fe 22 Secleute auf 3 Kanpnen und auferdem
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nodh 10 Mann im Gangen daritber. Die gange Wannjdhaft betrug an
Bahl das Fimffache der Angahl von Solbaten und Kanonen gujammen.
MWenn bei einem Kampfe, weldjen dad Schiff su befteben hatte, und in
weldem dte nzahl Dev Todten Yy von Der Zahl der Ueberlebenden
betrug, 5 Weann weniger getdsdtet worben wiven, o fdmen von den
Ueberlebenden im Gangen fe 13 Mann auf 2 Kanonen. LWie viel batte
208 Sdiff Kanonen, Seeleute und Soldaten?

83) Ginem Sdhaafhivten wirde vou einem Nadyfiglerhaufen einer
Armee Y/, feiner Heerbe und '/, Schaaf geraubt; von einem weiten
Haufen Y3 ded Uebervefted und s Sdyaaf; von tinem Ddritten Haufen
bie Hilfte des Refted und 7 Schaaf. Dadurdy blieben thm nur nod
25 Sdhaafe ftbrig. Wie viel atte er wfpriinglich?

84) 8 verjpielte Jemand Yy feined Gelbes und gewann hierau
3 ROL. ; hievauf verfpiclte er wieber Y/ feines jebigen Gelbes und gewann
nachher 2 ROL., endlid) verjpielte ev Deffen, wad er jeist hatte, wo=
burd) er 12 RNOL. iibrig behielt. Wie viel hatte ex urfpritnglich ?

85) Gin Raufmann nalm aus feinem Gejchafte am Anfang eines
jeden Salres 500 RBL. jur Beftreitung feiner eigenent Bedivfuiflfe. Dasd
Geld, weldhes im Gefdhifte blieb, vevmehrte fich tn jedem Jahr um
feinen Dritten Theil. Dadurch fah er fich am @Gnbde bes britten Jalres
im Defise von doppelt fo viel Vevmdgen, ald er am Anfange DHatte.
Wie viel hatte er Anfangd?

86) Gin Kaufmann fauft ein Fafp mit Wein fitr 1440 RBL und
verfauft 12 Krujdhfen mehr a8 */, desfelben mit einent Gewinne von
25 Procent. Den Ueberreft verfauft e gu einem foldhen Preife, dap er
baburd) an dem gangen Quantum 60 Procent gewinnt. $itte er aber
alfed 3u Dem Tepten Preife verfauft, fo hitte er 175 Procent gewonmen,
Wie viel Krujdhfen hilt dad Fah?

87) Gin Kaufmann madht mit jetnem Kapital jahrlichy 3315 Pro-
cent, die er wieder jum Rapital fehliagt. Gr braudit aber jdbrlich
1000 RO gu feinem Unterhalt. Nady 3, Jahren bat fid) jein anfing-
liched Rapital verdoppelt, wie grop wav Daselbe ?

§ 38. Gleidyungen vom erften Grade mit mehreren nubekannten Bahlen.

1) Gewinnt A von B 4 RBL, fo hat er Halb fo viel al8 B
behalt, Gewinnt aber B von A 6 L, o bat er dad Dreifacdhe von
Dem wad A fibrig bletbt. Wie viel Hat Seder ?
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2) Bwei filberne Bedyer Haben einen gemeinjdhaftlichen Decfel,
weldyer 18 RbL. werth ift. Der erfte Becher mit dem Decfel Foftet
noch einmal o biel, al8 der zweite ohne Decel, Der 3weite mit dem
Decel foftet um ein Bievtel njehr, ald der erfte ohne denfelben. Wie
viel foften die beiden Vecher?

3) LBon einer gewiffen Waave werden 100 Pfund, jeded su
40 Rop. verlangt. €3 find dbrei Sorten vorrdthig, wovon das Pfund
48, 36, 28 Rop. gilt. Bon der beften Sorte finden fich nodhy 52 Punbd.
Wie viel mitffen von der iweiten und dritten Sorte dagugethan werben,
um 100 Pjund vollzdhlig s madyen ?

4) 2 Iidpetwert Roggen und 8 TLfchetwvert Weizen Foften 3u-
jammen 64 RbL., 3 Tichetw. Roggen und 6 T{chetw. Weizen foften zu
demfelben Preife jufammen 54 RbI.  LWie theuer ift ein Tichetw. Roggen
und ein Tidyetw. Weizen?

5) @8 fauft Jemand weierlet Wein, von Dder erften Sorte dHasd
Webro 3u 90 RBL, von Der gweiten ju 60 ROL.  Sm Gangen 3ablt er
3840 MBI  Hitte er eben jo viel Wedro vom befferen gefauft, al3 er
vom fchlechtern wivElich faufte, und umgefelrt, jo hatte ex 330 R6L
weniger 3u besablen gebabt. Wie viel faufte er von jeder Sorte?

6) LWelcher Bruch erbdlt, wenn man zum Jdhler 4 adbdirt, den
Werth 1/5, wenn man aber gum Nenner 7 adbivt, den LWerth /52

7) @8 wird ein Brudy gefucht, der jo bejchaffen ift, Daf, wenn
man vom Bdbhler und Nenner 3 fubtrabirt, der Werth Y, wird, und
wenn man gum Sdbhler und Nenner 5 adbirt, der Werth 1, wird?

8) Lon welden 3wet Bablen verbalten fich die Differeny, bdie
Summe und dad Produft wie die Bahlen 2, 3 und 52

9) A und B fjdhieben Regel mit einander. A fagt su B: wenn
Du mir jum Voraud 3 RbL. giebjt, fo febe idh in jedem Spiele 60 Koyp.
gegen 36 Kop. und fpiele mit Dir 36 Spiele. B geht auf diefen BVor-
jehlag ein und gewinnt Dadurd) nicht blof feine 3 RBL. iwieder, fondern
nody auferdem 2 RbL 28 Kop. Wie viel Spiele hat Jeber gewonnen?

10) @8 vertaujdht Jemand 12 Tichtw. Weizen und erhilt dafiir
8 Tjhtw. Gerfe und 56 Rbt. Ju: dexfelben Jeit bietet er ein gewiffes
Quantum von Weizen fiir ein ebenfo grofed Quantum von Gerfte nebit
einem Aufgeld von 75 ROL oder gegen 200 ROL baaved Geld an.
Weldhes war Der Preid ded Weizens und der Gerfte?
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11) A und B f{pielen Karten mit einem Spiel von 52 Karten.
A Debt guerft ab, hievauf B. Die Jabl ber RKarten, weldje A legen
lie, madht mit Der Babl der Ravten, weldye B abhob, sujammen 50,
und die Bahl der Rarten, weldhe beibe gufammen legen LHepen, ift
grifer ald bie Summe Der von beiben abgehobenen RKarten um 64,
LWie viel hat Jeder abgehoben ?

12) Gin Oefliigelhandler treibt eine $Heerbe von Génfen und
weljdyen Hithnern gu Mavfte, und zwar ift die dreifache Babl ber weljdhen
Hithner grofer al8 die Doppelte Babl jeiner Gdnje um 15, RNadhdem
er unterwegs 10 Géinfe gefauft und 15 welfdhe Hithner verfauft Hat,
verhdlt fich die Bahl Der Gdnfe yur Bahl der Hithner wie 7:3. Wie
viel hatte er urfpriinglich von jeber Gattung?

13) A und B baben verfchiedene Rapitalien. A gewinnt mit dem
fetnigen 1500 RO, B verliert von Dem feinigen 500 RBL und jet
verhilt jich dag Geld des A ju Dem Ded B wie 3:2. 1Hitte jedoch A
500 RbL verforen und B 1000 gewonnen, fo wiirde fih dad Geld ded
A 3u dem Deg B verhalten, wie 5:9. TWie viel hatte Jeber urfpriinglich?

14) 63 mijdht Jemand eine gewiffe Menge Branntwein mit
Waffer, und findet, Daf wenn ev von feder Gattung 6 Krujdhfen mehr
genommen Datte, 7 Krujdyf. Branutwein auf 6 Krujdf. Waffer Famen;
Ditte er jedoch von jeder Sorvte 6 Krufdhf. weniger genommen, o fimen
6 Krufdhf. Branntwein auf 5 Krujdf. Waffer. Wie viel nahm er von
jeder Gattung? ;

15) @3 Deftellt Jemand 6 Dubend Bouteillen Mofelwein und
3 Dugend Vout. Rbeimwetn jujammen fitv 126 ROl Da aber unter-
Dejfen Der Preig jeder Bout. um 1, RbL gefallen ift, jo erhlt er fitr
Diefelbe Summe 20 Bout. Mofelivein und 3 Dupend 8 Bout. Rbein-
wetn mehr. Was war uerjt der Preid jeder Bouteille?

16) Gine jweiziffrige 3abl giebt bet Der Divifion mit 4 einen
gewiffen Quotienten und den NReft 3, bei der Divifion mit 9 einen
anberen Quotienten nud den Neft 8. Die Jiffer auf der Stelle Her
Bebuer ift gleich biefem gweiten Quotienten, und die 3iffer auf der
Stelle ber Giner gleich dem 1Tten Theile ded erflen Quotienten. Wie
beifit die gejuchte Jahr?

17) Seh fenne el drefsiffrige Sablen, deren Summe, um 1 ver-
melrt, gerade 1000 ausmadyt. Schreibe iy die beiben Bahlen Bhinter
einander und trenne Ddiefelben durch ein Decimalfomma, fo entfteht eine

Nerling Aufgaben. é
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fedhdmal fo grofe abl, wenn die Fleineve ahl nady der gripern, als
wenn die grdfeve abl nach der fleinern gefeht wirb. IWie heiBen Ddie
beiden Babhlen?

18) Gine gweisiffrige Bahl giebt 3, weldye jur Querjumme 10 bat.
Sebrt man die Biffer um, o entfteht eine 3abl, weldhe um 36 Fleiner ift.
Wie heifpt die Babhl? )

19) Su einer gefitliten Birfe befinden fich 5T RBL und 18 Dreipig-
fopefenftitfe.  Durdy 12 RBL und 15 Dreipiglopefenitiicte find 17/gs Der
Birfe gefiillt. Wie viel vou jeder Mimsforte gehen in die Bijrfe?

20) Gin Kapitalift nimmt 8000 R6L u gewifjen Lrocenten auf
und verleibt 23000 R6L ju Hiheven Lrocenten, jo dap er Dabet einen
Ueberjehup von 905 RBL. an jihrlichen Jinjen evsielt. Unter den namlichen
Bebingungen nimmt er 9400 RbL. auf, und verlethet 17500 RDL., dies
bringt thm einen Ucberjchup von 539, ROL an jhrlichen Binjen. Ju
welchen Procenten hat er Geld aufgenommen und audgeliehen?

21) B Bat 12600 RL. mehr als A ausgeliehen und fein Geld
um 1 Procent hoher untergebracht, weshalb ev audy an jihrlichen Sinfen
730 RbL. mebr iehet. C Hat 3000 ROL mehr audgeliehen al8 A nud
st 2 Procent hiheven Binfen, siehet dafitr auch jihrlic) 380 RbL mebr an
Binfen als A. Wie viel hat Jeber ausgeliehen und u weldyen Procenten ?

22) RNad)y Bitvuod Grihlung war die Krone Des Kbnigs Hiers
von Syrafus 20 Pfund fehwer, und verlor tm Waffer nabe an 1 '/, LPhund.
Nebmen wiv mun an, daf fie blog aud Gold und Silber beftand, und
baf 19,64 Pfund Gofd im Waffer 1 Pund, wnd 10,5 Phund Silber
im LWafjer ebenfalld 1 Pfund verlieven. Wie viel Gold und Silber
mupte die Krone enthalten?

23) 37 Pfund Binn verlieven im Wajjer 5 Pfund und 23 Pjund
Bei verlieren im Waffer 2 Pfund; eine Eomypofition von Sinu uud
PBlei, 120 Pfund wiegend, verliert im Wafjer 14 Pfund. Wie viel
Binn und Blet ift in diefer Compofition ? :

24) Bwei Bavern A uud B haben ufammen 63 RbL Steuern
su besablen, und gwar nad) BVerhiltnif bes Erivages ibrer Gniter.
A, weldyer 4 Qoofftellen mehr Defist al8 B, wovon aber jede Loofitelle
6 Rubel weniger ertvigt, sablt von obiger Steuer 35 RbL  Hitte A
6 Loofitellen mebr, und witvbe die Loofjtelle ded B 9 RbL. weniger ald
jet tragen, fo mitfte A 45 RNOL begahlen. Wie viel Loofitellen hat
Seder, und was ift dev Grvirag derjelben?
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20) Auf etnem Dampfidhiffe, weldhed von A nay B fuhr, waren
bet Der Abfabrt auf dem BVorderded 24 Pafjagiere mehr ald auf dem
Hinterdet. Die Ginnahme bed Schiffes fitr die gange Fabrt betrug
fit alle Pafjagtere sufammen 540 ROL und mar madhte die Fahrtaxe
fitr je 7 Pafjagieve des Vorberdedtd ufammen 1 RO weniger al8 fiiv
4 auf bem Hinterdect. Auf der Hilfte ded Weges famen noch 18 Pafjagiere
auf dag Vorderdef und 6 auf dad Hinterded, wodurdy die Ginnahme
be8 Sehiffed um %5 Der fritheven wud)s. Wie grof war die Bahl
Der Pafjagiere und wad betrug de Fahrtage?

26) Jn etner von den Gcfen efned rechtminfligen Gartens befindet
fich ein ebenfalls rechbwintliger Fijchteich, deffen Seiten fich ebenfo 3u
etnanber verbalten, wie die bed Gavtens, deffen IJnhalt der 9te Theil
vonr Dem Jnbalte De§ Gartend ift unbd be]fen Umfang um 600 Fuf
tleiner it ald Der Umfang ded Gartens. Wenn bdie eine Seite bes
Gartens um 9, die andere um 15 Fup grofer wdve, o wive der Garten
felbft um 5805 Quabratfuf geiger. Wie grop ift jebe Seite ded Garted ?

27) @3 jtnd 4 Webro gefauft worden, deren eingelne Preife
X, ¥, z, u finb. Wenn man von dem gangen Preife aller ufammen
Den Prei8 x absieht, fo erhilt man 180 RbL, dann y, z, u, jo erhilt
man 212, 172 und 200 Rbl. Wie grof find dié einelnen Preije?

28) Dref Arbeiter verrichten nacy etnanbder ein Werf und braudhen ju-
sujammen 120 Tage dagu. A befommt den Tag 20 Rop., B24 und C30 Kop.
Bulest hat einer fo viel wie dev andeve. LWie Tange hat jeder gearbeitet?

29) Jemand nahm gu drei verjchicdenen Malen eine Partie Blei,
Gifen und Kupfer als Schuld an, dle thm mit Jinfen und allen Unfoften
3u fteben fommen: Dad evite Mal 1293 NRBL fitr 23 Berfowis Blei,
5 YBerf. Gifen und 3 Verf. Kupfer, das zweite Mal 2508 RHL. fir
T Bert. Blei, 10 Verf. Gifen und 13 Berf. Kupfer, dad Drittemal
3723 ML, fiiv 12 BVerf. Blei, 9 BVerf. Gifen und 20 Berf. Ruypfer.
Wie hoch rechnet er Den Preid von jeber Sorte?

30) A, B, O vergleichen thr Bermdgen. A fagt 3u B: gieb mir
700 R6L. von deinem Gelbe, fo habe idy sweimal jo viel al8 du behalft.
B fagt ju C: gieb miv 1400 ROL, fo habe ich dreimal o viel ald du
bebilft. O fagt su A: gicb miv 420 ROL, fo habe idh finfmal jo viel
al8 du behaljt. Wie viel hat Jeber.

31) 8 werben drei Sahlen von Der folgenden Bejdhaffenbeit
gejucht. Wenn man von Ddev eriten 4 abzieht und eben foviel der

7*
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sweiten aufest, fo verbdlt fich Der et sur Summe wie 1:2. Bieht
man von Der aweiten 10 ab, und fet Ter Dritten eben foviel gu, io
verhilt fich Der Reft sur Summe wie 3 : 10. Bieht man aber von Der
erften 5 ab, und jest Diefe Dev Dritten zu, fo verhdlt fich der Rejt zur
Summe wie 3:11. Weldye Jablen find ed?

§ 39. Reine Gleidyungen vom 3weiten uud hoheren Grade mit
ciner unbekannten 3ahl.

1) Die Babl 18 foll fo in gwei Theile getheilt werden, dap fidh
die Quabrate diejer Theile verhalten wie 25 : 16.

2) Die 3abl 14 joll fo in gwei Theile getheilt werden, daf wenn
man den grofern Theil durch Den Fleinern und ebenjo umgefelyrt den
fleinern Theil durch den grdfern dividivt, die Quotienten fich) verhalten
wie 16 : 9.

3) Gine Angahl Knaben erhielten Aepfel. Jeber batte o wviel
Shdden bei fih al Knaben waven, und in jebed Shadden gingen
viermal joviel epfel al8 die Sahl der Knabeu betrug. Ste fitllten alle
ihre Sadden und erhielten dadurdy im Gangen 2916 Aepfel. Wie grop
war die Zahl der Knaben?

4) Gine Abtheilung einer Armee warjdhivte in gleichen Reiben
und BHatte 5 Mann mebhr in Dev Thefe al3 in Der Fronte. Jm Angefichte
Des Feinded wurbe jedod) nur die Fromte um 845 Mann vergropert,
woburd) die Abtheilung nur nody 5 Mann tief aufgeftellt war? Wie
ftaxf war die Abtheilung?

5) Gine gewifje Summe wird whdentlich unter Avme gleich vertbeilt.
Sn einer Woehe war die Fahl der Avmen gerade Die Quadrativursel
biefer Summe; in dev nddften Dagegen waren ywet Arme melr, weldye
an jener Summe Theil erhielten, wodurd) dev Antheil jedes Gingelnen
um 17, Kop. vermindert wurbe. Wie grop war die ju vertheilende
Summe?

6) A und B ftehen beide eine gleiche Anzabl von Tagen, aber
3u verjdhieenem Qofhue, in Avbeit. A avbeitet 4 Tage nicht, und erbalt
" am Gnde 18 RHL 49 Kop. Lwhn. B arbeitet 7 Tage nicht, und erhilt
16 RO Hatte A 7T Tage und B 4 Tage nicht geavbeitet, o Hatten
beide gleic viel erhalten. Wie viel Tage ftanden beide in Arbeit und
wasd war der Tagelohn eines Jeben?
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7) Bwei Reifende A und B geben 3u gleicher Feit von et
Stadten C und D aud, A um von C nady D, B um von D nady C
au vetfen. (8 fie einander begeguen, hat A 126 Werft mehr gemacht
ald B, und A Batte nody 15% Tage 3u veifen, um nach D 3u fommen,
B aber 28 Tage, um C 3u evreichen. LWie weit find C und D von
einander entfernt?

8) A und B fithren 100 Gier mit etnander ju Marfte, verfaufen
fie gu verfhicdenen Preifen, und IBfen Dody beide gleich viel. Hdtte A
bie Gier ded B gehabt, fo bhitte er 36 Kop. geldft, batte aber B die
Gier beg A gebabt, o bitte ex nur 16 Kop. erbalten. IWie viel Gier
hat Seder?

9) Weldhe Babl ift 3, deven fiebenter und achter Thell mit
einander multiplicict wud dad Prodbuct durdy 3 dividirt, yum Quotienten
2982%/; giebt?

10) @8 wird eine B3abl von ber Befdhaffenheit gejucht, daf wenn
man Diefelbe st 94 abdivt und von 94 jubtrabirt und bierauf Ddiefen
Reft mit jener Summe multipliciet, pag Product 8512 ift. Weldye
Babl ift ed?

11) Gin gewiffes Sanital freht u 4 Procent auf Jinfen; multi-
plicict man die Anzabl Der Rubel Ded Kapitald mit Dex Anzahl der
SRubel in Den fiinfmonatlidhen Binfen, fo erbdlt man 117041%;. Wie
guofs ift Dad SKapital? :

12) Semand bat preierlei Waaren, weldhe ujammen 55 RbL
25 Qop. foften. Das Pfuub einer jeven Sorte foftet fo viele Kopefen
a8 Rfunbe davon vorvithig find. Gr hat aber von Der weiten Sorte
wm Den britten Theil mehr ald von der erften, und von Der dritten
31/, mal foviel al8 von der yweiten. Wie viel Prund hat er von jeder
Sorte? :

13) Sy habe eine gewifle Zabl tm Sinne, diefe multiplicive idy
mit 21/, abbire jum Product 7 Bingu, multiplicire bie Summe mit
bem Achtfachen Der Sabl jelbit, bividire al8bann durch 14 und 3iehe
vom Ouotienten dag Bievfache dev Babhl felbft ab; da erhalte idh 2520.
Welche Jahl ift e8?

14) Riwei Jahlen verhalten fihy wie 3: 2, und die Differeny ihrer
vievten Potengen jur Summe ihrev Dritten Potengen wie 26 : 7. Wie

beifien die Jahlen?
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15) LBon einem rechhwinfligen %ere verhalten fich beide Seiten
it einander wie 6 : 5. Nachdem s ded Gangen verfauft yworden war,
blieben nody 5625 Quadratfufp 1tbrig. Wie grof find die Seiten beé
Rechtedd ?

§ 40. Reine Gleidyuugen vom 3weiten Grade mit mehreren
unbekannten Jahlen.

1) Oie Differeny gweier Sablen mit Dder grdfern wmultiplicirt,
giebt Dag Product 40, mit Der Fletnern multiplicivt aber dDas Product 15.
Wie Heifen die beiden Sahlen?

2) Wenn man de Differeny sweier Jablen mit Dder Eleinern
multiplicivt, fo ift Da8 Probuct 42, wenn man diefelbe aber mit der
Summe beider Bahlen multiplicivt, jo ift dad Prodbuct 133. LWie Heifen
die Babhlen?

3) Die Diffeveny gweier Sablen verhalt fich sur fleinern wie 100
jur grofern, und jur grofern wie 4 jur fleinern. Wie Deifen Deide
Bablen?

4) Wenn man die Differeny 3weier Jablen mit Dder grofern
multiplicirt und dag Probuct durdh die Fleineve dividivt, fo iff Dder
Quotient 245 multiplicict man aber diefe Differeny mit der fleinern und
bivibirt Durdy bie gréfeve, jo iff der Quotient 6. LWie Heifen die
Bablen?

5) Wenn man die grofere von wel Fahlen mit der Duadrat:
wurgel der Fleinern multiplicirt, fo ift da8 Prodbuct 48, multipicivt man
aber ie Fleinere mit der Quadratmwurgel der qréfern, o 1& Dag 1§robuct 36.
Wie beifen die beiben Jahlen?

6) Wenn man die fleinere von wei Fablen mit dem Quabrate
ber grofern multiplicivt, jo ift Dad Product 448, multiplicivt man aber
die grofere mit dem Quabrate dev fleinern, fo ift Dad Lroduct 392.
Wie heifen die Jabhlen?

7) Wenn man von zivet Bablen jede mit 27 multipliciet, jo ift
bag erfte Product dag Quabrat Ded weiten, multiplicivt man aber fede
mit 3, fo ift Dad erfle Product der RKubus des weiten. Wie heifen
beibe Baflen?

8) Die brei Seiten eined redhtwinfligen Dreieds follen aus folgenden
Angaben beftimmt werben. Der Jubalt Des Dretects enthilt eben jo viel
Quabdratfuf ald der Umfang Ddeffelben Fufi enthilt, und die Quadrat:
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sabl Der ©umme beider Katheten ift groper al3 die Quabratzahl Der
SHypothenufe um dag Halbe Product aus den Bablen, durch welche Der
Flacheninbalt und die efne Katbhete ausdgedritdt find.

9) Weldhe awet ahlen find e, deven LQuadrate, wenn fie adbirt
werdenr, Die Summe 13001, wenn fie aber vou etnander jubtrabirt
werden, den Reft 1449 geben?

10) Welche Bahlen frehen tn dem BVerbaltnih von 3 4 und geben
alé die Summe threr Quadrate die Sabl 3249002

11) 68 qiebt ywel Bahlen, deven eine um 8 groBer als die anbere,
und deren Broduet 240 ift. Weldhe Hahlen find e8?

§ 41. Gemiftht quadratifdye ®leiungen mit einer nubekannten Bapl.

f) Gs verfauft Semand fitv 39 RbL Wein, und gewinnt dabet
fo viel Procente, als ihm bev Wein Rubel foftet. Wie theuer hat er
ben Wetn gefauft? ;

2) Die Diffeveny zweter Aablen ift = 9, ibre Summe mit der
gropern multiplicivt = 266. Wie heifen die Bablen?

3y (53 fauft Jemand Tudy u etnem Rock und 28 Arjdyin Letinvand,
und begahlt im Gongen 30 ROL Fitr fede Arfchin Tuch begablt ex jo viel
Rubel, alg er Arfchin faut, und 8 Arfhin Leimmwand Foften jujamnien
fo viel alg eine Arfchin Tudh, LWie viel Arfdhin Tudy fauft er, und
was Foftet die Arfdhin Tud) und die Avfehin Leintwand?

4) A und B gewanten fei einer gemeinjhaftlichen Speculation
180 RBL. A Datte fein Geld 12 Monate fang dagu Hergegeben und an
Kapital und Gewinn 260 RbI. suriicferhalten; B hatte 300 FbL
16 Monate lang dagu hergegeben. TWas hatte A eingelegt?

5) & fauft Jemand eine Anzahl Sehaafe fitr 360 RbL; batte
ev fitr Denfelben Preis. 6 Stitf mebr befommen, fo wire jeded Stk
5 Nl wohlfeiler gewefen. Wie piel Stick bat er gefanft?

6) Gin Gpiegel, weldher 18 Boll hoch uad 12 Joll breit ift, hat
einen fibevall gleich Dreiten Golbramen , Deffen Fldche Der Flache Des
Sptegels gleich ift. LWie breit ift der Rahmen ? :

7y Bwei “quabratije $Hife werben mit Steinplatten belegt, von
Denen jebe einen Quabratfuf hilt. Die Seite Des einen Quadratd ift
um 12 Fuf gedfier, als dle Ded andern, wnd ur Pflafterung beider
bebarf man 2120 Platten. ILWie lang ift feder $Hof?
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8) &3 laft Jemand 2 Griiben graben, von dem der eine 6 Sajdhen
linger ift al8 Der anbeve. Bei jedem foftet Das Grvaben einer Sajdheu
nur halb o viel Rubel, al8 der Grvaben Safdhen in Der LWinge mift.
Jm Gangen hat er 4178 RO su begablen. Wie lang ift jeder Graben?

9) 3Jn einem Gafthofe hatte eine Gefellfehaft fiir eine gemein-
fhaftlicdhe edhe 871, RBL su begahlen. Ghe die Redmung beyahlt
war, {dhlichen fich 3wet von der Gefellfhaft davon, wodurd) Der Antheil
eined jeden Der Buriifgeblichenen um 5 RBL. grifer wurbe. Wie ftark
war die Gefellfdhaft urjpriinglich?

10) €8 fauft Jemand eine Anzabhl Sdhaafe fiir 1200 RBI., behalt
bavon 15 und verfauft bdie dbrigen jujammen fiix 1080 NbL  Wenn
ev nun Dadurdy an jedem Sdhaafe 2 RBL. gewinnt, wie viel Schaafe
faufte er und wad war der Giufaufdpreid eined Stiicfes?

11) A und B reifen von wet um 247 Meilen von einander
entfernten Stidten einander entgegen. A madit taglich 9 Weeilen, und
die Babl ber Tage, weldhe beide bid jum Bujammentreffen brauchen,
it um 3 grdffer al8 bdie Bahl der Meilen, weldie B tdglich macht.
Weldhen Weg hat Jeber beim Jujammentreffen uriickgeleat?

22) @8 fauft Jemand weierlei Tud). Von bdem feinern foftet
die Arjchin 1 ROL. mehr al8 von dem grdbern. Fiir dad feinere bezahlt
er im Gangen 90 NI, fiiv dad grobere, welded um 2 Avjdhin langer
war, 80 Rbl. Wie lang war jeded Stitt, und wasd fojtete die Arjdhin
von jedem ? :

13) A reift von C nach D und madyt tdglich 7 Meilen. Nachdem
er 32 Meilen suriicfgelegt hat, geht B von D nady C, und madyt tiglich
Den 19ten Theil ded gangen Weged. Nachbem B o viele Tage geveift
ift, al8 er taglidhy Meilen madht, trifft ex mit A jujammen. Wie weit
ift C von D entfernt?

14) A verfauft 40, B 90 Arichin Leinwand; fie [Sfen ufammen
A2 NI A giebt fitr 1 RBL 5 Arfhin mehr al8 B. Wie theuer
verfauft Seder feine Letnmwand?

15) Drei Kaufleute A, B, C legen 3u einem gemeinjchaftlichen
Unternehmen Geld gujammen und gewinnen damit 800 ROI. weniger
al8 die gange Ginlage betrdgt. A erbdlt fiiv feinen Autheil 600 ROL.
pom Gewinn; er hatte 170 RBL mehr ald B beigetragen; B und C
aber batten gufammen 2350 RBL. eingeleat. Wie grof war die Ginlage
eined Jeden ?
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16) A und B Datten zujammen 4160 REL. ju einem gemein-
fohaftlichen Gejchfte etngelegt, A feine Ginlage auf 9 Monate, B die
feinige auf 6 Monate. An Kapital und Gewinn erhielt A 2280 ROL,

. B 2520 :bl. Wie viel hat Seber eingelegt?

17) Gin Saufmann fauft eine Angahl Stitce Seidenzeug vou 3wet
verfchiedenen Sovten. Bon jever @orte fauft ev jo viele Stiide und
3ablt fitv jede Glle Halb fo viel Rbl., al8 ein Stit diefer Sorte Ellen
Bat. Qm Gangen fauft er 191 StitF und 3ablt 921, RBL  LWie viel
Stitt von jeder Sorte hat ev gefauft ?

18) Gin Weinhindler fauft 54 Anfer Wein und dazu nody eine
gewtife Anzabl Antev von einer geringern Sorte.  Fitv feben Anfer dev
crften Sorte 3ablt ev o viel Rubel, al8 er Anfer von der weiten Sorte
fauft, und fitr jeden Anfer biejer gweiten Sorte 8 RBL weniger. Gr
mifcht beide LWeine unter einander, ift aber gendthigt diefe Mijchung 3u
verfaufen, den dnfer fitr 30 DL und verliert dadurch an Der ganzen
Sypeculation 252 RBL. IRie viel Yafer von Der jweiten Sorte faujt ex
und wad jablt er fiiv jeden Anfer ? :

19) Gin Weinhindler verfauft 7 Webro geringeven Weined und
19 Webro beffeven, sufammen fiir 1000 RBI. Fir 200 RbL. giebt er-
3 Webro gevingeven LWeined mebr, af8 er fiv 120 ROL vom bejjeven
giebt. LWie theuer verfauft er pas IWedro von jeder Sorte?

20) G3 hat Jemand et Fupteppiche, weldhe Duabdrate bilden,
und von oemen der eine um 2 Fup langer ift al8 Der anbere. Wenn
man von er Jafl der Quabratfufe, welde der Eleinere mift, die Sabl
ber Fufe abzieht, weldye eine Seite bed grifern mift, jo ift das Suabrat
ber Daburdy erhaltenen Zahl um 88 guifer al8 bie abl, weldhe man
erbilt, wenn man von der bl der Quabratfufe e Fletnern Ddie Sabl
ber Fufie absieht, weldhe eine Ceite Ded fleinern mift. Wie lang it
jeder Teppich?

21) G8 fptelt Jemand und gewinnt bei dem erften LWurfe jo viel
al8 er Geld bei fich Dat. WBei Dem gweiten Wurfe gewinnt er 5 RbL
mehr alg Die Quabratwuriel der 3ahl Des Gelbed, teldhed er jeht
befit, Dbei Dem Dritten endlich gewinnt ev dad Caabrat der Babl Ded
Gelbes, in Ddeffen Befige ev fid) nad) Dem gweiten Wwrfe befiuvet. Gr
trigt Daburch 2256 RbL. mit i fort. Wie viel Hatte er nrjpriinglich?

22) 68 foll eine 3abl gefunben wexden, weldye die Gigenjchajt
befist, Daf, wenn man thren oritten Theil mit threm vierten Theil
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multiplicivt und gum Product ihr Fiinffaches abdirt, man etne Fabl
erhilt, welche die Bahl 200 um eben fo viel libertrifft, al8 die gefuchte
Babl jelbft unter 280 iff. Weldhe Jabl ift es?

23) Jemand, der nady feinem Alter gefragt wurde, gab joldyes
wie folgt an: Meine Mutter Hatte mich am Gnde thres 20ften Jalres
gebovert; ihr Alter mit Dem meinigen multipliciet, fthertrifft unjer beider
Alter jufammen um 2500, Wie alt war er?

24) Gin Qaufmann hat drei Stitcfe Leinwand, von weldyen dag
weite 3 und dag britte 5 Gllen mehr a8 Has erfte enthalt. Die Glle
bes exften foftet gerade fo viele Ropefen alg e3 Gllen enthalt; von dem
sweiten foftet die Glle 10 und vou dem dritten 20 Koy, mebr al8 von
bem erften.  Der Jammiliche Betrag diefer Letnmwand ift 95 MBI, 30 Koy,
Wie viel Gllen enthilt das erfte Stitct?

25) Jemand fauft ein Pferd und besalhlt dafiir eine gewijje Summe,
verfauft e hernad) wieder fitv 144 ROL und gewinnt davan genau eben
jo viele Procente, al8 thm das Pferd gefofiet batte. Wie viel atte e3
gefoftet 2 :

26) Gin Ravfmann laft fidy efn Stit Jeug fommen und bezablt
baflir an Ort und Stelle eine gewifje Summe, auferdem aber. nody
4 Procent an Transportoften. Gr verfauft es wieder fiir 390 RbL.
und gewinnt bet diefem SHandel fo viel Procente als der 3wblfte Theil
Des Ginfaufspretjes betrdgt. Wie theuer Hatte ev 8 eingefauft 2

S 42. Gemifdyt quadratifthe Gleidyungen mit meheeren
unbehannten Ballen.

1) LWelche sweisifirige Zabhl hat die Gigenjdhaft, daf, wenn man
fie durch dad Product threr Jiffern dividivt, der Quotient = 2 wird,
und baf die Jiffern in umgefehrter Ordnung erjdbeinen, wenn man
27 3u der Babl adbdirt?

2) Man hat 3 Bablen, deren Summe 41 ift; die Summe ifyrer
LCuadrate it = 699, und die Diffevens swifchen der erften und zweiten
Babl it um 8 grdger als Dbie wifchen Der jweiten und dritten. Wie
beigen bie Bahlen?

3) Man Yat 3 Bablen, deven Summe 44 ift; das Product diejer
3 Bablen {ft = 1950 unbd die Diffeveny ywifchen der erflen und weiten
Babl ift um 5 gréger als Ddie wifchen Der weiten und dritten. Wis
beiBen die Bahlen ?
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4) Weldye Bablen Haben die Summe 41 und die Cuabrat-
fumme 9017

5) Weldye jwei Bahlen Haben die Differens 8 und die Quadrat-
funmme 5442

6) Weldye ywei Sahlen geben das Probuct 255 und bie Suadratr
fumme 5149

7y Wie mup man 16 theilen, damit dag Prodbuct Dder beiden
Theile 3u ihren Quabdvaten abddirt die Summe 208 gebe?

8) Wie wird 39 in gwei Theile zerlegt, jo dap die Summe Dder
Guben dicfer Theile die Bahl 17199 gebe? :

9) 63 werden ywet Jablen gefudyt, deven Tifferens mit der Differens
ibrer Quabrate jujanmumen 150 und Dderen Summe mit der Summe
ifrer Quabrate sujommen 330 betrigt. Weldhe Jablen find es?

10) Die Summe gweier Jahlen, ihr Product wnd die Diffeveny
ifrer Quadrate find einanber gleich. Wie heifen die beiden Babhlen?

11) DOrei Jahlen bilben eine ftetige Proportion; addivt man fie,
jo ift die Summe 126, multiplicirt man fie aber mit einander, jo it

pag Product 13824, Weldhe Bahlen find es?

12) @3 wird eine Sabhl gefudht, die mit dret Biffern gejchrieben
wird und fo befchaffen ift, dap die Summe der Quabrate der eingelnen
Biffern, abgefehen von threm Stellenwerth, = 104 {it, das Quadrat
der mittlern Biffer aber um 4 grofer ift al8 das doppelte Probuct Dex
beiden andern; dap ferner, wenn 594 vou der gefudhten Babl abgeyogen
wird, dle drei Biffesn in umgefehrier Orbuung jum BVor{ehein fommen.
Weldye Babl ift e3?

13) Gin Sypeserethindler verfauft 80 Phund Veusfatbliithe und
100 Pfund Gewitvsnelfen, jujammen fir 1300 RbL, unbd 3war giebt
er fitr 400 ROI. 60 Pfuud Gewivzuelfen mehr als Musfatblitthen fite
200 ML IWie theuer verfauft er das Pfund von jeder Sorte?

14) Das Vorderrad eined Wagens macht auf einem Wege von
360 Fuf 6 Umbrehungen mebr alé das Hintervad. Wenn aber ter
Umfang jedes Rades 3 Fup groper wive, fo wiirde auf demjelben Wege
pa8 Vorderrad nur 4 Umbdrehungen mehr machen, ald das Sﬁinterrai.
TWie grof ift der Umpfang jebes FRaves?

15) 8 vertheilt Jemand unter eine Anzabl vou Avmen, welche
aus Méannern, Weivern und Kindern beftebt, 3 RbL 24 Kov., fo daj
jebes Rind eine gewiffe Anzafhl vou Kopefen, jedes Weib einen Kopefen
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mebr al8 efn find nnd jeder Mann wieder einen Kopefen mehr al8 ein
Weib befommt, Die Anzahl der Weiber war = 5/, von Der Anzah!
der Minner und die Anzabhl der Kinder gleich dem Dopyelten Quadrat
ber Differeny swijchen der Jahl der Weiber und Manner. Hitte jedes
Kind fo viel befommen a8 ein Weib, o witrde Hie gamge NAusdgabe fitr
bie finder plus dem neunfachen Unterjchied swijchen Der gangen Audgabe
fiir die Weiber und der fitr die Ménner 1 RHL 96 Kopefen betragen
haben.  Wie grof war die Angall der Ménner , Weiber und Kinder,
und wie viel erbielt jeder Gingelne?

16) A bringt eine Anzahl Gurfen 3u Marfte und B etne dreimal
grofere Anzahl von Giern. B bietet dem A einen Taufdy wijdyen
beiden Waaren an, wodurdy aber A bei dem gegenwdrtigen Preife 3 Koyp.
verlieren wittde. A giebt Daber dem B nur ¥ feiner Gurfen fiir fammtlidye
Gier, wodburd) B 3 Kop. verlieren wiirde, wenn Der Preid beider Waaven
geblieben wive; da aber der Preid einer Gurfe indeffen auf 5 RKop.
geftiegen ift, fo gewinnt B fo viel, al8 er bet unverdnbderten Lreife Der
Gier fiir 6 Stk derfelben I8fen wide. LWie viel Hatte A Gurfen
und B Gier, und wag war mfprimglicy der Preid eined Stiicfes von
jeber Waare?

17) 638 fauft Semand eine gewtfje Anzahl von Gitronen und
Aepfeln gufammen fitr 72 Kop. Gr 3ablt fitv 1 Dugend Gitronen fo
viele Sopefen, al8 er Aepfel erhilt und fitr fe 20 Stitd Aepfel fo viel
Kopefen, al3 er Gitronen Fauft. Hitte ev von jeder Sorte 10 Stick
mebr gefauft, und fitr die Gitvonen den fritheren Preid besallt, dagegen
aber fiir 1 Duend Aepfel fo viel ald er fiir 20 Gitvonen ju bezablen
bat, fo Ddtte er 3 ROL 5 Rop. besablen mitffen. Wie viel Gitronen
und Aepfel faufte ex? v

18) 62 fauft Jemand eine gewiffe Anzahl Gdanfe und auferdem
18 weljche Hibne, sufammen fitr 55 ROL., feder eingelne Habhn Foffet
"o RDBL weniger al8 3 Ginfe. Sypdter faufte er eine jweite Anzabhl
bon Gdnfen und Hahnen und swar 5 Ginfe und 2 Hihne mehr als
ba3 erfte Wal, und jablt fitr jedes Stitef 1/, RbL mebr al8 vorher.
Wenn er nun fitr Diefen sweiten Kauf 821, RBL ju besallen bat
wie viel Gdnfe hat er jebes Mal gefauft, und wie theuer jede Gans
und jeben Hahn begablt? :

19) Drei durd) gerade Strafen verbundene Stidte A, B und C
liegen o, Daff Die von B nad)y C fithrende Strafe mit der von B nach A
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fithrenden etnen vechten LWinfel bilbet. Bwijden A md B liegt ein
vierter Ort D, und gwifchen A und C ein fimfter Ort E. Bon D nach E
fiilet ebenfall3 eine gevade Strafie, welche auf die vou A nady C fiber E
fithrende Strafe redytwinflig etnmitnbet. E ift von A 3 Werjt und
pon C 7 Werft entfernt. Wer von B ftber D und E nach A reift,
anftatt von B nadh A auf Der geraben Stvape, madyt einen Umiveg,
weldher um den vierten Theil be8 von B nadhy C fithrenden LWeged
grifer ift ald Die gerade Straje von B nach A. LWie weit find die
genannten Orte vou einanber entfernt?

20) A und B leihen gufammen 2000 RbL auf einfache Binjen
aud. A besiebt aud feinem Antheil 1 Procent weniger ald B. Jn
5 Safren besieht B im Gangen 40 ROL. weniger ald dag Dopypelte von
ben Binfen De3 A, und nady 10 Jabhren ift dag audgeliehene Kapital
eines Qeben duvch Ddie whbrend Ddiefer Beit eingenommenen Jinfen fo
angewachfen, Dap fiy Rapital und Binfen Ded A zujammen 3u Denen
fes B verhalten, wie 5: 8. Wie viel hat Jeber audgeltehen und ju
wie viel Procent ?

§ 43. Unbefiimmie Gleidungen des erfien Grades.

1) Bwei gange Sahlen angugeben, jo dap bag 9fadye Product der
erften gleich tft Dem 13fachen Probuct Dev gweiten.

2) 3 follen gwei gange Bahlen angegeben werden, deren Diffeveny
12 Detrdgt und von weldyen die grifiere fich durdh 10 bividiven It

3) Die Bahl 76 fo in ywet Theile u zerlegen, dap Der eine
Theil Den Faftor 5, ber anbere Den Faftor 8 enthalt.

4) Man foll 100 fo in swet Theile theilen, dap Der eine fid)
durd) 7, der anbere aber durch 11 theilen lafje.

5) Man theile 100 in swei Theile, die folgende Gigenjdhaften
Daben miiffen: wenn man den erften duvch 5 dividivt, jo mup 2 dibrig
Bleiben, und wenn man ben aweiten Dduvd) 7 dividivt, jo mup Der
Reft 4 fein. -

6) (3 werben el Aablen von jolder Bejehaffenbeit gejucht,
bafs, wenn man die erfte mit 17 und die weite mit 26 multiplicict,
bag erfte Product um 7 giger ift al8 Dad weite.

7y Man foll 142 fo in gwei Theile gerlegen, Daf Der eine durd) 9,
per anbere durd) 14 theilbar fei.
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8) LWon awei gamgen ablen, deven Differeny 11 ift, foll die
Fletnere gréper ald 20, und die gripere, welde 5 um Faftor enthdlt,
fleiner ald 50 fein. LWeldped find die Jalhlen?

9) Welche Fabhlen [affen durch 3 dividirt 1, und duvdy 5 dividivt
2 fibrig?

10) Weldye Zablen lafjen durcy 8 dividivt 5, und duveh 11 dividirt
4 1ibrig?

11) Weldhe Sablen geben durdy 9 auf, und lajfen durch 14 dividivt
8 jum Nefte?

12) Gine Gefelljhaft von Mannern und Fraven haben jujammen
fiir 8 ROL 76 Kop. vergehrt. Gin Wann bezablt 19 Kop. und eine
Frau 13 Kop. Wie viele Manner und Frauen waven es?

13) Gin Landmann fauft Pfexbe und Ochjen, zujammen fiir
1770 ROL. und besahlt fitr 1 Pferd 34 RBL, fitr einen Ochjen aber
21 RHL. Wie viele Pferbe und Ochfen hat er gefauft?

14) 68 fauft Jemand fitr 72 ROL. 3wei Sorten Tudy; die Arfehin
er einen Sorte foftet 3 NOI., die der andern 4 RbL. LWie viele gange
Avjchin beFommt er von jeder Sorte?

15) Gine Gejelljehaft, die aud Herren und Damen beftand, hatte eine
Summe von 112 RO su beyablen; jeder Herr begahlte T ROI., jede
Dame 4 RbL.  Aus wie viel Herven und Damen beftand die Gefelljhaft 2

16) Gin Sdydfer, dejlen Heerde wijehen 200 und 300 Stiick
entbielt, 3dblte fie su 8, und e3 blieb thm 1 Stitcf {ibrig; 3dhlte er fie
su 15, fo blieben ihm 2 Stitd dibrig. Aud wie viel St Heftand
die $Heerbe? -

17) 68 jollen gwei Sablen von der Avt gegeben werdben, daf dad
Stebenfadye Dev einen, jammt dem Bebufachen der andern gleich ift dem
Neunfachen der Summe bdiefer beiden Jalhlen.

0. Die Reibhen over gﬁrogre[ﬁoqen.

S 4.
1) 2Bad verfteht man unter einer Reihe ober Progreffion? Ias
ift eine Differengreihe? Wie nenut man fie gewdhnlich? Warum?
2) Was ift eine Quotientenveihe ? Wie nennt man fie gewdhnlich?
Warum?
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I. Differengreibe.

3) TWas bedeuten die Buchftaben a, d, n, t wnd s in einer
Diffevengreihe? Bilde dle Neihe aus a, d und n, oder s ijt gleich?
QWie grop ift t bet a) nj b) n+ 15 c) 2n; d) mn Gliedern?

4) ‘Welche Differensveihe ift eine fteigende, welche eine fallende?
Weldyes Glied ift dad allgemeine? Bilde aus a, d, n, t und s wei
algebraifdie Gleidyungen?

5) Gegeben a, d und n wie grop find t und s?
6) " a’l d " t " 14 174 n " $?
7) v g " ot e B
8) iroaa g5l i gy
9) n a'I n " 5 " " i d it tZ
10) " at , s " " et e
11) 1" d/ n t " " n A s?
12) " d/ L5 o8 " " IRy t2
13) D s mo o B e
14) " l]I & " S " " " a " d?
15) , a=l1,d=1,n= 14 Gefjudt t .,  s.
16) i a=10,d="1, h— bl 7 S
18) % p=dicds=3; t=>50 A Hefas o8
19) fird el d=b, t =227
20) " 2= 72/3[ d: T/8/ t= 76 lQ/24 it n " S.
21) ,  a=T,d=", se—=ddy % g
22) g A==y 4= § =282, " n o, t
23) - a=2l/2, n.—::iO(), t==280/ " d R K
24) e 5, n=12, t= 373/ 7 ds s,
25) i, 8==2%;, n=0t=—1% wooibie e
26) " a="%, n=26, s=060"s " iy &
2 o a=0, n=100, § = — D4450 -~ dite o
28) " a=", t=205/7, s == 139%; " d . |
D e Q== t=—"145"5, §=—12840 iR s
30) " d:31 n=8l fes 14 " a " S.
31) . . =%, n=30, == ,, A s
32) > d=—""s, n=25, t=—21%, 7 S
33) p 4= n=30, s =146, " a ., t
34) y, 4= n= 100, s = 1900 2 BRI i
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35) Gegeben d=—",, t=—1%, s=—13%,
36) o atd==5 e 068 = 304

37) e e e e e e e
38) , n=32, t=236'%,, s—T697,

Gejucht a und n.

"

"

"

II. Suotienfenveibe oder Berhdaltuifreibe.

39) 2Wasd bedeuten die Vudiftaben a, e, n, t und s in einer
Quotientenreihe? Bilde die Reibe aus a, e und n, odber s ift gleich?
IWarum Yeifen Reiben diefer Art auch Verhaltnifreihen 2

40) Wie grop ift t bei a) n; b) n4 1, ¢) 2n Gliedern? Wie

nennt man t audy noch?

a
a
a

"

"

"

n.
d.
d.

41) Weldhe Quotientenvethe nennt man eine fteigende — weldhe

etne fallende? Wie grop mup e in jedem Ddiefer Falle fein?

42) Bilbe aud a, e, n, t und s wei algebraijdye Gleichungen.
43) Gegeben find a, e, t, gefucht wird n und s.

44) " n 2 € 8, p 1
45) B e ey n €
46) " n 4t sy Ty e
47) " n €0ty n @
48) " n € 0,8 n 2
49) " n et s n @
50) a) no & 1,8y wo b

) w Mty n o @

51) Gegeben a=3, e==2, n=>5

52) v a=86Y, e=3 n=38
53) ©rhoge e el tex bl

54) , a=T e=10, t=T00
55) , a=4, e=3, s=118096
56) - a=40, e=%, a=10
57) -, a=05, n=9, t=327680
58) , a=4 =T t=4

(7%

B e e B

@CD

L

59) , a=2, t=3906250, s =4882812

60) , a=1,t=05-2

61) 2 =2, n=18, t—65536
62) g e=3, n=8, t=2181

63) i =10, n=1, s= 3333333
64) s €=%/3 n=o00, §==21

t

&P e ool p BB

Was ift hier
su bemerfen ?
ejucht t und s.

S.

tn e>er 0 R
4 S 4 B Y

ety BB o®m
ol ot R I e



§ 44. 65—76. 113

65) ®egeben e =4, t=44, s=>55 Gejucht a und n.
66) = e=>5, t=23125, s= 3905 BTN
67) , a=T, e=?; D=00 ok e
63) " a= "0, €= Y40, D=00 w b o 8

69) 8 faufte Jemand bei einem Buchhindler T Biicher, deven
Preife in einer Diffevengrethe ftanden. Dev Preid desjenigen, weldyes
pem woblfeilften am nidyften im Werthe ftand, war 80 Kop., Der Preid
bes theuerften 2 R6L 30 Kop. Wie theuer war jeded Budy, und mwie
viel mufite ev Dem Buchhindler ahlen?

70) Gin Arbeiter joll beim Graben eined Brunnens fir den evften
Fuf 8 Kop., filv den gweiten 10 Kop. u. f. w., fir jeden folgenden
Fuf 2 Kop. mehr befonumen; 4 RbL 50 Rop. befommt er aber voraus.
Wie tief ift er gu graben perbunden ¢

71) 63 war ein Graben. 15 Fup tief su graben. Der Avbeiter
muf aber auffysven, al8 er 10 Fup tief gefommen war, und dad lebrige
einem andern fiberfafjen. LWie viel exhdlt feber diefer Avbeiter, wenn
fitr den erfen Fup 10 SKop., und fiir jeden folgenden Fup 5 Kop.
mehr gegeben wird?

72) Semand fauft ein Perd mit Der Bedingung, dap ev fitr dDen
exften Hufnagel 20 Koy, fiir den swetten 25 Qop. und fitr jeden folgenden
immer 5 Rop. mehr zahlt. €3 find aber tn Allem 32 Nagel; wie viel
foftet ihm Dad Pferd?

73) Gin Lehrer Hat durd) fetne 20jdhrige Amisfiihrung 9750 RbL.
Gehalt begogen, fo gwar, daf er in jedem folgenben Jabre 25 NbL.
melr erhielt, a8 in Dem vorhergehenden Sahre. Wie viel Gebalt

erbtelt er tm erften und wie viel im ywangigften Jabhre?

T4) Gin Schulbner verfpridht jeinem Glaubiger, feine Sdyuld von
1650 ROL., tn 15 Monaten abutvagen und zwar dergeftalt, dap er den
erften Monat 40 NRHL und jeden folgenden etwad Veftimmies mehr
sablen will? i viel gablt ev jeden Monat mehr und wie viel den
Teten Monat ?

75) Gine Babl befteht aus 3 Biffern, weldhe eine Differengreibhe
ilben. Dividict man bdie Jahl durd) die Jiffernjumme, jo ift Der
Quotient 26, und abddirt man 198 u der 3abl, fo erjdyeiuen Ddiejelben
Biffern in umgetehrier Ordmung. Wie Deifit die Sabl?

" 76) 3u einem milden Bwede Hatten 3 Britber A, B und C ju-
jammen 27 RBL fo unterjdyieben, dafp ihve Antheile in freigender

RNecling Aufgaben. 8
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Differengveibe ftanden. Da aber C ftarb, ehe die unterfdyviebenen
Gummen eingesahlt wurden, ithernahmen A und B mit einander aud
bie Bezahlung bed Antheild von C, und swar im Verhiltnifle vou 3:2,
Dadurdy verhielt?fich die gange von A besahlten Summe ju der von
B besablten wie 4:5. Wie viel hatte feder der dret Britder wrfyriinglich
unterjchrieben ?

T7) Bier Zabhlen bilben eine Differensreibe, thre Summe ift = 32.
Die Summe ihrer Quadrate = 276. Wie hetfen die Bahlen?

78) Die drei Seiten eined rechtwinfligen Dreieds bilden eine
DOiffevensreibe. Die grifere Rathete ift = 6 Fuf; wie grof find die
beiden andern Seiten?

19) Die Seiten eined redtwinfligen Dreiectd bilden eine Diffe-
rengrethe.  Der Umfang Ded Drefedd ift = 84 Fuf; wie grof find
die Seiten ?

80) Die Seiten eined redytwinfligen Drefectd bilden eine Diffe-
rengreibe. Der Flacheninhalt ift = 216 Quabratfuf; wie grof find
die Seiten?

81) Jn etner Baumpflangung ftehen 2829 Baume in 41 Reiben,
fo Daf immer in jeder folgenden Reihe 3 Biume mebr ald in der
vorbergebenden fteben. LWie viel Baume ftehen in der erften Reibe
und wie viel in der leften ?

82) Gine Differengreihe hat die Gigenfdhaft, daf ihr erfted Glied
5 ift, ble Summe aller Glieder = 1050 und die. Summe Dder erften
Hilfte aller Glieder = 275, Wie grof ift die Anzahl Der Glieder
und dad leste Glied?

83) Bier Bahlen bilben eine Quotientenveihe; die Summe Der
evften und gweiten ift = 15, die Summe der dritten und vievten = 60.
Wie Heifen bie Bablen?

84) Dag erfte Olied einer Quotientenreihe von 4 Gliedern ift
= '/1z, Die Summe aller 4 Glieder ift um 1 grifer al8 der Quotient
der Jeibe. Wie heifen bie 4 Glieder?

85) Gin $Herr theilt unter drei Diener 210 ROL nady einer

Quotientenreilie, wodurdy dDev erfte 90 RHL. mehr Lefam al8 Der lehte.
- Wie viel befam Syeber?

86) Drei Bahlen bilden eine Quotientenreibe. Jhre Summe ift

= 35 und bdad mittlere Olied verhalt fich sur Differeny der beiden
dufgern wie 2 : 3. LWie beiBen die beiden Jalhlen?
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87) Drei Sablen bilden eine Verhiltnifreihe; die Differeny
gwifdhen der grofiten und fleinften ift = 15, die Differeny swijdhen Den
Quadraten der gquiften und fleinflen verhalt fidy ur Summe bder
Quadrate aller 3 Bablen wie 5: 7. Wie heiflen die Bahlen?

88) Gine Bahl befteht aud 3 Biffern, welche eine Quotientenveibe
bilden; die Babhl felbft verhdlt fich zur Summe ihrer 3iffern wie
124 : 7; abbict man ju {hr bie Sahl 594, fo erjcheint eine Bahl mit
deu ndmlichen 3Jiffern, jedodh) in umgefehrier Orbnung, Iie Deifit
die Babl?

89) Gin Ginjah-Gewicht, dad aud 8 Gewichten beftebt, die u-
fammen 51, Pfo. wiegen, ift o eingerichtet, Daf jedes jolgende Gemwidht
tmmer 3mal o {dhwer al8 dad vorhergehende ift. Wie jdhwer ift da3
grdfte und dad fleinfte diefer Gewichte?

90) Bwifehen 4 uud 2 follen noch 11 Glieder etngejchaltet werden,
fo dafi eine Quotientenveihe von 13 Gliedern entftehe.

91) Sebed Glied der Quotientenveihe a, ae, ae? . . . . . in m
folche Theile su theilen, Daf alle Theile wieder in etner jujammen:
hangenben Quottententeihe ftehen und folglich eine Reihe um BVorjdhein
fomme, weldhe m mal jo viel Glieder hat, a8 die Hauptveihe. Wie
grof it Das erfte Glied, der Quottent und die Summe von n Gliedern?

92) Su der Quottentenveibe 7, 56, 448 . . . . foll jeded Glied
tn dret oldhe Theile getheilt werden, Daf iwvieder efne yujammenhingende
Quotientenreife entfteht. Wie gqrof ift dad erfte Glied, der Quotient
und die Summe von 7T Sliedern?

93) 68 bejtellt Jemand Dbet einem Juwelier einen Diamanten
unter der Bebingung, daf er ihm fiiv den exften Kavat, Den der Diamant
wiegt, 40 NBL, fitr den gweiten 120 RBL., fitx den dritten 360 RNHL.,
alfo fiir jeden folgenden dreimal fo viel al8 fiir den vorhergehenden
sablen wolle. Nun ift dad Gewid)t ded Diamanten 3', Kavat. Wie
viel muf er Dem Jumwelier beyahlen ?

94) @8 fauft Jemand einen Brillant unter Der %ebmgung , Daf
er Den erften Qavat mit 30 RBL begahlen wolle, Den gweiten Kavat mit
dmal 30 = 120 NG, Deu Ddritten mit 480 RHL, und o jeden fol-
genden Kavat {mmer 4mal jo theuer ald den vdrhergehenden. ILie viel
muf er fitv Den Stein jahlen, da Derfelbe 3%/, Karat wiegt?

95) G8 verfauft Jemand ein Pferd und verlangt fiir den erften
RNagel im Hufeifen 1 Kop., fiir den gweiten 2 Kop., fiix den Dritten

8*
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4 Rop. u. §. w. Nun find die vier Hufeifen mit 20 Négeln befeftigt.
Waz foftet Dad Pferd und iwie viel foll flir den lebten Nagel gesablt
werben ¢ :

96) Gin Konig in Jndien, Namend Scheran, verlangte nady dem
Beridhte Des avabifdhen Schriftitellers Afephad, daf Seffa, der Crfinder
be3 Sdhadyipiels, fidy felbft eine Belohnung wabhlen jollte. Diefer erbat
fidy bierauf die Summe der LWaizenfdrner, die herausfommt, wenn man
1 flir Dad erfte Feld ded8 Schachbretted, 2 flir dad jweite, 4 fitr Dad
Dritte und fo immer fiiv jeded der 64 Felder doppelt jo viel Kdrner ald
fiir dag vorbergehende rechmet. Bei der BVeredhnung fand man Fum
Gritaunen ded Kbnigd eine ungeheure Summe. Iie viel Kdvner mufte
er befommen und von weldhem Flachenraum mufite die Grate gemadt
werden? [Rechnet man auf 1 [-3oll 16 Kbrner, fiir eine Weile =
24500 Fup und bdie Grnte 10fdltig.

1. Hiheve Diffevengreibe.

97) Wie bildet man die hisheren Diffevensreihen? LWelche Netbhen
nennt man figurivte Zabhlen verjdhiedener Ordnung?

98) Wad verfteht man unter einer Differenzreihe ded erften
Ranges? Wie grop ift 5,2 Dedgleichen unter einer Differenrethe
vom jweiten Range? Wie grop ift 8,2 Dedgleichen unter einer
vom Dritten Range? Wie grof ift S

99) 63 foll die Summe der Quadrate der natiirlidyen Jahlen
12 422 32 ... 202 berechnet werben.

100) ©8 foll die Summe 1012 4 1022 4-103?.... + 10002
berechnet werben.

101) Man foll die Summe der Quadrate 2°4-4°4-6°482....
~+ 40* berechuen.

102) G3 foll die Summe bder Guben der natiirlichen Jahlen
13 423 433 4 43. ... 4 20° bevechnet werben.

103) @8 foll die Summe 143 4423 4-133..... ~+ 1003 be-
vechuet wwerden. :

104) @3 foll bie Summe Dder vierten Potengen Der natiirlichen
Bablen 1+ 42843+ 4-4*..... - 20% Dbevechuet werden.

105) Die drei erften Glieder einer Differensveithe Ded weiten
Ranged find 1, 5 und 12. Dad wie vielte Olied diefer Reibe ift
252022 :
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106) Vet einer Diffevengrethe ded gweiten Ranged ift dasd fiinfte
Olied 44, Dad achte 137 und dad jehnte 229, LWie grof ift die Summe
diefer 10 Glieder?

107) Bei einer Differengreibe ded weiten Ranged find Ddie erften
dret Glieder 40, 52, T4; bet etner andern Reihe dedfelben Ranged find
die erflen Dret Glieder 470. 492, 520. Wie groff muf man n ans
nefymen, wenn die Summe der exften n Glieder in efner Reibe jo grof
wie in Der andern fetn foll.

108) Bei einer Diffevengreibe ded jweiten RNanges ift Dasd erfte
Glied 494, die Summe Dder erften fedh3 Glieder 2954 und dad zehnte
®lied 584 Bei einer andern Reibe Dedfelben Ranged {ind die erften
orei Glieder 445, 488 und 533. Die wie vielten Glieder (von gleidyer
Stellengahl) find in beiden Reiben gleidh?

109) Gine Ddreifeitige Pyvamide befteht aus 20 fHorizontalen
Schidhten; e8 foll bie Anzabl ber RKugeln, weldhe in dex unterften
Sdidte liegen, fo wie jene Der gangen Pyramide angegeben werden.

110) Gine vierfeitige Pyramide befteht aud 20 Schichten; die
Sugelzabl der Baftd und der gangen Pyvamide find 3u finden.

§ 45. JinSvednung.
1) as verfleht man unter den Augdriiden: Kapital — Jinjen
— Procente — Findfup?
2) QBeIcI)e Binfen nennt man einfade — welde ,8I11f€5'

yinfen?
3) Was bebeuten die Buchftaben: k, n, p, z, f, S bei Ber

indrechynung ? / :

e o) Einfadye Binufen

4) Bilde aud k, n, p und z eine aIgeBraii&)e Gleidyung.

5) " /!Sknnp"

6) Wie grofy muf dad Kapital fein, dad 31: 6 Scheut in 8 Jabren
540 MBI Binjen geben foll?

7) Bu wie viel Procent geben 1500 ROL. Kapital in 14 Deonaten
100 RHL. Binjen?

8) Wie viel Binfen trgt dad Kapital 6900 REL. i 10 Jabren
su 5 Procent?

9) Sn wie viel Jabren frégt pad Kapital 20000 6L 3u LY/,
Procent 5400 RbL. Sinfen?
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10) Weldhen TWerth haben 800 RHL. gegenmwirtig, die evft nach 8
Safren fallig find, wenn ber Abjug au 5 Procent beredhnet wird?

11) Weldpen LWerth Baben 10910 NBL gegenwirtig, Ddie erft
nady 10 Monaten fillig find, wenn Der Abjug su 5, Procent be-
rechnet wird?

12) Auf ein Haud werben 8760 RHL. baar und sugleich 10000
ROL., nach) 8 Jabhren sahlbar, geboten. LWelches Gebot ift dad hihere,
weurt. man e Binfen zu 4 Procent redhynet?

13) Wenu jibrlich 6000 ROL 11 Jabre hinduvd) su 5 Procent
gejablt iwerden; wie grof ift Der gegenwirtige Werth Ddiefer gangen
Summe mit Anvedhnung der einfachen Binjen?

B) 3Biufes-Binfen.

14) Bei a) 5; b) 45 ¢) 62; D) p; &) p+ s Brocent, ift
ber Binsfuf £ wie qrof? Wenn f gleich a) 1,065 b) 17255 ©) *so;
d) Wyo; €) 1,064 ift — wie gvo iff p? .

15) Wie ift die Gleichung swifdhen S, k, n und f, wenn n eine
gange, und wie wenn n eine gemijchte Babl ijt?

16) Gin Kapital von 12000 R6L wird gu 4 Procent auf Binfed-
Binfen audgelichen; wie grof ift e8 am Eubde Des 30ften Jahred?

17) Lie viel ift ein in 6 Jahren zahibaves Kapital vou 5000 RbL.
jet werth, die Binfen ju 5 Procent gevedynet?

18) Semand bat nadhy 9 Jahren 7800 MBL ju 5 Procent u
begahlen, ev wimjdht aber diefe Schuld fogleich ju berichtigen; iwie viel
fafin er Dafiiv geben?

19) Gin Rapital von 6500 RbL it n 8 Jahren bid zu
10360 RNBL. angewachfen; wie hoch find bie Procente?

20) Sn wie vief Jahren wirh efn Kaptlal u 5 Procent ver
boppelt, verdreifacht, vervierfacht, wenn die Jinfen su Ende jedes Jabres
sum Rapital gejchlagen werden?

21) Weldhen Werth Haben 2160 ROL. nady 25 Jabhren 3u 6 Pro=
cent auf Binfedsinfen ?

22) S wie viel Jahren widit ein Rapital von 800 RbL 3u
3000 MBI an, bet 5 Procent auf Jinfedzinfen?

23) Weldpen Werth BHaben 4800 ROL jept, die erft nach 18
Sabren fallig find, wenn der Abgug zu 4Y, Procent auf Binfedzinen
gerechnet wird?
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24) Bei wie hobhen Procenten wachfen 1460 RbBL in 31 Jabren
s 5000 KDL an?

25) Gin Wudyever BHat fein Kapital tn 12 Jahren viermal ver-
grdBert; mwie viel Procent hat er genommen?

26) 68 legt Jemand in eine Bant ein Kapital von 25000 RBL
s 3%> Procent jibhriichen Jinfen und legt am Gnbde eined jeden halben
Sabred Die Jinfen wieder ald ein RKapital an, wie hHodh wird Ddiefesd
Rapital fn 20 Jabren anwachjen?

27) LWie Hody wird dDad Kapital in Aufgabe 26) anwacdhjen, wenn
erft am Gnbe eined jeden Jahred bie Binjen zum Rapital gefchlagen
werden ?

28) Gin RKapital k ift ju Dem Bindfup f angelegt; wie lange
mufy e ftehen, Damit e3 jo grop werde, ald ein Kapital A u dem
Binsfufe g nadh n Jabren?

29) Wie lange mitflen 3600 RBL. 31 5 Procent auf Siujedzinfen
ausftehen, um eben fo viel 1 werben al8 5000 RLL szu 4 Procent in
12 Salbren?

30) Wenn Jemand gu Chrijti Seburt 1 Kop. su 5 Procent auf
Ainfedsinfen gegeben hitte, wie grof wire dad Vermbgen am Schlufje
e Qafres 18537 (1 Qubifzoll Gold = 95 RbL Silber; 1 Meile
— 24500 Fufp; SHalbmeffer der Grde = 860 Meilen.)

31) Wie grof ift S nad) n Jahren, wenn am Enube eines jeder
Sabres dag Kapital um s vermehrt oder vermindert ird ? -

32) Wie grof ift S nach n Jahren, wenn am Aufange eines
jeden Sahres (vom weiten anfangend) das Kapttal um s vermehrt ober
permindert wird?

33) Gin Kapital von 16000 Rubeln ftebt zu 5 Procent auf
Binfedzinfen aud uud witd am Ende eines jeden Jabred nod) um
800 RMBL vermehrt. LWie grof wird dadurd) dad Kapital in 12 Jabren
werdern ¢

34) Semand Bat fein Vermigen von 80000 ROL. g O Procent
auf Binfen gegeben, ift aber nidyt im Stande mit Den Binfen diefed
Rapitald feinen Aufwand su beftreiten, weil er dagn jibrlich 9000 RbL.
braudht. Gr ift Daber gendthigt, am Gnbe etned jeden Jalred jo viel
pom Rapital ju nefmen, afd die erbaltenen Binfen unter 9000 Rubel
betragen. Nac) wie viel Jahren ird Diefer Meann, wenn er jo fort:
fabrt, nichtd Haben? :
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35) Gine Sdyuld von 15467 ROL. ift ju 5 Procent verginjet; ed
wird Davauf am Gnde eined feden Jahred 600 RbL. abgetragen. Iie
viel Detrlgt Der Rejt der Sdhuld nady Verlauf von 10 Jabren?

36) Lon einem Kapital von 5000 RbL., dasd zu 5 Procent auf
Binfedsinfen ausfteht, nimmt man jdbrlich 400 ROL weg. Wie grof
wird Der Reft nach 10 Jahren fein?

37) (3 besteht Jemand 18 Jabhre lang von einem RKapitale, dad
st 5 Procent audfteht, jahrlich 340 R6L und hat nady diejer Beit nody
1200 ROL. ju fordern. Wie grop ift bad Kapital urfpringlich gewefen ?

38) Wie lange fann man von 9000 RBL 3u 3 Procent jahrlich
500 RBI. besteben ?

39) Gine Schuld von 7963 RBL. ift ju 5 Procent versinft. Wenn
nun Bierauf nady 5 Sabren 576 ROL und nath 8 Jabren 498 RbL
abgetragen terden, wie grof ift Der Reft der Schuld nad) 10 Jabren,
wenn {ibevall die Jinfediinfen mit in Anjdhlag gebracht werben?

40) Gin Kapital von 6000 ROL ftebt su 5 Procent auf Finjes-
sinfen aud und wird am Gnbe eined jeden Jahred nod) um 500 RbL.
vermehrt. Wie groff wird dadurdy Das Kapital in 25 Jahren werden?

41) Semand erbt 5000 RNbL., die er zu 5 Procent auf Sinjes-
sinfen anlegt; er erfpart fich tm exften Jahre 200 RBL., die er tm weiten
Sabre ebenfalld anfegt, und fo in fedem folgenden Jahre 200 RbL.
Wie grop ift Dad Kapital nady 35 Jahren, die tm 3dften Jabhre exjparten
200 ROBL nidht mitgevechnet, da fie feine Binfen mebyr bringen?

42) Wie grofp ift ber Laave Werth u einer Leibrente r, welche
man n Sabre ju genteen hat, yum Bindfup f gerechnet?

 43) Jemand, Der eine JabreSvente von 500 R6L auf 6 Jabre
s geniefen hat, will {olche verfaufen. Wie viel fann man thm fii
biefe Rente an Laarem Gelbe geben, wenn die Binfen zn 3'/4 Procent
bevechnet toerden ¢

44) Wie viel betragt Der baare Werth einer auf 8 Jabre ange-
wiefenen jabrlichen Rente von 350 ROL, die Jinfen zu 4 Procent
bevechnet ¢

45) Gin Saufmann vermacht fein Hausd, an Werth 100,000 RLL.,
swei Grben, weldhe verpflichtet find, 6000 ROL jahrlichy 11 Jabre bin-
durd) an die Banf ju zablen. Sie wollen die Schuld jogleidh bezahlen:
wie viel haben die Grben baar an die Banf su zablen, wenn der Abjug
su 5 Procent beredhnet wird, und wie viel erbt Jeber?
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46) Gine gegemwirtige Schuld von 1200 R6L joll in 7 jdbr-
Tichen Terminen 3u gleichen Summen abgetvagen werden. AWie Bhod
muf man diefe Bahlungen anfefen, wenn die Binfen gu 4 Procent be-
vechnet mwerden ? :

A7) Tie grop muf die Jahresvente fein, wenn Der Genup der=
felben auf 13 Jabre einem baarven Rapital von 20000 RbL. gleich ge=
adhtet terben joll, die Jinfen su 4 Procent gerechnet?

48) Semand will fitr 34580 RBL. eine Jahresrente von 2000 RbL.
eviverben; auf wie lange Fann man ifm die Rente bewilligen, wenn die
Binfen ju 4 Procent gevedhnet werden? - :

§ 46, Saflenfyfiem.

1) s heipt ein Babhlenfyftem? Die Goeffication dev Bafis
eined Bahleniyitems und ivie qrof? LWie viele Biffern find wenigftens
st einem  Bablenfyftem nbthig? LWie wird in jevem Aablenfyftem die
Grundzahl gefdhrieben ?

2) Sebe abl enthilt wad fiiv eine Refhe? 3 B. a) 2347,
b) 56089 von der Bafis zehu; e) e 3 y B« von der Bafis x?

3) Warum fingt man von der redhten Seite an 3u 3dhlen? LWie
werben folgende Bablen ausgefprochen, wenn man vou Der linfen Seite
su 3éblen anfingt a) 5735 b) 1056235 ¢) 00380976 ?

4y Wie verwandelt man eine Fahl N in eine Reihe nach ber
Grundaahl x;

5) Wie viel Bahlenfyfteme giebt es? Wie Heifen die 9 Babhlen=
yfteme ?

6) Wie jdhreibt man eine Defadifche Bahl nad) verjchiederten
Syftemen? :

7) Uchttaufend vierhundert und fimfzehn Ginbeiten nady allen
9 Gyftemen gu jdhretben?

8) Die defadifche Zahl 30 nach dem triadijchen Syftem ju jchreiben,

¥y i y 269 aooha pentabifdhenaity 2o ey

10) " " " 153 " I)Egabﬁ&)en " " "
1) " n 2626 y  oftadijhen ., .

12) Wie verwandelt man eine Babl nach verjhicbenen Syftemen,

gefdhrieben in eine pefadifche Babl?
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13) Die tetradifdhe Bahl 310213 nadh dem defabijchen Syftem 3u jehreiben.

14) ,, pentadifdye , 2034 i > 7 - 2
15) , tetvabijche , 12031 " R R
16) " thabij&)e " 4237 " i " " "
17) n bl’abl‘fd)e " 11001101 ” " i " n
18) " enneabiid)e " 87024 " " " " "

19) Wie abdirt man Bahlen von verfdyiedenen Syftemen ?

20) Die pentadifdhen Jablen 3103 - 2034 4 4322 + 2231 zu
abdiren.

21) Die tetradbifden Babhlen 23021 4 12034 4 31020 4 32220
+ 10231 4 20320 + 11232 3u addiren. :

22) Die enneadijhen Jahlen 147682 + 638750 4 287301 4-
804321 -+ 384567 su adbiven.

23) Die triadijehen Jabhlen 147682+ 6387504287301 4804321
-+ 384567 3u abdbiven.

24) Wie fubtrabirt man Fahlen verfchiedener Syfteme?

25) Die heptadijchen Bahlen 50243164 — 36125345 3u jubtrabiren.

26) Die diadifdhen Jahlen 101100010 — 10410144 ,

27) Die heyadijchen Jahlen 421301230 — 42345325 , >

28) Wie multiplicirt man. Babhlen verjdyiedener Syfteme?

29) Die Deptadijdhen Bablen 32043 . 645 ju multipliciren.

30) Die oftadijdyen - 53026 . 6517 , ;

31) Die bdiadijchen e L UBE ) 2

32) Bie triadifdyen 5 280 el Yy K

33) Wie dividirt man JFahlen verjchiedener Syfteme?

34) Die tetradifdhen Sabhlen 120101304 : 123 ju dividiven.

35) Die enneabdijdhen CITTT126: 24864 7

36) Die oftadijden 20260150 - A0S ”

37) Bevedyne (450624 + 3412364 -+ 1503545+ 6302 —2045631).
1352 : 245 nady dem heptadijchen Syftem und vermandle bann die Summe,
die Differeny, dad Product und den Quotienten in defadijdhe Jablen.

38) Dedgleichen nady dem enneadijehen Spftem: (6702334 4
25480 4 1834672 - 8703421 — T658438). 5681 : 467.

39) Dedgleichen nacdh dem hexabdijchen Syftem: (45204112 +
3451302 4 101452 4 5342 — 5342143) mal 3245 : 1432.
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§ 47. Decimalbritche.

1) Wie entftehen Decimalbriiche? Was ift ein Decimalbruch ?

2) Wie vermandelt man gemeine Britcdhe in Decimalbriiche? LWie
viel Falle Foimmen DHierbet vor? LWeldhe Decimalbritche nennt man endliche,
welche unendliche? Was ift eine Periobe? Jn welchem Falle fingt die
Periobe den Bruch gleich an — in weldhem gehen nody andere Biffern
vorher ? Tie viele tn jedem diefer Fille? ;

3) Wie vermwandelt man endliche, wie unendliche Dectmalbriiche
in gemeine Briiche? :

4 0333 ... W0y 03027 ...
5) 0,101 . . . 11) 0,59090 . . .
8012, 12) 0,113636 . . .

7y 02142857142 . . . 13) 04729729 . . .

8) 0233 . .. 14) 012345674567 . . .

9 00ie6 .. 15) 0,732142857142857 . . .

D. Gombinationslehre.

§ 48.
1) Was lehrt die Combinationsglehre?
2) Was verfteht man unter einem Glemente, — wag unter
etiter Gomplexion? Was unter Gomyplexton der exften, yweiten w.j.w.

Ordnung?
3) Was nennt man Permutiven — wad Gombintren —

wad BVariiren?

a) Permutiven.

4) FWie jeigt man dad Permutiven vou n Glementen an? LWie
ift die Bildung der Rermutationgformen 2 Wad verfteht man untev einer
Rermutation mit Wiederholung ?

5) Wie ift e Formel Dev Permutation von a) 2; b) 3; ¢) n
Glementen ?

6) Wie ift die Fovmel der Permutation von 3 Elementen, wenn
1 Glement 2 LWiederholungen hat? Dedgleichen von 5 Glementen, wenn
2 Glemente je 3 Wicderholungen faben? Desgleichen von n Glementen,
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~wenn 1 Glement q Wiederholungen Hat? Deggleichen von n Elementen,
wenn 1 Glement q und 1 Glement r Wieberholungen hat?

7) Die Angahl folgenber Lermutationen nP (a*), nP 1) nP
(a"%b?) ... nP (a®7b") aufpufiuden.

8) Auf wie viel Avten Ednnen 6 Perfonen ihre Plige an einem
Tijdy gegenjeittq wedhjeln 2

9) Auj wie viel verjchiedene Arten Fdnnen die Budyftaben aabedeee
auf etnanber folgend gejchrieben werben?

10) Da8 Wort Roma auf jede mbgliche LWeife umgnitellen.

11) Sn einer Klafje von 15 Sebyilern wird von Monat u Weonat
die Reibenfolge dDiefer Schyiiler nen beftimmt. LWeldhed ift die Fitrzefte
Beit, in der alle mdglichen Reihenfolgen derfelben vorfommen Ednnen.

12) Lie viel verfdyicdene fech3siffrige gange Bablen Edunen ausd
den 6 Biffern 1,2, 3,4, 5,6 fo gefdhrieben werben, dafp in jeder abl
alle diefe 6 Biffern vorfommen? :

13) Wie viel verichiedene zehmsiffrige gange Sablen Fonnen o
gefchrieben erden, daf in feder Derfelben bdie Siffer 6 Dreimal, bie
Biffer 7 etnmal, die Biffer 8 vievmal und die Biffer 9 gweimal vorfommt?

14) ie viel verjchiedene neunsiffrige gange ablen Fonnen fo
gejdhrieben werden, Daf in jeder Derfelben bdie Biffer 4 dreimal, bdie
Biffern 3 und 2 jede einmal, die Jiffern 1 und O jede wetmal vorfommen
(bierbei darf aber Feine Null auf der linfen Seite anfangen)?

15) Wie oft Edunen die 24 BVudhftaben bded8 Alpbhabetd verfest
mwerden 2 Wie viel Papier ift Dagu ndthig? Iie viel Jabre haben alle
Deenjchen der Grde darvan ju fdyreiben? (Auf jeder Seite eined Oftav-
blatted 40 Beilen, tn einer Heile 50 Budyftaben zu redynen. Auf dex
Grde Ieben zu gleidher Jeit ungefahr 1000 Millionen Menjchen und
jeber fchreibt taglich 40 Seiten).

i

B) Combiniven.

16) Weldhes Glement wird dad niedrige, welched das hohere
genannt? :

17) Wasd wverfteht man unter identifchen, — wad unter gut
geordneten Gombinattondformen?

18) Iie unterfdheivet man Combinationen ohne und mit LWieber-
holungen?
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19) Was verfteht man unter einer Gombination der erfren —
yweiten — dritten u. f.w. Klaffe. LWie Deutet man Die verjchiedenen
Rlaflen an? Wie mit unbedingter Wiederholung? Weldhe RNamen fithren
die Gombinationen Der verjdhiedenen Klafjen? :

20) Gntwidele die €. ohne Wiederholung fiiv 4 Glemente dureh
alle Klafjen? Desgleichen mit Wiederholungen.

21) Wie gqrof ift die Angahl der G. obne Wieberholung fiiv
n Glemente in jeber eingelnen Klafje?

29) Wie grof tft die Anzall dev €. mit unbedingter Wiederholung
fiir n Glemente in jeder etngeluen Klaffe? .

93) ie viel verfdhicbene Winfe Ednmen mit 2 gewdhnlidyen
Witrfeln geworfen werden? :

24) Dedgleichen mit 32

95) Sm Qhombre ift die Angahl Dev in einer Hand mbglichen
Spiele, da 9 Kavten aus 40 genommen werden, wie grog?

26) ie viele Ambenr, Ternen, Duaternen und Quinten fonnen
aué 90 Nummern gebildet werben ?

27) Desgleichen aus 60 Nummern ?

28) Aus einem Spiele von 32 Karvten foll man ofne gu wihlen
15 Wlatter Beraudgiehen. LWie oft fann Died gefchehen, wenn Ddie
gesogenen 15 Ravten nie polltg Diefelber fein follen.

29) Auf wie viel Avien laffen fich 40 verfchiedene Kugeln in
swet Paufen abtheilen, fo dap Der eine 33 und der anbere 7 Kugeln
enthalte?

30) Fihre den Bewed Dbed binomijchen Lehriases fiiv pofitive
gange Grponenten, permittelft Der Gombinationen.

31) Dedgleichen fiir negative gange Gyponenten.

1) Dariiven.

32) Gntwidle die Bartationen ohne LWiederholung fiiv 4 Elemente
purch alle Rlaffen Hinduvd.

33) Wie groff ift Ddie Angahl Der B. ofhne LWiederholung von
n Glementen fitr alle Klaffen? :

34) Desgleidhen mit unbedingter Wiederholung ?
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S 49. Mathematifche WabricheinlichPeit.

1) Wie beftimmt man die mathematijdhe LWabricheinlidyfeit eines
Greignifjes? |

2) Weldje Fille vedhuet man gu den gunﬁtgen — mwelche 3u
Den moglidyen.

3) Weldyed Greignif nennt man wahridetnlicdh — mwelded
gweifelhaft — weldped unwabhrideinlid) — weldes gewif?

.4 Wenn idh bei einer Verloojung von 200 Loofen 6 nehme, —
wie grof ift die mathematijdhe Wabrjdeinlichfeit, Daf ich gewinnen werbe?

5) Wie grof ift die Wahricheinlichfeit mit a) einem LWiirfel 3;
b) ywei Wiirfeln 4 oder 6 zu werfen ?

6) Aug einem Spiele vou 32 Karten werben 3 Karten gesogen —
wie grop ift die mathematijdhe Wabrideinlidyfeit, daf Ddie gesogenen
Ravten alle Coeurd fein werden?

7) Man bat beobachtet, daf an einem Orvte an einer jdbrlich
wiederfehrenden Kranfheit von 1000 Perjonen durdyjchnittlich 85 exfranten,
und von Ddiefen ivieder 28 fterben. Wie groff ift fitr jeden Ginwohner
Diefed Orted die Walrjdeinlichfeit: a) von Der Krvanfheit befallen u
werden, b) nidyt befallen su werden und twenn man befallen wird, c) ju
genefen, d) su fterben? :

8) @8 befinden fidy in einem Gefiife 3 weife, 4 vothe und 8 blaue
Steine. Wie grof ift die Wabrjdyeinlichfeit a) einen weifen Stein 3u
sieben, b) einen rothen 3u stehen, c) efnen blaven ju siehen, d) einen
weifien oder einen rothen su steben, e) einen weiffen oder efnen blauen
su sieben, f) einen vothen ober eimen blauen gu jehen?

9) Unter wie viel Witxfen hat man bei dret Witrfeln su erwarten,
Dap etnmal alle drei Sedyjer fallen ?
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