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L Wirfel

7/ 4. Aus der Kante a =85 Fup cines Wiirfels foll berednet
toerden fein forperlicher Inbalt K, feine Oberfladhe O, feine Diagonalage
A und feine Diagonalebene E.

Aufl K = a3 = 614,125 €. .
0=6a2=4335] %
A = a)/3 = 14,7224318 .
E = a?}/2 = 102,1769326 [ ] &.

/ 2 ®u forperfiche Jnbalt eined Wiirfels betragt K = 42,875
C.%.; wie grop ift die Kante a, die Dberflidhe O, die Diagonalare A
und bdie Diagonalebene E des Wiirfels?

L. yos YR 5.8
0= 6]3/K2 = 73,5 [ %
A =5 16/‘2_7@ = 6,062176 .
E= 'IG/S—K4 =17,32443 [ &

3. Aus der Oberflache eines Wiirfels O = 705894 [ &. foll
beredynet rerden Ddie Kante a, der forperliche IJubalt K, die Diagonalage
A und die Diagonalebene E des Wiirfels.

Aufl. a=]/% =343 §.
0 0
=4 |/ 5= 40353602 C. 3.
A=)/ 5=1594,09337 .
0

E=~1/2=1663808 [J %



-
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4. Die Diagonalage eined Wiirfel8 betragt A = 19 Fup; ed
foll daraus berecdhuet tverden bdie Kante a, der forperlihe Inbalt K, die
Oberflade O, die Seitendiagonale D und die Diagonalebene E des Witrfels.

Aufl. a= gl/s — 10,9696538 .

K=‘§-V3 = 1320,0149 6. 3.
0=2A2=722[]%
D= _‘331/6 — 15,5134354 3.

E=§V2 = 170,177024 [] .

5. Gin Wifel ift durd) feine Diagonalebene E = 680,70809
(] Bup gegeben; man foll den forperlihen Jubalt K, die Oberflade O
und die Seitendiagonale D des Wiirfels berechnen.

Aufl K=1]/E}/2 = 1056012 C. .
0=3E}/2 = 2888 [] &
D=} E /2 = 31,02687 .
6. Wie grop ift der forperlihe IJnbalt K, die Oberflide O
und die Diagonalage A eined Wiirfel8, wenn feine Seitendiagonale D = 68
Fup lang ijt?
A ufle K='§V2—_— 11116849 6. .

0==13D2 =5 3R al1%
A-—_——lé),]/G = 83,282649 .
9. Dad um Alterthume berithmt gewordene Delijde Problem
perlangt die BVerdoppelung eines Wiirfels ohne Aenderung feiner Geftalt.

Wenn nun die Kante eined Witrfels a = 72,385 Fup betrdgt, wie grop
ift die Kante eined Witrfeld8 von n = 2 Mal fo gropem Juhalte?

3
Aufl. a)/n = 91,19938 .
8, Wie grop ift die Kante eine Wiirfels, twenn fein Inbalt
m

e ™ % eined anderen Witrfels betragt, deflen Kante a = 10 Fup ijt?

3 /m
Aufl a ]/T_" 7211248 .
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9. 68 foll ein Wiirfel verfertigt mwerden, welder fo grop ift,
ie drei andere Wiirfel jufammen, deven Kanten a =2 Fup, b =25
Fup, ¢ = 3 Fup find. Wie grop mup die Kante ded Winrfeld genom-
men toerden?

Aufl. VaT F b7 F o — 3699318 .

10. Die Oberflade eined Wiirfels zu bevedymen, telder an
SIubalt drei anderen Wiirfeln gleihfommt, deren Kanten a =3 Fnf,
b=14 Fup und ¢ =5 Fup find.

Anjl. 6[13/m]2= 216 [ §.

1. Nad) dem Duodecimalmape ift 1 Ruthe = 12 Fuf,
1 Fup = 12 3oll, 1 3oll = 12 Linien, nad) dem Decimahnape dagegen
1 Ruthe = 10 Fup, 1 Fup = 10 Joll und 1 Joll = 10 Linien,
Wenn nun ein Wiirfel 31 € R. 101 € F 112 €. 3. 13 €. & nad)
pem Decimalmape halt; twie viel halt er nad) dem Duodecimalmape, wenn
man alg die unveranderliche Mapeinheit a) den Fup, b) die Ruthe annimmt?

Aufl. a) 17 € R. 1725 €. F. 193 €. 3. 965,025792 €. &
b) 31 € R 174 €. F. 1246 €. 3. 1474,028568576 €. L.

12. Gin Wiirfel halt nad) dem Duodecimalmage 2 €. R. 55
€ 3. 410 € 3. 691,2 €. £.; wie viel halt er nad) dem Decimalmage,
wenn der Fu alé dad unverdnderlihe Grundmap betradtet wird ?

Aufl. 3 G 9% 511 G % 237 G. 8. 500 G. &

8. Dic Kante cined maffiven Witefeld mift a = 0,6 Fup;
tie {dtver ijt derfelbe, wenn fein fpecifijhes Gewidt s = 7,25 und das
Gewidyt fiir einen Cubiffup Waffer g = 66 Pfund angenommen twird ?
Aufl a’gs = 103,356 Pfunbd.

4. Cin Wirfel hat dad abfolute Getwid)t a = 27 Pfund und
bejteht aud ciner Maffe, Dderen {pecifijhes Gewidht s = 1,031 ift. Wie
grof ift die Kante des Witrfels und wie viel wiegt diefer im Waffer, vor-
ausgefet, dap ein Cubiffup Waffer g = 65,9 Pfund rwiegt?

3

Aufl. g“‘—s — 0,735202 Fup.

;:_(s & 1) — 0,8118332 Pfund.



15. Cin metallener Witefel, deflen Kante a = 1,6 Jup be-
tragt, ift fo audgehdhlt, dap der hohle MRawm ebenfalls einen Wiirfel bil-
det.  Wie fdhroer ift der Wiirfel, mweun die Dide feiner fberall gleid)-
mapigen Wand d = 0,09 Fup und fein {pecifijhes Gewidt s — 8,8 be-
tragt, vorausgefest, dap ein Cubiffup Wajfer g = 66 Pfund riegt?

A ufl. 2dgs[ 3a (a — 2d) + 4d2] — 7159591296 PBfund.

16. G5 joll ein Wiirfel aus Blei, weldper a = 3,472624 Pfund
wiegt, mit Kovfholz verbunden tverden, damit die verbunbdenen Korper im
Waffer jdhimmen. Wie viel Pfund Korfholy mup man dagu nehmen,
wenn dag fpecifijhe Getvicht Ddeffelben s = 0,24 und das des Bleies
p = 11,35 betrdgt?

Aufl a(p—D)s _ 1 Puud.
f 10 P

9. Wie viel Cubiffup Korfholy mup man mit einem bleier-
nen Wiirfel, deflen Volumen a = 7,6 €. F. ijt, verbinden, wn die per-
bundenen Korper mit dem Wajfer in's Gleidhgericht ju bringen, die fpe-
cififdyen Getvidhte der Korper fo angenommen twie in der vorigen Aufgabe?

Aul, i‘_(B_:_sl_) = 1035 6. 3

18, ©8 find yroei Wiirfel verfertigt, der eine aus a =1,682208
Pfund Eifen, deffen fpecifijches Gewicht m = 7,788, unbd der andere aus
b = 3,906084 Pfund Blei, deffen {pecifijhes Geicht n = 11,388 iit,
Wie verhalten i) die Kanten diefer Wiirfel ju einander?

3 /8 37b
R ufl. ]/E:I/T:(iﬂ.

19. 3Bwei Witrfel find aus bverfdhiedenen Majfen M = 2,187
Pfund und m = 3,584 Pfund angefertigt. Wenn fid) die Didytigeiten
diefer Maffen ju einauder verhalten wie D :d =3 :7; wie viel Mal
ift die Kante ded erften Wiirfels grofer ald die des jrveiten?
3 /Md

Anfl o =195,
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20. Die Differeny der Volumina jroeier Witrfel betvagt g1 999
€. ®. und dic Diffeveny ihrer Kanten b = 3 F.; wie grop find Dbicje
leteren?

Yufl I/Sb 2—12 Be

21, Dic Oberflachen jreier Witrfel find gegeben, a = 28,88
(] ® und b = 64,98 [] &.; mwie berhalten fid) die Volumina ber
Wiivfel 3u einander?

Aufl }/a?:}/b2=8:21.

®2. Bicr gerade Linien a, b, ¢, d find ftetig proportionirt, d. .
¢8 ift b die mittlere Proportionale jwijdhen a und ¢, und cbenfo c grwijden
b und d. Wenn a= 31,25 F. und d = 2 F. ijt; weldped ijt das Ver-
haltnip der Wiirfel a® und b3 ju einander, die iiber den beiden erften
diefer Linien al$ ihren Kanten conjtruirt find?

Aujl. = 15,625,
K ¥ H
%3. Gine gerade Linie bejtehe Z g s 1
aus den beiden Theilen AB=a=10,625F. ¥ =W s
umd BC=b =15 %.; man foll geome- ‘d,

trifd) einen usbrud fitr den forperlichen
Jnbalt ded Wiirfeld ableiten, relder iiber . |
ber Summe AC Deider Theile al8 iiber | Ba
feiner Kante conjtruirvt ift. »

¥ Lo &
A ufl a? + b3 + 3ab (a -+ b) = 3814,696 G. 3.

T4 Ueber dem Unterjdyicde BC (Fig. 23) 3weier Geraden
AC=a=128 % und AB=>b=10,3 F. ift ein Wiirfel conjtruirt;
ben usdrud fite feinen forperlidhen IJubalt geometrifdy ju finden.

Aufl. a® — b? — 3ab (a — b) = 15,625 €. J.

®5. Somwol itber der gangen Geraden AC = a = 125 Fuf
alg iiber ihrem Theile BC = b = 120 Fup (Fig. 23) find Wiirfel
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conftruirt; 8 foll geometrijch ein Ausdrud fitr den Unterichicd der forper-
lidhen Jnbalte diefer beiden Witrfel abgeleitet werden.

Aufl, (a — b) (a2 4 ab + b2) = 225125 €. .

26. Nan nimmt innerhalb eines Wurfes beliebig einen Punft
P an, und 3ieht von demjelben fenfrechte Linien auf die Seitencbenen des
Wiirfel8, mwelde in einer Ede A deffelben ujammenjtofen. Wenn bdie
Abjtande des Punftes P bon den drei Seitenebensn gegeben jind, m=0,45F.,
n=06 F, p=31%.; wie grop ijt das Quadrat, weldes fid) iiber
pem Wbjtande AP jened Punftes von der Efe A conftruiven lipt?
Nufl. ‘m? 4024 p2=10,1725 ] &

. Man will jwei Punfte A und B, die ju beiden Seiten
einer Seitenfante K eined Witrfeld in den Seitenfladyen dejfelben liegen,
durd) eine wm Ddie Kante herumgelegte Schnur mit einander verbinden.
Die fenfredyten Abjtande des Punfted A von der Seitenfante K und von
der Grundfliche des Witrfels find a =32 F. und a’ =112 F.,, und
fiir den Punft B find diefelben entfprechend b =56 F. und b’ = 2.8 F. —
Ju weldjer Hobe liegt auf jener Kante derjenige Punft, durd) roeldhen die
Sdmur gelegt twerden mup, damit fie moglichjt fury rerde?

ab’ 4 a'b
A oz S JA54540 .
Aufl e 8,1454545 §
/ 8. Die drei in einer Cde A jujammens
p/ |ftopenden Kanten eined Wiirfeld terden bon einer

/G | Gbene in beliebigen Punften E, F, G gefehnitten.
\(JJI Wenr mun AE=m=2%., AF=n=1§;,

/ FAG =p=1,5F. ijt; wie grop ijt die Durdyjdynitts-
" figur EFG?

Aufl. 1)/ m?n2 4 m2p2 + n2p? = 1,952562 [ | F.

29. Gin Wiirfel, deffen Kante a = 4 Fup ijt, wird fo durd-
fdynitten, dap die Durdyichnittsfigur ein regelmdpiges Sechdedt bildet. Wie
grop ift Diefes Sedhsedt?

2
Aufl. 3%1/3 — 20,7846096 [ ] 3.
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B0. Wenn dad grofite gleidjeitige Dreiet, tveldyed man ald
Durdyjdhnittsfigur eined Witrfeld erhalten fann, m = 1,3102096 [] J.
enthilt; roie grop ift die Kante de§ Wiirfels?

Aufl - ]/—353 = 1,23 fub.

B4, Sdneidet man einen Wiirfel durd) eine Ebene derart, dap
bieje durd) die Mitten bon jtvei einander parallelen, aber nidht in der ndm-
lihen Seitenflache liegenden Kanten hindurdygeht und dabei die Diagonals
are Des Wiirfels gang in fidy enthalt, fo bildet die Durdhjdhnittsfigur einen
Rhombus, . h. ein Pavallelogramm mit [auter jdhiefen Winfeln, aber
gleidhen eiten. Wenn nun die Kante des Wiirfels a =4 Fup betragt,
toie grop ift ein joldher Rhombus?

2
A ufl. 516 = 19,5959 [ .

T BT Wie jdywer ift ein maffiver Fupferner Wiirfel, deffen ge-
fammte Oberflade a = 5,791666 [ ] F. betrdgt, twenn das {pecifijde
Gerwidt des Kupfers s = 8,58 ijt und ein Cubiffup Waffer g = 56,40344
Piund wiegt?

A ufl. gs ]/(%)" — 458,9562 Pfund.

II. Parallelepipedon.

/ BB Aus den drei in einer Ecfe jujammentreffenden Kanten
eined redtwindligen Parallelepipedons a =225 ., b=3 §,,
c=155 @. foll berechnet werden der Inhalt K, die Oberflide O und
die Diagonalare A des Parallelepipedons.

Aufl K = abc = 104,625 €. .
O =2 (ab + ac + be) = 176,25 (] &.

A =] a2 F b2 F o2 = 1594717 .



/ B4 Dic Grundflade ecines Pavallelepipedons enthilt a =
38742048 [ ] ¥., und Ddie cines andern mit ihm inhaltsgleichen Paralle-
lepipedons b = 531,441 [] F. Wie verhalt fid) die Hibhe des erften
Parallelepipedons jur Hobe des jveiten?

Aufl b ra=1:7929,

35. Die gefammte Oberflache eined rechtwwinfligen Parallelepi-
pedond 3u finden, defien quabratifhe Bafis einem Kreife vom Radiusg
r =949 §. cingejdyricben ift, und defjen Hohe gleichfommt dem Apothem
der Bafis, d. h. dem NRadiug des in die BVafis eingefdyriebenen Kreifes.

Aul. 8rz = 7204808 [ ] &

B6. NMan jhidtet Hol3 auf cinem Bergabhange auf. Die
Lange Der eingelnen Holzjtiife forwol al8 bdie Linge des Haufens fomwie
jede fenfredyte Kante Ddefjelben mift a = 6 Fup, wie e8 auf einer hovizon-
talen Gbene fein mup, wm einen vidhtigen Cubiffaden ju geben; aber die
aug einer obern Ccfe ded Haufens fenfredit auf Ddeffen Grundfladye ge-
fallte Linie it nur b = 5% FJup lang. Um ticviel ijt der Faden
u Flein? )

Aufl. a?(a—b) =24 G §.

B9. €8 find jiei Kanten eined vedhtiwintligen Parallelepipedons
gegeben, a = 30,21 F. und b = 41,03 J.; man foll die dritte Kante
fo beftimmen, dap das Pavallelepipedon eben jo viel Cubiffup enthdlt als
feine Oberflache Quadratfuf betvdagt.

: 2ab
. - = 2,259754 3.
i b — 32 (@b 5

B8. Vou cinem Pavallelepipedon, deffen Hohe h = 27,04 Jup
iit, wird durd) ecine den Seitenfanten pavallele Ebene ein joldes Stid
abgejhnitten, dap die Grundflacdie Ddiefes Stitdes fid) ju Der ded gangen
Pavallelepipedons verhlt wie die Jahlen m :n =13 :80,6. Um wie
viel muf -die Hiohe des ibrig bleibenden Theiled vergropert werden, tvenn
padurd) das weggefallene Stitd ergangt werden foll?

mh
Aujl. — =2 %
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3D. Cin Pavallelepipedon ijt m = 1,5 Mal {o breit al8 hod,
und n =3 Mal jo lang al8 breit, und enthilt a — 18,8425 €. J..
Hievaus joll Hohe x, Breite y und Lange z des Pavallelepipedons be-
ftinunt toerden.

QI'u fl. X == e

y=m ]/—— — 2,112042 3.
z:mnl/mzn ='6,336126 3.

AQ. Den Inbalt eines Witrfel§ zu bejtimmen, telder mit
einem vedhtwointligen Parallelepipedon von den Dimenjionen a = 4 J;.,
b=5%3, c=9 F. eine glei) grope Oberflade hat.

Aufl, 15+ (ab + ac + be)® = 195,344 €. .

— 1,408028 3.

AN, Jn cinem redhtivinfligen Parallelepipe-
don BE verhilt fid) die fleinere Grundfante AB = a
= T7,036776 F. sur gropern BC wiem=4 ju n =23,
und in demfelben Verhdltnip fteht die gropere Gruud-
fante BC jur $Hibhe BD des Pavallelepipedons. €8 foll |
geometrifd) ein Yusdrud fitr die Kante desjenigen Wiir- g
fel8 abgeleitet werden, welder mit dem Parallelepipe-
pon inbaltsgleid ijt.

: an =
Aufl . = ==8,79597 §.

A2, Gs jind drei gevade Linien a =392 F, b=7847F,,
c = 15,68 J. gegeben, teldpe eine jtetige Proportion bilden. Man foll
den forperlichen JInbalt desjenigen rvechtwinfligen Parvallelepipedons bejtim-
men, teldes eben fo grop ijt, al§ der itber Der mittlern Propovtionalen
b conjteuivte Wiirfel.

Aufl abc = 481,890304 €. J.

A3, Das BVolumen eines pavallelepipedifdhen Stabes fei a =42
€. 3oll; feine Linge x, Vreite y und Dide z verhalten fih ju einander
ie die ahlen m =9, n — 28, p = 288. Man foll hievaus die Di-
menfjionen des Stabes bejtinmmen.

1*
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Aufl. X == = =8,

mnp 4

y = nl/mnp 2 8.
3 a
7z = p]/mnp — 24 8.

- A4 Die Bureite eined Parallelepipedons fei 3 Jup 9 Joll 8
Qinien, die Lange 8 F. 9 3. und die Hobhe 4 F. 6 3. — Wie grop ift der
torperlidhe Jubalt des Parallelepipedons 1) nad) dem Duodecimalmape und
2) nad) dem Decimalimage?

Nufl. 1) 149 G &. 1458 €. 3.
9) 162 6. 3. 941 6. 8. 200 6. &

W=

4%. Gin Pavalelepipedon bat die Dimenjionen a = 3 o
b=>53, c=28 F. Man beftinme die entjprecjenden Dimenjionen
eines Pacallelepipedous, weldyes dem vovigen dhuli), aber n = 4 Mal
gioper ijt.

3 .
Aufl. al/n = 4,7622033 .
3
b,/ n = 79370055 J.
8

c}/n = 12,6992088 .

A@. Gin Pavallelepipedon hat die Seitenfladyen a = 37,797615

[]§., b=060476184 ] §., ¢ = 100,79364 [] F.. Weldes jind die
m

Seitenfladhen eines ihm dhnlichen Pavallelepidedons, defjen Inbalt —— = =

4
Ded Jubaltes ded erfteven ijt?

il a]Y(%) 5 BTE
¢ ) -uos
126
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A4%. Durd) ein redhtiwinflige8 Parallelepipedon lajfen fid) hoch-
jtend drei bon einander verfdyiedene Diagonalebenen durchlegen. Wenn nun
ein Pavallelepipedon die Abmefiungen a =22 F., b=18 ., c =17 .
bat; toie grop find feine Diagonalebenen?

Aufl. a)/ b2 4 2 = 544,6944 [ ¥
b}/ a? + ¢ = 5004517 [ &.
o)/ a2 + b2 = 4832307 [ B.

A8, Iu ceinem vechtwinfligen Pavallelepipedon, bdeflen Ober-

fliche O = 2254 [ | }. betrdgt, jteben Linge x, Breite y und Hobhe z

s cinander in dem Verhdltnifie tie die Jahlen m =5, n =3 p=1.
Wie grop find feine Dimenjionen?

0
Aufl x:m]/Q(mn FmpFup) = 35 .
0
5 st 8
0
* =pl/?(mn + mp + np) — [

A9. Den JInbalt cined rechtinfligen H
Pavallelepipedons ju bejtimmen, in roeldyem fich £~
die gropere Grundfante AB jur fleinern BC ver- | 4_;" /
balt wie m:n=7:5 und cine Diagonalebene |/
ein Quadrat vom Jnbhalte a = 12 [ ] §. bilbet. A'~/—~—— o

\;p

.':!':’
[ 1

Anl. 21/ a 2 — n?) = 20,78028 6. 3.

m2
amn
ober m% — 19,661117 6. .

30. Dic Oberflache cines rvechtwinfligen Pavallepipedons 3u
bejtimmen, in weldem fid)y die gropere Grundfante ur fleineve verbalt
wie m =19 ju n =7, und die Seite ciner Diagonalebene, twelde ein
Quabdrat ift, eine Linge bon a = 4,5 Jup hat.
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gujr. @Y mzm;tznz I 942 = 76,460282 [] 3.

oder (m 4 n)] mm:— i o %

2 — 76,754835 [ }.

54. Cin redhtwinfliges Pavallelepipedon, defien Hihe h =10 .
ift, bat pon der untern Gurundflache bi§ jur obern einen BHobhlen Raum,
toeldyer ebenfalls ein vechtwinflige8 Pavallelepipedon vorjtellt, fo dap die
Dide der vier Seitentwiande an jeder Stelle d = 1,5 Fup betragt. Wenn
die dufere Oberflache diefer vier Wande ohne die Grundfldche a = 1000
[ Pup enthalt; weldyes BVolumen hat das Parallelepipedon nad)y Abzug
des  hoblen Rawmes?

Aufl. d(a —4dh) = 1410 G, .

5%.  Jn einer Kijte von der Form eined vedhtrwinfligen Pavalle-
lepipedons betragt die Dide der Wand d = 0,125 Jup. Die drei Di.
menfionen der Kijte find a=23, b=5 und ¢ =7 Fup, fo dap alfo
audy ihre gange dupere Oberflache F befannt ift. Wie grop ift der Forper-
lihe Inbalt der Wande und der beiden Voden.

Aufl. dF —4d2(a + b + ¢ — 2d) = 16,828125 €. .

53. Den Gejammtinhalt der dnpern und innern Oberfladhe
eined hoblen rechtroinfligen Pavallelepipedonsd 3u bevechuen, weldhes die Hibe
h=23402 ¥ und die Grundfanten m = 2,222 F. und n = 1,32 .
bat, wenn bdie Hohlung fih von der untern Grundfladhe bis zur obern
evfteet und ebenfalls ein vedhtroinfliged Pavallelepipedon bvovjtellt, Ddejfen
Grundfanten um d = 0,12 F. fleiner find al§ die de§ anbdern.

Auil. 9(d + 2h) (m + n — d) = 47,36016 [ &.

S4. Gin oben offener Frudhtfajten ift von aupen gemefien
a=9 . lang, b =4 F. breit und ¢ = 3 F. hody; die Dice jeder der
pier Seitentodnde betrdgt m = 4 F. und Ddie des Vodens n = 3 F..
Wie grop ift 1) die forperliche Majie und 2) der hohle Raum  des
Brudyttajtens?

Aufl. 1) abn+2m (c —n) (a4+b—2m) =54 C. R}
2) (c—n) [ab—2m (a + b —2m)] =54 C. .
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55. Cin Grundijtitd in der Fovrm eined Redhtects hat die Linge
a =33 §. und die Breite b = 21 F. und ift von einer Mauer um-
fchloffen, deven Hohe h = 11 F. und deven Dife d = 1,05 F. Detrdgt.
€8 foll der Cubifinhalt K der Mauer und die Grofe F aller Seitenflachen
berechnet mwerden;
Aufl K=2dh (a 4+ b 4 2d) = 129591 €. .
F=14h (a+b 4 2d) = 24684 [ &

36. Von einer Maner, welde ein redtectiges Grunditii ein-
fdhliept und a = 3,5 F. didk ift, betvagt die Flacdhe dev immern und dupern
Wiande ufommen F = 27426,66 [ | F. Wie grop ijt die Forperliche
MNaffe der Mauer?

Aufl. _%_ aF = 47996,66 C. .

57. Gine Mauer, dic cin Redte von allen Seiten einfdlicht,
bat Dden Cubifinhalt a = 161,99 €. F. und it m = 0525 F. did.
Wie grop ift der Flacdjeninhalt aller Wande der Maner?

R ufl. 2;2 — 617,1047 [] &.

38. 3 joll eine oben offene Kijte von der Form eined vedht-
winfligen Parallelepipedons fo confteuivt werden, dap ihr Inbalt a = 62,5
€. & fei, die Oberflacdye aber mdglicdhjt flein ausfalle. Weldhe Hohe muf
die Kifte erbalten und wie grof wird ihre Oberflache O fein?

Aufl. _hz.ly;z:-?,f» 3.

3 2

59. Cine Junabhme der Warme hat in allen materiellen Korpern
eine WVergroperung des Volumens jur Folge, fo mwie die Abnahme der
Warme eine Verfleinerung des BVolumens bewirtt.  Die 3ahl, welde aus-
britdt, um tieviel die Langeneinbeit bon einem Kovper fid) ausdehnt,
wenn die Warme um einen Grad junimmt, heift der Ausdehnungs-
coefficient Dder Qinge. Bei gleihmadpig didhten Korpern nimmt die

- Ausdehnung wihrend der Crtwdvmung nad) allen Ridytungen im gleichen

- Berbdltniffe 3u, daber die geometrifhe Geftalt des Korpers unverdndert

bleibt. — €8 feien nun fiv ein Parallelepipedon ays Bint bei 0 Grad
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Warme die Dimenfionen a =10, b= 14 und ¢ = 3,5 in Jollen ge-
geben, der [ineare Ausdehnungscoefficient des Jinfed fei k = 0,0000294;
weldhes Bolumen bhat das Parallelepipedon bei t = 50 Grad Warne?

Aufl. abe (1 4 kt)? = 49,21643 6. 3.

60. Cin aus Meffing verfertigter pavallelepipedifcher Korper
bat bei a = 56° Réawmur dag Volumen P = 22,3 €. F. Wenn fid)
bag Meffing auf je einen Grad R. um k = 0,0000189 feiner Linge
ausdehnt; weldes Volumen hat der Korper bei b = 65° Celfins ?

f & !
Anfl 1o [k (@ ) o 5]"“ — 9999494 6. .

61. Cine Metallplatte, deren Linge a = 1,9 F. und Breite
b= 1,1 @ betrdagt, bhat das abjolute Gewidht A = 7,75 Pfund und
dasd fpecifijde Gerwicht s = 8,5.  Man foll die Dide der Platte in Linien
deren 144 einen Fufp ausmadyen, bejtimmen, vorausgefest, daf ein (Su[uf’
fup Waffer g =% 66 Pfund wiegt.

144 A
‘abgs

Aufl, = 0,95182 &

62. Cin homogener Korper in der Form eined Pavalelepipe:
bong ijt a =4 @. lang, b =} F. breit und ¢ = 1 J. hodhy und rviegt
m =15 Pfund. Wenn der Korper mit feiner gropten Seitenflache anf
Waifer gelegt wird, von tweldhem ecin Cubiffup das Gewidt g = 66 Pfund
bat; tie tief finft er unter?

Aufl, ;’{:—g = 0,1363636 3.

63. Dic Bajis cines geraden Parallelepipedons ift ein Rbhombug
in weldhem bdie grofe Diagonale a = 3,3166248 F. und bdie Fleine
Diagonale gleic) der Seite des Rhombus ijt. Wenn die Seitenfante def
Parvallelepipedond fid) verhalt jur Grundfante tie m = 1,0148872 H
n = 0,051; wie grop ijt 1) fein Eorperfider Inbalt und 2) feine gang
Oberfladye?

a’m

Aufl. 1) —G_IT = VG,

2) L 3) — 2982138 [] &
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@4. Ueber den Diagonalen der drei in einer Ee jujammen-
ftopenden Seitenfladen eines redytwintligen Parallelepipedons find Quadrate
conftenict; man joll aus der gegebenen Diagonalare a = 31,89434 B
des Paallelepipedons die Summe jener drei Quadrate berechnen.

Aufl 2a2 = 20344976 [ .

/ 65. Cin Pavallelepipedon hat die Dimenjionen a = 3,98 3.,
b=489 F., c¢c=9,57 F.; wic grop ijt die Swmme der Quadrate,
weldye fich) iiber den bier Diagonalaren des Parallelepipedons confjtruiven
laffen ?

Aufl 4 (a% + b2  c?) = 525,3496 [] 3.

66. Aus den drei in einer Cefe sufammenitofenden Seiten.
fladyen eines vedtwinfligen Parallelepipedons, m = 9,73 [1%., n =897
(13, p=789 (13 die Summe der Quabdrate aller jehs Diago-
nalebenen des Parallelepipedons u finden.

Aufl. 4 (m? + n2? + p2) = 949,5436.

: 69. Die Diagonalen dreier an einander ftopenden Seitenflachen
eines vedytiwintligen Pavallelepipedons find a = 31 By b=29F. c=28%..
Wie grop ift der Flacheninhalt jeder der drei Seiten?

Aufl. )/ at — (b2 — ¢%)2 — 479 65406 O &
/0% — (2 — a7 — 4110815 0%
/¥ — (a7 = b7 — 3873809 O &

68. 3 cinem vedytoinfligen Parallelepipedon betrigt die Dia-
gonalage a = 39 F., die Oberflade b — 1728 L] & und bdie Lange
iibertrifft die Summe aus Breite und Dobe um ¢ =15 F.. Man foll
bievaus die Linge x, die Breite y und die $obe z des Parallelepipedons
bejtimmen.

Aufl. x=4(c+ Va2 £b)=236 3
¥ = % [I/J?JEB by ]/5a2—3c2—3b—2c]/m] =12 3.
1

L=e ¢ [Va2+b—c—V5a2—3c2—3b—2cya2+b] — U
oder y =9 F und z =12 .

69. Wenn ein vedytwinfliges  Parallelepipedon den Jnbalt
a = 1331 €. §. bat und feine Kanten fid) u einander verbalten wie die
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ahlen m =4, n =6, p = 9; wie grop find 1) die Scitendiagonalen
und 2) die Diagonalebenen dejjelben?
Yufl. 1) ]/m2+n2. /2 1392035 3.

mnp

3 a’ — . g
l/mz 1 pa. l/mnp — 18,06623 3.
: : 8 e Briiial P
I/n2 4 pe ,]/mnp = 19,83053 3.
3 a 2
) m]/n2 e ]/(m_n})‘) — 1454239 []%.
& l/m2 Lo V(—E— * — 198,6186 3.
mnp s
p m?—}—n’.V( & )2=2181358[jg-
mnp d %

TO. Jeder Kovper hat einen Scwerpuntt, d. h. einen jolchen
Puntt, bei Ddeffen Unterjtiipung ev jelbjt unterjtiigt ijt und daber vubt.
Der Schwerpuntt eined Pavallelepipedons oder eines Prismas iiberhaupt
liegt in Der Mitte der Linie, weldye die Schrwerpuntte der pavallelen Grund-
flichen mit einander verbindet. — Rubt ein Kovper mit jeiner Grund-
flacge auf einer hovizontalen Cbene, o ijt der Widerjtand, twelchen derfelbe
einer jeden Kraft entgegenfest, die ibn wm eine feiner Grundfanten Fu
dbrehen jtrebt, um fo groper, je groper fein Gewidyt, je ndber jein Schwer-
punft dem Boden und je weiter die vom Schwerpunfte anj die Grund-
fladge gefillte Senfrechte (Divectionslinie) von Dderjenigen Kante entfernt
ift, wm weldpe fih der Kovper drehen foll. Das Produft aus dem Ge-
widhte deg Kovpers in den bjtand feiner Divectionslinie von dev Kante,
um welde die Drehung gefdhieht, pflegt man als dag Map feiner Stand-
faigteit (Stabilitdt) in Begiehung auf jene Kante angunehmen.

C\ ——G €8 Dbilde nun der verticale Querfdynitt ABCD
B \\H bes Korpers AG ein Trapes, in weldem Ddie Pavallel-
jeitetn AB—=a =10 §. uud CD =b =8 §. hori-

y | gontal liegen und die Seite BC = ¢ ==15 §. vertical
\ \ i < \ jtebt. Die Linge des Korpers fei AE =m =6 F.
p\ Q\ | und dag Gewidyt der Maffe fiir einen Cubitfup gleid)
‘&___“_ _ng = 20 Pfund. Man foll die Stabilitdt des Korpers
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berechnen, toenn alé Umbdrehungdare 1) die Kante BF und 2) die Kante
AE genommen toird.

Yl 1) %(aZ 4 b2 4 ab) — 24400 Pfund.

cgm

29 5 [2a (& b} h2] — 29600 Pfund.

oh. D Kivper AG (Fig. 70) ftelle ein von ywei bertica
len Querfdnitten ABCD und EFGH Dbegringted Stitd einer Mauer dar,
weldye auf der einen Seite von oben bi§ unten eine Bdjchung AQHD bon

1
:T=? bat, D. b auf je n Fup Hohe eine Ausladung von 1 Fup. Die

obere Breite CD der NMauer fei a = 1,25 F., die Hiohe BC=h=10 .
und dag pecifijhe Getvidht der Majle s =24 F., ein Cubiffup Waffer
g = 61,75 Pfund gevechnet. €8 Joll die Stabilitdt der’ Maner fitr einen
Fup Lange gefunden werden 1) twenn die Bidfdhung fih) an derjenigen Seite
befindet, wo die Drehungstante liegt, 2) wenn die Bodjdyung an der ent-
gegengefepten Seite angebracht ift, 3) wenn die Mauer die ndmlide Menge
deffelben Materiald enthielte und diefelbe Hobe hatte, aber parvallelepipe-
difdh) gebaut todre.
a hy)} h 3

Yufl. 1) aghs [7+(1 £ %)'ﬁ] — 68388125 3.

9) g?[az +((a+ ,;‘;) %] — 3998,3125 .

3) g—}; (a + %)L 37513125 §.

R. Die Stablilitat eines aus 3meiB
Parallelepipeden ujammengefepten Korpers BG
vom Querfdnitte ABCDEF ju berechnen, twenn
pag Getvicht eines Cubiffupes der Mafje g = 14 |
Pfund, die Linge de§ Korpers DG=a—=10 JF.,
die obere Breite AB = b = 2 F., die @Bbec
BC=¢'=795 ., bie untere Breite CD =m—= D -
7 Fup., die Hobe ED =n =3 F. ijft, und ald Umbdrehungsaze 1) die
Kante CH, und 2) die Kante DG angenommen toird.

Aufl. 1) 325[1)2 ¢ 4 (m? —b?) n] — 10850 Pfund.

2) ‘;i[bc @m — b) + (m — b)2n] — 13650 Pfund.
2
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ITL Prisma.

/s 938. Cin Prisdma hat die Hohe h =20 F. wnd jur Grund-
flache ein vecdhtwinfliges Dreiect, defien Catheten a =10 F. ud b =4 J.
find. Wie lang ijt die Kante eines Wiirfel, weldher gleichen Iubalt mit
pem Prisma hat?

3/ abh 2 dchi}
Aufl. 5~ = 1,368063 3.

/ oA Wie viel Grade betrdagt in einem Prisma von n = 8
Geiten 1) die Swmme aller ebenen Winfel in der Oberflache, 2) Ddie
Summe aller JFladenwinkel?

Aufl 1) 720 (n — 1) = 5040 Grabde.
2) 360 (n — 1) = 2520 Grade.

5. JIu einem Pridma mipt eine Kante a = 3 F.. Wie grop
iit die gleihnamige Kante eines andern ihm dahulidhen Prismas, deffen
BVolumen n =2 Mal groper ift?

& ;
Aufl. al/n = 3,7197615 R¥.

76. Weun von jwei dhnlichen Pridmen das eine n = 28 Mal
groper ift al8 dag anderve; weldhes ijt das Verhdltnip wijdjen irgend iwei
ihrer homologen Seitenfladyen?

3
Aufl }/n2 = 9,2208726.
99. Die Hohe eined Pridmas betrigt h = 12 F. und feine
Grundflache g = 8,64 [ F.. Wie grop wird fitr ein dbnliches Prisma,
eldhed n =3 Mal Fleiner ift, 1) die Hohe und 2) die Grundfldche fein?

h '3
Aufl. 1) —] /2 =83203348 &.

9) L] /0415519 5.
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98. Dic Grundflache eines Pridmad von h = 20 F. Hobhe
iit ein gleidfeitiges Dreiect, Ddeflen Seite a = 12 F. mipt.  Man foll
1) die Hohe und 2) die Grundfante eined dhnlichen Prismas beftimmen,
weldhed m = 1020 €. F. enthilt.

4mh2]/3

Aufl. 1) ]/ m3a,l — 18,7039 3.
4am}/3

2) ]/ a"‘l 2 11,2993 B

?9. Cin gerades dreifeitiges Pridma hat die Hohe h = 27 F;
ie grof ijt der forperliche Inbalt K und die gefammte Oberflache O,
wenn jede Grundfante a=5 F. mipt?

2h
Aufl. K = “;-1/3 = 202,2835 6. &

0 =5 (a}/3+6h) = 42665063 [ 3.

80. 3In cinem geraden Pridma, deffen Hohe h = 64 Fup, ijt
die Vajis ein regelmapiges Sechded mit der Seite a = 26 Fup; mwie
grop ift fein Forperlicher Inbalt K und feine Oberflade 0?

s 3a2h
Aufl. K= —2~1/3 =112403,16 €. ¥.

0 = 3a (a]/3 + 2h) = 13496599 [] &.

84. Cin gerades Prisma, deffen Bajfis ein gleidyjeitiges Dreied
bildet, ift h= 13,5 §. hoch und hat den forperlidhen Inhalt a = 36,53543
C. &.; wic grof ift feine gefammte Oberflache?

PN (% o ]/3ah Vg) — 106,66265 [ 5.

82. Cin Prisma hat den forperlichen JInbalt a = 12 €. .
und die Hohe h = 15 F.; wie grop ijt die Seite der Grundflddye, wenn
diefe ein  gleichjeitiges Dreied bildet?

9ufl 2]/3" 3 1359935 &
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83. JIn cinem regelm. Pridma ift die Oberflache a = 8,6 [ ] F.
und jede Grundfante dev Hohe ded Prismas gleidy. Wie grof ijt die Hibe,
wenn die Grundflache 1) ein gleichjeitiges Dreie, und 2) wenn fie ein
regelmdpiged Sedyedt bildet?

Al 1) V6+l/3 — 1491478 .
2) V3(2—+1—”3) — 0,8764264 .

S84, Wenn in einem geraden Prisma, deflen Grundflache ein
gleihjeitiges Dreied ijt, die gefammte Dberflide a = 426,65063 [ | F.
und die Summe der drei Seitenflachen s = 405 [ ] F. betrdgt; mwie grop
ift fein forpeclicher JInbalt?

NAuil B Adp == 80 Dilc ’ .
uil. Tl/ 73 = 292289 6. &

85. Von cinem geraden Ddreifeitigen Pridma find die drei
Geitenflachen a = 25, b = 29, ¢=236 [_| F. (deven halbe Summe s beden-
ten mag) und die Grundflache B —= 10 ] F. gegeben; weldjes ift der
forperlidhe Inbalt des Prismas?

Aufl. J/ BVsG—a) (s—b)(s—c) =606 5

86. Wie viel Centner Waffer (1 €. = 110 Pfund) enthalt
ein voller pridmatijher Wajferbehalter von h=15 §. Tiefe, renn bdie
Seite der regelmdpigen fechsfeitigen Grundflache a =10 F. lang ijt und
bad Gemwidyt fitr einen Cubiffup Waifer g = 56,33 Pfund angenonmen
toird ?

3a2gh
Aufl _WV 3 = 6652257 G.

89. Jn einem geraden dreifeitigen Pridma, bon weldhem die
Grofe ztveier Seitenebenen a — 35,6409 [ ] F. und b = 212,77617
[ B gegeben ijt, wird der von denfelben gebildete Flachenwinfel durch
eine Gbene halbirt; es foll dag Werhdltnip der beiden Pavallelogramme ju
einander an gegeben mwerden, in welde die dritte Seitencbene ded Pridmas
bon der Halbirungsebene getheilt rird.

Aufl. = 0,16750418
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88.  Bon einem Pridma, deflen Hohe h = 81,12 F. und Grund-
flage B = 7254 [ ] B. gegeben find, wird ein Stid durd) eine Ebene
abgejdynitten, weldpe den Seitenfanten pavallel [duft, und dejfen Grund-
fliche b = 117 [ ] F. enthdlt. Um tie viel mup die Hobe des iibrig
bleibenden Theils des Pridmas vergrofert werden, wenn Ddadurd) dad tweg-
gefallene Stitd ergdanst werden foll?

bh
Q[Nfl. 'T;—_—b- = 15,6 %.

89. Cin Pridma hat die Hohe h = 27,04 F. und jur Grund-
flache ein reguldred Dreie von der Seite a = 28,3901391 F.. Durd
daffelbe wird parallel mit den Seitenfanten eine Ebene gelegt, weldhe von
der einen Grundfante dag Stitf m = 10 F. und von der andern dad
it n =13 F. abjdyneidet, beide Abjchnitte von der namliden Ecke der
Grundfladye aus genommen. Wenn dasd rweggefallene Kovperjtiicd durd) Ver-
langerung Ddes iibrigbleibenden Pridmas erfest roerden foll; relche Hohe
muf letered evhalten?

a2h
a?2—mn

Aul. — 3224 R

90. Aus einer Metallplatte von der Dide d = 0,375 F. it
ein hobles, an Dbeiden Euben offenes Pridma angefertigt, deffen dreie
feitige Grundfladye obne Abgug des fehlenden Stiikes a =6 [ | F. ent-
balt und im Umfange m = 12 F. mipt. €8 foll das Verhdltnip des
maffiven Theild zu dem bohlen Theile des Pridmasd beftimmt merden.

dm (4a — dm)
(2a — dm)?

Aufl. = 166

O14. Cin dreifeitiges Pridma, deffen Bafis b= 7,26 [ J.
enthalt und im Umfange p =132 F. mit, foll feiner ganzen Linge nach
fo audgehohlt rwerden, daf alle Seitenmwdinde gleidmadpig dicf werden und
ihre forperliche Miaffe u dem bohlen Raum dag Verhaltnif vbon m = 39
st n =25 erlangt. Weldhe Dide mup die Wand des hohlen Prisdmas
haben ?

i 2b =7 O el
Aufl. - (1—l/m+n)_o,4125 %
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. 9% Man feunt die Seitenfante k = 5 F. eines geraden dreis
feitigen Prismas und feine Seitenfladyen a = 25 C§, =29 ['§.
und ¢ = 36 [ | ®., deren halbe Summe durd) s begeidynet rerden mag.
Wie grop ift dev orperlihe Infalt des Prismas?

:
Aufl, * VsGs—a)(s—b) s—c) =12 6. %

O3, Der forperlihe Inbalt cines Pridmas betrigt a = 7,16
€. ., und jede Grundfante ift gleid) der Hiohe des Prigmas.  Weldye
Linge bat eine Grundfante, wenn fie 1) die Seite ecines gleichfeitigen
Dreied's, und wenn fie 2) die Seite eines regelmapigen Secdhgects bildet?

P i
Aufl. 1) ]/ 16;2 = 2,547636 3.

S i
2) ]/_J‘;;_ — 1,402018 3.

94. G Prisma enthalt a = 7776 €. F. und hat zur Grund-
flacge ein gleichieitige8 Dreiet. Wie qrofp ijt die Hohe ded Prismas,
enn fie fidh jur Grundfante tie m :n = 3 : 4 verhalt?

3 "4 Z
Aufl. ——ag";—z‘/i — 21,616865 3.

95. Cin fedhsjeitiges und ein bierjeitiges regelmdpiges Pridma
haben die gleiche Grundfante a = T F. und Diefelbe Hohe h = 13 F. —
G3 foll das Werbltnip 1) der Inbalte beider Pridmen, und 2) ihrer
Oberflachen ju einander angegeben tverden,

Aufl 1) % 1/3 = 2,5980762.
h
2) %‘2)—) = 1,7329252

96. Cin gerades Prisma hat die Hohe h = 10 F.; die Seite
der Grundfliddye, weldhe ein regelmapiges Fiinfed bildet, it a =3 F-
lang. Wie grop ijt die Oberfladhe des Prismas?

Aufl. —%2—]/5“ 5 F 21/5) + 5ah = 180,96859 [ &
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99, Nad) cinem Gejepe der Poyiif it der Deuct der Quft, den
wgend eine Ebene ju tvagen bhat, gleid) dem Gewidyte einer Quedtiilber-
faule, deven Grundfldche diefe Chbene, und deren Hohe dem jedesmaligen
Bavometerjtande gleid ift. €8 fei nun bdie Bavometerhohe b = 28 3oll
(1 Bup = 12.3), dad fpecifijhe Gewidt des Quediilbers s = 14, das
Gewidyt eines Cubiffupes Waffer g =66 Pfund; welden Luftdrud Hat
die Cbene eines vegelmapigen Finfeds ju tragen, defen Seite a == 12,93813
3oll lang ift?

azbés

Aufl 912 V' 5(5+2)2) =4312 Pfund.

98. Jncinem jdhicfen Prisma, defjen Seitenfante a = 5,2038 F.
betvdgt, ift die Bafis n =1,0325 Mal grofer al8 die fenfredt auf bdie
Seitenfanten gelegte Dmehidhmittsfigur. Welde Hobe hat dag Prisma?

A ul. =504

99. Jun und um einen Kreis vom Radius r = 2 Fup find
regelmapige Adptede bejchricben, rwelde die Grundfldchen jweier geraden
Prismen von gleidher Hohe h = 10 Fup bilden. Wie grop ift die ge-
fammte Oberfladye jedes der beiden Prismen?
Aufl. 4r (r}/242h )/ 2—7/2) = 145,086105 [ ] 3.

" 16x (h41) (V2 —1) = 159,058022 [] 3.

100. 3u cinen Kreis vom Radiug r=1 Fuf ijt ein regel-
mipige8 Swdlfed und ein regelmifiges Sedyszehuned eingejchrieben.
Weun dieje Polygone die Grundfldchen jweier Prismen von der ndamlichen
Hobe h =10 Fufp bilden; wie grop ift der Unterjdhyied wijhen den forper-
lihen Jnbalten der beiden Prismen?

Wil b4/ 22772 —3) = 0614672 6. .

104, Um einen und denjelben Kreis find wei regelmafige Po-
[hgone, ¢in Brwdlfed und ein Sed)yszehned bejdhrieben, auf welden als
Grundfldchen jwei Prismen von gleichen Forperlichen Supalten ftehen; man
foll dag WVerhiltnif 3wijchen den $Hohen beider Kovper beftimmen.

Aufl. -%(1/4-1-2]/2 Lipradn 1) (2 i 1/3)—_—0,9898013.
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A0, 3In cinem fjdiefen Prisma, teldhes ein vegelndpiges
Sedszehned ur Grundflache hat, betragt die Hohe h =4 F., eine
Grundfante a = 3 F. und eine Seitenfante m = 6 F.. Wie grof ift der
Flacpeninhalt der Dnrcyihnittsfigur, reldye fenfredyt anf die Seitenfanten
gelegt toird?

4ah

A fl. (1+V2+1/ +2i72)_12065614[jg

103. Cin {diefes Prisma hat jur Grundflache ein rvegelmdpi-
ge8 BVierundywanziged; ausd der Hohe h=25 F., einer Seitenfante
c=2>5 . und dem fenfredht auf die Seitenfanten gelegten Durd)jdhnitt

m = 91,14905 [ ] &. Des SBrmnaes foll die Grundfante Ddeffelben gefun-
den merben

¢ cm
Aufl ]/;;h(2+V3 +2V§+—V3—) =25

A04. 3n einem Pridma von fiinfzehn Seiten ijt eine Grund-
fante a =18 Fup gegeben; die Are des Pridmas bildet mit jeder Seiten-
fante Deffelben Ddie gegeniiberjtehenden Seiten eined Redyteds, deffen Lange,
weldye die Age ijt, fid) ur VBreite twie m:n =17 :3 perhilt. Man
fudyt die Hohe des Prismas.

Aufl. e (Vs +VEF 21/5) = 2452965 .

105. Wenn ein Prisma jur Grundflache ein vegelmapiges
diinfzebned bat, Ddeffen Seite a=1 Fup ijft, und mwenn feine Hohe
pem Radiug des in die Grundflade eingefdyricbenen Kreijes gleichfommt;
ie grop ift der forperlihe Jubalt des Prismas?

Aufl.

Sa:’ (7 4215+ 21/3(5+21/5))=41,5003935 C.5.

» 106. G38 {ci ABCD ber verticale

Durdhjchnitt de§ Kanales einer Wajferleitung.
M Der Kanal hat bdie obere und unteve Breite
CD=a=174%., AB=b=>53 §. und die
Hohe BE=c =385 F. Wenn das Waffer
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mit einer Gejdywindigleit von g = 3,8 F. in Dder Secunde flieht, und
babei ftets die Hohe BF =d = 1,5 F. hat; wie viel Cubiffup Waffer
flieen in jeder Stunde an einer Stelle ded Kanaled borbei?

Aufl. M—(d—bd+‘2bc)—ll715054 ()

10%. Cin gerades Prismaifth=2,4 .
body und bat gur Grundflade ein gleidyjchent-
liges Dreied ABC, in weldem das auf den
einen Schentel gefallte Hohenperpendifel AD=p
=35 @ und die Transverfale AE = m
=48 §. gegeben ijt, welde bdie Mitte dej-
felben Sdjenfels mit der Gegenede verbindet. MWie grop ift diejenige
Seitenfladye des Pridmas, weldye die ungleihe Seite AB des Dreiedd u
ihrer Grundfante hat?

Aufl. -23}-1—l/p2 +2m? — /4 m*—5m2p2 + p*=8,61125[]}.

108. Cin gerades Pridma bhat Fur Bafis ein rehtwintliges
Dreiedt.  Man fennt die Hypotenufe a = 16,9 F. desd - Dreiedd und die
Bladyeninbalte dev auf den Katheten ftehenden Seitenflachen des Prismas,
m=120|F ud n =119 ] F — Wie grop ijt der Inbalt der
dritten ©eitenflache nebjt den beiden Grundflachen?

a’?mn

Aufl. m2+n2+]/m2+n2—3118[]?5’

109. Der Fladeninhalt roeier Sei-
tenflachen eined geraden Dreifeitigen Pridmas
ift gegeben: ACFD = a = 19 [ | & und
BCFE =b =17 [| 3 — Durd) die Kante
AD wird eine Gbene fenfred)t auf bdie gegen-
iibecliegende @eitenflache oder auf ihre Wer-
lingerung gelegt. €8 fei nun 1) der an ber
Kante CF [iegende Flachenwinfel des Pris-
mad ein {piger, fo Ddap bdie fenfredht ge-
legte Gbene innerhalb des Prismas fallt und T N
bas Parallelogramm CFMN = m = 95 [] &. abfcbnexbet, ed fel
2) jener PFladenwinfel ftumpf, fo dap bdie fenfredte Gbene aufper-
balb Des Pridmas zu liegen Pommt und auf der ermeiterten Seitenflicye

2#
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BCFE bdas Parallefogramm CFPQ = n = 134350292 [ ] §. bejtimumt.

Weldpen Fladeninhalt hat in jedem der beiden Falle die Seitenflache
ABED?

Aufl. 1) }/a? + 52— 2bm = 18,0831413 [ 3.
2) )/ai+ b2+ 2bn — 332684 [ &

110. Durd) eine Seitenfante eined gevaden dreifeitigen Prismas
ABCDEF (Fig. 109) wird eine Ebene ADMN fjo durdygelegt, daf fie
die gegeniiberjtehende Seitenflache des Prismas halbivt. Wenn der Fladyen-
inbalt forol der durdygelegten Cbene ADMN —a = 9,83 [] &. ald
der gefdynittenen Seitenflidje BCFE — b = 8,97 [ | §. gegeben ijt; twel-
der Ausdruct ftellt die Summe der Quabdrate Der beiden andeven Seiten-
flachen AF uud BD bde§ Pridmasd dar?

Aufl. 3 (b2 + 4a?) = 233,48825.

114, Man feunt die Hohe h = 56 JF.
und die Grundfanten AC =a =36 §., AB =
BC =b =30 . cined Ddreifeitigen gevaden Pris-
ma$ ABCDEF, uud will von demfelben durd) eine
Gbene, welde parallel mit der Seitenfladhe ACFD
fein foll, ein bierfeitiges Pridma von m = 7392
C. & abjdneiden. Wie grop ift die fenfrechte Ent-
fernung der Durdhjchnittdebene KLMN bon der ihr
parallelen Seitenflachge ACFD 3u ne[)men"

Aufl —<I/4b2 — a? — l/bz_._ — VI =4 3.

A1%. GCin Pridma Hat die

Hobe h =45 F und jur Grund-
flicge ein Trapey ABCD, Dbdeffen Par-
alleljeittn AB—=a =2 §. und CD
= b =3 . mnebjt ihrem Abjtaubde
FE=c=4§. von cinander gege-
Chen find. Gine Gbene wird durdh die
Sdymwerpuntte der beiden Grundilachen pavallel 3u den gegebenen Seiten




27

derfelben durd) dag Pridma gelegt; in welde beiden Theile wird das
Prisma erlegt?

~ ch J
A l. m[‘n (a+ 3b) + 5b2 (b + 3a,)]=23,24 6. §.

h
_mc-_'__b)z[{,az (a + 3b) 4 4b2 (b + 3a)] = 21,76 €. 3.

143B. Cin gevades dreifeitiges Prisma, in weldem jede Kante
a =4 Fup ift, wird durd) eine Ebene fo gefdhnitten, dap diefe durd) die
Mitte einer Seitenfante und die Mitten jrweier Grundfanten, die mit jener
ujammen tveffen, aber nidt einander parallel find, bhindurdygeht. Wie
grof ift die Durd)jdynittsfigur? :

2
Aul. %w = 2,6457513 [ &

3 2
sher e}/ 15 = 116189499 [ .

114, Der auf die Seiten-
fauten eineé Pridmas P fenfredht ge-
legte Sdnitt ift ein Dreied ABC,
beffen Seiten a =13 F., b=14 &.
c= 15 §. gegeben find, Ddefjen In-
balt F aljo aud) befaunt ijt. Man
foll bag Pridma durd) eine Ebene fo
jdhneiden, bdap die Durdhjchnittfigur
ADE ein gleidjeitiges Dreied
wird.  Wie grop ift der 8[acbemnba[t
biefes Dreiects? 5 S N

21t p2 2 21 b2 o2
Auil. %L+V0L4;48L”_F2=99,162095D 3.
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IV. Bypramibde.

7 45, Wus dem Inbolte a = 2774 6. F und der Hohe
h=1228 . ciner Pyramide ihre Grundflache ju beredynen.

ufl 2 ses O

/ 118, 3n einer Poyramide mipt jede Seitenfante a — 48 F.
und die Seite der Bafis, welhe ein Quadrat ift, b = 15 F.; wie grop
iit 1) die gefammte Oberflache, 2) die Hohe, und 3) der Forperlidhe Inbhalt
der Pyramide ?

Anfl. 1) b[b +V@a+b) (2 — b)] — 1647,3135 [] .

b2
2) a? — 5 = 46,81345 J.

S S e
3) —3—' a'z“—2—=3511,01@.%.

879, Bwei beliebige Pyramiden von gleidher Hobhe haben bdie
Grundfladen B=13 | F. und b =7 [JF.. €8 foll die Grundfldche

einer dritten Phramide, deven Hobe 711—= -;— ber Hobe ber vorigen Py-
ramiden ift, fiiv die beiden Fdlle beftimmt rerden, 1) wenn ihr forper-
licher Inbalt gleih der Summe, und 2) roenn bderfelbe gleih dem Unter-
fchiede dev forperfichen Jnbalte der gegebenen Pyramiden fein foll.
Aufl. 1) n(B4b)=260]F.

2 nB—b)=18]%

148, GCine Pyramide ijt h = 104 F. hodh) und Hat den forper-
lidgen Jnbalt a = 512 €. F.; twie grop ift eine Seite ihrer Grundfldche,
mwelde ein gleidhyieitiged Dreied bildet?

Aufl. 2]/"’“{3 — 5840212 R.

A9, 3Iu einer geraden Pyramide betragt jede Seitenfante
a=116 §., und die Seite der Bafid, melde ein gleidfeitiges Dreiec
bildet, b = 8,4 F.. Wie grop ift 1) die gefammte Oberflache, 2) die
$Hobe und 3) der Inbalt der Pyramide?
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Aufl. 1) %[bl/3 +3V(2a +b)(2a—b)] = 166,7966097 [ 3.

2

b
2) 8 — o= 1058755 5.

b2
3) o |/ 307 — b= 10731923 6.

120. Cine vegelmapige dreifeitige Pyramide bat den Eorperli-
den Jubalt a = 858,5538 €. F. und die Grundfante m = 16,8 F.; es
foll bie Oberflache der Pyramide berechnet werden.

2 e —————————————
wufl.  ——V3+ ~4—1m—V1728 aZ 1 3m° — 667,1861 [] &

A%4. Bon einem Wiirfel, deffen Kante a = 1,4422496 JF. iit,
werden fammtlige Ccen durd) Cbenen rweggefdhnitten, die durdy die Mitten
derjenigen Kanten geben, weldye von den abjujdyneidenden Efen auslaufen.
@8 foll die Grofe des iibrighleibenden Korpers bevecdynet werden.

3
Aufl. ?% = 2.5 885

122. Der forperlihe Inbalt einer Pyramibde, deven Grundflddye
ein Quadrat ift, betragt a = 78,46 €. F. und ihre Hobe h =195 {.;
wie grop ijt jede Grundfante?

3
A ufl. ]/—E— = 34743 .

128. Wie grof ift der Korperinhalt K und die Gefammtober-
flidge O einer regelmapigen vierfeitigen Pyramide, in weldher jede
Rante a = 88 Fup mift?

3
Aufl. K =~ V/2 = 1606245 G. &
0 = a? (1 4+ V/3) = 2115695 [ .

124. Den Jnbalt K und die gefommte Oberfliche O einer
geraden Pyramide 3u bevedynen, deven Hihe h = 32 Fup und deren Grund-
flade ein vegelmdpiges Sechsed mit der Seite a = 8 Fuf ift.

Aufl. K= }azh}/3 = 177362 C. %

0= —?’; (a}/3 + )/ 402 F 3a3) = 952,0707 [] &.
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A%5. Jn einer geraden Pyramibde, deren Seitenfante a = 10 Fup
betrdgt, ift die Bajis ein vegelmipiges Sechsect mit der Seite b = 3,2 Fuh;
tie grof ift die Oberflade O, die Hohe h und der forperliche IJuhalt K
diefer Pyramide?

Aufl. —*—(b]/3—|—]/4a2——b2) = 121,36753 [ ] &.
h= ] a2 — b2 = 9474175 .
pae, ahoE S
K= Tl/.‘-} (a2 —1b?) = 84,01794 €. &.
A%G. 3In einer Pyvamide, deren Grundfladye ein regelmapiges
Polpgon von n = 15 Seiten ijt, find jammtlihe Kanten einander gleidy;

tie grof ift die Summe Dder ebenen Winfel, reldye eine Kovperece an der
Grundflache bilden?

Aufl. . B (50— 6)=2760

127, Gine gerade quadratijche Pyramide enthilt m = 3200 €. F,
und ihre gange Oberflihe n =1440 [ F.. Man beftimme bdie Seite a
ber Grundfladhe und die Hohe h der Pyramibde,

Aufl, a_l/ -+ ]/ 18’“2
il/ g 18m'3

alfo a=20F. und h=24F., oder a = 17,8885438 . und h =30 §.

A28. Bon ciner geraden quabdratifhen Pyramide ijt die Hobe
h =24 § und die gefammte Oberfladhe a = 1440 [] F. gegeben; man
fucht bie Seite der Grundflddye.

Aufl mzm B

129. Auf einem vegelmapigen Polpgon, deffen Apothem r =
3 . gegeben ift, fteben ein gerades Pridma und eine gerade Pyramide von
gleiher Hohe. Wenn die Summe der Seitenfladen im Pridma n =
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1,7320508 Mal groper ift ald in der Pyramide; weldyes ift die gemein-
fhaftliche Hobe beider Korper?

Aufl. V% — 5,1961524 .

ABO. Ucber einem gleidhjeitigen Dreied, deffen Seite a =
57391 . ift, follen ein gerades Pridma und eine gerade Pyramide fo
couftruivt roerden, dap bei gleicher Hohe beider Korper die Seitenflachen
ded Prismas n = 1,7320508 Mal grofer werden als hle der Pyramibde,
Wie grop ift die gemeinjdaftliche Hohe?

anl/3
Aufl. Gm = 2,86955 3.

B4 3wei gerade Prismen, welde eine gleihe quadratijdye
Grundflacdhe a = 20,2248 [] F. baben, fiud fo durdy einander gejdjoben,
dap ihre Aren auf einander fenfredyt ftehen und jwei ihrer Diagonalflddyen

in eine Cbene fallen. Wie grop ift das beiden Prismen gemeinjdyaitliche
Korperftiict?

il 2 )97 = 85733152 6. B

AB2.  Bwei gevade Prismen, deren Grundilichen gleichieitige
Dreiede find von der Seite a = 1,7320508 F., twerden fo durd) einan-
der gefdhoben, Dap ihre Aren fidh recbtmmfhg freugen und jwei ihrer Sei-
tenflacdpen in eine Cbene fallen; es foll das beiden Prismen gemeinjdaft-
lige KovperitiicE berechnet werden.

3
Aufl. +=V3=15G63%

A33B. €8 jind jwei Punfte A und B im Rawme und eine
unbegrengte Gerade M gegeben; der fenfrechte Abjtand des erften Punttes
bon ber Geraden M ijt gleid) a = 36 F. und der jenfrechte Abjtand des
andern Punttes von der Chene, weldye durd) die Gerade M und den Punft
A gelegt ift, betrdgt b = 9,35 F.. Wenn man nun auf einer belicbigen
Stelle der unbegrengten Gevaden die Strede CD = ¢ = 8,74225 F. ab-
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trigt; telhes BVolumen hat die dreifeitige Pyramide, deren Ecen in den
Puntten A, B, C, D liegen?

Aufl —61— abc = 490,440223 €. 3.

AB4. Junerhalb eined Wiirfels ift itber einer Seitenfladye alg
Grundfladie eine regelmapige Pyramide von gleider Hobhe mit dem Wiir-
fel conftenivt. Wenn eine von den Pyramiden, welde auper der vorigen
im Wiirfel dadurd) gebildet werden, dap man fenfredt auf jene Grund-
flache die beiden Diagonalebenen durd) ben Wiirfel legt, den forperlidhen
Snbalt a = 27 G.'F. bat; mie grop ift die Gefammtoberflicdhe des
Wiirfel8?

3
Aufl. 6 ]/36&2 — 178,3040688 [] B

A35. Cine regelmdpige vierfeitige Pyramide bhat die Grund-
flide B=10,36 [ ] §, die Hobe h =1,7 F und cin Gewiht bon
a =8 Pfund. Die Pyramide wird fo verfleinert, dap fie dabei eine
regelmapige bleibt und and) die Grundfliche i nidht andert, und jept
wiegt fie b =15 Pfund. Wie grofs ift der Inbalt der vier Seitenfladyen
per verfleinerten Pyramide?

Wufl, /B (4bTR? + a7 B) = 1,324849 (] .

A36. Cine Pyramide hat ein rvegelmapiged Secdhded jur Grund-
fladye, die Hohe h = 9,61 F. und den fovperlihen Inbalt a = 4,084101
C F.. Wie grop ift der Rabdiug des Kreifes, welder fih um die Grund-
flache einer andern Pyramide bejchreiben [apt, tweldhe der vorigen dbhulid
ift und den forperlidhen Inbalt b = 4,096 €. F. hat? '

b2
Aufl. ]/ ]/a — 0,6072577 §.

A37. Cine Pyramide foll durd) Ebenen, relde den Grund-
flachen pavallel find, in n =5 gleihe Theile getheilt werden. Wenn eine
@eite der Grundfliche a = 36 F. lang ijt; twie grop find die ihr homo-
logen eiten in den Schnittebenen?
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3/
Anfl. al/—n- — 91,052927 3.
3

2
a]/T == 96,525026 3.

3,3
a]// 5 = 30363575 &,

3/4
a]/—n— — 33419439 .

A3S. Aus der Kante a = 8 F. eines vegelmdpigen Tetrae-
dbers foll beredymet twerden 1) die Hobe, 2) der Inhalt, 3) die Oberflache
de8 Tetraeders.

N fl. 1) 5 V/6=65319724 .
3
2) —51/2 = 60,339776 G. .
3) a2)/3= 11085125 [] &

139. Wic lang ift die Kante eined vegelmdpigen Tetraeders,
deffen Jubalt a = 7,5424725 €. F. betrigt?

Aufl 13/63,]/2:4 3.

140. Dic Oberflache eines vegelm. Tetvaeders ijt gleid) a — 887
(] &.; wie lang ift feine Kante?

A ufl. l/l—% — 92,629833 3.

144, Weldes Volumen bat ein vegelm. Tetraeder, deffen Hiobe
h =74 J. betragt?
h3

Aufl. 5 V3= 8773355 G. .

4%, Das Volumen eines vegelm. Tetraeders 3u beredynen,
deffen Seitenflache in einen Kreis von m = 14,5104 &, Umfang einge-
{chrieben ift.

3
Aufl. S V6 =1542473 C. .
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143, Wenn man innerhalb eines regelm. Fetvaeders, defien
eine Seitenfliche m = 3,897114 [ ] F. entbdlt, belicbig einen Punft
amimmt, und von demfelben auf alle Seitenflachen Perpendifel gezogen
denft; wie grop ijt die Summe Ddiefer Perpendifel?

2

4
Aufl = & 12m 2 = 2449489 J.

AA4. G§ foll bewiefen twerden, dap
e§ in jedem vegelm. Tetraeder einen Punft giebt,
der von allen Gcdpunften und aud) von allen
Grengebenen des Tetraeders gleich toeit abjteht ;
dann ol fiiv ein Tetvaeder, Defien Kante a=1,53.
gegeben ift, der Abjtand D diefes Punftes, weldyer

D
E per Mittelpuntt des Tetraeders genannt wird,
pon allen Edpuntten, und der Abjtand d defjelben
) pon allen Grengebenen gefunden rerden.
9 ufl. D = — /6 = 09185587 3.

d =15 1/6 = 03061862 3.

245, Wenn in einem regelm. Tetraeder die Lage ded Mittel-
puntted durd) feinen Abjtand a = 6,123724 F. von den Seitenflacdhen
bed Tetraeders gegeben ift; wie grop ijt der Korperinhalt K und die Ober-
flige O des Tetvaeders ?

Auil. K = 8a’)/3 = 3181,98 G. 3.
: 0 =24a2)/3 = 1558845 [ .

146. Fiw ein vegelm. Tetraeder ift gegeben die Summe s =
4,8989796 F. Dder Abjtande des Mittelpuntted von allen Ccfen und
von allen Seitenflachen. Wie grop ijft dad Volumen des Tetraeders?

Aufl. (—%)31/3 — 0,3977474 6. §.

149, Jmnerhalb eines vegelm. Tetraederd giebt e8 einen Punkt
vou folher Lage, Ddap feine fenfrechten Abjtande von fammtlichen Kanten
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bes Tetraeders einander gleid) find. Wie grop ift Ddiefer Abftand in einem
Tetraeder, Deflen Kante die Linge a = 0,448 F. bhat?

Aufl. V2 = 01583918 .

148. Aus der Kantea =35 J.
eineg regelm. Dctaeders ABCDEF {oll ber
forperliche Jnbalt K und die Oberfladhe O
peg Octaeders berechnet terden.

a

3
Yufl. K =—3-)/2=2021146 C. §.

0 =2a2]/3 =4243524 [ .

A49. G38 foll bewiefen toerden, Ddaf e8 in einem regelm,
Octaeder einen Punft giebt, der von allen Edpuntten und and) von allen
Seitenflachen gleich teit abiteht; dann foll fitr ein Octacder von Dder Kante
a=0,7 F. der Abjtand D diefes Mittelpunfted von allen Edpunt
ten und Dder Abjtand d deffelben von allen Seitenflachen gefunden werden.

ufl. D = V2 = 04949747 .
d=—-1/6 = 02857738 3.

150. RVon einem regelm. Octaeder, deffen Kante a = 2,8844991 .
gegeben ift, werben fammtlidhe Cden durd) Cbenen abgefdynitten, die durd
bie Mitten Derjenigen Kanten gehen, welde von der abzujdhneidenden Ece
auslaufen. Weldyen Inbalt hat der vom DOctacder iibrighleibende Korper?

Hasd

= 7,0710678 G. 3.

A58, RVon cinem rvegelm. Octaeder (Fig. 148) ijt die Wre
AF = a =9,80949 F. geqeben. €8 foll dag Volumen K und die Ober-
flide O ded Octaeders gefunden twerden.

3
Yufl. K= — = 1616915 G. &
0 = a2)/3 = 169,7408 [ ] .
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15%. Wenn die gerade Linie, welde die Mittelpuntte jweier
gegeniiberftehender, einander paralleler Seitenflachen eined regelm. Dctacders
berbindet, a — 1,7146428 F. gegeben ijt; welde Linge hat die Age des
Dctaeders?

Aufl. al/3 = 2,960848 3.

153. Die Linge der Kanten jweier vegelm. Octaeder zu be-
redynen, bon rweldjen das erjte den forperlichen Jnhalt K = 545,70942 6. F.
und dag andeve die Oberflide F = 1060,881 [ | F. bat.

KZ
Aul. ]/92 L1035 §.
4 /2
]/—17 =175 3.

154, 3In jedem vegelm. Dctaeder [dpt ficd) ein Punft von
foldier Lage bejtimmen, dap feine fenfrechten Abjtande von allen Kanten
ped Octaeders einander geid) find. Wenn ein Octaeder die Kante a = 3,573 F.
hat; melden Ubjtand hat dann jener Punft von allen Kanten.

Aufl. - = 1,7865 3.

155. Gin vegelm. Octaeder ift durd) den Fladeninhalt a =
12,82817 [] &. desjenigen RKreifes gegeben, meldher jich um eine Seiten-
flacge Deffelben befdhreiben [apt. Wenn pon einem innerhalb ded Octaeders
liegenden Punft auf alle Seitenflichen Perpendifel gejogen find, reldye
ebenfall§ innerhalb bes Octaeders liegen; tvie grop ift die Summe Ddiefer
Perpenbitel ?

2
A ufl. 4 ]/—:— — 1143095 .

156. Cin Octaeder ift fo durcdhfdynitten, dap bdie Sdnittebene
ein regelmapiged Sechded bildet; roenn leptered m = 7,9566 [ ] F. ent-
halt; welden forpeclichen JInbalt hat dad Octacder ?

gt Y
Aufl —g—l—]/3m3 /3 =202114 6. R.
15%. 3n einem regelm. Octacder, deffen Kante a = 3 . ift,

find 3mwei Wiicfel conftruivt. Die Eden ded einen Wiirfeld liegen auf
adt Octaederfanten und die ded andern auf den von ivei gegeniiberftehen-
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den Octachereden auslaufenden Schrverlinien der Octaederflichen. €8 follen
bie forperlidhen Inbalte der Wiirfel beftimmt rwerden.
Aufl. 2a3(10 — 7 1/2) = 54272592 €. §.

23‘ 12 — 28284272 6. &

158. Man legt durd) cin vegelm. Octacder, dejfen RKante
a = 6,4787088 . ift, swei gleihe und pavallele quadratijde Sdhnitte,
und Defchreibt in jeded diefer Quabdrate ein nenes Quabdrat, deffen Edfen
auf den Seiten des erften Quadratd Segmente abjdyueiden, bdie jid) tvie
m:n=2:1 vechalten. Wenn die adyt Ecfen der beiden neuen Quadrate
al8 Gen cines Wiirfels angenommen werden; twie grop ift die Kante des-
felben ?

al/2 (m? + n?)

Aufl
(m 4+ n) V2 + V/m? 4 n?

— 3,1622777 .

159. Gine Pyramide aus Holy vom fpecifijden Gemwidyte
a=03 bat die Hohe h=106 F. und ur Grundflache ein Quadrat,
beflen Seite s = 14,17963 F. mipt. Wus derfelben rird eine andere
Poramide beraudgefdhnitten und der hohle Raum mit Blei ausgefitllt,
beffen fpecifijhes Gemwicht b = 11,44 ijt, fo daf jept der gange Kovper
p = 10271,87 Pfund wiegt. Weldyen forperlidhen Inbalt hat die aus
Blei bejtehende Poramide, vovausgefept, dap ein Cubiffup Waffer g = 66
Pfund roiegt?

3p — aghs?
Qlllf[. m = 3,1415926 €. %

160. Cine regelmipige Pyramide befteht aus einem homoge-
nen Stoff bom fpecifijhen Gervidhte m = 0,139 und fdhroimmt mit loth-
rechter Are, weldye die Lange a = 2,1 F. bat, im Waffer. Wie tief finft
bic Pyramide ein, 1) wenn ihre Grundflache und 2) wenn ihre Spie
fih unter dem Wajferipiegel befindet?

3
Aufl . 1) al—)/1—m)=0,1021923 .
3
2) a)]/m = 1,0878212 J.
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A64. Ju cinem Wirfel, weldher durd) feine Diagonalebene
a = 14,142136 [] @. gegeben ijt, nimmt man joldpe vier Gben, die mit
cinander nicht durc)y Wiirfelfanten, fondern nur durdy eine Seitendiagonale
berbunden find, und legt durd) je brei diefer Gefen eine Ghene. Wie grop
ift der bon den Durdhidynittéfiquren begrenzte Korper?

AnfL. & 1/Ta2 = 10540925 6. 3.

162, 3n ciner dreifeitigen Pyramide ftehén die Kanten a=2 R,
b=23%, c=4%F in ciner Cbe fenfred)t auf einander, fo daj leftere
bon lauter vechten Winfeln gebildet wird; mwie grof ijt diejenige Seiten-
fladhe der Pyramide, welde jener Ece gegeniiberliegt?

Aufl. 1)/a2b? | a?c2 4 b2 c2 = 7,8102497 [ | &.

163, Ausd drei auf einander fenfredyt ftehenden Seitenflachen
einer Ddreifeitigen Pyramide, m =12 [|1F, n=16 |}, p=2A4[R.
den Inbalt der vierten Seitenfladye ju bejtimmen.

Aufl.  V/m? 4 n? 4 p2 = 31,2409987 [ ] &.

164. Die drei in einer Ce unter lanter vedjten Winfeln ju-
fammenijtopenden Kanten einer dreifeitigen Pyramide find gegeben, a =5 F.,
b=6%, c=7%. Wenn ein innerhalb der Pyramide liegender
Punft Pum m =02 F, n =03 F., p= 04 F. der Reibe nach von
den Seitenfliden ab, ac, be der Pyramide entfernt ijt; tie grop ift fein
Abjtand von der vievten Seitenflache der Pyramide?

abc — abm — acn — bep

V@i vi - arc? Fbicy) — 2833463 &.

Aufl

165. Weldyes Refultat giebt die vorhergehende Aufgabe, wenn
fie dabin abgedndert tird, dap die Lage des Punftes P auf der entgegen-
gefepten Seite Dder bierten Seitenflache, alfo auferhalb der Pyramide
angenommen ud m =2 F, n =3 F., p = 4 F. gefet” wird?

abm 4 acn + bep — abe
V/(a? b2 | a? c2 | b2 ¢c?) = 1,97236 .

Aufl
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166. Cine dreifeitige Pyramide A
ABCD ijt durd) ihre Grundfanten BC =a [\~
=133,BD=b=143,CD=c=15%., \
deren halbe Summe s vorjtellen mag, und \ G
durd) ihre $Hohe b = 10 F. gegeben. Man
selegt die Pyramide durd) Gbenen, welde |
durd) Die Halbirungspuntte ihrer Kanten gesB/

L Np
legt terden, in wei Pyramiden AEFG, BN
FHCM und in 3wei Prismen EFGBHK, i L

FHMGKD. Relden forperlidhen Inbalt hat ¢
bag leptere Prisma?

Aufl. %'Vs (s—a)(s—Db)(s—c)=105C. J.

165, DVon jwei dreijeitigen Pyramiden derfelben Hiohe hat die
eine gur Grundfladye ein gleidyjdentliges Dreied mit dem Schenfel a =13 F.
und der Grundlinie b = 10 F., die andere Pyramide bdagegen ein recht-
winfliges Dreiect mit der Hypotenufe c =25 F. und der Kathete d = 24 F..
Man gerlegt jede der beiden Pyramiden durd) Cbenen, welde man durd)
die Halbivungspuntte ihrer Kanten legt, in jwei Pyramiden und jroei Pris-
men.  Die erhaltenen Pyramiden zerlegt man auf Ddiefelbe Art und fept
das Jerlegen der neu entjtandenen PyraMiden beliebig reit, aber fiir beide
gegebene Pyramiden gleih oft fort. Wie verhdlt fid) die Summe aller
in der cinen Pyramide entjtandenen Pridmen zu eben diefer Snmme in
der andern Pyramide?

Aufl. b)/4a2 —Db2:2d)/c2 —d2=5:T.

168. Dic Diagonalage eines Wiirfels, deffen Kante a=3,561 Jup
ift, twird in drei gleidhe Theile getheilt, und durdh einen Theilungdpuntt ein
Sditt fenfredht gegen die Diagonalage gelegt. Viann foll die Griofe der
Durchjchnittsfigur beftimmen. '

2,
il %‘l/g = 10,66927 [ | &.

169. Cine jenfrecht gegen die Diagonalage eines Wiirfels ge-
legte Gbene geht durd) drei in einer Ccfe Fujammenjtofende Kanten, fo daf

die Durdhjdhnittsiigur ein gleichjeitiges Dreiect bildet. Wenn %: 0,143
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eined Wiirfels, deffen Kante a = 5 Fup ift, abgefdnitten terden foll; in
welder Cntfernung von der gemeinfdaftlichen Wiirfelecte liegt auf jeder
der drei Kanten ber Puntt, durd) welde die Schnittebene hindurdhgeht?

Aufl. ]/6——47511539 &

é 190. CinRhomboeder ift ein Par-
B allelepipedon, Deffen Seitenfladyen congruente
[0~ /| Rbomben find. Nur jei gegenitberliegende Cen
A/ (A und G) werben von drei gleidy gropen Win-
feln eingefdhloffen und beipen die Spifen des
s 1 JF  Rbomboeders. Jede der fechs iibrigen Ecfen wird
bon einem Winfel, der dem vorigen gleidy i,
L 7 und von jwwei andern Winfeln begrenzt, deren
jeder Dag Supplement des Winfeld an der Spige ift. Ein Rhomboeder
beipt ein fpipmwintliges oder jtumpfrintliges, je naddem bdie
Winkel an der Spige {pip ober ftumpf find. €8 fei nun die gropere Seiten-
biagonale a==11F. und die fleinere Seitendiagonale b = 6,9282032 F.
eines Rhomboeders gegeben; twie grop ift fein Eoperficher Jnbalt, 1) wenn
dafjelbe ein fpipwinfliges und 2) wenn e8 ein jtumpfintliges ift?

b2
Aufl. 1) 5V 82 — e 2129788 €. .
2
2) %]/_31)2'__;2 = 145,0139 6. 3.
94, Jn der Seitenfladye eines Rhomboeders bon der Kante

a =2 Fup betragt der grofeve Winfel dasd Doppelte bon dem Fleinern.
Wie grop ift 1) der Forperliche Inbalt, 2) die Oberfladhe des Stbomboeberé?

Aufl. 1) —2~1/2 — 5,6568544 6. 3.
2) 3a2)/3 = 20,7846096 [ ] .

A%%.  Bou einem geraden Pridma, deffen Grundfldce ein gleidh-
jeitiges Dreied von der Seite a = 2,1 Fup ift, wird durd) eine Cbene,
welde durd) eine Grundfante geht, eine Pyramide von k = 0,4935035
€. 3. abgejdynitten; wie grof ift der Flacheninhalt der jdhueidenden Chene?

1 IR . .o | U
Aufl. 2 V'3 (a° 4 64k?) = 2,075868 [] .
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193. Die Grundfante einer regelmdipigen fiinffeitigen Py-
ramide betrdgt a = 7,8 F. und die Wre b = 3 F. — Wie grof ift die
gange Oberflache der Pyramide?

A ufl. —Z~[ al/%B+ 10]/5+5]/4b2—{-%a2V5]= 182,18999 |-

194. Die Hobe h und den forperlidhen Inhalt P einer vegel
mapigen yehnfeitigen Pyramide ju beftimmen, in welder die Seiten-
fante a = 15 F. und die Grundfante b = 5 F. betrigt.

Aufl. h=1) 4a2 —2b2(3 + }/5) = 12,631276 3.

5 b
Ps 2 (4a>—11b?)]/5 + 10 (2a2— 5b?) =809,8972 6. 3.

195. Die Grundflade einer Pyramide ift ein vegelmdapiges
Fitnfed, um weldes fidh ein Kreis mit dem Radiug r = 6 F. befdhyrei-
ben [dpt; die Seitenflachen find vegelmagige Dreiece. Wie grof ift 1) der
forperliche Suf)a[t 2) die gange Oberflache der Pyramide?

Aufl. 1) ——2—4— 1/10—2}/5 = 105,80131 €. §.
2) 5—8—~[5]/3—]/l5+V10+2V5]=193,30867D8'.

196. Gine Poramide bat die Hobe h =6 Fup und Fur
Grundflade ein regelmdpiges 24ed, weldem ein RKreis vom Radiug
r=2 Fup cingefdyricben rerden fann. €3 foll der Forperlidhe Inbalt
ber Pyramide beftimnt roerden.

Aufl. 8[2]/2 s la ;/3] hr? = 252771456 6. &

199. Die gejammte Oberflache einer regelmdpigen fiinffei-
tigen Pyramide ju bevedmen, in relder jede Kante a =4 Fup mipt.

Aufl. i;‘i []/3 +VIF gl/s] — 62,1686 [ .

198. Gine regelmipige acdytieitige Pyramide hat den JInbhalt
a = 22627417 €. §. und bdie Hohe h =6 F. Wie grop ift in einer
andern Pyramide, weldye der exftern dhnlich ift und den Inhalt b=90,50967
€. . bat, der Madius des wn die Grundfldche bejdyricbenen Kreifed?

Aul. l/ 18b 7 %/ a2 — 3,174801 .

3*
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199. Wie grof ijt eine vegelmapige Doppelpyramide, die vbon 3ehn
gleichfeitigen Dreiecen begrenst wird, deven Seite a=7,0534236 F. mifit?

3
Aufl. 15~ (5 +1/5) = 211,6026 G. 5.

A8O. Um einen und denfelben Kreid ijt ein vegelmdpiges 3ehn-
e und ein regelmapiged Fiinfed befdhrieben. Jenes bildet die Grundflache
einer Pyramide und diefes die Grundflche eines gleidy hohen Prismas.
€3 foll dag BVerhaltnip der Pyramide gum Pridma angegeben rerden.

2
Aufl. 15 V 5 = 0,2981424.

1S4, Der forperliche Inhalt einer Pyramide ift a = 2,8284272
€. B., ibre Hobe h =3 F., und ihre Grundfldcye ein vegelmdpiges A dh ted.
Wm eine anderve Pyramide ju beftimmen, reldye den JInuhalt b = 22627417
€. . bat und Dder erften dhulich ift, fucht man ihre Hohe H und den
Radiug R des wm ihre Grundfldche befchricbenen Kreifes.

3/b
Aufl. thl/;zb’%.
1 6
R:—W 3hl/8a2b4=23.

A8%. Cine regelmapige fiinfzehnfeitige Poramide ijt durch
ibre $Hobe h = 3 F. und durd) den Radiug r = 3,162277 F. des um
ihre Grundfladie bejdyricbenen Kreifes gegeben; relhes BWolumen hat eine
andere ihr dhuliche Pyramide, wm deren Grundflache fich ein Kreis mit
pem Radiug R = 9,486833 J. bejchreiben [dpt?

5 hR?
Aufl. —ar V1+V5—-V6(G +1/5) = 823,642 6. 3.

183. Welden fovperlichen Inbalt hat eine regelmdpige fiinf-
yebnfeitige Pyramide, deren Hobe gleich ift dem Radiug r=1,4422496 F.
bed in die Bafis eingefdricbenen Kreifes.

Aufl. 5r7)/23—10)/5—2)/3(85—38)/5) = 3,1882 €.

1S4, 3In cinem Wiirfel von der Kante a = 11 Fup ijt ein
regelmapiges Tetraeder fo conjtruirt, dap eine Ecfe defjelben in eincr Wiirfel-
ece, Die drei itbrigen Ccen aber in den drei Seitendiagonalen liegen, welde
pbon der gegeniiberliegenden WiirfelecFe auslanfen. Wie grof ift das Tetraeder?

9a3
Aufl. = 187,171875 €. 3.
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85, 3In ciner Ddreifeitigen Pyra-
mide ABCD find bdie Berbindungslinien der
Mittelpunfte von wei Paaven Gegenfanten
gegeben, MN =—=a = 8,17 und OP =D
= TAL.; e8 joll die Summe der Quadrate
bes dritten Paares von Gegentanten, d. h. der
Ausdrud AC2 4 BD2 berechuet terden. B

Aufl. 2 (a2 + b2) = 243,314 [] &.

186, Durd) eine dreifeitige Pyramide, in welder die Ridtungen
jtoeier gegeniiberliegender Kanten a =10 F. und b =15 . einen redyten
Winkel mit einander bilden, ijt eine Cbene fo gelegt, dap fie 3u diefen
beiden Kanten pavallel lduft. Wenn bdie Abjtande der Kanten a und b
pon Diefer Gbene fih wie m:n = 2:3 verhalten; wie grop ift die von
der Cbene in der Pyramide erzeugte Durdjdhnittsfigur?

abmn

Aufl —(‘n—l‘m =36 1%

187, Wenu man durd) ein regelmdpiges Tetvaeder Ebenen fo
hindurchlegt, daf fie iweien gegenitberliegenden Kanten deffelben parallel
find, fo bilden die Durdyjchnittéfiguren BVieveke von verjhicdener Grope.
Weldyen Fladeninhalt hat der gropte diefer Durchidhnitte in einem Tetraeder,
deffen Volumen a = 60,339776 €. JF. ift?

Aufl. : ﬂa/gﬁ= 16 [

488, €8 find Ddie bdrei geraden Linien, tveldhe in einer dreir
feitigen Pyramide die Mittelpunfte je zweier Gegenfanten verbinbden, ge-
geben, a=362 %, b=2363%., c=365F.. Man foll bie Quadrat-
Summe aller fed)s Kanten der Pyramide bejtimmen.

Aufl 4(a2 + b2 + c2) = 1584152 [] &

1S9, 3In ciner dreifeitigen Pyramide (Fig. 185) {ind 3wwei
Begenfanten AD = 6,73 §. und BC = 6,78 F. nebjt der ihre Mitten
perbindenden Geraden OP = 5,96 F. gegeben; mwie grop ift die Summe
der Quabdrate der iibrigen vier Kanten ?

Aufl. AD? 4+ BC2 4 4. OP2? = 2333477 [] &
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190. 3u cinem regelmapigen Tetraeder, deflen Kante a=5,2 F.
ift, wird durd) die Spige und durd) die Linie, weldye die Grundflade jo
halbict, daj fie einer Seite derfelben pavallel [duft, eine Cbene gelegt; man
foll die Grope der erhaltenen Durdhichnittsfigur berechnen.

2 —_—
Aufl. SV IT =472 = 17812051 (] 3.

1914, Cin regelmapiges Tetvaeder Ffann auf e verjdhiedene
Arten durdy eine Cbene, die von einer Cefe ausqeht, fo halbirt werden,
dafp die Durdhjdhnittsfigur ein gleidhyjdhentliges Dreied mwird. Wenn
nun ein Tetraeder durd) feine Kante a = 13,3416641 F. gegeben ijt; rvie
grof find die um Ddiefe Dreiecte bejchricbenen Kreife ?

Aufl 3%- a2 ¢ = 157276 [ ] -
azg
178 (73 — 22]/2) = 131092271,

A9%.  Legt man in einer belicbigen dreifeitigen Pyramide durdh
den Halbivung&punft einer jeden Kante eine Pavallele mit der gegeniiber-
jtebenden Kante, fo entjteht ecine wewe Pyramide von jolher Lage, dap
von Dderfelben durd) die Grundflache der erften Pyramide ecin Pyramiden-
jftumpf abgefdhnitten wird. Wenun die Hohe h = 3,24 F. und die fleinere
Grundfladye b = 9,72 ] F. diefes Pyramidenjtumpfs gegeben find; weldyen
forperlichen Jnbalt hat die newe Pyramide?

bh
Aufl %— = 83,9808 €. .

193, Ju Dder dreifeitigen Pyramide
ABCD {ind gegeben die Grundfanten BC = a
==t %., By b=29 8, CD:C:Qﬁ%\}'.
und die Seitenfante AD = d = 40,8900966 3.
Durd) die Gerade EF, welde die Mitten mweier
Gegentanten AD und BC verbindet und auf der
Grundflacge BCD fenfredht fteht, ijt eine Ebene
GEHF gelegt, weldye die Pyramide durdyjchneidet.
Weldper Ausdrud ftellt den forperliden Inbalt
. de§ bon der Pyramide abgejdynittenen Polyeders
CDGEFH bdar, wemn man der Kiirje twegen Die
halbe Suwmme der Grundfanten durd) s begeichuet?

Aufl. 41/ s(s—a) (s—Db) (s—c) (a2 +4d2 —2b2 — 2¢2) = 360 €. J-
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2194, Dic Grundfladhe einer dreifeitigen Pyvamide bat die
Geiten a=5F, b=067%., c=T7F (deren halbe Summe s fei);
jede Seitenfante der Pyramide betragt d = 8 F.. Wie grop ift der for-
perfiche Jubalt der Pyramide?

Aufl. 5}/ 16d2.s(s—a)(s—b)(s—c)—a2b2c2=235,06779 C. 3.

195. 3wei gerade Pridmen, deren Grundfladyen regelmdipige
Sedhsee bon der Seite a = 9,78 Fup {ind, bilden ein redhtwinfliges
Kreuz, fo dap die Cbene, in weldjer ihre Aren fid) jdhneiden, zroei gegen-
iiberliegende Seitenflacdhen von jedem Prisma Dalbiven. Man joll die
OGrope des Korpers berechnen, tweldjer beiden Prismen gemeinjdhaftlich ijt.

Aujl. 4a3 = 3741,7654 6. 3.

196. 3u cine vegelmdpige vierfeitige Pyramide, teldje die
Grundfladhe a = 338 [ | F. und die Hohe h = 15 F. hat, ijt ein Wiirfel
fo bineingejtellt, dap vier Ccen dejfelben in der Grundfldche, die itbrigen
pier Ccen auf den Mittellinien der Seitenflachen der Pyramide, d. h. auf
den Linien liegen, telde bon der Spife der Pyramide nach den Halbi-
rungspunften ihrer Grundfanten gezogen find. Wie grof ift die Kante
D8 Wiirfels ?

h (b)/%a —
A ufl. —ﬁm%—a) — 6,9642857 3.

199, JIn ceinem rvegelmdpigen Tetvaeder, Ddeflen Kante a =
58533712 J. ijt, foll ein Wiirfel fo conjtruirt twerden, dap die Cbenen
der Grundfladyen beider Korper ujammeniallen, die vier obeven Witrfelecten
aber in den Seitenflachen deg Tetraeders liegen. Wie grop ijt die Kante
beg Wiirfels?

a]’3
Aufl. TIVIFis1V2— 1,7320508 .

198, JIu ciner Ddreifeitigen Doppelpyramide, in welder jede
Kante a = 3 F. ift, tird ein Pridma o conjtruirt, dap feine Ccfen in
ven Mittelpuntten der Seitenflachen der Pyramide liegen. Wie grop ijt
dag Prisma?

asd
Aufl. ﬁl/‘l = 0,7071068 €. .
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199. Wenn man in einem vegelm. Tetvaeder, Ddefjen Kante
a = 30 J.it, ein Prisma fo conftruift, dap man aus den Schwerpuntten
dreier Seitenflachen Perpendifel auf die vievte Seitenflidye 3ieht; weldyen
torperlidhen Inbalt hat das Prisma?

3
Aufl. ——1/2 — 3535534 6. §.
108

R0O0. Cin gerades Prisma bhat die Hihe h =4 F. und
vegelmdpige 3w [fede bon der Seite a = 3 F. ju Grundfladhen. Jede
diefer Grundfldchen bildet jugleidy die Grundflache einer Pyramide, deren
Gpige in dem Mittelpuntte dev andern Grundflache liegt. Wie grop ift
dag beiden Pyramiden gemeinjdaftliche Kovpertiick?

2}
A ufl. 2 (24 1/3) = 335884572 G. 3.

ROML.  Wenn cin regelmapiges Tetraeder von einer feiner Een
aus durdy eine jdneidende Cbene nad) einem gegebenen Verhaltuif getheilt
werden foll, fo fann e8 im Allgemeinen nur drei verjdhiedene Lagen der
€bene geben, wo ihre Duvdyidhmittsfigur ein gleichjdyentliges Dreiedt
bildet, rwie Diefe und die beiden folgenden Anufgaben jeigen werden.

(I) GCin Zetracder, Ddeffen Kante a=2,9799328 F. ijt, foll
durd) eine Cbene ACE, welde durd) eine Seiten-
fante gebt, fo getbeilt werden, daf die Durdyidymitts-
figur, bdie ein gleidjchentliges Dreiect fein mwird,

1

i
- =7 ded ganzen Tetraeder abjdyneidet. Wie

grop ift der Jladyeninhalt der Duvchjchnittsfigur ?

2
Wl )T m(Bm—4) =333[]%

S0 S A AR

E

RO%. (IL) Gin vegelmdpiges Tetraeder, deffen Kante a=—2,22
Bup ijt, foll von feiner Spige aus durd) eine
Cbene AEF, mwelde einer Seite der Bafis
pavallel gebt, fo in eine dreifeitige und vierjeitige
Poramide getheilt rerden, dap eine der beiden

| 1
Pyramiden e De§ gangen Tetraeders aus-
madyt. Wie grog ift die Durdhjchnittsfigur, weldye

D ein gleidhjchenfliges Dveiet bildet, 1) wenn die
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dreifeitige Poramide, und  2) wenn die vierfeitige Pyramide jenen vorge-
fdhricbenen Theil des gangen Tetraeders betragen joll?

Aufl. 1) f—:ﬂ 3+ 4 (m—)/m) = 1,166836 ] 3.

2) (F—ITl)afl/s. 3 4(m = 1) —1,6634149 3.

203. (IIL) GCin regelmapiges
Tetracder, Deffen Kante a = 4,4721359 .
ift, foll von feiner Spite aus durdy eine Ehene
AEF, welde cine {pmmetrijde Lage ju
jwei Seitenfanten (AB und AC) bat,
obne einer Grundfante parallel 3u fein, fo in
eine Dreifeitige und vierfeitige Pyramide ge-

i ! 1
theilt terden, dap Die erftere - =5 bes B

gangen Tetraeders ausmadyt. Wie grop ijt
bie Durdhfdnittsfigur, eldhe ein gleihjdhent-
liges Dreied bilden toird?

Aufl

204. GCin regelmdpiges Tetracder, deffen Kante a = 15 F.
ift, roird durd) eine der BVajié pavallele Cbene o gefdhmitten, Ddaf Ddiefe
um den n = 3ten Theil der gangen Hiobhe des Tetracders von der Bajis
abjteht. Wie grop ift dasjenige der beiden Stitcfe ded Tetracders, weldhes
ebenfalld cine Pyramide bildet?

a’

A 5 Y ]
Aufl. T "T) 1/2 = 117,85111 6. §.

205. Cine Pyramide von der Hohe h =5 F. und der Grund-
flide B = 4,44 [| . foll durd) einen der Grundflache pavallelen Shnitt
balbiret werden. Wie grop ift 1) die Schnittebene und 2) ihr Abjtand
pon der Grundfldche der Pyramide?

s
Aufl 1) 1B)Y/16 = 2,7970247 [ 3.
3
9) h(1 — 4)/4) = 1,0314975 .
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RO6. DBon ciner Pyramide, deren Hihe h = 20 F. und deren
Grundfladye B = 30 [ ] F. ift, foll durdy einen der Grundfliche parallelen

Sdnitt eine Pyramide abgejhnitten werden, welde i ——iber erften be-

tragt. Wie grop ift in der abjujdneidenden SJ?st)tmmbe 1) ble $Hiohe und
2) die Grundildadye?

3

n
Aufl 1) h =103

3 n2 Yl
9) B]/;n—2 — 758

RO%. Bou ciner Pyramide, deven Hshe h = 6 F. und Grund-
flage B = 18 [] . gegeben find, wird durdy cinen der Grundfliche par-
19

allelen Schnitt ein Pyramidenjtumpf abgejdymitten, reldher % =357 der

gangen Pyramide betrdagt. Man foll filr den Stumpf 1) die Hobe und
2) die fleinere Grundflddye berechuen.
n) =0l

Aufl. 1 h(l—]/— —

2) B] (m;“)zzsgg.

208, Cine Pyramide, welde die Grundflide B = 4,5 J.
und die Hohe h = 3 F. hat, foll durd) einen der Grundflache pavallelen
Sdnitt fo abgeftumpft werden, daj fid) die abgejdynittene Pyramide Fum
Stumpfe verbdlt wie die Jablen n =8 ju m = 19. Man foll bered-
nen 1) der wie bielte Theil ivgend einer Seitenfante von der Spipe aus
big ju dem Punfte abgefdhnitten rerden mup, durd) welhen der Schnitt
bindurdygeht, 2) die Grope diefes Sehnittes, 3) die Hihe des Stumpfes.

Aufl. i g g

9 8]/ (G5) =208
3) h(l—]/m+n = 1§

R09. Cine Pyramide, deren Inhalt a = 13,1072 €. F. iit,
itd durd) eine mit der Bafis pavallele Ebene gefdynitten. Wenn  der
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Jubalt de8 Stumpjes b = 7,5776 C. F. und feine Hohe h = 1,2 ‘{s
betrigt; wie grop ijt die Hodhe der gangen Pyramide?

Aufl T—h—]/aa——ﬁfi,S B
Va—=yYa—=1

RAO. Jn ciner Pyramide, deren Hihe h = 12 F. und deren
Grundflddhe B = 51,2 [] F. ijt, witd die Hobe in n = 4 Theile getheilt
und durd) jeden Theilungspunft pavallel mit der Grundfliche eine Ghene
gelegt. ~ Wie grop find 1) die von der Spige der Pyramide jur BVajis
bin anf einander folgenden Durhichnittscbenen und 2) die eingeluen Stiice
der Pyramide in derfelben Reihenfolge?

wit. 1 B(3)'=3208, 3(2)'=12803,
B(_i_)2= 288 [ &

Bh 7Bh
2) e 326 B, Bpi = 224 C J.,
19Bh 37Bh

TR =608 € J¥., "3?:“8,4@8‘.

A4, Wenn in der vorhergehenden Anfgabe n == 40 gefept
witd; wie grof ijt dasjenige Stitd der Pyramide, weldhes die m = 25te
@te[Ie von ibrer Spige aud gevednet, einnimmnt?

Bh
Aufl. ETE (3m? — 3m + 1) = 5,632 €. .

24%. Cine Pyramide hat die Bajis B = 204,8 [ §. und
dag Bolumen a = 16384 €. F. In welder Hohe itber der Grundfladye
miigte fie abgejtumpft werden, wenn der Inbalt des Stumpfes s = 947,2 €. &
betragen {ollte?

Aufl. ?%a(l '—13/328)=6%.

2B,  Cine Pyramide, deven Hibe h = 10 F. und deren

Bajis B = 40 [ . ijt, joll durd) parallel jur Grundldde gelegte Cbenen

in n=4 gleidje Theile getheilt rwerden. Wie grof find 1) die Hihen der eingels
4
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nen von der Spise jur Bafis hin auf einander folgenden Stite der
Pyramide, 2) die Durdyjchnittsebenen in derfelben Reibenfolge?

h
A ufl. 1) ;Vn2 = 6,2996052 3.
h 3 3
F(]/Qn“‘z -]/n2) — 1,6374006 3.
h e 3/__
?(]/an — 1/20%) = 1,1485972 .
AP e 3
F(l*-in? — V3 n2)= 0914397 3.
B 3
2) —}/'n= 15874011 (] &
3

vy v 33,019272 [ &

:xlcc Blw ©

244, Cine Pyramide von der Hihe h = 6 F. und der Grund-
flide B = 117 [ &. foll durd) Cbenen, welde der Grundfldde pavallel
find, in verfdhiedene Stitde fo getheilt werden, dap fidh diefe in dev Reihen-
folge von der Spife jur Grundfldde hin verbalten rvie die Jahlen m =2,
n=4 p=35 q=7 r=09, deren Summe durc) s begeiynet werden
mag.  Wie grop find in derfelben Reibenfolge 1) die Hihen dev eingelnen
Kovperftiife, 2) die Durdhjchnittsfiguren?

3/m
ufl. 1) h]/; = 25108410 &
3
h(]/m “: : —la/g) — 1,1144002 3.
3 3
(] 2tide L RE ) ogiem190

/mtntptq 1 /mtntp scie
h(l/——s———— ——;——):0,7935226?5-.

h(l - Vm i j s q) — 0,7585172 B.




&bl

3 mz
9) B]/F = 206362143 [ .

BV(“’ j “)2= 42,9250536 [ ] &
BV(“‘—i'—-:—iP)z: 64,2091362 [ 3.
1) (m nr. ': Pt q)zz 89,2877115 [ ] 3.

215. Cine quadratijdhe Py-
ramide SABCD, in mweldjer die Grunbd-
fante a =12 F. und jede Seiten-
fante b = 10 ¥. lang ijt, foll durdy
eine Gbene BCEF, die durd) eine Grund-
fante geht, Dalbiret werden. Jn twel-

der Cutfernung (SK) von der Spife \ & \ \C
v Der Pyramide rird Ddiejenige Seiten- G- /\\ \\
1 fladye, weldye jener Grundfante gegen- \ / g '\'\'\H
fiberliegt, bon der durdygelegten Cbene TS i, W
-1 gejdnitten? IS et e
L Auil. 1(V/5 — 1) )/4b2 —a? = 4944272 .

2A6. JIn ciner dreifeitigen Pyramide ABCD (Fig. 202) iit
durd) die Spige und die Mitten weier Grundfanten eine Ebene AEF gelegt,
—4 fo da alfo jeder Ckpunft der Grundebene von derfelben gleid) tveit abiteht.
Wenn das Dreied AEF den Fladpeninhalt a = 13,2664992 [ | F. bat,
und das darauf von einem Ccpunfte der Grunbdebene gefdllte Perpendifel
p = 3411211 F. mipt; wie grop ijt der torperliche Inbalt der Pyramibde
ABCD?

Aufl. %—ap = 60,33976 G. &

215, Die Grundflache der Pyramide
ABCDE fei ein Zvapey, dejfen Parallelfeiten
BC und DE find. Wenn in dem Durd)jchnitts-
dreied AFG, weldjes durd) die Spige und die
Halbivungépuntte der beiden anderen Grund-
fanten der Pyramide gelegt ift, die Seiten
AF —a=—0% MG =G =—1—"157%
gegeben find, und der fenfrechte Abjtand eines
jeden der Cdpunfte B, C, D, E von Ddiefem
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Durdyfdynittsdreied ¢ =09 F. betrdgt; tie grop ift der forperlidhe In-
bhalt der Pyramide?

9 ufl. VAT — a2 = 0,6708204 6. .

18, Cin regelmapiges Tetvaeder ift durd) feine Kante a=24 .
gegeben.  Wenn man durd) die Spige und bdie Mitten rweier Grundtanten
bed Tetracderd eine Sdhnittebene legt; wie grop ift der fenfrechte Abftand
eined jeden Ccdpunttes der Grundflache von diefer Schnittebene?

2
Aufl. al/ﬁ_—. 1,023363 .

9. 3In dem Polyeder ABCDEFGH
<35 fteben bie Seitenfanten auf dev Gruudflache fent-
recht, toeldhe ein Trapey bildet. Weun gegeben
\ find die Kanten AE = DH = a = 15 §., BF
\}\m =CG=b=13F. und bdie Dreiefe ABC
le | =m=114(0%, ACD =n=153[] §;
[ welden Yusdrud ehalt man fiiv den forperlichen
\i Jubalt des Polyeders, wenn daffelbe in ein Pridma
A B yud in drei dreifeitige Pyramiden zerlegt wird?

a(m 4 2n) 4 b(n <+ 2m)
3

Aufl,

= 3751 €. B.

220. Cine finfleitige vegehnapige Pyramide enthilt a =
2174 C. . und hat eine Grundflade von b = 36,5 [] F. — In weldher
Gutfernung von der Spige der Pyramide liegt der Schwerpunft ihrer
Seitenoberfladye, welde aus fiinf Dreiecen bejteht ?

2
9 ufl. T=1528

24,  3In einer vegelmdpigen Pyramide, deven Hohe h = 24 F.
ift, enthalten die Seitenflichen a = 1696,46 [ ] F. und die Grundflade
b= 1017876 [ ] §.. €8 joll der Abjtand ded Sdhywerpunftes der
gangen Oberflade der Pyramide von der Spife derfelben angegeben

erden. e ¢
3b
Aufl. :_-tb "3 =19 %
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BB, Jiiir cine vegelmdpige Pyramide von dev Hihe h = 33,6 F.
ift bag Lerhdltnip der Grundfladye jur Seitenflache gleich ;2—:—?— gegeben.
Wie bHody itber der Grundflache liegt in der Are der Pyramide bder
Sdmwerpunft der gangen Oberflade derfelben?

m h
Aufl m+n'§=7f§.

2B, Wenn eine dreifeitige Pyramide

ABCD ben forperlihen Jubalt a = 2219,2

€ F und die Grundflidge B = 146 [ | .

bat; in relder Hobe iiber der Grundflache be-

findet fidh der Schwerpunft der Pyramide?
3a

Aufl 1B = 114D

224. Dic Hohe einer Pyramide von einer beliebigen Anzahl
Seiten fei h = 24 §., ihre Grundflade B = 2048 [ F.. Durd) den
S@dywerpunft derPyramide wird parallel mit der Grundflache eine Ehene
gelegt; toie grof ift Dad abgefdhnittene Kovperjtiic, weldyes cbenfall§ ecine
Pyramide bildet?

9hB
Aufl H:GQI,? C. B

2235, Cine Pyramide bhat jur Grundflache ein regelmapiges
Achtect, deffen Seite a = 4 F. betvigt. Wie grof ift die mit der Grund-
flidge parallel gelegte Scnittflache, weldhe durch den Schwerpunft der
Pyramide hindurdygeht?

9
Aufl. =51+ V2) a2 = 434558448 [ 3.
226, Nad) Herodots Wngabe foll eine der agyptijden Pyra-

miden die Hohe h = 800 F. und eine quadratijhe Grundflache von
b = 640000 [] &. gebabt haben. Wenn man annimmt, daf ein Cubif-
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fup ber Maffe das Gewidht g = 200 Pfuud bhat, und eine Dampf-
majdyine p = 0,000303 Pfund Koblen brandht, um eine Lajt von ecinem
Piunde wdbrend einer Minute einen Fup bod) u heben; wie viel Kohlen
find erforderlid), um jene Pyramide aufzubauen, d. h. um jeden Stein
derfelben bom Boden in feine Stelle ju heben?

bgh?
Aufl. S5 = 2068480000 Ffund.

V. Abgeftumpfte Pyramide.

/ 2%%. Die Grundfladen einer
abgejtumpften Pyramide find ABC = B
=1024[ ] umd DEF=b =676 ] §.,
per Abjtand der Grundffadyen von einanber
h=18,75 §. — €8 joll geometrijd) ein Yus-
druc fiiv den forperlichen Inbalt des Stum-
pies gefunbden rerden.

AufL gh(B i bJ/B*b) = 158% . &

Sh(A+t+(%y)
BLS. Dic Grundfladyen eines Pyramidenjtumpfs find B =
© 37,3321 [] . umd b = 3,6538 [] F., bdie Hibe des Stumpfes
h = 3,654 %.; wie grof ijt die Crganjungspyramive?

bh(b 4 }/Bb) _
Aufl. I e e 2,026142 €. ¥.

2TO.  JIn einem Pyramidenjwmpfe, Ddeffen gropere Baiis
B =25 [] & und deflen Hohe h = 24 F. betrdgt, haben 3wei homo-
loge Seiten Dder Grundflachen dag BVerhiltnip m : n = 2,5 : 2. — Wie
grofs it der SJ3l;rcuniben]’tumpf‘7

A ufl. (1 — 4 mz) — 488 6. §.
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2BO. Nian feunt die beiden Grundfladyen B = 9,33302 [ ] F.
umd b = 0,91345 [ ] F. eines Pyramidenjtumpfs,. jowvie den IJubalt fei-
ner Crgangungspyramide a = 0,25326775 €. F.. Wie grof ijt die ganze
Pyramide?

B? ;
Aufl. a T = 82715307 6. .

LBL. Der forperlidhe Inbalt einer abgefitrzten Pyramide foll
aus folgenden Angaben beftimmt werden. Die Hobe betragt h =15 J;,
die cine Grundflache g =48 [ | F. und cine Diagonale derfelben a=06F.,
dagegen die homologe Diagonale der andern Grundflide b =4 F.

h
Aufl. <=5 (a2 4 b? 4 ab) = 5063 6. 3.

2B2. Cine abgejtumpfte Pyramide hat den forperlidhen Inbalt
a = 245952 C. §.; die untere Bajid enthalt b = 504 [ | F., eine Seite
derfelben mift m = 35 F. uud Dbdie homologe Seite der obern Bajis
n=28 F.. €8 wird dic Hobhe der abgejtumpfiten Pyramide gejudht.

3am?

Aufl 'b(m2+n2+mn)=60 B

B3. Nan fennt von einem Pyramidenjtumpfe die Grund-
flie B = 504 [ §. und eine Seite derfelben m = 48 ., ferner die
andere Grundflache b = 322,56 [ | F. und Dderen Seite n — 384 J.,
teldpe der vorigen Seite homolog ift, endlih die Hohe h == 60 F.. Wie
grop ift der forperlidhe Inubalt ded Stumpfes?

h(mB —nb i
Aufl. g‘(’m—_n”)) — 245952 6. 5.

B4, Die Hobe einer Pyramide zu bejtimmen, renn ein
Stumpf derfelben die Grundfladhen B =288 1 F. und b=128 %
hat und a = 60,8 €. F. enthdlt.

il s (B 40/ B8) =9 5
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2B%. Cin gerader Pyramidenjtumpf, deflen Hohe h = 44 F.
iit, bat 3u Grundfladyen gleidyjeitige Dreiecte, deven Seiten a = 8 F. und
b=25 3. {ind; wie grop ift 1) der Inhalt und 2) die gange Oberflidye
de§ Stumpfes?

h
Yufl. 1) —5 (a2 b2+ ab)}/3 = 819,26 G. 3.

2) a2+ b)Y/34+4(a+b) ) h2+ 5 (a—b)2=896,704325 [ B

2B6. Wie grof ijt 1) der Inbalt und 2) die gange Ober-
fliche eines geraden Pyramidenjtumpfes, weun defien Grundflachen gleich-
feitige Dreiecte mit den Seiten a = 65 F. und b = 46 F. jind und eine
" eitenfante ¢ = 92 §. lang ijt?

Aufl. 1) (a4 b24ab))/ 3c2—(a—b)2 = 12302294 6. .
2) +(@2+4+b3) /343 (a+b)) dcr—(a—b)2=17981,845 [ | .

2B39. Cin gerader Pyramidenjtumpf hat die Hohe h = 10 F.;
die Seiten der einen Grundfldche, weldye ein Rechted ijt, betragen a =7 F.
und b =8 JF., die andere Grundflade enthilt g = 21,875 [] F. — Wie
grop find Ddie vier Seitenflichen des Stumpfes?
Aufl.

Bl e )
10+ YY) v (-1 28) —us s

RBS. Den Jubalt der Seitenflachen eines vegelmdpigen Pyra-
midenjtumpfes ju bevedhuen, wenn gegeben find die Umfinge U=235,748 ¥.
und u=2152 F. der beiden Grundfldchen und die Hohe h =7 F. einer
Seitenflddpe.

Aul. $(U + u)h = 200438 [ &

SRD. Cine Pyramide ijt durd) ihre Bajis und Hobhe gegeben,
B=1152 ¥ und H=18 F — Jn dem Abjtande h = 12 §.
bon ihrer Spibe wird durdy fie parallel mit der Grundflddhe eine Ebene
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gelegt, teldye einen Pyramidenjtumpf abjdueidet. Weldjen Eorperlihen
Jnbalt hat der Stumpf?

B
Aufl 3HZ (H® — h3) = 4864 €. B.

40. Man fennt in den beiden Grundfladyen eines Pyramiden-
jftumpfes, dejjen Hobe h = 30,7 F. ijt, swei beliebige, aber dhnlid) liegende
Linien a = 10,3 F. und b = 8,5 F., alfo aud) das VWerhdltnip a2 : b2
der Grundflddhen ju einander. Um die Grope felbjt der leteren bejtim-
men u fonnen, ijt die Jahl ¢ = 0,4330127 gegeben, durd) tveldje ver-
pielfaltigt die Gropen a2 und b2 die Fladeninhalte der Grundflachen
augdriien.  Weldyes Volumen Dhat der Pyramidenjtumpf?

h h
Aufl. (a4 b+ 5 (a — b)? = 1178201 G. &

*44. GCin quadratifher Pyramidenjtumpf bhat die Hohe h
= 60 F. und die untere und obere Grundfante a = 22,449944 F. und
b = 17,959954 F. — Wenn man jid) jiei quadratijdje Prisdmen bon der
niamlicgen Hobe h fo conjtrnivt denft, dap man ur Grundflade des einen
die halbe Summe der Grundfladyen, dagegen jur Grundfante des an-
dern die halbe Summe Dder beiden Grundfanten des Pyramidenjtumpfes
annimmt; wm toieviel ift dag erjte Pridma groper, das weite aber Eleiner
al8 der Pyramidenjtumpf?

h
A ufl. 1) —(a—b)?=2016 G 3.

h
2) 12 (a — b)2=1008 €. J.

TA%. Wo e in praftijhen Rednungen zur Bejtimmung ded
Rauminhalteg von Korpern auf feine grope Genauigfeit anfommt, bedient
man fid) gureilen fitr die abgejtumpfte Pyramide einer jolden Beredynungs-
art, dap man fie al§ ein gleid) hohes Prisma betvadytet, Ddeffen Grund-
fladge dem avithmetijchen Mittel Fwijhen beiden Grundfladen des Pyra-
midenftumpfs gleichgefet wird. Wenn man nun von einem Pyramiden-
jtumpfe, deflen Hohe h = 6,14 F. betragt, 3wei dbhulid) liegende Seiten
a=2006 F und b = 1,7 F. Dder beiden Grundflacdyen, aljo audy das
Verhaltnip a2 : b2 der lepteren u einander fennt, ferner die Jabl

4*
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m = 0,0866025 gegeben ijt, durd)” weldpe vervielfltigt die Grofen a2
und b2 die Mapzahlen der Grundfladhyen ausdriiden; um tie viel twirde
fich bei nwendung jener nur niberungsweije angejtellten Bevehnuungsart
der forperlihe Inbalt des Pyramidenjtumpfs 3u grop ergeben?

h
Aufl, 5 (@ —Db)2m = 0,1148556 C. 3.

SAB. Die untere Bajis einer {dyief abges
jtumpften dreifeitigen Pyramide ABCDEF jei B
=175 []%., cineSeite AB derfelben a =5 .,
die ihv parallele Seite DE de§ {dhiefen Schnittes
b = 44721359 F., der fenfredhte Abjtand der
Ecfe F von der Bajis ABC jei H = 2,341563 J.
und der fenfrechte Abjtand der Cfen D und E
pon derfelben h =2 F.. €8 Joll der forperliche
SJubalt von ABCDEF gefunden twerden.

Aufl. —B—[ah TR bZH] — 14,1552619 6. &.

3a2

A4 Das Volumen cined vegelmdpigen adytieitigen Pyra-
midenjtumpfs yu beveyuen, in weldyem gwei homologe Grundfanten a =8 3.
ud b =4 F. betragen, und jede Seitenfante ¢ = 6 F. ijt.

Aufl 3(az4b24ab)(1+1/ 2V ci—(a—b)X(14+11/2)=531275C.3.

245%. Cin Pyramidenjtumpf bat die Hobe h =75 F. und
st Grundflddyen vegelmipige Adtede, in welden die Rabdien der wm-
jdhricoenen Kreife R =5 F und r =45 §. betragen; weldpes BVolumen
hat der Stumpj?

2h)1/2
Al 2—~3V—(R2 412 4 Rr) = 479,0648 6. 3.

2A6. Den forperlihen IJubalt eines Pyramidenjtumpfes 3u
berechuen, wenn man aufer deflen Hohe h =175 F. jwei homologe Seiten
a=224 J ud b =305 F. der beiden Grundflacdhen und die Duvh-
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fdnittscbene D = 15 [| B fennt, weldhe durd) die Mitte der Hihe den
Grundflachen parallel gelegt worden ijt.

D
9ufl. = (;2(a++b:))—2+- %) _ 75,86105 G. 3.

242 Den Inbalt cines Poyramidenftwmpfes von der Hobe
h =283 §. 3u beredynen, renn das Verhaltnip n = 1,3456 ber beiden
Grundfldden ju einander und die parallel u den Grundfladyen in gleidyen
Abftianden von denfelben gelegte Durdyjdhynittsebene D = 249 ] J. ge-
geben ift.

D
Hnfli i g a (Jlr'f]' 2 ;%;) = 207,04803 . .

248. 3ur Beredyuung  cines Pyramidenftumpies fei gegeben
bie Hobe h = 16,6 F. und ftatt der Grundfldchen felbit 3twei denfelben
ibulidhe Polygone P = 99,6 [1 3. und p = 0,546502 [] J., fo dap
jebe @eite von P Dder halben Summe, Ddagegen jede Seite bon p dem
Dalben Unterfdhiede der homologen Seiten Deider Grundfldchen gleidh it.
Wie grop ijt dag Volumen ded Stumpfes ?

Al hP 4 Jhp = 1656,38397 . B.

249. Gin Prisma, ecine Pyvamide und ein Pyramidenjtumpf
baben dbnlide Grundfladyen und diefelbe Hohe h = 4,98 F. — Wenn
cine Diagonale in der Grundflicdhe des Prismas gleidy ijt der halben
Summe, dagegen eine Diagonale in der Grundflacdye dev Pyramide gleidh
ber Dalben Diffeveny von den namlichen, dbulid) liegenden Diagonalen in
den Grundilddyen des Pyramidenftumpfes, ferner das Pricma die Grundilddhe
B —8,964 [ | ®. und die Pyramide die Grundflache b =0,04918518 [ .
bat; wie grof ift der Korperinhalt des Poramidenjtumpies?

Aufl. 1h (3B + b) = 44,722367 C. .

25@. Man fennt von einem Pyramidenjtumpfe den Inbalt
a=160 C. ., die Hobe h=12 F. und die cine Grundfldcye B= 16171
wie grop ijt die andere Grundfldche?

wuit, 82— Bh—VQ«?hBh@a —Bh) _ 10833991 [ %.
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254. 3In ecinem Pyramidenjtumpfe, welder a = 3904 €. F.
enthalt und deffen Hohe h = 48 F. betragt, find beide Grundflddhen
B und b jujammen gleih s = 164 [ ] F.; man joll die Grundflachen
bejtimmen.

wit 1=+ [+ + 1 (5= ) o 5] - s
o= P o8] - uitie

253%. Cine abgeftumpite Pyramide enthilt a =2,58125 €. JF.,
ibre $Hobe betrdgt h = 24 F. und die Differeny ihrer Grundfladyen
=1[]3.. Man foll die gropere Grundfladye finbden.

a2 2

3 d 2a d
Yufl, —2“‘{'—‘1—1‘“— T 1g = 1,6149842 [ 3.

®33. Bou ciner pavallel jur Grundflache abgeftumpiten Py-
ramibe ift der Cubifinhalt a = 13013,334 €. §., die Hohe h=10F.

und dag Verhdltnip der beiden Grundfladien ju einander —?:—é—g—
gegeben. €8 follen die Grundflachen bevedhnet werben.
3an
== 1800
h(m + n+ )/ mn) L&
3am

Y I 76 Rl S

Aufl.

254. Die cine Grundflache eined Pyramidenjtumpfes ijt ein
Quadrat mit der Seite a = 13 F., die andere ein Quadrat mit der -
@eite b =12 §.. Wenn bdie Summe Dder bier congruenten Seiten-
flachen gleich ift der Summe beider Gruudflachen; wie grof ijt die Hohe
Ded Pyramidenjtumpies?

ab
QquI. m =422 %

®55. Swei congruente gerade Prismen, deren Grundfldchen
regelmapige Sechdecfe bon der Seite a = 6 Joll {ind, werden rvedtwintlig
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burd) einanbder gefdyoben, fo dap wei ihrer Seitenfladhen in eine Ebene
fallen; rie gqrop ift dag beiden Pridmen gemeinjdhaftliche Korvperftiict ?

‘ Tad
Aufl 3 /3 = 872,953 €. 8.

®536. Die gefammte Oberflache eimes regelmapigen Pyramiden-
ftumpfed von n = 13 Seiten 3u beredynen, renn gegeben ift auper der
grofern Bafid B =10 [ F. eine Seite a = 5 F. derfelben, und die
homologe Seite b = 3 F. der fleinern Bajfi, endlid) eine Seitenfante
c=16 . ded Stumpfes.

Aufl B(H— :—:)4— %(a-}-b)]/zl—cz-—- (a—b)2 = 321,236149 [ 3.

25%. Um die Grundfladjen eined regelmapigen 3ebhnjeitigen
Pyramidenjtumpfes jind Kreife mit den Radien R =3 F. und r=2 F.
bejdyricben; twie grop ift der Stumpf, wenn feine Hohe gleihfommt dem
Apothem der gropern Grundfladye?

5
Aufl —qg~ (B* 4 Rr +17) RY/5 = 53,10661 C. .

58. 3wei regelmapige abgefiirgte Pyramiden, bdie eine bvon
fiinf bie andere bon jehn Seiten, haben gleihe Hobhen. Wenn fich fo-
ol wm ibre groferen Grundflidhen ald um ibhre fleineren Grundflacen
gleiche Kreife bejdyreiben laffen; tvie viel Mal ift der 3ebhnfeitige Pyramibden-
ftumpf groper al8 der fiinffeitige?

Aufl. V5 — 1 = 1236068.

259. Wie grop ijt dad von einer vollftandigen Pyramide ab-
gefdnittene Stii, wenn der nad)geblicbene Pyramidenjtumpi h =3 F.
hod) ijt und su feinen Grundflachen vegelmapige 3ehuede bat, in welde
fih Kreife mit den Radien R =3 F. und r = 2 F. cinfdyreiben lajfen?

2he3 ) 56 —215) _ \ e
Aufl. SE—1) = 25993576 C. .
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260. 3wei congruente gerade Prismen, bderen Grundflachen
regelmaBige Fiinfede bon der Seite a = 2,1544347 F. find, bilden durd
einander gefdjoben ein rechtwinfliges RKreuz, fo dap jroei ihrer Seiten-
fladyen in eine Cbene fallen und ein Quadrat alé gemeinfdafitlidyes Fladen-
ftild haben. Weldhed Korperjtiif haben beide Prismen gemeinfdaitlich?

Aufl. __]/_~ (5 + 21/5)° — 21,72879 G. &

261. Die grofere Grundflache einer abgeftumpften Pyramibde
fet B =100 [] ¥. und eine Seite diefer Grundfladye m = 3,1622777 J;
die gleidhliegende Seite der andern Grundflade fei n = 2,5298221 ..
Wie grop ift die den Grundflachen parallele, in gleidhen Abjtanden von
diefen liegende Durdyjcmittsfigur?

Aufl. W:mg&

®62. 3In ciner abgeftumpiten Pyramide, deven Grundilddhen
B=100 []¥ wnd b=64 ] find, wird die Hohe in n =4
gleidhe Theile getheilt und durd) jeden Theilungspunft pavallel mit den
Grundflachen eine Cbene durdygelegt. Wie grop find die eingelnen Durd)-
fdnittsfiguren der Reibe nady von der fleinern Bajis b aus gevednet?

[VB 4+ (0 — )Y/bpe

Aufl o2 = 7225 []'§
2VB 4 (n — 2)}/1b]?
VB4 @ — IV _ g
el bl2
BYB+ @9V _ gy05 g
263. I einer s132)ramibe deren Bajis B = 553,7 ] F. und
beven Hohe h = 21 F. ijt, wird e § bon ibhrer Hohe abgefdnitten

i i
und durd) den Theilungspunft eine @bene parallel mit der Bafig gelegt.

Man foll die Gripe der Durdyichnittsfigur F und des evgeugten Pyramiden-
jtumpfed S fitr beide Falle bevecynen, indem TI:T der Hohe 1) von der

©@pige der Pyramide aus, und 2) von der Bafid aud abgefdhnitten wer-
den fann.
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Aufl. 1) F=B8 (1)2—_— 452 0%

Bh
S = g (M —n?) = 37855 €. %

2) F=B(m )=‘282,5 O &

Bh
§=—3m [3m(m —n) 4+ 112] 24634 C. 3.

R6G4A. Ju einem Pyramidenjtumpfe, deffen Hohe h = 8,1 F.
und deflen Grundfladyen B = 1089 [ F. und b =100 ] F. {ind,

wird % == —:2))— pon der Hobe abgejchnitten und durd) den Theilungs-

puntt eine Gbene pavallel mit den Grundflachen gelegt.  Man foll
die Durd)jdhnittsfigur F und die an der fleinern und an der gropern
Grundfladye liegenden Stitfe p und P des Pyramidenjtumpfes fiir beide

Hdlle bevechnen, inden % der Hobe 1) von der fleinern Grundlade

aug und 2) vou der groBern aus abgejdhnitten werden fann.
Aufl..

1) = —1—2[11 VB -+ (m —n) Vb]z= 6417777 [ .

hn [B 2+h(3mz—3mn+n2)+n(3m—2n)I/Bb]—1791 26.3.

h(3m :,,n) [B (m2+4-n2+4mn)4b (m—n)2-4(mn—2n2+4-m?) L/Bb]
= 2310;1. €. 5.

9 F = _'_2[n Vb 4 (m — 1) VB]2= 312,111 [ &

Bi==

p= h(g] n)[b( n2+n2+mn)+3(m—ﬂ)2+(m"—2“2+m2)l/3b]
=5299 6. }.
P = 2 [t B(3me—3mnf-n)-Fn(3m—2) Bb |=3571,4 6.5

®65. Cin Pyramidenjtumpf bhat die Hohe h = 1,62 F. und
die Grundflachen B =16,81 [ ] F wd b =19,61 [] F.. Die Hobe
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wird in drei gleidhe Theile getbeilt und durdy jeden Theilungspunft eine
Cbene pavallel gu den Grundfladjen gelegt. Wie grop find die drei Stitce,
in welde der Pyramivdenjtumpf zerlegt rird?

Auil. ghl-(B +19b + 71/%) = 5,7674 G. 3.
h AL
—81(73 < TR 131/Bb) = 7,0034 6. &.
h kot
ﬁ(wa 4+b+47 l/Bb) = 8,3594 C. 3.

266. Cin Pyramidenjtumpf, deflen Grundilachen B=1600 3.
und b = 1024 [ | J. find, wird von einer den Grundfldcdyen parallelen,
in gleichen Abjtanden von diefen liegenden Cbene gejdynitten. €8 joll be-
redynet werden 1) die Grope der Durdhjdhnittsfigur, 2) wenn die Hobe
pes Pyramidenjtumpfes h = 10 J. ift, die Grofe feiner beiden Theile.

1 2
Aufl. 1) 5 E VB — ]/b) = 1290 [ |8
h £ PN TR | | x
2) 2—4(7B +b44) Bb) = 7226,666 €. §
h i
—24—(7 R VBb) — 5786,666 . 3.
269. Cin Pyramidenftumpf bhat die Hobe h = 152 F. und
bie Grundfladhen B = 6496,36 [ | F. und b = 252004 [ ] F.. 3Jn
weldher Cntfernung 1) von der gropern Grundflacde, und 2) von der flei-

nern Grundflache [liegt der beiden Grundflachen pavallele Schnitt, defjen
Pladeninhalt m = 4914,01 [] F. ijt?

Vi

Aul. 1) h—(ll//TB l,“‘)=52,5 3.
h(})/m —}/'b) Vb)

VBV =% B

268. Cin Pyramidenjtumpf bat die Hohe h = 10 F. und
die Gnundflichen B = 5041 [ F. und b = 2601 []F.. Wie
grop ift der den lepteren pavallele Durdhjdynitt, wenn derfelbe um d=43.
1) von Der gropern Grundflache und 2) vou der fleinern Grundilache
abjtebt ?
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9 ujl. Vg oo (11‘1;" DB _ 3969 [ 3.

2) [dVB e (11:2— d)VbP . 34,81 D %

269. Die Hobe cines Pyramidenjtumpfes ift h = 2,55 F,,
bie gropte Seite Dder eimen Grundfliche a = 0,76 F. und Ddie Fleinjte
Seite der andern Grundflade b =0,17 F.. Wenn man den Pyramiden-
ftumpf durd) eine mit den Grundfladyen parallele Ebene jdyueidet, fo er-
balt man ein Dreied mit den Seiten m = 0,57 F., n = 0,36
p=10255 ., fo dag a und m in der namliden Seitenflide des Stum-
pfes und ebenfo b und p in einer Seitenfladye Ddeffelben liegen. Wie grop
ift der Abjtand der Durdhidhmittsfigur von der grofern Bafis?

hp(a —m)
Q[uf!. m = 1,275 8‘.

290®. Cin Pyramidenjtumpf, von weldem die Hohe h =10 F.
und die Grundflichen B =81 [ F. und b = 64 [ ] F. gegeben find,
joll durd) eine Den lepteren pavallele €bene halbirt werden. Wie grop
ift 1) die Sdhnittebene, 2) ihr Abjtand von der Fleinern Grundildde, 3) ihr
Abftand von der gropern Grundflade?

wil 1) | (Ii]fifr_bﬂ’)z: 72,74915 [ &.
2y ek Vb[ Vb+]75‘”3—;ﬂ/—b]= 52931 .

3) m[ VB — la/EKB—'Q"—bI—/—b] — 4,7069 3.

294. Bon cinem Pyramidenjtumpfe, Ddeffen Hohe h =4 F.
und deffen Grundflidhen B =100 []F. und b =36 [_|F. gegeben find,
roitd durd) eine mit den leteren parallele Chene ein Stid a = 904 €. J.
abgefhnitten, reldhes demnad) tviederum einen Pyramidenjtumpf bildet.
Man  foll die Durdidnittsfigur F und die Hobe p desd Stiides a fitr
beide Fille bevedhnen, indem namlid) jened Stitd 1) an Dder grdfern
Grundflade B, und 2) an der fleinern Grundflache b liegen fann.

5
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Aufl. 1) F = ]7 B]/B-—%E(]/B—Vb)]z—_— 81 1%

P =preil V) BB -2 <1 5
2) F =]/[be 4 Fa’(l/B-]/b)] == 61,899343 [] .

VR I

vl

= 1,867613 .

R92. BVou einem Pyramidenjtumpfe, deffen Hihe h = 18 F.
und deffen Grundfladen B=25 [] F. und b=16 ] §. gegeben find, wird
burdy eine mit den leptern parallele Gbene ein Stii abgejdhnitten, reldyes

i:% Ded gangen Korpers beir&gt. Man foll die Durdyjchnittsfigur

m

F und die Hobe p des abgefdnittenen Stiicfes fitv beide Falle bevechnen,
1) wo jenes Stiid an der grofern Grundflide B, und 2) wo 8 an
ber Fleinern Grundilide b liegt.

Aufl.

1) F=V[(m s “)BI;B x “be]2= 10,23089 [ &
. :T/Tg.f‘_]_/b[]/s_]a/(m_“) BVH? +oblb J — 11,0646 .
2) F.—_lg/[“BVB T (2 = “)be]2= 92,209505 [ ] 3.

p= VB——Vb[ Vb+]/""VB+(’“ VY] 15 6985908 3.

R9B. Die Hobhe und die Grundflachen eines Pyramidenjtumpfes
find gegeben, h = 54 F., B=225 ] F, b = 144 [] §.. Der Stumpf
wird durdy einen den Grundfladyen parallelen Scnitt fo getheilt, dap fich
ba8 Stiid an der gropern Grundflache B zu dem an Dder ‘fleinern
Grundflidhe b gelegenen verhilt wie m:n =2:1. s foll bevechnet
werden 1) die Durdhjdnittsfigur, 2) ihr Abjtand von dev gropern Grund-
fladye, 3) ibr Ubjtand von der fleinern Grundfladye.
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Aufl.
1) ]/[“ o el me"] — 173,07804 [ 3.
3 B ¥
%) 17BT|7B[VB“]/D VI';: ‘l‘:be — 33,193584 &

3) r/irh;—l/—b[—VbJrl/“BV?nT;bvb]: HHRUT B

294. 3n cinem Pyramidenjtumpfe, defen Hohe h = 10,8 J.
ift, haben awei homologe Grundfamten die Lingen a =3 F. und b
=24 F. Der Stumpf wird durdy eine gur Grundilache pavallele Chene
fo getheilt, dap Dev obere, an der fleinern Grundfldche liegende Sheil
n

——:—;— pes untern Theiles betrdgt. €¢ foll 1) die homologe Seite

m

ber Durdpfhnittsfigur und 2) der Abjtand der leptern vou der gropern

Grundfladye bevechuet terden.

3/a3n + b®m
m —+ n

h a’n + b%m
= l/ e ) = 6,638724 3.

29%. Gin Pyramidenjtumpf hat die Geundfldden B =9 [ J.
und b =4 []§ und joll durd) Gbenen, weldye den [epteven pavallel
find, in n =4 gleidhe Theile getheilt roerden; twie grof find die Durdy-
fdhuittsebenen in Dder Reibenfolge vou der fleinern Grundfliche b gur
grogern B bin?

dik V(BVB + (n —1)b Vb) = 5457663 [ 3.
V(zBVB ok (n — Q)bl/b) — 6,7405 [] &
V 3B)/B 4+ (n — 3) be)”: 7,9107921%.

n

Aufl. 1) — 92,631182 .

2%6. Ginen Pyramidenftwmpf von der Hohe h =2 F. und
den Grundflichen B = 9 [ F und b =4 [] F. durd) Chbenen, rweldje
den Grundfladjen parallel find, fo in verfdicdene Stirde gu theilen, dap
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fich iefe in der Reibenfolge von der Fleinern Bafis gur grofern hin verhalten
wie die Bahlen m =3, n=4, p=35, q= 7, deren Summe durd
s bejeichnet werden mag.  Wie grof find in derfelben Reihenfolge

1) die Durdjidnittsflachen, 2) die $oben Dder eingelnen Korperjtiice?
Aufl,

1) ]8/[b Vo+ 2 myB— b]/b)]2= 4,9460874 [ 5.
]3/[1) Vo2t gy be)]2= 6,0822019 [ 3.
ls/[b I b]/b)]z_—_ 7,3680627 [ 5.
9) VI%/E [_'l/b +]3/be +7 (B]/B——b],{b)]: 0,4479602 3.
e | e A 2
—la/b Vb4 _‘:_ (BVB—be)] = 0,4844640 3.
e | A
—Vbl/b-}—m T2 gy bty | = 04964112 3
VE%VB[VB‘IS/WHET_H(BV B—b)/b) |<0,5711646073.

299 Uus einer Pyramide von der Grundflache B = 12 [ §.
und der Hohe H = 10 F. foll durd) jrei der Grundfladye parallele Ehenen
ein Pyramidenjtumpi von dem BVolumen a = 1,71 €. F. und der $Hibe
h =3 . gejdnitten werden.  In weldjer Entfernung von der Spige
der Pyramide liegt der fleinere Scnitt?

h a H? h2 g |
Qlufl. -——2—+ m}———-lé— =3 %.

®98. Bei der Beredmung eined Poramidenjrumpfes aus der
Hobe und den beiden Grundflachen ijt befauntlidh audy die Beftimmung
per mittlern Proportionalen jwifden beiden Grundfladhen erforder-
lig. Wenn nun ein Pyramidenjtumpf die Hihe h = 13 F. und die
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Grundfladyen B = 92,3521 [ ] F und b = 19,4481 [} F. bat; in
welder Cntfernung 1) von bder grofern Grundflade, und 2) von bder
fleinern [liegt Der beiden Grundfladen parallele Schnitt, weldyer die mitt-
lere Proportionale jwijdhen denjelben bildet?

h
Aufl. B S
e

h

299. Bon cinem Pyramidenjtumpfe fennt man die Hohe
h = 8,365 ., cine Seite m =9 F. der gropern Grundffache und die
homologe Seite n =4 F. der fleinern Grundfladhe. Man fudht 1) den
Abjtand bon der gropern Grundflade und 2) den Abftand von der Flei-
nern Grundfladye, in weldhem fid) eine den Grundflacdhen parvallele Durd)-
{ehnittebene befinden mup, damit der Sdhnitt die mittlere Propor-
tionale jwifden beiden Grundfladhen fei.

=725: &%

= 5,25/ §:

Aufl. 1) ﬂnfaf_L’;‘i‘)—_— 5,019 .
9) 1‘@# — 3,346 3.

280. Man fennt von einem geraden Pyramidenjtumpfe bie
Hobe h = 15 F. und wei homologe Seiten a =6 F. und b =4 F.
per Grundflachen; in roelhem Abjtande von der gropern Grundflade liegt
ber Shwerpuntt ded Pyramidenjtumpfes?

h a4 2ab 4 3b2

b e L TP

= 6,5131578 .

284, Cin regelmagiger Pyramidenjtumpf hat die Grundflacdhen
B=9[]& und b=4 ], und die Hohe h=75 F.. Wie
grop ift die Entfernung des Schwerpunttes des Stumpfed von der grofern
Grundfladye?

h B4 2)/Bb - 3b

Unfl g g R = 52565789 B
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B82.  Vou einem Pyramidenjtumpfe find gegeben jrvei gleich-
liegende Grundfanten a = 24 F., b=1,6 F. und die $Hohe h—=06F. —
3In weldyer Entfernung von der Eleinern Grundfladye liegt Der Schwerpunit
bes Pyramidenjtumpfes?

h 3a’4 2ab 4 b2
Wll £ o <

= 3,394736 .

®83. Cin Wafferbehilter hat die Form eines umgefehrten
Pyramidenjtumpfes mit quadratijhen Grundflachen. Die obere Grund-
fante ift a =4 ., die untere b = 2 F. und die Hohe jeder Seitenflacye
h=35 F.. — Nad) ecinem Gefepe der Phyiit ijt der Deud des in
einem Gefdpe befindlichen Waifers auf eine Seitenfladhe Ddeffelben gleidh
bem Gewidte ciner Wafferfaule, deren Bajis die Flade und deven Hohe
bie Druchobe, d. h. die Tiefe des Schwerpunftes der Flade unter dem
Wafferfpiegel ift. Wenn man nun dag Gewid)t fiir einen Cubiffup
Waffer g = 66 Piund amnimmt; welden Druck erleidet jede Seitenfladye
ded mit Waffer angefiillten Behalters?

Aufl. (a4 2b) gh]) 40> — (a — b)? = 2155,55098 Pfund.

VI Byramidale und prismatifdye
Kugelhaufen,

84 3In den Jeughdufern rwerden bisweilen die Kugeln in
vegelmapigen Hanfen gefchichtet, roelche die Form von drei- oder vierfei-
tigen Pyvamiden haben. Wenn eine dreifeitige Kugelpyramide, in welder
die oberfte Kugel an der Spige von drei Kugeln, Ddiefe drei Kugeln bdon
fedhs, Diefe fehd Kugeln von jehn Kugeln w. {. . getragen werden, aus
n = 20 horizontalen Scichten befteht; wie viel Kugeln liegen 1) in der
unterften dreifeitigen Schichte, und 2) wie viele find in der gangen Pyra-
mide enthalten?

Aufl. 1) in(@m-+4 1) =210 Kugeln.
2) in( + 1)(n + 2) = 1540 Kugeln.
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28%. Weun ein Kugelhaufen in dev Geftalt einer dreifeitigen
Pyramide nidyt gang big jur Spige aunfgejdhichtet, fondern pavallel mit
der Bafis abgejtupt ift, uud jede Seite der unterjten Schidhte n = 20
Kugeln, dagegen jede Seite der oberjten Schidte m = 11 Kugeln enthdlt;
tie grop ift die Anzahl der Kugeln im Haufen?

Aufl §[n@a+1)(0+2)— (m—1)m(m + 1)] = 1300 Kugeln.

®86. Cs joll cine gegebene Anzahl n = 210 cylindrijcher
Hafler fo auf einander gefdicdhtet twerden, dap die bordere Flade des
Haufens ein gleidyjeitiges Dreied bildet. Wie biel Fdffer miiffen in jeder
der drei Seiten ded Dreiecs zu liegen fommen?

Aufl. _1+1;8n+1=20 Hifjer.

*89. Wenn im vorbergehenden Falle der Haufen nidht gany
big jur Spise aufgefdyichtet ift, jondern mit einer Horizontalen Schidte
endigt, in welder m = 5 Fdjjer liegen, und wenn die {dicfe Seite des
Haufend n = 4 Fajjer enthdlt; wie grop ift die Menge Dder Fdffer im
gangen Haufen.

Aufl $n(2m 4 n — 1) = 26 Fifier.

R88. Wenn ein Kugelhaufen die Gejtalt einer vierfeitigen
Poramide bat, fo dap feine Spige von einer Kugel gebildet wird und die
folgenden Sdyichten Quabdrate find, deven Seite immer um eine Kugel
gunimmt, und wenn in jeder Seite der unterften Sdidhte n = 10 Kugeln
liegen; tie biel Kugeln find in der gangen Pyramide aufgehanft?
Aufl. 4n(m 4 1) (2n + 1) = 335 Kugeln.

289, Wic viel Kugeln enthdalt eine abgeftumpfte bvierfeitige
Pyramide, wenn in jeder Seite der unterften Schidte n = 10 und in
jeder Seite der oberften Sdhichte m = 4 Kugeln liegen?

Aufl. §[n(@+1) 20+ 1) — (m — 1) m (2m — 1)] = 371 Kugeln.

LOO. Wenn die Kugeln der BVajis nidht in ein Quadrat, fon-
dern in ein Rechted gelegt terden, fo wird der Kugelhaufen dadformig.
Die oberjte Sdhichte bejteht nur aus einer Reibe bon Kugeln; unter diefer
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NReibe liegen zwei Reihen, von welder jede eine Kugel mehr enthalt als
die borhergehende; diefe twei NReiben vuben auf dvei Reiben, deren jede
toieder wm eine Kugel groper ift, u. f. ., das heipt, in jeder folgenden
Sdyidpte ift eine Reihe und in jeder Reibe eine Kugel mebhr. Wenn nun
die oberfte Reihe m = 12 Kugeln enthdlt und iiberhaupt n = 15 Sdidyten
da find; twie viel Kugeln enthdlt 1) der gange Haufen, und 2) wie viele
die unterfte Schichte?

Aufl. 1) $nm+4 1)(2n + 3m — 2) = 2560 Kugeln.
2) n(n+4 m — 1) = 390 Kugeln.

LOM4. Wenn in einem dadhformigen Kugelhaufen die anterfte
Sdyidhte, weldye ein Rechted ift, in ihrer [angern, mit dem Riten pavallel
laufenden Seite p = 23 Kugeln, und in ihrer fiirzern Seite n = 17 Ku-
geln enthdlt; wie viel Kugeln befinden fih in dem Haufen?

Aufl. +.n(n—+1)(3p—n + 1) = 2703 Kugeln.

LO%. Wie viel Kugeln enthdlt ein langlicher vierfeitiger Kugel-
baufen, twenn die Angahl der Kugeln im Ritfen m =12 und die Anzahl
ber Kugeln in der mit dem Ritdfen pavallelen Seite der Bafis p = 26
betrigt?

Aufl. $(p—m=41)(p —m + 2) (2p + m) = 2560 Kugeln.

293. Cin langlider Kugelhaufen, der nidyt bis jum Riicen
vollendet ift, fondern mit einer Sdhichte endigt, tweldpe die Form eines
Rechtedd hat, enthdlt in Dder einen Seite der oberjten Sdjidte p = 52
Kugeln und in der andern Seite Dderfelben m = 3 Kugeln, und bejteht
aug n = 12 Sdjichten. Weldyer Ausdruct jtellt die Anzahl der Kugeln
in diefem Haufen dar?

Aufl, mnp+fnmn—1) [3(m+p)—}—2n—-—1] = 6008 Kugeln.

2OA. Man pilegt Kugeln aud) fo aufyujdhichten, dap die
Grundlage ein Recdhted ijt und der Haufen mit den beiden Enden an die
jdhrige Wand zrweier andern Kugelhaufen angelehnt tird. €8 liegen ndm-
lih in Dder oberjten Reihe m Kugeln, Ddarunter jrei Meiben, jede bon
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m — 1 Kugeln, unter diejen drei Reihen, jede bon m —2 Kugeln u.{. w. —
Wenn nun m = 10 ijt; wie viel Kugeln befinden fih in einem foldhen
Haufen von n = 14 Sdidyten?

Aufl. in(n 4 1)(3m — 2n + 2) = 140 RKugeln.

R95. Wenn in einem Kugelhaufen, twie der vorige ijt, die
Grundlage in Dder Linge m = 20 und in der Breite n = 10 Kugeln
bat; welder Ausdrud ftellt die Anzahl aller Kugeln in demjelben dar?

Aufl. tn(m+ 1)(3m 4 n — 1) = 1265 Kugeln.

R96. Cin langlider Kugelhaufen rird bisweilen nur mit dem
einen Gnde an einen andern Haufen angelehnt, wobei man jeder folgenden
Sdyidte jwar eine Reihe mebhr giebt, die Unzahl der Kugeln aber in jeder
Reibe unvevdndert [apt. Wenn die oberjte Reibe m = 18 Kugeln
enthdlt; tie biel Kugeln [liegen in einem folden Haufen von n =6
Sdjidten?

Aufl. 4mn(n 4 1) = 378 Kugeln.

R99. Wenn vier langlidhe Kugelhaufen fo an einander geftellt
werden, Ddap fie ein hobled Vieved oder ein jo genannte Carré bilden,
und der Riiden im Gangen m = 52 Kugeln enthalt; wie viel Kugeln
befinden fid) in einem aus n = 8 Sdhidyten befjtehenden Haufen?

Aufl. jmn(n 4 1) = 1872 Kugeln.

RO8. Wie viel Kugeln befinden jih in dem Hohlen Viered
ber vorbergehenden Aufgabe, wenn jur BVildung eined Cinganges vom
Riiden p = 6 Kugeln abgenommen werden?

Aufl. 4n(m -+ 1)(3m — 3p 4 20 — 2) = 1824 Kugeln.

R99. Cin langlider Kugelhaufen ijt mit feinen beiden Fiireren
eiten und einer lingern Seite an fenfredhte Wande angelehut. Die
oberfte Reibe oder Der Riiden enthdlt m = 8 Kugeln, darunter [liegt
eine 3teite einreihige Schidhte von m — 1 Kugeln, unter diefen eine dritte
Sdjidhte von jwei Reiben, deven jede m Kugeln enthalt, dann folgen al8

5
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vierte Schidhte rvei Reiben, in deven jedet m — 1 Kugeln liegen; die finfte
und fedhste Sdhidhte Defteht aus je drei Reihen u.f.rv.  Man foll die
Menge der Kugeln in dem Haufen bejtinumen, 1) twenn die Angahl der
Sdjidten ungerade, n = 11, und 2) wenn diefelbe gerade ift, n = 10.

Yufl. 1) $@+ Y[m@ + 3) + (m — (@ — 1)] =273 Kugeln.
2) 4n(m 4 1)(2m — 1) = 225 Kugeln.

BO0. Cin linglider Kugelhaufen ift mit feinen beiden Enden
an fenfredyte Wande angelehut. Der Riiden enthilt m = 7 Kugeln,
und rubt auf gtoei Reihen von je m — 1 Kugeln, dariiber liegt eine Schidht von
brei Reiben zu je m Kugeln, dann folgen bier Reiben mit je m — 1
Kngeln w.f. .. €3 foll die Kugelmenge in dem Haufen bejtimmt werden
1) wenn die Angahl der Schidhten ungerade ift, n =11, und 2) wenn
diefelbe gerade ift, n = 12.

Aujl o 1. 11K - 2 =00 1 439 Qugeln.
' n2(2m — 1) + 2n(m — 1)
i

2)

= 504 SKugeln.

~ 304 Cin langlider Kugelhaufen ift nur mit einer feiner lan-
gern Seite an eine fenfrehte Wand angelehnt und befteht der gropern
Standfabigteit halber aus einer ungeraden Wnzahl von Shidten. Die
oberfte Reibe enthalt m = 10 Kugeln und rubt auf einer Schidyte, bie
ebenfall§ nur eine Reibe, aber m 4 1 Kugeln enthalt. Die folgenbde
Sdidte hat jtoei Reiben mit je m 4 2 Kugeln, die vierte Schidyte hat
ebenfall§ 3toei Reiben, aber mit je m + 3 Kugeln, die finfte Schidyte
hat drei Reiben mit je m 4 4 Kugeln u. f. .. Wenn der Haufen aus
n =11 Sdjidyten bejteht, tvie grop ijt die Unzahl der Kugeln in demjelben.
ufl. %4—[6m (2n+n2+1)+n(4n2+3n—-4)—-3] — 595 Kugeln.

BOR%. Gine dreifeitige Pyramide ift jujammengefest aus ehn
Kugeln bon gleihem Radiug r = 4 Zoll. Auf der Grundflache liegen
fechs Kugeln, in der nidhjten Schichte drei und auf diefen liegt eine Kugel.
Man foll den ‘Abjtand bes oberjten Puntfed des Kugelhaufens von der
Grundfladye beftimmen,

Aufl. 21‘:( 14 % ]/6) — 91,0639448 3.
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BOB. An olle Seitenfladhen cined qud lauter gleidhen Kugeln
sujammengefepten dreiecigen Haufens find Berithrungsebenen gelegt, weldye
ein vegelmapiges Tetvaeder bilden. Wenn an jeder Kante defielben n=10
Kugeln liegen; weldhes ift das Verhaltnip mwifden dem von den Kugeln
audgefiillten und dem leeren Raume ded FTefraeders?

n(n+ 1) (a 4 2)» i
W P P TR T e 10T

BO04. Wenn in der vorigen Aufgabe der Durdymefier jeber
Kugel d = 1,5 §. angenommen tird; die Linge der Kante Dded regel-
mapigen Tetraeders ju beftimmen, toelded den gangen Kugelhaufen fo um-
fdhliept, Dap die Seitenflichen deffelben alle duperen Kugeln berithren.

Aufl. (0 —14+1/6)d = 17,1742344 .

305. An alle Seitenflachen einer aud lauter gleiden Kugeln
sufammengefeten quadratijhen Phramide find Berithrungdebenen gelegt,
eldhe Ddie Hilfte eined regelmapigen Octaederd bilden. Wenn an jeder
RKante n = 10 Kugeln liegen, deven jede den Durdymeffer d =1 F. hat;
mie grof ift der [eere Raum swifdhen den Kugeln in diefer Pyramide?

Aufl. %[—43— 20 —24V6+1221Y2—n@m+1)2n+ l)n]
— 1489253 G. &

VIL Prismatijhe Abjdynitte und
Obelisten.

/ BO06. Dic Seitenfanten eined mit der Grundflade nidht parallel
abgefdynittenen Pridmas find gegeben, a=35%, b=45F,, c=3,7F..
Auf den Seitenfanten fenfred)t fteht eine Ebene, deren Durdhidynittsfigue
ein Dreied mit der Grundlinie g = 2,5 F. und der Hohe h =2,3 F. bilbet.
Wie grop ift der pridmatijhe Stumpf?

Aufl. %(a 4 b+ o) = 112125 6. .
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/ 30%. Auf den Seitenfanten a=15 F., b =18 ., e=21%.
eined fdyief abgefdhnittenen Prismas fteht fenfrecht ald Durdhfchnittsebene
ein gleihjhentliged Dreie, deflen Spige in der Kante ¢ liegt. Der
Sdyenfel des Dreiets mift m =5 F. und bdie Grundlinie n =8 JF..
Wie grof ift dag Prisma P und der Fladheninhalt F feiner drei Seitenflachen?

A ufl. P—Mv—nz— 216 6. 3.
F=(a.+b)T+(a-|—b+20)7=319,5 Og

B0S. Dad Volumen eined jdyief abgefdynittenen bdreifeitigen
Pridmad 3u bevedynen, wenn aufer feinen Seitenfanten a =15, b=17,
c = 8 Fup Ddie drei Seiten ded Dreiedd, telhed auf diefen Kanten
fenfredt fteht, m = 5, n =12, p = 13 Fuf gegeben find, deren halbe
Summe mit s begeidhnet twerden mag.

Aufl. a;+_-g—_-*-—c]/s(s—m) (s —mn)(s —p) =200 €. F.

S09. Bon cinem jdief abgefdhnittenen dreifeitigen Pridma find
bie Seitenfanten a =165 F, b=49 F., ¢ = 532 F. gegeben. Ein
Dreied mit den Seiten m =23 F, n=3 F., p = 1,94 F. jtebt al8
Durdhfdhnittsfigur des Pridmas fenfred)t auf deffen Seitenfanten, fo dap
m bon ben RKanten a und b, und n von den Kanten a und c begrdanst
titd. €8 foll der Inbalt dev drei Seitenflachen ded Stumpfes bevechnet rerden.

AL, (a.+b+c)(m+n-;-p)—ap—bn——cm=40'7534Dg.
P K
: 4> B40. Gin belichiges dreifeitiges Prisma
. E  ABCDEF, beffen forperlidier Inbalt P= 78 6. .
N und deflen Seitenfante BE = k = 13 F. gegeben
of if&r find, toird bon einer den Grundflacdhen nicht parallelen
Lt A Ebene MNP fo gefdnitten, dap ein Stumpf mit den
¢ 2 Seitentanten AM=a =7 %, BP=CN=b=5 .
AB erseugt twird. Weldjen Forperlidhen Inbalt hat der
A Stumpf?
A ufl. il LA Y

3k
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B4, G8 ijt die Seitenfante AD = k
=17 §. und der forperliche Inbalt P = 119 €. .
eined beliebigen Ddreifeitigen Pridmas ABCDEF ge-
gebent. BVon dem Prisma wird ein Stumpj ABCMNP
abgefdynitten, deffen Seitenfanten AM —=a =7,
BP=b=12 §, CN =c =5 § betvagen.
Weldyes ift der forperlidhe Inbalt des Stumpfes?

Aujl. ‘;‘—"%{-‘F—“ P =156 G §

B4%. Man fennt von einem dreifeitigen Pridma ABCDEF
(Fig. 311.) bie JInbalte der drei Seitenflidhen, AE=m =24 [ &,
AF=n=20 %, BF=p =18 [] & und die Seitenfante AD
=k =28 .. Von dem Pridma witd der Stumpj ABCMNR abge-
fdnitten, fo dap deffen Seitenfanten AM=a=5%., BR=b=2F.
und CN = c¢ = 3 J. betragen. Wie grop ijt der Inhalt der drei Seiten-
fladhen Ded Stumpfes?

Qqul. (a.+b+c)(m+n+p)—a.p—bn—cm

e = 26,125 [ &
I) e

B13. Dic Seitenfanten eined dreifeitigen " r
pridmatijhen Stumpfes ABCDEF find gegeben, K
AD=21437 ., BE=19,936 . 1. CF=20,751 . 5 &
€8 foll die Linge der Geraden PQ gefunbden werden, E
welde die Sdymwerpunfte bder beiden Grumd. ke
fladgen mit einander verbindet. s Q/H
Aufl.  $(AD 4 BE + CF) = 20,708 3. %

B4, Cin {dyiefes dreifeitiges Pridma ift durdy eine ben Grund-
fladgen nidyt pavallele Cbene abgeftumpft. Wenn die Gerade, twelde die
Sdmwerpuntte der Grundflichen ded Stumpfes verbindet, a = 9,4587 F.
und der Fladeninbalt einer fenfredht auf die Seitenfanten des Pridmas
gelegten Durdyjdynittdebene F = 18,548 [ F. gegeben ijt; tweldjen forper-
liden Inbalt hat der Stumpf?

Aufl. aF = 1754399676 G. .
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B15. Jn cinem fdief abgeftumpiten Pridma wird eine Seite
der Bafis, welde ein Dreiek ijt, halbivt, der Halbirungdpunft mit der
gegenitberliegenden Spige des Dreiectd durd) eine gerade Linie berbunbden,
darauf von der Spige ded Dreiedd aus von Ddiefer Linie jrei Drittel ab-
gefdnittern, und aud dem auf diefe Weife beftimmten Puntt eine Gerade
pavallel 31 den @eitenfonten ded Pridmasd gejogen, bid fie die anbdere
Grundfladye deffelben trifft. Wenn bdie Lange diefer Verbindungslinie der
beiden Grundflidyen a = 6,2124 F., ferner die Linge 3roeier Seitenfanten
pe8 Pridmas b = 59808 F. und ¢ = 6,4311 F. gegeben {ind; tie
lang ift die dritte Seitenfante des Pridmas?

Yufl 3a — b — ¢ = 62253 %

B346. Cin gerades Pavallelepipedon, deflen Grundfliche B =
56,5 [] Q. ift, witd durd) eine gegen die Grundfldche geneigte Ebene fo
“gefdnitten, dap Ddie fleinjte Seitenfante a = 10,5 F., die ihr entgegen-
gefepte grofte b =155 F. und eine Dder beiden mittlern Seitenfanten
c=125 J. lang ift. Wie grop ift die vierte Seitenfante d und der
forperliche Inbalt P des abgejtumpiten Parallelepipedonsd?
Yufl. d=a+b—c=135 P.

P=1B(a+b)=17345 €. .

319, Cin jhicfes Parallelepipedon, deflen untere Bafis B = 226
] & entbdlt, ijt fo abgejtumpft, dap die Hobhen Dder bier Winfeljpigen
der obern Bajis diber der untern der Reibe nadh a=31F, b=25F,,
c=21 §, d =27 §. betragen. Wie grop ift der Forperlihe Inhalt
bes Parallelepipedons?

Lufl. -(a+ b+ o+ 8) =587 G.3.

348. 3In dem beliebigen Pridma
ABCD, meldes von einer den Grundflachen
AB und CD nidht pavallelen Ebene PQ ge-
jchnitten toird, ift von einer Ee A der Grund-
flacge cine Senfredhte AM = 0,546 F. auf
dic ertveiterte Gbene der Durdyjdhnittsfigur,
und umgefehrt, von der an Dder ndmlidyen
Seitenfante liegenden Ede P der Durdyjcynitts-
figur cine Senfredhte PO = 0,637 F. auf die
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Grundflache AB gefillt. €8 foll dag Werhiltnip der Grundflidhe AB
gur Durd)jdhnittsfigur PQ angegeben twerden.
Aufl AM:PO=6:1.

B19.  Aus einem beliebigen vierfeitigen
Pridma AG, weldes die Seitenfante AE = 24 F.
und den forpevlidhen Inhalt P — 3888 €. F. hat,
ijt ein pridmatijder Stumpf BP fo gejdnitten, dap
feine bier Seitenfanten AM — a = 115 .,
BNie= bi=12 §., ©COi=¢c= 155 . DP
=d =15 §. betragen. €8 foll der forperliche
Jubalt des Stumpfes bevedynet werden, wenn auper
jenen Stiiden nod) gegeben ijt entrweder 1) die
Gerade RQ =m = 12 F., welde die Durd)-
jdnittspuntte der Diagonalen in der Grund- umd A -
Sdynittebene mit einander verbindet, oder 2) die Gerade ST = n = 14y,
welde 3wijden den Schroerpuntten jener beiden Ebenen gejogen ift.

Aufl. 1) E—Z—E(a+b+c+d—m)=2268 6 &
%) S —2%8 &

B%0. C8 fjtelle dber Korper AG (Fig. 319.) ein beliebiges
Parallelepipedon bor; der Rauminbalt deffelben fei P = 144 €. F., bie
Seitenfante AE =8 F., und Dder Inbalt der vier Seitenfladhen F =
176 ] §.. Durd) da8 Parallepipedon mwird eine jdyicfe Ebene MNOP
fo gelegt, dap fie bon 3iei entgegengefeten Kanten die Stide AM =5 J.,
und CO =4 F. abjdyneidet. €8 foll fitr den dadurd) erzeugten Stumpf
BP beredynet terden 1) der forperliche IJnbalt und 2) der Inbalt der
bier Seitenflacen.

C
Aufl. ke L0

ﬂE_.stl C B

AM 4 CO
2) W'F:QQD%.

324 Bon einem geraden prismatijden Stumpfe ABCDMNOP
(Big. 319.) find die Theile der Grundfldhe A\ ABC = 6, A\ACD =12,
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A\ABD = 10, ABCD = 8 [] Jup, ferner die’ Seitenfanten der Reibe
nad) von der Cde A an gegeben: a =10, b =12, ¢ = 13 Fup.
Man fucht die Linge der bierten Seitenfante d und den forperlidhen In-
halt K Des Stumpfes.

_ a.BCD + ¢.ABD — b.ACD
Aufl. 8§ =& ABC

K=2C6+b40 +A§D(a+c+d)=2066. %.

=11 &

B2R%. Cin gerades abgeftumpftes Pridma hat ur Grundflache
ein rvegelmdpiged Sechsedd vom IJubalte 6 [J F., und der Reibe nad) die
eitenfanten a, b, ¢, d, e, f. Wenn nun a = 10, b = 12, ¢ = 13 Fup
ift; toie grop find dann die Kanten d, e, f und der forperlihe Inhalt K
ded Stumpfes?

Aufl. d=a+42 —2b=12 §
e=2a-2c—3b=10 §
f=2a4+c¢c—2b=9 {.
K=6(a—b+4c)=266 CF.

B323. Cin Prisma deffen Grundfladye ein regelmapiges Vieled
pon n = 7 Seiten ift, hat Den Fdrperlidhen Inbalt P = 171,2046 €. .
und bdie Seitenfante k = 10 F.. Wie grop ift der vom Pridma durd
eine zur Grundflache nidht pavallele Cbene abgejdhnittene Stumpf, wenn
die Summe der n Seitenfanten in demfelben s = 35 F. und dasjenige
Stit der Ape ded Prismas, welded gugleid) die Are ded Stumpfes ijt,
a=>5 . betragt?

p 2
Aufl. ﬁ(a + Ts) — 85,6023 6. 5.

B34, Bon einem geraden, fhrdg abgeftumpften Pridma, weldes
ein regelmadpiges Polygon von beliebiger Seitengahl ur Grundfldche
bat, it gegeben die Grundfliche B = 1556769 [] F. und die Are
a=19897654 F., d. b die aud dem Mittelpunfte bis um Sdnitte
ervidhtete Senfredhte. €8 foll der forperliche Inbalt Ded Stumpfed be-
rechnet tverden.

Aufl. a B = 15408414 G. §.
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B325. Den forperlihen Inbalt eined gevaden pridmatifdhen
Stumpfes ausd 3wei in demjelben renjdynitte liegenden Seitenfanten
m = 4,960038 J.,n = 4937616 F., und aud der Grundflide B =
7783845 [ & 3u beredhnen, mwenn bdiefe ein vegelmapiged Bieled von
gerader Seitenzahl bildet.

Aufl. 1B(m 4n) 385209 C. 3.

B26. Den forperlihen In-
balt eines fdjief gefhnittenen Pris-
ma8 ABCDEabcde von beliebiger
eitengahl and Dder untern auf den
Seitentanten fenfredht jtehenden Grund-
flaide F =97,4169 [ ] §. uud dem
Abjtande ot = 9,87 Fup der Shtver- : :
puntte beider Grundfladpen von ein- Y/ TN
ander zu berecynen.

Aufl. ot . F = 961,504803 G. .

B29. Cin fdicfes Pridma, in weldem ein fenfredht auf bdie
Seitenfanten gelegter Sdmitt ein regelmadpiged Finfzehned von der
Seite a =1 Fup bildet, ijt an dem einen Cnde jdrag abgeftumpft. Die
Gerade 3wifden den Schwerpuntten Dder beiden Grundflachen betragt
d =10 Fup. Weldpes ijt dag Volumen des Prisdmas?

Aufl. 1—85(1/3 + 115 + 110 + 2)/5 )a2d = 176,423626 G. ¥,

BRS. Der Umfang eined fenfrecht auf die Seitenfanten eines
beliebigen abgefiivyten Prismas gelegten Schnittes fei U= 92,5444 Fuf,
die Entfernung der Schwerpuntte der beiden Grundflachen des Prismas von
einander a = 9,62 Fup. Wie grop ijt der Fladjeninhalt der Seitenflichen ?

Aujl. aU = 890277128 [ §.

329. Cin jenfrechtes, fdrag abgefdnittened Pridma hat Fur
Grundfladye ein regelmapiges Polpgon, in weldem bdie Seitenzahl n = 26
6
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gerade ijt und jede Seite s = 2456978 Fup mipt. Wenn von allen
Seitenfanten die fleinfte a=8,759618 F. uud die grofte b=9,867532 F.
ift; mwie biel betrdgt die Summe aller Seitenflichen des Pridmas?

Aufl. $ns(a 4+ b) = 594,9645 [ ] B.

B3B0. Cin geraded Prisma
ABCDEF, beffen $Hohe h = 9 Fup und
s deflen Grundflade ein vedytwintliges Drei-

ed mit Den Katheten AB—=a =3 JP.
umd AC=b =15 . ift, witd von ei-
ner €bene EFmp fo gefdynitten, daf Ddiefe
durd) die qropte Seite EF Der einen
Grundflache und durd) den Shwer-
punft s der andern bindurdhgeht. €8
foll 1) der pridmatifhe Stumpi BEmCFp und 2) der Jnbalt der Sehnitts
ebene beredynet rerden.

wifl 1) 22— 90 6.3

2) -%Vazb‘ T Ohi(az + b9 = 43,930181 [] 3.

A ) 334. Cin Ponton bildet einen Kovper, welder
» b von ztoei pavallelen Rechteden ABCD und EFGH al8
Grundfladen und vier Trapezen al8 Seitenflachen ein-
gefhlofien titd. €8 unterjcheidet fih dadurd) von bder
abgefitrzten Pyramide, dap feine Grundflacdhen nicht ein-
6 H anbder dhulich find. Wenn nun gegeben find die Seiten
ver grogern Grundflide AC=a =18 §.,, AB=b =
13 §. und die dhulid) liegenden Seiten der Fleinern Grunbd-
flide EG = m = 12 §., EF = n = 6 ., endlid) die Hohe h = 10 F;,
d. b die fenfredhte Gntfernung der Grundflachen bon einander; relden
forperliden Juhalt hat dag Ponton?

Aujl. —l—é—[a(Qb 423wk b)] — 1460 G. 3

G

BBL. Den Jnbalt eined Pontons ju beredynen, wenn auper
feiner $Hihe h = 30 F. gegeben ijt die eine Grundflahe B = 80 [] F.
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nebjt einer @eite m = 10 F. Dderfelben, ferner die anbere Grundfladhe
b =3 []&. nebjt derjenigen Seite n = 2 JF., weldhe mit der vorigen
Seite in der ndm[id;en eitenflache liegt.

Aufl. [2(B+b)+—+——]=985 6. &

BBB. Der Kovper AG it bon
lauter Paralleltrapezen begrdnzt, bon weldyen
die beiden Grundflidhen AC und EG ein-
ander pavallel laufen. Gegeben find die
RKanten AB=a=15 §., CD=b=20 J.
und der fenfredhte Abjtand Derfelben von
einander m = 7,2 §F., ferner Ddie Kanten o N
H—e =) %., G ——"]") 8‘ nebjt
ibrem fenfrechten Abjtande n = 3,3 F., endli) die Hohe des8 RKorpers
h =84 F.. — Gejudit wird das Volumen ded Korpers.

Aufl. %[m(a-{—b + O+ n(b+c+d)] — 63204 G. &

B334. Cine Fabre in der H G
Gejtalt cines Pontons AG bat ald E/\ T ¥
Boden cin Rechted mit den Seiten )\ \ i

AB=a=20%,BC=b=10%.
und wei verticale trapezformige Seiten-
toinde AF und CH, deren Parallelfeite
EF=HG=c=28 % und beren
Hobe h = 6 F. betrdgt. Cinem befannten Gefepe der Phyfit ufolge
verdrangt die {hwimmende Fdabhre eine Waffermenge, die mit ihr gleiches
Bewidht hat. Weldpe Lajt tird das Fahrieug laden fonnen, rwenn ed nur
d=4 §. ftief gehen Joll und jdhon felbjt ein Gewidht von p = 10000
Pfund hat, voraudgefest, dap ein Cubiffup Waffer g = 66 Pfund rviegt?

Aul. zdhg [2ah edte — a)] — p = 49840 Piund.

BB5. Der Obelisf ift ein Korper, mwelder begrinst toird
pon 3twei pavallelen, geradlinigen Figuren ald Grundfladen und auperdem
pon Trapegen, Parallelogrammen oder Dreieen, die ald Seitenfldchen an
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jene anjtopen.  LBon Ddem Phramiden-
fumpfe und dem Pridma unterfdeidet
fich der Dbelist dadurd), dap feine Grund-
fladen im Ullgemeinen nicht dbhnliche
Bielecke vorftellen; e find Pyramiden-
ftumpf, Pridma und Ponton nur bejon-
dere Urten Ddeflelben. — Jieht man durdy
eiten belicbigen Punft (m) in Dder einen
Grundflache eines Obelisfen pavallele Li-
nien mit den Seitenfanten bid jur andern
Grundflade, o beipt dad in der mitt-
lern Durdidyuittdebene, twelde in
gleidhen Abjtanden von den Grundfldden
parallel 3u Ddenfelben burd)gelegt ift, erzeugte Vieled nopr die Ergdn-
gungsfigur ded Obelisfen.

E3 feien nun von einem Dbelidfen AG bdie beiden Grundfladyen
B=144 [ %, b=19216 [ ] & und die mittlere Durchjchnittaebene
abed = M = 116,64 [ &. gegeben; tvie grof ift die Crganzungsfigur
bes Obelisfen?

Aufl. }1B4+bD)—M=14]
@ 336. Die mittleve Durcdhichnitts.
P F figur eined vierfeitigen Obelisfen ABCDEFG,
in teldhem auper den Grundflachen ABCD und
| o EFG aud) bie gegenitberftehenden Seitenfladhen

‘ N ABE und DCFG einander parallel find, ijt
durdy ihre Paralleljeiten HK = a = 4,53 §.,
K - MN =1b =843 §. und durd) deren Abftand
bon einander, ¢ =2 F., gegeben. Die Hibe
pes8 Obelisfen, . h. die fenfredite Cntfernung
- ber beiden Grundflachen bvon einander, betrigt

h =10 §.; welden forperliden 3nf)alt hat

ber Obelist?

Aufl +(a+b)ch=1296 € B.

[}

BB7. Den forperlichen Inhalt eines Obelisfen u berechnen, deffen
Grundfladen B=1064 ] F. und b =40,96 [ F. nebjt dem mittlern Durd-
fehnitte M==51,84 [] . und der Hohe h=2F. des Dbelidfen gegeben find.

Aufl. 1(4M + B + b)h = 104,10666 C. R.
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B338. Dic gropere Bajis cined dreifeitigen Obelisfen Hat die
Grundlinic a = 10 F. und die Hohe m = 7 F., die Fleinere Bajis ent-
fprecyend die Grundlinie b =8 F. und die Hohe n = 4 F.. — Weldyen
forperlidyen Inbalt hat der Obelisf, wenn feine Hohe h = 12 F. betrdgt?

Aufl. —;;—[(a 3 B b 8 & (4 b) = n)] — 300 6.

BB9. Die Grundfladyen eined Obelisfen find dhnliche Viclede.
Wenn die grofere Bafjis B = 19,94525 [ | §., die Hohe ded Obelisten
h=25 & und dag BVerhdltnip jrweier homologen Grundfanten 3u einander
m:n = 305:224 gegeben ift‘ weldyed ijt der Rauminhalt deg Obelisfen?

Anfl. Bh[ s “) i L 3 ek “) ]: 75,5861 6. 3.

B40. Cin Dbelist ABCDEFGH
bat die Hobe h = 2 F. und u feinen Grund-
flacgen undbnlidge NRechtecke, deren Seiten AB
—a=36 %, AD==b—26 §, FG =
m=24 ., FE=n =12 P. gegeben find.
Der Obelist lapt fid) in ein Parallelepipedon
PE, in eine vierfeitige Pyramide mit der Spife
G und der Bafis QN, und in zwei dreifeitige
Prismen MQGF und ONGH jerlegen. €8
foll der forperlihe Inbalt P der beiden Pridmen zufammen, und ber
forpeclidhe IJnbalt p der Pyramide bevedhnet tverden.

T A %[n(a, —m) 4+ mb— n)] —486. &

g L —3h—(a,—- m)(b — n) = 1,12 G. &

344. Cin Damm von der Hohe h =2 F. bat die Form
eined Obelisfen mit Redyteden al8 Grundfladhen und ift unten a = 25 F.
lang und b=4 F. breit, oben m=40 F. lang und n=1,5 F. breit. Dan
fudgt den Abjtand feines Schmwerpuntted von der Grundflade.

ab+n)4m@Bn+4+b) h
Aufl. 2@b ¥ n) F @ F 5 T.—O,9227053 B
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il 4 342, Die Figur ABCD jtelle
PN ben verticalen Durdhfdhnitt eined Obelidken
bon der Hohe h = 30 F. und mit Redyt-
efenn al8 Grundfladyen bor, deren Linge
und Breite oben a=15F. ud b=1§.,
unten ¢ =4 §F. und d = 3,5 F. betrdgt.
S R Der Obelist beftehe aus Granit, bdeffen
Bty My pecififdies Geridt s = 3 ift, ein Cubiffuf
Baffer ju g = 61,74 Pfund angenommen. Dreht man den Korper um
die durd) A gehende Grundfante c, bis fein Schroerpuntt, den S begeichnet,
fenfredhyt iiber A in s gu liegen fommt, fo ift der Schroerpunft um ein
bejtimmtes Stii (es) in die Hohe geftiegen und der Korper befindet fidh
im labilen Gleidgervichte, fo dap er nur nod) ein tenig toeiter gedreht,
sum Wmjtury gelangt. €8 foll nun beredynet werden: dad ganze Gewidht
G ded Obelidfen, der Abjtand SM feined Schrwerpuntted von der Grund-
fladye, endlidy die $Hobe se, auf weldhe der Schwerpunft zu bheben ift, wm
ein Mmftiigen des Obelisfen Derbeizufiihren.

“a

Wkl G g—gs[b O L85 B sk a)] — 37975525 Pfund.

_aBb4+d+cd+b) h _
SM = a@b+d) +c(2d+b) 2 10,341614 .

. T ]/(SM)2 +(,%)’— SM = 0,147016 .

VIIL. €ylinder.

7 348. Bou cinem gevaden Cylinder ift die Hohe h = 6,3 .
und der Radiug r = 6,2 F. der Grundflache gegeben; wie grop ijt der
Forperlihe Inhalt K und die gefammte Oberflache O des Cplinders?

Aufl - K =hr2z = 7608058 C. .
0 = 2rz(h + r) = 486,9468 [] .
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/344. Den forperliden Inbalt K und die gejammte Oberflache

O cined geraden Cplinders ju beredynen, deflen Are a = 7,5 F. ijt und
defien Grundflacdhe den Umfang p = 15,708 F. hat.
ap?

4n
st (a e 2%) = 157,08009 [] §.

Aufl. e

— 1472628 6. §.

B45. Bon cinem geraden Cylinder ift die Hohe h = 21 .
und der Durdymefjer d = 2,5 F. der Bajis gegeben; tie grop ift fein
torperlicher JInbalt K und feine gejammte Oberflache O ? :

__ hd2z

Aufl. K = —— = 103,0835 G. .

o (h +—g-)dr; — 174,75108 [ &.

346. Die gejammte Oberflacye cines fenfrechten Eylinders u
bejtimmen, der die $Hohe h =10 F. und den forperlidhen JInbalt a =
282,743 6. §. hat.

Aufl. % (a+h}/ahn) = 24504408 [ 3.

B47. Der forperlihe Inhalt eined gleichfeitigen Cylinderd be-
tragt a = 20,562 €. F.; wie grof ift die frumme Oberflache ded Eylinders?

3
Aufl ) 16a27 = 27,69917 [] B.

B48. Gines geraden Gplinders Gejammtoberfliche fei gleich
a=1947,787 [ . und Dder Durdymefjer der Bafis d = 24,8 F.;
tie grop ift 1) feine Hobe und 2) fein Forperliher Inbalt?

a d

A ufl. ) m—5=1268

9) o (2a—7d?) = 60864439 G. 3.
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BAD. BVou einem gevaden Cylinder ijt der fovperliche Juhalt
a=068,119 € F. und der Durdymefier d =4 F. gegeben; twie grop
iit 1) feine $ohe und 2) feine gefammte Oberflache?

4a
Q[ llf[. 1) _(1—27_1: = 5,420736 %.
2
2) ;‘di + _”2“_ — 932517408 [] .

B50. Wenn ein chlindrijhes Gefdp von der Hohe h = 10 3oll
und dem Rauminbalte a = 942,125 €. Zoll verfertigt werden foll; rie
grop mup der Durdhmeffer deé Sefapes twerden?

A “a .
Aufl. 2],/5 — 10,952374 3.

B54. Cs joll ein Cylinder vbom Rauminhalte a = 16 €. F.
verfertigt terden, fo dap fi) die Hohe yum Durdymejjer der Grundfldche
verhdlt wie m:n = 1:1,7320508. Wie grop ift die Hohe ju nehmen?

3 /4am? :
Aufl, ]/—E,- = 1593663 5

B5%. PFiir einen Cplinder vom Rauminbalte a = 600 €. F.
den Durdhmefier 3u beftimmen, wenn diefer n = 5 Mal fleiner fein foll
alg die Hobhe ded Cylinbders.

3
Aufl. ]/%: 5,346017 .

B5B. Cin gevader Cylinder foll den forperlichen Inbalt a =
120 G. F. und feine Hobe 3um Radiug r der Grundflache dag Verhaltnip
pon-n:m = 2:3 erhalten.  Man bejtimme den Radiud r und die ge-
fammte Oberflache O ded Cylinders.

3 /am

Aufl. r= et 3,855146 .

__2a(m+4n) ¥nm _
g “T‘—]/;E- 155,6361 [ B
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354. Wenn die gejammte Oberfladye eined geraden Cylinders
a =64 [] . enthalt und der Rading der Grundflade ur Hohe h in
dem Berhaltnifie von m:n =4:5 fteht; wie grop ift die Hohe h und der
forperlide Inbalt K des Cplinders?

n | ¥ § am A
an am
K= 3@+ n)l/ (@ 1) = 3782555 €. §.

355. Der Umfang der Grundflace eines geraden Cylinders
fei p=231416 F. und fein forperliher Inbalt a = 1178,1024 €. J.;
tie grop ift 1) feine Hobe, 2) feine Gefammtoberflache?

Aujl. 1) 4;2"= 15 3.
p? 4am

356. Ausd der Gefammtoberflihe a = 60,54 [] F. und ber
Hobe h =69 F. eined geraden Cylinders den Radius der Grundfldde
gu berechnen.
a h2 h

B359. Wie viel Bledy ift jur Anfertigung eined oben offenen
cplindrifdhen Gefipes erforderlid), wenn defjen Hohe h = 5,3 F. und der
Bobdendurdymefjer d = 3,2 F. betvagen foll?

Aufl. dn ( b _Z_) — 61,3239 [ &

358. Wenn ein Cubitfup Sdieppulver a = 50 Pfund mwiegt
und ein chlindrijdhes Map fiir b = § Pfund angefertigt werden foll, bei
bem ber innere Durdymefier fich) gur innern Hobe verhélt wiem:n=1:2;
wie grop mup der innere Durdymefler genommen werden?

2/4bm
Aufl S

= 0,1471013 3.

359. Die Hobe eined Cylinders betrigt H = 145 F. und
jein Durdymeffer D = 1§ F. — €8 foll die Hihe h und der Durchmeffer
ﬁ*
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d ecined andern Cplinders berechuet werden, weldyer fidh der Grofe nad
ju dem erften tie m:n =4:7 verhdlt und demjelben dbulich ift.

3/ m

Aufl. s’ VT — 12,03248 .
&/

d2=0 VT — 1,106435 3.

B60. Die Gejommtoberflacdhe eines gevaden Eylinders it
a=—628,32 [ ] F. und der Radiug der Grundflichge r =5 F.. Weldhe
$Hohe bhat ein andever, dem vovigen dhnlicdher Cylinder, deffen gefammte
Oberflidge n = 4 Mal fleiner ijt als die des erften Cylinders?

a— 2r2n

Sllufl. W == 7,5 %.

BG4 Wie grop ift der Durcymeffer eines Cylinders, deffen
Hohe gleidy ift der Kante a = 4,8 F. eined dem Cylinder inhaltdgleidhen
Wiirfel§?
28

Aufl. V= DA1622 5,

B362. Den Durdymejier d und die Hohe h eined Cplinders
su berecdhnen, Ddeffen Jnbalt gleidh ift dDem eines Wiirfels von der Kante
a = 10 §., wenn fid) der Durdhymefler jur Hobe wie m:n = 2: 5 verhdlt.

: »/ 4
Aufl d= aml/nn—m; = 79859 R.
e 4
7zn m2

= 19,96472 .

h=an

B363. Die frumme Oberfliche cined geraden Eylinderd bon
der Hobe h = 40,3 F. 3u beredynen, in Ddeffen Grundfreife eine Sebne
s = 24 §. vom Mittelpunfte um a = 16 F. entfernt ijt?

Aufl, h7z |/ 4a? 4 s = 5064,247 [ ] B.

B64. Wic grop ift der Radiug r und die Hohe h eines ge-
raben Gylinders, wenn fein Frperliher Inbalt a = 942,478 €. F. und
feine Frumme Oberfliche m = 376,9911 [ F. betrdgt?

Aufl, p L Msse

m
m2
4an

n ==

=12 .
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B65. Do Grundflachenradiug eined chlindrifhen Gefapes ift
gleih der Hohe h = 2,125 F. des Gefafes; um tvie viel miipte diefed
hober fein, wenn e§ a = 8,96 €. F. mehr faffen follte?

a
Aufl. A 0,6315974 B.

B66. NMan bejtimme die forperlidhe Majie K und die gefamnmte
dupere und inmere Oberflade O eined geraden Hohleylinders aus der Hohe
h =20 §. und dem dupern und innern Radius R=5 F. und r=4 F.
der Grundfladhen, weldye Kreisringe vorjtellen.

Aufl K = (R2 — r2)zh = 565,48666 €. 3.
0=22(R +r)(h + R — r) = 1187,5221 [] .

B6T. Der Durdymeffer eines Miihlenjteines betrigt d =55 F.,
feine Dide oder Hohe h = 3,5 F. und fein forperlidyer Inbalt auper dem
Hobleylinder (Auge) in der Mitte a = 81,5677 €. F. — Wie grop ijt
1) der Durdhmeffer des hoblen Raumes und 2) die gange inneve und
anpere Oberflacdye des Steines?

Aufl. 1) ]/d2 — = = 0,7596642 3.
9 - (d+l/d2— )(2h+ d—]/dz )_ 115,4386 5.

B368. Der Durdymeffer eines Mithlenfteines verhilt fich sur
Dide des Steines wie m:n =11:7, und der forperlihe Inbhalt ohne
Abzug des Hohleylinders in der Mitte betrigt a — 83,1544 €. F.. Wie
viel Minldufe mmp der Stein in eciner Minute machen, damit ein Punkt
in Ddeffen duferer Peripherie eine Gejdhrvindigkeit von g =10 F. in einer
Secunde erlangt?

Anfl. 30g]/ > = 34,7465 Umliufe.

B69. Von ciner Cylinderrdhre ift die forperlihe Maffe a =
9,6211 GC. F., die Linge h =12 F. und der gropere Radiug R =
0,583333 ¥. gegeben; e8 wird die Dide der Wand gefucht.

Aufl R — l/R’——— = 0,2916653 .
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B20. Die beiden Durdymeffer eined Hohleylinders find D =
11 & und d = 1,519 F., feine Hobe ijt h = 7 F.; toie grop ift 1) die
forperlide Majfe und 2) die gefammte inneve und dupere bberﬂad)e Des
Cylinbers?

Aufl. 1) T(Dz_ d2) = 652,547 6. 3.

2) %(D2 — d2) 4 7h(D 4 d) = 461,7491 ] &.

B4, 3In einer Robre, deren Weite a — 1,4 F. betvdgt, fteht
fiber dem Kolben um die b = 0,24 F. jtarfe Kolbenjtange das Waifer
c=25 § hod). Wie dywer ijt diefe Wajfermenge, wenn ein Cubiffup
Waffer dag Gewid)t g = 66 Pfund hat?

Auil. BT (a2 — b?) = 4930663 Pfund.

BoR. In cinem Hohleylinder von der Hohe h = 8 F. enthilt
per hohle Raum a = 56,54867 €. J.; mwenn die Dide der Wand
= 1 §. betragt; relden forperlidhen Inbalt hat diefelbe?

Aufl d(dh7 4 2]/ ahz) = 1005309 G. .

$93.  Aus der Maffe einer Cylinderrohre, deren Hohe H=36 F.
und deren Ringradien R — 6 F. und r = 4 F. gegeben find, foll ein
foliber Gplinder von der Hohe h =24 F. gefertigt werden; tvie grop
mup der Rabiug der Grundfladhe fein?

d A"
Aufl. |/ th = . H = 54772256 .

B94. Die gejammte dupere Oberflade eines chlindrijdyen oben
offenen Gefdbes, in weldjem fidh die Hohe h jum Rabdiugd der Bodenflidye
foie n:m = 7:2 perhdlt, ijt gleih) a = 424 [ F.. Wie grop ift die
$obe h und der forperlihe Inhalt K des Gefipes?

Aufl. h——l/(m _:fn; 77— 1437576 &

g am A
T m -4 2n]/(m Fomn 761,9156 €. .
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B95. Wenn von jwei dhnlihen geraden Chlindern bder eine
n = 28 Mal groer ift al§ der andere; reldes ift das Verbaltnif 3rifdyen
ihren frummen Dberfladyen?

Aufl 1/n2 — 99208726

B96. Bon cinem geraden dreifeitigen Prisma it die Hohe
= 10 ., die Grundflide a = 0,54 F. und der Wmfang der leptern
m = 3,6 F. gegeben. Wenn dag Prisdma der Linge nady in gleidh) gropem
Ubjtande ¢ = 0,2 F. von feinen drei Seitenfladhen chlindrifd) ausgehohit
tird; mie grof ift der maffive Theil K des Pridmas und deffen gefammte
aupere Oberflide O?
Aufl. K — h[a. REF & )27:] — 5,08584074 6. .

m

O = Q[a—— %’-‘-— )27: + 3hm ] — 37,01768148 [ 3.

399, Wenn verlangt twiirde, dap die cylindrijdhe Hohlung des
in der vorigen Nummer gegebenen Prismas den urfpriinglihen Korperinhalt
be8 leftern um die Halfte vermindere; roeldhen Abjtand von den Grund-
fanten ded Pridmas miihten die Grundreife ded Cplinders haben?

2a a
Auil. = +]/§; — 0,5931614 3.

B398. Cin gerader Cylinder ijt durd) feine Hohe h=4,787307 F.
und feinen Eorpeclidhen Inbalt a — 68,08615 €. F. gegeben. Man foll
ben Radiug desjenigen Kreifes beftimmen, deffen Flaceninhalt gleidy ift
per Mantelflide des Cylinders.

Aufl. /220 4518516 .

B99. Wenn cin RKreis conftruirt werden foll von gleidhem
Bladeninhalte mit der Gefammtoberflidie eines geraden Cplinders, deffen
$obe h = 52,66037 F. und deffen Mantel m = 7744 [ §. ift; wie
grop mup der Durdymeffer des Kreifes genommen werden?

2 m m
Aul. TI/ —n—(h2 + %—) — 119,3405 .
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B80. Cin gerader Cplinder ift durd) feine gange Dberflache
a = 4869468 [] F und den Rabdiug r = 6,2 F. der Grundflache ge-
geben. €8 foll die gange Oberfliche eines mit dem Cylinder inbaltsgleichen
Prismas gefunden twerden, deffen Grundflache ein gleichieitiges Dreied ijt
und deflen Hobe der Seite diefes Dreiedts gleichfommt.

Anfl. B+ %1/3)]3/-‘;_ r2(a — 2r27)? = 562,92 [ &

B84, Die Grundflache eines Pridmas ijt ein regelmdpiges
Bwolfed, und der wm diefes Bicle bejdyricbene Kreid ift die Grund-
flacdye eines Cylinders, weldyer mit dem Prisma gleidhen Kovpevinhalt hat.
In weldhem BVerhaltnif jteht die Hohe des Cylinders jur Hohe des Prismas?

Aufl _— 0,95493.
7T

B82. €8 joll der Unterichied 3twifchen den forperlichen Jnhalten
eine8 Cylinders und eines demfelben umidyricbenen regelmapigen Prismas
bon 3wolf Seiten bejtimmt werden, wenn der Radiug des Gruudfreifes
r =10 F. und die gemeinjdyaftliche Hohe beider Korper h = 20 F. betvdagt.

Auil hr2[12(2 —)/3) — 7] = 1475944 €. .

B8B. Iu der Grundfladhe eines gevaden Eylinders ift ein ve-
gelmapiges Sebhned befdhrieben, und fiber diefem ein gerades Prisma von
foldher Hobe conjtruirt, daf der Cplindermantel gleihfommt den Seiten-
flacgen Des Pridmad. €8 foll dag Verhdltnip der Hohe ded Cplinders
jur Hohe ded Pridmas angegeben werden.

Aufl. 2—57; (/5 — 1) = 0,9836316.

B84, Cin gerader Cylinder A ijt durd) jeine Hohe h — 44,89 F.
und den Radiug feiner Grundflacdhe r = 40,96 F. gegeben. Wenn die
Hilfte der Mantelfldche von A gleih) ift der Grundfldche eines andern
geraden Eplinders B, und wmgefehrt, die Halfte der Mantelflidhe von B
gleidh) ift der Grundfladye von A; in weldem %etb&ltniﬁe ftebt der forper-
lidhe Jnbalt bon A zu dem bon B?

Aufl. ]/— — 1,046875.
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B885. Vou jwei geraden Cplindern A und B verhalten fich
die Rabdien der Grundildcdhen u einauder wie m — 0,5477225 jun=
0,2236068. Die frumme Seitenfliche vou A ift gleic) der Grundflddhe
bon B, und ebenfo it die frumme Seitenfliche von B gleidy der Grund-
flihe bon A. @8 foll das Berhiltnif der Gefammtoberflichen diefer
Cylinder 3u einander angegeben terden.

Aufl. el st B §

212 - m?2

B86. I cinem geraden Cylinder, deffen Mantel a — 64 [ }.
betrdgt, verblt fidh die Hohe h jum Radius r der Grundfladhe rvie
nim = 9:4  Man beftimme bhieraus h und r, ferner den Eorperlichen
Jnbalt K und die Gefommtoberflihe O des Cylinders.

an
il o ]/zTn — 4787307 .
am
r = %—n e 2,127692 8.
a am

0=mj“.a=92,44444k[|%.

B87. Drei Cylinder, von Ddenen jeder einen Fup hodh ift, ver-
balten fidy ibrer Grdpe nady ju einander wie die Sahlen m = 1, n=2
P =3, und Daben ujammengenommen den Krperinhalt a — 6 G. ..
Weldyes find ihre Durdymefjer?

Aufl. 2Vﬁ%ﬁ — 1,128379 .
an

B0 it v ASOBIBS 50K

(m 40+ p)z Saste

ap e
Qan = 1954410 .

B88. €8 find n =4 cinauder congruente gerabe Cplinder
burd) ihre Hohe h =5 F. und den Radiug r = 6 F. ifrer Grundfladyen
gegeben.  Man foll die Hohe H und den Forperlichen Inhalt K eines
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geraden Cplinders bejtimmen, deffen frumme Oberfladhe der Summe bder
frummen Oberfladen, und deffen Grundfladhe der Swmme der Grund-
fladgen Dder gegebenen Cylinder gleidy ift?

Aufl. H=h]/n= 10 .
' K = nirzhn})/n = 4523,893 €. §.

389. Man hat n = 13 einander congruente gerade Eplinder
pon der $Hohe h = 10 F. und dem Grundfldchenradiug r =2 F.
und ill einen Cplinder von derfelben Hohe wverfertigen, bdefien Frumme
Oberfladye den frummen Oberflachen Dder gegebenen Eplinder ujammen-
genommen gleid) fei. €8 foll angegeben werden 1) um tvie biel dag Bo-
[umen Diefed Cplinders die Swmme bder Volumina aller gegebenen Ey-
linber iibertrifft, 2) toie biel Mal der Cylinder groper ift als jeder der
gegebenen Cylinder?

Aufl 1) nr?zh(n — 1) = 1960354 €. J.
2) n%=169 Mal.

B390. Cine cylindrije Robhre, deren Durdymefier a = § F.
betragt, foll mit Quediilber fo angefilllt werden, dap diefes gerade m =
100 Pfund wiegt. Welde Hobe wird die Quedijilberfaule haben, wenn
man dad fpecifije Gewicht des Quedjilbers s = 13,5 und das Gemwidht
eined Cubiffupes Waffer g = 56,4 Pfund annimmt?

4m
algsm

Aufl. = 1,505011 .

394. Cin runder Draht von Gold, defien fpecifijhes Getidyt
s = 19 ijt, hat eine Linge von a = 19 Fup und ift m = 1 Pfund
{dhwer.  Wie grop ergiebt fidh fein Durdymeffer in Linien, wenn man das
Gewidt g ded Waffers wie in der vorhergehenden %ﬁgabe annimmt und
nad) Duodecimalnap vedynet?

Aufl. 288 ]/i — 1,138744 Linien.
ags7m

39%. Man will aus Meffing, Ddeffen fpecififhes Gemwidyt
s="T79 ift, ein chlindrijhes Gewidht von m = 1 Pfund verfertigen, fo
dap Deffen Hobe doppelt o grop ift al8 der Durdymeffer der Bafis. Wie
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grop mup der Duvdymefier fein, wenn man annimmt, dap ein Cubiffup
Waffer g = 50,276 Pfund wiegt?

3/ 92m
Aufl. ]/gm = 0,1170301 Fup.

B93B. Cine Robre von Gupeifen, in welder der grope Durd)-
mefier D =08 F und die Dide der Wand d = 0,08 & betragt, ijt
a = 2400 Pfund jdroer. €8 foll die Linge der Robhre bejtimmt toerden,
dag fpecifijhe Gervidt des Gufpeifens s = 7,21 und das Gewidt g des
Waijfers twie borhin angenommen.

Aufl. "‘

B4 Wie jder ift eine cylindrijhe Rohre von Cidyenhols,
wenn ihre Linge a = 15 F., die dupere Weite D = 7,75 . und die
Wanddide d = 0,58333 F. betvdgt, ferner das fpecifije Gewicht des
Cidgenbolzes s = 1,17 und das Gewidyt fiir einen Cubiffup Waifer
g = 70 Pfund angenommen wird?

Aufl. ad(D — d)gsn = 16134,62 Pfund.

B95. Aus cinem vunden Holzftamme von der Linge h =
18,8 §. und dem Durdymefjer d = 2,6 F. wird ein Wellbaum gehauen,
deffen Grundfladyen bdie in den beiden einander gleidyen Cylindergrund-
fladyen bejdhriebenen vegelmapigen Sechsece find. €8 foll bevedhmet werden
1) die Grdpe des Holzabjalles, 2) das Gewid)t des Wellbaumes, voraus-
gefest dap Das jpecifijhe Gewidt des Holzes s = 0,84 und ein Cubitfup
Wajfer g = 50,276 Pfund jdywer ijt.

Aufl. 1) %? @7 — 31/3) = 17,2686 G. 3.

3d2ghs

2) 8

/3 = 3486,071 Bfunbd.

B96. Durd) cinen eifernen Wiifel von der Kante a — 3 B.
gebt eine Oeffnung in der Form eines Cylinders hindurd), deffen Are die
Berbindungslinie der Mittelpuntte jweier gegeni’zberftebepben Seitenflidgen

7
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pe8 Witrfels ift. Wenn der Durdymefier der Oeffuung d =1 F., das
fpecifijge Gewidht ded Cifens s = 7,207 F. betragt und ein Cubiffup
Whajfer g = 65,6 Pfund wiegt; mwie {dywer ift der ausgehohlte Wiirfel?

A 1. "*g"‘ 285 (a2 — 7 d?) = 11651,107 Pfund.

399. Cin Cylinder von Lindenholz, deffen fpecifijdyes Getvidyt
s = 0,6 ijt, hat den Radiud r=1,5 F. und die Linge h=7 F. — Um
penfelben twird eine cylindrijdhe Rohre von Jinf gegojfen, dejfen {pecififdyes
Gewidht m = 7,19 betrdgt. Wenn der aus beiden Stoffen verbundene
Korper dag Geridyt des %aﬂeré haben foll; tie dicf mup die Wand der
Robre fein?

Aufl = 0,047706 B.

B98. Cin eijerner Cplinder, defjen Radiug R = § F. und
deffen Hobe H = 3 F. ijt, wird mit einem chlinderformigen Korfringe
umgeben, weldjer eine Hohe von h = 1 Fup hat. Weldyes ijt der grofe
Radiug ded Ringes, wenn das {pecifijhe Gewicht des Cifens S = 7,79
und des Korfes s = 0,24 gefeht wird und beide verbundenen Korper mit
vem Wajfer im Gleidhgewidht fein follen?

-
oAl R]/l—————g--——263641%

399. Cin Wiirfel von der Kante a =84 F. und dem
fpecifijhen Gewidte s = 0,5 bat eine cylindrijdhe Hohlung vom Durdy-
mejfer d =2 ., die mit einem Stoffe vom {pecififdhem Getvichte S = 8,9
audgegoffen ijt. Wie tief mup die Hohlung fein, damit ein beftimmter
Theil n = 0,8 des Korpers in das Wajfer taudyt?

4a3(n s)

400. Cine cylindrifhe Marmorfdule von a = 2000 Pfund
Gewidht und h =8 F. Lange foll auf eine quadratijde Steinplatte ge-
ftellt rerden, fo daf die Peripherie der Grundflade von den Halbirungs-
punften Dder Kanten der Steinplatte wm d = 0,125 F. abjteht. Wie
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grof muf dic Kante der Platte fein, vorausgefest, dap das fpecifijhe Ge-
widt de8 Marmors s = 2,717 und dag Gewidyt von einem Cubiffup
Waffer g = 65,6 Pfund betrgt ?

Aufl 2(d + 'g_ha—sd)z 1,586374 .

AO04. Cin cylindrijches hohles Gefap, deflen Hohe h = 18 3ol
und deffes Radiug r = 7,715278 Joll betragt, hat bei einer Temperatur
vont a = 14° Geljiug einen Rauminhalt bon b = 3366 Cub. Soll. Wenn
fiir die Majfe, aus weldyer das Gefdp verfertigt ift, der Juwad)s an der
Lingeneinbeit bei einer Temperaturerhdhung von einem Grade Celfius, d.b.
ver [ineare Yusdehnungscoefficient k = 0,00001526 gegeben ift; toelcdhen
Cubifinbalt hat dad Gefip bei n = 0° Réaumur?

A l. rzh (1 — ak)? = 3363031 6. 3.

40%. Cin Gylinder, deffen Durdymeffer d = 1,285879 F.
und deffen Hohe h = 1,499048 PF. ift, bejteht aus einem Metall, deffen
lineaver Ausdehnungscoefficient bei einer Temperaturerhohung bvon einem
Grade Réaumur e = 0,0000152 betrdgt. Um twie biel Grade miifte
der Cylinder errodrmt roerden, roenn fein Eorperlicdher Inbalt a = 1,947973
€. §. betragen follte?

1
wit. - (]2, — 1) = 1418421 Guade

403. GCin cylindrijhes Gefdp vom Durdymefier d = ¢ Fup
~ift bi8 ju einer Hobe von h = 13 Fuf mit Waffer gefiillt, wovon ein
Cubiffup g = 66 Pfund wiegt. Welden Drud erleidet der Bobden bdes
Befipes? -

Aufl. tghd?27 = 14,99892 Pfund.

AQ4A. Mit einem vertical ftehenden cylindrijhen Robhre vom
Durdymeffer d = 1 F. ijt am Bobden ein anbdered verticales, communici-
rendes Robhr nerbunben teldyes {dymaler ift al8 jenes, aber um h =10 §.
iiber demfelben emporragt. Wenn beide Rohren mit Waffer, Ddeffen Ge-
it fiir einen Cubiffup g = 65,9 Pfund betragt, volljtandig gefiillt
werden; tie grop mup der auf die Oberflide des Wajfers im Fiirzeren
Robre ausdgeiitbte Deuc fein, damit fein Waffer herauslaufe?

- Yufl }d2ghz = 5175773 Pfunbd.
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405. Der forperlihe Jnbalt eined geraben Cplinders betragt
a=125 C @ und der Durdymefier feiner Grundflihe d =3 F. —
Jn welder Hohe iiber der Grundflache liegt der Schmwerpunft des €y

linberd? i

2a
Aufl ndi ¥ 1790493 3.

AQ6. Das Verhiltnip der Stabilitat eine§ gevaden Pavallele-
pipedond mit quadratifdher Grundfladhe zu der Stabilitdt eined geraben
Cylinders bon gleiher Hobhe und gleidh groper Grundflache angugeben,
wenn beide Korper aus demfelben Stoffe beftehen.

Aufl. 1V 7 = 0,8862269.

409. Aus einem h = 28,2 F. langen und d = 3,6 F. diden
eylindrifchen Baumftamme foll ein eben fo langer, moglidyjt jtarfer Balfen
mit quadratijder BVajis gefdnitten werden. Wie grof ijft 1) der Forper-
fige Jnbalt be8 Balfens, und 2) wie viel betragt der Holzabfall?
Aufl 1) 4+hd2= 182,736 C.§.

hd2
2 (7 —2)= 104305 G §.

408. Cin vierfantiger Balfen, welder a = 18 F. lang,
b=09 & breit und ¢ = 0,8 F. did ijt, wird cylindrifh ausgehohlt.
Wie grop ijt fein forperliher Inbalt, wenn der Durdhmeffer ded leeren
Cylinderraumes d = 0,45 J. betrigt?

Anfl a(be — }7d?) = 10,097224 6. .

A409. Wenn ausd einem runden Vawmftamme ein rechtivints
liger Balfen von der Hobhe a = 1 F. und der Breite b = L F. gehauen
toerden foll ; twie grop mup der Halbmeffer ded Stammes fein?

Aufl. 11/a? F b2 = 05572136 .

A10. Aus cinem geraden Parallelepipedon, tveldhes die Hibe
h=204 F. und jur Grundflache ein Quadrat von der Seite a=2,42 F.
hat, foll der groptmoglide Cplinder gedreht rerden; tvie grop ift der Ab-
fall der Maffe dabei?

Anfl. izh— (4—n)=25,6386 . 3.



414, Oie Medjanif lehrt, dap unter
allen vierecfigen Balfen, die aué einem chlindri-
jchen Bammitanune gefdynitten roerden fonnen, der-
jenige die gropte Tragfabigfeit hat, bei bem fich die
horizontale Breite AD gur verticalen Hiohe AC per-
balt rie 1:71/2. Wenn nun aus einem Baum-
jftamme bon der Linge a =24 F. und dem
Durdymefler AB =d = 2 J. ein bierfantiger
Balfen gefchnitten twerden foll, der eine mdglichit
grope Laft ju tragen im Stande ijt; rie viel be-
teagt der Holzabfall?

oAuil. 11‘121 (37 — 4]/2) = 3,014339 6. .

A4%. Cin Baumjtamm bvon der Lange a = 60 F. bat an
feinen Enbden bdie Umfinge P = 12,5664 F. und p = 94249 ..
Wenn man den forperlichen Inbalt deffelben nady einer getwdhnlichen praf
tijhen Methode fo beredynet, dap man dad arithmetijhe Mittel jtvifdhen
pem obern und untern Durdymefier al8 den Durdymefier eines Cylinders
anfieht, der mit dem Baumjtamme gleiche Hohe hat; weldes Refultat er-
halt man al8dann?

a /P4 p)2_
Aufl, 7(—4) = 577,2756 6. .

A43. Den Jubalt eined Freidrunden Fajfes pflegt man in
der Prarié haufig blod anndhernd fo ju berechnen, daf man daffelbe alé
einen gleidh) hohen Cplinder betradytet, deffen Durdymeffer dad arithmeti-
fhe Mittel 3mwijdhen dem Baudydurdymefier (Spunbdtiefe) und dem Boben-
durdymefier (Bodentveite) des Fajfes ift. Wenn nun jene Durdymeffer
D=63 F und d =54 F. und die Linge deé Faffes a=59 F.
gegeben find; reldhen Inbalt hat daffelbe?

A ufl. i—g~(n + d)2= 1585819 G. &

A14. Gin andered praftijhes BVerfahren jur Beredynung eines
Fafies bejteht darin, dap man diefed alé das arithmetijche Mittel 3rifchen
jwei Cylindern von derfelben Hohe mit dem Faffe betradytet, von denen
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dber fleinere die Bodentweite, der grofere die Spundtiefe des Faffes zum
Durdymefier hat. Wie grop ift nad) diefer Beredynungsart der Inhalt des
in der vorhergehenden Nummer gegebenen Fafjes?

Aufl. “8” (D2 + d2) = 159,5202 6. .

4A15. Nad) der fehr genauen Lambertiden Regel wird der
Jnbalt eines Fajjes erhalten, wenn man zu 3 ded Cylinders, welder die
Spundtiefe gum Durdymeffer und die Hohe ded Faffes jur Hobe hat, § des
Cylinders addirt, weldjer den Vodendurdymefier sum Durchmefer und die
Hobe des Fajfes yur Hobe hat. Man beredyne nad) diefer Regel 1) das
in Nr. 413 gegebene Fap, 2) ein Fap von der Linge h = 53 F., in
weldem Ddie halbe Spundtiefe R = 21 F. und der Bobdenhalbmefier
r = 145 . betragt.

Aufl. 1) %—(2D2+ d2) = 167,6526 G. .
2) -”—3"-(232 + r?) = 71,9924 G. .

A16. Der Iubalt eined chlindrifdhen Gefaped [apt fidh auf
med)anifhe Weife vermitteld ecined VWifirjtabes bejtimmen, welder fitr
eine und diefelbe Gattung (d. h. einander dhnlidye) Cylinder bevedymet ift,
fo dbap der Stab, twenn er 3 B. von einem Punfte ded oberften Randes
be8 Gefipes bis sum entfernteften Punfte der BVodenflache, aljo diagonal
in bad Gefip hineingejtectt wird (in weldem Falle er ein Diagonaljtab
beift), durd) bie auf ihm nad) dem taufendtheiligen Mafjtabe verzeichneten
Theiljtridhe nebft angemerften Bablen die Angahl der im Gefdpe ent-
Baltenen Mafeinbeiten angiebt. — €8 fei nun fiir foldye Cplinder, deven
Durdymeffer fidhy yur Hobe wie d : h = 1 : 0,75 verhdlt, ein Diagonaljtab
angefectigt, o dap derfelbe fiir ihre Inbalte nad) der Reibe einen Cubif-
fup und die ganzen Bielfachen davon nebjt ihren Brudhtheilen angiebt; roie
tief tith der Stab in ein chlindrijdes Gefap jener Gattung bineinreichen,
welded m = 5,67 Cubiffup enthalt?

3
Aufl. l/d= + b F‘f-ﬁ‘-ﬂ: 2,659014 3.

A99. €8 fei ein Diagonaljtab jur Ausmeflung gleidyfeitiger
eylindrifdher Gefafe eingeridptet. Wenn man ihn auf einen Eplinder an-
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wenden wollte, deffen Hohe n = 1,5 Mal grofer ift al8 der Bodendurd-
meffer; wm welden Theil des wirflichen Jnbhaltes diefes Cplinders miirde
der Stab den Jnbalt 3u grof angeben?

Aufl. A (1‘;"2)3— 1 = 0,308984.

448. Gin gerader Gplinder, von weldem der Korperinbalt
a = 1178,1024 €. F. und der Umfang der Grundfladye p == 31,416 .
betragt, ift von einem Prisma eingefhloffen, reldhes 3u feinen Grund-
fladhen unregelmdagige, um die Grundfliden des Cylinders bejchriebene
Bicledte hat. Wenn die gefammte Oberfladye des Prismas F = 712 ] §.
enthélt; wie grop ijt der Kbrperinhalt deffelben?

2apnF

449. Um die Grundfldde eines geraden Cplindersé bvon der
$obe h = 7,5 F. ift ein unvegelmapiges Polygon bejdyricben, und iiber
biefem ein gerades Prisma von gleider Hihe mit dem Cylinder conftruirt.
Wenn das Prisma den Korperinhalt a = 166,87525 G. #. und bdie Ge-
fammtoberflide F = 178 [] §. Bat; mwie grop ift die Gejammtoberflade
des Cylinbers?

danhdF
Aufl. (h[‘f‘f_——w = 157,08 [ %

A%0. Wenn man unter allen geraden Cylindern, weldye den-
felben fubijdhen Jnbalt a = 640 €. F. haben, Denjenigen beftimmen foll,
weldper die Eleinfte Oberflide hat; wie grop mup man feine Hohe
h und den Radiug r feiner Grundlachge nehmen, und rmwie grop ift die
Gejammtoberflide O bes Cylinders?

g
a
Aufl. h=2]/ % = 9310352 §
3

a
i ]/27: — 4,670176 B.

3
0=23)2a%7 = 411,1193 [ §.
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ATH.  Weldes ift der gropte fovperlidhe Iuhalt, den ein
gevader Cylinder haben fann, deffen Gefammtoberflide a = 96 [ .
betvigt?

a a
oufl. TVGE — 72,21628 6. 3.

A2, Wenn man einen geraden, oben offenen Eylinder von
pem Jnbalte a = 320 €. J. anfertigen will, defien Oberfladhe fo Flein
ald moglid) ausfallen foll; twie grop mup die Hohe h und der Rabdius
r der Grundfladye genommen mwerden, und wie grop ift die Oberflade F?

3
Aufl. h=r= l/’?i — 4670177 .
3
F = 3)/a?m = 205,5596 ] §.

ARB. €8 foll ein chlindrijches DViap von dem vorgefdhriebenen
Jubalte a = 432 €. §. fo angefertigt werden, daf die Oberfladye defjelben
moglid)jt Elein werde. Wie grof ift die Grundflade G und der Mantel M?

3 —
Aufl. G = Va2m = 83,6962 [ | 3.
3
M =2)/a%*7n = 167,3924 [ | §.

A%4A. Die Oberflache eined geraden, oben offenen Eylinders
betragt a = 336 [ | §.; welden Kovperinhalt fann der Cplinder hod-
ftend baben?

Aufl —;—]/{; — 668,7318 €. 3.

A%5. Cin jteinernes Gerwdlbe in der Form eined Halbehlinders
bat eine Lange von a = 32 F. und einen dupern Durdymefjer bon
D =28 §.; wenn bdie Dide der Wand d = 3 F. ift, wie biel betragt
die Steinmafje?

Aufl. tadz(D — d) = 3769,91112 €. §.

4A%6. Durd) diec Are a = 10 F. cined gevaden Cylinders
bom Radiud r =9 F. find 3roei Ebenen gelegt, welde mit einander den
Winfel m = 23° 30" bilden und ein feilformiges Stitk aus dem Eplinder
herausjdhueiden. Man foll Dden Forperlidhen Inbalt K und die gejammte
Oberflade O diefes Cylindevansdjdnittes berechnen.
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amr2m
360

m

0 =2ar + 1;6’ (a + r) = 250,13606 [] 3.

Aujl. e — 166,117 6. &

A%7. Cin Cylinderausfdnitt hat die Hihe h = 2 F. und
ben Grundilacdhenvadiug r =3 F.. Wenn die beiden Grundfldchyen 3u-
jommengenommen der Summe Dder drei Seitenflidhen deé Uugjdnittes
gleidy Fommen; wie grop ift der Centriwinfel des usfdymittes ?

360h

Q[uf[. m‘;@fﬂbe =229°10'58"8

4%8. Cin Cylinderausfdnitt hat u feinen Grundflacden
Gertanten pom Rodiud r =2 F. und ijt h =3 F. hodh. Wenn man
burd) die Sdhywerpuntte der Grundfladyen pavallel ju den Selhnen, die
ben Bogen der lepteren angehoren, eine Chene durdhlegt; in weldye beiden
Ctiide theilt diefe den Cylinderausjdhnitt?

4hrr)/3 _
Aufl g = 2807894 G. &,
herf © 4)/3 i
X Gt B = 3475291 G. 8‘.

ARY. Cin gerader Cylinder ift h = 20 F. hod). Weun ein
Yusdfdnitt defjelben die Gejammtoberfliche a = 4737,1544 [ F. und
ber Bogen feiner Grundfladye jur Peripherie des ganzen Grundtreijes des
Cylinders das Verhiltnip n = 0,9347222 hat; wie grof ift der Radius
pes Cylinders?

£ 3 2
Aufl. (1+n”)+]{2?l;nn+h2(1+nn) =18 §.
Hy—eronN
>F - AB0O. 3u cinem geraden Hohleylinder bon
& ber Hohe h = 10 R. ijt vou jwei durd) die Are MN

gelegten Cbenen der Rohrenansidynitt AG jo gebildet,

bap die concentrijdhen Bogen AD und BC die Langen

a=83 F. und b = 59 F. haben und vou cinander

pLC M um AB=d =T §. abftehen. Welches ijt der for-
peclidhe Jnbalt Des Rohrenausjdynittes?

Aufl. 1(a + b)dh = 4970 G. §.
7I

L.
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A3M. Bon cinem cylindrijhen a = 30 F. langen Robre,
befien beide Radien R =4 F. und r =3 F. {ind, ift von wei durd
bie Are gelegten Cbenen ein Stitd ausdgejdynitten, fo daf der dupere Bogen
diefes Stircfed eine Linge bon b = 10 F. hat. Wie grof ijt der Kovper-
inhalt K und die gange Oberflade O Ddiefes Rohrenausjdnittes?

Yufl. K=o (R2—r3) = 2025 6. &
O —PI—{—(a——r)—}—Qa(B——r) +b(a+R)=6025 ] %.

A32. Cin gerader Cylinder, deflen Radius r = 1,7320508 F.
ift, witd von einer mit feiner Are parallelen Cbene durd)jdnitten. Der
dabdburd) entjtandene Cylinderabfdynitt hat zur Grundflade ein Kreis.
fegment, deflen Hohe h = 0,8660254 F. und deffen Centrivinfel a = 120°
betragt. Wenn die Hobhe ded Cplinders gleid) ijt dem Radiud r dejjelben;
wie grop ijt die gange Oberfliche ded Cylinderabjdynittes?

Aufl. —9% . 7r? + 2h J/h(2r —b) = 15,164446 [] 3.

ABB. Von dem Rohrenabjdnitte
ABCDEFGH fennt man auper der $obe
H = 10 §. bdie Bogen FKG =B =
3,6276 F. und EMH=b=1,0471975 J.,
ferner ihre Sehnen FG =8 =3 ., EH
=s=1 ., endlid) die Hobhe des gropern
Segments KN = h = 0,8660254 F. und
die Dicke der Wand KM=d =0,7320508 3.
€38 foll aus diefen Stitden bder Korperin-
halt des Rohrenabjdnitted berechnet werden.

Aufl. %[4}'(3_‘_5_5)+‘Shi(B—S+S)—4b(h—d)-—hb_s_2d]
= 17,5196 C. B.

ABA.  Gin gerader Cylinder ift durd) feine Hohe h =15 .
und den Grundfladhenrading r = 2 F. gegeben. Wenn ein 3oeiter ge-
vaber Gplinder bon gleidher Hobhe itber derjenigen Sehue der Grundiladye
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bed erften” Cylinders al8 iiber feinem Durdymeffer conftruirt wird, roeldhe
bem Kreidquadranten angehdrt; mwie grop ift das beiden Cylindern gemeine
fhaftlihe Korperftiict?

Aufl. %(n — 1)r* = 21415926 6. §.

A35. 3In die Grundfladhe eined geraden Cplinders bon bder
Hobe h = 11 F. und dem Durdymeffer d = 10 F. ijt ein Rechted ein-
gefdyricben, Ddeffen Seiten dag Werhdltnip n = 14 3u einanbder haben.
Wenn iiber den Seiten ded Redyteds ald Durdhmeffern bier anbdere eben
fo bobe gerade Cylinder conjtruirt werden; rie bviel betrdagt bon diefen
die Summe derjenigen Stiidfe mit mondformiger Bafis, weldhe auperhalb
bed gegebenen Cylinders liegen ?

d%hn
Q[ufl. 'r'l'z—_l_—i— 528 G. %.

436. 3wei Cylinder von demfelben Durdymefier a = 9,87 F.
find fo durd) einander gefdhoben, Ddap fich ihre Aren vedjtrinklig Freuzen.
€3 foll dag Wolumen K und die Oberflidhe O ded Korperitiids berechnet
toerden, teldhed beiden Cplindern gemcinjdhaftlich ijt.

2a3
Yufl g TR 641,0032 €. .

0 = 442 = 389,6676 [] .

439 Dad Urenparallelogramm eined geraden Cplinders ijt
ein Quadrat mit der Seite a = 12 F.. Wie grop ift die gefammte
Oberflade der eingefdhricbenen geraden Pyramide, deren Grundflddhe ein
Quadrat ijt?

Anfl. 2a2 = 288 [ &.

A3S. Man bhat jwei gerade Cylinder von derfelben Hihe
h=10 F.. Die Seite a =7 F. ded in die Grundflache ded einen Cy-
linbers eingefdyricbenen Quadrats ift glei) dem Radiug der Grundflache
beg andern Cylinders. Weldpes ift das Verhaltnip der Gefammtoberflachen
beider Cylinder ju einander?

a-+h)2
Qqul. —m-_l_—h—)— = 0,6218275.
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ABD. Um ein regelmipiges Udyted von der Seite a=75F.
ift ein Krei8 befdhricben, weldher die Grundflddye eined quadratijdhen Cp-
linder8 bildet; man fudht die Hohe des Cplinders.

Aufl. al/4 + 2)/2 = 13,065627 R.

A40. 3n der Grundfladhe eined Cplinders, welder m =
20,63566 G. F. enthilt, ijt ein regelmdpiges Sedyszehned befdyrichen,
deflen Seite der Hobhe des Cylinders gleihfommt; wie grop ijt die Grund-
flache Des leptern?

Wuil. |/ am2 2+ V2 + 15 + $1/98) = 20,63566 [ 3.

A44. Um ein regelmapiges ehned von der Seite a=0,3 F.
ift ein Kreid bejdhrieben, reldper die Bafis eines geraden Cylinders bildet.
Wie grop ijt der forperlide Inbalt K und die Gefammtoberfliche O des
Cylinders, wenn fid) deflen Hohe jum Durdhmefier der Bafid twie m : n
= 32 perhalt?

Aufl. K= 31:3—(1/5 + 9)a?z = 1,077947 6. %

0=(/5+ 3@+ 2m)32n_"- — 5921852 [] &

A4AR. Um jwei regelmapige Polhgone, ein Sedydzehned
und ein Bmwolfed von gleid) groer Seite a =1 F. find Kreife befdyrieben,
twelde die Grundfldchen rweier Cplinder von der namlidhen Hohe h=10 F.
bilden. MWelches ijt Der Unterfchied jroifchen den forperlichen Inbalten der
beiben Cplinder? ;

Aufl azha (/5 +1/5 + 3512 —1/3) = 89,11077 €. .

AAB. Wenn ein regelmapiges Srwolfed und ein rvegelmapi-
qe8 Sedyszehned Diefelbe Seite haben, und man nimmt ihre umge.
fchricbenen Kreife ju Grundfladyen fitr jrwei gleichfeitige Cylinder an; in
weldyem BVerbdltuiffe ftehen bdie Ffrummen Oberflachen der Eylinder zu
cinander?

Aufl o 4

2+V2+V5+3512

= 0,568171.
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AA4. Bon 3toei dhnlichen Chlindern hat der eine dieHoheh=6F.
unbd den Radiug r=6,324554 F., der andere den Radiug R= 18973662 F.
Man foll den Eorperlichen Inhalt derjenigen regelmapigen Pyramide von fitn fe
3ebn Seiten beftimmen, welde fidh in den 3rveiten Cylinder einfdreiben laft.

Aufl, 521:3 V71+V5—1 66 +15) = 6589131 G. &.

A45. Welden forperliden Inbalt hat ein regelmapiges fiinf-
sebufeitiges Prisma, teldpes um einen Cylinder bejdhricben ift, deffen
Durdymefier dag Doppelte von feiner Hohe h = 1 F. betrigt?

Auil. 1519128 —10)/5—2)/3(85— 38}/5) — 3,1382 6.,

A46. Wenn in einem {djiefen Cplinder, deflen Seitenlinie
a = 10,61208 . betvdgt, die Grundflide n = 1,0404 Mal grofer ift
alg die fenfred)t auf die Are gelegte Durchjchnittacbene; weldye Hibhe Hat
der Cplinder?

Aufl, —:’T =102 R

449. Gin Cylindber ABCD, beffen
Grundflidhe G = 1296 [ §. ift, witd von
einer mit der Grundflade nidht parallelen Ehene
PQ burdyfdynitten. Wenn die Perpendifel, mweldye
bon Den Gudpunften A und P des Abjdhnittes
AP bder Geitenlinie auf die Durdhjdhnittsflache
(ober ihre Griveiterung) und auf die Grumd-
flacye gefallt worden find, AM = a = 1,638 .
und PO = b = 1911 F. betragen; tvie grof
ift die Durdjdnittéfigur PQ?

Wil SE=1512 03 ST

A48, Pon cinem jdiefen Cylinder ift die Hohe h =4 F.,
cine Geitenlinie a = 6 F. und die Grofe der auf die Seitenlinie fenfrecht
gelegten Durdjdnittsfigur m = 120,65614 [] F. gegeben; man foll die
Grundfladhe des Cylinders beftimmen.

Aufl. i}'ll‘- = 180,89421 [] &.
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449. Gin Cplinder vom Durdymefier d = 9,7 F. ift oben
frdg fo abgefdynitten, dap der fenfredyte Abjtand des bhochjten Punktes
be8 fdiefen Sdhnittes von der untern Grundflade a = 100,9 F. und
der Abjtand des niedrigften Punftes deffelben b = 68,3 F. betrdgt. Wie
grop ift der Eorperliche Inbalt ded Cylinders?

Aufl. ”8"2 (a -+ b) = 6251,781 6. §.

. 450. Man fennt von einem fdjicfen Cplinder, mwelder durdy
eine der Grundfladye nidyt pavallele Ebene abgejdnitten ift, den forperliden
Jnhalt a = 84,855 €. F. und den fenfrecdhten Abjtand m = 4,25 F.
bed Sdhwerpunftes des fdjiefen Schnitted von der Grundflache; mwie grop
ift ber Radiug der Grundfldche?

Aufl ]/i — 2520987 3.

m7n

A514. Gs foll der forperlihe Inbalt eined geraden, {drdg abe
gefdnittenen Cylinders bevedynet werden, deffen Grundfladhenradiud r=0,3 F.
und bdeffen Age, d. h. die auf der Grundflache in ihrem Mittelpuntte fent
redht ftebende nnd bis jur Snittflade verlingerte Gerade a=2122,066 JF.
gegeben it
Aufl ar?z = 600 G, §.

A5%. Gin gerader Cylinder, in toelhem bdie Peripherie bder
Grundflade p = 15,83978 RF. betvdgt, ijt an beiden Enbden fdhief abge-
fhnitten, jo dap 3wei in demfelben Wrenidynitte liegende Seitenlinien bes
Stumpfes die Lingen a =36 F. und b =49 F. haben. €38 foll der
Jnbalt diefes Korperd gefunbden werbden.

A ufl. & (a4 1) =8485 6.,

453. Den Mantel eined fenfredyten, durd) eine jur Grundflddye
geneigte Ebene abgefdynittenen Cylinders aus dem Radiug r = 38 F. der
Grundflade und aud der gropten und fleinften Seitenlinie des Cylinders,
a=>53 § und b =41 F. ju berechnen.

Aufl ra(a 4+ b) = 1122177 [ B.
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454 BWenn ein fenfredyter Cylinder jdyief abgefdymitten tird,
und 8 ijt feine Aze a = 47 F. und der Radius der Grundflidyer=1,9 &.
gegeben; wie grof ift feine frumme Seitenflache?

Nufl. 2arm = 561,0885 [ | .

455. Cin gerader Cylinder ift durd) feine Are a =23 F. und
dburd) den Durdymefier d = 2 F. feiner Bafis gegeben. Wenn von deme
felben durdy eine yur Bajis geneigte Chene ein Stitck abgefdhnitten toird,

fo dap damit jugleid) -ﬁ—: —;—ber Are wegfillt; wie grop ift die frumme
Oberfladie des nad)bleibenden Stumpfes? :

Aufl. a(n — 1)nd?

- = 6,2831852 [ &

~ 456. Cin gerader Gplinder ift an beiden Guden fdjief abge-
jduitten, fo dap die Entfernung der Schwerpuntte bder beiden Shnitt-
fladhen von einander a = 19,24 F. betrigt. Wenn die auf der Are des
Cylinders fenfredyt ftehende Durdhdhmittsfigur den Jubalt b = 2726,148
(] . bat; weldes ift die frumme Oberfliche des Cylinderftumpfes?

Aufl. 2a)/bn = 3561,105 [] &

459. Den Mantel eines djiefen Colinders aus der Age a =
9,84 F. und der Peripherie P = 96,8256 F. eines auf die Age fentrecht
gelegten Querfdynittes zu bevecdhnen.

A ufl. aP = 952,763904 [ &

458. Gin Cylinderhuf oder huf-
formiger Cylinderabfhnitt beipt ein Theil
eine8 Cylinders, mwelder durdy eine fdhief gegen
deflen Grundflade gevidptete Ebene von demjelben
jo abgefdhnitten ift, daf dieISdnittebene einen
Puntt oder eine gerade Linie ‘mit der Grundfladhe
gemein Dat, der Korper alfo von der Scnittebene,
ber gangen Grundflicie ober einemjSegmente der-
felben und von einem Theile des Cylindermantels
begranst wird. Devjenige Theil der Grundflache
und des Mantels des Cplinders, welder den
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Cylinderhuf begrdnst, wird entfpredyend deffen Grundflade und Man-
tel genannt. Fallet man von demjenigen Puntte der {dyiefen Schnittebene,
weldyer der entferntejte bon der Grundfladye ijt, auf leptere eine Sentredhte,
fo Deipt diefe die Hobhe ded Hufed. IJn einem geraden Huf, d. h. einem
foldyen, Der aud einem geraden Cylinder gefdnitten ift, fallt die Hohe mit
der gropten Seitenlinie jujammen.

€8 fei mun von einem geraden Cplinderhuf, deflen Grundflddye
ein ganger Kreis ift, die Hohe BC =h =25 F. und der Rabius bder
Grundflade AQ =r = 0,4 F. gegeben; rie grop ift der Korperinhalt K
und der Mantel M ded Hufes?
Aufl K = jhr2z = 6,2831856 6. 3.

M=hrn = 3,1415926 []%.

A59. Fir einen Cylinderhuf, wie der vorige ift, foll ausd dem
Durdhmejjer d =24 F. der Grundfladhe und aus bder Ure, d. h. aud
der auf die Grundfladye in ihrem Mittelpuntte fenfredht ftehenden und bis
gur Sdnittebene verlingerten Geraden a = 3,75 F. Dder Korperinhalt K
und der Mantel M berechuet twerden.

Aufl L= “"4”‘ — 169,646 6. B.

M = adn = 282743334 [] &

460. Gine gerade cylindrifhe Robre hat die Radien R =
401 F. und r =399 F. und ijt jo abgefdynitten, dap die Scnittflache
einen Punft mit der gropern Grundflache gemein hat. Wenn die langjte
eitenlinie ded hufformigen Abjdnittes s = 5 F. mipt; welded ijt deffen
torperlidher Inbalt?
Yufl +s7(R2— r2) = 1,256637 €. §.

464. G3 {oll der Eorperliche In-
halt eines geraden Cplinderhufes ABCD
aué folgenden Ungaben beredynet twerben,
Die Bajis ift ein Kreidabjcdhnitt ACB, deflen
Sehne AB = s = 1,4142136 . lang ift,
und bdie Gerade PQ, telde bdie Shmwer-
punfte der Durd)jdnittsflache und der Bafis
verbindet, mift p = 0,205707 F. und fteht
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um dad Stiid 00 = m = 0,8258717 F. von dem Mittelpuntte O ded
Kreifed ab, weldem das Segment ACB angehiort.

3
Aufl, 1p2sm = 0,587084 6. 3.

A46%. Cin Kreisabjdnitt ACB (Fig. 461) vom Radius r=1§;,
und der Sehne s = 1,4142136 F. bildet die Grundflache cines geraden
Cylinderhufes, in weldem die Gerade RS, welde die Schwerpuntte
der Frummen Linie ADB und des Kreidbogens ACB mit cinander verbindet,
dbie Rdinge q = 0,334649 F. bat und mit ihrem Fuppunfte um Has
Stiid 0S = n = 0,9003164 F. von dem Centrum des RKreifes abiteht.
Wie grof ift die Mantelflache desd Eplinderhufes?

Anfl. 1 = 0,5256653 [] §.

A6B. Es jei der BViertel-
frei8 ABD, Dbeffen Radiug AB =
3,2705 ¥. ijt, die Grundfladhe cinesd
geraden Cplinderausidnittes. Wenn
Diefer Korper von einer durd) den Punft N
C der cinen Seitenfante und durdy den  °
Radiug AD gelegten Cbene gefdhnitten  hf
tird, rodurd) ein Viertel- Cylinder- ple=7
abfdynitt CDAB entjteht, und wenn
bie Hiohe des Schnittes BC=27,86376 A “—

& gegeben ijt; welden Fladeninhalt hat der von der Kante BC, der frum-
men Linie CD und dem Bogen BD begringte Mantel ded Abjdhnittes ?

Aufl. AB.BC =91,12843 [ &.

A6G4.  Aus der in der vorigen Nummer gegebenen Hihe BC=h
und dem Grundflacdhenradiug AB =r bdes cplindrijhen Abjdhnittes foll
die Frumme Dberflade des Korpers AFCDE berechuet werden, weldjer von
einer frummen und vier ebenen Seitenflachen begranst ift und die Crgan-
gung des Viertel-Cplinderabfdhnittes genamnt rird.

Anfl. rh(% e 1) — 5201577 [ &.

465. Cin gerader Cylinderhuf von der Hohe h = 1,5219171 §.
bat jur Grundfd de cinen Kreisabjdynitt, fite welden der Radius r = 3 F.,
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der Bogen b = 4,7123889 F., die Sebhne s = 4,2426408 F., endlid)
die Hobe, d. h. dag Stitd des Radiug von der Mitte des Bogens bis an
die Sebne deffelben a = 0,8786796 F. gegeben find. €8 joll die Frumme
Oberflade des Cylinderhufes gefunden werden.

Anil. h[b— %(b—s)]=4,730979 08

466. Aus den in der vorhergehenden Anufgabe gegebenen Be-
fimmungsgitiifen eined gevaden Cylinderhufes deflen Edrperlichen Inbalt

u finden.
Aufl. %[s(rﬁ o )— br(r % a)] — 1585117 . §.

46%9. Durd) die vier Chen eines rvegelmdpigen Tetvaeders, def-
fen Kante a =2 F. ijt, find 3wei verjhiedene Cylinder gelegt. Bei dem
einen Cylinder A bilden iwei gegenitberftehende Kanten des Tetraeders die
Durdymefier feiner Grundflacpen; bei dem andern Eplinder B fallt eine
Kante ded Tetraeders in die Mantelfladye und bildet jugleid) die Hihe des
Cylinders. €8 follen die forperlichen Iubalte der beiden Cylinder be-
redynet toerden.

3
Aufl. A= “8” 12 = 4,449883 6. .
3
B —9-?"‘2—” — 7,068583 6. 3.

468. Die Pheviphevicen der Grundflachen eines Eylinders be-
vithren Die fechd Seitenflachen eined Wiirfel8 in ihren Mittelpuntten.
Wenn die Kante des Wiirfeld a = 1,8171206 F. ijt; welden Korper-
inhalt hat der Cplinder?

Aufl. 573”5 — 0,9090532 6. 3.

469. Die Kante eines Wiirfels ift a =6 F.. In- diefem
Wiirfel und um denfelben find wei gevade Cplinder fo conftruict, dap
ihre frumme Oberfliche nur durdy fehs Ccden des Wiirfels geht und
el Witrfelecen in der Periphevie jeder ihrev beiden Grundflachen liegen.
Wie grop find die Inbalte der beiden ECplinder?
Anfl $ad3n)/2 = 359,8735 G. .
3a’n)/3 = 261,1871 €. J.
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A90. GCin vegelmapiges Tetraeder ift durd) feine Kante a =
1,4422496 §. gegeben. Ju demfjelben ift ein Cylinder von quabdratijdyem
Arendurd)jdhnitt fo conftruivt, dap feine untere Grundflache in der ded
Setraeders liegt, wdabhrend die Peripherie der obern Grundflade die drei
@eitmﬂ&cben des Tetraeders bcrﬁbrt Welches Volumen hat der Eylinder?

A4, 3n einem regelmdapigen Tetraeder von der Kante a =
4,578857 P. ift ein gerader Cplinder fo conftruirt, dap die Ebenen der
Grundfladyen beider Korper jujommenfallen und die Peripherie der obern
Grundflache des Cplinders die drei Seitenflachen des Tetraeders beriihrt.
Wenn die Mantelflade des Cylinders gleid) ift dem in cine Tetracderflade
eingefdyriebenen Kreife; mwie grop ift der Korpevinhalt des Cplinders?

s : 9,795421 6. .
Aufl. m( 14V l—Vw)= {0,832176 6. .

A9%. Durd) ein vegelmapiges Tetvaeder bon der Kante a =2 F.
ift ein gerader Cylinder o durdygejcdyoben, dap feine Mantelflache fiinf
Kanten des Tetraeders beviihrt, rodbhrend die fed)ste Kante auperhalb der
Mantelfladye liegen bleibt. Wie grop ift dad Kovperftiik, weldes der Cy-
l[inder mit dem Tetraeder gemeinjdjaftlihy hat?

Aufl

A9B. In einem vegelmipigen Octaeder ift ein gerader Cylinder
fo conftvuirt, dap er mit feiner Mantelflacdhe vier Octaederfladhen, und mit
pen Peripherieen feiner Grundfladyen die itbrigen vier Octacderflachen be-
vithrt,  Wenn die Kante de§ Octaeders a — 1,8171206 F. mipt; weldyes
Bolumen bhat der Eylinder?

Aufl. 1—11)=132779%4 €. B.

494. Gin vegelmapiges Octaeder iff durd) feine Kante a =
1,4422496 . gegeben. 68 wird durd) doffelbe pavallel ju roei gegen-
itberftehenden Kanten ein moglichft groper Eylinder hindurdygefdoben, jo dap
er alfo die pier in diefen beiden Kanten ufommentreffenden Octaeder-
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flachen bevithet, Wie grop ift dad Stitk, relded der Cylinder aus dem
Dctaeder herausdjdyneidet?

a3
Aufl o 2 3V3)

A495%. Cin gevader Cylinder ift mit einem vegelmdpigen Octae-
der {o verbunden, dafp die fedhs Ecfen des Dctaeders in den Peripherieen
der Grundfladyen Ddes Cplinderd liegen. Wenn die Kante ded Dctaeders
a = 2,0800837 F. lang ijt; wie geop ijt der Cylinder?

2a%n
Q[uf[. —BV—G’——— 7,6953 @. %.

= 1,1858962 G. &.

A96. Junerhalb cines vegelmapigen Octaeders befiudet fidy ein
Cylinder von foldyer Lage, dap die Peviphevieen feiner Grundflachen die adyt
Geitenfladen des Octaeders in ihren Schwerpuntten bevithren. Aus der
Kante a = 3 F. des Dctaeders foll der forperlihe IJubalt des Cplinders
gefunden twerden.

Anfl. 3217’EV2 — 4449883 6. 3.

A97. Jn cinem regelmdpigen Oc-
tacder, weldyed die Kante a = 2,5198421 R.
bat, find 3wei Cplinder conjtenivt, bderen
Aren gemeinfdyaftlid) auf der Diagonale AF
ded Octacders liegen. Die Periphericen der
Grundflachen des einen Cplinders X find
durd) die Mitten Dderjenigen Hohenperpen-
difel in den Octacderflachen gelegt, welde
von den Ccen A und F ausgehen, mdihrend
die Ded andern!Cylinders Y durd) die Mitten
der adyt @obenperpmbttel ver Seitenfladyen geben, welde von den Cden B
und D aus gegogen find. Der erfte Cylinder berviihrt demnady mit den
Pevipherieen feiner Grundfladhen die Octacderflachen, der andere durdy-
fdneidet jie. FWelded find die Korperinhalte der beiden Cylinder?

Aufl. e i;;- — 9921441 6. &

hadnm

L= = 2,776802 €.
Yz i
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Vorwort.

In scientiis addiscendis exempla

plus prosunt quam praecepta.
Newton.

Qbfcbon die grofe Bedeutung Dder Steveometrie fiiv
den hohern Schuluntervidht immer mehr anevfannt wicd und
pie Deftandige Werbindung der praftijhen Uebung mit der
Wiffenidhaft das wefentlichite Forderungdmittel jeded mathema-
tijhen Untervichts bildet, fo madyt fid) doch felbft unter den
sablreichen neucven Werfen, weldhe die tweitere Cntridelung
und Vervolfommmung der Kovperlehre und ihrer Methode 3u
fordern fudhen, ebenfo in der deutfhen tie in der franzvfijdyen
und englifhen Citevatur der Mangel ciner Sammlung ftereo-
metrifdher Aufgaben bemertbar, die fih in Besug auf Voll-
ftandigteit, fyftematifhe Anordmung und wiffenidaftlihe Dar-
ftelling mit der grofen Menge jener yum Theil trefflichen
Uebungsbiidher vergleidhen liepe, die fitv dad Gebiet der ebenen
Geometrie und der Algebra fdhon (angft der lernenden Jugend
s Gcbote ftehen. Diefe Wabhrnehmung und die vor einigen
Sahren vielfad) in Ddeutihen pidagogijhen und mathematijdyen
Seitidyriften gegebene Anvequng ur Abfafjung einer grofern
Aufgabenfammlung fiiv die Steveometrie beftimmten den Ber-
faffer, feine wrfpriinglidy blo§ fiix die Swede bder cigenen
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Vortrage wabrend einer langern Reibe von Jahren ujammen-
geftellten caleulativen Aufgaben einer newen Durdhficht 3u unter-
werfen und nad) beftimmten, dem iiblichen Lehrgange in dev
Ctereometrie entfprechenden Abjchnitten geordnet der Deffent-
lihbeit ju iibevgeben, indem ev Dhoffte, damit eine wefentliche
Liide in der mathematifchen Sdyullitevatur ausfiillen gu fonnen.
Bur Vervollftandigung und Criveiterung der eigenen Avbeit
wurden von ihm nidht blo§ die dlteren Veifpielfammlungen,
fondern aud) viele gropeve Werke iiber die Stereometrie, ferner
mandye in_mathematijhen Jeitfhriften enthaltenen Aufiage und
ingbefondere Ddiejenigen Programme der Gymmnafien und Real-
fhulen Dentjchlands u Rathe gezogen und benubt, weldye die
bei Abiturienten-Pritfungen geftellten mathematijdhen Aufgaben
enthielten. Die Guundiige, weldje dabei den BVerfaffer {tets
geleitet haben, vereinigten fidh in dem Beftreben, feiner Arbeit
nidyt blog eine fiiv jeden Lehreurfus ausveichende, alle Abjcnitte
per Steveometrie gleihermapen umfaffende Vollftandigkeit und
purd) die Aufnabhme eined veidhhaltigen Stoffes aus der Phyiit,
Medpanit, Geoddfie und Aftvonomie gropere Abwechjelung und
Mannigfaltigheit ju geben, fondern aud) die meiften Aufgaben
in einer folden Faffung vovzutragen, daf ihre Lojung durd
feine blog medjanifhe Anwendung der geometrijhen Sige er-
reichbar wdve, vielmehr eine volftandige, felbitberoupte Auf-
faffung derfelben, ein tiefered geiftiges Cindringen in das jedes-
malige Problem und damit ftets das eigene Denfen und
Sinnen erforderlich madhte.

Jn jedem Abjdynitte ift ein ftufenmipiger Fortjdhritt
pon den einfacheren und leichteren Aufgaben u den fhiwieri-
geven beobachtet mworden, fo Ddap mandje der lefteren fhon
eine vollfommene Vertvautheit mit allen Theilen bder ebenen
und forperliden Geometrie und eine groere praftijhe Gemwandt-
beit in der Redynung vovausjesen. Durd) diefe BVereinigung
perfhiedener, hoheren und niederen Lehreurfen angehoviger
Aufgaben wurde ed nidht weniger al8 duvd) die ftete Veviid:
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fihtiqung der gamgen bighervigen Literatur evveidht, dap fidh hiev
in mehr al8 taufend Nummern die mannigfaltigften Combina-
tionen forpeclicher ®ebilde behandelt finden und feine Auf-
gabe deffelben Sinned mebr al8 cin Mal wicdertehrt, indem
etva nur das Sahlenbeifpicl dabei eine Wenderung erfabren
batte, daher Denn aud) die in allgemeinen Grofen gegebenen
Lojungen die Sammlung augleid) sum vollftandigften Fovmel:
budge madyen Ddiirften, weldhes vielleicht je firv die Stercometrie
perfaft worden ift. Jede Aufgabe ift mit einem Sahlenbeifpiel
verfehen, defen Refultat mittels ficbenftelliger Logarithmentafeln
genan bevechnet und wicderholt gepriift wurde.  Jur Ver-
meidung weitlaufiger und evmiidender Rechnungen, die nur die
Geduld, nicht dasg Nachdenfen des Lefers in Anfprud) nehmen
fonnen, find unter Andevem innerhalb jeder Anfgabe jammt-
liche Beftimmungsiticke nur durd) eine und diefelbe Langen-
einbeit und deven Theile ausgedriidt, fo daf Reductionen iiber-
haupt gav nicht nothig werden und das Uebertragen einer Auf-
gabe auf das ortliche Mapiyitem und das Anjdhliefen derfelben
an den jededmaligen Gebtaud) des biivgerlihen Lebens mit
leichter Mithe bewerkitelligt werden fann. — Die 3ahlreichen
dem Texte eingereibten Figuven haben den Jwed, den Sinn
ber fdwievigeren Aufgaben zu erlautern und die bei ibrer
Lofung erforderlichen Beidhnungen ju erfeben; fie find ugleidh
mit den ndthigen Hilfslinien verfehen, wm Ddadurd) den oft
nidt leicht ju findenden Weg angudeuten, der zur Crreidyung
des Jieles eingefdhlagen werden mup, wie auch von der BVerlags-
buchhandlung nicdhtd verabjaumt worden ift, was iiberhaupt
fiir den bequemen Gebraud) nnd die dufere Audftattung ded
Budyed hatte forderlich fein Fonnen.

Der Verfaffer elaubt fidh, hier auf die von ihm her-
ausgegebenen Compendien der Planimetrie und Steveo-
metvie und auf feine Lehrbitdyer der analytifchen Geo-
metrie und der Trigonometrie aufmerfam u maden,
theild weil die vorliegende Sammbumg fidh vielfad) an jene
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Werfe anfdlieht, theild reil jeded der [epteren Fugleid) eine
nambafte Anzahl von Uebungdaufgaben enthalt, die nad)
gleihen Grundiagen bearbeitet derfelben ergianzend ur Seite
ftehen.  Uebrigens foll Dem vorliegenden Werte al8bald ein
dbnliches fiiv die tvigonometrijhe Kovperlehre und ein Com-
mentar nadyfolgen, mwelder fiiv den Gebraud) ded Lehrevs
und fiiv den Selbftuntervicht Dbeftimmt, Ddie nothigen Andeu-
tungen jur Lofung der jdwievigeren Aufgaben und jolde 3ur
Antwendung gefommene Lehriiate enthalten wird, die fidy bisher
nur jerftrent in dev mathematijdhen Litevatur antveffen lafjen.

Judem Jdhliehlich der BWerfaffer den Wunjd) ausjpricht,
baf feine Arbeit, der ev wabhrend mehrever Jahre freudig und
gern Sorgfalt und WMiihe jugerwendet hat, bei allen Lehrern
und Freunden der Mathematit eine geneigte Aufnahme finden
moge, bittet er feine Lefer um giitige Mittheilung der von
ihnen etiwa bemerften Fehler, die fid) entweder, wie fo leidht
bei derartigen Arbeiten gefdyehen fann, in die Redhnung ein-
gefhlidhen, oder durdh) den Deud eryeugt der Cervectur ent-
sogen haben.

Riga im Januar 1866.



Jubhalt.

I Wiirfel .
II. Parallelepipedon
III. Prisma
1V. %pramibe .
V. Ubgeftumpfte Pyramide . .
VI. Pyramidale und prismatijde Rugelbaufm 5
VIL Prismatijdhe Abfdhnitte und Obelisten
VIII. Gylinder .
IX. Kegel 5 ¢ . . . . .
X. Abgejtumpfter Kegel . . 3 5 : s
X1 4§Rotation§fbrper
XII. Sugel
Die Ruge[ in éBetbmbung mtt ben regelmaptgen SBoh)ebem

839—870. RKugelfector und Calotte 871—892. Kugel-
fegment 893 —941.  Kugeljhicht und Bone 942 — 957.

Sdwerpuntte 958 - 971.  Spharijhe Jweiede, Dreiede,

Bielede 972—1020.

Rr.

1 bis

33

73
115
227
284
306
343
478
577
659
737

32
72
114
226
283
305
342
477
576
658
736
1020



Das Redht der lleberfepung in fremde Spradjen bom BWerfafjer vorbehalten.



B e gt

/4”8. Aus der Hohe h =6 F. und dem Radiug r =8 F.
ber Grundflache cined geraden Kegel8 den Inbalt K und bdie gefammte
Oberflache O deffelben zu finden.

Aufl K = jhr2m = 4021239 €. 3.

0 =ra(r + )/ h? 4 r2) = 452,3893 [ &.

7 299, De Rodiusr = 1,5 §. der Grundflache und die Seiten-
linie s = 3,9 §. cined gevaden Kegeld {ind gegeben; wie grop ift fein
torperliher Juhalt K und feine gefammte Oberflacde O?

Aufl. K= —]/52 — r2= 8482302 €. §.
O0=r7zn(r-4 s) =254469 [ .

480. Dic $Hobe h und den forperlidien Inhalt K eines geraden
RKegel8 aus der Gefammtoberflide a = 18,09557 ] F. und dem Ra-
biug r =16 F. der Grundflache su bevecdynen.
Aufl h = ]Q_(?ﬂ_____ 12 &

r7t

K= —;—]/a(a —2ri7) = 321699 G. B

ASA.  Der Urendurd)jdynitt eined geraden Kegeld bildet ein
gleihfeitiges Dreiet von der Seite a = 5,2 F.; man foll die gange Ober-
flage O und den forperliden JInbalt K des Kegels berechnen.

3a27
Yufl. 0= 4

K= 81/3 = 31,87933 6. .

= 63,71151 [ 3.

8.
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A8%. Der forperlihe Inhalt ecined Kegels, in weldem jeder
Arendurdyfdhnitt ein gleichfeitiged Dreiect bildet, ift gegeben a =182 €. F;
ie grop ift der Radiud r der Bafis und die Hohe h des Kegels?

3
Aufl. r=l/‘—?=2,156886 3.

3
Ak ]/97" — 3,735838 .

AS8P. Aud der Hohe h = 8 F. eined Kegels, in reldem alle
Agenfdhnitte _gleichfeitige Dreiece geben, den Korperinhalt K und den Man-
tel M beffelben ju finden. -

Aufl. K = J7zh® = 178,72172 €. .

= 37h? = 134,0412 [ &

ASA. Aus der Seitenlinie a =6 F. cined gleidyfeitigen Kegels

foll fein fovperlicher Jnbalt K und feine gejammte Oberflache O beredynet
toerden.

Aufl, K s 8V3 = 48,97259 €. .
e 3’;” — 84823 [ 3.

A83. Wenn cin Kegel von der Hohe h=3 ®. und dem
Jnbalte a = 10 €. F. angefertigt rerden foll; twie grop mup fein Durdy
meffer genommen toerben?

“3a
Aufl. 2]/ - = 3,568248 3.

A86. Den Kovperinbalt K und die Gejammtoberfliche O einesd
gevaben Kegeld aud der Seitenlinge s = 3,9 F. und dem Umfange p =
9,42 §. der Grundflache des RKegeld ju berecynen.

Aufl. K= V4s2n2 — p2 = 8474447 G. R

st
=2+ &) =243042 (O &
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4A89. Welden Kovperinhalt hat ein gerader Kegel, wenn feine
gejammte Oberflide a = 101,7218 [] J. enthdlt und der Umfang der
Grundflade p = 18,84 F. mipt?

Aufl. -p——l/a (a - p—’) — 6779559 G. .

ASS. Den Jubalt eined gevaden Kegeld aus femem Mantel
m = 165,312 [ ] §. und dem ‘burd)meﬁer d=9 F. der Grundflache
gu berechnen.

d*nl/ 2m\}? (3 J

A89. Wenn das Volumen eines gevaden Kegels a =28,60888
€. F. betrdgt und der Radiug der Grundflache r = 2,25 F. lang it;
tie grop ift die gange Oberfladhe des Kegels?

Aufl. rn[r +]/( mz) Job ]— 57,23242 [] B

490. Wenn fid) ein Quabdrat von der Seite a =3 F. um
feine Diagonale wie um eine fejte Wge herumbdreht; welden Korperinhalt K
und welde Oberflide O hat der dadurd) erzeugte Korper?

a’nm
Q[uf[. G — m = 19,99291 c. 8‘.
0 =a27)/2 = 39,98594 [ .

491, Die Seiten eines Dreiedd find gegeben a = 25 .,

b=29 §, ¢c=36 F., aljo ift aud) ihre halbe Summe s befannt.
Wenn dag Dreied um die Seite ¢ wie um eine fefte Are rotirt; tvie
grop ift Der dadurd) entftehende Doppelfegel ?

Aufl. 4’“ (s — a)(s — b)(s — c) = 15079,64 ©. .

A9%. €3 ijt die Hobe eines Kegel8 h = 4,336159 F. und
ber Duedymefier d = 2,4474706 F. feiner Grundflache gegeben; mwie
grop ift die RKante eined MWiirfels, weldjer mit dem Kegel gleihen Raum-
inhalt hat?

2
Aufl. fLAs
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A493. Welden Durdymefier hat ein Kegel von a=2821,633 €. 3.,
toenn feine Hohe dem umfange der Grundflache gleidy ijt?

124
72

Yufl. =9,99662 3.

A94. Aus dem Kovperinhalt a = 84,78 €. F. eined geraden
Regeld und dem Werhaltniffe feiner Hohe gur Seitenlinie m:n = 4:5
foll der Durdymefier der Grundfladye gefunden rerden.

Aufl ]/ }/n? — m2 = 7,860894 .

495. Den Durdymefjer der Srundfldche eined Kegel8 vbon der
$ibe h = 3% F. gu finden, der gleidhen IJnbalt mit einem gevaden
a=4 . langen und b = 0,87 diden Cylinder bat.

3a

Aufl. b}/ =1,676705 3.

A496. Das BVerhiltnip de8 RKovperinhalted eined quadratijchen
Cylinders zu dem eined gleidyjeitigen Kegeld angugeben, wenn beide Korper
gleie Gejammtoberflide haben?

Aufl. ]/—g— — 12247448,

499. Weldes it dag BVerhaltnip der Gefammtoberflache eined
quabdratifdhen Cplinders zu Dder eines gleichjeitigen Kegels, wenn beide Kor-
per Denfelben Korperinhalt haben?

3,9
9 ufl. { l/—3—=0,8735805.

498,  Den Jnbalt desjenigen Kegels u beftimmen, welder
gleihe Grundflache und Hohe mit einem geraden Cplinder hat, deffen
Mantel m = 94,2478 [] F. und deflen Hohe h = 6 F. gegeben ijt.

m2
Aufl. o = 3926091 €. §.
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499. Wenn ein Kegel von a= 6,8 €. F. angefertigt twerden
joll, in weldyem jidy der Durchmefier d der Grundflache jur Hohe h ber-
halt wie m = 0,42335 3u n = 0,750045; wie grop mup die Hohe und
ber Durchmeffer genommen mwerden?

%/ 12an?

3
12am
d= l/ g 24474706 P.

H500. Der Mantel eined geraden Kegels enthdlt m =240 ] F.
und feine Grundflidye b = 80 [] F.; wie grop ijt die Hohe h und der.
Snbalt K des Kegels?

A ufl. g V%’i = 1427299 3.

1 =i _
ko ]/—97“‘ — 380,613 6. .

S04, Wenn die gefammte Oberflache eined geraden Kegeld
a=280 ] und die Mantelfliche m = 60 ] F. betrdgt; tie grop
ift der Jnbalt ded Kegels?

1
Aufl. _3-]/% (a — m)(2m — a) = 47,37663 €. &

S0%. Wie grof ift ein gerader Doppelfegel, wenn ded einen
Kegeld Seitenlinie b = 20 F. und Are a = 16 F., ded andern Kegeld
eitenlinie ¢ = 15 F. betrigt?

o ufl. —7;—(b2 — a?)(a + /a? I 2 — b¥) = 3769,91112 6. .

S503. 3wei gerade Kegel bhaben gleidhe Hohe h = 10 F.;
der Nadiug bdes einen betrdgt R =5 F. und der Rabdiug ded andern
r=4 F. Man foll den Unterjchied 1) ihrer Inbalte, 2) ihrer frummen
Oberfladjen angeben.

Aufl. 1) h—;’-(nz—rz) — 94247718 6. .
2) n(R)/RT+h2 — rJ/r* + h?) = 40,2764 [ §.
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504. Der Durdymeffer eined geraden Kegeld fei gleidh) a =
3,6 F. und feine Hohe h = 10,3 F.; wie grop ift die Seitenlinie eines
ibm dbnlidhen, aber n =4 Mal gropern Kegels?

Aufl. 1V a2 4+ 4h2 P n = 16,59801 .

505. Wenn fid) ein gerader Kegel dem Inhalte nady gu ei-
nem dbnliden Kegel fo verhdlt, wie m = 1,7836 ju n = 0,4459 ; welded
ift da8 Berhaltnip der frummen Oberfliche des erften Kegeld su der des
jhoeiten ?

3/ m?2
Aufl ]/;2. — 9,5198491.

H506. Das Verhiltnip des Inhaltes eines Kegels yum Inhalte
eined dbnlichen Kegeld angugeben, wenn die Gefammtoberflache des erften
gu der Des mweiten fid) verhdlt wie m = 2,0800837 3u n = 1,4422496.

3
Aufl. l/—"n‘T — 1,7320508.

509. Aus cinem Kegel von a = 512 €. F. Jubalt, deffen
Rabius == - fener Hobe beteig, it ein ihm aGulicher Regel Peraus-
gefdhnitten. TWenn die Breite ded dadurd) entftandenen Kreidringes b=1 J.
betrigt; tveldes ijt der Jnbalt ded fleinern Kegels?

8
wit. 2]/ ) = e n

3 nz

508. Cin gerader Kegel von h = 16,386819 F. Hobe ijt
fo audgehdhlt, dap die Hohlung einen ihm dhnlichen Kegel bildet, und die
Differen der Grundflachenrabdien beider Kegel d = 1 F. betragt. Wenn
die forperliche Maffe ded Hohlfegeld a = 232,8623 €. F. ausmadt; mwie
grop ift fein Rabding?

2 2 1d4h2 72
a+ dhz 4]/ a ;—d?‘:‘ld B S ENY  Elestes @

Aufl

509. s jollen jtwei Kegel von gleidher Hohe h = 7 F. ver-
fertigt twerden, deren Grundflachen fidh ju einander wie m =3 jun =13
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« berbalten. MWenn beide Kegel jufammen den torperlidhen Inhalt a="7 €. F.
baben; welde Durdymeffer miiffen ihre Grundfladen erhalten?

l /  3am .,
l 7 3an

S510. Drei Kegel haben die namlide Grundflacdhe b = 0,84
[ & und enthalten jufammen a =3 €. F.. Wie grop find ihre Hibhen,
wenn fid) diefe twie die Bahlen m = 18, n = 20, p = 27 ju cinanber
verhalten?

3am
3 ———— = 29670318 H.
g b+ 0+ 9) 4
3an
——— = 3,2967020 .
TCEES) 5
3ap
= 4 4505477 {.
bimedsa b o) 8

SA4. G8 fjollen iiber derfelben Grundfladie, deren Radius
r = 1551264 . ift, drei Kegel conftruirt werden, deven Hiohen u ein-
anbder ein gegebened Werbdltnif m:n:p =1,35:1:0,9 und deren In-
balte eine gegebene Summe a = 81 €. F. haben. Wie grop find bie
Hoben der Kegel?

3am
Aufl T —— 13,35164 .
3an
o g g B 9,89011 .
3ap i
AEFaFD 8,90109 .

S51%. Bon jwei geraden Kegeln A und B verbalten fidh bie

Radien der Grundflidhen mwie m = 0,5656854 3u n = 0,4472136.

Die Mantelfladhe von A ift gleid) der halben Grundflide von B, und

umgefehrt, die Mantelflache bon B ijt gleid) der halben Grundflache von A.

In weldjem Verhaltniffe fteht der forperliche Inbalt von A ju dem von B?
m 4n* — mt

QIllfL —n m = 0,49935.
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543. Man bHat drei gerade Kegel von gleidher Hohe. Der
jtoeite ift 'a = 195,8903 €. F. grop und hat jum Radius feiner Grund-
flaidhe die Seitenlinic Des erften Kegeld. Der bdritte Kegel enthdlt b =
146,9177 €. §. und fein Durdymefier ift das Doppelte feiner Hohe. Wie
grof ift der erfte Kegel?

Aufl a—b = 489726 G. %

B4 €3 foll ber Korperinhalt cined geraden Kegel8 bevechnet
oerden, Deffen gefammte Dberflide F = 113,1073 [ ] &. enthdlt und
deffen Seitenlinie a = 5 . ijt.

Qqu[[_ a__]/4F )+F]l/ ( ]/4F )____

= 50,26548 €. .

B15. Die Mantelflade eined geraden Kegeld ift m = 102,32
(] & und feine Hohe h = 4 F.; wie grop ift der Mantel eined geraden
Cylinders, welder diefelbe Grundfladie und Hobe rie der Kegel hat?

I B Y
it o )/ — 2 ) P2 s O

546. Der Kovperinhalt und die frumme Oberflade eined gera-
ben Cylinders von der Hohe h = 15 F. find entfpredjend m =5 Ml
und n = 2 Mal groper al8 der Korperinhalt und die Frumme Oberfliche
eined gleih hohen RKegeld. Man foll den Rabdiud R des Cylinders und
dent Radiud r des Kegel8 beftimmen.

Auil. R ..-h]/ ( 1)_15 811388 3.
4m
r=h}/ A 1=12247M8 &,

549 Wenn bei dem Meffen bon Korn mit einem cylindrijdhen
Mape leptered nidyt geftridhen, fondern moglift hod) gebduft wird, fo
fapt daffelbe defto mehr, je grofer fein Durdymefier ift, da Dder Haufen
siemlich) genau einem geraben Kegel gleich Fommt, deflen Durdymeffer dem
Durdymefier des Mapes, und defjen Hihe dem Halbmefjer deffelben gleidy ijt.




125

Wie viel betrdgt unter Ddiefer BVorausjepung der Unteridhied der Ueber-
mafpe bei jrei chlindrifhen Gefafen, von welden dag eine den Durdy-
meffer D = 30 Joll, dag andere den Durdymefier d = 21,5 3oll hat?

Aufl. -2—72— (D3 — d%) — 223336 G. 3.
548. Gin jdicfer Kegel enthilt a = 149,52 €. F., fein

Durdymefjer ift d =6 F. und feine gropte Seitenlinie s = 20 F. lang.
Mian foll die fleinjte Seitenlinie finden.

Aufl. l/d2+ s2 — 2d 1/52 12“) = 17,02522 .

S19. Aus der Are eined {dhiefen Kegeld a =7 F., feiner Hobe
h=253 F und feiner gropten Seitenlinie s = 845 F., die Fleinjte
Seitenlinie und das BVolumen des Kegeld 3u finden.

Aufl. 20 a2 —h2 4 }s2 )/ (a2 — h2)(s* — h?) — 588774 &
T[az — 2h2 4 52 — 2]/ (a? — h¥)(s2 — h?)] = 22,389295 €. 3.

S20. Wenn die Are eined djiefen Kegels8 a = 7 F., die
gropte Seitenlinie b = 12 F. und die fleinjte c = 8 F. betvagt; tvie
grof ijft der Radiug r und dag Volumen K des Kegels?

Aufl r= /324 c?) — a2 = 74161985 .
K=3rn]/s(s —a)(s — ¢)(s —r) = 372,05 €. &
enn a 4 ¢ 4 r = 2s gefept wird.

524. Die Hobe h und den Radiug r der Grundflddye eines
gergden Kegel8 3u beredynen, Ddeffen Inbalt a = 125 €. F. und defjen
gefammte Oberflade F = 45 [ ] §. betrigt.

F24 }/F*— 72a2aF

6az

Aufl. h = — 15,3186 . ober 1,870133 &.

r= 3|/ EVF—Da2F _ 807357 . ober 2,52641 .
nF

5%8. Die Hobhe eined geraden Kegeld betrigt h = 12 F. und
per Radiug der Grundflache r =9 F.. Dan foll den Centritvinfel des
9



126

RKreidausdfdnittes beredynen, eldjer 3u]’ammengeroﬂt den Mantel des Ke-
gel8 bilbet.

A ufl. 360r

523. €8 joll der Radius desjenigen Kreifes angegeben twerden,
telder Dem Mantel eines geraben Kegeld vom IJnbalte a = 178,7217 €. F.
und der Hohe h =8 %} inba[tégleid) ijt.

— 215

Aufl. o ( + — 6531971 .

524. €8 foll ein Kreid confteuivt werden von gleidem Flacden-
inhalte mit der Oberflacdhe eines geraden Doppelfegels, welder dag Volu-
men a = 19,19297 €. F. hat und aus wei einander congruenten Kegeln
pom Grundfladhenrading r = 2,1213204 F. zujommengejept ift. Wie
grop ift der Durdymejjer De§ Kreifes zu nehmen?

ST
Aufl. 2]/4r4 't 3—222 — 7135242 .

&%5. In weldem WVerbdltniffe fteht bei einem geraden Kegel
der Radiug der Grundflade jur Hobe, wenn der Kreidausjdynitt, in welde
die Seitenfladye fidh) abmwideln [apt, den Centritvinfel a = 90 24’ fhat?

QquI. ]7%% = 0,02612002.
— a

B%6G. Wenn die in eine Cbhene abgerwidelte Seitenflache eines
geraden Kegel8 einen Viertelfreid bildet; in weldem Verhaltniffe fteht der
Radiug der Grundffadpe jur Hohe des Kegels? o

Aufl. 75 1/15 = 0,2581988.

5%9. Wenn fidh in einem geraden Kegel der Durdymefier ver-
halt jur $Hobe tie m = 6 zu n = 19; mwie grop ift der Centritvinfel
de8 RKreidausjdynittes, in welden fidh die Mantelflache ded Kegeld ab-
ideln [apt?

AufL. 360m

l—/_m_;-l———‘i;_z Brade = 56° 8’ 47,508".
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5%S. Wenn ein Kreidfector, deflen Centriwinfel a = 1440 ift,
jum Kegelmantel ujammengerollt, einen Kegel von dem Jubalte K =
112 €. §. geben foll; wie grop mup der Radiug des Sectord fein?

; 3 3K
Aufl 360 ——— — 9,001396 .
f ]/a2 n)/360% — a2 8

529. Den Inbalt eined geraden Kegeld zu beftimmen, deffen
Mantel einen Kreiausjdynitt bildet, in weldhem der Rading r =114 F.
und der Centriwinfel a = 60° 31’ 48" betrigt.

2p3
Aufl. 3,)%51/3602 — a% — 43,23665 G. §.

530. Cin Kreisfector, deffen Bogen in Theilen ded Rading
b = 1,0564478 ijt, bildet den Miantel eined geraden Kegel8 bon a =
3458932 €. F. Wie grop ijft der Radiud ded Sectors?

9 fl 2]3/ i i Ll
. b2}/ dnz—b2 '

5314. Cin fegelformiger Tridhter hat den Inhalt k = 1,432566
C. . und mipt in feiner oberften Weite d = 1,2 F.. Fiir den Kreis-
fector, mweldyer ufammengerollt den Zridjter ergengt, foll der Rabdiud r
und Dder Gentriwinfel a in Graden angegeben werden.

Hofl SEP—g ]/(i;_)2+ ((11?—71; "— 3847076 .

360d37
a = e
V (@n)2 4 (24k)2
532. Dic Gefammtoberflache eined geraden Kegeld 3u beved)-

nen, vbon teldem der Rading der Grundflade r = 4 F. mift, und die
in eine Gbene audgebreitete Mantelfldde einen Kreidfertanten bildet.

Aufl. 7Tnr? = 351,85838 [ &

= 56, 14653 Grade.

533. Gs joll die gange Oberflidye eined geraden Kegeld be-
redhnet werden, weldher h = 7 F. hod) ift und deffen in eine Cbene aus-
gebreitete Mantelfladye einen Octanten bildet.

h27z
Aufl = 21,9911489 [ &.
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534, Wie viel Bledh) ift jur Verfertigung eined gevaden Hohl-
fegels erforderlich, Deflen Durdymefier d = 1,2 F. und deffen Hihe h =
3,8 ®. betragen foll, und mie grop ift der Winfel des Kreidausjdynittes,
elder die frumme Fladye ded Kegeld giebt?

Aufl. pdn(d 4+ J/Ih2  a?) = 8,382543 [ B
180d

)/ b2 + jd2

535. Cin RKegel, deffen Hohe h = 10 F. und deffen Radius
r= 2377642 §. ijt, foll durd) cinen der Grundfliche parallelen Schnitt
halbivet werden. Wie grof ift 1) die Schnittebene, 2) ihr Abjtand von
der Grundflache des Kegels?

7wr2 3
1 /16 = 11,18809 [] .

9) h(l — §}/4) = 2,062995 .

Grade = 560 8 47,472".

Aufl. 1)

536. Die Hohe H=16 F. und der Radiug R =3 F. der
Grundfladye eined Kegel8 fiud gegeben. Man foll den Kegel durd) einen
der Grundflache pavallelen Sdnitt fo theilen, dap der Stumpf jum ab-
gefdynittenen Kegel fid) verhdlt wie m = 2 ju n = 3. Wie grop ijt die
$ohe h und der Radiug r des abgefdnittenen Kegels?

3 n

ufl. h=H ]/m o = 184949218 B,
&/ .4

r=R ]/m Y = 25302078

539. LBon cinem Kegel ift die Hohe h = 10 F. und bder Ra-
piug r =4 F. der Grundflache gegeben. Man foll durd) einen der Grund-

flache pavallelen Schnitt einen Kegel abjcdhneiden, twelder l:— —05_hed

gegebenen betragt.  Wie grof ift fiiv den abgejdynittenen fleinen Kegel
1) die Hobhe, 2) die Grundildde?

Aufl. 1 h]3/% — 7,9370058 %

3 m2
2) ’”2]/7.7 — 31,66527 [] B




129

538. Von einem Kegel, deffen Hohe h = 18 F. und defjen

Radiug r = 7,18096 F. gegeben ijt, witd durd) einen der Grundfldche

parallelen Sdnitt ein Stumpf abgejdnitten, me[cber% = —% Des

gangen Kegeld betragt. Man foll 1) den Abjtand Ddes Schnitted bon
der Grundflache des RKegels, und 2) die Grofe der Durd)jdnittsfigur
beredhnen.

Anjl. 1) h(1—V“m)=6 3.
2) nrzl/(n_m =4 R,

539. Die gejammte Oberfliche eines geraden Kegeld it
F = 185,60944 [ ] 3. und ein von der Spie um die Entfernung
a = 7937 3. abjtehender, der Grundfladye parvalleler Durchjdhnitt m =
31,665233 [] .. Wie grop ijt der Radiug r der Grundfladye und die
$Hiobe h deg Kegel§?

Aufl. r= l/(l-}-l/a"‘*'m)
=V ST

S40. Cin Kegel hat den forperlichen Inhalt a = 13107,2 €. F.
und den Grundfldchenradiug r = 16,14805 F.. IJn welder Hohe iiber
der Grundflache mup durd) den Kegel ein gur leteren paralleler Schnitt
geben, toenn das jwijchen beiden Kreifen [icgende Stiick des Kegels Dden
Rauminhalt b = 75776 C 3. baben fo[I?

Aufl T (1

544. Cin Kegel vom Jubalte a = 104,8576 €. F. wird
durd) eine Cbene, twelde von der ihr pavallelen Grundflade b =24 F.
abjtebt, jo in 3iwei Theile gejchnitten, dap dag an der Grundfldche liegende
Stitd k = 60,6208 €. F. enthilt. twie grop ijt die Hohe des ganzen
Segel§?

3
Anfl. Ve lh i Loy
Va—}pVa—k

—12 &




130

S4A%. GCines gevaden Kegel8 Inhalt fei a = 1104465 €. F.,
ver Durdymefier feiner Grundfladhe d = 75 F.. In welder Hobhe itber
per Grundflacdhe mufp eine Ebene pavallel mit lepterer gelegt werden, wenn
die Durd)jdnittsfigur der Halfte der Grundflache gleidh) fein foll, und mwie
grof ijt dann das unteve Korperitiict ?

6a
Aufl. ¢7 o] (2 —12) = 2196696 .

% (A — 1/2) = 7139777 €. %

S43. Cin Kegel in weldem die Hohe h =9 F. und der
Durdymefler der Grundflahe d = 7,18096 F. betragt, wirtd von einer
der Grundfladhe pavallelen Cbene fo gefdynitten, dap das 3wijden Grund-
und Sdnittilacde enthaltene Korperjtiid n = 2,375 Mal fo grop ijt als
der abgejdynittene fleine Kegel. €8 Joll 1) der Fladyeninhalt der Durd)-
fhnittsfigur und 2) der Abjtand derfelben von der Grundflade des Kegels
berechnet twerden.

9 ufl. 1) "4‘12 ]3/(n j_ 1)2= 18] 8.
2) h(l -Vﬁ —3 3

544 Wenn ein Kegel, deffen Grundflade G = 640 ] J.
und deffen Hohe h = 40 F. betragt, durd) Cbenen der Grundflace par-
allel in n =4 ecinander gleihe Stitde gefchnitten wird; wie grop find
1) bdie Durdhjdynittsfiguren der Reibhe nad) von der Grundflache gur Spige
pes RKegel8 hin, 2) die Wbjtande der pavallelen Cbenen von einander in
derfelben Reibenfolge?

3

Auil 1) —%-]/9n = 528,308352 [ &.
G 3

— V4n = 403174736 [] 3.

G 3

—)/n = 253984176 [ .

3 8
9) (Ve — }/3W) = 3657589 &
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%(l’/éﬁ — 1/ 2n?) = 4594390 .
—:—(Vﬁ‘n — J1%) = 6,549600 3.

545%. Gin Kegel von der Hihe h = 10,48296 F. und der
Grundflidge G = 357,1508 [ | F. foll durd) Cbenen, weldhe der Grund-
flade parallel find, in vier jolde Stiide getheilt werden, dap fid) Ddiefe in
der Reibenfolge von der Spige ur Grundfldde hin verbalten wie die
Bahlen a=1, b=2, ¢ =25, d = 3,5, deven Summe durd) m be-
seidhnet toerden mag. Wie grop find in derfelben Reibenfolge 1) die Durdy-
{nittsfiguren und 2) die Wbjtande der parallelen Ebenen von einander?

Aufl. 1) G]H/(le—); 82,54483 [ -
G]3/(’i‘—jn‘—b) *— 171,7002 [ &
G]a/(ﬁ;i") "= 957,1065 [ &.

2 h ]3/a : b_V%) — 92,298799 3.
b (la/w —]7%—1’) = 1,627436 .
b(1 _]/"" Lot ?) = 1587044 5,

B46. Aud cinem geraden Cplinder vom Durdymeffer d =
15874011 . ijt ein geradber Kegel von derfelben Grundflache und Hohe
heraudgefdhnitten. Wenn Dder iibrighleibende Korper durd) den Mantel
eineg Cplinders, mweldjer mit dem erften Cplinder Ddiefelbe Are hat, halbivet
werden foll; tie grop mup der Radiug diefed Cylinders fein?

Aufl —d—Vi = 0,6299605 §
. sV 5 =0 '

54%. Gin gerader Kegel hat die Hohe h =15,240596 F. und
enthilt a = 84,78 €. F.. Durd) einen um die Are des Kegel8 mit dem
Radiug r = 1,965223 F. bejdyrichenen Cylindermantel tvird der Kegel
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in wei Theile getheilt, vbon tweldjen der eine Theil aus einem Cylinder
und einen davauf ftehenden Kegel bejteht, der andere einen ringformigen
Kovper bildet. €8 foll die Grope diefes ringformigen Kovpers berechnet
toerden.

2r hw ’
Aufl. a-l—hr"‘n(T ?;—1)=42,39 C .

S48. Den Korperinhalt K und die Gefammtoberflidie O eines
Kegeld 3u bevedynen, in weldem fid) ein regelmapiges Tetraeder, Ddeffen
Kante a = 3 F. ift, einfd)reiben lapt.

0=

349. GCin gerader Kegel vom Juhalte a = 0,5890486 €. F.,
deflen Grundfldche im Umfange p = 4,7123889 F. mift, ijt von einer
Pyramide eingejchlofien, weldpe jur Grundfliche ein unregelmdpiges, um
den Grundfreis ded Kegeld befdhricbened Vieled hat, wabrend ihre Spige
mit Der Ded RKegels jujammenfillt. Wenn die gefammte Oberfliche der
Pyramide m = 8 [] F. betrdgt; wie grop ift ihr Fovperlicher Jnbalt?

4amp7n
Aufl - 16
b N Ve T

550. Um cinen gevaden Kegel von der Hohe h =1 F. ijt
eine Pyramide befdyrieben, Dderen Bafid b =3 [ F. enthilt und den
Umfang p = 8 F. hat. Wie grof ift die Gejammtoberflidye des Kegels?

Aufl. %” (2b 4-J/h2p2 4 4b2) = 4,7123889 [ §.

534 3n die Grundfladye eined geraden Kegelsd ijt ein Quadrat
pont Der Seite a = 10 F. eingefdjricben und iiber demfjelben ein gerades
Parallelepipedon bon gleidher Hohe mit dem Kegel conjtruirt.  Wenn die
Mantelflache des Kegeld m = 1,4142136 Mal fo grop ift al8 Ddie bier
Seitenfladyen des Pavallelepipedons; weldye Hobhe haben beide Korper?

Aufl. W__% — 3,019355 &.
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552. Gin Kegel enthilt a = 15,366438 €. F.. Wie grop
ift die Grundfladye deffelben, wenn fid) in ihr ein vegelmdpiges Vierund-
swanziged bejdreiben lapt, deffen Seite der Hobhe des Kegels gleichfommt?

Yufl. 1 9a2n(4+ 213+ 126 + 15)/3) = 46,0992 [ &.

553. Gin geraber Kegel ift durd)
feine Hohe h =9 F. und den Rabdius feiner
Grundflie AC=R =15 F. gegeben. Man
confteuivt in Demfelben einen concentrifdyen,
gleid Hohen Kegel, deffen Grundflachenradiug
DC =r=235 P ijt, und legt durd) die ge-
meinfame Are beider Kegel 3wei Ebenen, welde c
mit einander den Winfel ACB cinfdlicpen. Auf diefe Weife ift aus dem
gegebenen Kegel ein Stitd ausgefdnitten, weldyed von einem Ringjtiide
AMBED, von einer frummen Flade und ivei ebenen Dreiecfen begrinst
wird. Wenn ferner dev Abjtand de8 Sdhwerpunftes S des Ringftiifes
pon dem Gentrum, ndmli SC = d = 3,430511 F. und die Sehne
AB = m = 9,063077 ¥. gegeben find; tie grop ift der forperlicdhe In-
Balt des herausgefdynittenen Kegeljtiices?

3_ S
Aufl. HL;*WQ — 4339325 .

534, 3n cinen geraden Kegel von der Hohe h = 14142136 F.
und dem Durdymefier d = 0,8284272 F. foll ein Wiirfel fo bineinge-
jtellt roerden, dap feine Grundflacdhe auf der Ded Kegeld vubt wd feine
pier oberen Gden in Dder Mantelflacdhe liegen. Wie grof ift die Kante
pes Wiirfeld? 5

2[11“. Wi = 0,4142136 %’.

555 Sn einem Wiirfel von der Kante a = 2 F. tverden
stwei einander durdyfdyneidende Kegel iiber ben Kreifen, rwelde ztweien pare
allefen Witrfelfladen eingefdhricben find, fo conjtruirt, dap ibre Spiben
wedfeleife in der Mitte der gegenitberjtehenden Fldche liegen. €3 foll
berecnet rerden 1) die Grofe des dadurd) entjtehenden Doppelfegeld und
9) feine Oberflache, 3) der Korper bon Dder Form eines Stundenglafes
und 4) feine frumme Oberflade.

adn

Aufl 1) 5 = 0,5235987 €. §.

9!
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a?n

2) 215 =3512008 (%,
Ta3n >

3) L5 = 36051909 6. 5.

4) 3"‘;" V5 = 10,537294 [ 8.

556. Junerhalb eines Wiirfel von der Kante a—=2,0800837 J.
ift ein Kegel jo conjtruivt, dap bdie Peripherie der Grundflache duvd) die
Mitten der Ddrei, in einer Witvfelece jufanunenjtofenden Flachen geht, und
die Spipe Des Kegels mit der gegeniiberjtehenden Wiirfelecdte Fujammens
fallt. €8 foll der Inbalt K und der Mantel M ded Kegels berechnet

werdert.
ad3n

Aufl e = o)/3 = 1,8138 C. B.
2
M= “‘—2”— = 6,796437 [ &.

3597. In einem Wiirfel, deflen Kante a = 4 F. ift, find ivei
Kegel Jo conftruirt, dap die Peripherie der Grundfldche des einen Kegels
die Mitten der drei in einer Witrfelee Fujammenijtopenden Fladhen be-
vithrt und feine Spife in der gegeniiberliegenden Wiirfelee liegt, wahrend
ber anbdere Kegel Ddie umgefehrte Lage in Besug auf diefelben beiden
Witrfeleden bhat.  Indem beide Kegel zum Theil in einaunder liegen,
entjteht ein fpiper Doppelfegel A, ferner ein abgejtumpfter Doppelfegel
B, cudlih ein Doppelfegel C in der Form eines Stunbdenglajes. €3

follen die Jnbalte Ddiefer Kodrper und ihre frummen Oberfladhen M, N,
P beredyuet mwerden.

adn
Aufl A= %) V3 = 1088279 G.R.
19a37n 1
B = 5eepg = 7658265 €. 3.
37a%n
C = 5eep/s = 1491346 G5,
2
WA 9"]‘6" — 98274333 [ &
2
i 5"1‘6" — 15,707963 [ &.
P — 7a%n

5 = 21991148 [,
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558. Der Forperlidhe Inbalt eines gleidhieitigen Kegeld betviigt
a=182 €. ¥.. In mwelder Cutfernung von der Spige liegt der
Sdwerpuntt der Mantelflade des Kegels?

3
Aufl. 2]/357; — 9490558 .

559. Wenn in einem geraden Kegel von a = 6,8 €. F. die
Yre fich verhalt jum Durdymefier der Grundflade wie m = 0,150009
3 n = 0,08467; in welder Hobe iber der Grundfladye befindet fihy der
Sdmwerpuntt der Mantelflade des Kegels?

3/ 4am?
Aufl. I/W — 1445386 .

360. Cin gerader Kegel hat den forperlihen JInhalt a =
1000 €. . und den Grundfladjenradiug r = 2 F.. Wie tweit jteht der
Sdhwerpunft des Kegeld von der Grundfldche ab?
Aufl &

4r27

= 59,61943 .
564. Durd) den Shwerpunft ecined Kegeld, deflen Hobe
h =12 § und deffen Grundfladjenvadiug r = 4,037013 F. ijt, mwird
pavallel mit der Grundfladye eine Cbene durdygelegt; ed foll der Korper-
inhalt des abgefdnittenen Stiifes beredynet werden, weldes ebenfall§ ei-
nen Kegel bildet?
9hr27 j
Q[llf[. T = 86,4: C. 8’.
B62. Bou einem geraden Kegel ift die Seitenlinie a=135 JF.
und der Radiug r = 21 F. der Grundflache gegeben; e foll der Abjtand

bes Shmerpuntted der gefammten Oberfladhe von der Spige
pes RKegels gefunden erbden.

28 - 3L 00 &
Qlufl. ml/az —r2 = 227; %.

5638. DVon cinem geraden Kegel ift die Hohe h =28 F. und
pag Berhdltnip n = 0,6 ded Radiug der Grundfladye ur Seitenlinie ge-
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geben.  In weldpem Abjtande von der Grundflacdye liegt der Shwer-
punft der gefammten Oberflade des Kegels?

h
Aufl, m—=5% 3.

564. Wenn unter allen geraden Kegeln vou gleihem Inbalte
a=175 €. J. derjenige beftimmt werden foll, reldher die fleinjte Ge-
jammtoberflacge at; wie grop ift die Hohe h und der Grundflachenvadius
r ju nehmen und tveldyes ift die Gefammtoberflidhe O des Kegels?

s i3a
Aufl. i 2]/7= 3855146 3.

3 33: :
¥ = ]/m = 1,363 &

0 =2)/9a27n = 2334541 [] &

365. Welden forperlihen Inbalt fann ein  gevader RKegel

hochjtens Baben, deflen Gefanumtoberfliche a = 210,10869 [] F. betrigt?
a a

Yufl. T il 2025 C. F.
366. Von cinem geraden Kegel Fennt man die Hohe h =3 F.
und den Radiug r =4 F. aljo aud) die Seitenlinie a des Kegels. In-
nerhalb des Kegels ift ein gevader Cplinder fo conjtvuirt, dap feine untere
Grundfladhe auf der des Kegeld ruht und die Peripherie der obern Grund-
fladge in der Mantelflache deflelben liegt. Wenn die gefammte Oberflidpe

pe8 Cylinders gleichfommt dem n = 3ten Theil der gefammten Oberflache
Des ﬁegelé' toie groB ift der Radiug der Grundflache desd Cylinders?

o (r —h +]/ b+ 2 (a-}—r)(r—h)] — 1,7459666 3.

Aufl.

369. Bon cinem geraden Kegel,
deffen Arendurdyfdhnitt ABC ijt, Fennt man
ben Radiug der Grundflide BD=r=8 §.
und die Hohe AD =h =6 F. aljo aud)
bie Ceitenlinie AB = a §.. — Aus
dem Kegel ift ein gevader concentrijdher

¢ Gplinder von foldyer Hohe EF=b=1 3.
berausgefdynitten, dap die Peripherie feines
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oberen Grundfreifed pon den Seitenlinien ded Kegel8 den fenfrechten Ab-

ftand EG =d = 3,4 &. hat. €3 foll der Kdrperinhalt K und die ge-

fammte innere und dupere Oberfliche O des Kegeld bevedynet werdern.
hr2z

Wuil. K=2T7_ D2 (h—b) — ad]® = 39898226 G. .

3
0=rn(+2b41r)— -2¥(ad+br)=458,67251 0%

568. Aus cinem geraden Kegel, defjen Hohe h =5 F. uud
deffen Radiug r = 0,8 F. ijt, wird ein gerader Cylinder fo ausgejdnitten,
daf feine Grundflache auf der des Kegeld rubht und die Wren beider Kovper
jujammenfallen.  Welden Fladeninhalt hat die frumme DOberflache ded
Cylinders, wenn diefelbe ein Magimum ijt?

Aufl. thrz = 6,2831852 [ &.

569. 63 ijt die Hohe h =60 F. und der Radiug r=12 F.
der Grundfladye eines gevaden Kegeld gegeben; man foll den Forperlichen
Jubalt ded gropten gevaden Cplinders finden, der fidh aus dem Kegel
fdhmeiden [dpt.

Aufl. 2;*7 hr?z — 40212385 6. 3.

570. Cin jdiefer Kegel ijt durd) feine Hohe h =6 F. und
den Radiug r = 10 F. feiner Grundflache gegeben und tird von Dder
©pie aus durdy eine Cbene gejdynitten. Wenn der Durdyjdynitt diefer Ebene
mit dem Gruudfreife des Kegels gleid) ift der Seite Ddes vegelmdpigen
Hitnfeds, weldes fih in den Grundfreid einfdyreiben [apt; welde Grope
bat jedes der beiden Otiicke, in tweldje der gange Kegel getheilt ift?
Aufl. h; Z VT 21/5) — 30,558056 6. .
h?fz A SVIOF 21/5) — 597.76046 6. 3.

5918, Gin fegelformiges Gefap, deffen B
Arendurd)jchnitt ABC ein gleichfeitiges Dreiect
bildet, hat in Begug auf feine Are AD, welde
a = 1,73205 J. mipt, eine verticale Stellung
im Raume.  In das Gefdp fliepen in jeder
Secunde k = 0,12 €. F. ivgend einer Flijjigteit,
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wodhrend von Ddiefer in jeder Secunde cine Shidhte von der DVide d =
0,4 3. verdampit.  Wie hod) wird die Fliiffigleit im Kegel fteigen tounen?
A ufl. 3k _ 05352372 .

detis U

59%. Cin gerader Kegel von Homogener Materie, deven fpe-
cififhed Gewidht s = 0,349 ijt, hat die Hobe h = 1,1 F. und jdhwimmt
mit lothrechter Are im Wajfer. Wie grop ift die Tiefe der Cinfenfung,
1) wenn die Spise des Kegels, und 2) wenn feine Grundfldche fih unter
Waffer befindet?

Rufl. 1) h)/s = 0,7744638 3.

3

2) h(1 —}/1 —s) = 0,1466496 .

593. Cin Kegel von der Hohe h = 6 F. und dem Radius
der Grundfladye r = 8 F. bejteht aus einer Mafje, deven fpecifijhes Ge-
widt s = 0,3 ijt, das Gewidht fiir einen Cubiffup Whaffer g = 66 Pfuud
angenomumern.  Aud dem Kegel ift concentrifd) jur Are ein Cylinder her-
auggefdynitten und der hohle Raum mit einer Majfe vom {pecififchen
Gewidhte m = 11,44 ausgefiillt, jo dap das Gewidyt des gangen Korpers
a = 10271,874 Pfund betrigt. €8 foll das Volumen ded Cylinders
berechnet mwerden,

Aufl.

3a — ghr2sw

g 7 7 e i 3,141592 €. J.
594. Cin Kegel von der Hohe h = 13,015739 F. ift aus
joei ver{dhicdenen Stoffen Jo ujammengefest, dap die Begranjungsfliade
derfelben eine jur Grundfladye des Kegels parallele Druchjchnittsfigur bildet.
Das fpecifijhe Getvidht des an der Spise ded Kegeld liegenden Theild ift
s = 1,1466, dag des andern Theild8 m = 0,1638 und beide Theile find
gleidy fdhroer. €8 foll die Hohe des an der Spife liegenden Theils ge-
funden werden.

3
Auil. hl/s _‘: _ — 65078695 .

595 JIn cinem regelmdpigen Octaeder bon der Kante a =
4,1601676 F. werden jtvei einander durd)jdhneidende Kegel iiber den
Kreifen, tweldye in wei einander pavallelen Octacderflachen eingefdhrieben
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find, fo conftrnirt, dap ihre Spisen wedfeltveife in der Mitte der gegen-
iiberftehenden Flachen liegen. Man foll beredynen bdie Grofie des dabdurdy
entftehenden Doppelfegels A und feine frumme Dberfliche B, ferner den
Korper C von der Form eined Stundenglafes und feine frumme Ober-

flicge D.

Aul A=-27__ 198955 ¢
uf. —7—2]/—6—_ ' 8
2

B=—a—8n—=6,79644[j€§.

Ta3n

Q= g = 897785 6. .

2
g2t 32 T — 9038932 [ &

896. Bon el in einem vegelmagigen Octacder bejdyriebenen
Kegeln geht die Grundfladye des ecinen durd) die Sdwerpuntte der pier
i einer €de jujammenjtofenden Octacderflachen, rdahrend die Gpise dej-
felben in dev gegenitberjtehenden Octacdevede liegt. Der jtoeite Kegel Dat
in Begug auf diefe Octacdereden die wmgefehrte Lage, {o dap fid) in dem
Octacder ein fpiger Doppelfegel A, ein abgejtumpiter Doppelfegel B und
et Doppelfegel C in der Form eines Stundenglajes unterfdyeiden lafjen.
Wenn die Kante des Dctacders a = 28844991 . ift; wie grof find
jene Kdrper und ihre frummen Oberfladen M, N, P?

adn

19a37n
B= —ﬁm = 1,563236 €. F.

37a37n

o %azn — 9,802152 [ 3.

N %a“n = 544564 [ .
Pl 371 atm = 7,623896 [ 3.
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X. Ubgeftumpiter Kegel.

/ 5%%. Bou cinem geraden Kegelitumpfe find die Rabdien der
Grundfladyen R =35 F. und r=129 F und die Hohe h =6 F.
gegeben; man foll den Mantel M, die gejammte Dberflaide O und den
forperlidyen JInbalt K de§ Kegeljtumpfes berechnen.

Aufl. M= (R + 1)z} h2 + (R — )2 = 121,2388 [ ] &
0 = z|R24r2 4 (R+1))/ b2+ (R—1)2] = 186,1441 [ &.
K = }hz(R2 4 Rr 4 r2) = 1935849 G. .

£ 598. Die Hohe h = 3 F. und die Grundflidhen B =
32,16991 [ ] ., b = 8,042477 [] F. eines geraden Kegelftumpfes find
gegeben; e8 foll gefunden werden der Korperinhalt K, der Mantel M und
die Seitenlinie S des Stumpfes?

Aufl K = % (B + b +]/Bb) = 56,297337 G. 3.
M — (]/‘3 +]/ ;)Vn(hﬂn-{-B-{—b—‘Zl/B_b) = 5127077 %,

S:]/h2+—;—(B+b—2]/ﬁ)_—=3,4 3.

599. Gin Kegel defjen Grundflache den Radiug R = 3,75 F.
bat, wird in der Hohe vou h =451 F. iiber dev Grundfldche pavallel
su diefer duvdyfchnitten. Wenn der Radiug des Schnittes r = 1,496 B-
betrdagt; toie grop ift der Stumpf S, der Ergangungsfegel E, der gange
Regel K und feine Hohe H?

Aufl S = Jha(R? + Rr + r2) = 1034803 6. .

h7ar3
= -——— = 7,01528 €. H:
E SR—7) ,01528 €. ¥
hnR3 =
K = 3—(_R,_——I') - 110,49558 @- ().
B bl e A BOSI0T- &

R—r
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580. Das Volumen K und die gange Oberflade O eines
abgefitcgten Kegel8 aus der Hohe h =3 F. und den Radien R =3,2 B
r=1,6 §. der Grundflachen desfelben zu berecynen.

Yufl. K = $hz[(R + r)* — Rr] = 56,297337 €. &.
O=na [(R+r)(R+r+V——‘—h2+(R—r)z)—QRr}:91,48314 8.

B84, Wie grof ift ein Kegelfumpf, wenn feine Hohe h==603.
und die Umfange feiner Grundfladen P = 12,5664 F. und p =9,4249 -
betragen?

Aufl -

127

(P2 4 p? + Pp) = 581,2022 €. %

582, Aus den Radien R =5 F. und r = 4 F. der Grund-
flachen cines abgejtumpften Kegeld die gefammte Oberflache deffelben 3u
bevedymen, twenn jede Seite des Stumpfes s =6 F. lang ift. -

Aufl. 7[R +)R+r+5)— 2Rr] = 298,451297 [] .

583. Wie grof ijft der Frperlidye Jubalt eined gevaden Kegel-
jtumpfes, wenn die Seitenlinie s = 15 F. und die Durcymefjer der
Grundfliden D = 3 F. und d = 2,58 F. gegeben find?

Anjl. —%(D2 4+ Dd 4 d2)Y/Zsi—(D— d)* = 91,86842 €. §.

5S4 Von einem Kegelftumpfe Fennt man bdie Hohe h =
41569218 ., den Radiug R = 30 F. ber gropern Grundildche und
pen Madius r = 13,416407 F. Ddesjenigen Kreifes, relder das geome-
trijdhe Mittel wifchen beiden Grundfldchen bildet. €8 foll hievaus der
torperlidhe Snbalt des Kegelftumpies gefunden werden.
Aufl. ?thz—(R* +Rer2 4rt) = 4858081 6. §.

585%. Den Mantel eined geraden Kegelftumpfes aud der Age
a=10 . und den Radien der Grundflachen R =115 F und r =4 .
u berecynen.
Aufl (R 4+ r)7n})/a? (R — r)? = 608,68361 [] 3.
10
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586. Durd) die Mitte der Are eines Kegelftumpfes ift par-
allel mit den Grundfladyen deflelben ein Kreis gelegt. Wenn der Fladyen-
inhalt Ddiefes mittlern RKreifes a = 7,547668 [ ] §. betragt, und jede
@citenlinie de8 RKegelftumpfes m = 25 F. mipt; wie grop ift feine
Miantelfladye ?

Aufl. 2m)/an = 24,34732 [ §.

389, Die Hobe eines Kegels zu bejtimmen, wenn ein Stumpf
deflelben die Grundfladyen B = 44,17865 [ ] F. und b = 7,030935 [ ¥.
bat und a = 1034803 €. F. enthalt.

Aufl. B—a_?’:% (B2 4 b}/Bb) = 7,503323 .

588. Die Grundfladyen eines Kegelfumpfes find gegeben
B=176,7146 [} ., b=28,12374 [] . und die Hohe h =19,02 F.
Wie grop ift fein Crgangungstegel?

bh(b +J/Bb)
Aufl v m =4:56:12239 6. %.

589. Weun von ecinem Kegeljtumpfe die Grundflachen B =
7,068584 [ ] F. und b =1,124949 [ F. gegeben find und der Ergdn-
jungsfegel a = 0,4489791 €. J. betvigt; twie grop ift der ganze Kegel,
toeldpem der Stumpf angehort?

3
9 ufl. al/—f;- — 7,071728 6. §.

590. GCin GCinfapgewiht bon einem Pfunde in der Form
cined abgeftumpften Kegels ift in eingelne Gewidytstheile fo getheilt, dap
diefe dem gangen Stiide dbnlidy find. Wenn man nun in dem gangen
Stite ivgend eine Linie, wie ettoa den Durdymeffer oder die Hobe al8 Ein-
heit annimmt; tvie grop ijt die gleidhnamige Linie in dDemjenigen Stiice,

toeldyes —E‘— S ded gangen Korperd betragt?
3
Aufl. ]/i:— = 0,3968502.

594,  3n cinem abgeftumpften Kegel, weldyer die Hihe h =
12 §. und den Inbalt a = 1548,6792 €. F. bat, verbalten fid) die Durdy-



143

meffer D und d der beiden Grundflidhen gu einander wie m =7 3u
n =58 Wie grop find die Durdymeffer? .

12a
Aufl D m]/hn(m2+ S Tam =18
’ 12a
e l/hn(mz + n2 4 mn) T ind B

$9%. Wenn man einen abgeftumpften Kegel verfertigen twill,
welder a = 5,2267923 €. F. grop ift und deffen beide Durdymefier fidh
gur Hobe verhalten wie die 3ahlen m = 35 und n = 29 u p = 30;
wic grof miiflen die Durdhmejjer D, d und die Hohe h werden?

3 e 12a
Aufl. =2 m]/p(m2+n2+mn)n—2'1 e
5 12a
a _nl/p(m2+ s o PER A
3 5
T i =18 &

(m?2 4 n2+4 mn)7

593. Cin Kegelftumpf, defjen Hobe h = 24 F. betragt, ent-
hilt a =200 €. F.. Wenn die beiden Grundfldachen fid) verbalten wie
m = 3 ju n = 2; wie grop jind die Radien R und r derfelben?

3am
3an
r= b n oo 4 P = 1AB16616 B,

594. PBon cinem RKegelftumpfe ift der Inbalt a = 104,10667
C. J., die Hohe h=2 F. und dag Verbdltni} m : n = 16 : 25 der
beiden Grundflacdhen u einander gegeben; es follen die Grundflddyen be-
redynet werden.
3an
Q[llf[. h(m+n+Vﬁ)=64D%.
3am

h(m + n + p/mn) — 2096 L1 8-




144

595. 3In einem Kegelftumpfe, deffen grofere Bajis B =
100 ] @ und deflen Hohe h = 48 F. betragt, jtehen die Durdhymefjer
der Grundflachen ju einander in dem BVerhaltniffe m : n =5 : 4. Weldjed
ift der forperliche Inbalt desd Stumpfes?

Bh
3m?2

Aufl (m2 4 n2 4 mn) = 3904 €. F.

396. Die Hohe eined runden Gefipes fei H =55 F., der
Radiug der untern Grundflaide R = 3,5 F. und der Radiug der obern
Grundfliche r = 3 F.. — Wenn ein anderes Gefidp verfertigt werden
foll, weldyes dem vorigen ahnlid) ijt, aber feinem Juhalte nad) nur % = %
deflelben betvdgt; twie grop miiffen feine beiden Durdymefjer D, d und
die Hobhe h werden?

3
Auil. D— 2R ]/% — 55559035 B. -
3 /1
&L'e: l/T — 47622030 R,

3
o ]/% — 4,3653527 .

59%9. GCin abgejtumpfter Kegel hat den Forperlihen IJubalt
a = 3,703703 €. F.. — Wenn fid) die Durdymejjer d und D der Grund-
flachen fo gu einander verhalten wie m =4 ju n=2>5, und die Hobhe
ves Stumpfes gleid) ift dem Duvdhmefjer der gropern Grundfladye; tvie
grof find diefe Durdymefjer?

& F 13/ 12a
%[IIT[. =m n[(m + ll)z-—- mn]n - 1,437199 8.

D l/ 12 an? Y :
- [(m+n)2—mn]n—1'79 494 B.

398, Man fenut von einem Kegeljtumpfe den Durdymefjer
D = 9897569 F. bder gropern Grundflache, den Durdymefier d =
1,088733 &. der fleinern Grundflache und die Hohe h =7 F.. — €8
joll die Hobe eines volljtandigen Kegeld angegeben rwerden, der iiber der
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gropern Grundfliche des Kegelftumpfed conjtrnirt ift und mit lepterem
gleidhen Jnbalt bat.

Aufl. h (1 ++ D,) — 78547 .

599. Bon cinem geraden Kegeljtumpfe fennt man die Are
a=—4 § und die Linge m = 3,875 F. des Perpendifels, weldhes auf
einer Seitenlinie de§ Stumpfed in ihrev Mitte evvidytet und big ur Are
verlingert worden ift. €8 foll die Mantelflache des Kegeljtumpfes be-
rechnet twerden.

Aufl. 2am7 = 97,38937 [] §.

600. Cin gerader Kegeljtumpf bhat Ddiefelbe Seitenlinie tvie
ein gerader Cplinder. Wenn der Cplinder jum Radiug feiner Grundflddye
die halbe Swmme, niamlid s = 3 F., ju feiner Hobhe aber die doppelte
Differeny d = 8 F. der Radien beider Grundfladyen des Kegeld hat; wie
grop ift Dder f‘érper[icbe Jubalt K und der Viantel M ded Kegeljtumpfes?

Aufl. K = 21/3 (16 + 82 ) — 9249111 6. §.
M — 2ds7 = 1507964 [ 5.

G014 Cin Kegelftumpf hat die Hohe h = 2,0784609 F. und
pie Grundflddenvadien R=15 F r=10,3 F.. Wenn man denfelben
al§ einen Obelisfen betradtet, deflen Grundfladen Polhgone bon unend-
lidh) tleinen Seiten find; welder Ausdtuc ergiebt fich fiir den Forperlichen
Jnbalt des Kegelftumpfes ?

R+4r\2, 1 (R—r\2
Aufl hn[ 5 +? 5 = 6,0726 C. F.

602. Man hat einen Kegelftumpf und wei Cylinder, alle
brei Korper von gleider Hohe h = 13,356406 F.. — Der eine Cylinder
hat die halbe Summe a = 6 F., der andern die halbe Differeny b =4 F.
ber Radien des Kegelftumpfes jum Radiug feiner Grundflache. Wie grop
ift der Forperliche Inbalt des Kegeljtumpfes?

Anfl. 3hm(3a2 4 b2) = 1799288 G. .
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603. Cin RKegeljtumpf enthilt a = 450 €. F., feine Hobe
betrigt h = 6 F. und die Differeny feiner Radien d = 35 F.; man
foll den gropern Rabdius finben.

d ]/T gl

604 Man fennt von einem Kegeljtumpfe die gropte und die
Bleinfte Seitenlinie, a = 17 . und b = 10 F., ferner die beiden Durd)-
meffer der Grundfladyen, D = 26,9 F. und d = 17,1 §., alfo aud) die
balbe Summe s aus den drei Grofen a, b, D —d. €8 foll dag BVolumen
de§ Kegelitumpfes gefunden rwerden.

Aufl. G“(Dan) (D24-d24-Dd)}” s(s—a)(s—b)(s—D-+d) = 3425 37 C.5.

605. Cin abgefiirgter Kegel enthilt a — 488 €. F., feine
Hobe betragt h = 24 F. und die ecine Grundflade b =25 ] F.. —
Man bejtimme die anbdere Grundfladye.

Wil S22 —3%(43.—bh)=16 0%

606. Cin Kegeljtumpf hat die HPohe h=4 F. und den for-
lidgen Jnbhalt a = 832,85333 €. F. — Wenn bdie Summe feiner beiden
Grundflachen s = 419,84 [] F. betrigt; wie grop ift jede Grundfladye?

8 3s(8a—hs) 9a2 b
wnil = + ( ) O — 5590928 (1%,
s 3s(8a — he) 9a?

5 T — - = 16384072 [ 3.

607. Aus dem Korperinhalte a = 31,232 €. F., der Hihe
h=9,6 § und der Differeny m = 1,44 [ ] F. der beiden Grundflddyen
eies Kegelftumpfes foll die gropere Grundflache bevedynet rerden.

2 m 2a I 2B m?2

608. Aus einem BVaumjtanmme, welder h =30 F. lang ijft und
an feinen Enden die Halbmefler R=1,75 F. und r=1,14 F. bat, foll cin
eben jo langer bierecfiger Balfen gehanen terden, der itberall gleidhe Dide
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bat, fo dap alfo feine Grundfladyen gleidh find dem der Fleinern Grundfladye
des Stammes eingejdyrichenen Quabdrate. Wie grop ift der $Holzabfall?

Aufl $h[7R®R 4 1) — (6 — n)rf] = 121,739 €. §.

609. Wenn aus cinem Baumjtamme von der Linge h =42 §.
und den Cudflachenvadien R =19 F., r =14 F. ein cben fo langer,
bierediger Balfen gefdnitten wird, deffen beide Grundfladhen diejenigen
Quabdrate find, welde fid) in die Grundflddyen des Stammes einfdjreiben
laffen; toie grof ift der Jnhalt P des Balfens und wie viel betrdgt der
Abfall Q an Hol3?

Aufl. P=2h[{(R —r)?+ Rr] = 23044 €. 3.
Q=hz— 2[R — )2+ Rr] = 131,534 €. .

610. Cin gerader Baumftamm ift a = 60 F. lang und mift
an feinen beiden Enden im Umfange P= 12,5664 F. und p = 9,4249 J..
Wenn man bei der Berednung des Inbaltes des Stammes, anitatt diefent
al8 einen Kegelftumpf u betradyten, nad einer gewohnlidhen praftijdhen
Methode das avithmethijde Mittel zwijdhen dem obern und untern Durdy-
meffer gum Durdhmeffer eines Cphlinders von gleiher Hohe mit dem Baum-
ftomme annimmt und den Jnbalt diefes Cplinders dem Ddes Stammes
gleid) fest; rie grop ift der bei diefer Berednungsart begangene Febler,
um welden der gejudte Inhalt zu flein wird?

a
Aufl. s (B — P)?= 39267603 G. &

6414. Cin runder Baumftamm ift a = 30 F. lang und Hat bdie
Endflidenvadien R =2 . und r=15 § — Um mwieviel wird fidy
der Jnhalt de8 Stammes, der cinen Kegelftumpf bildet, u flein ergeben,
wenn man den Stamm wie cinen Cylinder aus feiner Lange und dem
mittlern Radiug bevedynet?

Aufl. 11721 (R — r)2 = 1963495 G. ¥

614%. Cine der gebraudlidjten Methoden, den Inbalt Preis-
vunder Fiffer gu beredynen, Dbejteht darin, daf man das Faf als einen
Korper betradytet, Der aus groei gleichen abgejtumpften Kegeln bejteht, weldye



148

mit ihren gropern Grundfladen an einander gefiigt find. Wie grop ijt
darnady ein Fap von Dder Linge a = 5,9 F., wenn die Spundtiefe
D =263 F. und die BVodenweite d =54 F. betvagt?

Auil. ig—(n2 + d2 4 Dd) — 158,8946 6. &.

6G13. Nod) einem Gefese der Phyiif ift der Drud, den der
Bobden eines mit Waffer gefitllten Gefdpes erleidet, gleid) einer Waijferfaule,
welde den Boden jur Grundflade und die Hohe des Waijjerfpiegels fiber
dem Bobden ur Hohe hat. Wenn in einem Gefdfe von der Form
eines abgeftumpften Kegel8 die Bodenflade B = 15 [] Zoll und Ddie
$Hobe h = 12 Zoll betragt, und dag Gewid)t eined Cubifzolles Waifer
(e -19—1— Qoth angenommen foird; um wie viel ift der Bodendrud des
volljtindig gefiillten Gefapes groper ald dag Gewidt ded Waffers?

Aufl &N 9B _ b_1/Bb) = 3790136 Loth.
3

GA4. Aus cinem Cplinder, Ddeffen Grundfliche den Rabius
r=2 §. bat, ift ein Kegeljtumpf herausdgefdynitten, der mit dem Cplin-

der die Hohe und die untere Grundfldcdhe gemein hat, und % - % Des

gangen Cylinders betragt. €8 foll der Radius der obern Grundfladye
Ded Kegeljtumpfes bejtimmt roerden.

Aufl. %[— 14 1/ e~ m)] — 1236068 3.

645. Cine abgeftumpfte Pyramide, welde den Korperinbalt
a=37 € F und die Hobe h =3 F. hat, wird jo ausgehdhlt, dap
inendig ein abgeftumpfter Kegel fehlt, deflen Grundflacdhen, von weldyen
die grofere b = 12,56637 (] &. ijt, mit den Grundflachen der Pyramide
sufammenfallen.  Wenn die maffive abgeftumpfte Pyramide zu dem von
ibu itbrig bleibenden Korper fid) verhdlt tie m : n =1 :0,5943553; rie
grop mup die andere Grundflacdye des Kegeljtumpfes fein?

6an — bhm —]/3bhm(4an —bhm)
2hm

Aufl

=3,141613 [ §

616. Aud einer vegelmdpigen abgeftumpften Pyramide toird
ein moglichjt grofer Kegeljtumpf beraudgejdnitten. Man foll das BVer-
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altnip Ded iibrig Dbleibenden Korpers zum Kegeljtumpfe fiir die Fille
berecdynen, wo der Pyramidenftumpf 1) dreifeitig, 2) vierjeitig , 3) fiinf-
feitig, 4) fiinfzehnieitig ijt.

Aufl 1) 3—1/37;—” = 0,6539865.

2 — T 02732304
5
8) '\ s 1 5= 0, 460856
V1 +1 08
15
4 — 1= 0,014882.
) ) (71+2V5+2})154+6)/5)

©61%. Cine an beiden Cnden offene metallene Robhre hat die
Form cines abgeftumpften Kegeld und eine gleidmapig dide Wand.  Man
fenut Die Lange oder Are der Robhre a =8 F., den dufern und den
inmern Durdymefier an dem didern Ende b=3 F. und ¢ =2 F., end-
lih den innern Durdymefjer d = 1,5 F. an dem {dymdlern Ende. Wie
viel betrdgt die Mafie der Robhre?

Aufl %”-(b + d)(b — ¢) = 28274333 6. &

618. Wenn ein concentrifher Ring die Breite a = 5 F. hat
und gufarmmengerollt den Mantel eined Kegelftumpfes bildet, deffen Hobe
h =3 . ift; wie grop ijt der Centritwinfel des Ringes?

An L 20y = asse

619. Dic Seitenlinie ecined geraden Kegelftumpfes zu finden
aug dem Centritinfel a = 23° 36" ded in eine Cbene audgebreiteten
Mantel8 und aus der Hohe h = 12 F. ded Kegeljtumpfes.

Anfl - — 12,0286 .

1/ (i)

620. 3n cinem geraden Kegelftumpfe, deffen Hohe h = 2 F.
ift, betrdgt die obere Weite d =3 F. — €8 foll dber grofere Radiug
10”
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der in eine Cbene abgetvidelten Mantelflade beftimmt rerden, wenn Dder
Eleinere Radiug derfelben r = 2,5 F. lang ijt.

2h
Aufl. r+]74;2—————_r_dz=5 F

624. Die Hobhe eined geraden Kegelftumpfes ijt h = 10 F,
die Durdpmeffer feiner Grundfladyen find D =23 F. und d =8 F. —
Man foll fitr den concentrijdhen Kreidring, weldjer dem Mantel des Stum-
pfed gleidy ift, die beiden Radien R, r und den Centritvinfel a bejtimmen.

D
ol R=gr—qg V4 +@— f=19 &
a
ST g N
360 (D — d)

00

TVt o—a

62%. Man fennt von einem abgeftumpften Kegel die Seiten-
linie a =34 ., die frumme Oberflie M = 51,27077 ] . und
pie Summe G = 40,21238 [] F. der beiden Grundfladyen; 8 joll hier-
aug der forperlihe Inbalt ded Kegeljtumpfed bevechnet twerden.

Anfl. yfg;f‘%(}l/azn(am—wnmrr:mgw 6. 3.

623. Bon cinem abgeftumpften Kegel fennt man die gange
Oberflidhe a=744,5764 [_]F. und die Radien R=T7 F. undbr = 5,8 F.
per beiden Grundflddjen; e Joll fein Cubifinbalt bevedynet roerden.

Auil. w}’ﬂﬂ{— 4n2R2r2— 2an(R? 412 =1548,678 C.§.

3R +1)

6%4. 3n cinem Kegelftumpfe vbon der Hohe h = 2 F. ijt ein
Kegel fo conjtruirt, dap er Ddie Fleinere Grundflache Ddeffelben u jeiner
Grundfladye hat und feine Spipe im Mittelpunfte der andern Grundfladye

liegt. Wenn der Kegel %: :ll—beé Kegelftumpfes ift und Ddie gropere
Grundflade ded leptern a = 28274333 [] F. enthdlt; rweldes ift das
LBolumen ded Kegels?

Aufl. ah

a1 [2n — 1 4+ }/30—3] = 4,7123889 €. 3.
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625. Den Cubifinhalt cined Kegelftumpfed von Dder §Hobe
h =10 §. 3u berechuen, wemn die pavallel den Grundfldchen n gleichen
Abjtinden von Ddenjelben durdygelegte Schnittebene m = 60 [] . betrdgt
und in den Grundflachen jroei, gleidh) grofen Centritwinfel entfprechende
Sehuen a = 448 F. und b = 6,1 F. gegeben find.

4hm [l i ab

w5 ] — 604,68808 G. 3.

(@ + b)?

626. Den Inbalt eined Kegelftumpfed von der gegebenen Hohe
h =249 & 3u bevednen, wenn das BVerhdltnip der beiden Grund-
flachen ju einander n = 0,7431629 und die parallel 3u den Grundfldchen
burd) bie Mitte der Hohe gelegte Sdhnittebene a = 2241 [ | §. ge-
geben ijt.
4ah(1 4+ n +V/n)
Aufl S0+ 1+ 210 5590,296 €. J.

627. Die beiden Grundfladen eines Kegelftumpfes, deffen
$Hihe h= 3,32 F. ift, ftehen 3u 3tvei gegebenen Kreifen, K — 3,984 O g
und k = 0,0218601 [] ., in einem foldhen BVerhdltnifs, dap eine Sehne
im Kreife K der halben Summe, dagegen eine Sehne im Kreife k der
balben Differeny von rvei in den Grundfladyen des Kegelftumpfed gezoge-
nen Sehnen gleidy ift. Wenn alle diefe Sehnen in den vier verdyicdenen
Kreifen einem gleid) gropen Centriwintel entfpredjen; weldyes ift der Kor-
perinhalt de8 Stumpfes?

Aufl. h(K + 3k) = 13251071 G. §.

628. 3n den Grundfladhen eines Cplinders, eined Kegeld und
eined Kegeljtumpfes ift eine Sehue o gezogen, dap fie in jedem diefer
Kreife einem gleid) gropen Centriwinfel angehort, Wenn alle drei Korper
cinerlei $ohe h = 9,96 F. bhaben und die Sehne in der Grundfldache
B = 35,856 [ ] §. de8 Gylinders gleidy ift der halben Summe, dagegen
die Sehue in der Grundflide b = 0,19674 [] F. des Kegeld gleich dem
balben Unterfdhicde der beiden Sehnen in den Grundflidyen Ddes Kegel-
ftumpfes; welden Erperlidhen IJubalt hat der Kegelftumpf?

oA ul. %(33 -+ b) = 357,778936 G. 3.
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629. €3 fjtelle ABCD bden

A —p Arendurdhjchnitt eined gevaden Kegel

10| ftumpfes von der Hihe EF = h =

G/ H M 12 § vor. Gin gerader Eplinder
// ™ pon derfelben Hiohe ift duvd) den Ke-
D AN ¥ ¢ gelftumpf fo durdygejdyoben, daf feine
% 0 Age fenfredht auf Dder Gbene ABCD

fteht und feine frumme Oberflache die
gegenitberliegenden Kegelfeiten in deven Mitten G und M bevithrt, Wenn
per Cylinder a = 5,094682 €. F. enthdlt; wie grop ift die Mantel-
flache des Kegelftumpfes?

Aufl 2)/ ahn = 8,765044 [ .

630. Man hat einen Kegelftumpf und rwei Kegel, alle drei
von gleider Hohe h = 27712813 F.. Der Radiug der Grundflache
Ded einen Kegel8 ift gleih der Summe, der ded andern Kegels gleid) dem
geometrijdjen Mittel aud den beiden Radien des Stumpfes. Wenn das
Volumen des erften Kegel8 a = 16,71596 €. F. und Dder Radius des
jtoeiten Kegels r = 0,8944272 F. ift; weldhed BVolumen bhat der Kegel-
ftumpf?

Aufl. a — Jh7r? = 14,394295 6. B

G34. Cin Kegelftumpf, ein Cylinder und ein Kegel Hhaben die
namlide Hohe. Der Durdymefier des Cplinders ijt gleid) der Summe
und der Durchmefier ded Kegels gleih der Diffeveny der beiden Durdy-
mefler ded Kegelftumpfes. Wenn der Cylinder a = 50,14802 €. F. und
der Kegel b = 7,42932 C. F. enthilt; wie grof ijt dann der Kegeljtumpi?

Aufl t(a 4 b) = 14,39433 €. 3.

632. Cin Cylinder, ein Kegel und ein Kegelftumpf bhaben
diefelbe Hohe h = 3 F. — Der Radiud des Kegeld ijt gleid) der Diffe-
veng a =4 F. aud den beiden Rabdien des RKegelftumpfes uud die Bajis
b= 15707963 [ ] J. ded Cylinders hat jum NRadiug das geometrijdye
Mittel aus denfelben beiden Radien. €8 joll hieraus dag BWolumen ded
Kegeljtumpfed bejtimmt werden.

9Aul. %-(a“n + 3b) = 97,3893706 G. .
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633. 3wijden einem geraden Kegelftumpfe und drei Kegeln
von derjelben Hohe mit dem Stumpfe finden folgende Begichungen ftatt.
Der eine Kegel enthilt a = 326,7256 €. F. und bhat dad arithmetijdye
Mittel m = 163,3628 ] F. aus beiden Grundflichen des Stumpfes
au feiner Grundflade, wabhrend die Grundflacdye jedes der beiden andern
RKegeln  dad avithmetijhe Mittel r — 6 F. aus beiden NRadien Des
Stumpfed u ibrem Radiug hat. Wie grop ift der Kovperinhalt K und
die Miantelflache M des Kegeljtumpfes?

Aufl. K=a(1 i

2 7r?
m

) — 779,1151 €. §.

9a2 . 4m
M —=3rg F+T—4l‘2= 376,99111 D %o

63B4. In einem regelmdpigen Tetraeder von der Kante a =
5241482 F. ijt cin Kegelftumpf fo conjtruirt, dap feine untere Grund-
fladge der in die Tetraederbajis cingefdyriebene Kreid ift, wibhrend die Peri-
pherie feiner obern Grundflache die Seitenfladyen ded Tetvaeders beriihrt.
Wenn der Radiug der obern Grundfldcge gleid) ijt dem Apothem bded in
die untere Grundfladye eingejdyricbenen regelmapigen Dreieds; wie grop ift
der Kegelftumpf?

Ta3n

635. 3In die Grundflade einer vierfeitigen Pyramide, in
welder jede Kante a=3,6342411 F. ijt, wird ein Kreid cingejdhricben und
auf demfelben ein Cylinder conftruivt, deflen Mantelfladye die Seitenfanten
der Pyramide durdyjchneidet. Wenn man in dag Quadrat, deffen Ecfen
die Durd)jchnittspuntte der Seitenfanten find, ebenfalls einen Kreid ein-
{dhreibt; wie grop ift Der von Dden beiden eingefdyricbenen Kreifen al8
feinen Grundflachen begringte Kegeljtumpi?

3
Auil. %@”— V2 — 1) = 5744172 6. .
636. Cin Kegelftumpf, von weldem die Hihe h =2 F. und

bie Radien der Grundflihen R = 1,015541 F. und r = 0,9027034 .
gegeben find, wird durd) eine den Grundfladhen parallele Ebene in ivei
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gleihe Theile getheilt. Wie grop ift 1) die Durdidnittéfigur, 2) ihr
Abjtand von der grofern Grundfladye, 3) ihr Abjtand von der Eleinern
Grundfladye?

9ul. 1) nV(W '2* ra)’ — 9909964 [ 3.

h [ ’R=+r3]_
2) R_rR—fl/ 2 = 0,941388 .

h [ . Rs+r=]_
TR —r+l/ 5— ] = 1058611 .

637. Cin Kegelftumpf ijt durd) feine Hohe h =3 F. und
die Radien R = 6,770275 §. und r = 541622 F. feiner Grundilachen
gegeben.  Wenn man Ddenjelben mit einer Cbene Ddurdhjdhneidet, weldye
pen Grundfladyen pavallel ift und durd) die Mitte der Hobe gebht; rie
grop ift 1) die Durdyjdhnittsfigur, 2) das untere Stif, 3) dasd obere
Gtitd des Kegeljtumpfes?

Aufl. 1) %(R +1)2=116,64 [] &

3)

2) %(mz + 4Rr 4 1?) = 195,12 6. §.

3) %7;__(71.2 + 4Rr + RZ) = 156,2396 (Sn %’

638. Wenn cin Kegeljftumpf die Hohe h =456 F. hat und
pic Radien der Grundfladhen R = 1,3642103 F. und r = 0,84967 F.
lang find; wie grop ift der Abjtand eines den Grundflachen parallelen und
a = 4422609 [ | §. grofen Durd)jdnittsfreijes 1) von bder fleinern
Grundflache, 2) von der gropern ,Grundfladye?

A ufl. 1) h((‘ga_“r)rll//:) — 2985 .
h(R}/n —Va)
) e 5

639. Bou cinem Kegelftumpfe feunt man die Hohe h—=3 F.
und die Durdymefier D = 2,403447 F. und d = 1,7264202 F. feiner
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Grundflacdhen. Wie grop ift die den Grundflacdhen parallele Durdyjchnitts.
figur, wenn diefelbe um m =12 F. 1) von der fleinern Grundflddye,
2) von der grdfern Grundflddye abjteht?

Aufl. 1) [m®@— 9 + dh]2=3,1329 [] .

T
4 h2
9) %[m(d — D) 4+ Dh]*= 35721 (] B

640. Dic Hohe h = 0,486 F. cined Kegelftumpfes rird in
n = 3 gleide Theile getheilt und durd) jeden Theilungdpuntt eine Chene
parallel ju den Grundildden gelegt. Wenn die Grundfldden a==0,8649 .
ud b = 1,5129 [ ] §. enthalten; wie grop find die eingelnen Stiide,
in welde der Kegelftumpf zerlegt wird?

Anfl %[a+b+ 3an (n— 1)+ (3n—2)}/ab] =0,1557198 €. §.
'3% [7(a-+b)+3an(n—3) +(9n—14))/ab] =0,1890919 €. 3.

L [19(a-H0)-+ San(n—5)--(15n—I8))/T] = 0.22570336.5

G414. Die Hobe und die Radien der Grundfladyen eines Kegel-
ftumpfes find gegeben, h =54 F., R = 8,462844 §., r = 6,770274 ..
Durd) einen den Grundfladyen parallelen Snitt toird der Stumpf o ge-
theilt, dap fidh) das Stiid an der gropern Grundflade zu dem Stid an
per Pleinern Grundfladye verhalt wie m:n = 2:1. Wie grop ijt 1) der
Radiug der Durdhjdnittefigur, 2) der Abjtand der Durdhjdhnittsfigur von
der fleinern Grundflice, 3) ihr Abjtand bvon der gropern @runbflacbe?

Auil. 1) ]/“ij‘_‘:‘ — 7499493 .

D) e ]/ - x + - ] 20,80625 .

h nR3+mr]_
3) R_r[R—-l/——m | =803 B

642. Gin Kegeljtumpf, deflen Grundfladen die Radien R =
1,692568 F. und r = 1,128379 F. Daben, wird durd) Schnittebenen,
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elde den Grundflachen parallel laufen, in n = 4 gleid) grofe Stiide
getheilt. Wie grop find die Radien der Durd)jdymittstreife?

Aufl. ]3/53““—_1)’3 — 1318039 .

n

13/2Ra+(n -~ Zr? = 1,464775 &
n ’ .

3 3 Sl
]/3R +0 =97 586846 .

n

643. Bon einem Kegel ift die Hohe h =42 F. und bder

Radiug der Grundflade r = 2,65517 F. gegeben. Wenn tﬁun %=%

von der Hohe abjdhneidet und durd) den Theilungspunft eine Ebene par-
allel mit der Bajfis durd) den Kegel legt; wie grop ift die Durd)jdynitts-
figur F und der entjtandene Kegeljtumpf K, wenn jener Abjdynitt der Hohe
1) von der Spife des Kegeld aus, 2) von der Bafid aus genommen ift?

Aufl. 1) F=rn (%)2= 1,808 [] 3.

hr2z

s 3m?
2) F=r2ﬂ(m;n)z= 13 [%

(m®—n?) = 30,284 C. 3.

hr2nz

K = ——— [3m(m — )+ 0] = 19,7072 €. §.

G44. 3n cinem Kegeljftumpfe tird —nnT= %— bon der Hibe,

welde h = 1,62 F. mift, abgefdmitten und durd) den Theilungspuntt
eine Gbene parallel ju den Grundfladen gelegt, deren Radien R=3,72365 F.
und r = 1,128379 F. gegeben find. Man foll die Durd)jdynittsfigur F
und die beiden an der Fleinern und an der gropern Bajis liegenden Stiide

a und A Des Kegelftumpfes beredynen, 1) renn —;T der $Hiobe von der

tleinetn Grundfladie aud, und 2) wenn jenes Segment von der gropern
Grundflade aus genommen orden ift.
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Aufl. 1) sz% [0R 4+ (m — n)r]?>= 25,67109 [ &

fuie hnn
T 3m?

[R2n2 + r?(3m? — 3mn 4 n% 4+ Rr(3m — 2n)n]
= 14,32959 G. §.

;;:3 [RZ(ma_ n3)+ r2(m — n)3+Rr(m3—3mn2+ 2n3)]
= 1848082 €. 3.

9 F = —;‘—2[“ + (m —n)R]*=12,48443 [ &

A=

a= 202D [Ra(m—n)?-4r2(m? 2 mn)-Re(m-+-20)(u—n]
= 42392 €. §.

AL 3’;’2 [r2n2 4 R2 (3m? — 3mn + 0% 4 Rr(3m — 2n)n]
= 28,5712 G. §.

645. Der Radiug der grofern Grundilade eined Kegeljtumpfes
iit R = 1,692568 ., der der fleinern Grundflidye r = 1,015541 .,
feine $Hohe h = 1,2 F.. — BVon dem Kegelftumpfe wird durd) eine mit
den Grundilacdhen parallele Cbene ein Stiid abgefdnitten, deffen Forperlicher
Subalt a = 2,439 €. F. betrigt. Wie grop ift der Radiusg x der Durdh-
jdnittsfladye und die Hobe y des abgefdnittenen Stirdes, 1) tvenn Diefed
an der gropern Grundflide, 2) wenn 8 an der Fleinern Grundfliade liegt?

3
Aufl 1) x=]/R3—— EZ (R — r) = 1,523311 .

h ) 3a
y=R__r[R——]/R3—h—”(R—r)]=O,3 %.
3

9 x=]/"r +-§%(R—r) — 1,331647 .

Y=g i : [_ g +]3ﬁ+ %(R—r)]=0,5602836 %

646. Bon cinem Kegelftumpfe fernt man die Hohe h = 108 B.
und die Radien R = 16,925688 F. und r = 13540548 F. der beiden
Guumdfliden. Durd) eine mit den Grundflachen pavallele Chene foll ein

11
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Stitd abgefdnitten werben, tweldes -1—2—— = —g-— ded gegebenen Kegeljtumpfes

betragt. Wie grof ift der Radiug x der Durd){chnittsflache und die Hohe
y Des abgefdynittenen Stiies, 1) wenn Ddiefed an Dder gropern Grundflade
und 2) mwenn e an der fleinern Grundfladye liegt?

3
Aufl. 1)x=l/R3—— i(Rs— r9) = 14,84485 .

b P! [R—I/R“——(R“—r“)] = 66,3875 3.
3

) x= L/ r+ %(Ra — 1% = 1595312 §.

4 —I%(Rf’—rs)] =176,97107 .

64%. Cin Kegel ift durd) feine Hohe H = 3 F. und den
Radiug R = 0,586323 JF. feiner Grundflade gegeben. Wenn ausg dem
Kegel durd) wei der Grundfladhe parallele Chenen ein Kegelftumpf von
der Grofe a = 0,04617 €. F. und der Hohe h =0,9 F. gefdhnitten wird,
wie grop ift 1) der Ubjtand der gropern Durd)jdhnittsebene von der Spise
Ded RKegeld, 2) der Radiud derfelben ?

. PN TER—
il 1) - +l/;;:—2 SR
% _%[_121_ +V;_‘%I?_I:_:_—;‘_§] = 0,20521305 .

6G48. Cin Kegel tird von Cbenen, welde der Grundflache
pavallel find, fo gefdhnitten, dap Ddadurd) die Hohe von der Spise des
Kegel8 aud nad) den Verhdltniffen der Jahlen m =1, n =2, p =3,
q = 4 getheilt ird. €8 follen die Werbaltnipzahlen bder wifdjen den
Pavallelfladhen liegenden Korperitiie angegeben twerden.

Aufl. 3n[m2+4 n (m 4 4n)] = 26.
3pm 4 0)? 4+ p(m 4 n + §p)] = 189.
3q[(m + n 4+ p2+ qm + n 4+ p + jgl = 734
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649. Cin Kegelftumpf ijt befanntlid) der Summe dreier Kegel
gleid), von mwelden der eine dag geometrijde Mittel ijdhen beiden
Grundfliden des Stumpfed zur Grundflade hat. Nun foll fiir einen
Kegelftumpf, deflen Hobe h = 6,5 F. und deffen Grundfldchenradien
R = 54218625 §. und r = 24880764 F. gegeben find, beftimmt
werden, tie weit der den Grundfladyen pavallele Schnitt, toelder das
geom. Mittel jwijdhen beiden bildet, 1) von der gropern Grundfldacye, und
2) von der fleinern Grundflade ded Kegelftumpfes abiteht.

QquI 1) —h—‘r— = 3,875 %

i ok

i

650. 3n den Grundfladen eines Kegelftumpfes, deffen Hobe
h = 16,73 &. ift, {ind wei dbhulide regelmdapige Polygone bejdyrieben,
deren Seiten fid) 3u einander wie m:n =9 : 4 verhalten. Man foll
bejtimmen, in welder Entfernung 1) von der gropern Grundflade und
2) von der Fleinern Grundflace die freigformige Durdhjdhnittdebene liegen
muf, damit fie daf geometrifde Mittel srifden beiden Grundflddyen fei.

h(m_l hnm —} mn) _ 16088 g,

m-—n

— 2,625 &

Aufl

y (o )/ mn) _V“‘“) — 6,692 .

T)

6534. Man will cinen abgeftumpften Kegel verfertigen, fo dap
derfelbe a = 34,361206 Pfund {dwer ift und die beiden Rabdien der
Grundflidien m = 1,38 und n = 1,21 Mal groper find al8 die Hibe.
Wenn die dazu vertvendete Maffe dag fpecifije Gewidyt s = 0,31 bat,
vorausgefegt dap ein Cubiffup Wajfer g = 66 Pfund wiegt; rwelde
$Hohe mup der Kegelftumpf erbalten?

2 3 3a Ly
Aufl. msn(m2+ T = 0682784 &

652. Gin aus homogener Materie bejtehender gerader Kegel-
jtumpf, deflen Grundfiaden die Radien R = 3 . und r =2 F. bhaben,
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fdhwimmt mit lothrehter Are im Waffer, fo dap er bid ur Hilfte feiner
$Hohe untertaudyt. Weldpes fpecifijdhe Getvidyt hat die Maffe, 1) wenn
bie grofere Bafis, 2) wenn die fleinere Bafis des Kegeljtumpfes fid) unter
dem Waffer befindet?

7R2 4 4Rr 4-r?

Aufl. 1) §(R:F Br 19 = 0,5986842.
7r2 4+ 4Rr 4+ R2
2) ST RIF ) 0,4013157.

653. Cin Kegeljtumpf ift durd) feine Hohe h = 6 F. und
die Radien R = 3,6 F. und r = 2,4 F. feiner Grundflachen gegeben.
Sn welder Cntfernung von der gropern Grundflache liegt der Shwer-
puntt ded Kegelftumpfes?

b R2 4 2Rr o 312
Sufl. o o - SR ST

— 2,6052613 .

654. Den Abjtand ded Schrerpunfted eines Kegelfrumpfes
pon deffen Mittelebene, weldhe die Hihe des Stumpfes halbirt und den
Grundfladhen pavallel lauft, ju beftimmen, wenn die Hohe h = 20 F. ijt
und die Radien R =12 §F. und r =8 F. betragen.

Aufl. -~ - wlmal

655. Die Radien der Grundflachen eined abgeftumpften Kegels
find R =06 F. und r = 4 ., die Hohe deffelben it h =15 F. —
Jn weldhemn Abjtande von der fleinern Grundflacdhe liegt der Schwer-
punft des Kegeljtumpies?

A fL. h  3R24-2Rr 4 r?

T R R = 0486842 B

656. Cin Kegel bejteht aus jwei Theilen von verjdyiedenem
Stoffe, deven Begringungsflache der Grundflide des Kegeld pavallel ift,
fo bap der untere Theil einen Kegelftumpf von der Hohe h = 7,62 F.
borftellt, deffen Grundfladen die Radien R = 3 F. und r = 2 F. haben.
Wenn dasg {pecifijhe Gerwidyt fiir die Maffe des obern Theiles a = 1,1
und fiiv die de8 untern Theiles b = 1,2 gegeben ift; wie grof ift der
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Abftand des gemeinfchaftlichen Schwerpunttes beider Theile von der Grund-
fladye des gangen Kegels.

h  ard(4R—3r)+-b (R—r)?(R2+2Rr--3r%)

Aufl. Y §e (R —r)[ar® 4+ b(R? — 19)]

= 2,9240506 .

657%. Gin gerader abgejtumpfter Kegel von dev Hohe h=6,64 F.
it durd) ecinen wm Ddiefelbe UAge bejhricbenen Cylinder ausgehdbhlt, deffen
Radius r = 2,2 F. dem der Fleinern Grundiliche des Kegeld gleid) ift.
@8 foll die Cntfernung des Schwerpunftes des fibrigbleibenden Korperd
1) von bder grofen Grundflddpe, deren Radius R = 3,3 &. ift, und
2) von der fleinern Grundfldche des Kegeljtumpfes bejtimmt werdert.

Aufl. 1 %- : %—i—g% — 9,1349857 .
h 3R+45r
2 - gy = 45057142 B

658. Dic Durdmefier der Grundfladyen eined Kegeljtumpfes,
welder aus einem homogenen Stoffe befteht und die Hohe h = 4 F. hat,
betragen D =2 F. und d = 1 F.. — Der Kegeljtumpf itd bon einer
Gbene gejdynitten, weldhe durdh feinen Schwerpuntt geht und den Grund-
flacdhen pavallel ijt; man foll den Abjtand p der Durdyjdhnittsflache von
ber gropern Grundfldche und die Korpevinbalte des untern Stiides A und
ped obern Stitkes B des Kegeljtumpfes berechnen.

h D24 2Dd 4 342
4 D2y DdAaz

Aufl. p= = 15714285 .

il 2_17:2[])2}12 —Dhp(® — )+ — d)2] — 4030552 6.5,

B— Q‘_—m&)” [(Dh —p(D —d))24dh (h(D 4 d) — p(D — d))]
= 3299823 €. .
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XI. Rotationgforper.

659. Durd) die Spise C des Dreieds

ABC, mweldes den Inbalt F =30 [] . bat,

ift eine gerade Linie in der Ebene des Dreieds,

D aber auperhalb defielben fo gezogen, dap fie die

Berlangerung der gegeniiberliegenden Seite AB

in einem Punfte D fdhneidet. Wenn dag aud der Mitte von AB auf CD

gefallte Perpendifel LK die Linge a = 0,75 F. hat und die ganze Figur

um CD, al8 um eine fejte Are eine volljtandige Wmbdrehung madht; mie
grofs ift der bon demDreied ABC erjeugte Rotationsforper ?

Aufl. $anF = 94247778 €. §.

o

660. Weun in der vorigen Aufgabe gegeben wire das Hihen-
perpendifel CP = 2,1 F. des Dreiedds ABC und die bon der Grund-
linie AB bei der Umbdrehung de§ Dreieds um CD bejchriebene Mantel-
flade M = 10,59231 [] &.; weldyen Inbalt hatte der bon ABC erzeugte
Rotationstorper?

Aufl $CP . M = 74,14617 C. J.

A 6614. Durd) die Spige ded gleid)-
L fhentligen Dreieks ABC ijt eine Gerade
CD in der Gbene des Dreieds, aber auper-

......
""""""
~.,

S8 halb deffelben fo gegogen, dap fie mit Dder
MKN LBerlangerung der ungleiden Seite AB Ddes
Dreiects in D gufammentrifit. Wenn die Hohe CL ded Dreiedd h =4 F.
iit und die Projection der Vafis AB auf CD, d. h. das von den beiden
Perpendifeln AM  und BN auf CD beftimmte Stiid MN die Linge
a = 5,366566 F. hat; wie grop ift der Korper, welder durd) die Um-
drehung ded Dreiedd wm die Are CD entiteht?

Aufl 4ah27z = 179,8353 €. .

L

662. Den Fladeninhalt des in der bvorigen Wufgabe von
der Grundlinic AB des gleihjchentligen Dreieds ABC durd) die Rota-
tion um CD bejdyriebenen Kegelmantels ju bevechnen.

Anil. 2ah7z = 134,8765 [
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663. Das Dreied ABC, in weldem
AC = BC ijt, madyt eine volljtandige Mmbdrehung
um den Sdjenfel BC. €8 foll der vom Dreiece
bejdyricbene Kovper berechnet mwerden, wenn gege-
ben ijt 1) der Schenfel BC =5 F. und das dar
auf gefillte $Hohenperpendifel ded Dreieds, AM
=48 P, 2) das auf die Grundlinie gefillte
$obhenperpendifel CL = 4 F. und die Projection
der Grundlinie auf der Umbdrehungsaze BM=3,6 3.
Aufl 1) 47 .BC.AM?2 = 120,6371 €. .

2) 3m.BM.CL2 = 1206371 6. .

664. Wenn in der vovigen Aujgabe gegeben rwire Dder
Gdpentel BC =1 F. und die Projection BM = 0,72 F. der Grund-
linie auf diefem Sdyenfel; weldes BVolumen bhitte der vom gleidyjdyent-
ligen Dreied ABC durd) die Umbdrehung um BC bejdyricbene Korper?

ufl.  $7.BC.BM(2BC — BM) = 0,9650972 6. §.

665. Jn cinem Dreied ift das auf die Grundlinie gefillte
Hobenperpendifel h = 8 F. gegeben. Wenn dag Dreied wm eine der
beiden andern Seiten votirt, und die von der Grundlinie bei diefer Ro-
tation befdyricbene frumme Mantelfladye den Inhalt M = 361,9115 [ | &.
bat; weldyes Bolumen hat der vom Dreiede erzeugte Rotationstorper 2

Aufl. $hM = 965,0968 . .

666. Das Dreied ABC ijt durd) P A
feine Grundlinie AB =g =15 §F. unbd feine
Hobe AM = h = 24494897 F. gegeben.
Durd) die Spige C wird die Gerade CD par- € M D
allel der Grundlinie gejogen und dag Dreiedt
ABC um CD berumgedreht. €8 foll dag8 Bolwmen des von ABC er-
geugten Rotationsforpers gefunden werden.

Aufl 3gh?7 = 18,849556 €. J.

669. Wenn in der vorigen Uufgabe fiir dag Dreied ABC
ber Pladjeninhalt F = 7,3484691 ] F. und die Hihe h = 4,8989794 F.
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angenommen wird; tie grop ift dann das BWolumen ded entjtandenen
Rotationéforpers?

Aufl. $72hF = 150,7964 . &.

66S8. G3 jei ABCDEF bie $Hilfte
eined regelm. Polygons, in weldem der Rabius
OR bdes eingefdyricbenen Kreifes r—1,5388411 .
lang ijt. Man foll den bon dem polhgonalen
Ausjdnitte AOD bei der Rotation Dder gangen
Figur um den Durdymefier AF de8 umidyrie-
benen RKreifes ergeugten Korper K und die vom
Umfange ABCD des Ausjdynittes bejchriebene
Plade F beredynen, renn die Projection AP je-
nes Umfanges auf der Umdrehungsage die Linge
h =2118034 §. bat.

Aufl. K = 2zr2h = 10,50458 €. .
F =2narh = 204789 [] &.

669. 3u cinem regelm. Polpgon bvon gerader Seitenanzahl
betragen Ddie Rabien Des eingefdyricbenen und des umfjdyricbenen Kreifes
r= 15388411 §. und R =1,6180338 §. — €3 fjoll das Bolumen
K und die Oberflache O des Kovpers berecdynet rerden, weldjer durd) die
Umbdrehung des Polpgons 1) um den Durdhmeffer des umidyricbenen
Kreifes, 2) um den Durdymefler ded eingefdyricbenen Kreijes ergeugt
tird.

Aufl 1) K= $7nr2R = 16,04958 €. 3.

0 = 47rR = 3128897 [] &
9) K = 3zar(R2-+ r?) = 16,06979 C. §.
0 = 27 (R2 4 r?) = 31,32837 [ &

690. Der Radiug ded um ein vegelmipiges Sedysed be-
fdyricbenen Kreifes hat die Lange R =2 F. — €8 joll der Inbalt K
und die Oberflide O ded vom Sedhded erjeugten SKorperd berechnet
werden, 1) wenn Ddaffelbe um den Durdymeffer de8 umidyriebenen
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Rreifed, und 2) mwenn e8 um den Durdymefier ded eingefdriebenen
Kreifes eine Umbdrehung madht.
Aufl. 1) K = nR3= 251327408 €. §.
0 =22R2)/3 = 4353119 [] &
TnR?

2) K=T7""13=12539819 6.5
g 7”2?‘ — 43,9822964 G. .

@91. Gin regelmdpiges Sehned, deffen Seite a = 2 . ift,
preht fih um ben Durdhmeffer ded umidricbenen Kreifed. Wie grop
ift ber Korperinbalt K und die Oberflache O ded dadurd) ergeugten Korpers?

Aufl. Bk riad

0 = a2z /50 + 22)/5 = 125,1559 [] &

692. Den forperlihen Inbalt K und die Oberflade O
bes Korpers au beredynen, weldjer entjteht, wenn fid) ein regelmapiges
Behned von der Seite a =2 F. um Dden Durdymejjer des einge-
fdriebenen Kreifes herumbdreht.

Aufl. Kish %"—Vmss T 842)/5 = 1285584 G. §.

Q2=

6793. Gin regelmapiges Sehued rvotivt um den Durdymeffer
feined eingefdyricbenen Kreifes, deffen Radiug r = 6,1553644 F. ift.
@8 foll der Iubalt K und die Oberfliche O ded erzengten Wndrehungs-
Forpers gefunden mwerden.

27"

Aufl K=

(15 — 21/5) = 1028465 . .

0= 2nr?

(15 — 2)/5) = 501,2535 [ §-
11
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6%4. Cin regelmdipiges Adyted, deflen Seite a =1 F. ift,
bejdhreibt durd) Mmdrehung um feinen gropen Durchmeffer den Korper
A, und durd) Wmdrehung um feinen £leinen Durdymefier den Korper B.
€8 foll berecdhnet werden, um wie viel 1) der IJubalt, 2) die Oberfladye
Ded jiweiten Korpers grofer ift als bei dem erften Korper.

Aufl 1) %(15 + 1112 —2)/116 4 82]/2) = 0,025009 €.3.
2) (714 4p2 — 2V F 1) = 0062153 6. 3.

A 695. Cin Kreisfector ACDMA rvotirt um
E  Dben ihn Degrangenden Radiug AC =r =34 ..
< Wenn die Projection AF feines Bogens AMD auf
D J F der Are die Linge h = 1,7 F. hat; tie grop ijt
N 1) der bon dem gangen Sector befdyricbene Korper,
2) der von dem Fladenjtide AMDF bejdyricbene

€ Rorper, 3) die vom Bogen AMD bejdhricbene
frumme Jlache?

Aufl 1) 3r2zh = 4115905 G. §.
h2z
2) 3 (3r — h) = 25,724406 €. .

3) 2rzh = 36,3168 [] .

676. 3Im SKreisjector ACDMA (®ig. 675) hat bie Projee
tion AF be8 Bogend AMD auf dem Sdyenfel AC die Linge h=0,34 J.
und Ddie projicivende Linie DF die Lange p = 0,5888971 F.. Wenn
der Sector wm den Sdenfel AC rvotirt; tie grop ift 1) der Korper,
weldjen dad bom Bogen und den beiden Projectionslinien begranzte Fladyen-
jtitd AMDE erzengt, 2) der bon dem gangen Sector befdjriebene Korper
und 3) die von feinem Bogen bejdyricbene frumme Flidpe?

Aufl. 1) th (h? + 3p?) = 0,2057952 G. §.

T

6h
3) 7(h2+ p?) = 1452672 [ &

2) (h2 4 p?)2 = 0,3292723 6. &.
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677. Gin Rreisfector, deffen Sehne die Lange a =1,732051 J.
bat, dreht fich wm einen feiner Grinzhalbmeffer. Man foll beredynen
1) bie von feinem Bogen bejdhriebene Fliche, und 2) wenn nod gegeben
ift der Madiug r = 2,1 F. des Sectors, den vom Sector ereugten Ro-
tationgforper.

Aufl 1) a2z = 94247778 [ .
2) jarm = 65973444 C. J.

678. BVon dem Kreisfector ACDMA (Fig. 675) Fennt man
den Rading AC =r = 1,6 F und dic auf demfjelben liegenden Pro-
jectionen des gangen Bogens ABD und des Theiles AB davon, namlid
AF—=a=206 § md AE=Db=02 §.. Wie grop ift der Korper,
mweldyer bei der Rotation des Sectors um AC pon dem jwifden beiben
projicivenden Qinien enthaltenen Flachenitiice BMDFE befdyricben toird?

wufl. g [a2(8r —a) —b?(3r — b)] =1,390678 €. B.

6279. Gin SKreisoctant dreht fidh um einen der ihn begrin-
jenden Radien, reldper die Linge r = 1,06 F. hat. €38 foll der pon
dper Flahe des Octanten befdhricbene Korper K und die von dem Bogen
bes Octanten befdyricbene Fladhe F gefunden rerden.

Aufl. K = {732 — J/2) = 0,7306095 G. &.
F = nr2(2 — J/2) = 2,067763 [ &

680. GCin Kreis vom Radiug r =1 F. ift durd) cin einge-
fdhriebenes regelmapiges Dreipiged in lauter gleihe Sectoren getbeilt.
Wenn einer diefer Sectoren um feinen Granghalbmeffer votirt; wie grop
iit der dadurd) entjtehende Korper K und die vom Bogen Des Sectord
bejdhricbene Flache F?

Fufl. K= ”6” (4—1/ 9415+ /30— 6/5)=0,045767 C.5

o %ri@ _V/94V5+1/30—61/5) = 0,137303 (1%

681. Gin Kreigfector dreht fih um einen aufer ihm liegen-
ben Madius des Kreifes, mweldpem er felbjt angehort. Wenn der Radius
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r=102 §. des Sectord und bdie Projection a = 0,51 F. feines Bogens
auf der re gegeben find; wie grop ift der vom Sector ergengte Kdrper
K und die von feinem Bogen befdyricbene frumme Flace F?
Aufl. K = %ar?zn = 1,111294 €. §.

E —9arn— 39268513 [F] 4

682. Cin Kreigfegment BDM (Fig. 675) rotirt um einen
aufer ihm liegenden Rabdiug AC des RKreifes, zu Ddem dajjelbe gehort.
Die Projection EF ded Bogend ded Seqmented hat auf der Are die
Linge a = 2,01 §. und bdie Sehne BD betrigt s == 2,4494897 J.;
wie grop ijt der vom Segmente erzeugte Rotationsforper?

Aufl tas2zm = 6,3146011 €. F.

B 683. Wenn ein Kreisfeqment ABC um einen
durd) den Cudpunft feines Bogens gehenden Rading AD
c votitt, deffen Qinge r = 1,5 §. ift und die Projection
AE bde8 Bogens auf der Are die Lange a =1 F. hat;
S TOE o tvie grop ijt der bom Seqmente bejdyriebene Korper K
und die von feinem Bogen bejdyricbene frumme Fladye F?

Aufl K = }a?rn = 15707963 €. .

F = 2ar7 = 94247778 [ &.

684 Dag Dreied ABC, bdeffen
Pladyeninhalt F=3,2 [] . ift, wird wmn
eine in der namlidhen Cbene mit dem Drei-
e, aber auperhalb Deffelben liegende Age
QP bherumgedreht. Die Jenfrechten Wbjtande
der Dreiedsjpien von der Are find gege-
benis L AM — 8. — 10497 30k, . BNu— b
= 1,0321 J., CP = ¢ = 0,3406 F. — Man foll den Iuhalt des ring-
formigen dreifantigen Kovpers finden, weldyer von ABC befdyricben tird.
Aufl. 3@+ b+ c)nF = 10,053096 C. F.

685. Wenn fiir dag Dreied ABC (Fig. 684) gegeben find
die Seittn AB=a =05 § und AC=BC =b =2 ., ferner die
Abjtinde m = 09732 F., n =1,0268 F., p =08 J. der Dreieds-
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fpigen A, B, C, von der Umbdrehungdare QP ; wie grof ift die gejammte
Oberflade ded von ABC befdyriebenen ringformigen Korpers?

Aufl. 7zla(m 4+ n)+ b(m 4 n 4+ 2p)] =25,761059 [] .

686. Do Shwerpunft S eines Dreieds ABC (Fig. 684),
deffen Jladyeninhalt F = 0,7071068 [] F. ijt, hat von einer auperhalb
de8 Dreiedd in deffen Cbene liegenden Umbdrehungéaze QP den Abftand
ST = 2,8284272 F. — Weldes BVolumen hat der vom Dreiede be-
{chriebene Rotationsforper?

Rufl. 27 . ST . F = 12,5663704 6. B

68%7. Cin gleidfeitiged Dreied vom Fladeninhalt a =
1,7320508 [] &. odrebt jich um eine auperhalb deffelben [liegende Age.
Wenn der Schwerpunft des Dreieds bei Ddiefer Umbdrehung einen Kreis
bejchreibt, Dejfen Peripherie p = 3,023127 . ijt; wie grop ift die Ober-
flache Des bon dem Dreiece ergengten ringformigen Korpers?

Aufl. 2p)/27a2 = 18,138762 [ §.

688. Das gleihjdhentlige Dreiect M N O P
ABC, bdeffen Flacdeninhalt F = 12 [] B. 4 5
und deflen Hohe AD = 4 . ijt, bhat cine \D
foldye Qage 3u einer in der ndamlichen Cbene
mit dem Dreiecde, aber auperhalb deffelben Fir ¢
liegenden Drehungsdare (gleidviel ob XY o
oder VZ), dap bder fenfrechte Abjtand bdesd i
Sdyeiteld8 A von der [eptern AM = 5,5 . A .
betvagt, und die Projection der Grundlinie X ¥ N o P Y
BC be8 Dreiedd auf der Are die Lange
NP =5 §. bat. €3 foll der Jubalt ded von ABC ergengten ringfor-
migen Kovperd gefunden terden, 1) wenn der Scheitel A ndber ald die
Mitte D der Grundlinie jur Drehungsare liegt, aljo ABC um XY ro-
tit, 2) wenn D ndber ald A gur Are liegt, aljo VZ die Drehungsare
bildet.

Aufl. 1) 272.AM.F 4 37. AD2, NP = 582241828 €. .
2) 22.AM.F — 27 . AD2, NP = 247,138618 €. J.
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689. Man nehme an, dap in der vorigen Aufgabe das gleid)-
fdhentlige Dreied ABC fid) zwar nidht felbjt, ol aber feine Lage ur
Drehungsare andere. 1) Wenn die Grundlinie BC die fenfredyte Ridytung
gur Drehungdare XY oder VZ Dhat, den Rotationstorper aus den Stiiden
AM =275 F. md F =3 [] F. 3u bejtimmen; 2) wenn der Scheitel
A felbjt in der Ure XY [iegt, den Rotationsforper aus den Stiien
AD =2 @ und NP =25 . 3u berechnen.

Yufl 1) 2n.AM.F = 518362779 €. §.
9) 37 .AD?2. NP = 209439506 G. 3.

690. Cin Parallelogramm, weldes die beiden Seiten m=3 .,
n=2 . und den Iuhalt P =5 [] F. hat, wird um eine auperhalb
deffelben in der udamlichen GCbene liegende e gedreht. Die aus den
Cdpuntten deg Parallelogramms auf die Wre gefilten Perpendifel haben
die Qingen a =204 F., b=096 F., c=154 F., d=0,46 F..
Wie grop ift der Kovperinhalt K und die gange Oberfliche O des bon
dem Pavallelogramme bejdyriebenen Korpers?

Aufl. K=4(a+ b+ c 4 d)zP = 39269907 C. J.

= (a+b+c+ d)(m -+ n)z = 78539815 [] B

G691. Den Iubalt K und die Oberflache O des Korpers zu be-
rechnen, welder entjteht, wenn ein Recdhpted mit den Seiten a —8,9442718 F.
und b = 2,2360679 F. um eine dupere Are gedreht wird, jo dap dabei
der Scwerpunft des Rechteck von der Wge den Abjtand m =25 F. bhat.
Aufl. K = 2abm7z = 314,15926 €. .

O0=4(a+ b)ymz = 351,2406 ] J.

692. Aus den Cdpunften A, B,
C, D unbd dem Durdfduittspuntte M der Dia-
gonalen eined Trapezoides ABCD, Ddeffen
Subalt F = 6,5 [] §. iit, {iud anf eine dupere,
in derfelben Gbene liegende Drehungsare PQ
die Perpenditel a =1 F., b=105 §., c =
18 %, d=1,5F., m =12 F. gefallt worden.
E3 foll dag Volumen des bom Trapezoide bejdyrie-
Q  benen Rotationsforpers gefunden rerden.

Aufl. 2(a+ b+ o0+ d—m)nF =4900884 €. 3.
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693. Cin Trapezoid hat den Flacheninhalt F = 26 [ | J.
Wenn daffelbe wm eine in feiner Cbene liegende dnpere Are gedreht wird,
und der Sdywerpunft des Trapejoides bon der Wre den fenfrechten
Abjtand s = 24 F. hat; tie grof ijt der befdyriebene Rotationstorper?

Aujl 27sF = 392,070756 6. 3.

694. Cin ZFrapey ABCD, in
weldhem eine Seite AB auf jweien anbdeven
Seiten fenfrecht fteht, dreht fidh wm eine in
feiner Cbene liegende dupere re MN, eldje
jener Seite AB pavallel [duft. €8 find gege-
ben die Seiten AD =a =1 §., BC=1D 3 C
=19 F:; CD:= e =15 §;: AB =h ==1,2.F. und  devi Abftand
der leptern Seite von der re, AM =d =2 F. — Man foll den von
ABCD bejdyriebenen Korper K und die von CD befdyricbene Frumme
Blache F berednen, mwenn al8 die erzeugende Fladhe 1) das mit der
Are auf ver{djiedenen Seiten von AB [iegende Trapez I, und 2) dag mit
der Are auf einerlei Seite liegende Trapey II angenommen mwird.

Aufl. 1) K =dh(a+b)7+ }(a2+ b2+ ab)h7z = 30,04619 6.3
F—=cn(2d + a 4+ b) = 3251548 [ ] B.

9) K = dh(a+b)zm—}(a?+ b2 ab)hn — 13,68477 6. §.
F=cn(2d — a — b) = 5,1836268 [ ] &

N

695. Man fennt bden P
Fladeninhalt F = 20,109357 [ ] . " AR
und den Umfang P = 16 F. cined B Rin\l S—— %
regelmapigen Bieleds ABCDEFedcb

pon gerader Seitenzahl, endlid) den
Ybjtand OL = a = 3,5 . feinesd
Miittelpunfted von einer in der ndm-
lidjen Gbene, aber gang auperhalb des
Lieleds liegenden Are PQ, meldye
einem grofen Durdymeffer deg Vieledd
parallel ift; man fud)t den Inbalt K
und die Oberflade O des ringformigen
Korpers, twelder entjteht, wenn das
Bieled um bdie Are gedreht twird.
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Aufl. K = 2anF = 4492977 6. &
0 =2anP = 351,8584 [ &

696. Cin regelmdpiges Polygon bvon gerader Seitenzahl
ABCDEFedcb (Fig. 695), in weldem bdie Rabdien des um- und einge-
{dyricbenen Kreifes R = 1,3065627 F. und r = 1,2071068 F. betragen,
breht fidh um die dufere Are PQ, welde einem Durdymefier ded um-
fdyriebenen SKreifes pavallel ift. €8 foll beredynet werden 1) um tie
biel der dufere bom Halbpolpgone ABCDEF bejdyricbene Sheil des Ro-
tation8forpers den innern Theil defjelben iibertrifit, welde die andere, der
Are ndiber liegende Hiljte AbcdeF bejdreibt, 2) uwm tie biel bdie vom
Umfange ABCDEF beg erjten $Halbpolygons bejdyricbene Fladye diejenige
Hlade ibertrifft, welde von dem Umfange AbcdeF bder andern Hilfte
bejdyrieben mwird.

Aufl 1) §$nRr? = 1594923 €. §.

9) 8zRr = 39,63835 [ &.

69%. Cin regelmaiges Polygon bon gerader Seitengahl dreht
fih um ecine dufeve, in der ndamliden Cbene liegende Are, teldhe einem
Durdymefjer des cingefdyriebenen Kreifed parallel ift. Die Radien ded
um- und eingefdricbenen Kreifes find R = 1,9318516 F. und r=
1,8660254 F.. — Man foll den Unterfdhied angeben 1) 3wijdhen dem
aupern und innern Theil ded Rotationsforpers, 2) wijdhen den Flachen,
eldhe von den Umfangen der beiden Halbpolhgone bejdhricben rerden.

Aufl 1) $nr(R2+4 r?) = 56,33816 C. 3.
2) 47 (R241r2) = 90,655 [] B

698. Cin regelmapiges Adyted, dejfen Seite a =2 F. ift,
dreht fidh wm eine dupere, einem feiner gropen Durdjmefier parallele Are.
Man foll beredyuen 1) den Unterfchied der bon den beiden Hilften des
Bicleds erzeugten Korper, 2) den Unterfdhied der Fladyen, welde von den
Umfangen jener Halften befdyricben rerden.

Aufl 1) 4a%2)/2(58 + 41)/2) = 127,594 6. §.
2) 2a22)/2(10 + 71/2) = 158,5535 [ B
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699. Renn ein vegelmipiges Jwdlfed pon der Seite a =
0,5 §. um cine dupere, einem feiner fleinen Durdymefier parallele Are
votivt; wm tie biel unterjdyeiden fih) von cinauder 1) die Inbalte Des
dupern und innern Theiles des Rotationskorpers, 2) die bon Dden Um-
fangen der beiden Hilften des Bicled's bejchricbenen Fladyen?
Aufl 1) jad7m (54 + 31)/3) = 7,048528 €. B.
2) a2zm(15 4 8)/3) = 2266377 [] B.

200. Wemn jidh cin Kreis um eine in feiner Chene liegende
dufere Are herumdreht, fo dap dabei die Entfernung ber cingelnen Puntte
bes Kreifes von der Are unverdndert bleibt, fo toird der bom Kreife befdyrie-
bene Korper ein Ring und die vom Umfange bed rotivenden Kreifes
bejdyricbene Fladye die Oberfladye defielben genannt. — €8 fei nun
ber Madiug r = 2,236068 F. cineé votivenden Kreifes und der Abjtand
a =3 §. feines Mittelpunttes von der Are gegeben; toie grop ijt der
torperlidge Subalt K und die Oberfliche O des Ringes?

Aufl K = 2ar2n? = 296,0882 €. 3.
0 = 4arn? = 2648292 [] 3.

2O Den Subalt K und die Oberflidhe O eines Forperlichen
Ringes u bevedynen, deffen dupere Peripherie den Radius R = 1,047214 F.
bat und deffen fenfredyter Durdhjchnitt ein Kreis mit pem Radiug r =
0,447213 . ijt.
Aufl K = 2r272 (R — rf= 2,368698 €. 3.
0 = 4rm2(R — 1) = 10,9315 (] &

SQ2. Bei der Rotation eines Kreifed um eine in feiner Chene
liegende dufere Are wird der erzengte Ring durd) einen Cplindermantel,
welden der der Are parallele Durdymefjer beg Kreifes befdhreibt, in einen
gupern, von Dder Are entfernteren und in einen innern, bder Uge
ndberen Theil und dem entfprecyend audy bie bejdrichene Flade in eine
dufere und inuneve Oberfladhe des Ringes getheilt. FWenn Dder rotirende
Rreis den Radiug r = 14422496 F. hat; um tieviel iibertrifit 1) der
dupere Theil des Ringes den innern, 2) bie dupere Seite der Oberfladye
bes Ringes die inneve Seite derfelben?

Aufl 1) §nrd= 251327408 €. 3.
9) 8ar2=522782 []§
12
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TOB. Der Mittelpunft eined Kreifes, Ddeflen Radiug r =
4,3267488 . ijt, hat von einer dufern, in Dderjelben Cbene liegenden
Drehungsare den bjtand a = 4,4 F. — €8 foll fitr den vom Kreife
ecgeugten Ring bevechnet werden 1) der dufere Theil, 2) der inmere Theil,
3) die dupere Dberflache, 4) die innere Dberfldche.

Yufl. 1) nri(an 4+ 4r) = 1152,263 €. .
2) nr?(an — $r) = 473,6796 C. 3.
3) 2ar(an 4 2r) = 611,041 [ &
4) 2nr(an — 2r) = 140,537 [ ] &.

SO4. JIu cinem geraden Cylinder von der Hohe h =4 F.
und dem Rabdiud r =3 F. ift ein Kegel confjtruirt, relder mit dem
Cylinder eine gemeinfdajtliche Grundfladye hat und dejfen Spige in dem
Mittelpunfte der obern Grundfldche des Cylinders liegt, Wenn in den
Raum Fwifden beiden Korpern ein forperlicher Ring gelegt wird, der die
obere Grundflache des Cplinders und die Frummen Mantelfladen beider
Korper bevithrt; tie grop ijt der Radiud der freidformigen Ringaye?

Aufl 1}(1‘ B Y g r2) == 5k

905. Cin Dreied ABC rotirt um
eine Ddasfelbe durdhjchneidende Are. Aus dem
Bladeninhalte F = 234 [] . des Dreieds
und den aug feinen Cden auf die Drehungs-
are gefillten Perpendifeln Aa=a = 2,3 §,,
Bb.— b =P 45550 o —ci— 1994 5

C den Unterfdhied Dder Korper zu finden, bdie
von den beiben Stiifen ABED und CDE bejdjricben merden, in welde
dag Dreied ABC von der Are getheilt wird.

Aufl. 3(a + b— c)nF = 172,02108 C. &

TO06. Wenn der Sdhwerpunft eined Drveiedd, deflen Flacdhen-
inhalt F= 93,6 [] J. ijt, von einer dasfelbe durdhjchueidenden Drehmgs-
are den Abjtand s = 2,34 F. hat; wie grop ift der Unteridyied der In-
balte der bon den beiden Dreiecksitiicfen befdhricbenen Korper?

Aufl. 2s7F = 1376,168 €. §.



907. Das gleidhjdentlige Dreied
ABC, von welhem die Hohe AD =h =4 F.
und der Fladeninhalt F = 12 [] F. gegeben
find, rotict um eine dasfelbe durdyjchneidende Age.

Wenn dag innerhald ded Dreies liegende Stit
MN der Ure die Linge b = 3,2 F. und die C 779
Projection be der Grundlinie ded Dreied auf D

ber Are die Qinge p = 521 F. bat, endlid \
ber Abjtand Aa der Spise von der Are a = B

1,2 . betrdgt; mwie grop find die beiden von den Dreiedsjtiiden AMN
und BCMN befdyricbenen Rotationsforper?

Aufl ja2bn = 4,825486 €. F.
%(a*b + 2h2p)— 2a7 F = 88,93638 €. B

208. Cin SKreigfector ABDC,
beflen Radius AB = r = 1,7320508 .
und Fladeninhalt S = 10 [] F. gegeben
find, dreht fidh wm eine dupere, in derfelben

Gbene mit ihm liegende Are MN. Der Ab- p 0
ftand Aa feines Centrums von Dder Are
betrdgt a = 2 F. und die Projection be
feines Bogens auf derfelben p = 0,05 F. — 4 N

Gs joll der Inbalt ded bejdhricbenen HRota- = » 5
tionstorpers fitr folgende Ddrei Qagen des Seftors jur Umbdrehungdare
gefunden rerden, 1) wenn der Mittelpuntt D bes Bogens rociter al8 dad
Gentrum A pon der Are abjteht, tie die Figur jeigt, 2) wenn der ume
gefehrte Pall ftattfindet, 3) wenn jene beiden Punfte gleidye Abjtande vbon
per Age haben, alfo die Sehne BC die fenfrecyte Richtung zur Are hat.

Yufl 1) 27(aS 4 }pr?) = 1259778 €. §
2) 27(aS — §pr2) = 125,3495 C. P
3) 2anS = 1256637 C. .

209. Gin Kreisfector ABC (Fig. 708) pom Radiud r =1 .
und dem Fladheninbalte S = 0,7853981 [] F. rotirt um eine denfelben
dburdfdueidende Are PQ.  Der Abjtand Am feines Centrums von
ber Are betrigt m = 0,345827 F., die Projection or feines Bogens auf
berfelben p = 1,383309 F. und das innerhalb des Sectors liegende Stiict
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np der UAre ift a = 0,7571098 F. — €8 foll der JInhalt de§ von dem
Stitde BDCpn bejdyricbenen Kbrpers gefunden mwerden.

Aufl. _713_ (2pr2 4 am? — 6mS) = 1,285429 €. .

e10. Ju cinem Kreisabjdnitte ABC
jtebt die Mitte B des BVogens teiter ald das
Centrum O Ddes ugehorvigen Kreifed von Dder
dupern Rotationsare PQ ab, wahrend im Kreig-
abjdynitte CDE der wmgefehrte Fall ftattfindet,
fo dap der Bogen feine erhabene Seite dev Age
umvendet. Wenn fitr jeden der beiden Abjdynitte
ber Flacdheninbalt A = 0,6141848 [] F. und
¢ a2 R 2 ber Abjtand OR ded Centrums von der Are
m = 15 §. betragt, ferner die Sehne (AC = CE) die Linge s =
1,7320508 §. und die Projection ac ded Bogend auf der Are die Linge
p = 1266741 JF. bat; wie grop ijt der Rotationsforper, weldher 1) bon
ABC, 2) von CDE bejdyricben tird?

Aufl 1) 7#(2mA 4 Lps?) = 7,778348 G. F.
2) 7(2mA — }ps?) = 3,798762 €. F.

B AL Jeder der beiden Kreisabfdnitte ABC

A,Q\c und DEF, welde bdenfelben Flacheninhalt A =
1 0 3 2456739 [] 3. und eine gleid) groffe Sehne s =

G\_‘ ,..H 3464101 F. haben, votivt um cine dupere, den Seh-
Dtjr nen AC und DF parallele Are MN, deven Abjtand
19 OP pon dem Mittelpunfte des Kreijes, teldem die
Abjdhnitte angehoren, m = 3 F. betrigt. €8 follen

die von ABC und DEF befdyriebenen Rotationstorper
gefunden twerden.

Aufl. n(2mA + 1s%) = 68,07381 C. J.

(2mA — }s%) = 2454267 €. §.

AR, Die Sehne AE cines Kreidabjdnittes ACE (Fig. 710)
vom Fladeninhalte A = 0,0982695 [] . hat 3u einer dufern Rota-
tionsage PQ die fenfredte Ridytung und die Mitte C ded ugehirigen
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Bogens und daber aud) der Mittelpuntt O bdes Kreifes, weldyem  Dder
Abjehnitt angehort, von jener Age den Abjtand m = 0,6 F. — Wie grof
ift der vom RKreidabjdynitte bejdhriebene Korper?

Aufl 27mA = 0,3704675 €. F.

o3, Der Kreisabjdnitt BCD (Fig. 708), deffen Sehne BC
= s = 14142136 §. ijt, hat den Jnhalt A = 0,2853981 & und
votivt um eine Are PQ, fo dap der Kreisabfdhnitt uud der Mittelpunft
A Des jugehorigen Kveifes auf verfdyiedemen Seiten der Rotations-
are liegen. Der Abjtand Am bes Mittelpunttes von dev Are betrdgt
m = 0,345827 F. und die Projection or des Bogens BC auf derfelben
p = 1,383309 §. — Wie grop ift der vom Kreidabjdnitte erzeugte
Rotationstorper ?

Aufl. n(4ps?— 2mA) = 0,828458 €. .

oi4. Gin RKreis vom Radiug r =
24494897 R., in teldyen ein regelmapiges Sedys-
e cingefdhricben ift, votivt wm eine dupere, in
derjelben Gbene liegende Are MN, die dem grofen
Durdymefier des Sechseds parallel ijt, jo dap Dder
Abjtand OP ded Mittelpunftes von ibr m = 3 F.
betrigt.  Man foll die Jnubalte der Kdrper A, B, i
C, D, E F finden, weldhe von den eingelnen M————F——N
RKreeigabidnitten befdyrieben werden.

Yuil.  A="T@mm—3ml3+1)=179403 C. 3.

7r? 7 r
B =2 F =»—6— (2m7z — 3m})/3 + 7) = 14,09271 G. J.

r? r
C=E= 6 (‘Zmn-— 3m]/3 -——2~)=6,39741 ¢ 3
v/
D= 5 2mnz — 3m}/3 —r) = 2,54976 €. .

ol%. Gs fei dad Doppelfegment ABCD pon einem Sey-
tanten ABCP, bdeffen Rabius r = 4,8989795 F. ijt und bon einem
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v Quadranten ADCO dabdurd) gebil-
det, dafp beide Sectoven eine gemein-
; {haftlihe Sehne AC haben. Wenn

0l \p bag Doppeljegment nm die dupere, der
»® o C Sehue parallele Are MN rvotirt und
L A der Mittelpuntt des Sertanten um das

Stiid PQ =m = 0,75 §. von ber
N Ure abjteht; wie grop ift der bvon
ABCD bejdyricbene Korper?
2
Aufl. ’;—2[3(7: —)@2mfr+r)3)+4m@2r — 31/3)]
= 170,3885 6. J.

d16. Wenn in der vorigen Yufgabe der Quadrant ADCO
die umgefehrte Qage batte, fo dap ndmlidy fein Mittelpuntt O eben jo
wie der ded Sertanten (P) jwijdyen der gemeinfdhajtlichen Sehne AC und
der Are liegen wiirde, alfo dad Doppeljegment ABCD fidh in eine Lunula
verwandelte, im Uebrigen aber Alles blicbe wie vorhin; wie grop mwire
algdamt der von ABCD bejdyriebene Korper?

Uujl. 2 [3(r — DEm 414 1)/3) — 4m@ 7 — 31/3)]
— 1498985 6. 3.

P M 919, Cin Kreis vom Radius
OE =r =1 . dreht {ih um eine
dupere Are MN, von relder der
Nittelpunft wm dag Stiid OR =
=W d =15 §. abjteht. Man foll den
Jiodg Subalt der frunumen Bladye berechnen,

k welhe 1) von den Vogen BHC,
2) von dem Bogen bhe des gegebe-
nen Kreifes bejchrieben wird, wenn
z jeder Diefer Bogen Ddie Linge b =

2,0943 §. und feine Projection vz auf
N der Age die Lange p = 1,732 F. hat.

Aufl. 1), 27adi.b = 2%y, p =:31,56331 1] §¥:
2) 27d.b —27r.p=791339 ] &

i
-
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A8, Cin Kreid (Fig. 717) vom Rabdiug r = 1 F. dreht fidh
um eine innere Wre PQ, von welder der Mittelpunft um das Stiid
OT=d =0, J. abjteht. Den Inbalt der Frummen Flache 3u bevedynen,
welde 1) von dem Begen BHC, 2) von dem Bogen bhe deg gegebenen
Kreifes bejdyrichen tird, wenn jeder diefer Bogen die Linge b = 1,7453 F.
und feine Projection sC auf der Are die Linge p = 1,5088 F. hat.
Aufl 1) 2ar.p—27d.b=399705 [] &

2) 2ar.p+427d.b=14,963094 [] 3.

1. Dic Sehne AC cines Kreifes (Fig. 717) habe die Linge
s =2 ., ihr Abjtand TO vom Centrum fei d = 1,7320508 F., der
Subalt des fleinern Abjdhnitted AHC. = a = 0,362344 [J F. und der
bes gropern Abjdnittes AhC = A = 11,204036 [ ] §. — €5 foll
berehuet twerden 1) der von dem fleinern Seqmente AHC durd) die Rotation
Ded Kreifes wm die Sehne AC befdhricbene Korper (fpharifde Sypindel)
und 2) der von dem grofern Segmente AhC befdyricbene Korper (fphari-
fder Apfel).
Aufl 1) $ns®—27nd.a=0,245485 C. §.

9) }7msd+ 27d. A = 12611989 G. §.

T20. Wenn von einem Kreife (Fig. 717) gegeben ift der
Radiud r =1 F., cine Sehne AC = s = 1,4142136 F. und die Linge
bes jugehirigen Bogens AHC = b = 1,5707963 F.; bdie Oberflache
1) der durd) Umbdrehung des Fleinern Segmentes um die Sehne ergengten
fpavijden Spindel, 2) des durd) Umdrehung des grofern Segmentes
um die Sehne ergeugten {pharifden Apfels 3u finden.

Aufl. 1) 27rs — wb)/ dr—s2 = 1906903 [ .
2) 2nrs 4 n(27r — b)) 4r2 — 52 = 29,822363 [ .

e%4. Das Viered AOCP (Fig. 715) ftelle ein Quabdrat
bon der Seite AO =a=2 . vor. Wenn man aus jiei gegenitberlie-
genden Eden O und P mit der Seite a al8 Rading Bogen befdreibt und
bie gange Figur um eine belicbige Seite des Quadrats rotiven laft; rie
grof ift der Jnbalt K und die Oberflade O des von dem Doppeljegmente
ABCD ergeugten Korpers?

Aufl K = ta%n(n — 2) = 14,34567 €. 3.
O =a2n2= 3947842 [ §.
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e22. Vo cinem Redytede GHNM (Fig. 711) ift die gropere
Seite GM = a =2 §. und Ddie fleinere GH = b = 1 §F. gegeben.
Wenn man um GH al§ Durdymefier einen Krei§ bejdhreibt und die gange
Bigur um MN votiven [dpt; wie grof ijft der Jubalt K und bdie frumme
Oberfladie O des Rotationsforpers, welder 1) von Ddem Redytece nebjt
pem dupern Halbfreife GBH, 2) von demn Redhtece nebjt dem innern
Halbfreife GEH bejdyrichen tird ?
Yufl. 1) K=bn(a2+ ib24 }abn)= 18,024771 €. J.
O=bnaan 4+ b)=228808 []J.
9) K =bn(a? + b2 — jabn) = 8,155167 [] §
O =bn(a n —b) = 16,597616 [ B.

923, Ucber der Hypotenufe a = 2,8844991 F. eined redht-
winfligen gleidhjdhentligen Dreies bejdhreibt man einen Halbfreid nad) anpen
und auferdem aus der Spige ded Dreiedd mit einer Kathete al8 Radiug
einen Bogen itber der Hypotenuje. Wie grof ift der Korper, weldher von
pem jwifdhen beiden Bogen gelegenen halbmondformigen Stii bejdyrieben
ird, wenn fid) die Figur wm eine Are herumdreht, weldye pavallel ur
Hypotenufe durd) die Spihe ded Dreieds geht?

Aufl ta3n2 = 29,60907 €. .
70 24 €3 fei aug dem Punfte O mit
i dem Radiug r = 1 F. der Quadrant AB und
O By 0 "=\ mit demfelben Radiug aug Q der Quadrant BC
“._ . bejdhricben, fo daf die beiden Radien OB und QB
c P “Yin gerader Linie liegen und die Bogen einander

entgegengefet mit ihren Cudpunften in B jujammenitoen. Wie grop ift
per Jubalt K und die frumme Oberflade O des durd) die Rotation
beider Quadranten um AP al8 Age ergengten glodenformigen Kovpers?
Aufl. QO (—133 5. 71) — 6,885554 . §.

0 = 2r272 = 19,739208 [ &.

925, Die Gripe des Rotationsforpers u finden, welder
dadurd) entjteht, das ein vegelmapiges Fitnfed, deffen Diagonale a = 2'F,.
ift, wm eine feiner Seiten alé Are eine volljtandige Wmdrehung madt.

L. al” 15 — 14,0496 G. 3.




181

926. 3wei Kreidfectoren AOB und aOb, B
roeldye einen gemeinfdaftlichen Centritwinfel haben, find € 3 A
mit den Halbmeffen AO =R =2 F. und a0 =r ¢ A
= 1,9129312 {. bejdyricben. Wenn diefelben wm einen
ihrer beiden Granghalbmefier votiven und die Projection
BD bdes groBern Bogens auf der Are bdie Linge h = 0
0,06 F. bat; den Korper (Kugelidale) ju bevednen, weldper von dem
jwifchen beiden Bogen AB und ab [iegenden Ringausidnitt ded gropern
Sectord befdyricben mird.

27h
Aufl IR

(R? — r%) = 0,0628318 6. .

eRe. Bon einem Kreidfector ACBF
ift der Radiug AC=r=23 F. und die Pro-
jection deg Bogens auf demjelben AD —a =2 .
gegeben.  Wenn man durd) die Endpunite bder
begranzenden Radien an den Bogen die Tangenten
AE und BE ieht und die gange Figur um AC
rotiven [dgt; die Grope ded Rotationstorpers zu
finden, welder 1) von dem Dreiet ACB, 2) von
dem Segmente ABF, 3) von der Fliche AEBFA befdyricben toird,

Aufl 1) tarm(2r —a) = 25,13274 €. §.
2) Ja?rm = 12,56637 €. J.

a’r2zm
3) 75 oy 9,424777 €. .

928. Bon cinem Dreied ABC
fennt man die Lange einer Seite BC = m
=1,75 F. und die bjtinde Aa—a=1%.,
Bin—=lb — 0. Get—te —"1.5 %. ber
Winfelfpien von einer dupern Rotationsage !
MN. Man will das Dreied durd) eine aug M= P d ¢ N
der Ede A gegogene Gerade AD fo theilen, daf bdie von Dden beiben
Stiifen ABD und ACD bded Dreiedd erjeugten Rotationsdforper einander
gleidy feien. Wie grop mup der Ubjdhnitt BD auf der gegebenen Seite
bed Dreiedd genommen werden?

m

Aufl. Q(b—_c)[a,—{-Qb—V(a+b)2+b2+2c(a+c)] = 0,82654 .
i
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29. Die Guldinjde NRegel zur Berednung ded Inbaltes
und der Oberflache von Rotationstorpern lautet aljo: Wenn eine gege-
bene ebene Figur um eine in ihrer Cbene [iegende fejte Wxe
votirt, {o ift die vonihrem Umfange evzengte Rotationsflade
gleid) jenem Umfange, multiplicirt mit dem vom Sdhwer-
punfte des Umfanges bei der Umbdrehung urviidgelegten
Wege, und der von ihrer Flade evzeugte Rotationsforper
g leid) jener Flade, multiplicivt mit dem bom Sdwerpunite
der Flade juriidgelegten Wege. — €5 foll diefe Regel bewiefen
und dann gefunden mwerden 1) der Abjtand des Schwerpunttes einer Figur
ped Jnubaltes F = 20,10935 [ ] §. von einer Are, um teldhpe herum-
gedreht die Figur den Kovper K = 4422277 €. F. bejdyreibt, 2) der
Abjtand ded Schrerpuntftes einer Linie L = 4,8 F. von einer Are, um
eldje herumgedreht die Qinie die Frumme Oberfliche O =231,66725 [] §.
eined Korpers befdyreibt.

Aufl 1) oo

2711;—, —_—3,5 3.

; 0 = o
2) SRE 1,05 .

B0O. Wenn cin Bogen von der Linge a = 9,869604 F.
burd) feine JRotation um eine Dduvd) den Mittelpunft des ugehorigen
Kreifed pavallel jur Sehne des Bogens gejogene Are eine frumme Fldde
pom Jnbalte F = 124,0251 [] F. evzeugt; mwie weit ift dann der
Sdywerpuntt des Kreisfectors, weldher dem Bogen entjpricdht, von der Arze
entfernt?

A ul. L

3an

=14 &

eB14. Cin Kreisfector hat den Fladeninhalt F = 15,50313 [ §.
und evgengt den Kovper K = 129,8788 €. F., wenn er um eine Are
votivt, die pavallel der Sebne feines Bogens durd) dag Centrum des
gugehdrigen Kreifes gegogen ijt. €8 foll Dieraus gefunden werdben, mwie
weit dev Schwerpuntt des Bogens, weldjer den Kreisfector begringt, von
dem RKreidcentrum abjteht.

Aufl. —=2 F
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922, Mit Hilfe der Guldinfdhen Regel fiir einen Bogen, der
¢in Sertant bom Radius r = 2,0396 ®. ift, den Ubjtand des Schroer-
punftes pon dem SKreiscentrum u finden.

Au il %’— — 1,947419 .

933B. Gin Trapey hat die Parallelfeiten a =4 x., b=2} B.
und die Hobe h =3 F. — Wenn baffelbe eine halbe Umdrehung um
¢ine in feiner Gbene liegende dupere Are madyt, weldye von der Seite a
den fenfredyten Abjtand d = 1§ F. bat; wie grop ijt der vom Trapege
bejdyriebene Rotationstorper?

9ufl. 4hz[(a+ b)(h 4 3d)+ bh] = 120552315 €. .

o34 Bon einem jdicfroinfligen Dreied find el Seiten
a=15 §. und b =13 F. gegeben. Das Dreied befdyreibt erft durd
¢ine vollftandige Wmdrehung um die Seite a einen Korper und beginnt
dann die Rotation wm die Seite b. Weldyen Winkel mup  Ddaffelbe bei
ber 3mweiten Rotation durdylaufen, pamit ein mit dem vorigen gleich) grofer
Rorper erzeugt erde?

Aufl % . 3600 = 312°.

o3%. Gin Dreied fat die Seiten a = 3,99854 &, b=
599781 ., ¢ = 7,99708 . und votirt nad) einander um jede derfelben.
9ie verhalten fid) 1) die bei der Rotation bejdyriebenen Winkel, wenn
die eryengten drei Rotationsforper inbaltsgleidy find, und 2) rie perhalten
fih die vom Schwerpuntte des Drciedts uriidgelegten TWege, toenn jene
SRinfel einander gleid) find?

Aufl 0oath:g=32:3:%
J it 1
2) T"F'T“G“"‘?"

9B6. An jwei Kreife, welde fih von aupen im Punfte m
berithren und deren Radien R = 99236068 F. und r = 1,732051 .
find, ift eine gemeinjdaftlihe Tangente Aa gelegt. €8 foll Der Jnbalt
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bes Korpers berehnet roerden, mweldyer durdy
die Rotation des wijdhen der Tangente und
Den beiden Kreifen liegenden Flachenttiickes
~Ama um die Centrallinie Oo erzeugt wird.

7\ U iggprc SERL 500400 6 W

3R +1)

XIL. Sugel.

/ 9B39. Den Jnbalt K und die Oberfliche O einer Kugel aus
ibrem Radiug r =15 F. 3u berechnen.

Aufl K=4r3n= 1413716 €. .
0 = 4r27 = 28,27434 [ R.

4 T3S, Aus dem Durdymefler d = 6,6 F. einer Kugel Dden
Subalt K unbd die Oberflidhe O ju bevedhnen.

Aufl. K =}d*n = 15056324 €. .
0 =d27 = 136,8477 [] &

939.  Aus dem Forperlihen Inbalt a = 113,09734 6. B
einer Kugel gu beredynen den Radiug r, den Durdhmeffer d, den gropten
Winfang p und die Oberflidhe O der Kugel.

3/ 3a
Auil. r=l/4—7l=3 3.
8

7T
p=}6an? = 1884955 .
0 = }/86a%n = 113,09734 [] &
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P40. Aus der Oberflade a = 5473908 [] F. einer Kugel
foll berechnet toerden der Halbmefier r, der Durchmeffer d, Dder grofte
Wmfang p und der Inbalt K der Kugel.

Q[uf[. r— -—_—

p=)"an = 41469 H.
a a
K — Tl/‘i — 1,204259 6. .
AL, Wenn der Aequator Dder al8 Kugel betrachteten Erde

a = 5400 Meilen angenommen wird; wie grop ift der Halbmefjer r, der
Durdymefier d, die Oberflidhe O und der Kovperinhalt K der Erde?

Aufl. r = 21 = 8594367 M.
T
&= ‘;‘7 = 1718,8735 M.
312
0 = — =9281917 (] M.
3
K = " = 2659073170 G. M,

672

TAR. Den Kovperinhalt K und die Oberflade O einer Kugel
gu finden, in welder eine Sebne die Linge s = 8 F. hat und vom
Mittelpunfte dev Kugel d = 2 F. abjtebht.

Auil. K = 16]/(4(12+ s2)? = 374,6568 6. .
0 = 7 (4d2 4 s2) = 251,327408 [] .

TAB. Wie grop ift der Jubalt K und die Oberflache O einer
Kugel, in welder ein Kugelfreis den Radius r = 1,2 F. und von feinem
Pole den fenfredhten Abjtand d = 0,7416417 F. hat?

L Y o ok L g
Aufl. ¥ - ?( TT) = 1011571 6. &

et de (d2 - r’)zz 99,61943 [ B.
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T44. Man Penmt die Centrallinie a — 45 F. jweier fid
berithrender Kugeln und die Summe b = 141,3717 [] . ibrer Ober-
fladyen; rie grop find die Rabdien der Sugeln?

Aufl %(a+l/%—aﬂ)=3 &
v}(a—l/ %—aﬂ):l,f) B-

P45. Der Umfang der Grde enthilt a = 360 Bogengrade.
Wenn man die Linge eines Grades als Mapeinheit annimmt; tie grop
iit der Durdymeffer D, die Oberflache O und der Inhalt K der Grde?

Aufl. D

i9= §,m

= 114,59155 Grabde.

2

B = 41252961 [ ] Grabe.

7t

3
K = 6L° = 787873,27 Gub. Grade.
7T

946. BWenn der Durdymeffer der Erde jur Ginbeit genommen
wird, fo ift der Durdymefier der Sonne D = 109,93 und der des NMon-
bes d = 0,2727.  Wie grop ijt die Sonne, wenn man dag Volumen
des Mondes al8 die Cinbeit anfieht?

D\3
Aufl (7) = 65507846.

A7, Die Durdymefier der vier Fleinen Planeten Vefta, Juno,
Gered und Pallag find a =10,03, b=10,18, c=0,2, d = 0,26 in
Crdodurdymeffern.  Nimmt man an, dap jene Himmelstorper nur die Triim-
mer eines im Weltraume erplapten Planeten bilden; wie grop miipte der
Durdhmefier diefes Planeten in Theilen ded Erddurdymefjers gewefen fein?

Aujl. Va3 + b3 F o3 + & = 0,3156005.

TAS. Die Cntfernung des Mittelpunttes der Erde von jedem
ibrer beiden Pole betrdgt r = 856,55 Meilen und bvon dem Aequator
R = 859,44 Meilen. Die Oberflache O und dag Volumen K der Grde
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i beredyuen, indem man Ddiefe gejuchten Grofen al8 dag Mittel jrvifdyen
den Oberfladhen und jwijdhen den Inbalten reier Kugeln betvadytet, weldye
mit dem Polarhalbmeffer und dem Wequatorialhalbmefier bejdyrieben find.

Anfl. 0 — 27 (R? + r?) — 9250828 [ M.
e QT”(Ra 4 1) — 2645736000 G. M.

TAD. Wie grop ift der Durdymeffer ciner Kugel, mweldhe
a =40 Pfund wiegt, wenn ein Cubiffup der Maffe dag Gewidht g =
231 Pfund bat?

3
Aujl. }/ 22 = oeanssss 5.
g7

930. Wie viel Kugeln vom Durdymefier d = 1,148709 Joll
laffen jidh aud einem Pfunde Blei giefen, wenn ein Cubifjoll davon
p = 0,42 Pfund wiegt?

Anil. 8

—(1—371-[)_ = 3 Kugeln.

34 Wie viel wiegt eine eiferne Kugel, weldhe genau in ein
euergetvehr papt, deffen Miindung die Weite d = 3,6 3oll hat, wenn
ein Cubiffup Cijen p = 462 Pfund mwiegt und der Fup su 12 3ol
angenommen wird ?

@uprii:
Q[llf[- W - 6,531371 SBfunb.

95%. Cine Kugel Hat dag abfolute Gewidht a = 6 Pfund
und befteht aus einem Metall, deffen fpecifijdes Gewidht s = 7,113 ijt,
pen Cubiffup Wajfer ju g = 65,6 Pfund angenommen; wie grop ift dev
Durdymefier der Kugel?

3
oLufl. l/% — 0,290669 3.

953. 3wei Kugeln von den Radien R =068 F. und r =
4,5 . bejteben ausd verfdicdenen Majfen, deven fpecifijdyen Geridyte ent-
fpredhend a = 11,39 und b == 8,44 jind. Wie grop ift der Radiug



138

ciner Kugel, relde fo fdywer ijt al8 jene beiden Kugeln ujammen und
dag fpecififhe Gewidht ¢ = 7,21 hat?

3 3 3
Aul VM = 8,45 .

c

e54. Cine Kugel vom Durdymefjer d =4 F. bejteht aus einer
Maijfe, deven fpecifijhes Gewidht a = 19,24 ijt. Wie grof mup der
Durdymefjer einer andern Kugel fein, welde eben o fhwer ift als die
erite, deven Majje aber das {pecifijhe Gewidht b = 10,47 hat?

3
Aul. d ]/% — 4,765913 .

e55. Die Summe der Durdymeffer rweier Kugeln, die jidh
ibrem Eorperlihen Jnubalte nad) wie m:n =8 :27 verhalten, betrigt
s = 4,472136 F.; wie grof ijt jede Kugel?

Aufl. s
s(1+ /%)

n7zs3
(- )2)

e36. Drei Kugeln jtehen ju einander in dem BVerhdltnifje der
Bahlen m =2, n =5, p = 11 und enthalten gujammen a = 30 €. F..
Wie grop find ihre Radien?

= 2997252 G. .

= 10,11572 €. §.

4 : 3am
A ufl. ]/M(m ey = 19266804 3.
3an
= 1,2576988 .
47 (m + n + p) 8
3 3ap i
e g 1,6357524 .

959, 3Bwei Kugeln find durd) ihre RKovperinbalte gegeben,

= 749,3136 €. F. und B = 28,27432 €. F.. — Man jud)t das

%erf)altm]; 1) ibrer RNadien oder tbrer Durdymefier, 2) ihrer Oberfladyen
i einander,
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2 /A
A fl. 1) l/f — 2,98142.

3 2
2) ]/% — 8,88889.

e¢58. Wie verhalten fid) 1) die Radien oder Durdymefier,
2) die Kovperinbalte jweier Kugeln ju einander, deren Oberflidhen O =
273,6954 [ . und P = 56,54868 [ ] F. betragen?

o ufl. 1) ]/% —22

3
2) % — 10,648,

959. Cine Kugel vom Radiug r = 1,91&968 B. ird fo ver-
gropert, Dap ibr Radiud munmehr 18,708827 F. betrigt. Wie viel Mal it
dadurd) 1) die Oberflade, 2) dag BVolumen der Kugel groper gerworden?
Aufl, 1) -I:—z — 95,6484,

2

3
9) . —o9354413

P60. Welden Raum nimmt Curopa, weldes a = 168000
[ Meilen enthalt, auf einem Globus von d = 3 F. Durdymejjer ein,
wenn der Crddurdymefier D = 1719 Meilen angenommen rird?

d 2
A ufl. a(T) — 0,5116818 [] §.

9648. Die Somne ift n = 1421330 Mal grofer ald unfere
Crde ; wie grop ijt ihr Halbmeffer, wenn der Halbmefjer der Erde r =
859,56 Meilen gefest wird?

Aufl. r}/n = 96637,16 Meilen,

P6%. Cine Kugel wird um —111— - % ibres Durdymefiers ver-

Bleinert. 1) Den mwievielten Theil ihred Inhalted berliert diefelbe, und
13
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2), wenn die Kugel anfinglid) a = 125 €. F. enthielt, wie grop mwird
fie nunmebr fein ?

A ufl. p 32@—D+1_ ;3300781

n

9) a(“ i 1)”: 83,7402 G. §.

n

$63B. Wenn man eine Kugel fo abdreht, dap fid) die Oberflache
um —nl— = % ihres Inbaltes verfleinert; 1) um welden Theil ibhres Kor-

perinhalted rird die Kugel, und 2) um mweldjen Theil feiner Lange der
Radiug fleiner werden?

n—

1\ 3
5 ) = (,161952.

Aufl 1) 1—

2y el R s psT101,
n

T64. Wie grof ijt die gefammte Oberflache einer Halbfugel,
veren Inbalt a = 7,06858 €. F. betrigt?

3 3
Aufl. 9]/% = 2120573 [] &

965. Der grofere Halbmefjer einer Hohlfugel fei r = 6 F.
und der Korperinbalt ihrer durdygehends gleidy diden Sdale a =
626,6976 €. F.; wie did iit die Schale?

3
3a

Yufl r— r¥ — —— = 1950887 .

A N

P66. Wenn die dupere Flade einer Hohltugel a =4 [ §.
und die innere Flade b = 2,25 [] F. enthalten foll; welde Dice mup
ibre Sdjale haben?

1

969, Cine Hohltugel bejteht aus einem Metall, von tweldhem
ein Cubiffup a8 Gewidt a = 594 Pfund bhat; wie fdhroer wird die
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Rugel fein, wenn ihr Durdymefier D = 1 F. und die Dide der Schale
= 0,125 §. betrigt?

adn

wifl. 25

[3D(D — 2d) + 4d?] = 179,807 Pfunbd.

968. Der innere Durdhmefjer einer Hohlfugel betrigt D =
1,692569 F. und die Dide der Schale d = 0,2820946 JF.; wie grof ijt
die gange innere und dupere Fladye der Hohlfugel?

Auil. 2a[(D + d)24 d?] = 25 [ §.

969. Bon einer metallenen Hohlfugel ift der Durdymeffer des
innern Raumes gegeben d = 1,5 F.. — Wie did ift die Sdhale, wenn
die Kugel a = 719,228 Pfuud und ein Cubiffup des Metalls m =
297 Pfund twiegt?

]3/d3 3a d
Q[uf[. -'8-' +m-——-§ =0,25 %.

90. NMan hat 3wei Kugeln, deren Radien R = 16 F. und
r= 10 J. find. Bon der erjten Kugel wiegt ein Cubiffup m = 18 Pfund,
von Der jweiten n = 12 Pfund. Wenn Ddie erjte Kugel fo ausgehdhlt
werden foll, dap ihre concentrijhe Schale Dem Gewidhte nad) der iweiten
Kugel gleid) fei; weldhen Radiug mup die Hohlung erhalten?

d 8l jF—trhmrrrromS
Aufl. ]/Ra % T} r? = 15,08006 3.

oL Aus a = 6 Pfuud GCijen, deffen fpecifijdhes Gewidyt
s = 7,21 ijt, {oll eine Hohlfugel verfertigt werden, weldje gerade jur Hilfte
im Wafjer unterfinft. Wie grop miiffen die Radien R und r der dupern
und innern Fladye fein, renn ein Cubiffup Waffer m = 66 Pfund wiegt ?

Aufl R——V“ = 0,351438
Wit o dmm :
3 —_—
r =] /3Cs =12 _ 549969 5

47nms
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9e®. Diec Shale einer Hohlfugel ift d =2 F. dif und hat
pag fpecifijhe Gewid)t s = 1,234. Wenn der hohle Raum mit einem
©Stoffe vom fpecifijthen Gewidhte m = 0,345 gefitllt wird und die Kugel
in einer Flitffigleit vom fpecifijden Gewidte n = 0,998 {dhwimmen joll;
tvie grof muf Dder dupere Rabdiug derfelben fein ?

d]/sfs —m

l/as—m—-]js—n

9B, In einer Kugel, deven BVolumen a = 3,162277 €. J.
ift, theilt eine Sdnittflacdye den fenfrecht ju ihr gejogenen Radius fo, dap
der am Mittelpunfte liegende Abjchnitt die mittlere Proportionale ijt 3wi-
{hen dem gangen NRadiug und dem andern Ubjdynitte.  Weldjen IJnbalt
hat die Sdnittilache?

Aufl. 1V 36227 ()5 — 2) = 1,609792 [ &.

Aujfl. = 5597424 .

94, GCin Gewdlbe in der Fovm ciner Halbfugel hat den
innern Durdhmefler D = 28,00563 F. und die Steindide d = 3,088632 F.
Wie grop ijt der forperlihe Jubalt der Steinmafje?

Aufl —‘161[3 D(D + 2d) + 44d2] = 4706,222 6. .

995. Die dupere Oberfladye eined halbfugelformigen Gerwdlbes
enthalt a = 458,8571 [] §., die inmere b = 308 [] J.. — Wie grofh
ift 1) der innere leeve Raum, 2) der Cubifinhalt der Steinlage, 3) die
Dide der Wand?

b b
Aujl y 2]/ =881 6.5
/a — bY/b
9y 2W2—bVD _ se50776 6. %
) 31/2n &8

3) kamich = 1,544317 J.

Van

996. Cin Wiirfel hat die Kante a = 1,2 F.; wie grop it
ver Durdhymeffer einer Kugel, 1) wenn fie mit dem Wiirfel gleidhen Inbalt,
2) wenn fie eine gleid) grofe Oberfliche hat?
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26
9 ufl. 1 a,]/T — 1488841 .

2 al/% — 1,658371 %

999, Cin Wiirfel und eine Kugel enthalten Fujammen a =
535 €. F. und ftehen gu einander in dem Verbdltniffe m :n=4:7.
Wie grop ijt die Kante K des Wiirfels und der Durdymefjer D der Kugel ?

g N &

o 6an ; 2
- I/E(TJ?T) = 402118 .

998, Ju einem gevaden Prisma ift die Summe der drei Sei-
tenflachen gleid) der Summe Dder beiden Grundflachen, weldye regelmapige
Dreiede von der Seite a = 35,707142 F. find. Wie grof ift der
Durdymeffer der um dag Pridma befdyricbenen Kugel, deren Oberfladye
durd) alle Ecpuntte deffelben hindurdygeht?

Aufl. %1/51 =425 .

999. Cin Kreis bildet die gemeinfame Grundfliche einer Halb-
Fugel und eines gevaden, entgegengefept liegenden Cylinders, Dag Volumen
bes gangen Korpers ift a = 52,34 €. F. und dag BVerhaltnif der Hiohe
pes Cplinders jum Durdymeffer dev Halbtugel gleich % = %; tie grop
ift die Halbfugel?
am
Q[uf[. m—n' - 20,936 @o %o

e80. 3In eine Kugel vom Radiug r = 1,817121 F. ift ein
gleidhfeitiger Gplinder eingefdyricben. Wie grop ift 1) dag Volumen der
beiden von den Grundflachen des Cplinders begringten Kugelabidynitte,
2) der ringformige, 3wijhen dem Eplindermantel und der Kugelfladye ent-
haltene Kovper?

3z

A fl. 1) 5 (8 —5)/2) =29183% 6. §.

r3zn
2) 3

/2 = 8885768 6. R.
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OSA.  Aus dem Radiug r = 1587401 F. einer Kugel bden
Jubalt desjenigen Eylinders gu finden, weldper gu feinen Grundfladhen die
beiden, von dem Aequator der Kugel gleid) weit abftehenden Parallelfreife
bat, deven fpharijde Cntfernung von einander 36° betrdgt.

3
Aufl. . 4” V5 = 7,024815 6. .

98%. Cin cylindrijdhes Gefip vom Durdymefjer D=2,828427 .
und von der Hohe H =25 F. ijt bi$ ju einer gewiffen Hohe mit Waffer
angefillt.  Man rirft eine metallene Kugel in dag Waffer, wodurd) ein
Theil deffelben aus dem Gefdpe iiberflieft, und findet, nadydem man die
Kugel ieder herausgenommen hat, dap der Wafferftand in dem Gefdfpe
auf die Hohe h = 1,5 F. berabgefunten ift. Wie grop ift der Radius
der Kugel ?

.3

Aufl. <5 D2(H — b) = 1,144716 .

98B. 3In jeder der beiden Grundfldchen eines gevaden Eylin-
derd ift ein Durdymeffer gezogen, fo dap die Rihtungen beider Durdhmeffer
im Raume fidhy rechtoinflig Freugen. Wenn der Radiug des Cylinders
r= 26457513 §¥. und Ddie Gerade, welde ecinen Eudpunft des einen
Durdymefjers mit dem des andern verbindet, m = 4,3588989 F. gegeben
find; wie grop ift der Radiug der Kugel, deven Oberflache durd) die vier
Cndpuntte jener Durdymefier hindurdhgeht?

Aufl 1)/ m2 + 2r2 = 28722813 .

TSA. Der Inbalt eined gevaden Kegeld ift gleih dem einer
Kugel vom Radiug r =7 F. und fein Mantel n = 3 Mal fo grof ald
die Grundflache. Wie grop ift der Durdhmefier der Grundfladye?

o ufl 2rV—1—6——1571446 &
uf. e R i ' 2

985. Bon einem geraden Kegelftumpfe find die Rabdien der
Grundfladen R =42 §. und r = 2,7 . und die Seitenlinie s =4 F.
gegeben.  Den Durdhmeffer einer Kugel ju finden, deven Oberfliche dem
Mantel ded Kegeljtumpies gleid) ijt.

Aufl V®+ r)s = 525357 §.
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986. Der Radius einer leudytenden Kugel fei R =256 .,
ber einer fleinern, bon Dder erftern belendhteten undurdhfichtigen Kugel
r =94 ., dic Cutfernung der Mittelpunfte beider Kugeln a = 40 F..
Wie grop ift in dem gegebenen Abjtande m = 13 F. vom Mittelpuntte
der fleinern Kugel 1) der Nadius des Kernfdyattensd develben, 2) dev
Rabdius ihres Halbjdattens?

Aufl. 1) 1?'&;:"%_:)1{

ar+m®R 1) _
2) Voo ok 42,91265 .

= 4522503 3.

98%. Der Durdymeffer der Somne ift n = 1122 Mal fo
grop al8 der Durchmeffer der Erde, wdabrend ihre centrijhe Eutfernung
pon der leptern D = 12038 GCrddurdymeffer betragt. 1) Ju weldyer
Cntfernung vom Mittelpunfte der Erde liegt die Spise des Kernjdhattens
ber Grde? 2) Wenn die centrifhe Entfernung des Niondes von der Erde
d = 30,1 und fein Durdymefler m = 0,27 Crddurdymeffer betrdagt; in
weldem BVerhdltnifje jteht der Durdymeffer des Kernjdjattens der Crde in
per Cutfernung d zum Monddurdymefjer?

Yufl 1) D = 1082553 Ceddurdmefier
2 D—dmh—1)
2) —. =9 X
| e VG D 673932,

988, Der {deinbare Durdymefier des Diondes, d. h. der Wintel,
eldhen 3wei pom Auge eined Beobadyters auf der Erde an die Endpuntte
bed Monddurdymefjers geyogene Linien mit einander bilden, betrigt a =
0,516 Grade. Wenn die und jichtbave Halfte des Himmeldgerwdlbes mit
lauter BVollmonden oder einem gleidhformig lihten GerwdlE bededt mwire,
wovon jeder Theil von der Grope der Wiondjdeibe die Lidtitirfe Ddes
Bollmondes hatte; wie viel Mal wiirde von diefer Helligeit das nadytliche
Lidht des Vollmonded iibertroffen mwerden?

L. 21. (359)2= 77468,6.
7T a

989. G8 foll bewiefen werden, dap fih jedem geraben Kegel
cine Kugel einfdreiben [aft, welde den Mantel ringdum in einem fleinen
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Kreife und die Grundfldde in ihrem Mittelpunfte bevithrt, und umgefehrt,
dap ein Kegel ein gevader ift, wenn eine Kugel vingdum von feinem
Mantel bevithrt ird. Wlsdann - foll fitr einen gevaden Kegel von bder
Hohe h =28 F. und dem Radiug r = 21 F. der Grundflache 1) der
Radiug dev eingefdyricbenen Kugel, 2) der Radiug des Berithrungstreifes
gefunden twerden.

Auil. 1) %(—r—l—]/hz—[—ﬂ): 105 3.
Y4
2) o W—I_Tz = 8,4 %.

990. Wie grop ijt die Oberflade der Kugel, welde einem
gevaden Kegel vom Kovperinhalte a = 7028 €. F. und der Hohe h =9,5 F.
eingefdyrieben ijt?

12ah_
(Ve Vet is)

SOA. Aus der Seite a = 28,22582 F. und dem Radius
r =26,57906 J. cines geraden Kegeld das Werhaltnip der eingejdyriebenen
Kugel jum SKegel, und das BVerbdltnip ihrer gangen Oberfladyen u einan-
der zu finden.

Aufl

- = 266,746 [] .

4r (a — 1)

Aufl @+ 0°

= 0,0582896.

SO, Das Werhiltnip angugeben, meldhed in einem geraden
Regel joifdhen der Seitenlinie und dem Radiug der Grundflache ftattfinden
mup, 1) wenn der Kegel n = 17,1558 Mal groper ift als die demfelben
eingefcyricbene Kugel, 2) wenn die Mantelflacdhe des Kegels das nfade
von der Kugeloberfladye fein {oll.

(65,56124.
Aufl 1) 20 —142Vn(@—2) =1 1,06196.

66,59269.

2) 20—0541202n0—3)+ 025 ={ 1,03051.
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OB, Man fennt von einem geraden Kegeljftumpfe die Durdh-
meffer D = 13,266499 §. und d = 3,3166248 F. der Grundflachen
und fudt die Oberflache der eingefdyriebenen Kugel, welde den Mantel
und beide Grundfladyen des Kegeljftumpfes beriihrt.

Aufl. nDd = 138,22996 [] &.

TOA  Um eine durd) ihren Radius r = 2,1 F. gegebene Kugel
foll ein gerader Kegel bejdyricben mwerden, deflen Gejammtoberflidye einem
Kreife bom Radiug R = 6,858571 F. gleihfommt. Wie grop mup die
Hiohe h des Kegels und der Radius m feiner Grundfladhe fein?

Aufl. ——(R:]:]/Rz—srﬂ)_{lg:g g
i 18 s § = {2,424871 R
Vaie—2r) |42 %

995. Die Oberflide O und bden Inbalt K eined geraden
Kegeld aug dem Durdhmefjer a = 6,6 F. Dder eingefdyricbenen Kugel ju
finden, wenn feine Gefammtoberflide ein Minimum in Bezug auf die
gegebene Kugel ift.
Aufl 0 =2a?7n = 2736955 [] &
K = }a%7n = 301,065 €. 3.

TO6. Wenn jede Kante einer vegelmapigen vierfeitigen Pyramide
bie Qinge a = 1,2 F. bat; wie grop ift der Radius der in die Pyramide
eingejdyricbenen Kugel?

Aufl. % (16 —1/2) = 0,3105828 3.

999. Den Radius der Kugel 3u finden, die fih in eine regel-
mipige fiinfieitige Pyramide einjdreiben (Gpt, in weldyer jede Kante
die Linge a =2 JF. bat.

—1/30(65 +291/5)
Aufl 5z V5)V [35 41315 —1/30(65 +291/5))
= 04655799 .

998, In jwei gegenitberliegenden Seitenflachen eined Wiirfeld
pon Der Kante a = 2,0800837 F. find Ddie nidyt einander parvallelen
13"



198

Diagonalen gezogen und durd) je drei der vier Endpunfte diefer Diago-
nalen Cbenen gelegt, o dap der Witrfel dabdurd) in eine Anzahl Polheder
getheilt ift. Wie grop ijt die Kugel, mwelde fid) dem in der Mitte des
Wiirfels liegenden Polpeder einjchreiben lapt?

asn
Aufl. BYV3— 0,9069 €. F.

TOD. Aus ciner WUnzahl eiferner Kugeln, deven jede Den Rabdiug
r = 0,6694329 JF. bat, it ecin Haufen mit rechtediger Grundlage fo
gujammengejtellt, daf er {id) mit dem einen Ende an eine {dhrage Wand
anlehut und in feinem, aug einer Reibe bejtchenden Riten diefelbe Anzah!
m = 36 RKugeln enthdlt, tic in jeder eingeluen Reihe der folgenden
Sdidten. Wenn im Gangen n = 6 Sdjidhten da find und ein Cubiffup
Cifen a = 500 Pfund tiegt; wie grop ijt dag Gewidht ded ganzen
Kugelhaufens?
Aufl. 2amn(n 4+ 1) 7zr® = 4750087 Pfund.

S00. Cin vierfeitiger Hanfen aus Kugeln, deven jede den
Duredhymefjer d = 1,02 F. bhat, fjtipt fid) mit drei Seiten an jenfrechte
Wande und bejteht aus einer gevaden Wnzahl m = 8 Sdhidhten. Wenn
die oberjte, aus einer Reihe bejtehende Schichte a — 6 Kugeln enthalt und
alle Kugeln ded Haufens in eine eingige Kugel verwandelt wiitden; twie
grof mwire der Durdhmejjer der leptern?

Auil. —g—]a/(Qa —1)m(m + 2) = 4,887248 .

SOM. G {ind finf einander bevithrende Kugeln, deren jede den
Radiug r = 3,162277 F. bat, fo zujommengejtellt, dap die Mittelpuntte
pon vier derfelben ein Quadrvat bilden und die fiinfte Kugel auf den
iibvigen tubet. Wie grof ift die Kugelflacye, rwelde jede der fiinf Kugeln
bevithrend den gangen Haufen umidyliept?
Aufl 4nr2(3 + 21/2) = 7324216 [ 3.

SO02. Giner Kugel pom Rabdiug r = 10,61349 F. ijt cin
getaber Cylinder eingefdjricben, deflen Mantelflade m = 408 [] F. ent-
halt. Wie grof ift der Cylinder?

Aufl m? G {654,7024 (U
' AV (2n2r2 4 a)/En2rt — m?)  |2063,794 C. F.
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SO3. 3In cine Halbfugel ift ein gerader Cylinder bom Korper-
inhalte a = 3,4641016 €. F. o cingejdyricben, bdap bdie Grundflddhen
beider Korper in einander fallen. Wenn bderfelbe von allen Cylindern, die
fih in Der Halbfugel bejchreiben laffen, den giften Juhalt hat; wie grof
iit der Durchmeffer d der Halbfugel und das Verhiltnip n derjelben Fum
Cylinder?

9, gy
Aufl. e ]/121'/3 — 9,840495 3.
n = /3 = 1,7320508.

SO4. Wic grop ift ein gerader Cplinder, welder bdie Hobe
a = 3,279923 F. und von allen Cylindern gleidhen Inhalts die fleinjte
umjchriebene Kugel hat?

Auil. Yadn = 5542564 G. .

SOB. 3wei gerade Cylinder von gleihem Durdymefier find fo
durd) einander gefdhoben, dap ihre Aren einen vedhten Winfel bilden. Wenn
fih eine Kugel vom Radiug r = 14805 F. in Ddas, beiden Cylindern
gemeinjdaftliche Kovperjtii einfdyreiben (apt; die Oberflide O und bden
Kovperinbalt K diefes Korperitiis 3u finden.

Auil. 0 = 1612 = 35,07008 [ .

K -1;’—rs = 17,30708 6. .

SO6. Cin gerades Prisma hat jur Grundflddye ein gleichfei-
tiges Dreiect, deffen Seite a = 4,4721359 F. ijt. Wie grop muf die
Summe der drei Seitenfladyen fein, damit in das Prisma eine Kugel fo
eingefdhricben terden fann, dap fie alle finf Seitenfladyen beriihrt?

Aufl. a2)/3 = 34,641016 [] &

S07. Bon einer dreifeitigen Pyramide find gegeben die Seiten-
fanten a = 3,753 §F., b = 3,692 F., ¢ = 2987 F. und die der erften
Seitenfante gegeniiberftehende Grundfante m = 3,721 F. — Wenn Ddie
pier Ccen der Pyramide die Mittelpunfte von eben fo vielen Kugeln fein
follen, die fidy gegenfeitig berithren; wie grop miiffen die Den beiden anderen
Geitenfanten gegeniiberftehenden Grundfanten n und p und der Radiug r
der Kugel fein, deven Mittelpunft die Spige der Pyramide bildet?
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Aufl n=a—b-4 m=23782 F.
p=a—c¢+m=4487 J.
r=4(b-+4+c—m)=1478 FP.

SO08. Cin forperlider Ring, in weldem die Rabdien de§ Quer-
fdnitte8 und der Are r =041 F. und R = 246 JF. betragen, liegt
auf einer horizontalen Cbene, und auf dem Ring und Fugleih auf diefer
€bene, beide berithrend, rubt eine Kugel. Weldhes BVolumen hat die Kugel?

RO
Q[Uf[. W

= 210459 €. §.

SO99. Um cine Kugel ift ein gevader Cylinder und in dem
Cylinder ein gevader Kegel bejdhrieben, fo dap der Cylinder und der Kegel
den gropten Kreid der Kugel jur Grundflache und den Durchmefier derfel-
ben zur $Hobe haben. €8 joll gefunden werden 1) aus der Gefammt-
oberfliche a = 4,236068 [] F. des Kegels das Volumen des Cylinders
C und der Kugel K, und 2) wenn der Kegel das Volumen k = 144 €. F.
bat, die Oberflache O der Kugel und die Gejammtoberflidhe F des Cylinders.

i a : g
Q[u'[[. 1) Bl al/ﬁmﬁ = 1,689947 (O %.

a Lt
- —'?]/(m = 1,126643 & F.

2) 0 =2)"187k? = 2109012 [ | &.
F = 3P 187k* = 316,3518 [ ] .

SA10. Cine Kugel bevithrt die Mantelfladye eines gevaden Eylin-
der und eined gleichjeitigen Kegeld und jugleih die Grundflichen diefer
beiden Kdrper. In weldhem BVerhdltnifie 3u einander ftehen die Volumina
und die Gefammtoberflidhen von Kugel, Cylinder und Kegel ? '

Aufl, 4:6:9.

SA4.  Sowol in einer Kugel als wm diefelbe ift ein gleidyfei-

tiger Kegel bejdhricben. Wie verhalten fidhy a) die Gejammtoberfladyen,
b) die Volumina der drei Korper ju einander?

Aufl. a)9 16 .36,
b) 19439 172
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SA2. Wenn cin gleidfeitiger Kegel und ein  quadratijdyer
Gylinder in eine Kugel cingejdyricben werden; wie verhalten fid) a) bdie
Jubalte, b) die gangen Oberflacpen Ddiefer Kdrper zu cinander?

Auil a) 9:12)/2:382
b), 9 :12::416:

S43. Dad Verbiltnif ciner Kugel jum Inbalte ded Wiirfels,
eldher den Durdymeffer dev Kugel zur Kante bat, in einer Reibe von
Naherungstoerthen anzugeben.

Aufl 1, 433 #iwfn

S44. Gine Halbfugel vom Radiug r = 7,071067 F. und ein
gerader Kegel von gleidher Grundflache mit der Halbfugel, aber von dop-
pelter Hiobe, ftehen neben einander auf derfelben Ebene. €8 joll der Fld-
deninbalt der mit der Grundfladye parallelen Durchjdhnittsfigur beftimmt
werden, welde in beiden Korpern gleidh) grof ijt.

2
Aufl. -9—;5—” — 56,54865 [] B

: S$45. Dic Hobe des Cylinders ju finden, weldyer in eine Kugel
pom Radiug r = 18,17121 F. eingefdhrieben ift und ju dem feinen Mantel
umgebenden vingformigen Theil der Kugel fidh wie m : n = 3 : 2 verbdlt.

38 _ 9569779 .

Qlufl. 21 m

S46. 3u cine Halbfugel bom Radiug r = 2519842 F. hat
man eine mdglidhjt grope Kugel und bievauf eine Reibe Fleinerer, einander
gleider Kugeln eingejdyricben, reldhe die ebene und Frumme Oberflache
der Halbfugel und zugleidy die vovige Kugel beriibren. Wie grop ift eine
ber [efteren Kugeln?

A ufl I e 10471
unfl. g 1,0471975 G. B.

84%. Cin gerader Cplinder von der Hohe h = 3 F. und
pem Radius r = 2 F. Dhat mit jwei Kegeln, deven Spifen im Mittel-
punfte des Cylinders jujamumenitopen, gemeinjdhajtlige Grundiladyen.
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Wenn man innerhalb des Eylinders eine Reihe gleidher Kugeln conftruirt,
pon Ddenen jede die Mantelflade beider Kegel und die des Cylinders be-
vithrt; wie gro ift die Oberflade einer foldyen Kugel ?

il Ll — 7,068583 [] %
S 2+ h(h 4+ VR4 ar) '

SA8. Das Nep ur Oberfliche ciner Kugel pilegt man aus
einem Redytece gu conjtruiven, Ddefen lingere Seite dem gangen, Ddie
tiicjere Seite dem falben Umfange der RKugel gleidy ift.  Wenn ein
Lujtballon bon a = 500 €. F. Jnbalt verfertigt werden foll; mwie viel
Quabdratfup tounen hodjtens al$ fir die Kugelfladye nidyt erforderlich von
dem Redytede rvegfallen.

Aufl. 3—’—’2‘—2L‘“”36 a?zm = 173,8916 [ .

S$49. Cin fugelformiger Qufballon aus Papier, bon weldem
ein Quadratfup a = 0,6 Loth wicgt, ift mit einer Luftart qefiillt, die
n = 3 NMal jo fhwer al8 die atmosphirifde Luft, wovon cin Cubiffup
ba8 Gewidht g = 2,75 Loth hat. Weldyen Duvcymeffer mup der Ballon
wenigitens haben, wenn er in die Hohe jteigen foll ?

6a
Aufl. H e L8NSR T
o e —un) &

$20. 3n cin Gefaf von der Form einer Halbfugel, deren
Radiud r=11,7 Joll ijt, flichen in jeder Secunde a = 11,309724 €. 3.
irgend einer Jlirffigheit, wabhrend in jeder Secunde eine Schicht von der
$ohe h = 0,03 3. durd) Verdampfung verloren geht. Weldyes ift der
hochite Standpuntt, den die Fliiffigkeit in dem Gefafe erveidhen fann?

Aufl. v i % = 7,590256 3oll.

824, Dic Cbene cines Kugelfreifes bildet die Grundladye cines
gevaden Doppeltegels, deffen Spisen in der Kugelflache liegen. Wenn die
Subalte des Doppelfegels und der Kugel 3u einander das Verhiltnif
n = 0,5 haben; tweldpes Verbaltnip findet jwijchen ihren Oberflachen ftatt ?

1—n4+V1—2a4Va0—n)+Vioa
— @ +VT=2m)

Aufl. =0,7071067.
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822. Durd) eine Kugel ift in dem Wbjtande a =12 F. vom
Centrum eine Cbene gelegt, und iiber derjelben als Bafis cin Kegel con-
fteuict, deflen Winfel an der Spise, telde im Kugeleentrum liegt, dem
Kreisoctanten entjpricht.  Welches BVolumen hat ein anderer, iiber der ndm-
lidgen Bajis conjtruivter gerader S?ege[ deffen Spige in der ﬁugelﬂacbe liegt?

e 0,6465223 G. .
Wil 55y 1+ VT2V = {00255803 ¢ 3.

823. Die Radien einer unendlidhen Anzahl von Kugeln ueb-
men in geometrifher Progrefjion ab, deven Erponent e = 0,9564656 ijt.
Wenn die erfte Kugel a = 6,283185 €. F. enthdlt; wie grof ijt Dder
Radiug einer Kugel, telde ihrem Inbalte nad) der Grangjumme jener
unendlichen Anzahl von Kugeln gleihfommt?

Aufl. ]/M(l — 99894986 .

824. 3Iu ciner regelmapigen bierfeitigen Pyramide, in twelder
jede Kante a = 3,1072325 F. ijt, befdhreibt man eine die Grundfladye
und die Seitenflachen bevithrende Kugel, und bievauf eine Reihe Fleinever
Kugeln, deren jede die vorhergehende gropere und die nadyfolgende fleinere
Kugel und ugleidy die vier Seitenflachen der Pyramide bevithrt. Wenn
diefe Conftructien in’s Unendliche fortgefet gedadyt tird; weldyes ijt bie
Grangjumme der Inbalte fammtlider Kugeln?

a7z
QquI. W = 2,211441 6. %.

825. In einem geraden Kegel, deflen Hohe h = 3,162277 .
und Ddeffen Radiug r = 2,449489 JF. ijt, conjtruivt man eine den Mantel
und die Grundflache bevithrende Kugel, und bierauf in dem nody iibrigen
boblen Raum 3wijdyen der leptern und der Spise ded Kegeld eine unend-
liche Anzabl von Kugeln, deven jede bdie vorhergehende Kugel und den
Mantel des Kegels bevithrt. Weldhes ijt das BWerbdltnip Fwijdhen der
Grangjumme aller diefer Kugeln und dem Jnbalte ded Kegels?

A ufl. __20* 03703703
' 342 ’

8$26. BVon einem geraden Kegel fennt man den Radiug
R =2 § der Grundflache und den Radiug r = 1,1547005 F. der
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eingejdyricbenen Kugel. Wenn man in dem hohlen Raum 3vijdhen der
Kugel und der Grundfladye des Kegel8 nod) eine Reibe Fleinerer Kugeln
conftruiven till, telche ebenfalls den Mantel und die Grundildde des
Kegel8 und ugleih die vorige Kugel berithren; wie grop ift der Radiug
einer folden Kugel gu nehmen?

2r2 o
Aufl. r+4 —RT(r — 'Rz 4 r2) = 0,3849 .

827. 3In ein vegelmapiges fiinfieitiges Pridma bon der
Grundfante a = 3 F. hat man einen gevaden Cplinder, in diefen ivie-
derum einen gevaden Kegel von gleicher Grundflache und Hohe, endlich in
den hohlen Raum jwifdhen den Oberflachen der beiden lehteren Korper
fed)s gleid) grofe Kugeln eingejdyrieben, weldye jorvol einander der Reibe
nad), alg die Grundfladye ded Cylinders und die frumme Oberflide des
Cylinderd und ded RKegeld bevithren. Wie grop ift 1) die Hohe des
Cylinders oder ded Kegeld, 2) der Rabdiug Dder eingejdyricbenen Kugeln?

A ufl. 1) 22 V56 F2V5) = 2,7527636 3.

9) % V506 + 2V5) = 0,6881909 .

828. Nan hat in einen Cplinder, deffen Wrendurdhjchnitt ein
Quadrat von der Seite a = 2,154434 F. ijt, eine Kugel eingejdhrieben
und in den hohlen Rdaumen an beiden Grundflachen des Cylinders forper-
lihe Ringe conjtruirt, welhe fowol die Kugelfladye als den Mantel und
die Grundilachen des Cylinders bervithren. Weldyed Volumen haben beide
Ringe ujammen?

Aufl a3n2(29)/2 — 41) = 1,203539 €. F.

829. 1m vier Kugeln, deven jede den Radiug r = 4,3267487 J.
hat und die drei iibrigen bevithrt, ift ein Kegel bejdhrieben, fo dap Drei
Kugeln feine Grundflade, alle vier aber feine Mantelflade beviihren.
Weldpes Volumen hat der Kegel?

Yufl. 20T (V6 4 6)s= 7580555 6. .

SBO. G383 find vier Kugeln, Ddeven jede den Radiug r =
2,0800837 B. bat, fo ujammengejtellt, dap jede bderfelben die iibrigen
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drei berithrt, und Dievauf ift wm den Kugelhaufen ein mit feiner Oberfliche
alle Kugeln bevithrender Kegel conftruivt worden. In dem Kegel lapt fich
ein. Stumpf unterfdeiden, deffen obere Grundflidhe mit dem Kreife yujam-
menfillt, in weldem der Kegelmantel die obere Kugel beriihrt, wahrend
die untere Grundilddye durd) die Beriihrungspuntte des Kegelmanteld mit
den Drei unteren Kugeln beftimmt rird. Dag Volumen diefes Kegel-
jftumpfes joll gefunden werbden.
4r3n

Aufl. 9775 6 +51/2) =948332 €. 5.

SB4.  Ju cinen Wiirfel von Dder Kante a = 1,8171206 .
ift eine moglidhjt grope Kugel bincingelegt und hievauf ift in dem hohlen
Raum einer Cefe cine die vorige Kugel und die drei dafelbjt jujammenitopen-
den Seitenflachen beriihrende Kugel conjtruivt. Wie grop ijt die 3reite Kugel?

AufL “‘”6”

(26 — 15)/3) = 0,06043764 €. J.

SB2. In jede der vier unteven Ecfen eined Wiirfels ift eine
Kugel vom Radiud r = 3,634241 F. gelegt, welde drei Seitenflachen
bed Wiirfeld und jugleid) die beiden benacdybarten Kugeln berithrt. €3
foll berechnet terden 1) die Grope der Kugel, weldye auf jenen vier Kugeln
tubend die obere Wiirfelflacye bevithet, 2) die Grofe der Kugel, mwelde
ebenfalld auf der Grundflache des Wiirfel8 rubend die erfteren vier Kugeln
berithrt, 3) die Grofe des gevaden Kegeld, welder jwijdhen den vier Kugeln,
alle mit feiner Mantelflache bevithrend, auf der untern Grundflade des
Wirfels fteht und mit diefem gleidje Hobhe bat.

oA ufl. 1) —122;3" — 392,6091 6. B.
9) ‘"36” — 95,13273 6. B
47y
3) 270 (71— 31/5)=1867494 6. 5.

S8BB. Die Oberflacdhe derjenigen Kugel zu finden, in telder
eine concentrijche Sugel und hievauf in dem hohlen Raum jwijdhen den

Oberflachen beider Kugeln nod) fedh8 Kugeln, jede vom Radius r =
14
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5477225 F. {o befdricben find, dap ihre Mittelpuntte dic Ecen cined
geraden Ddreifeitigen Prismas von lauter gleihen Kanten bilden.

872

Aufl. 5 (5 +1/21) = 2408363 [ 5.

SB4A.  Cine glaferne Hohlfugel enthdlt bei n = 10° Celfiug
ein Cubiffup Waffer; wie grop ift ihr Rawminhalt, wenn fie mit Waifer
bon m = 90° Celjiug gefitllt ijt uud der lineave nsdehungscoefficient des
Glajes gleid) e = 0,0000086 angenommen tird?

Aufl. [1 4 (m —n)e]® = 1,0020607 €. 3.

83B5. Cine Hobhlfugel, deven inmerer Radiug r = 2 F. it
irtd mit Waffer angefitllt, wovon ein Cubiffuf g = 66 Pfund wiegt.
1) Wm rie viel ift der Drud, den die sur Halfte angefiillte Hohlfugel 3u
etleiden hat, groper al§ dad Gewidht des davin befindlichen Waffers, und
2) um wie viel witd das Gewidht der Waffermafie von dem Drude iiber-
troffen, den die vollftandig gefiillte Hohlfugel erleidet?

Aufl 1) }7nrdg = 55292019 Pfund.
2) $7nrdg = 44233615 Pfund.

8B6. unerhalb einer Kugel vom Radiug r = 1,4560219 .
liegt ein Punft, in weldem fidh) drei Sehuen der Kugel vedhtwinklig fhnei-
den. Wenn der Abjtand Ddiefes Punfted vom Kegelcentrum d=1,014889 F.
betrdgt; toie grop ift die Summe der Quadrate der fehs Abjdynitte, i
toeldpe die Sehnen durd) den Puuft getheilt werden?

Aufl. 2(3r2— d?) = 10,66 [ | B.

8B7. Weun in dem bjtande d=1,1313708 F. vom Mittel-
punfte einer Kugel, deven Radiug r = 1,6124515 F. ijt, drei Sehuen
fich recdhtwinflig jcmeiden; wie grop ijt die Summe der Quadrate diefer
Sehnen ?

Aufl 4(3r2— 2d?) = 20,96 [] B.

83B8. Cs find pier, nidt in einer und Dderfelben Cbene [ie-
gende Punfte A, B, C, D durd) ihre Abjtande von einander auf folgende
Weife gegeben. In dem Dreied ABC ijt die Grundlinice AB=a=9 .,
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dag Hohenperpendifel CM =b =4 F., der
Abjdnitt AM —c =3 ., Ddie bom’ bierten
Punfte D auf die Dreiedsebene gefillte Sent-
refte DQ =p =5 F., der Abjtand ihres
Puppunttes von der Grundlinic des Dreieds -
QN =n =1 § und der Abjdhnitt AN A&
=m=23.; {o daf alfo die Lage aller Puntte
gu cinander feft beftimmt ift. Um eine Kugel
gu befdhreiben, deren Oberflache durd) die gege- :.
benen vier Punfte hindurdygeht, jucht man den B
fentvechten Abjtand OP des Kegelcentrums O von dem Dreied ABC,
und den Radiug OA = OB = OC = OD der Kugel.

2 2 - TGS #1 2 - p U
b(m2+4n2+4p ;:l)) n(b24c ac):l,‘l?) %

Q[ufl. e —

s _]/_ b"’+"‘_a" + OP2 = 48770717 .

Die Kugel in BVerbindung mit den vegelmapigen
Polyedern.

/ 8BY. Aus der Kante a = 36 F. eined Wiirfels foll
gefunden werden: Dder Radiud R einer durd) alle Ecfen gehenden Kugel-
flide ober der umidyriebenen SKugel, fermer der Radius r der alle
Geitenfladyen berithrenden Kugelflache oder der eingefdriebenen Kugel,
endlid) Der Radiug m einer Kugel, welde jammtlihe Kanten ded Wiirfels
ju Tangenten hat, aljo die Kanten in ihren Mitten beriihrt,

Aufl. = —;- V3 = 3,1176914 .

a
r._—?__l,S %.

m = % V2 = 25455844 .

/ 840. Aus der Kante a cines regelmipigen Tetraeders zu
berechnen: Dden Rabdiud R der wmidyrichenen Kugel, den Radiud r der
eingejdhricbenen Kugel, den Radius m der alle Kanten beriihrenden Kugel,
pen Korperinbalt Ky und die Oberflache O, des Tetraeders.
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Aufl. R= % V6 = 2,449489 .
a
r =5 1/6 = 0816496 .
m = % 172 = 1414213 .

3
K,— -13“2— V2 = 7542472 €. .
0,= a2}/3 = 27,712812 [] &

SAM. Aus der Kante a = 7 F. eined Octaederd ju bered-
nen die Radien R, r, m der umijdyriebenen, dev eingejchricbenen und der

alle Kanten berithrenden Kugel, ferner den Korperinhalt Ky und die Ober-
flacge Oy Des Dctaeders.

Aufl. R =a]/} = 4949747 .
r=al/}=2857738 .

a o
m= —‘2— =35 &
a3
Ko= 5 1/2 = 1616917 3.

Os=2a2})/3 = 169,7409 [] 3.

SA®. Aud der Kante a = 2 F. eines Dodefaeders ju
bevedhuen die Radien R, r, m der umfdyriebenen, der eingefdyricbenen und

der alle Kanten bervithrenden Kugel, den Inbalt K, und die Oberflache
0,, ded Dobdefaeders.

Uufl Res % (13 + V'15) = 2,802517 3.
_ 2]/ Hurs 4
- 7]/ o = 2221032 B

m= % (3 +1/5) = 2,618034 3.

3
-1—(154- 7)1/5) = 61,30495 6. &.

0,,= 3a2}/25 + 10})/5 = 82,58291 [] &.
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SAB. Aus der Kante a=18 F. de8 Jfofaeders zu bered-
nen die Radien R, r, m der umfjdyricbenen, der eingefdhriebenen und der
alle Kanten bevithrenden Kugel, ferner den Inbalt Ky und die Oberflade
0, des Jfofacders.

Aujl. R % 110 £ 215 = 7,608452 .
n e % (V15 + 31/3) = 6,0460904 &
m= % (V5 + 1) = 6472136 %

3
K= 22 (3 4 V/5) = 1117,0278 6. &.
0,0= 5a2}/3 = 55425625 [] &.

S44. 3In ciner Kugel vom Radius R = 2,449489 . find
bejdhricben ein Tetraeder, ein Wiirfel, ein Octaeder, ein Dode-
Faeder und ein Jfofaeder; man foll die Radien r,, 1y, 15, 115, Tao
ver Kugeln finden, weldye fid) in diefe Polyeder einjdhreiben laffen.

Y e QTR 16=4
R
I'e — s = ’g— V3 e 1,4142136 %_S‘.

e -0 O_‘*’lgﬁ — 1,946497 .

S$45. Aus dem Radius R = 3,804226 F. eciner Kugel, in
weldjer ein Dodefaeder und ein Ifofaeder bejdyrieben find, bdie
Subalte Ky, und Ky, fo tie die Oberfladhen O,, und O, diefer beiden
Polyeder 3u finden.

s 2R

Aufl K,— X r (5V3 4+ 1V/15) = 153,3379 €. §.

2R3
3

0,,=2R2}/50 +10}/5 = 152,169 [] &.
0y =2R2(5)/3 — J/15) = 138,5641 [] &.

- - V10 +21/5 = 139,6284 6. 3.
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S46. Aus dem Radiud r = 4454064 F. eciner Kugel die
Jnbalte Ky, Ky und die Oberflidhen O;,, Ony ded umidyriebenen
Dobdefaeders und Jfofaeders ju finden.
Aufl K,,=10r?}/2(65 — 29)/5) = 490,4379 €. }.
Ky =10r3(7)/3 — 3}/15) = 446,5902 €. 3.
0,,=30r2}/2(65 — 291/5) = 330,3307 [] &.
0,0=30r2(7)/3 — 3)/15) = 300,7974 ] .

S47. Aus dem Radiug m =1 F. einer Kugel die Inbalte
K, und Kyp und die Oberfladyen O;, und Oyo des Dodefacders und
ded Jfofaeders ju bered)neu, wenn die Kanten diefer Polhgone die
Kugel berithren.

Aufl. K, =2m?*@3)/5 — 5) = 34164078 G. .

o R 10‘“ (V5 — 1) = 4120226 G. 3.

0= 6m2]/10(25 — 11}/5) = 12,04868 [ .
05 = 10m2(3)/3 —}/15) = 13231691 [ &.

SAS. Jn einer Kugel pom Radiud r = 3,872983 F. ijt cin
Dodefaeder und ein Ifojaeder befdrichen; weldhen Fladyeninhalt hat
derjenige Kreid, welder fih fomwol um eine Seitenflache ded Dodefaeders
als um eine Seitenfladye des Ifojaeders bejdreiben [dft?

Aufl 5 —V5)=1736629 [] .

27lr

S49. Das BVerhdltnif wifhen den Korperinbhalten obder den
Oberfladyen cines Dodefacders und eines Jfofaeders ju finden, wenn
eine Seitenfladye eines jeden Dder beiden Polpeder eimem und demijelben
Kreife eingefdyricben ift.

Aufl. ]/—5—%"3 — 1,098185.

850. NMan hat wm ein Octaeder von der Kante a =
1,4142136 . eine Kugel bejdyrieben und dann in den beiden Rdumen,
in welde die Kugel von ciner und derfelben Seitenfladpe des Dctaeders
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getheilt wird, jrwei Kugeln conftruirt, welde die Oberfladhe der umjdyrie-
benen Kugel und jugleich) einander in dem Mittelpunfte jener Octaeder-
flicge bevithren. Wi grop ift die Swmme der beiden eingefdyrichbenen

Kugeln?

Aul. BT 12— 2,0043951 6. 3.

6

S54. Wenn man die in der vorhergehenden Aufgabe angeges
bene Conjtruction 1) auf einen Wiirfel von der Kante a == 1,587401 F.
und 2) auf ein vegelmdpiges Tetraed er von der Kante a = 2,884499 F.
antwendet; tie grof ift die Summe Dder eingejdjricbenen Kugeln bei dem
einen und bei dem andern jener Korper?

9 ufl. 1) ""1” V3 =54414 6. &
a’n
2 g = 14958 6.5,

8$5%. Wenn von einem Dodefaeder fammtlidhe Ecfen dadurdy
eggefdnitten werden, dap man durd) die Mitten von je drei in einem
Punfte jujammenjtofenden Kanten Cbenen legt, fo entjteht ein newes, von
lauter rvegelmdpigen Finfeden und Dveiefen begranztes Polpeder. Wie
grop ift 1) der Korperinbalt diefes Polheders, 2) feine Oberfladye, 3) der
Radiug der umjdyriebenen Kugel, wenn die Diagonale einer Seitenfliche
Ded Dobdefacders die Linge d =4 F. hat?

3
Aufl 1) 1‘% (17 + 51/5) = 112,721359 G. 3.

2) d2(5)/3 4+ 31725 + 10)/5) = 468,89569 [] &
3) % (1 +V/5) = 3236068 .

853. JIm Ifojaeder wird von je fiinf in einer Ccde u-
fammenijtoBenden Dreiefen eine regelmadpige fiinfjeitige Phramide gebil-
det, und diefe hat mit Der nadyjt angrangenden Pyramide eine dreifeitige
Pyramide gemeinfdaftlich. Wenn nun eine Kugel vom Radiug r =
1,442249 J. alle Kanten eined Jfojaeders berithrt; mwie grof ift in dem-
felben eine fiinfieitige, und roie grop cine dreifeitige Pyramide?
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Aufl. ‘Ta (31/5 — 5) — 1,7082039 6. 3.
2r3
5 (15 —2) = 04721359 €. 5.

S54. Wenn man in einen Wiirfel von Dder Kante a =
3,732511 . eine Kugel, in die Kugel einen Witrfel, in den leftern tvie-
berum eine Kugel u. f. w. i's Unendlidhe einfdyreibt; weldes ift die
Summe aller eingejchriebenen Kugeln?

Aujl. "";—2”(9 4 1/3) = 83,71572 G. &.

8$55. 3In ciner Kugel vom Radiug r = 2,315464 F. conjtruirt
man einen Witvfel, in diefem Wiicfel eine Kugel, in der lehtern roiedevum
einen Witrfel u. . . s Unendlidye; wie grop ijt die Summe aller
eingefchriebenen Wiirfel?

Aufl. —41—;1(31/3 + 1) = 23,66754 6. §.

836. Wenn man in cine Kugel, deven Radiug r=2,3513347 J.
ift, cin regelmipiges Tetvader, in dag Tetvacder eine Kugel, in diefe ein
steited Tefvaeder einfdyreibt und die ndmlidhe Conjtruction unendlid) weit
fortfest; tie grop ift die Summe diefer jammtlichen Korper?

2r3
13

Aufl. 97 + 21/3) = 6347687 C. 3.

839. Sn ciner Kugel vom Radiug r = 4,0207256 F. ijt in
derfelben Weife wie in dev vorhergehenden Aujgabe eine HReihe bon
Octaedern und Kugeln conjtruivt; man fudt die Summe jammtlider
Korper.

3
A ufl. 21—‘:; (7 + 1)@ + 1/3) = 4444778 G. §.

858. Cinem Dobdefaeder von der Kante a = 2 F. ijt eine
Rugel cingefdricoen und bievauf in dem hohlen Raume einer Ecte eine
gtoeite Kugel conftvuirt, welde die dvei dajelbit sufammenitopenden Dode-
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Facderflachen und die erfte Kugel bevithet. Wie grop ift der Rabdiud ber
goeiten Kugel?
Mnfl 1/30(65 + 29)/5) —11)/5 — 25
10 V10+44)V5+V15+V3

= 0,254818 .

859. Den Rabdiud der Kugel ju finden, welde in einer Cee
eine8 Jfofaeders von der Kante a =4 F. fo conftruirt ift, dap fie
alle Seitenfladen der Ecfe und jugleid) die dem Jfofacder eingefdhriebene

Kugel beriihrt.
Aufl 2. V6@ +111V5) —3Y5—17
2 3)10+2V54+V1543)V3

= 0,3458942 .

860. Durd) cin regelmdpiges Tetraeder, deffen Kante a =
17,146428 . ijt, wird pavallel jur Grundflace eine Ebene gelegt und
in dem Stumpf ein moglidhjt groper gerader Cplinder, in der Crgdanzungs-
pyramide aber eine moglidyjt grope Kugel befdricben. Wenn die Kugel-
flade mit der Cylinderflade inhaldgleich ift; mweldhen Radiug hat die Kugel?

ad—y2
Q[llf[. ——Tl/—-G— = 2,5857864 %.

S861. Cin regelmipiges Tetvaeder bon der Kante a =
4472136 . ift pavallel der Grundflache durdhfdnitten und enthdlt in
pem obern Theil eine Berithrungsfugel und in dem untern den groften
dafelbit conftruirbaven Kegeljftumpf. Wie grop ift der Mantel des Kegel
ftumpfes, wenn er an Inhalt der Kugelflade gleihfommt?

Aujl. 2T — 6203185 [ 8.

86%. Die Diagonalage eined Wiirfeld geht durd) bie Mittel.
punfte jtoeier Kugeln, von denen jede die andeve von anfen und jugleid
brei Witrfelfladen berithrt. Wenn die Inbalte der Kugeln Fu einander
pag Lerbiltnip n = 0,132651 bhaben, und der Radius der gropern
Kugel r =12 F. ijt; welde Lange hat die Kante ded Wiirfeld?

Aufl. —g— (3 +V/3)(1 +1/n) = 28581586 .
14
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863. Dic fedhs Ccfen eines Dctaeders, deflen Kante a =
1,5 @. ijt, bilden die Mittelpunfte bon cben fo vielen Kugeln, deven jede
bie bier benachbarten und jugleid) jwei andere aug dem Mittelpuntte des
Octacderd bejdyricbene Kugeln berithrt, von weldyen die eine jwijdhen jenen
fecd)s Kugeln liegt, die andere aber diefelben umjdhliept. €8 foll der Rawm
in Der umjchlicBenden Kugel beftimmt werden, in fo teit er bon den ficben
Kugeln nidht ausdgefiillt ijt.
Aufl 4a%7m = 14,13716 G. P.

8$64. Dic Mittelpunfte von fedh8 einander beviihrenden Kugeln,
beven jede Den Radiug r = 2466212 F. hat, bilden die Ccfen ecines
Octaederd. Wenn man an je drei benachbarte Kugeln von aufen eine
bevithrende Cbene legt; rweldyes ijt der Inhalt des dadurd) entjtandenen
Polheders?

Anfl. 4;3 (1112 + 91/3) = 622,89613 G. 5.

865. Wenn man ecine Seitenfladhe des vegelmipigen Tetra-
eders, meldes einer Kugel vom Rabdius r = 4,326748 F. eingejdhrichen
ift, verldngert; in tweldhe beiden Stiide wird die Kugel dadurd) getheilt?

3
Aufl. —Q%—rli = 87,964576 G. .
80r37
g =251,32736 6. .

866. Um ein Octaeder von der Kante a = 3 F. ijt cine
Kugel bejdyricben; man foll den Jubalt und die Ffrumme Oberfliche ded
Segmentes finden, welded durd) eine verlangerte Octaederfladie von bder
Kugel abgefdnitten wird.

Aufl. "‘;—4” (9 —4)1/3)1/2 = 4602373 6. .

a?7

5~ (3 —1/3) = 11,95013 [] 5.

86%. Cine Kugel, die man aus dem Mittelpuntte eines vegel-
mapigen Polyederd fo bejdreibt, dap fie alle Kanten defjelben beriihrt,
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tird bon allen Seitenflachen des Polheders in Kreifen gejdynitten, twelde
diefen Seitenflachen eingefdyrieben find. €8 foll die Summe der fpharijden
Calotten, weldye jene eingejdyricbenen Kreife ju Grundfldden haben, beved)-
net werden, 1) wenn dad Polpeder ein Octaeder von der Kante a =
3,872983 F. und 2), wenn e ein Dodefaeder bon der Kante a =
3,162277 . ift. ' '

Aufl. 1) 4a27(3 —)/6) = 34,58957 [ .
2) 3a2z(74 35 — 2V 17T+ 7,61/5)= 1929544 [ ®.

868. Cin Jfofaeder ift durd) feine Oberflide a =
55425625 [] §. gegeben; man foll fiir Ddie Kugel, teldhe aus dem
Mittelpuntte ded IJfofacders befdhricben alle Kanten defjelben beviihrt, die
Sunune der Frummen Oberfladen devjenigen Segmente bevedynen, die von
per Kugel durd) die Seitenflichen ded IJfojaeders abgefdnitten twerden.

Aufl. —""32 BV3 +V15 — 215 — 4) = 346,508 ] §.

86D. Wenn jeder Seitenflache eined rvegelm. Polheders ein
Kreig eingefdyricben und al8 Grundfladye eines mit feiner Spige im Mit-
telpuntte des Polyeders liegenden Kegel8 angenommen wird, {o umfapt
die Kegelfladhe einen fonifdhen Winfel, den man {id) itber das Polye-
der hinaus in's Unendlidhe verlangert denfen fann. €§ foll das Verhdlt-
nip wifden der Summe dev auf diefe Weife in einem Dodefaeder
bejtinunten fonijchen Winfel und dem gangen, wm den Mittelpuntt deffel-
ben Dbefindlichen unendlichen Raume angegeben twerden.

Aufl. 3(2—12 + 04)/5) = 0,896097.

870. Weldes NRejultat erhalt man, wenn die vorige Aufgabe
auf ein Jfofaeder iibertragen twird?

Aufl. —g— (6 — /3 —/ 15) = 0,658276.
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Kugeljector und Calotte

/ 894. Cine Calotte auf einer Kugel, deven Radiud r=34 F.
betragt, hat eine Hohe von h = 2,1 F.; wie grop ift der Fladeninhalt
F ber Calotte und der jugehorige Kugeljector K?

Aufl. F = 2rnh = 44,86195 [] &

K = 3r2mh = 50,84354 6. §.

/ 89%. Den Korperinhalt K eined Sectord und den Fladeninhalt
F ber jugehorigen Calotte gu finden, mwenn gegeben ijt der Kugelradiug
r=42 F. und die Sehne s = 34641016 F., twelde den Pol Dder
Calotte mit einem Punfte der Peripherie ihred Grundfreifes verbindet.

Aufl. K = }rs2z = 52,77875 G. §.
F =837 =3769911 [ 1%

893. Die Oberflade einer Kugel enthalt a = 50,26549 [] F.,
und der Korperinbalt einer andern Kugel m = 57,90584 €. F.. Auf
jeder Der beiden Kugeln ift eine Calotte Dadurd) bejdyricben, dap ein Bogen,
weldjer einem gropten Kugelfreife angehort, und defjen Sehne gleid) dem
Radiug der Kugel ijt, fih um den durdh feinen Endpunft gehenden Durdy-
mefler volljtandig herumgedreht hat. €3 foll dag BVerhdltnip der Grope
der beiden Calotten gu einander angegeben werden.

Aufl. = 0,694444.

a

894, Auf einer Kugel vom Radiug r =15 F. ijt eine Calotte
n =15 Mal fo grof al8 ihre Grundflade. €8 foll bdie Hihe h der
Calotte und der Unterjdyied d zwwijchen der Calotte und ihrer Grundfldche
gefunden roerden.

Aufl. h—_—2r.‘-‘:n—l=1o &

n— 1
n

does & ezt ( )2= 314,15926 [ B
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895. Wie grop ift dev forperlide Inbalt einer Kugel, tvenn
eine Galotte derfelben die Hohe h =14 F. und den Fladheninhalt a =

200 [] §. bat?
Aufl

aa
Enils = 2110857 €. .
896. Aus der Hohe h =3 F. und dem Radiud a =4 F.
bes Grundfreifes einer Calotte ihren Flacheninhalt ju finden.

Aufl. 7 (a2 4 h?) = 78539816 [ &

897. Den Fladeninhalt der heifen Jone der Erde gu beredynen,
enn  der Abjtand der begrangenden Wendefreife bon einander d =
685,4496 Meilen und der Radius diefer Kreife m = 788,213 Meilen
angenommen tird.

Aufl. nd}/&m? I a2 = 3701701 [] M.

898. Wic grop ift eine gemdpigte Jone unferer Crde, twenn
ber fenfrechte Abjtand des ndrdlichen Wendefreifes vom nordlidyen Polar
freife h = 4454884 Meilen und der Crddurdymefier d = 1719 Meilen
betrigt?

Aufl dnh = 2405815 [ M.

899. Auf einer Kugel vom Radiug r = 2,3 F. wird eine
Galotte durdy einen Bogen von 30° befdyrieben, weldjer einem gropten
Kreife der Kugel angehort und fid) um den durd) feinen Endpuntt gehen-
den Durdhmefier dreht. Wie grop ift der Inbalt der Calotte?

Aufl. r27(2 —1/3) = 44530546 [] 3.

88Q. Cin Kreid dreht fih um feinen Durdymeffer, dejfen
Qinge d = 10,6 F. betrigt, volljtndig berum; tie grop ijt die von
einem Bogen gleid) 450 ereugte Calotte C und der bon dem ugehdrigen
Kreidfector ergengte Kugeljector S?

d27z
Aufl C= —T(l — V3 =51,6941 [ .

7td3
S =45~ (1 -V =91,32622 C. B
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S84. Cin Bogen von 240 dreht fich um feinen Durdymefjer,
toelder nad)y der Mitte des Bogens gejogen ijt und die Linge a =4 F.
hat.  Man foll die bon dem rvotivenden Bogen erjeugte Calotte C und
den ugehorigen Kugelfector S bevedynen.

aufl. ¢ =" [1—119415 176615 l=05192132 13,
= [1—41V 9415 +1/6(6—1/5)]=0,3661423 6.5

882, 3mwei Kugeln, deren Radien R=3 F, r=2 F. und
centraler Abjtand a =8 F. gegeben {iud, bhaben Fu einem leuchtenden
Punfte eine folde Lage, daf Ddie crite Kugel von dem Sdattenfegel der
joeiten genau umbitllet rird., Wie grop ift der Theil der Oberfladye der
joeiten Kugel, me[d)er pon dem leudytenden Punkte erhellt toird?

Aufl. s (a 4+ r—R)7r? = 21991148 [ &.

88B. lecber dem gropten Kreife einer Kugel ald Grundilddhe
ift ein gerader Cylinder von bder Hohe h = 1,7 F. conjtenivt, deffen
Gefammtoberfliche a = 108,95041 [ ] [. betrdagt. Wenn eine Calotte
auf Ddiefer Kugel gleihe $Hobhe mit dem Cylinder hat; roie grof ift ihr Fld-
deninhalt C und dag Volumen S ded Sectors, tweldjer von jener Calotte
begrint toird?

oA fl. C=hn(—h+ ?f+hz)=36,3168 0%

g %” S fogs Ul ]/2_7: + h2) = 41,15905 G. .

S84. Der Umfang der al8 Kugel betrachteten Erde betrdgt
a = 5400,398 Meilen. Wie grof ift derjenige Theil der Erdoberfladye,
toelden man aud einem Luftballon iiberfehen fann, der {idh bid 3u einer
Hobe von h = 3,5 Meilen iiber die Crde erhoben hat?

a2h

Aufl. vy 18824,73 [1 M.
885. In welder Cutfernung von der Oberflihe der Erde,
deren Halbmefjer r = 859,56 Meilen betragt, mitpte man fid) befiuden,
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um ein joldes Stitd devjelben, twie die falte Sone a = 384977 [ ] Mei-
len, itberjehen u fonnen?
Aufl. L_a = 77,73405 M.

2 x?

886. Wenn die Peripherie des gropten Kreifed einer Kugel
P =15,07964 §. und die Periphevie der Grundflidye einer Calotte anf
derfelben p = 14,12585 . betviigt; twie grof ift der Kugelfector, weldhem
jene Calotte angehrt?

P2 e
Aufl. g (P—1/P2— p?) = 18,81942 6. B.

8$89. Wenn cine Halbfugel den forperliden Inbalt a =
1329,536 C. B. bat; in welder Hobe iber ihrer Grundflche liegt der Fur
leptern pavallele Sdynitt, weldyer die Gejammtoberflide dev Halbtugel halbirt?
1 7% 8
Qluf[. T —2—7‘-{ = 2,148591 %.

888. Ju ciner Kugel vom Radiug r = 8 F. verhalt fidh ein
Sector ju dem Fugehorvigen Kegel wie m = 627313 3u n = 1,48202.
€3 foll die Hobhe des Kegeld gefunden werden.

A ufl. —;—[—1+]/9—8—(“‘m%“)] —98 §.

8$89. Welden Fladeninhalt hat diejenige Calotte auf einer
Kugel vom Radiug r = 4,4721359 F., die fih jum Mantel des einge-
{dyricoenen Kegels von gleiher Grundflide und Hohe wie m = 2 u
n = 1,7320508 verbhalt?
4r27 (m2 — n?)
Aufl O A= 62,831852 [] &
S$90. Auf cine Kugel bom Radiug AD =
r=24 . ijt ein gevader Kegel AEC aujgefept, deffen
Geitenlinien in der Peripherie der Grundfldde Tangenten
ber Kugel find. Wenn die von der Grundfldche des
Regels begrdngte, innerhalb bdefjelben liegende Galotte A
ABC fid) um Mantel ded Kegeld verhilt wie m:n =
3 :4; wie grop ift die Hohe BF der Calotte?
2 Tl
PP e L SRR

4n2 — m?




9920

SO4. 1 eine Calotte, die einer Kugel bom Radiugd r =45 F.
angehort, ift ein Kegelftumpf ACHG (Fig. 890) von gleidjer Hohe bejdyrie-
ben, deffen Seitenlinien in der Peripherie des gropern Grundiveifes Tan-
genten der Kugel find. Wenn fid) die Calotte um Mantel des Kegel-
ftumpfes wie m : n = 72 : 58,5 verhilt; wie grop ift ihre Hohe BF?

r(4n — 3m)
Q[llf[. —2H—-:E——= 1,8 %.

S9%. Der Radind DB =r = 2,1544347 F. einer Kugel
(Big. 890) ijt itber die Oberfladye hinaus um ein ihm gleidhes Stiid BE
verlangert. Bom Cudpunfte der Verlangerung ijt der Berithrungstegel
an die Kugel gelegt und der dem Berithrungstreife ugehorige Kugelfector
conftruivt.  Wie grop ift die Kugel, weldye fid) in den dadurd) entjtehenden
Doppelfegel, dejfen Arendurdyjdhnitt EADC ijt, einfdyreiben [dpt?

A ufl. a3 (9 — 51/3) = 10,6734 €. .

Sugelfegment.

/ 893. D Jnbalt eined Kugelfegmented aus feiner Hiobhe
h=16 @ und dem Kugelradiug r = 10 F. 3u beredynen.

Aufl. hen —%) — 9047779 6. §.

" 894, Welden Inbalt hat dad Segment einer Kugel vom
Radiud r =15 F., wenn deffen Hohe n = 1,4 Mal fo grop ijt al8 der
Kugelradiug?

Aufl $02r3(3 — n)7z = 410,50135 €. J.

895. Das Segment ciner Kugel, deren Durdymefier d =68 F.
ift, hat die Hohe h =21 F.; man foll den Inbalt des Segmented S
und des Kugeljectors K bevedynen, welder ju dem Segmente gehort.

Aufl. S = % (3d — 2h) 7 = 37,40695 G. .

d2h7n

K= 8

= 50,84354 G. §.



221

896. Bou cinem Kugeljegmente ift die Hohe h = 15,6 .
und der Radiug ded Grundireijed a = 22,482 F. gegeben; e8 foll bered)-
net werden 1) dev jugehovige Kugelfector, 2) der Kegel, weldher mit dem
Segmente eine gemeinjdyajtliche Grundflade hat und deffen Spipe im
Kugelcentrum liegt, 3) dag Kugeljegment.

Aufl. 1) %‘}T(az-y h?)2 = 18819,39 6. .
2) ‘Z:;’ (a? — h?) — 444608 6. .
h7z

8) —5-(3a2+ h?) = 1437331 G. B

8997. 3wei gleidh grofe Kugeln, die einander durdyidyneiden,
bilden ecin linfenformiges Stiid von der Dide a = 042 F. — Wie grop
ift diefes Stiick, wenn der Radiud der beiden Kugeln r=1,3 F. betragt?

2
Aufl. -’*2—” r—-% — 0,3408187 €. &

898. 3mwei gleid) grofe Kugeln pom Radiug r=2,2894286 F.
purdhfdhneiden cinander fo, dap der Mittelpunft der einen Kugel auf der
Oberfladpe der andern liegt. Wie grof ift das beiden Kugeln gemeinjdajt-
licge linfenformige Stiid?

Aufl. 5;’; — 15,707963 6. §.

899, RWenn bdie Oberflicdhe einer Kugel a = 739 [ J.
betrigt; teldhes BVolumen Bhat ein Segment Dderfelben von der Hibhe
h =9} §.?

: h2 a
Aufl. - -6—(3]/;- — 2h)7 = 1333825 C. 8,

900. ODic beiden Stitde zu bevedynen, in tweldye eine Kugel
pom Radiusd R =15 F. durd) einen Kugelfreis getheilt wird, deflen Radius

r=3 % ift
o . (508938 G. &
Aufl. S [2RIEER2+ ) VR —r] = {14,6607 6. }.
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904. Durd) cine Kugel vom Radius r = 1,8211 . ift cine
Cbene im Abjtande a = 1,125501 F. vom Mittelpuntte gelegt; man
joll die Jnbalte der beiden Theile der Kugel beredynen.

Aufl -’3’—(2ra + 3ar? — a%) = 22,88269 €. B

% (2r? — 3ar2 4 a?) = 241544 G. e

902. Der Radiud r = 0,91055 F. ciner Kugel ift ftetig
getheilt, fo daf der am Mittelpuntte liegende Abjhnitt der grofere ijt.
Man legt durd) den Theilungspuntt eine Cbene fenfredyt auf den Rabdius
wnd fud)t 1) den Jnbalt und die Oberfladhe ded dadurd) entjtandenen
fleinern Kugelfegmentes, 2) den Inhalt und die Oberflide des grofern
Kugeljegmentes, 3) die gemeinjdaftlihe Grundflddye dev beiden Segmente.

Anjl. 1) "Gra (3 —1/5) = 0,3019706 G. §.
r27(3 — J/5) = 1,989812 [ .
T3

2) 6 (5 +1/5) = 2,860307 6. §.

a2 (1 +1/5) = 842898 [] 3.
8) §Ar3 (V5 — 1) = 1,609792 [ .

DOB. Welden Kovpevinhalt hat ein Kugelfegment , deffen
Calotte a = 15,085 [] §. enthdlt und dejfen Grundfreis von dem Mit-
telpunfte der Kugel um m = 2 F. entfernt ijt?

Aufl. —17% 273'—m"—l—ml/ 2—:-+m2)(——m+l/%;+m2)

= 5,737022 €. J.

904 Aud der Hohe h = 0,3477995 F. und dem Rabdius
r=0,7158 F. der Grundflide cines Kugelfegmentes deflen gejammte
Oberflade zu finden.

Aufl. 7 (h? 4 21r7) = 3,599605 [ .

D05. Aud der Hohe h =15 F. cined Kugeljegmented den
Ucberfdhup feiner Calotte iiber den Grundiveis defjelben 3u finden.

Aufl nh? = 7,0685833 [] B.
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906. G8 ijt der Inhalt a = 24157648 €. F. cines Kugel-
fegmentes und dag Verhiltnif m = 0,485869 ber Hibhe deffelben su dem
Nadiug feiner Grundflche gegeben; man fudyt die Hohe h des Segmentes
und den Radius r der Kugel.

. 6am?2
Q[uf[. h= m

= g 1+m2]3/ 6am2 »
s 7 n@+md) 1,821125 .

DO0%. Nan Fennt den forperliden Inhalt a = 0,0377463 E. F.
eine Kugeljegmented und die Hohe h = 0,1738997 F. defjelben, und
fudgt den Radiug der Grundflddye.

29 h2
Aufl I/ M ke 0,357914 .

DOS. Die Hobe desjenigen Segmentes einer Kugel vom Radiug
r=4 §. ju finden, weldes ju dem entfpredhenden Kugeljector dag Ver-
hiltnip n:m =3 :5 hat.

Aufl -;—(3 —-]/9“‘—;&) — 1,9012197 3.

D099. Wenn in ciner Kugel vom Radiug r = 24 ein Seg-
ment n = 3,232803 Mal fo grop ijt al8 der Kegel auf derfelben Baiis,
deflen ©pige im Mittelpunfte der Kugel liegt; weldhe Hobe bhat dasg
Segment ?

Aujl. ;—(3 —]/z i 2 =156 .

O10. Jn einer Kugel vom Radiug r = 0,72 . ift cin Seg-
ment an Jnbalt dem Kegel ifiber derfelben Bafis gleid), deffen Spige im
Centrum der Kugel liegt. Weldyen Abjtand vom Centrum hat die Grund-
ebene ded Kugelfegmentes?

Auil. % (V5 — 1) = 0,4449844 .

= 0,695609 .

M1, Dad Segment einer Kugel, deren Radiug r=1,73284 F.
ift, hat eine gemeinjdaftlihe Grundflache mit einem Kegel, deffen Spife
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im Sﬁittelpunfte ber Kugel liegt. Wenn die Calotte des Segmented dem
Mantel ded Kegeld gleich ift; in welhem Abjtande vom Mittelpuntte dev
Kugel befindet fid) die gemeinjdyaftliche Grundfladye beider Kovper?

Aufl. 35"— = 1,039704 . '

O12. Cine Kugel ift durd) ihren Inhalt a = 3,162277 €. F.
gegeben; man foll dasjenige Seqment derfelben bevedynen, dejfen Calotte
n = 1,236068 Mal fo grof ijt als die Gruudflache des Segmentes.

Aufl. :—s[n (n2— 8) + 2] = 0,3019657 C. &

993, Dic Grofe ded Kugelfegmentes ju finden, weldyes durdh
die Umbdrehung eined Bogend von 30° um den durd) feinen Cndpunft
gehenden Radiug r = 4 F. bejdyrieben tvird.

Aujl. ’;r (16 — 91/3) = 344773 6. 3.

D4, Wenn ein Kreis vom Radiug r =2 F. um feinen
Durchmeffer votivt; welded BVolumen hat das von dem Kreisfertanten dabei
bejchriebene Kugeljeqment?

Aufl. 2 (8 —51/2) = 194555 G. &,

O15. Aus bder Peripherie P = 6,283185 F. ded gropten
Kreifes einer Kugel und ausd der Pevipherie p = 3,769911 F. der Grund-
fladye eines Segmentes der Kugel foll dev forperlihe Inbhalt des Segmentes
gefunden twerden.
Aufl 2P34- (2P2 4 p?) /P2 — p2_{4,071503 C B
; 24 712 —10,117283 €. F.

D16. Gs joll angegeben roerden, Dder tvievielte Theil einer
Kugel durd) eine Cbene abgefdhnitten witd, welde —I—lnl— = —2— des auf ibr

fenfrechten Radius abjchueidet.

Aufl. Rigdmisnn)

T — = 0216,



225

917, Das BVerhaltnip der beiden Abfchnitte ju einanbder angu-
geben, in weldye eine Kugel durd) die Cbene ded adytzehuten Breiten-
grades erlegt toird.

Aufl. -1% (73 — 321/5) = 0,38048,

O18. Cine Cbene, welde durd) eine Kugel gelegt ift, jdhneidet
bon Dem auf ihv fenfrechten Kugeldurdhmefier ein Stid ab, dap fich ju
dem iibrigen Stitd deffelben verhilt wie n = 0,695599 ju m = 2,946601.
€8 foll angegeben werden 1) den mwicvielten Theil der ganzen Kugel das
bon ibr abgejchnittene Segment betrdgt, 2) weldes BVerhaltnip wijdyen
den Deiden Segmenten der Kugel ftattfindet.

n2(3m -+ n)

Aufl. 1) (- ) = 0,0954916.
n?(3m -+n)
2) Y 0,1055731.

D19. Cine Kugel wird von drei einander parallelen Cbenen
fo durdhjdhnitten, dap fidhy die Theile des Durdhmeffers, welder auf dicfen
Cbenen fenfredyt fteht, rie die Sahlen a = 3,917, b = 3,348, ¢ =
4,075, d = 8,66 3u ecinander verhalfyg. €3 follen die Verhaltnifzahlen
fiir die Theile der Kugel gefunden werden, in weldpe leftere bon den par-
allelen Gbenen getheilt wird.

Aufl. a2[3(b 4 ¢ + d) + a] = 800,377L.
b2(3a 4 b) + 3(c + d)(2a -+ b) b = 1599,539.
¢2(3d 4 ¢) + 3(a + b)(2d + c)c = 2349,271.
d2[3(a -+ b + ¢) + d] = 3200,812.
alfo nabeju twie 1:2:3:4.

920. Cin Kugeljegment, von rweldem die Hohe h =4 F.
und der Radiug der Grumdflahe a =5 F. gegeben find, wird fo ans-
gehohlt, dap die Hohlung ein concentrifpes Kugelfegment bildet, deffen
foumme Oberfladge eben fo viel betrdgt, al8 die Grundflade ded ganzen
Segmented borher betrug. €8 foll die Dide D ded ausgehohlten Seg-
mented und der Rauminhalt K der Hohlung gefunden twerden.
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2 ; ATy 4 2hL2 4
Tl gt e V2h+ Gath? + bt 9824993 .

T

K = &3 (h — D)?(3a2 + h2 — 4hD) = 8972492 €. .

Dag Kugelfegment in Verbindung mit
andeven Korpern.

O24. In einer Halbfugel pom Radiug r = 9,1055 F. ijt ein
geradet’ Cplinder fo conjtruivt, dap feine untere Grundfladhe auf dem
Halbfreife ruht und die obeve Grundfladhe von der Halbbugel ein Segment
abjchneidet, Ddeflen $Hohe h = 3,477995 F. ift. €8 foll der Inbhalt K
und die frumme Oberflidhe O des aus Cylinder und Kugelfegment jujam-
mengefepten Korpers gefunden roerden.

Safl. . K 2;”

0=2a[hr 4 (r — h)}/h(2r — h)] =452,0893 (] 3.

(h? 4 3r2— 3hr) = 1207,884 G. .

92%. 3In eine Halbfugel vom
Radiug OE =r =15 F. ift ein gerader
A ¥ D Cylinder ABCD fo bineingejtellt, dap Ddie

Grundfladhen beider Kovper einander pavallel
w laufen. Die obere Grundfladhe des Cplin-
M ) N derg theilt den auf ihv fenfrechten Radiusg

der Halbfugel in Fwei Abjdynitte, von wel-

dhen der obere EF die $Hobe eined Segmentes
bildet, dejfen Calotte a = 31,41592 [] &. enthdlt. Wie grop ijt die
Hobhe FG des Cylinders, wenn der aus Cylinder und Segment jujammen-
gefepte Korper ABCDEA fidh ju dem iibrigen Rauwm der Halbtugel fo
berhilt, wie Der obere Abjdnitt EF ded Radiug jum untern FO?

Yufl

=]
[=p]

£
\7

e a
6rz =14 &

923. Durd) eine Kugel, deven Radiud R = 0,5 JF. ijt, joll
ein Cplinder vom Radiug r = 0,3 F. gelegt twerden, fo dap feine Age
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durd) den Mittelpuntt der Kugel geht. MWie grop ift das ehlindrifdye
Stitd, weldyes aus der Kugel ausgejchnitten werden muf?

Aufl. 4—; [R® — (R? — r3) )/ RE — 1] — 0,2555162 . §.

924, Cine Kugel wiegt a = 65,44983 Pfund. Wenn durd)
dicfelbe cin cylindrijches Lodh gebobrt wird, fo daf deffen Are durd) den
Mittelpunft dev Kugel gebt, mwnd deffen Querfdmitt fich gum gropten

Kugelfreife verhdlt wie n:m = 0,9 : 2,5; weld)es Gewidht wird numehe
die Kugel haben?

m-—n i — A s
Aufl a( - l/ = ) = 33,51032 Pfund.

925. Durdy eine Kugel vom Radius r = 2,8284271 K. ijt ein
cbener Schnitt im Abjtande a = 2,4494897 F. vom Mittelpuntte gelegt
und in jedem dev beiden Kugelfegmente die gropte beviihrende Kugel con
ftenict. €8 foll dag Werbdltnif der Swumme der beiden eingejchloffenen
Kugeln gur einjdylicgenden Kugel angegeben twerden.

3a2 4 r2
Q[llfl. T = 0,8125.

926. Ciner Kugel vom Radiud r = 3,634242 F. ijt cin
Cylinder eingefdyricben, weldyer ju der Summe der an feinen Srundfladen
liegenden Kugeljegmente in dem Werhiltnifle m = 4,2426407 A=
0,9289322 jteht. Weldhe Hohe hat der Eylinder?

Aufl TR ?fﬁJr 1) = 5,139594 &

D237, Die Hobhe desjenigen Segmentes einer Kugel vom Radius
r=1 % ju finden, roelches ju einem Cylinder vou derfelben Grundfliche
und Hihe das Verhiltnip m :n = /5 : /11 bat.

Aufl. 3:@mi—a) g gor g

3m —n

9%S. Cin gerader Kegel hat mit einem Kugelfegmente eine
gemeinjdajtliche Bafis und gleided BVolumen. Wenn der Radius bder
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Kugel r =23 F. und die Hohe des Segmentes h = 6 F. betrigt; wel-
dhes ijt die Hobe des Kegels?

AL, Bz h)

A

O%D. Jn cine Kugel vom Radiug r = 0,8 F. ift ein Kegel
eingefdricben, weldper dem bon feiner Vafis begringten Kugeljegmente
inaltsgleid) ift; weldye Hobe hat dag Segment?

Aulf. % (T —V/17) = 057537888 .

930. Die Hobhe Ddegjenigen Segmented einer Kugel vom
Radiug r = 1,082194 F. su finden, weldes su dem gropten, dem Seg-
mente eingefdyricbenen Kegel auf derfelben Bajis des Verhdltnip m : n =

V10 : 19 hat.

Aufl S

sy = 0,0843043 .

OBMA. Cin fleiner Kreid einer Kugel, deren Radiug r=2 P,
ift, bildet die gemeinfdjaftliche Grundflache ecines Segmentes und einesd
gevaden Kegeld, deflen Spige nad) der entgegengefepten Seite hin in Dder
Oberflache der Kugel liegt. Weldhe Hohe mup der Kegel haben, wenn er
m 9424777

- = 14660765 bes gangen, aug Segment und Kegel gujammengefepten

Korvpers betragt ?

oufl 2 +]/“ T8 38

OB2. In ciner Kugel vom Radiug r = 2 F. ijt ein gerader
Kegel eingefdyricben, weldper ju dem an feiner Grundfladye liegenden Kugel-
feqmente {id) verhalt wie m = 4712388 3u n = 2617993. In weldper
Cutfornung  vom Mittelpuntte der Kugel liegt Dder Kveis, tweldjer die
gemeinjdyaftlihe Grundfladye des Kegel8 und ded Segmentes bildet?

— 2
oLufl. r(2n 4+ m) -}2-(;]/—52111(111 )Pt 13

OBB. Dic Hobhe ded geraden Kegeld ju finden, welder einer
Kugel vom Radius r = 4 F. eingejdyricben ift und u dem, feinen
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Mantel umgebenden vingfdrmigen Theil der Kugel dag Verhdltnip m : n
sl i 2nhiat:

Aufl. %(2n—m)=6 .

O934. €8 jei ABCEDA bder Agendurd)- A Rug B
fhnitt eined, aud ecinem Kugeljeqmente und einem
Kegelftumpfe jujammengefepten Gefapes, jo dap GE
die gange $Hobe defjelben, ferner AG und DF die -
Radien ded Stumpfes vorjtellen. Wenn der IJubalt P c
des Gefiped a = 51,2 €. F. betragt und feine
Dimenfionen AG, DF, FE, FG fid) der Reihe nad) X E
ju einander verhalten wie die Bahlen m =3, n =2, p=108, ¢ =
0,9523796; tvie grop ijt der Radius AG bder obern Grundflache und die
Hohe GE des Gefipes?

8 6a
Aufl AG= ml/gq(mz T e e = 4896 8
4 6a "
GE=(p+ q)l/Qq(m2 b Mo 2,248281 .
935. Das Segment ABC einer Sugel E
pom Radiug AD =r = 3 F. hat ecine gemeinjdhaft-
lige Grundflddhe mit einem Kegel AEC, welder auf a3 \x

die Kugel fo aufgefept ijt, daf fein Mantel in Dder
Peripherie der Grundfladhe die Kugel bevithrt. Die A ¢
Hiohe BF de§ Segmentes gu finden, wenn fid) diejes
gum Kegel AEC wie m = 1176313 ju n =
1930194 verbdlt.

n M
Aufl. (2 —]/n - m) — 1,199834 &

OB6G. Auf cine Kugel vom Radiug r =2 F. ijt ein beviih-
render Kegel AEC (Fig. 935) fo aufgefest, dap dadurd) im Gangen ein
Korper entjteht, der aud dem Kegel und einem Kugelfegmente AMC
sufammengefet ift. €8 foll die Hohe des Kegels gefunden werden, wenn
derfelbe gleidjen JInbalt mit dewmr Segmente DHat.

Aufl. -"2— (312 + 2) = 6,2426407 .

15"
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einer Kugel vom Radiug r = 0,6 F. einen Kegel-
N\ ftumpf BCED, bdeflen Seitenlinien im Umfange
N o der Grundfladye des Segmentes Tangenten der
Kugel find, befdyrieben und bievauf iiber der flei-
nern Grundflache des Stumpfes einen Kegel FDE von gleidher Hohe mit
jenen beiden Korpern conjteuivt.  Wenn die gemeinjdajtlihe Grundfladye
ded Kegeld und des Stumpfes a = 0,2827433 [ | §. enthdlt; wie grop
ift die Hohe h ded Kegeld und wie grof der vingformige Korper K, twelder
den Unterfdyied 3iijdyen dem Kegelftumpfe und dem Kugelfegmente ausmadyt?

Aufl. h=a—i""nir7=0,24 3.
2a%r ! ’

OBS. Die Hohe ded Segmented BAC (Fig. 937) einer Kugel
pom Radiug r = 0,6 F. zu finden, wenn um dajjelbe ein Kegeljtumpf
BCED, bdeflen Seitenlinien Tangenten der Kugel find, iiber der ndmlichen
Bajis befdhpricben ift, und dag Segment jum Kegelftwmpfe fidh wie m =
1176239 ju n = 1458955 verhilt.

Aujl. (5 . P 3‘“ — 0,239928 3.

2

OBD. 3wei Kugeln, deren Radien

AP=R=3% md AO=r=2 §

\ R ]mb durdhjchueiden einander, fo daf die Ent-

“ janung PO ihrer Mittelpuntte von einander

Pat d =4 J. Dbetragt. Weldjen Forperlidhen

Subalt hat dag von beiden Kugeln gebildete
linfenformige Stiid ABCDA?

[d@R+2r+ d)— 3(R—r)2] = 3,468842 €. 3.

C
(R 4r—d)?
Aufl G (- g

O40. Den Inbalt einer converen Linfe ABCDA (Fig. 939)
u bevednen, wenn ihre Dide BD = a = 2,05 Joll und ‘die Radien
BP =R =16,15 3ol uud DO =r =4,1 3oll bder Kugeln befannt
find, weldyen ihre fphavijhen Seitenflachen angehoren.
Aufl a?nz[a? — 4 (R 4+ r)a 4 12Rr]
12(R+r —a)

= 29,8845 €. 3.
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D44, Um zoei gang auper
einander liegende Kugeln, deren- Radien
' R=2,108185 §. und r=1,0540925 J.
find, ift eine beriihrende Kegelfladye be-
frieben. Wie grop ift der jwifdyen der
Kegelfladye und den beiden Kugeln enthal-
tewe Maum, tenn der fiivzejte Abjtand
soifhen den Oberflachen Dder Kugel
n = 0,1710565 J. betrigt?

7 [n®+ r)+2Rr|>*— Rrn?

Aufl. _3— e eaa — 7,787664 G. .

Sugel{didt und Jone.

/ O42. Den Snbalt K und die frumme Oberflade Z einer
SKugelfdhidht aus dem Kugelradiug r = 3,4 F. und aus den Abjtdnden
H=26 § und h = 1,7 F. der beiden Grundfladjen von dem ndam-
lichen Pol derfelben gu finden.

Yufl. K =7ar(H2— h?) — % (H? — h3) = 28,07641 G. .
Z = 2rn (H — h) = 19,226546 [] .

/ 943, Wie grof ift die Fladhe Z und der fovperliche Inbalt
K der Deipen Sone der Grde, wenn der Crddurdymefier d = 1719 Meilen
und der fenfrechte Abjtand jedes Dder beiden Wenbdefreife bon feinem ndahern
Pol h = 516,7752 Meilen angenommen toird ?

Yufl.  Z=da(d— 2h) = 3701701 [] M.
K— —% (43 + 4h® — 6dh?) = 1506492700 G. M.

944, Die begringenden Pavallelfreife einer Kugeljdhicyt liegen
auf verfdicdenen Seiten des Kugelcentrums und haben von ihren ndaberen
Polen die Abjtinde H = 2,583876 F. und h=10,356434 .. €38 foll
per Korpevinhalt K und die frumme Oberflade Z der Kugeljdyicht gefun-
den terden, oenn der Radius der Kugel r = 4,2975 F. betrigt.
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Aufl. K= -’3‘— (417 + H3 4+ h9) — 7r(H2 - h2) = 258,7167 C. .
Z=2nr(2r — H—h) = 15268784 [] §.

D45, Den Kovperinhalt K und die frumme Oberflide Z
einer Kugeljdyicht gu bevedhnen aus dem Kugelvadiug r = 8 F. und den
Abjtinden D =7 F. und d =5 F. der Grundfreife bom Kugelcentrum,
1) wenn die Grundfreife beide in der einen Halbfugel, und 2) wenn fie
in beiden Halbfugeln liegen.

ufl. 1) K =z[r2(D—d)—}(D*—d%)] = 173,83476 C. §.
Z = 2ra(D — d) = 100,53096 [] B
9) K = [r2(D+d)— (D2 a%)] = 1922,65467 6. .
Z =2ra(D + d) = 603,185779 [ B

O46. Den Inbalt einer Kugelichicht aus der Hohe h=45 F.
derfelben, aus dem Kugelvadiug r = 17 F. und dem Abjtande d =4 J.
der gropern Grundflache vom Mittelpunfe der Kugel ju bevedynen, twenn
die Grundfladen auf einerlei Seite ded Mittelpunttes, alfo in der ndm-
lidhen Halbfugel liegen.

Auil. hn(rz_- P s %) — 3500,552 6. §.

D47, C3 foll der Inhalt einer Kugeljhicht aus ihrer Hiohe
h = 11,30938 §., aud dem SKugelradiud r = 8,595 F. und dem
Abjtande d = 3427248 F. der grofern Grundflache vom Mittelpuntte
der Kugel gefunden twerden, wenn die Gruudflichen auf veridiedenen
©eiten des Mittelpuntted, alfo in beiden Halbugeln liegen.

A ufl. b (rz_ AN 1:9’—2) — 2069,734 6. 3.

O48. Cine Kugeljhicht aus dem Kugelvadiug r =4 F. und
dem Abjtande D = 35 F. der Eleinern Grundlache vom Mittelpuntte
der Kugel ju bevedynen, 1) wenn dev Mittelpuntt auperhalb der Kugel-
{dyicyt liegt und ihre Hohe h = 1 F. betvigt, 2) wenn der Mittelpunit
innerhalb devjelben liegt und ihre Hohe H = 6 F. gegeben ift.
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Wil 1) ha (rz—Dz-;-Dh_ %):21,72935 G. 3.

2) Hn(rz — D24+ DH — 532-) — 240,3318 6. 3.

949. Man foll den Inbalt einer Kugeljdhicht von der Hobhe
h =22 . beredhynen, wenn eine Grundflache derfelben ein gropter Kreis
einer Kugel ift, deven Radiug r = 4,8074 F. betrdgt.

Aufl. h7 (rz-— %) — 173,7571 G. §.

950. Den Kovperinhalt K und die frumme Oberflide Z
einer Kugelidicdht aus ihrer Hohe h =12 F. und den Radien a =
0,6244998 §. und b = 0,3872983 F. der beiden Grundfreife u be-
rechuen.

Wufl K= hT”(az 4 b2 4 —1‘;—) — 1,9226546 6. §.

Z =z} [(a + b)2 + h2]-[(a — b)2 + h2] =6,031858 ] &

O54. Den forperlidhen Inbalt einer Sone zu finden, bdeven
Grundflachen die Radien R = 9,797958 F. und r = 6 F. haben und
von dem namliden Pol um H=8 F. und h =2 F. abjtehen.

Aufl. %(H—-h)(Rz-{-rz)—l—%-(H——h)“:1357,168 6. &

952. Den Korperraum K und die Flade Z einer Sone and
bem Kugelvadiug r = 8 F. und den Radien a =15 F und b =3 F.
per beiden Grundfrcije fiir beide Falle gu bevednen, wenn ndmlidy der
Mittelpunft der Kugel inmnerhalb, und wenmn er auferhalb der
Bone liegt?

Yufl. K=[@+ b9V =%+ @2 +a9)) =]
= 2064,553 C. 3.

= -g— [(2r2+b2)]/r2._ b2— (2r24 a?))/r2— a2] = 63,391 6.§.
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Z =2ra()/r2 =02 4 /1 — a?) = 686,6866 [] §.
Z =2rn(J/r>— b2 — )/r?— a?) = 58,87095 [] &

953. Aus der Hohe h =09 F. einer Kugeljhicht und den
Radien m = 3,304542 F. und n = 2944486 F. ihver beiden Grund-
Freife foll gefunden toerden 1) der Radius der jugehorigen Kugel, 2) die
gejammte Dberﬂdcbe der Kugeljdyidyt.

Wufls- 1) oh ]/(m2 + n24h?)2 — 4m2n2= 34 P

2) 7[m24n24-]/(m?4-h?)2—n22m>—2h?—n2)|=80,77034 (13

954 3In einer Kugel, deven Radius r = 1,7 &. ift, hat eine
Bone die Hohe h = 0,45 F. und den Kodrperinhalt a = 3,509552 €. F..
Man judyt die Radien der beiden Grundfladen.

a
Auil. l/}; +l/ 32y i 1,652271 .
a h2 e Rk A
] 'ﬁ*?—l/r“" T ha o 1AT22U3 B

955. Cine Kugeljdhicht und ein Kegelftumpf bhaben Ddiefelbe
$Hobe h = 3,316624 F. und gleihe Grundfreife, deren NRadien R =
2493875 §. und r = 1,869875 F. {ind. €3 foll der Unter{chied 3wi-
fdhen beiden Korpern gefunden erden.

Wil AR — 02 4 2] = 19,77856 6. 5.

956. Cine Kugeljdidht DHat diefelbe Hohe h = 0,6 F. mwie
ein Cplinder, Ddeflen Grundflache dad avithmetijhe Miittel 3wifchen den
beiden Grundflacdhen der Kugeljdhicht ift. Um roie viel iibertrifft die Kugel-
fhidht an Grope den Eylinder?

7z h3

Aufl. 5 = 01130973 €. 3.

95%. Cine pavallel ju den Grundfreifen einer Kugeljdhicyt
gelegte Sdnittebene tird der Mittelfreis Dderfelben genannt, wenn die
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$Hobe des von Ddiefer Cbene abgejchnittenen Kugelfegmented das avithmeti-
e Mittel ift 3wifchen den Hohen derjenigen beiden Kugelfegmente, aus
deren Unterjdhied die Kugelfhicht befteht. — Weldhen Korperinbalt hat eine
Kugeljdidt, wemn ihre Hohe h==1,2 F. und der Radius r = 1,7320508 F.
ihres Mittelfreifes gegeben find?

Aufl. il rz__lh_ — 10,85734 6. 3.

Sdhwerpuntte.

958. Den Abjtand des Shwerpunttes der Frummen Ober-
flade (Calotte) eined Kugelfjegmented vom SKugelcentrum aug dem
Radiug r = 3,47 F. der Kugel und aus der Hihe h = 1,273 F. des
Segmentes oder der Calotte ju finden.

Aufl r—+h=28335 §.

BD59. In ciner Kugel vom Rabdius r = 1,02 F. liegen beide
Grimdtreife einer Kugeljdhicht, deven Frumme Oberflade (one) a =
1,730389 [] §. enthdlt, auf der namliden Seite des Kugelcentrums,
welhes von dem  grofern Grundfreife um d = 0,24 F. abjteht. In
weldyem Abjtande von dem ndbern Pol der Grundfreife liegt der Sdhwer-
punft der Bone?

a

Aufl r—d— T

= 0,645 .

960. Die Cutfernung des Schwerpunttes einer Halbfugel,
deren Radiug r = 1,57 F. ijt, vom Mittelpuntte 3u finden,

Aufl 24r = 0,58875 .

D614. Dic Cutfernung des Schwerpunttes eined Kugelfectors
pom Kugelcentrum aus dem Radiusg r = 1,5327 F. des Sectors und der
Hiohe h = 0,1032 F. feiner Calotte ju finden.

3 h
Aufl. (- ?) = 1,110825 .
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962. 3wijden einer Calotte A, die einer Kugel vom Korper-
inhalt a = 15,08204 €. F. angehort, und ecinem Sector B einer andern
Kugel findet eine foldhe Begichung ftatt, dap beide gleid) grope Winfel am
Kugeleentrum haben und die Abjtande der Sdwerpuntte der Flade A
und ded Korpers B vom Kugelcentrum einanbder gleidh find. Wie grop
ift der Radiud der jweiten Kugel?

3/16a
A ujl. ]/ o = 2,0436 .

963. Durd) den Schwerpuntt der Frummen Oberflade ei-
ner Kugeljdyidt, deren Hohe h=0,6 F. betrigt, ijt eine Ebene pavallel ju
beiden Grundfladyen gelegt worden. Wenn die Durdyjdynittsfigur diefer Ebene
a=12,356149 [ | §. enthalt; roeldyes ijt der Kovperinhalt der Kugeljdhicht?

3
Aufl. h (a “ 2132— — 1,3571677 6. §.

964 Den Abjtand ded Sherpunttes eined Kugelfegmen-
tes vom Kugelcentrum ju finden, wenn die Hohe h =3 F. de§ Seg-
mented und der Radiug r =5 F. der Kugel gegeben find.

3(2r —h)2
Aufl 2ETTN 3,0625 P.

965. Den Abjtand des Schwerpunttes einer concentrijd) aus-
gehoblten Halbfugel vom Mittelpuntte derfelben aus ihren beiden Radien
R =44721359 §. und r == 3,1622777 §. 3u finden.

3 Rt—1t
Q[llf[. —g- ~ m = 1,945694 %.

966. Welden Korperinbalt hat ein Sector, welder einer
Kugel von der Oberflidhe a = 5473908 [] F. angehort, wenn fein
Sdwerpuntt im Mittelpunfte desjenigen Kreifes liegt, durd) weldyen dev
Sector in einen Kegel und in einen Kugelabjdnitt getheilt wird?
a a

A ufl. o)/ = 02408516 €. B.

967%9. Cin Korper ijft jufammengefest aus einem geraden Cy-
linder, deflen Radius r = 10,3 F. betvagt und aud ciner Halbfugel, welde
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iiber derjelben Grundflacdhe nad) der entgegengefesiten

@eite hin conjtenivt ift. Weldhe Hohe mup der

Cylinder haben, wenn der Sdhwerpunft ded gangen B
Korpers im Mittelpuntte dev gemeindhaitlichen Grund-

fladye liegen foll, alfo fo, dap Der Kovper mit der A
HalbFugeloberfladye auf eine horizontale Chene ge]teIIt,M

N
fih im Gleidhgeridyte befindet? ¢
Aufl r}/% = 021213203 §.
D6S. Ucber der Grundfladye einer Halb- B

tugel vom Radiug r = 3,6055513 F. ijt ein gera-
der Kegel von entgegengefepter Lage ervichtet. Wel-
dhe Hobe muf der Kegel haben, twenn Ddie beiden ,\
perbundenen Korper auf einer horizontalen Cbhene in

N
jeder Lage Gleihgewidht annehmen jollen? & c
Aufl r})/3 =6,244998 .
D6D. Aus einer Halbfugel, deven T

Radiug OE =R =4 . ijt, wird concen-
trifch) mit derfelben ein gevader Eylinder MBCN 4 * '
pom Radiug OM =r =3 F. und der Hihe L \
0G = h = 12 §. heraudgefhnitten. Gsfoll [ |7 e
der Abjtand des Sdhwerpunttes des iibrig blei- M 0 N
benden Korpers vom Centrum O gefunden werden.

3(R*— 2r2h?)
Aufl. LOR — grny = 18050209 &

990. Anuf eine Kugel ift ein Kegel AEC B
aufgefet, deffen Seitenlinien im Umfange der Grund-
flache Tangenten an der Kugel find. Wenn fid) in das B
aufierhald des Kegels liegende Kugelfegment AMC ein G &
regelmapiges Tetraeder von der Kante a = 2,828427 F- A C
einfdyreiben [apt, deffen Spige (M) in der Kugelfldche
liegt; mweldpe Entfernung pom Kugelcentrum D hat
der Sdyerpunft des gangen Korperd EAMC, der aus
dem Kegel und dem Kugeljeqment jufammengefest ijt? M

Aufl. % V6 = 05773502 .

16
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991, Wenn der Schwerpuntt ded in der vorhergehenden Auf-
gabe betracdteten Korpers EAMC im Mittelpunfte des Kreifes 3wifchen
dem Kegel und dem Kugelfeqmente liegt, und der Radiug der Kugel r =
1,7320508 B. ijt; welde Lange hat die Seitenlinie ded Kegels ?

Aufl. 2r)/2 = 4,898979 .

Spharifde Sweiede, Dreiede, Vielede.

9%, Den forperlidhen Inbalt K cines Kugelfeild und den
Dladyeninhalt Z ded jugehorigen Kugelzweieds aud dem Winfel a =
15° 15" Deffelben und dem Kugelvadiug r = 10 F. u finden.

3

Aufl. K= -i‘%ro— — 1774417 6. &
2

- % = 5323251 [] .

993. Cine Kugel ift durd) ihre Oberflache m = 1256,637 [ ] F.
gegeben; tie grof ift ein Kugelfreid K und ein Jweied Z derfelben, in
weldpem der Winfel a = 76° 15’ betrigt?

m
Aujl. 2160]/ — 887,209 6. 3.

7 _—3-6? = 266,1626 [] &

994 Fiir eine Kugel bom Radiug r = 2 F. {oll ein Kugel-
feil K und das gugehovige Sweiect Z bevechnet werden, wenn der Winfel
deffelben durd) den Bogen cines groften Kreifes b = 0,1308997 gegeben
ift, weldyer in Theilen des Radius ausgedriidt das Map des Winkels bildet.

Aufl. K = 3br? = 0,6981317 €. &
Z = 2br? = 1,0471976 [ §.

995.  Auf einer Kugel vom Rabdiug r = 10 F. liegt ein
Broeied; wie grof ift fein Fladeninbhalt, wenn der aud dem Sdeitel des
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Bweieds 3wifden feinen Schenfeln mit dem Quadranten bejdyricbene Bogen
b =1,308997 . lang ijt?

Aufl. 2br =26,17994 [] .

996. Den Inbalt eined fpharijdhen Dreiedd aus feinen Ddrei
Winfeln A = 81° 12/, B = 120° 20°, C = 79° 51’ und dem SKugel-
radiug r = 86 F. ju berechnen.

A 4+ B 4 C — 180°

Aufl. 1809

r2z = 13087,02 ] &.

999, Den Inbalt eined {pharifdhen Dreieckd aus feinen drei
Winkeln A = 64°5', B = 64°50', C = 65° 7' 30" und Der Kugel-
oberflidhe F = 615,7522 [] §. 3u berechnen.

A + B+ C — 180°

Aufl 7900

- F=12,00859 [ &

998, Auj einer Kugel vom Radiug r = 14,92706 F. ijt ein
DOreied bejdyricben, Ddeffen fpharijher Creep E = 45° betragt. Weldjen
Fladeninbhalt hat dag Dreiect?

nr2E

%[uf[. W = 175 D%.

9%9. Dic Summe der drei Winfel eines fphirifden Dreiects
su beredynen, weldes auf einer Kugel vom Durdymeffer d = 600 F. ver-
seichuet ift und den Fladyeninhalt F = 3846 [ | §. hat.

0
Aufl. PO 1 1800 = 1820 26 54,38,

980. Den Rabdius eciner Kugel ju beftimmen, auf tweldyer ein
fpharijhes Dreie von F = 700 [] F. liegt, deffen Winfel A = 75°,
B = 80° C = 70° betragen.

1800 F
Aufl. ]/7I A8 L O—iaoy = 205411 8.
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O84. Den fphir. Creep eines Dreiecd von 3‘= 961,5 [ 1.
gt berechnen, tweldhed auf einer Kugel [liegt, deven erfliche m =
282743,33 [ §. enthdlt.

Aufl. % . 7200 = 20 26" 54" 38.

O982. Den IJubalt eine8 Dreieds auf einer Kugel vom Roa-
piug r =30 F. su finden, deffen Winkel in Bogenldnge, d. h. durdh
die auf den Nadiug al8 Mapeinbeit bezogenen Bogen a = 1,2217304,
b = 1,3089969, ¢ = 1,3962634 gegeben find.

Aujl. (@-4+b+c— m)rz = 706859 [] &

O983. Der Jubalt eined Dreiecs, tweldes einer Kugel bom
Radius r = 43 §. angehort, foll bevedynet rerden, twenn der jpharijche
Greep des Dreiedd al8 Vogen eined Kreifes betracdhtet, deffen Radiug die
Ginbeit ift, B = 1,7694728 betrigt.

Yufl Erad—="3271756' 1 5.

984 Die Winfel eines {pharijdyen Dreiecs werden bidteilen
durd) diejenigen Bogen angegeben, welde als ihre Mape aus den Sceiteln
derfelben wijdhen ibren Schenfeln mit dem Quabdranten de§ gropten Kugel-
freijes befdhricben und im Langenmafpe ausgedritt, alfo mit dem Kugel-
radiug auf eine gemeinfame Lineaveinheit bejogen find. — Wenn demnadh
dic Winfel eines Dreiecs durd) die Bogen a = 7,3303824 F., b =
7,8539804 ., ¢ = 8,3775804 F. gegeben find, alfo auch dev fpharijche
Creep E im Langenmafpe befannt ift, und twenn der Kugelvadius r =6 F.
betragt; welden Jnbalt hat dag Dreiect?

Aufl. (a+b+c—ar)yr=Er= 28274329 [ %.

O85. Den Jubalt eines redytroinfligen fpharijdhen Dreieds aus
feinen Deiden fdhiefen Winfeln A = 70°, B = 80° und dem SKugel-
radiug r = 4,4721359 J. ju finden.

2
Aufl. (A + B — 909) 1r—%’-’6 = 20,94395 [ &.
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986. Den Iubalt eined fphavijdhen Dreiects mit tvei vechten
Winfeln aus feinem fdhiefen Winkel A = 101° 23’ und dem Kugelvading
r=8,6 J. ju berechnen.

r2mz A

Q[llf[. Tsﬁ‘o—‘

= 130,8702 [ &

982, Den Inhalt eined fpharifhen Dreiecd mit drei vechten
Winfeln aus dem Kugelvadiug r = 8,595 F. 3u bevechnen.

2
Aufl. rQ" — 116,04105 [] .

988. Auf der Oberflache der Erde liegt ein Dreied mit den
Winfeln A = 65° 30, B = 103° 18/, C = 101° 12", Wenn man Ddie

Linge eined Bogengraded der Crde jur Mapeinheit annimmt, weldhen
Blacheninhalt hat dag Dreiect?

180°
7

Aufl. (A4 B4C—180°)

= 5156,62 [ ] Grabde.

989. Man pilegt den Kugeloctanten, d. h. dad von drei
Quadrvanten eingefchlofiene fpharvijhe Dreieck, mweldyed demmnad)y drei vechte
Winfel enthalt und der adpte Theil der Kugeloberflache ift, al8 Maj-
einbeit fite fphavijdye Figuven angunehmen, — Wenn ein fpharifdhes Dreiect
bie Winfel A = 63° 12/, B = 73° 24, C = 48° 18’ hat; tvie grop
ift fein Fladeninbalt in Cinbeiten des Kugeloctanten? :
gupy, NG B0,

900 — 2 = 0,054444 Octanten.

990. Die Winfel eines fpharifhen Dreiedd find in vedhten
Winteln ald ihren Mapeinbeiten ausgedriict, alfo durd) ihre BVerhdltnip-
3ablen zum NRechten gegeben, A = —3—, B= %, C :%. Cs foll
der Jnbalt deg Dreieds in Begug auf den Kugeloctanten als Cinbeit des
Hladenmapes bejtimmt werden.

Aufl. A+ B + C — 2 =145 Dctanten.
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DOR.  Wie grof ift der Inbalt eined fpharijdhen Dreieds,
enn der Creefp Ddeffelben 7:—1— = % eined vechten Winfel§ betragt, und

der Kugelvadiug die Linge r = 44,78118 F. hat?

2
Aufl. “;m” = 1575 [ B

992. Aus dem Durdymefler D = 38 F. einer Kugel und
ben im Langenmafpe gegebenen drei Bogen gropter Kreife, mwelde die
Wintel eines Kugeldreieds meffen, a = 20,95791 F., b = 24,34036 J.
¢ = 16,01688 F. den Inbalt de§ Dreiectd ju finden.

Aufl. J(@a+ b+ c—nD)D = 3087285 [ .

D9B. Cin gleidyfeitiges {pharifhes Dreied bhat den Jubalt
a=464,1642 [ | § und liegt auf einer Kugel, deren Radiud r =
17,19 . ijt. Weldye Linge hat dev Bogen, durd) weldjen jeder der Ddrei
Winfel des Dreiects gemeffen wird?

9ujl. —é—(% + nr) — 97,00198 .

994 Auf einer Kugel bom Radiug r = 25,8 F. liegt ein
gleidhjdhentliges Dreie, deffen Inbalt a = 1177,8318 [ J. ift. Wenn
der Bogen, welder den Winkel an dev Spige mipt, die Linge b =
45,65239 §. bat; wie grop ijt jeder der beiden Winfel an der Bajis?

90° [ a
Slluf[. 7lT(T+nr —b) =.90%

995. Wenn man den {pharijdhen DOctanten Fur Einbeit ded
Sladhenmapes amnimmt; relden Fladeninhalt hat ein Jrweied, defjen
Winkel a = 19° 36 gegeben ijt?

a
Aufl. y g 0,4355555 Dctanten.

; : 295
996. Der Winfel eines Jweieds ift gleidh —I:;———-Tzo— eines
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redjten Winkel§; mwie bielen fpharijhen Octanten Ffomumt der Jnubalt Ddes
Broeieds gleid)?
2n

Aufl == =D gesoclativh.
m

99%. Cin {phirijdes Dreiet mit den Winfeln A=50°43" 7",
B = 64° 22' 35", C = 79° 54’ 18" foll in ein gleid) grofes, auf der-
felben Kugel liegendes Srweied verwandelt werden; welde Grope mup der
Winfel ded Jweieckd erhalten?

Auil 3(A 4 B 4 C) — 90° = 7° 30",

998. Cin jpharifdes Sweied hat den Winfel a =12016'51".
Auf derfelben Kugel joll ein Dreied von gleihem Fladeninhalte mit
dem Bweied bejdhricben werden, fo daf e Wintel Ddeffelben die Grdfe
A = 70°50' 30" und B = 65° 55’ 45" haben. Wie grop mup der
dritte Winfel deg Dreieds fein?

Aufl. 2a 4 180° — (A 4 B) = 670 47' 27",

999. Cin {pharijhes Dreied hat die Winfel A = 70° 12/,
B =900 54/, C= 120° 17" und foll in ein gleid) gropes, auf derfelben
Sugelfladye liegendes Dreied verwandelt werden, in weldem jrwei Wintel
Redte find. Wie grop ift der Ddritte Winfel des neuen Dreieds Fu
nehmen?

Aufl A 4+ B 4 C — 180°==101° 23"

1000. Auf ciner durd) die Peripherie P = 119,3805 H.
ihre8 groften Kreifed gegebenen Kugel liegt ein Dreied und ein Bweiedt,
beide von gleidhem Flacheninhalte. Die drei Bogen, weldye dic Mafe der
Winfel des Dreiecks {ind, haben gujammen genommen die Linge a =
61,31515 J.; wie lang ift der aud dem Sdyeitel des Jweieds mit dem
Quabdranten jwijden feinen Schenfeln befdricbene Bogen?

Auil. 1(2a — P) = 0,81245 3.

1004, Die drei Winfel cined fpharifdhen Dreiectd enthalten
aufammen m = 3,45 vedyte Winfel; tie grof ift der Winfel eines mit
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dem Dreied inhaltsgleidhen Stocieds, cbenfall§ in Theilen ded vechten
Winfels (R) ausdgedriict?

Aufl im — 1=0,725 R.

100%. 3¢ fleiner die Seiten eines fphavijhen Dreieds im
Bergleih um Kugelvadiug find, defto mehr nahert fih fein Juhalt dem
eined cbenen Dreiedd, weldhes mit dem fphavijhen Dveied gleih) lange
eiten hat.  Wenn nun in einem fpharijdhen Dreied jeder Winkel die
Grope A = 60° 15’ 10”,35 und jede Seite in Theilen des Radiug die
Linge a = 0,1745329 hat; in weldhem Vevhdltniffe fteht der Inbalt cines
ebenen veguldven Dreiedd von derfelben Seitenlinge a jum IJnbalte des
fpbavijchen Dreiects ?

3 15a V3

1003. Nad) cinem von Legendre gefundenen Sabe faun
ein fphavifhes Dveie, deffen Seiten gegen dem Radiug der Kugel fehr
Elein find, Dei feiner Bevechnung al8 ein cbenes Drveied betvadytet tverden,
Deffen Seiten die namlichen Langen bhaben, und deffen Winfel dadurd
gebildet find, dap jeder Winfel ded fphavijhen Dreiecd um ein Drittheil
ped Creeffes vermindert worden ift.  Mit Hilfe diefed Safpes foll der
fpharifhe Creep eines gleidhjchentligen Dreiecks, weldyed auf einer Kugel
pom Radiug r =2 F. liegt, gefunden werden, wenn in demfjelben jede
der beiden gleichen Seiten die Linge a = 0,0349064 F. und die dritte
Seite die Linge b = 0,0493638 F. hat.

Aufl. 45 iy a — b) = 31,41558 Secunbden.

A0O04A. Cs{oll der Iubalt einer dreifeitigen Kugelpyramide,
b. . der von den Cbenen Ddreier Hauptfreife einer Kugel und dem Fuge-
hovigen fphavijhen Dreied eingefdylofjene Rawm bevecdyuet werden, wenn
ber Kugelradiug r=2,1 F. und die Winfel A =70°, B=40°, C=120°
e fp[)(irifd)cn @reied’é gegeben find.

Aufl. 5400 (A + B 4+ C — 180° = 2,693915 €. J.

1005. Wenn cine dreifeitige fpharijdhe Pyramide vom Ranm-
inhalte a = 21551,32 €. §F. aud einer Kugel gefdhnitten ijt, die m =
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310339 G. ¥, enthdlt; wie viel vedjte Winkel betrdgt die Winfeljumme
ibrer Bafis? ’
23

8a
Q[llf[. “HT+2=T R.

1006. 3n weldem Verhiltniffe fteht der IJInbalt einer drei-
feitigen Kugelpyramide, deven Ereep E = 500 ift, sum Snbalte eines
derfelben Kugel angehorigen Kugelteils, deffen Winkel A= 15° 15" betrigt?

E $
Aufl. S5 = 1639344,

100%. Den Fladeninhalt eined fpharifhen Vieledd von
n =4 Ceiten aug der Summe S = 450° feiner Winkel und bder Kugel-
oberflidje F = 2827,433 [] §. 3u berechnen.

o ifm oI008, i
Aufl. o . F = 353429125 [] &

1008. Den Fladeninhalt eined fpharijdyen Vieleds 3u bered)
nen, twenn man von Ddemfelben fennt die Seitenzahl n = 6, den Kugel
radiug r = 85,95 §. und die einjelnen Winfel A = 100° 16' 2, B =
1609, :14°C == 1109 16%16¢; D==="118%19426%" E'=—"1600-24/:7
F = 170° 30’ 9, aljo aud) die Summe S aller Winfel. -

S g,
Al e 127 = 1289345 [ .

1009. Der {phirvijhe Creep cined Polhgonsd, d. h. bder
Ueberfdyup feiner Winfelfumme iiber zroei Mal fo viel vedte Winkel, ald
biec um 3twei verminderte Seitenzahl ded Polygond betrdgt, ift gegeben
E = 3'15",36. Wenn der jugehorige Kugelradiud r = 85,848 F. be-
tragt; welden Fladyeninhalt hat dad Polygon?

Er2z
Aufl. 1800 — 6,980263 [] B

1010. Den Fladeninhalt eined fphirijdyen Vieledd ju beved)-

nent, twenn auper feiner Seitengahl n =4 und dem Kugelradiug r = 30 F.

feine Winfel durd) die in Theilen ded Radiug ausgedriiften Bogen
16"
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a=24434609, b =c = 1,3089969, d = 2,7925268 gegeben {ind, alfo
aud) die Summe s Ddiefer Bogen befannt ijt.
Aufl [s(o — 2)7]r2 = 1413,716 [] .

10M4. 3In cinem fphavifhen Vieled von n =5 Seiten be-
tragt bie Summe ‘aller Winfel S = 62 rechte Winfel. Man foll den
Snbalt des Vieledd in Besug auf den Kugeloctanten al8 Cinbeit des
Bladyenmapes beftimmen.

Aufl. S —2n 4 4 = 2 Octanten.

H1041%. Den Korperinhalt einer Kugelphramide von n =4
Geiten ju berecdynen, twenn der Kugelvadiug r = 2,1 F. und die Winfel-
fumme ded begrangenden {phérijdyen Bieleds S = 460° betrigt.
S —(n — 2)180°
Yufl 5109

137 = 5387831 €. &

1043. GC8 ijt die Summe s = 270° der Yupenmwinfel
eitted convegen fphir. Vieledd und die Kugeloberfladye F= 706,858 [ ] J.
gegeben; man foll den Jubalt des Vieletd finden.

3600 — s
Aufl. 7900 - F=288,35725 [] B

1014, Den Jubalt eined rvegelmapigen fpharijhen Polygons
pont n =5 Seiten aud einem Yupentvinfel dejjelben, A == 60°, und dem
Kugelvadiug r = 1,5 F. 3u finden.

: 360°— nA
Aufl. gy - r3z = 2,356194 [ 1.
1045, Wenn ein regelm. fphiriides BVieled von n = 4 Seiten

in Der gangen Kugelflide m = 41432,22 Mal enthalten ijt; welde Grofe
hat ein Winkel defjelben ?

Aufl. 200 =2 1800 = 900 15,696,

1016. Die Summe der Aufentvinfel eined fpharijdhen Poly-
gong befrdgt s = 2600 Wenn die Linge eines Bogengrades der Kugel
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gur Ginbeit ded Maped angenommen tird; wie grop ift der Inbalt des
Polygons ?

L. (3600 — 5) 150°

7

= 5729,577 ] Grabde.

1017, As Mageinheit fiir Raumeden, d. h. fiir die
atoifdhen drei oder mehreven in eivem Punfte Fufammenjtofenden Gbenen
liegenden, unvolljtindig begrangten Rawwme, pflegt man entweder die von
brei auf einander fenfredyten Cbenen gebitdete Raumede (die dreirvedht-
winflige Raumede) angunehmen, welde den adten Theil des gangen, um
ihre Spife hevumliegenden unendlichen Raumes augfiillt und daber ein
Raumoctant heipt, oder man wahlt dagu den vedyten Fladhenmwintel,
eldjer dem bierten Theil des ganzen, unendlihen Rawmes gleidh ift.
Wird aug der Spise einer Raumede mit einem belicbigen Radius eine
Kugelflache befdyrieben, fo verbdlt fid) dag durd) die Seitenflaten der
Rawmede auf der Kugelflade bejtimmte BVieled ebenfo jum Kugeloctarter,
wie die Rawmede jum Rawmoctanten, d. h. eine Raumede und ihr uge-
hoviges fphdvijdyes Wieled haben immer eine gleiche Mapzahl, wemn
fiiv Diefelben begiiglih der Raumoctant und der Kugeloctant ald Mafs
einheiten angenommen terden.

€8 foll nun bejtinunt werden 1) die Grofe einer dreifeitigen
Raumede in vedhten Fladyenwinfeln aud ihren in Theilen ded Rechten
audgedriidten Fladenwinfeln A =3, B=¢, C=§, 2) die Grofe
einer dreifeitigen Raumede in Raumoctanten aud der Summe S = 360°
ihrer drei Flachenwinfel, 3) das Verhaltnip der erjten Raumede zur
aoeiten.

Al 1) A—“-L——g:"—c —1=102 tedte Fladenmintel,
s N 0
2) S—QO—%SO— = 2 Raumoctanten.
(A+4B4C—2)000
i S — 1800 b

10148, Wenn der Inbalt einer rvegelm. dreifeitigen Ranumede
M =1,75 Raumoctanten betrigt; toie grop ift ein Fladenwinkel derfelben?

Aufl " (M + 2)30° = 112° 30",
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1019. Den Jnbalt einer Raumede von n = 6 Seiten, in
toelder die Summe aller Fladenwinkel S = 990° betragt, in redyten
Bladenwinfeln angugeben.

Aufl TSS_OG — (m — 2) =15 rechte Flachenwinkel.

1020. Gs joll angegeben twerden, 1) jwifdhen welden Gringen
alle moglidhen Werthe liegen, telde einer der gleichen Fladyenwinfel einer
regelmdpigen Raumede von n Seiten annchmen fann, 2) wie grof einer
per gleidhen Flachenwinfel einer regelmdapigen Rawmede ift, die n = 6
Ceiten hat und den m = 4ten Theil des gangen, um ihre Spie liegenden
unendlidhen Rawmes ausfiillt.

waft -d (2— i) R md 2 R.

2) (% —2)180——1500

Bemertte Drucdfehler:

In Ne. 114 ijt unter dem Wurjelzeidhen ju lefen (a24-b2-- ¢2)2 jtatt (a2 4 b2|-c).
In Mr. 227 Aufl. ift ju lefen 4 h (B b}/ Bb).
I Nr. 299 lepte Beile ift ju lefen n 4 2 ftatt n-1.
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