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Vorwort.

a8 vorliegende Bud) {oll ein Handbud) fir Sciiler fein.
As foldhed wird es Vielen ju umftdndlich erfdeinen, namentlich
benen, Die eine einfichtévolle Kenntnif wnd geldufige Ausitbung
Der eingelnen Lehren Der Mathematit ald einzigen Jwed Ded ma-
thematijdhen Untervidyted Detrachten. Wer aber jugibt,  dag bdie
Gntwidelung ded mathematijdyen, fpeculativen Denfens die eigents
lihe Aufgabe Ddes matbematijhen Untervidyted in Gymnafien ift,
der muf auch jugeben, dag das Syjtem, die Eutwidelung Ddie
Hauptjache ift. Die eingeluen Lehren bhaben nur Werth als
Glieder eines jufammenbingenden Gangen, als Trdger eines all-
genteineren Gedanfens.

Diefterweq ftellt die Ausbildung der Selbfithdtigleit — als
vorherridhende Gigenjdhaft des Mannes — alé oberftes Princip
fitt die Wethodit Der rvationellen Unterrichtdgegenftinde auf. —
RNidt blog jur Selbftthdtigfeit, jondern durd) Selbftthdtigeit jur
Selbftitindigteit, foll Der Knabe herangebildet werden. — Die
Selbftthdtigteit ded Scilers {oll nidt befdyrdantt fein auf die
Beweife einzeluer Lebridse, auf die LWwjung einzelner Uufgaben,
der Lebrfige und Nufgaben, die ihn vom Lebrer ald willkiirlide
oder- Dud) Dag biivgertidye, practijhe Leben Dictivte gegeben wer-
den. — Die veine WMathematit foll dDem Sdyiiler vielmebr als
eine felbftftandige Wiflenjchaft vovgelegt werden, die aus fid) felbft,
nady einem [leitenden ‘Principe ibre KLehren und Nufgaben ent-
widelt, Diefes Princip mup dem Sehiiler sum Bewuptfein gebracht
werden und felbftthitiq mufp er aus Ddemjelben fid) feine Aufgas
ben ableiten.

Dag Budy ift fiic die Siiler Der mittleren uud oberen
Glafjen beftimmt. Die Sdhiiler Der. unteren Claffen follen fein
Lebrbud) in die Hand befommen ; fie follen nidht blof mit dem
Gedddtnifie auffafien, fondern dazu angebalten werden, die ibnen
anjhaulidy gewordenen Begriffe und Lebren felbft in beftimmte
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Worte ju faffen. — Grit wenn Dder Lebrer fich iiberzeugt bat,
dag die Begriffe Dem Shiiler gany far und anfdhaulich find,
giebt er ihm Den paffenden Ausdrud, wenn ihm ein foldyer fehit.
— Gp ift der Unterricht jugleich Denfs und Sprachitbung.

Sn Tertia legt der Lebrer Dad ganze Syftem Den Sehitlern
nodh einmal tiberfidhtlich vor und fiigt die nothwendigen Ergdn-
ungen bingu, alg da fiud : die verfiivgten Opervationen mit Decis
malbriihen , Ddie vollftdndige und abgefiivgte Ausziehung Ddev
Quadrats und Kubifwurjeln, — wm dann ur allgemeinen Arith,
metif iibergugehen, die Dem Gangen den ALihluf giebt. — Hier
nun erhdlt der Shiiler dad Bud) in Ddie Hand, damit er aud
ibm die mit Dder Jeit entftehenden iden ausfille und fo im
feten 3ufammenbange bleibend, feines Jieled und Weges . bewuft,
Der fernern Reitung Ded Lebrerd-folge.

@3 ift jwar nicht divect die Beftimmung des Buches, ein
Leitfaden fiir Rebrer ju fein, dod) Ddiirfte der Lebrer hier hinlings
lidhe Anweifung auch fix Den Untervicdht in Den untern Glaffen
finden, wenn anderd er e ernft meint und fich’s nicht verdriefen
16Bt, aud) bei andern, etwa bei Diefterweg und Ungar, Rath
su Dolen 5 denn fo manded Methodijde enthdlt dasd Budy, was
ihm al8 Gompendium fehlen follte, dibrigens vom Schiiler leicht
iibergangen werden fann.

Fellin, den 28. Auguit 1856.

Ber Perfaffer.
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Cinleitung.
L. Bon der Jabl und den Babhlformen.

1. ﬂurd} Dag PHingutreten gewiffer Dinge zu andern und
durdy dag Tvenmen Derfelben von andeven gleihartigen Dingen,
entflebt in und der Begriff der Menge diberhaupt. Seben wir
ab von allen Gigenfdaften und Merfmalen dDer Dinge, und halten
nur Dag feft, daf fie mit anderen Wengen bilden, jo erhalten
wiv Den Begriff der Ginbeit.

Der Begriff einer beftimmten Menge von Ginheiten ift
die Jabhl.

Gine Deftimmte Menge von Ginheiten aber fann entweder
unmittelbar in einem einfachen Begriffe aufgefaft und durd) ein
einfached Jabhwort angegeben werden, ober mittelbar unter ver-
{dyiedenen Formen (Bahlformen).

Unmittelbar aufgefaft werden nur folgende Mengen von
Ginbeiten :

| in Dem Begriffe eins.

Il " " jwet.
I | | ) ” Drei.
' H I ” s vier.
I I | I I e " fﬁnf‘
” ” fed)é‘
| | | ' l | l " " fieben.
WL e st
HEEL 2w 7 o e,

HITHTHE e
1
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Die Jablworter der Reihe nacdh nenmen bheift zaihlen.
Wir ziblen mit Bewuptiein, wenn wir und bei jedem Jabhlworte
Die Menge von Ginbeiten, die ed begeichnet, audh wirklich vorftellen.
2. Die Moglidhfeit der Jablformen ergiebt fich uns aus
Der Moglichteit, eine gegebeme Menge von Einheiten in Gruppen
von Ginbeiten ju zerlegen. — Aus o viel darafteriftijd) veridyies
Denen Arten diefes gefdhehen fanu, fo viel verjdhiedene Fablformen
erhalten wir. — Die einer Jahlform ju Grunde liegende Fabl
beift ihr Jablenwerth. — Den Bablenwerth aber ju gegebenen
Sablformen ermitteln, Deifit rednen und ift die wefentliche Aufs
gabe Der Dbefondern Urithmetif.
Bevor wir und aber an die Ermittlung aller mogliden Jahl-
formen: machen, mitffen wiv uns diber die Anffofjungsdweife gros
fever Mengen von Ginbeiten verftandigen.

II. Das8 Decimal - Bablenipftem, :

3. Gine grofere Menge vou Einbeiten ald zebn faft man,
wie {dhon oben bemerft wurde, nidht mehr unmittelbar auf, fon-
Dermt-man theilt eine jede grofere Menge von Ginbeiten in Grup-
pen zu ebn Ginbeiten, und 3dblt die Gruppen, fie al8 Einbeiten
fepend. Sind {o viele vorhanden, fo vereinigt man wieder je
zebn folper Gruppen in cine newe Gruppe, jur neuen Ginbeit
WoJo o
AT | (LD DT (R ETAY CAEEE LA Lchcteh e

©o bat man in Der That blof bid zebn zu zdblen. Uber
man 3Ahlt verfhiedene Ginbeiten, und muf fidh daber zu den obi-
gen Jablwdrtern nod) die Namen Dder verfchiedenen Einheiten
merfen. ‘

Die urfpringlidhe Ginbeit nennt man jept Giner oder die
Ginbeit Der nullten Ordnung.
Bebn Giner geben einen Jehnev ober die Einheit der 1t Ordng.

» Sebuer n Hunderter " " ten
v Hunderter »  Taufender " " 3ten
. f. w. w f. w. u. . w.

Die Jablen, weldhe die Ordnung angeben, wollen wir Cys
pouenfen nennen.
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A folgender Jujammenitelung ﬁbérﬁebt man leidyter die
weitere Benennungdweife der Einbeiten :

@iner, ‘Sehner, Hunderter, Taufender, Jehutaufender, Huns
Derttaufender, Million, zehun M., hundert M., taufend M., 3ebn-
taufend M., hunderttaufend M., Billion, ebn B., hundert B.
M fo w., Txillion, zebn Tr., bundert Tr. “w. {. w., Quadrillion,
‘3ebn Quadr., hundert Quadr. u. {. w., Quintillion, jebn Quint.,
‘Pundert Quint. u. {. w.

4. Die Begriffe eing, ywei u. {. w., adht, neun, find eins
fadhe Begriffe; wir nennen fie Stammyzahlen, fo lange wir fie
auf feine befondere Ginbeit beziehen. Gefchieht diefes, o nennen
wiv fie, Stamm s Jihler. — Alle ibrigen Jahlbegriffe find jujams
mengefepte Begriffe.

Die Berbindungdweife der Jablwdrter mit den Ginbeitsnas
men, fo wie die 1ibliche Angabe Der jufammengefesten Jablen —
furg Das Jiblen iiber 3ehn hinausd, witd hier ald befanut vors
audgefept. Nur fo viel wollen wir nodh bemerfen :

Jeder Stammydbhler, fo wie fede yufammengefeste Jahl fann
auf ‘jede Deliebige Ginbeit besogen werden; wir fagen 3. B.
awanzig Sehner, drei hundert vier und ywangig Hunberter 2.

Wir nennen jeden Stamm»Jihler, fo wie jede jufammens
gefete 3abt, fo bald wiv fie auf eine befondere Ginbeit besiehen,
3dbler diefer Ginbeit.

. Das Decimal - Biffernfyftem,

5.  Bur Verfinnlichung der Jablen bedient man fich, aufer
ber Jablwdrter, nod) befondever Jablzeichen, Biffern genannt, —
3n Dem f. g. avabifden Jiffernfyftene hat man fiiv die neun ein-

fachen ablbegriffe aud) neun befondere Jeichen :
3 1/ 2/ 3/ 4/ 5/ 6/ 7/ 8/ 9_/
weldye Jeidhen eben die Jabhl fhlecdhtweg, ofme Ritdficht auf die
Ginbeit, begeichnen. — Das Jeichen 3 begeichnet den Begriff drei,
nidht drei Giner oder drei Jehuer. — Die verfhiedenen Ginbeiten
aber werden nidht durd) Defondeve Feichen, fondern auf die finns-
reidhe Weife angegeben, daf man die Jiffern in verfdhiedene Stels
len fept:

1 *
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Man fept die Jiffer in die erfte Stelle, wenn fie Ciner begeidhnet.

" " " 3m€it€ " " Bebner "
" " " dritte  » " Hunderter »
u f. w. . f. w. u. f. w.

Die CStellen werden von der Rechten zur Linfen gerechnet.
Um die Stellen abzdbhlen ju fdnnen, wenn nidht Ginbeiten aller
Ordnungen, von der nullten big jur hidhften vorfommenden Ord-
nung, vorhanden find, BHat man ju den neun Fiffern nody ein
Beiden, (0) die Nul genannt, gefiigt, weldhes Jeichen in die
leeven Gtellen gefept wird. ‘

Erfter Ub{chnitt.
Die Lebre von den abfoluten Bablen.
Cayp. 1,

Vour den divecten Fahlformen und Operafionen.

I. BVou der Summe und der WUddition.

§ 1. @ine gegebene Menge von Einheiten fonnen wir
in beliebige Gruppen gerlegen, die Jabl der, in jeder eingelnen
Gruppe enthaltenen Ginbeiten bejonders auffaffen und Ddie Ge-
fammtzabl af8 aud diefen gufammengefest betrachten.

DL = T = 1 = L
8 3 b

Die Form, in der wir eine Jahl fo ald aud mebhreren
ablen ufammengefest auffaffen, heift Summe.

Die jur Summe vereinigten Jahlen heifen Summanden.
Die Berbindung der Summanden ur Summe witd in Worten
durd) plus, in Seidhen durd) ein ftehendes Kreny ausdgedrviict :

8 — 3 + b, gelefen 8 gleidy 3 plus 5.
© Statt tes einen Begriffes (adyt), fesen wir in Der Cumme
swei oder mehrere Wegriffe, jedod) mit Ddem Bewufitfein, Ddafi diefe
mebreven Begriffe su einem gehdren, in einen ju perfmelzen find.
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Findet die Verjdymelzung ftatt, fo Haben wir feine Summe, Feine
Rabhlform mebr, fondern Den Wegriff einer Iahl {dlechtweg. — In
jofern wit ung aber bewupt {ind, Ddaf wir die Jahl erhalten Haben
purd) Anuffebung ded Wegriffed Summe, sennen wir fie dpn Jahlens
werth der Summe.

§ 2. Gine Jabl gt fidh auf verjdyiedene Weife in Sums
manden zerlegen 5 Ddie Angahl der Summanden fann aber nidht
grbfer fein al8 Die Anzahl der @mbelten

Gine Gumme aus jwei Swmmanden nennen wir eine 3tveu
theifige, aus drei Summanden, eine Ddreitheilige 2.

Gtellen wir eine Jabl auf alle mdgliden Arten, ald Fweiz,
dreiz, ... theilige Gummen dar, fo evfenmen wir leidht folgenden
widtigen Sat.

1. Grundfa. »Die Reibenfolge der Summanden hat °
auf den Bahlenwerth der Summe feinen Einfluf.~

'S 3. it eine gegebene WMenge vou Einbeiten in Gruyps
pen jerlegt, fo fonnen die Gruppen von neuem in Gruppen zer:
legt werden :

i = i+ Wil = 0410 + T+ 00

Gpo erhalten wir den Begrifi einer Summe, deren Sum:
manden felbft Summen find. Wir nennen die Summen, die ju-
gleih Summanden find, Pavtial-Summen und fdliefen, bei der
fdriftlidhen Darftellung, die Partialjummen in Klammern.

12=54+7=02+3)+3+4.

Aus obiger Jerlequng ergeben fid) uns vI)ne Weiteres fols
genbe Sipe.

-2 Grundf. ,Berwanbeln wir eine Summe ausd Sum:
men durd) Weglaflen Der Klammer in eine einfade Summe, fo
bat diefe Denfelben Gablenwerth ald die urfpringlide Summe.«

C+H+B+H=2+3+3+4
Sn der That it Q4D+ B F+H=56+7=12
und audh 243 + 3 + 4 = 12,

3. @rundf. »Jn einer jeden mehrtheiligen Summe fann
man eine Dbeliebige Anzahl Gummanden Dbeliebig in Partials,
Gummen veveinigen, ohne dadurd) Den Jablemwerth zu dndern.«
243424+443=QC+H+C+H+3=Q+3+4D

+Q@43)=10.
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§ 4. Den Jablenwerth einer Summe beftimmen, beift
addirven.

Aug dem in § 1 aufgeftellten Begriffe der Summe entneh-
men wic folgende Definition: -

»UDDiven Deifit eine Zabl ermitteln, die allein fo viel Gin-
beiten bat, al8 mebrere gegebene Sablen jufammen.s

Jft der Sablemwerth einer Summe grofer ald 10, jo Hat man
bei der Addition eigentlih eine Summe in eine anbdere ju verwandeln:

T+ B == 000 T L= L+ -
54+ 8 =10 -+ 3 = 13.

Obgleicy nun 10 |- 3 oder 13 fo 'gut einc Summe ift als

5 4 8, fo neunen wir nidyt3 deftoweniger 13 den Bahlemmwerth der

- Summe 5 4 8. Denn der Jwed alled RNedynens ift, eine ahlform

alfo umjuformen, daf das Werhdltniff der unter diefer Form gegebes
nen Bablengrofe sur Ginbeit miglichft anfbaulid) werbe.  Teil wir
und aber von vorn'ferein an die Auffafjungdweife der Bahlen nad
bem Decimalipfteme gewshnt Haben, fo ift und aud) das Verhaltnif
einer Bablengrofe jur Ginbeit unter feiner Form fo anfdhaulich, als
wenn wir fie nad) dem Decimaliyjteme angeben,

Stamm - Bahlen oder Stamm = Jahler gleider Ordnung addict .
man, indem man fie in ihre Ginheiten aufloft und die Gefammtimenge
nad) dem Decimalipfteme gruppirt. Die Addition jufammengefester
Bablen afit fidy aber, mit Hilfe der Sage in § 2 und § 3, ftetd auf
die der Stammzabler gleiher Ordnung juridfiihren:

2§ 435 =0204 H + B0+ 5)
= 20 4 4 4+ 30 4 5 (2. Grundf.)
= 20 4 30 + 4 4 5 (1. Grundf)
' =204 30) + &4 + 5) (3. Grund{.).
Die Abddition der Stamm - Bablen ju einander muf daber jur voll:
fommenen Gelaufigleit gebradyt werben.

IL. BVom Product und der mtultivlication.

§ 5. Unter allen Jerfequngen einer gegebenen Menge von
Ginbeiten in Gruppen tritt als bejondere Ddiejenige bervor, in
et die Gruppen gleidy viel Gindeiten haben.

= 01U
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Su diefemt Falle ndmlich fepen wir die Gruppen felbft als
Ginbeitent, qeben die Jabl Derfelben und audy die Jabl der, in
der al8 Einbeit gefepten Gruppe entbaltenen urfpriinglidhen Gin-
Peiten an, und bilden und {o fletd blof zwei Jablverftellungen,
jedody fo, daf wir die eine auf die urfpriinglide Ginbeit, die an-
Dere aber auf Ddie erftere al8 Ginbeit Degichen.  Grftere Zabl,
D. b. die al8 Ginbeit gefesste, beifit Der Multiplicand, leptere
der Multiplicator.

Die Begiehung ded Multiplicators jum  Multiplicanden
wird in Worten durd) mal, in Feidyen durd) ein liegended Kreuy
oder aud) Ddurd) einen Punft (X , ) audgedritdt. Der Muls
tiplicand fteht voran.

Wir fdhreiben 8 = 2 X 4 =2.4 und fpredhen 8 gleidh
2 mal. 4. )

§ 6. Die Form, in Dder wir und ecine Jabl aud einer,
gegebenen: 3abl fo entftanden denfen, wie eine andere aud Dder
Ginbeit entftandew ift (8 aué 2 wie 4 aus 1), heift Product.

Sede Zabl ift ein Product der Einbeit, 5 =1 X 53 wenn
wiv jedoch) in Der Folge von Producten {prechen, wmeinen wir
diefe nidt.

§ 7. Maden wir den BVerfudy, die JFablen Dder Reibe
nady al8 Producte darzuftellen, fo finden wir, daf mebhrere Jabh-
len eine folde Darftellung nicdht julafien.

Bablen, die fich nidht al8 Producte darftellen laffen, heifen
Primgablen 5 alle ibrigen aber theilbave Fablen.

§ 8. Die theilbaren Jablen laffen fidy im Algemeinen
auf verjdhiedene Weife als Producte Ddarftellen.

DT = 00000 =00 00000 = [ =

12=2X6=3X4=4X3=6X2.
Bergleihen wic alle Producte, Ddie einer vorgelegten Fabhl

gleih find, mit cinander, fo finden wir ju jedem Producte ein
anderes, das fidh) vom erfteren blof dDurdy Berwedydlung dDed Muls
tiplicanden mit dem Multiplicator unterjdeidet :

12=2%6=6X2

12=3 X 4=4X3.
Wit jiehen bievaus den SdHiup :
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4. 2ebrf. ,Die BVerwedslung des Multiplicanden mit
dem Multiplicator hat auf Den Jablenwerth ded Producted feinen
Ginflug.~

Man nennt daber Multiplicator und Wultiplicand obne
Unterfchied Factoren Der Zabl.

Die Wabrheit ded obigen Safsed wird aljo ermwiefen : Bwolf
Ginbeiten laffen fidy in 4 Gruppen ju 3 Ginbeiten jeclegen ; fdyrei:
ben wir biefe Gruppen unter einander

' [

I

I

Il
und jablen die Ginbeiten, in Horijontaler Ridtung fortgehend, jufam:
men, fo nehmen wic 3 Ginheiten 4 mal, und erhalten Den Werth
bes Producte3 3 mal 4; jablen wiv fie aber, in verticaler Ridtung
fortgebend sufammen, {o nehmen wiv 4 Ginbeiten 3 mal und erhal:
ten den LWerth Ded Producted 4 mal 3. Da e8 nun nad) Grundyf. 1
gleidgiltiq ift, in welder Reibenfolge wir diefelbe Menge von Gin-

Beiten jufammen 3ablen, {o ift aud

3IX4=4X3.

$ 9. Da eine jede Jahl in Summanden zerlegt werden
fann, fo fonnen wir audy Den einen Factor oder beide Factoren
eines Producted in Summanden zerlegen. Solde Producte aber
aud Gummen laffen fih ftetd in Summen aud Producten vers
wandeln, wie und folgende Sdpe zeigen werden.

5. 2ebrf. o, Dag Product, Ddeffen Multiplicand eine
Gumme ift, ift gleid) der Summe, Deffen Summanden Probducte
find aus den eingelnen Summanden ded Multiplicanden mit dem
NMultiplicator,«

@+3) X4=2X4+3X4

C+3IAIX4=C2+H+2+H+C+H+243) [(.§6.]
24242424 3434 343[6rf.1,2]
=2X 4+ 3X4.

6. Rehrf. »Das Product, deffen Multiplicator eine Sum-
me ift, ift gleih Der Summe, Deven Summanden Producte find
aud Ddem Multiplicanden mit jedem Summarden des Multis
plicatord,« AXRC+3)=4X2+4X3.




13

Nady dem Begriffe ded Producted haben wir aus 4 eine
abl zu bilden, wie 2 + 3 aus der Einbeit gebildet ift, d. h.
wir haben juerft 4 Ginbeiten 2 mal, dann 3 mal zu feen und
beide Producte jur Summe u vereinigen, wad und eben 4 XX 2
+ 4 X 3 giebt.

7. ebrf. «Sind Ddie Dbeiden Factoren eined Productes
Gummen, fo ift das Product einer Summe gleid), Ddeven Sum-
manden Producte find, aus jedem Summanden ded Multiyplican:
den mit jedem Ded WMultiplicators.

QCH+IHIXU+)=2XU+5 43X U+b)=2X44+2X5
+3X4+3X5.

§ 10. Gft eine Jabl ald8 Product gegeben, fo find die
Factoren entweder Primzablen oder niht. Sind fie Primzahlen,
fo ift blof Dad eine Product miglidy; find fie aber theilbar, fo
© Tonnen wir fie weiter zerlegen, und wiv erhalten fo ein Product,
in dem die Factoren felbit Producte find. Wir nennen die Fac-
toren Ded Factord entferntere Factoren der Jabhl und fdhliefen fie
bet fepriftlicher Darftellung in Klammern :

" 30=16X2=(X3 X2

Sn Ddiefem lepteren Falle find mebreve Producte vorhanden,
3 B. fiir 30 findet man nodh

30=10%X3==2X5HX3
0= 6Xb=2X3)XH5.

Gudt man alle mogliden Producte anf und wiederholt es
an mehreven Sablen, fo wird man die Wabrbeit folgender Sdpe
exfennen :

nSeder entferntere Factor einer 8«[)[ ift ugleidy ndberer
Factor Derfelben.«

Der Unterfdhied zwifden ndberen und entfernteren Factoren
ift biermit aufgehoben, wiv {dreiben fury 30 =2 X3 X5, in=
dem wir nad) Belieben die Factoren in Producte zu 3wei Factoren
vereiuigen :

2% 3X 5=2X3) X b=(2 X5) X 3=3X@X5)=1.

8. febrf. »Die Reibenfolge der Factoren bat auf den
Bablemwerth eines Productes feinen Ginfluf, aud) wenn mehrere
Factoren vorhanden find.~
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St das Product (2 X 3) X 5 gegeben, fo fonnen wir nad
Lebrf. 4 ftatt deffen fegen (3 X 2) X 55 5 X (2 X 3);5 66X
3 X 2); e8 ift nod) nadjjuweifen, daf wic aud) die 5 jwijden 2
utd 3 fepen Eonnen: Sdreiben wir eine Reibe von 3 Bweier b
mal unter einander

~

~

L
2O 2O MO 1o 1O
CRCHCRCRT

und abdiren fie, in Borijontaler Reibe fortgehend, {o erhalten wir
ven SWerth des Producted (2 X 3) X 5; addiren wic fie aber, in
‘ecticaler Reibe fortgehend, fo erbalten wic den TWerth Ded Producs
te8 (2 5) X 3, da e8 nun nady Gef. 4, gleidygiltig ift, in weldyer
Reibenfolge wic Bahlen addiven, fo ift aud) (2)X3) X 5= (2)X5) X3.
Daf ver Beweis derfelbe bleiot bei anbderen Factoven, it von felbft
einleudytend.

§ 11. Den Sablenwerth Ddes Productes finden, Heift
multipliciven.

Aus dem aufgefteliten Begriffe ded Producted ergiebt fidh
folgende Definition : :

»Multipliciven beift, ausd einer gegebenen Fahl (dem Muls
tiplicanden) eine Sabhl bilden, wie eine andere gegebene Jahl (der
" Multiplicator) aus der Ginbeit gebildet ift.s —

1. Gind -die Factoren Stammgahlen, fo fann man den Jahs

lenwerth Ded Productes blof durd) wiederholte Addition finden :
3W4d=3+3+3+4+3=12.

Da aber die Multiplication, wie wic gleid) feben werden, ftetd auf
die der Stammjablen jurfidgefifrt werden fann, fo muf man diefe
Operation mit Stammjahlen fo oft wiederholen, bid man Den Werth
bed Probucted aud fe jwei Stammiahlen augenblidliy nennen fann,
(®. §. man muf das {. g. Ginmaleing ausgwendig wifjen).

Q, Sind die Factoren Ginbeiten beliebiger Ordnungen, fo ift
pas Product ftetd gleih der Ginbeit, deren Grponent die Summe
aud den Grponenten der Factoren ift: Die Ginheit der Jter Ordnung
mit der Ginbeit der 2er Ordnung multiplicict, giebt die Ginbeit 3 - 2
= Bt Ordnung 1000 X 100 == 100000.
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3. Sind die Factoren Stamm - Zabler, fo multiplicict man
fie al3 Stammjablen und giebt ihnen al8 Ginbeit Dad Product der
Ginbeiten :
200 X 30 =(2.100). (3 XX 10) = (2X 3) . (100 X 10)

= 6. 1000 = 6000.

2 @inBeiten Der 2ter Ordnung mit 3 Ginbeiten der 4%" Ordnung muls
tipliciet, geben 2 X 3 = 6 Ginbeiten der 2 - 1 — 3% Ordnung.

4) Sind die %‘act'ofen endlid) jufammengefeste Bahlen, fo (5t
man fie-in ihre Beftandtheile auf und hat dann ein Product aus
Summen, welded nad) Lehrf. 7 in eine Summe aud Producten vers
wandelt werden Fann, deven Factoren hier Stamm - Bdbler find, alfo
wie Stammjiahlen multiplicict rerden.

24 X 36 = (20 +4) (304-6) = (20 30) 4 (4X 30)
=+.(20X6) + (42X 6).

NEN.  BVon der Poten; und dem Potengiven.

§ 12. Jn einem Producte aud mehreren Factoven fonnen,
in einem befondern Falle, die Factoven einander gleidh fein.
Jerlegen wir 3. B. 8 Ginbeiten in 2 Gruppen ju 4 Ginheiten,
fo faun die Gruppe ju 4 Ginbeiten wieder in 2 Gruppen ju 2
Ginbeiten zerlegt werden :
| |

Hiernady fonnen wir und die Menge von 8 Ginbeiten aljo
entftanden Denfen, daf wir junddft die Ginbeit 2 mal gefepst
baben, Die-entjtandene Gruppe von 2 Einbeiten, wiederum 2 mal
und die jept entitandene Gruppe von 2 X 2 Ginbeiten jumr 3fen
male 2 mal fégen.

»Die Form, in der wir eine ahl alfo entftanden denfen,
dap wir junddft aus Dder Ginbeit und damn aus dem jedesmaliz
gen Refultate ald Einbeit, ju wiederholten Malen diefelbe Jabl
bildeten, heifit Poteny.«

Gine Jabl bilden aber und multipliciren, find gleidy bedeu-
tende Begriffe ; wir fonnen daber aud) fagen: Gine Poteny ent
ftebt, wenn wir junddi die Ginbeit und dann das jedesmalige
Refultat 3u wiederholten Malen mit derfelben Rahl multipliciven,
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Die Jabl, die zu wiederholten Malen ald Factor gefept
witd, beift Grundzahl, die Jabhl aber, die angiebt, wie oft die
Gepung flattfindet, heift der Exrponent.

Sn Der fymbolifden Darftellung bedient man fidh feines be-
fondern Bindezeichens, fondern fept den Gyponenten ohne Wei-
tevred redhtd iiber die Grundzahl. Man fdreibt :

8=[(1.2).2].2=1.23=23 und lieft 2 jur 3ten..

St der Grponent — MNull, {fo heifit e3, Daf die Ginbeit fein
mal mit der Grundjahl multiplicivt ift, und o8 ift daber bdie nullfe
Poten; einer feden Babl gleih der Ginbeit ju fegen. Begeichnet a
eine Beliebige Babl, fo it a®=1.

Die Ginbeiten der auf einander folgenden Ordnungen {ind
auf einander folgende Potenzen von 10:

10°0=1
10'=1.10=10
' 102 =(1.10). 10 =100
10% = [c1.10).10]. 10 = 1000.
& 336y

Aus diefem Grunde nannten wicr aud) die Giner Giubeiten ber
nullte® —  die Behner Ginbeiten der erften Ordunung. . :¢., fo wie
die, bie Ordnung angebenden Bablen Grponenten.

S 13. TWie leicht einzufehen, Tonnen Cxponent und Grunds
3abl nicht mit einander vertaujdyt werden,
29=12.,2.2=8 mb3*=3.3==9,
daber fie aud) nidht mit einem Namen bezeichnet werden Fonnen,

S 14. Sft die Grundzahl der Poteny eine Sumunte, fo
146t fid) die Poteny war fletd in eine Summe verwandeln; die
allgemeine Form Ddiefer Summe Fonnen wir aber hier nidht ent:
widfem, Wir bejdhranfen und auf die 2t und 3¢ Poteny einer
jweitheiligen Summe.

Die 2te Potenz einer Jah! beift aud) das Quadrat; die
3te Poteny der Kubus der Jahl.

9. Rebrf. »Dad Quadrat einer jweitheiligen Summe ift
glei) der Gumme ausd dem Q[Quadrate Ded erften Theiled, dem
dopyelten Producte beider Theile und dem Quadvate Ded Fweis
ten' Theiles.#
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G+5°=42 +2X (4.5) 5%

Bew. GU+'=U+BD)XU+H=U.H+AE.H)
FG.5)FG.b) [f. Rebrf. 7] =42+ 24 . 5) + 5%
In der That ift (4 5)2=92=381
und aud) 4242 (4. 5) 4 62 =16 4 40 4 25 = 81.
10. Rebhrf. . Der Kubus einer jweitheiligen Summe ift
gleid der Gumme aud dem Kubus des erfen Theiles, dem
Sfachen Producte aud dem Quadrate ded erflen Theiled mit dem
sweiten, Ddem 3facdben Producte aus Ddem erflen Theile mit dem
Quabdrate Ded jweiten und dem Kubus ded jweiten Theiles,n

G+5°=4+3X (4%.5) +3. 4. 5% + 5%

Bew.
G4 56)°=U+5*X G+b6)=[4"42.(4.5+5" 1 X4+ 5)
—4%.442.4%.5)+ 4.5
4+ 4%.5 +2.(4.5%+58

D h (4+ 53 =43 F3X (4% 5)+3.(4.5Y+5b%

§ 15. it die Grundyahl Dder Poteny ein Product, {o
[6Bt fich Die Poteny ftetd in ein Product aus Potenzen vermandeln :
@.4H32=2.49H.2.9.2.49=2.2.2X4.4.4==2%. 4%,

11. Qebrf. »Die Poteny eines Productes ift gIeIcI) Dem
Producte aud den Potengen der Factoren,

12. Lebrf. »Die Poteny einer Poteny ift gleih der Pos
teny Derfelben Grundzabl, . die jum @gponenten pag Product dex
Grponenten hat,#

(2293 =22, 23:2.2.2)<2.2.2:.23'9:2".

§ 16. Den Jablemwerth Dder Poteny beftimmen , heift
potengiten.

1. Der Bablenwerth einer Poteny wivd im Allgemeinen
durd) wiederholte Multiplication gefunden, nur fiix die 2t und 3te
Poteny leiten wir aus den Sdgen 9 und 40 ein befondered Bers
fabren ab. Diefes Verfahren befteht darin, daf wir, mit der
bidften Stelle beginnend, nacd) und nad) die folgenden Stellen
mit in Redynung gicben. Haben wir 3. B, 3467% 3u bered)nen,
fo begmnen wiv mit Dem Zdbler der hodhften Ordnung, 3

34=9,
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RNebhmen wiv nun. die folgende 4 -bingu, fo ift
342 = (30 + 4)2 = 30% 4 2. (30. 4) 4 4°.
jorx= 3%, -10°= .0 von Dder 2tn :Drbnung
2,30.4)=@2.3.4).10'== 24 PRI L "
42: 420 10°: 16 woF M Ot? "
oY i o 1 < P
342 = 1156
Nehmen wir yur 34 die folgende 6 hingu, fo haben wix :
3462 = (340 + 6)2 = 3402 4 2. (340. 6) -} 62.
340%*== 34%. 1021156 — von der 2ten Ordnung
2,(340.6)=(2.34.6) .10 — 408 , ., At W
6= $%; 10z 36 » , Ot "
3462 =119716.
Laffen wir endlid) u 346 die jept folgende 7 hingutres
ten, fo ift:
3467* = (3460 + 7)® — 34602 4 2 X (3460 .7) 4 72.
34602 — 3462 . 10>= 119716 — pon der ten Ordg.
2,(3460.7)=(2.346.7)10' = 4844 — , , At ,
(= Tx 0= 49 ., o, Ot
34672 — 12020089.
Sm Juiammenhange davgeftellt :

2,(3.4) = 2% =34
= 16 — 346
2,(34.6) = 408 > = 3467°
62 — 36
2.346.7) — 4844
el e et
34672 —12020089.
Wic bemerfen Dhier, daf jeded folgende Quadrat das wors
bergebende einfchlieft wund dDaf zum Quadrate ywei Stellen
bingufommen, wenn zuvr Grundzahl eine Stelle hins
jufdmmt,
2. Gin gleidhes BVerfabren ergiebt fih fiiv die Berecdhnung
Der 3ten Poteny einer mebrftelligen Jahl.
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Jft die gegebene Jahl 246, fo beginnen wir wieder mit
dem Fdbler der hidhften Ordnung, bhier 2: ¢

213 = 18,

Nehmen wir die nddftfolgende Stelle hingu, fo ift:
243 = (20 4 4)>=20% 4 3 (207 . 4) + 3 XX (20. 4%) 4 4°.

20 = 23, 10°= 8 ~— von Der 3t Ordnung.
3.(202.4)—=(3.22.4).10*= 48 — » , ‘Qm
3.20.49=(3.2.49.10'= 96 — » , =

g = 43, 100— 64 " ” Otf‘“ ”

24° = 13824

Nehmen wir jept ju 24 die folgende 6 hingu:
2463 — (240 -} 6)3— 2403 + 3 (2402. 6) + 3. (240.62) + 62.

2403 = 24% X 10% = 13824 von der3ten Ordg.
3.(2402.6)=—(3.242.6) X 10 10368 » , Qe
3.(240.62)=(3.24.62) X 10! 2592 , o Atn .,

i

63 = 63 X 100 216, o Ofen
2463 14886936.
Sm Jufammenbange dargeftellt : .
23 =8
3.@20.4)= 48 | _ o
3.2.4%) = 96
48 = 64 > — 2463

3.(24%.6) — 10368

3.(2.6%) = 2592
6 = 216 )

92463 — 14886936.

Auch bier {dhliefst jeder folgende Kubusd den vorhergehenden
mit ein; e8 fommen aber jum Kubugd drei Stellen
hingu, wenn jur Grundzabhl eine Stelle hinguismmt,
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8 Cap., 2.

- Bon den abgeleiteten Sablformen und den indivecten
Operationen.

Ginleitung.

1. Unfere Nufgabe war, von der Jabl, ald dem Begriffe
einer beftimmten Menge von Ginheiten, audgehend, alle moglidhen
Arten der Auffaffung einer gegebenen Menge von Einbeiten zu
ermitteln, und mnad) Feftfepung Dder Begriffe der verfdhiedenen
Bablformen, dad Verhdltnif Der, unter diefen Formen gegebenen
Bablengrofen jur Ginbeit ju beftimmen.

2. Die verfthiedenen Jahlformen ergaben fih und aus der
Bemerfung, daf eine gegebene Menge von Cinbeiten auf vers
fchiedene Weifen in Gruppen zerlegt werden fann. Naddem wir
nun die mbglidhen Arten der Gruppirung erfdyopft haben, bleibt
ung al8 eingiged Mittel jum weiteven Fortchritte die ndbhere Crs
orterung Der Begiehungen 3wifden Jablform und Jablenwerth,
die wir jept nur einfeitig aufgefaft haben.

3. Da Ddiefe Unterfuchungen fich nicht auf befondere Jab-
Ten befdrdnfen, fondern gany allgemeiner Natur find, fo wollen
wiv'ung, gur Bezeidynung der Jabhl iiberhaupt, allgemeiner Jeiden,
der Budhftaben bedienen.

Bezeidhnen wir nun durdh) a und b irgend jwei von eins
ander unabhdngige Jablen, fo wiffen wir aus dem Obigen, daf
wiv ftetd eine Jabl ¢ finden fonnen, die vefpective folgenden drei
Bedingungen geniigt :

c=a-+b
¢ =.aX.b
¢ = ab

Wiabrend mun ¢ in den Ddret Gleichungen refpective ald der
Jablemwerth der Summe, ded Protucted und dev Poteny gegeben,
und a8 folher von Den jedeSmaligen Werthen von a und b
abhdingig und durd) fie beftimmt ift, jo begeichnet doch ¢ an fidh
eine Deliebige Zahl, und ed fann offenbar aud) a ald von ¢ und
b, b al8 von a und ¢ abhingig betvadhtet werden, Wir miiffen
ung daber die Frage vorlegen : Kann fletd zu gegebenen Werthen
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von ¢ und a ein b, oder ju gegebenen Werthen von ¢ und b
ein a gefunden werden, dad begiehungsweife den obigen Ddrei
Gleidungen geniigt ? —

1. Von der Differen; und det Subtraction.

§ 17. Da in der Gleidung a 4+ b = ¢ nadhy Gedf. 1.
die Berfepung der Grofen a und b auf ¢ feinen Einfluf hat,
fo ift e8 offenbar fitx Die vorliegende Unterfudhung gleidhgiltig,
weldhe der Grdfen a und b wir ald die bedingte betradten.
Wir wiblen b und haben fomit ju unterfudhen, ob fiir beliebige
Werthe von a und c fih ftetd ein b finden 1B, Ddad Der Gleis
dhung a + b=-c geniigt. Mit anderen Worten : ,Laft fich eine
jede Sabl al8 Summe mit einem gegebenen Summanden Ddars
ftellen 2«

§ 18. UUm Ddiefe Abhdingigfeit der Grofe b von ¢ und a
anddft in Jeiden audzudritden, {dreiben wir:
b=c¢—a
gelefen b gleih ¢ minus a,
fo daf ¢ — a eine Grife begeichnet, die mit a jufammen ¢ giebt :
(c—a) +a=ec.
Wir nennen Ddiefe Grife Differeny, ¢ beift der Minuend,
a Der Gubtrahend. Ob aber eine {olhe Grife Ddenfs
bar, ob ibr BVerbdltnif jur Einbeit angebbar ift oder nidht, das
ift fefst zu unterfuchen :

1. 3Jft ¢ > a, fo ldBt fih c immer in zwei Theile zer-
legen, von Denen der eine gleidh) a ift. Jft 3. B. ¢ =8, a=5},
o it 8 =111 |11 =543
folglih 8 — 6 = 3.

68 ift alfo in bdiefem Falle die Differen ¢ — a gleidh einer
3abl, die fo viel Ginbeiten Hat, al8 a weniger denn ¢ bhat,

2. Jft dagegen ¢ << a, fo wdre Der gegebene Summand
grofer ald@ Dder Jablemwerth der Summe, wad fih mit unfern
einfhweiligen Begriffen von Dder Jahl und der Summe nidht vers
trdgt. — Wir behalten uns diefen Fall fir fpitere Unterfudyuns
gen vor.

2
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$ 19. .Den Jablenwerth der Differeny beftimmen, Heift -
fubtrabiven. « !

Aus dem Begriffe der Differeny ergiebt fidh unsd folgende
Definition :

Gubtrabiren beift: »Man foll ju jwei gegebenen Sablen
eine Dritte fuden, Die, ju Der einen addirt, eine Summe gleid)
Der anbern giebt,»

13. Lebrf. , Sind Minuend und Subtvahend beide
Gummen, fo fann man die Summanden ded Subtrahenden aud
cingeln von Denen des WMinuenden fubtrabiren.«

b+ —C4+4=6—-3)+(71—4),

dern 547)—QB+4)+B+4)=54+7 (j. $18.)
umd audh) 5 —3)F (7 —4)+ 3+ 4 =[b—3)+3]
+[(7T—4 441 Grdf.) =5 +17.

Mit Hilfe ded obigen Sapes Fann man. die Subtraction ju:
fammengefegter Bablen ftetd auf die Dder Babler gleidher Ordnungen -
gucidfibren :

548 — 325 = (500 - 40 - 8) — (300 + 20+ 5)
= (600 — 300) 4 (40 — 20) + (8 — 5)
— 200 4 20 4 3 = 223.

St bierbei ein Stammjdbler ded Subtrabenben groger als ber
entfprechende im Winuenben, fo nimmt man im Minuenden von dem
Bdbler der nidjt phoheren Ordnung eine Ginbeit und vereinigt die
mit Dem Dbetreffenden Babler ju einem jufammengefepten Idhler, was
man borgeu nennt:

736 — 2563 = (700 + 30 4- 6) — (200 4 50 4 3);
da fih 50 von 30 nidt fubtrabiven lapt, fo zerlegt man:

736 — 253 = (600 4- 130 4 6) — (200 + 50 -+ 3)

— (600 — 200) + (130 — 50) 4 (6 —3)
— 400 - 80 + 3 — 483.

EX. Bom Quotienten und der Divifion.

§ 20. Wie bei der Summe die Reibenfolge der Sums
manden, fo bhat Deim Product die Reibenfolge Der Factorenr auf
den Sablenwerth feinen Ginflup und ed ift daber gleidhgiltig, ob
wir a oder b in Der Gleidung ab = c al§ die abhingige Grbfe
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betracdhten. - Wabhlen wir b, fo Haben it ju ermitteln, ob fiir
beliebige Werthe von a und ¢ {ih) ftetd ein b finden Iift, Das
der Gleidhung ab —c geniigt, oder »ob fidh eine jede Jabl al8
Product mit einem gegebenen Factor darftellen Iift.«

Diefe Abhangigleit der Groge b von a und ¢ wollen wir
in Beiden alfo ausddriidfen :

b= a,
»fo Dag c: a eine ®rdfe bezeidhnet, die, mit a multiplicict, ein
Product gleidh) ¢ giebtw : 4
(c:a) Xa=c.

Dieje Grofe beift Quotient, ¢ beift der Dividend, a der
Dhvijor.

Ob aber biefe ®rofe in einem angebbaren Berhdltuifie
sur Ginbeit ftebt, ift die Frage.

S 21. Jft der Dividend Fleiner als der Divifor, fo wdre
Der Factor grofer al8 Der Werth des Productes, was den bis-
berigen Begriffen widerfpridht. Diefer Fall ift alfo vorldufig als
unlogbar 3u begeidynen. :

Jft aber der Dividend grifer ald der Divifor, fo laffen
jicy wenigftend immer gwei, um eine Ginbeit verjchiedene Fablen
von ber Bejdhaffendeit angeben, dap dasd Product der einen mit
Dem Divifor FPleiner, dad Product der andern aber mit dDem Dis
vijor grofer ift al8 der Dividend. — Diefe beiden Bablen Deifien
bie Grenywerthe des8 Quotienten ; erftere heift die untere, leptere
bie obere Grenge. — Die untere Grenze heift aud) der anges
ndbherte Werth ded Quotienten.

Die Grengen des Quotienten 14 : 3 3. B. find 4 und 5,
denn 4 X3 <14 <5 X 3.

Die Jahl, welhe angiebt, um wie viel dad Product Des
Divijord mit dem angendberten Werthe De8 Quotienten fleiner
iit alg Dder Dividend, bheifit der Reft. — Flir den Quotienten
14: 3 ift 4 der angendherte Werth und 2 der Reft, Denn es ift :

14 =4X3 + 2.

S 22. Den volftdndigen oder angendberten Werth einesd
Quotienten beftimmen, Heift dividiren.  Nach dem Begriffe Des
Qiuotienten heift dividiven :

n3u jwei gegebenen Sablen eine dritte judhen, die, mit der

9%
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cinen (Dem Divifor) multiplicivt, ein Product gleih der anderen
(bem Dividenden) giebt.« ,

Lift eine Jabl, durdh) eine andere Ddividirt, feinen Reft, o
beifit erftere durd) lestere obhne ‘Reft theilbar oder {hledtweg
theilbar. — Gritere wirtd in Ddiefem Falle aud) ein BViels
facdhed Der lepteren genannt.

14, Lebrf. nHat man eine Summe durd) eine einfade
®réfe ju dividiren, fo fanun man aud ]eben Gummanden eingeln
dued) diefe Grofe dividiven.»

8+46):2=(8:2)4 (6:2)
denn [(8+6) 2] X2 =8 + 6 und aud
(8:2)+(6:2)]X2=(8:2).2+(6:2) X 2=8+6 (]. 2hf. 5).
15. Qebrf. o Hat man ein Product durdy eine Jabhl zu

bividiren, fo fann man aud) den einen Factor duvch diefe Jabhl
Dividiren, «

(5.6):3=5.(6:3).

[(6X6):3]1X3=5X6 und aud
5X(6:3)X3=5.6.
16. Lebrf. ,9Hat man ein Product durd) ein anderes 3u'
dividiren, fo fann man die Factoren Desd SDtmbenben aud eingeln
durd) die des Divifors dividiren."

: (8X6):(2X3)=(8:2)X(6:3)
[(8X6):(2X 3N X(2X3)=8>X6 und aud
[(8:2)X (6:3)] X (2X3) = [(8:2) X 2] X [(6: 3)X3]
=8(6. . ({. Rebf. 8.)

Auf die legten Drei Sage ftapt fih die Divifiondmethode.
Solgende Bemerfungen mogen hier genvigen :

1. Sind Dividend und Divifor Ginbeiten beliebiger Orbuun:
gent, fo ift ber Quotient gleich der Ginfeit, deren Grponent die Diffe:
ren; au$ Dem Grponenten Ded Dividenden und Divifors ift:

1000 : 10 = 100 oder 103: 10! = 101 =102,
denn 10313 10! == 103—1+1=103.

2. Sind Dividend und Divifor Jahler beliebiger Ordnungen,
fo Bat ber KLuotient der Bdbler ur Ginbeit Den D.uottcnten der
(Embetten ded Dividenden und Divifors :
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600 : 30 = 20,
denn 600 : 30 = (6.100): (3. 10) =(6:3) XX (100:10)
=21 =20.

3. St ver Dividend grofier ald das Jehufache ded Divifors,
fo selegt man ihn in Summanden; die Bahler ber aufeinanderfols
genden Ginbeiten {ind, jedod) jo, Daf fjeder Bahler dasd moglidit
grofite Lielface de3 Divifors ift. Soll ;. B. 855 durd) 3 Ddivibdirt
werden, fo ift 6 dag moglihit grofte Bielfacdhe von 3 unter 8, man
trennt daber 600 al3 Den erften Summanden ab, e3 bleiben ju
theilen wbrig 255; 25 ift fein Bielfaded von 3, wohl aber 24,
wic jeclegen daber die Sahl in 600 4 240 4~ 156 und erBalten fo
8565:3 = (600 4-240 - 15): 3—=(600: 3) 4 (240: 3) + (15:3)

= 285.
Sn der gewdhnlichen Ausfibhrung :
3
855 : ] 500
600 80
255 5
240 o
AV g
TR
15

Redhnet der Sdiiler auf der Tafel, fo {dreibt er blo Dden
erften Partialwerth ded Quotienten mit vollen Nullen, und {dreibt
die Bdabler der folgenden gleidy in die gehorigen Stellen, indem er
die Null fedesmal ausd der entfpredhenden Stelle auslojcht.

TIN. BWon der ITheilbarfeit der Jablen.

§ 23. Sft eine theilbare Zabl al8 Product Ddargeftellt,
fo find Die Factoren entweder Primgablen oder nidht. Sind fie
Primzablen, fo ift blof das eine Product moglich ; find fie aber
theilbar, fo famnn man fie wieder in Factoren 5erlegen e o for
bis alle Factoren endlih Primgablen find.

Hierbei geigt fich nun folgendes Bemerfendwerthe :

»Bon welder Jerlequng man aud) ausgehen mag, man
erbdlt immer Diejelben Primfactoven a8 Factoven Dderfelben

Babl. »
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PRI A —

210= 2X105=2%X 3X35)=2X [3X (6 X 7]
210= 3X 70=3X% (2X35) =3 X [2X (56X 7)]
210= 5% 42=5X@X2)==6X[2X(3X7)]
210= 7% 30=7X 2X 15)=7 X [2X (3 X 5)]

21052 6 X 3= @ X ) X IBXT)
210 — 10.5¢ - 21 = (2 X 5) X} (3. X.7)
210 =14 156 =(2 X7) X (38X 5).
Wir nennen daber Ddiefe Primgablen fdhlechtweg die Prims
factoven der Zabl und {dreiben obne Klammern :
21023 83X B X,
Bugleich entnehmen wir aud dem Obigen folgende wichti-
gen Sdge fiiv die Theilbarfeit der Jahlen:

17. Grundf. .Yuper den Primfactoren 