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§. 1.

o habe fyon feit langer Seit bemercer, daf dicjenigen, welde
fich Lemubet, bie 2athematick ju evlernen, 1ber das Schwer-
fepn der gerabdlinichten Trigonometrie empfindliche Kingen
aeffibret baben. b bin Dapero bemither gewefen, niche

e aflein in meinen Vorlefungen, von einigen friavnometriz
fehen Aufgaven Ieidhtere und faflichere Yufldfungen su geben, fondern auch
perfehicdene derfelben in einer furen acabemifthen Difputation unter dem Ii-
gul: Refolutiones problematum quorundam trigonometricoram, in Sabr 175
Bfentlich durch den Drue befande ju machen.  Bid hicher bate ich mich auf
biefe Schrife berufien, und {ie den Anfangern in der Mathematick gur Nachlefe
empfoblen. Bis bicher find aud diejenigen, weldhe in dex Srigonometrie fort:
gufommen, fich Mube gegeben, befliefen gewefen, diefe geringfdagige Blde:
ter durdhjulefen, und gu ibrem Unterviche anyureenden.  Allein ba the (s die
ange der verflofencn Jeit, theil§ dad ginfligeUrebeil, welches verfehichene ans:
wartige gelebree Jeitungen, und befonvers die Hamburgifchen freve lrebeile
bievon ju fallen gevuber, vielleidh dic gelegentlichen tivfadhen gewefen, daf
dicfe Feine academifthe Schrift wieber Vermuthen dergeftalt vergriffen wor:
pen, baf wmir felbfe fein Biatt davon udriggeblieben; fo Lin ich feit einiger
Reit nicht mebr im Stande gewefen, auf diefe furge Yudarteitung bie Licbha-
Ber bep Srigonometvic gu rweifen, und biefe haben auch feine 6 elegenbeit aug-
fundfhaften fonnen, fie etwa anfiutreibon, und bey der Wiederbolung ter Tri:
gonometvie nachzuiefen. Bey diefen timftanben, wie? habe idh mich moblanderd
entfihliefien tonnen, ald auf ein feichtes Micel 2 finnen, um Ddiefer Unvermds
genbeit volifommen abjubelfen? Jn b;: Rechrimagigkeit diefed Entfehlufed bi‘g
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iy noch mehy Geftdreet worden, da ich wabrgenommicir, baff verfchiedene el
baber der Srigonomerrie mich nm cine abermalige Ausfertigung und Ueberfe-
sung dey angefuhreen Difputation erfuchet, und ein unverbiontes Berlangen ge-
tragen , diefelbe wiederum anf8 neue ju ibrent Gebrauch it erhalten, Diefesd
alled bat mich babero Bewogen, dag ich; obgleich bey uteiner febr cingefchrdnce-
ten Jeity die Fleine Mitbe miv genommen, allpier niche allein die vornehmfFen
JUufgaben, aug der angefiihrten Schrift g wicderholen, fondern auch verfihie-
pene Aufldfungen, welche damablen ans Mangel ded Raums mit Stillfchiei-
gen ubergangen, bimugufegen, fury; das fhwerefte, was inder geradlinichten
Trigonometrie vorfemmt; auf cine leichtere und begreiflichere vt in gegen=
wartigen Bifeeern Hlvglich auggufubren. IWic aber 2 haben alle Aufidfungen
in der Trigonometrie cine gleidhe Erlenterung nbdthig, obder erforderen nur
einige ufgaben diefer Wifenfthaft eine foldhe Bemitpung voryiiglich? Wenn
ich anfanglich bedencte, dag die ganse Trigonometric, welche aus drey geqebes
nen Theilen ded Dreyeckd, die drey ibrigen durch logarithmifthe Rechnungen
ju erfinten lebree, aud finf Haupraufgaben beffebet, nemlich 1) aus Fveyy
gegebenen Winceln A und B und der Seite AC oder CB, den dricten Winckel C
unbd bie beyden brigen Seiten, 2) aus sroey gegebenen Winceln A und B und
Der Geite AB, den britten Wincfel C und die Wbrigen bepden Seiten AC und CB,
3) aug gweyen gegebenen Seiter AC uAd AB und eimem nidht ¢ingefchlofenen
MWinctel B ober C, dre dricte Seite CB uad die $ioey ltbrigen Winckel, 4) ausd
imepen gegetenen Seiten AC unb AB und dem Gingefchiofenen TWinckel, bie
britte Seite BC und die beybde fibrigen Winckel C und B, und § aus den drey
gegebenen Seiten AC, BCund AB, alle brey Winckel A, B, und C im Triangel
gu erfinden ()5 wenn idh weiter crmwege, baf die dbrey evffe ufgaben niche
leichter auf eine trigonometrifthe Weife aufgeldfes werden fonnen , intem in
dieferr Fallen nach der Vorfchrife der erflen Grundregel in der Trigonometric vey
den Geiten auf die Sinusd der entgedenfehenden Winckel, und mwiederim von den
Sinibug der Winckel auf die entgegen fehende Seiten in den Triangel gefchlof
feny und biernad die logarithnrife Bevedriung eingevidiret witd, fofan idy

bieraug

(P Picgegen Eonte cingemender mwerdert, Haf noch ein fech fer Fall mSglich
iff, nemlich, aug drey gegebenen Winceln die brey Seiten im Triangel
fu-erfinbens affein wenn man in Betraditung jiehet, daf in abnilichert
Friangeln die drey Winckel jedergeit gleich, und die aleidinabmigen Seiz
ten beftandig ungleicy find, folglich unter allen biefen moglichen Seitent
ungewif iff, weldhe vov die warclicen bey einem fiegebenten $riange!
angenonumen weeden Fonnens o fieheefn jeber leichtlich ein, baf diefer
fechfte Fall nur den Scheint einer Mg lichEeie bat, und auf feine Weife qur.
verlifig aufpuldfen fey. @3 Fan gwar in eineni Triangel die Hirsefte
Stite =¥ = 106 = 100 obet' nodr fif Fleineren 3 peilen angenommen,
Bicrauf vermiceelf dev gegebenen Tinctel die bepben Bbrigen Seiten bee

fimsmer,

' L Aufgaber; obrebent;
{ iched anders [Hliferr, al8 daf bie bepde lefsee Aufae oheben
g:zet;"i?iu?ccfi;i pon der gedachten Grundichlufart ungcénol_mgftd)t352;33;:.5;:{
i inigli clofet wer inet ferneren Erleichterung 2
Weife gemeiniglich agfgdnﬂtnetten, ju ciner ferners it
ich tibriableiben. b werde alfo auf diefe angrtulytr. ur‘,q e

m{) cléi[:;l;?r?éc::?cgefonﬁ‘eré wenden , und in gegenmartigen Blattern ntiv ang‘ealeg
fier fepn laffen, jwey auf cinander folgende bfthnitte mit einigen ICI(I)rCttn/’
ﬁfg t:cv in berlzrigonomctrie gewdhulichen Sdlifung naberfomnenden Huf

ISfungen ju erfillen.

Crfter Abfehmitt
Saginnen gelehret wird, wie in einem Triangel aus wey gegebenrters Seiten un® eimers

WincEel, dee vou ibnen eingefchlofien {[f, die dritee Seite und die beyder
ubrigens Winckeln ecfunders werden Eonnen.

e #

Wenn in diefen A6{Dnitre geseiget werben foll mcfn‘t C'!er:f;tr:' g‘r;gr&«gf
auf jwepen gegebenen Seiten Had einem vorr ibnen ex?gcﬂ')?o% ot’s%c‘n‘»' f
bie ﬁbrigcn FBinckel und Géite‘ erfrtmt{}en t(tlc‘r[t;e:: :En?tffnt ,icrgﬂ:)"‘ een s)nﬂ Hchc{ ;Ill?t:

ieferr wivd, wie in Do mebrefen Fa en guer(t dic beyden TWinckel, un

gggﬂﬁ?’?;ggrim @éite in eineit vorgegebenen ;rmggei:,'u Emﬁcft,[‘;‘ ?'ug. [@ﬂz
giun die Wingkel vechte, fpigige, und ﬁump}c, fermer Die buun;}gu q'_.q ¢l L,;;gm
ungleich find, fo etfordert b‘xe.ﬁ}or.bmcnblgfm', baf bey bg:} Jl’ﬁtfﬁ?f?tim -
thmabcn gelebret witd , wie in cinemn 1jcd)‘tm‘:vwﬂac£)rcm/ '”Ilqgrﬁnﬁ b e,trvw
ffumpfinclichtem Triangel, beffen Seiten gleich ofﬁer unglei by
Sevtichen Winickel und Seitent erfunden werbden fonwen,

§. 3
. (s {nr ofife sineEli Priangel CAB ber Thircel A unb
Sind etftlich in civem rechtwinelicheen Triange . i s
dic Geiten CA und AB gegeben; {0 laﬁet;[ﬂ&;) e

frimmet, (nd dutch die befagte Sbeilcfzen guég}ﬁrudf !1"0'1:&“5‘!1 ;" aﬁﬂem ?uf
dicfe Weife werden nicht bie Seiten yc!btﬁen fonbern net bie q.:}z:’ctt.ol{t
derfeltien: gegent cinander ausfitidig gemadt, €8 fur m q, m‘“fﬁ{'?‘,?w
angel die Hobe ald betandt angefeht, und biedureh eine QL e x.é..;hc“. ane
dern in Semfelben Geffimmet weérden ; allein alf:?i;cnn 11:::.:,...-‘1;3:11'!1*;‘1ﬁx au$
pier gegebonent Stiken eined Triaugeld, ncmlz;z) ang ’L:e.:} !r(rfx ’ht,v:x'n"b’
¢iner Qinic, nicht aber aus drey T heilen ?cﬂ"clpcn, of g n}z‘g“\’..;f 3 i”‘j
eln und ainer Seitey folglich niche nady einer beforvern fechtien vty ,’;‘"?:
Dern nach der erfien odet jwenten Aufgabe bie ibrigen (“‘","..‘1.._“2 :’j:;;.;
andcl erfunden. €8 iff alfo diefer fechfte Fall in ber Trigonomerrie auf

guldfers wnmdglich,




el B und C auf folgende MWeife erfinden. 1) Merben bie bepde geaehenen Seix
ten AC und CB quadrivet, das iff, cine jede mit fich feltfien i;mlri;\[icﬁ'ct
2.) MWerben bdiefe bepde Dvabrate pufamnienaddiver, 3) Wenn aus birf‘vr'aur*n*zé
bie Duabratmuriel gerogen wird, fo iff diefe herayafommrende Jab! bie gefichte
¢rfte Seite CB. 4) It dicfe Seite folcher geffalt berausgebracht worben fo
muf padh der gewdhnlichen Grundichlufare, diefe Argumentation : 4

wi¢ fich die Seite BC
$u Dem Sinug totusd verhale,
fo verbdlt fich die Seite AC pber AR
gu dem Sinu ded entgegenfiehenden Winckeld B obey C,

it ben Logavithmid beredhnet werden §) Wird auf diefe Weife cine

! : : t vo
ben befagten Wincheln gefunden, fo bleibt der andre von benfelben ibrig, men:
ber gefundene Winekel von go© abgetogen wird,

S 4

Da der Grund fowod! diefer als der folgenten Dperationen ef 1
E O . A 2 ft etnem jeben
ber ein Anfanger in ber Geometrie und Trigefometvic iff, fogleich in die Qlfugcr:
fallen muf; fo werbe ich, um alle ‘Eeitlgiuftigfcit ju oermeiden ; denfelben mee
der jn diefen noch in den folgenden Abfagen anflibren, fondern mich bemiien,
alfe Diefe Regeln mit deutlichen und Furyen Bepfpiclen gu erlenteyn. €3 fep
demwadh in unferm rechtwinetlichren Triangel CAB die Seite CA — 3lolioh
AB == g4/0/o!, und wie befannt dep redhte Wincfel A — 900,  Dadvas Dva.
prat von CA == 9loo’lcol!l) dag Dvatgmtvon AB = 16/00" 00/, npbd big @Im;
me bgefcr ..\Qv,abrnre':: 25/col'co!l! ift, fo ift die beranggejogene Ovadrasmurs
sel Die _gefugf)te Seite 'B,C_::.s'/o”o/“. MWenn nun weitey (wie phey gewies
fen) gefhlogen , und diefes mit den Logarithmis berechnet wird;
fog. BC - = 26989700
£og. Gin. Tot — IOOCCOgOO ;
£03. AB = 26020600
"_‘A——y—
; I_?.@znéno
£og, Sin. C— 99030900
fo_geiget fich, baf, da ju biefom der Logarithmusg von §3© 7/ in den
£ f U 0% o 1t Tafeln ar
padften fomme, ber Winckel C = §30/, folglich -afrsmn Diefer von goo -n
85° 60/ gbgesogen wird, dey Winglel B — 369 53/ iff, e =y

AR X

Diefed ift die Methode, weldhe in gebacheem Fall bey denen rechtrvinct;
a : inctlich-
ten Triangeln, deven Sciten ungleich find, angebradt mct};m fan. Qcm[:gcﬁ:g,
feirige V?‘b‘m'"cﬂl@“ Eriangel giet e8 Teine, unb in vetwindlichren gleich.

fhenets

febendlicheen Triangel find die beyden Winefel B und C beftdnbig = 456 (wie
dic Geometrie lebret.)  Daber gebt diefe Lehrart allein auf die vechtwinctlichte
ungleichfeitige Drepecte, und fonnen nach derfelben , wie gefaget, die Seite
and Winckel jederfeit exfunden werden,  Bep der allhicr vorgefdhriebenen Be-
ftimmung der Seite BC gefchielret ¢8 wobl offtermablen, dafi, da aud cinem
jcben Dyvadrac die uvgel nidhe vc‘Iltomn}cn. auggeogen merden fan, diefe
Geite BC durch die Rechnung nicht jedevieit fich denau herausbringen (afets
allein wenn die bepde gegebene Seiten CA und AB in Sdhuben, Jollen, und iz
nicn, fa nod Heineren E))Iaaﬁrbeilcpen angenommen werden fo ift aud diefe Dvas
dratwurgel, befonders, wenn fie durch die Upprorimation naber beftimmes
wird, gurcichend, die Gradffe der gebachten Seite BC, ohne einen merctlichen
Febler in dey Hufidfung diefer Hufgabe ju begehen, gu crFennen ju geben,

§. 6.

Soll sweytens in cinem fpiwinclichten Teiangel ACB aus deém gegebe:  Fig, 3,

fient Winctel A und den Seiten AC utd "AB, mweldhe ibn cinfchlieffen, die bey-
den wbrigen Winckel C und B yebf der Seite BC gefiinden werden, fo fan

beybed auf folginde Weife gefdieben. 1) Witd in vem Friangel ACB aussbes

. @pige C eine Perpendicularlinic CD auf di¢ Grunbdlinic AB gefdllet, 1nd Hies

durd der grofic Triangel ACB in jwey Fleinere ACD und CDB getheilet. 2)
qwird gum Unfang dev Triangel ACE vorgenommen, und nachdem folgenderges
fals gcfd)loﬂ'en_: .
toie fich ber Sinud totud
gu der gegenitberflebenben Seite AC verhdlt,
fo verbalt fich ber Sinug ded Wincteld A sder CAD
31 Der entgegenfiehenden Seite CD.

urid diefe Sehliiffung logarithnfifch berechnet morden, in bemfelben die Graffe ber
Perpendicularlinic CD gefunden. . 3) TWird der gegebene Winefel A von 900
abgesogen, und hicdurd) bev MWidEel m oder ACD beffimmet. 4) Yn bemfelben
Friangel ACD wird ebamuf fortgefabren, und durch folgende misden Logariths
s bevechnete Schluffung ¢
tie fich be¥ Ginud totug ° :
ju der gegenfiberftehenden Seite AC verbalty ;
fo verbals fich der Sinug bed Winckeld m sber ACD
gy ber gegenuberfiehenten Seite AD.

si¢ gefuchte Linie AD gefunben. §) Cudlich mird biefe von ber gégebenen

Seite AB abgegogen; mid oldherdeftalt die Seite DB beffimmet, 6) Wenn nun

in gevachtem Sriangel ACD bdie Seite AD, und dureh diefe in dein Triangel

CDB bie Seite DB gefunden foorden, fo witd jened verlaffen und diefes sue

weitern Hnterfuchung audgefetiets e8 wird nehmlich dev Winekel n ober 2«:3
4

¥ |




nad derjenigen Methode , welche wir vorbin (§.3.4.) befhricken, und alhics
nicht nochmab(8 wiederhoblen wollen, bevausgebrache. ~) Jit folchergeffale
der Winctel n gefunben, fo wird er mit dem MWinckel m gufmmenaddiret, und
biedureh der vdllige Winelel ACB entdecker; welcher wenn er §) mit dem aeqez
benen MWinekel A ;.ufapmcnabbivet, und von 18cO fubtrabiret wird, gulegt
ben Winebel B juritlaffer.  Alfo mwerden nach dicfer Methode nicht allein die
gefucbten Wincel C und B gefundent, fondern auch die unbefannte Seite BC
im Zriangel ACB gugleich mitentdecter,

§' 7f

. Nm diefe Ynfidfung 3u evldutern, fo wollen wiv annchmen, dag in dem
fpigwincthchren Triangel ACB ber MWinkel CAD = 35030/, die Geiten
AC — §7/0/0/lly und AB = 84//clio!!! find,  Da i diefem Friangel vor-

nemlich die Perpendicularlinie CD ju wiffen ndthig iff, fo mug diefe guerft auf -

folgenbe Weife tvigonometrifh beffimmet werden,
fog, Gin. Tot, == 109000000

B, .. AL T 558749
w $0g. Gin.. CAD — 97639540
v A2 ARBVI0

135198289
fog. CD = 35198280

@5 ift bemnach, svie der nddfifleincre Qogavithmus in den Tafeln 1eiger
diefe gefuchte Seite CD — 33/1/0/, qBenn weiter der gegebene qgingcfcf
CAD — 35930/ von 900 =< 84060/ abgesogen, unbd hiedburdy der Winckel
m = §4930/ beftimmet yoorden, fo muf darauf in bemfelben Zriangel ACD,
bic Seite AD auf folgendbe Ave erfunden werdey,

gog. Gin. Tot, — 10000000
og. AC = %29558749
gog, Sin. m ::%5105860
136665609
fog. AD = 36665609

8 iff alfo bieGeite AD, wi¢ bieRogarithmifcheTafeln 2eiaen, = 46/4/in!
diefe dDabero von der gegelenen Seite AB — 84103/10&!/ ?’ubtf&)ftc?mfgmfg
fomme endlich die Seite DB = 37010l hevaus, Naghbdem feldergeffalt die nd.
thigen Seiten und Wincfel im Triangel ACD ansfindig gemadse worden, fo mwird
bierauf in dem dabeyliegenden Triangel CDB nach der vorbin (§. 3.4.) ange:
geigten Methode der Wingfel n oder DCB folgendermaffen erfunden. E3
witd nemlich D08 Dvabrat von CD = 1095/61//00!!1 ju dem Dvadrat von
PB == 1413776/ 00! abdivet, aus diefer Summe = 3509/37'00", bdig Dua-
brat:

bratwitjel auggetegen, und vermiteelft biERr heraudgefomntenen Jabl sololioh,
weldye der Seite CB gleich ift; folgende Sehluffung logavithmifch bevechnet.

fog CB = == 36097710
gog. Gin. Tot. — 100000000
fog. .. DB ., — 37791828 -
: 135751878
fog. Gin. m = 98774368

er diefems in den Tafeln am nadffen bepfommende Logaritbmus jeiget alfv,
vaf der Wincfel n == 46938/ iff. Wird endlich dicfer Winckel ju dem oben
Beffimniten Winckel m = §4°30/ abdivet, o fommt m  n == §4°30/ §
45938/ — 103°8/ bas iff dev erfte gefiuchte Winekel ACB heraus. 1nd wid
picfer mit dem oben angenommencn Wingkel CAD jufemnienabdiret, und von
180° fubtrabivet, fo bleibet algbenn ﬂf)h::ﬁlid) I80° — 138938 = 41°22/
pas iff der jepte gefuchte Winckel CBA ubrig. €8 wird alfo nach diefer Me-
thode gefunden, daf in dem Friangel ACB ber Minckel ACB == 10398/, der
SBinctel CBA = 41922/, und die Seite BC yolotgl! find.

§. 8.

Bey den fibrigen Avten dev (piswinclichten Dreyecte, deren alle drey,
odet ey Geiten einander gleich find, dorfen folche Weitlanftigkeiten nicht an-
gemwandt werden, wenn aud dent gegebenen Winctel A und den Seiten ACund
AB, bie fibrigen SBinckel C und B nebft der Seite BC gefunden werden follen.
Denn 1) iff der fpipminetlichte Triangel ACB gleichfeitig, fo iff ein jeder von
pen MWinceln C und B — 60° ,und diec Seite CB == CA, 1Unbd 2) iffder fpig-
winclichte Triangel ACB gleichfchencElicht, fo ift die Seite CB = bder gegebe:
nen AC, der SBinckel B —dem gegebenen A, und folglich dex Winckel C — de
Sabl, weldhe heraug fomt, wenn bie bepben TWinckel A und B gufammenabddi:
ret, und diefe Summe vou 18c°  fubtrabivet werdben. €8 laffet fich alfo die
obige Methode bep denenjenigen Triangeln anbringen, welde indgefame (P
windlicht und gugleich ungleihfeitig find.

S 9

SWenn’ endlich drittens in einem ffumpfwinctlichten Friangel ACB aus
pem gegebenen Winckel A und den bepben Seiten CA und AB, weldhe ibn eins
fchlieffen, Dic beyben fibvigen MWinckel C und B nebff der Seite CB gefunden
werden follen; fo Fan diefed al_lf folgende SMWMeife Bewerdffelliget werden. 1)
anuf in den Friangel ACB die gegebene Grunbdlienic AB verldngert) und auf
bicfeltg aug der GSpite C cinePerpendicularlinic CD heruntergelaffen werbden.
2) S§n dem bicdurd cntftandenen recbtrn%&(icbten Drepet CDA muf bcg ge-

. gebene




gebene fhutpfe Winckel A von 1800 abgejogen, und foldietgeffaltber Winctel
© oder CAD gefunben werden.  3) Hievaufmuf in diefem Triangel qufbeberff
die gief&ﬂerc Hidhe €D berausgebradht, und diefelbe dabeyo nach folgendey
Sdlnffung

wie fich der Sinug totud
§u der gegenitborffebenden Geite CA verpalt,

fo verhale fich der Sinudded Tinckels o oher CAD
fuder gegennberflehenden Seite CD

logaviehmifch berechnet werdew,  4) Davauf muf der gefundene Winelel voi
90° fubtvabirvet, und hiedurd) der Windfel m obder DCA Befimmer werden,
) Nadh diefer Operation muf nods in demfelben Triangel CDA die Linie DA
gefucht, und dabero nach foigender Sehlitffung:

wie fidy der Sinugd totusd
ju der gegeniiberffehenden Seite CA verbdlt,

fo verhilt fich der Sinug ded Winekcld m ober DCA
ju dey gegenuberffehenden Seite DA,

durdh die logarithmifdie Kechnung defunden werden. &) Wenn nun im Iiie
angel CDA bicfe angefibrte S beile vicheig beffimmet worben, fo muf von denss
felbigen fortgegangen, su dem groffen vechtwinctlicheen Triangel CDB fortges
fhritten, und in diefom vornemlich dev Wiuckel mt n ober DCP gefunden
werden; e8 wird nembich ju der gegebenen Seite AB die gefundene DA bingu=
abbivet, und vermiteelft dem vechten Winckel D nebff diefen beFanten Seiten
€D und DB, welde jugleich die Seite DB beevorbringen, nach der vorhin
(§. 3. 4.) evldreen Dechobe der gefuchte Windel m+ n logarvithntifth Beyech-
net. 7)) Sulest muf endlich von diefem TWinctel et bereits pben gefundene
AWinckel m abgejogen , und &) viefe Diffevents mic dem gegebenen fchiefen
Binckel CAB jufammenadbivet, von 180 aleidhfald fubtrabiret mwerden. S
bleibet in jenenr Fall dev erfle gefuchte IWinekel €, und in diefem ber wepte
Winefel B ubrig. Huf dife Weife werden alfo- im fumpfwinetlicheen ITrian-
8¢l CAB ic beyben Windel € unb B nebff bev Seire BC gufammenteffiimmet,

§. 10,

Damit diefe ufldfung verfidndlich mird, fo wollen wir fuchen, dureh ein
Yeichteg Beyfpiel fie ju exldntern.  Wir mwollen fepen, Eaf in bem fumyfivinct:
lichten Triangél CAB bie Seite CA == §8I0HO/1, AB == welolohly yab Hep
MWinckel CAB == 1089 24/ find. lm gufdeberft in bem Seiangel CDA die
Perpendiculariienie €D 3u finden, o mug ver den Pinctel o der Wincker A
von I8cO gbgejogen, und vermittelff beffelen, weldey =719 36/ ift) die obige
Sdluffung folgenbergeffalt mis den Sogavichmis bevedhnes werden, v

fog,

== 100000000
Log. ' = 37634280
fog. Gin, o = 9977209¢
37406375
fog. CD . T  3740637%
¥ Dicfem am nadfEen qutreffende Togavithmus in den Fafeln jeiget alfo, baf
;5(): Geﬁtg}ff Hdpe, €D = gsloflofl iff. Um weiter in demfelben Triangel die
anbere Linie DA su erfinden, fo mug davauf vor dem ‘Emde! m.bez:%ﬂ‘\fn:fe{ o
= ~1 36/ von 90° — §5° 60 abgesogen, und vermittelfF dicfes 9B incfel8
m walcher — 18© 24/ ift, die obige Sclirffung auf folgende TWeife gleichfals
Iogavithmifch berechnet werden,
Log. Sin, Tot. == 1000OCOCO
Qog CA = 37634280
gog. Sin. m = 9499204f
13262632§
209, DA . == 3262632f

seifet fich alfo, Daf nach ben Togavithmifchen Tafeln die Seite DA =
ﬁ?f;}/gﬁftii‘;.) urgtlcubgcb in bem groffen vecherwinctlichten T:zangcl CDB bie
bierauf evforderlichen Wincel m + n ju erfinden, fo mug ulet nodh folgende
Berechnung befonders bingugefeget werden,  Man adbive nemlich, in diefem
Triangel von der Seite DB, welde — den Geiten ‘DA + AB — 9_3’_3“0’”
iff, bas Dvabrat derfelten = 8704789/ co’/ ju ?cm} Dvadrat der Seite CD
— 3028/30"09"!, aud Dicfer Summe == 117331909 iche man die Hva-
pratrourgel heraug, und bierauf bevechne man vermittelft bicfer 3abf, melﬁe =
108/3/131 = CB ift; mit ben Logarithmis folgende Scdbluffung.

fog. CB = 40347086
Rog. Sin. Tot. == 100000000
@og. CD — 39698816

139698886
Qog. Sin.mt n —=993§1730

&3 tommt alfo nadh den fogarichmifthen i‘afcfgt beraus, baf ber Mincel
mtn== DCB==§502:0iff. Da nun ber genmdene Windet m — 15'03,41
von diefent abgesogen den MWinckel n jurlidlaft; fo seiget fich weiter ba;; bet
MWindkel.n = ACB == 410" iff. 1nD da bicfer Ainckel mit bem gegeencn
ftumpfen A jufammenaddivet und ven 1500 fubtrnbweg ben TWindfel B hervor-
Bringet, fo findet fich, daf derfetbe — 300327 iff. €8 iff alfe nach biefer Me-
thobe entdecter worden; daf in dem !*umvrtvggfgwtm Triangel CAB bucw&:

y




B (allgill indel € — : o
Enb.“* 108/32/4!; ber Windkel € 4704/, und bex Winckel B — 300 30/

§. I¥.

kT will in biefems UBHnitt nicht noh einmabl wieder oblen i
gegenwartige Methode heaptfachlich bep den ﬁumpfxgncﬂicbrez %m),cdt;:‘;g :;t
ren brey Gegtcn }mglctd) find, angubringen fey. Denn ed ift befanbde, baé feis
ne ﬁumpfmncfhcbte Drepecte drep gleidhe Seite babenEonnen, und daf, wenn
in einem frumpfvinctlichten Drepecte die bepden Schenctel CA und AB jleich
find, dic beyden Winckel € und B gleichfald eine Gleichbeit Befisen foﬁ]lid}
gefunden werden dnnen, wenn nemlich der gegebene ffumpfe TWinckel A pon
180° abgejogen, und diefe Diffcreng halbivet, oder durch 2 dimidivet wird,
Ullein wie? wenn gegen diefe von uns befehrichene Methoden (§. 9. 10. 11)
eingewandt witrd, daf diefelben weitlduftiger find, alg Diejenigen, roelche in den
gerwdhnlichen Lehr-Buchern erfidrer merden, find wir mobl vermdgend, dicfe
Cinwendung ju cntfmrtcn( und die Rechemagigleit unferer Qluﬂéfunqcn,;u be=
ftatigen? Jch antworte bierauf, um beydes ju berwerctffelligen , lfolqvnbeﬁ.
€3 iff wobl wabr, dag bie verfchicdene logarithmifhe Bevechnungen , welche
nach einanber qn&eﬁc{ler werben miffen, unfeve Methode, dem erffen Unfchein
nady, etag weitlauftig madhen.  Allein ed iff auch gewif, bag, da fic nach der
gemﬁl_)nlrcben.@irulnbfd)luﬁart er Trigonometrie eingerichset find, Feine Bejdhwey:
lichEeit Bey fich filhren, und dabero van den Anfdngern mit ey gudfien Leidh=
tigheit angeftellec werden,  Denn follen nadh ver gewdhnlichen Weife dic gedachs
ten ﬁBt'ndfel.unb Selten gefunpen merden, o muffen, wie aus den Lehrbuchern
bekant iff md)t_a[Icm gang befonbere, nemlich von der gebrauddlichen Grund:
fhlugart gdnglich abgehende Berechnungen mit den Summen und Differenten
der gegebenen Seiten, imgleichen mit den Tangenten dey halben Summten und
der balben Differentien dever guerfindenden Winckel, und fo weiter vorgenom:
men, fondern audh, um die Rechemdfigeie diefer Yufldfingen darguthun, lanqe’
und aud der ticfffen Geometvie hergeleitete Beweife binjugefiiget werden, e'ori

; len

* Daf diefe Jahlen mit denfenigen nicht &beveinftimmen , weldhe be

von Wolffin feiner FTrigonometric Hey bemglben @/rempi? ngcf;. ;?t::tt::
anbern Wethode herausgebracht hat , Fomme von einer Heinen Berred=
nung ber, welche diefer groffe Mann allda begangen.  Denn da er von
89646667 in ben Tafeln den ndchft Fleineren Logarithmum bétte auffus
chen follen, fo bat ev Den nachfigroffern gefunden und angenommen; da=
ber 8 gefhehen, dag flatt 5016 von ihm 517! gefetiet worben. Wird
jene 3abl biefer fubflituivet, und bag Erempel nach feiner Lebrart big
um Ende berehnet, fo findet ficdh , daf daffelbe bey dem Herrn von
YDoIff eben fo wie bey ung beraustommen, nemlich dex cine Winekel =
41°4/ und der andre == 300 32/ feyn mug,

fen aber nach unferer Methobe dergleichen Seiten und Winckel in den Trian:
geln ausfindig gemache weeden, fo ddrfen, wie vorbin gewiefen worben, focder
ungerdhnliche und fpwehre Bevednunggarten angebradht, nodh groffe und hie-
ju allein dienliche Beweife mitangewande, fondern nur nach dev gebrauchli
¢hen, und angewdhnten Schlufart cingerichtere Rechnungen ehne allen Beweif
appicivet werden. Da nun jeneg Dbenen i)lnf&ngern' .m.ber :{rigoglopletr_ie
febr fchwebr fallt, und dagjenige, was fhrehr iff, gemeiniglich vor weitldufftig
gebalten wird, diefed aber (hnen leicht vorfomt, und folglich vor furg erfannt
wird; fo iff e8 offenbabr, Daf unfere gegebene ﬂtxﬂéﬁmgtn_ blof den Schein
ciner Weirldufftigeit baben, und denen Unféngern jederseit leichrer, folglich auch
Fivger al8 dic gemdblichen su fepn fcheinen werden,  RNachdem foldvergeftalt dep
gemachte Cinmwurff wiederleget, und unfere evtlivete Mechode gebubrend geveche:
fevtiget worden 5 fo wollen wiv jefo Diefen ALfHnice hiemit fehlieffen, und wei-
ter g dem folgenden fortfchreiten, :

Fmenter Abfchnitt

davinnen geseiget wird, wie in einem Triangel aus drey gegebenen Seiten

die drey Winctul gefunden werden Ednnen,

By

Da in dicfem Ubfchnitt gemwiefen werben foll, wie ausd drey gegebenen
Geiten cined Triangels die drey Winefel in demfelben gefunden werden Eduneny
fo iff 8 billig, daf wiv auf diefelbe Weife, wie wir im evfien Abfchnitt gethan,
alle mogliche Hrten der Triangel, die forwohl aus der Ver{diedenbeit der Win-
ckel, al8 Der Mannigfaltigteit der Seiten entfiehen, albier vornehmen, und
Bey denfelben nacheinander geigen, .mic aug denen gedachten geaebenen Theilen
ver Sriangel die ubrigen, weldhe nichr gegeben find, gefunden werden Ednnen,

¥ I
TMad exftlich den vedhitrincelichten Triangel anbetrifft, fo gebet e8 leicht:
lich an, aus drey gegebenen Seiten alle drey Winekel in demfelben ju entdecen.
Denn ¢8 darf nur im vechrwincelichtem Drepect ACB, in welchem dev vedhte
sBinctel A voy fich befandt iff, folgendergeftalt gefchlofen:

wie fich bic Seite CB
i1t dem Sinu toto verhalt,
fo verhalt fich die Seite AB ;
31 Dem Sinu ded gegenitberfiehenden Wineteld C

unbd diefe Schliefung logarithmifeh bevechnet werden, fo femmt alsbenn der

sine gefuchte MWinetel C hevaus, weldper wenn e weiter von 9o© abgesogen
B 3 wird,

13




wirb, ben anberen Wincel B guedeiifier, 8010 Fnnen nad dicfer Metbobe
ausd drep gegebenen Seiten cines vedyrmwincfelicheen Triangeld bic brep Winckel
in bemfelben obne grofe Mithe ausfindig gemachet werden,

§. 14,

. 1 diefe Auflofung durch ein Beyfpiel yu erliuternn, fo swellen wir feten,
paf in bem vedhtromcfclichtem Jriangel ACB bie Geite CA — 33'1/0"") AB =
37/6"0/1 , und CB = solotigiit find.  Da in diefem Triangel dey Winctel A
=502 ift, fo bommt ter erfle Wineel C tn demfelben bevaus, menn nadh ber
#bigen Unweifung folgende Schlichung trigonometrifeh berechnet wiyd,

£0g, CB 36997510

£03. Gin. Zot. 100000000
f0g. AB = 3771878
135751878

- 20g, &in. € = 98774368

Der diefem am nadhiten jutreffende Logarithmus in den Taffeln seiget alfo, daff
der Winekel C== 469387 iff.  MBenn nun dicfer pon 9c° = 85050/ fubtrabis
vet wird, fo bleibet alddenn der andere Wincfel B — 410224 iibrig.  Solcher:
geftalt fomme alfo peraus, Dag in bem vehewincfelicheem Zriangel CAB bdey
"Winetel A == 909, C==45938/, und B = 41°22/ find,

§. 1%,

3¢ darff niche nodh evinnern, dafdurch eine Heine in der Gdliefung unk
Dedhnung vorgenpmmene Beranderung suerft der MWinckel B, und barauf bet
anbdere C beftimmet werden tonne, da ein Jeber, ber in ber Trigonometrie fich
ein wenig geitbet hat, gefehickt feyn wird, diefelbe fogleich in dem obigen Bey;
foiel angubringen. b darff auch niche aufé newe wieder anmercken, dag diefe
erflarte Methobe nuy bey ungleichfeitigen rechemvinetlichren Friangeln angemwen-
det werben Ednne, da ein jeder der nur die erften Griinbe der Geometrie verfichet,
einfichee, daf bie gleichfeitigen rehtwincElichte Dreyecte unmdglich find, unp
in gleichfchenctlichten vechemwinctlicheen Triangeln, Darinnen die Seiten AC=—ARB
find, wegen der Gleichheit der bepben Winckel Bund C bdiefe nicht befonder 8 ey
fundem werden bdefen, fondern ein feder von denfelben die Helfte von 9o —
459 fepn muf.  Sch wil viekineh diefe Betrachtungen nber Hen vechtminctlichz
;eg Ermng’el Abbrechen, und diefelben bep bem fpigwinglichtem Drepecte forte

CheR,

§. 16,

s sweptens den fpikwindlichten Triangel anbelanget, fo iff ed wobl

etmas fhmwehrer, aug drey gegebenen Seiten die drep Winckel in dethfelben ju et

n; ¢8 an, auf folgenbe ABeife su erbalten, 1) Muf in dem
m%:gi;cgﬁgt%bér?é?gﬂ ACH P bfaf;ir? bie $gtp';n3bimlar1inie CD gefallet, und
icourch biefer Triangel in grwep andere, nemlid-in ACD und CDB getbeilet wor:
den, die Rinie DB burch cinen furjen und lexq‘)teq a!g;brmﬁ:bm Calcufum fols
gendergeffalt gefunden merden, €8 fep nemlich in dieferw Triangel ACE =
ACD t-CDB 2

: Ch = x
AB DH 2=y

BC ¢
foiffy
,’Z—T:X_!j(b."f'y?__—-ﬂz cV— % & &8

a3 = x3 $ b7 _aby } y? c? — y2 = x?
T Y b3 Taby— y3 —=x2

iund alfo,
12 — b2 t2by — y?2 -:_ﬁcj'__ oo
83 - b2-F2by ==.c®
gby ==c8 tb2 i a2
y=c® + b2 — a2 20
TR - Duadraten det bepden Seitert CB unb
i biefed y = der Cumune der Quatraten der beyden Seitett B
?gi%ie?;:ﬁr bcfn Duatrate ber Seite CA durd) die doppelte Ceite AB ‘c‘wu:u‘w
1 alfo bie Seite DB == y ju erfinben, fo mitfen anfdnglich alle brep geielone
Seiten quabdrivet , bdavauf bad Dvabdrat ber Seite BC ju bdem f‘;}‘“‘
brat ber Seite AB abdiret, bievon bdag Dvadrat ber Geite AC fub:
trabivet, und diefe Differeny durch bad Duplum dev Grunblinie AB Lividie
Yot wcrécn. 2) Sift biefe Seite DB folchergeftalt befbimmet, fo mug, um bie
Gcite AD ju crfinben, fente von det @rundlinic AB fubtrabreet werben,  3)
gBenn nun in diefen bepden Drepecten ACD und CDB dic bepben Seiten AB
und DB anf die befagte At beFandt worden, fo muf guerft ?’*‘r.‘zrmn:qc“ASIlJ‘
porgenommen, und in demfelben det Winckel m = ACD erfunten, mithin fols
gende Trigonometrifche Schlifung logarithinifch berechnes wesden
thie fich die Geite.Ac
41 bent Sinu foto verbale,
fo verhalt fich die Seite AD o
i dem Siny e gegeniberffchenden Wineteld m.

4) Wit




4) Wird auf diefe Weife der Winclel m gefunben, fo muf nodh derfelbe ™
fubtrabivet swerden, damit ber ecffe TWinckel A, Fo:@efqeaﬁ?r bcga!gé”toor:ngét,
§) Nach diefen Veftimmungen muff bierauf der Triangel ACD verlafen, sum
nabebepliegenden COB fovt,xeggngen, und bievinnen guforderft der Wincke! n =
DCB erfunben, folglich gegenrartige Sehlifung logarithmifeh berednet werden
mie fich die Seite CB
a4 dem Sinu toto verbdls ,
fo veuhdlt fich die Seite DB
3 dem Giny ded gegentiberfichenden Winckeld n.

6) MWird bdiefer gefundene MWincfel n mit dem obigen m Jufammenadbdives ) fo
Fommt nun der gwepte gefuchte Winckel ACB hevaud. =) Und wird hernach die-
fev mit dem erfien A jufammenabbivet, und von 18O fubtrabivet, fo bleibt end-
lich der dritte gefuchte Winclel B itorig.  Auf diefe Art Ennen alfo in einem je-
den fpigwinclichten Triangel aus drepen gegebenen Seiten die brey IBinckel
deffelben exfunden werden, :

5. 17,

Damit diefe Aufldfing begreifficher wird, fo wollen wir ung jego Bemns
ben, durdh ein Furges Beyfpiel fie aufjuldren. €3 fey bemnach in bem fpifs-
windliditen Triangel ACB die Seite CA = 36/0/0!1, AB — 40/clin/ll, ynb
CB —35/0llc/ll. Da die Nothwendigkeit exfordere, in bem Iriangel CDBI."“R
die Linie DB befandt ju {madien, fo muf nach obiger Vorfdrift bas Qvfzbmt
der Seite BC = 202§ /00//c0!// ju dem Dvadrat der Seite AB — 1600/00/ 0ol
abdiret, von diefer Gumme = 3625/co/’ool!! dag Dvadrat der Seite CA —
1296/00!2c/ fubtrabivet, unbd biefe Differeny == 2329/c0Mcd! puyd bas
Duplum der Seite AB = g/o//o/! bivibiret werden, weldher Erponent agly iyt
algdenn die Seite DB hervorbringt. Diefe Seite DB — 29011yt fep
ner von der Seite AB — 20/0/0!/! fubtrabivet, durd) welche Differeny fol-
chergeffalt die Seite AD — 10/8// heraug fomme.  Nach diefer Beftim:
mung wird darauf mit Enedecting ded Winckeld m — AED in dem srmngei
ACD ber Unfang der drey gu erfindenden Winekel gemacdht, und ju dem Enbde
folgende Sdhlifung logarithmifch berechnet,

fog. AC = 35563025

2og. Gin. Iot. — 10COOCOCO

f0g. AD = 30370279

130370279

Log. Sin. m. = 94807254

Der diefem am ndchffen bepFommende Logarithmug in den Tafeln teifet af

pog ber Windtel m = ¥7036/, folglich dev evffe gefuchre Winckel A — 3;05%’1
' — 17936/

o 179360 = moe24’ iff. Mean diefer Winclel m im Triangel CAD gefun-
den worden, fo wird hievauf jum Friangel CDB fortgefchritten, und davinnen
der andere anliegende Windel n gefuchet, dabero folgende Trigonomerrijhe
Sdlifung mit den Logavithmis beredyner.
fog. CB = 36¢¥3212%
fog. Gin. Fot, == 10000CC00
fog. DB — 34640422
133640422
fog. Gin. m. = 98108297
€8 ift alfo wie bev. ndchfF Fleineve Lagavithmug in den Tafeln seiget der MWine
¢fef n = DCB = 40°18". Werden nun diefe beyde gefundene Wincfel m und
n jufammenabddivet, {0 fomme durd) diefe Gummirung der ganje wepte ge-
fischte Winckel C= §7954/ hergus.  Und wird endlich diefer Winckel C mit
dem vorbin gefundenen A jufammenaddivet, und diefe Summe von 180 fub:
trabivet, fo bleibet julest Der dritte gefuchte Winclel B = 45942/ ubrig. Qi
ift alfo nadh diefer Methode herausgebradye worden, daff in dem {piswinctlid.
ten Sriangel ACB dev Winefel A = 720244, C = 77274/, und B = 45°42/
find. C*)

§. 18.

e die gegenmwireig evFidree Methobe nuy ein wenig ermeget, wird gleich
einfeben , daf biefelbe vornchmiich bep denjenigen fpismwinctlichten Triangeln
angervandt werden Fonne, weldhe ungleiche Seiten haben,  Denn in den fpig:
winclicheen gleichieitigen Triangeln dorfen die Wincfel nicht befonders gefun-
ben werden, da nach Geometrifhen Grinden, wie befannt iff, ein jeder 6c9
Bat. 1nd in denen fpiggwintlicheen gleichfchenctlichren Triangeln gebt eg gleich:
fal8 an, noch auf eine andere und fﬁrgere@ﬂlrz bie brey Winefel in bcnfetgcg. 3
l : ' CHiines

). Diefe Sablen Ffonmmen jwar mit denenjenigen nicht iberein, mweldhe ber
Herr von YWOIff in feiner Frigonemetric bey demfelben Erempel nach
einer andern Methode heraus gebracht bat; allein ed fommt diefed von
ciner Heinen Bervechnung ber, da nemlich dicfer beribmee Mann von
der 3abl 98108297 nidht den ndachfifleineren, fondern den nddhfigrdf:
fern Logarichmumy. folglch den Winefel A nicht 40° 18/, fonberngcrg/
angenommen bat.  Wird diefesd leichte Verfehen geandert, und die Be:
vechrung e Wingkel nach der Methode ded Herrn von Wolffen vol:
fendet, fo lebret die Crfahrung, daf die drey Winctel bey ibm fo wie
bey ungé berausfommen, mnemlich, daf Dev Winclel A= 72°24/;
€ = §7°74/, und B == 49°43/ find,




beftimmen, Derin 8 fer in tinfeem Triangel ACB die Seite AC = der Seite
CB. Da aug ber Geometrie befannt iff, bag in gleichfhencklichten Triangeln
die Wincel m = n, und A = B find, fo darf nur, tm die Winctel m und n,
und duvch diefelben die Winckel A und B audfindig ju madhen, cine cingige, dag
ift, folgende trigonometrifche Schliiffing logavithmifch Lerechnet merden :

wie fich in dem Triangel ACD die Seite AC 1N
M dem Ginu toto verbalt,

fo verbalt fich die Seite AD— X AB
31t dem Sinu bes gegenitberffehenden Winckeld m,

Konintt auf diefe Weife der Wincel m hovaus, fo wird berfelbe duplives, 'urid

folcergeffalt dev gange crffe Winckel C gefunden. Witd bdiefer hicvauf von

I800 abgegogen; und diefe Differens balbiret, fo werden auf diete [Weife die
bepden MWinclel ander Grundlinie A und B mitowiidectet, b will diefen Fally
am'aﬂc Weitlauftigkert ju verbiiten, niche durdh ein Haved Bev{picl befonders
evldutern.  Jcj will vielmehr, um diefe Ausfithrung vollfindiger ju machen,
nur moch diefed bingufugen, daf unfeve Methode, aug drep gegebenen Seitem
die drey Wincel im fpigwmeblichten Triangel i evfindens, niche fo weitliuftig
ift, -wie wobl einige dem erfien Anfhein nach, von devfelben fich eemwa vorfellen
mogen.  Denn wenn wir unfere ufidfiung in Betrachtung gichen; fo nehmen
wir waby; dag fie vornemlich aug jweyen logarithmifchen Rechnungen beftebet,
die obnedem nicht ungemdpnlich, fondern nadh dev gebrauchlichen Grundfchlufie
art der Trigonometrie eingerichrer find,  Ermwegen wir aber die gemeine und
in den machematifchen Lehrbudhern eingefitbrte U fisfung dicfer ufgabe, fo be:
mevcfen wir, dag fie nicht allein aud drey logarichmifchen Berechnungen jue
fammengefest, fonbern vornemlich die exffen Perfelberi, da fie nadh ciner
Sdliifung von dev Gruntlinie ded Friangeld auf die Summe der Seiten und
von der Differeng devfelben auf ein geniffed Stitck der Grunbdlinie cingerichet
iff, und gemeiniglich deSwegen mit einem eigenthiimlichen und aud der fdhwe:
ren Geometrie bergehoblten Beweiff befeftiget nivd , befonders fremd und un-
gewdbnlich iff. Wer machet alfo bieraus nicht den Shlug, dag unfere Do
thobe, die wir bishicher erfldret, FeineSreged vor weitlduftig, fondern viekmehs
Hirger unbd leichter alé die gewdbnliche ju halten?

§. To

MWas endlich drittens den fumyp froindlichren Triangel anbetrift, fo madhes

#ar bie Aufgabe, aus trey gegcbencn Sciten die drey Winetel in demfelben
au exfitden, nidht wenigere Schivierigleit; doch iff e mdglidh, diefelbe auf fol-
gonde leichtere Weife aufauldfen. Lenn in dem frumpfindlichten Triangel
ACD bie drep Seiten AC, CB, und AB befannt find, wnd dured Dicfelbe bie
e

tie droy Windel CAB, ACE, und CBA befliuniet werden folten, fo mug 1)
bic Grundlinic AB big D verldngert, aus der €pite C cine Perpendicularlinie
CD Heruntergefaffen , und in dem bievaud entffandenen Irxap_gel CDA vor:
nebmlich die Linie DA durd) cinen Furfien unbd leichten algebraifthen Calculum
auf folgende TWeife exfunden werden. €3 fep nemlich in diefem Triangel CDA,
an welchem der andere CAB grenget,
AC L= x
AB PA = 7.
BC :
fo iff
a® — x2 } y?2 Cz.le’T(y'fb)?
M v 30 T 8 Dl 8 ot B L o
(7 — y2 e 2yb == bF Z5 X8

und alfo
AT — yF ——. ¢F —y* —+ 2yb — bf

a% =—/¢? —2yb — b2

2yb t a2 —— ¢? — b2

2yb = ¢t —.bE — a2
y = ¢2 — b2 — a?:2b,

€38 fommt alfo diefed y = ber gefuchten Seite AD heraus, wenn alle drey
gegebene Geiten anfnglich vor fich quadriret, davanf von dem Dvadrat der
ter Seite AB fulitrabivet, bievon aufd neue das Dvadrat ber Seite AC fubs=
trabiret, und diefe Differeny endlich durch dag Duplum der Grundlinic AB
dividiret wird. 2) Wenn dicfe Seite AD im Triangel CDA foldhergeftalt her-
auggebracht worden, fo muf Davinnen fernce der Wincfel m—=DCA crfunden, .
und 3u diefem Ende folgende srigonometrifihe SdHluffung. logarichmifch beveeh:
net wepden.

Wie fich die Seite CA
ju dem Sinu toto verhilt,
fo verbdle fich bie Seite AD
s bem Sinu deg gegentiberfichenten Wincfeld m
2) SWivd Diefer gefundene Wincfel von 9O abaejogen; fo bleibs ber Wineel o
fbrig; welcder wenn er wiederum 4) von 152 fubtrabiret wird, den erfien

gefuchten MWinefel A == CAB im ftumpfwindlihen Triangel CAB hervor:
€2 bringt.




Bringt. §) Nacdydem in diefom Triange! auf foldhe MWeife der Wi .
met worben, fo wird, um den Winckel n — C ju crﬁnbexrt, nocpq?;?;f;lb‘:ég;ﬁ
fung bingugefest; und mit den Logarithmis bevedynet 1

Srares SIbBl; fich die Seite CB
em Sinu des gegenitberftehenden Winckeld A — CA

~ fo verbalt fich die Seite AB ; R ool
n bem Sinu bed gegeniiberffebenden Winckeld C — ACB

6) Wenn nun diefer gefundene Winckel C mit dem obi
y ! L igen A i
gzb bon 180© fubtrabivet wird, fo bleibet julest der gberitte g}f;qnng:r[eréasmn
olchergeftalt Ednnen nach diefer Lehravt in einems Fumpfivinctlichren Srian gi
au8 drey gegebenen Seiten die brey Winckel erfunden werden, -

§' 20¢

Da diefe Yufidfung ciner Erleuterung bendtbiget i
P fi ‘ t i 1
dicfemt Enbe ein Hares und leidites @rcmpc? gcl\en,b gﬂm{f Iw?u:f,o%znm; i
;nf?;%lf/iumpﬁgugghdmn ‘.?Irxmgel ACB bdie Seite CA = sglotloll!, A’Big
'y und €B = 108/3/2/ find. IWeil in demr rechtmwinctlichtem Trian-
g:IeI)CmDegb?ée ?aeétevD:s %uevfg bef;nm get)n wuff, fo iff nach der féi;':'n%le«;r:i
/ , von dem Ovabrat der Seite BC — 1301
Qvab{rat" .bet; Ieel_te AB == §625/c0 ‘00" fubtrabivet, vonlbm'gr‘g%‘:%%::; bn_ﬁl
610822/ 24/! wiederum dag Dvadrat der Seite AC — 3364/c0tlool! %ﬁ'
tt"cf)l.ret, und diefe Differens durdy dag Duplum der Seite AB bivibire}
_nirb, /b?/ blelrlmnbir g;lc/fu_nbcne Erponent jeiger, dag bdie gefuchte Seite DA
'_bIS ,-2159 é?tro% == 18/3/c/ift. VermittelfE diefer Seite wird barauf
in demfelben Friangel CDA der Winckel m — DC i
~titlmgsen s, A auf folgende Weife loga

S o) e
£og.Gin.Tot. — Igggggggg
2. DA — 32624511
132624511
£0g.8in. m — 94990231

Der diefem am nddffen fommende Logavithmng in den Ta i
€ el
alfv, baf ber @tncﬁe( m = 18023’31§;/' = 15924/ iff. Da 2,,','1?.?,'-:
von o0 fubtrabivet, und ber bieburch hervorgebradite Winefel o — 71936/
wiederum von 1802 fubtrabivet wird, fo Fommet fplhergeffale der erfle ge
fuchte Winefel CAB = 108924/ herans, Nadh dicfer Beflimmung 1wird dar-
auf

duf in bent anfiegenten grofen Triangel CAB ber Wittchel m = ACB gefuddt,
und dabere folgende Schlitffung logarithmifdh bevechumet:

fog. CB = 40347086
£0g. Gin. CAB = 99772095
Qog. AB = 38770613

138522708

fog. Sift. i = 98175622

Der dicfert ant ndchffest gueveffende Logarithmus int den Tafeln jeiget alfo, bag
diefer jwepte gefuchte Wincel m == ACB — 4194/ ift. Wenn enblich diefe
bepde heraudgetracdhte Winckel A und C jufammenaddirty und von 1c° fubs
srabivet werden, fo bleibet yulefit der dritte gefudite Winckel B == 3093y
nbrig.  1nd auf folche Theife ift aud den drey gegeberien Seiten ved flumpf:
windlichten Tviangel8 ACB gefunben worben, daf des MWindel A == 105924/
B = 30932/, und C == 419/ find.

§. 2r.

Daff dicfe Methode vornehmlich bey fFumpfwinctlicheen Triangeln, dever
Seiten ungleidh find, angewandt werdent Fan, darf nid)t nody befonders erin=
nert werden,  Denn ef iff fhort vorhin vielmahld angemcrctt orben, daf
¢8 Feine Triangel gieht, die fumpfroincElicht 1md jugleich gleicdfeitig find. fnd
von foldien Triangeln, deven Schenckel CA und AB gleidh find, ift gleichfald
bereitd vorbin angegeiget wotderi; daf in demfelben die Wincel C und B gleich
find, folglich obne Mithe gefunden werdert, wenn ber durd die erffe in dem
vorigen Paragrapho angejcigete Togarithmifche Rechnung Herausgebradhte
ftumpfe Winckel A von 180° abgeyogen, und diefe Differens balbivet oder
durch 2 dimidiret wirh.  Dafi auch diefe unfere Aufidfung nicht weie:
f&uftiger iff , al8 bicjenige, welche in den Lchrbiichern gemeiniglich ange:
nommen wird, braudyt weiter Feined beforiberen BWemeifed, da die Wie
derlegung Diefed Ginwuefd bereits oben ureichend ausgeftibret worben,
€§.15.18.) Noch tonte jum Befchluf cingemwenbdet werden , baf die bepde von
uad gegebene leite Aufldfungen, da fie fich aufAlgebraifche Lebrfage grinden,
nicht vollfontmen trigenometifch waren; allein ed fallt diefe feheinbabre Ein:
foendung foaleich weg, mwenn darauf geantwortet wird, daf die gemeine und
pefannte Aufldfunggleicdhfald auf einem aud der Nlgebra hergenommenen Lebr:
fatie fich ftitet, und moch dagu mit einem eigenthirmlichen und bichftihehren
Berecife, weldher die Rechemaigteit der ganssen Methode jeiget, befeftiget iff, wels
ches letiteren wiv bep unferes Lebrare gdnglich iberhoben find, da fic Feinedmeged
new obex feemde, fondery nadd bcvjcnigcngerbluﬁart, welche dure) bie é;a'nsc

3 rigoe




Trigonemmetrie gebrandit wird, und nicht befonders meiter bewicfen merbes
darf, vollfommen cingerichter iff.

§’ 220

Diefed ift bie Uniweifing, welde idh biems benenjenigen, bie in der Tyi:
gonometrie nad einer Erleichterung fich umgefeben, babe ertheilen wollen. Db
anbere Mathematicker eingn gleichen Unterviche in ibren Sdriften bievon gege:
ben, fan ich mie vdlliger Gemifibeit nidht fagen. Jeb habeDibe gebabt, durch
eigenes Nachdencten diefe Kleinigteiten berangzubringen, und dabero babe feine
weitere Mithe miv machen wollen, dngfElich nachiufehen, ob andere vor mir auf
eben diefelven Gevancn geFomumen, by fege auch in dem Bortrag neuer
Wabhrheiten feine vorgigliche Ehre; ich bin ufrieden, wenn id) dureh meincn
Unterriche meined Nedenmenfchen BVollfommenbeit auch nur einigermofien i
befdrbern vermigend bin, ef mag berfelbe gang neu oder aud alt ju fepn
fipeinen. Kurh! idhhabe anjeo meine Aoficht eefitllet, und wimfhe hiebey niches
mweiter, als daf denenjenigen, welche bighieher in dey Trigenometrie cinige

Sdwicrigkeit empfunden haben , diefe Bidtter diencn mogen, um

: Dicfelbe leiht und vollfommen 31 heben,
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