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% @ie Urithmetif iff die Lebre von den Jablengrofen.
- 8.2, Gine Grdfie ift, wad einer Theilung fabig ift, oder: wad
vergrdfiert und verfleinert werden fonn.

§. 3. Betradytet man eine Grofie nach dber Menge ibrer Theile, ohne
auf den RNaum, den fie einnimmt, und auf ihre GSeftalt ju {ehen, 1'0 ift
diefed cine antbmcttfd)c (S)roﬁc.

§. 4. Nur gleidhartige Dinge find gegen einander in Hinficht
ihrer Menge zu vergleihen. Gleichartige Dinge find die, an denen
man blod ihr Uebereinftimmiged oder Gemeinfchaftliched betrachtet, 3. B.
machen 3 Banke und 3 Tifdhe sufammen weder 6 Banke, noch 6 Tifche,
weil fie ungleichartige Dinge find; aber fie Eonnen unter dem gemeinfehaft=
lihen Begriff , Meubeln,” nad) ihrer Menge mrq[td‘cn, sufanmimen
ge3dblt werden.  Gben fo find 3 Hunde und 4 -Pferde in Bezichung auf ihren.
gemeinfchaftlichen Namen |, Thieve,” gufammen 7 Thicre.

§. 5. Um ein ober mehrere gleichartige Dingc, ihrer Menge nad,
anzudeuten, wird eine 3abhl erfordert. CEine Jabhl ift dbemnach ein oder
mebrere gleichartige Dinge, ohne Rucficht auf dic Raumgrdfe, Form oder
anbcr;)ncmge Gigenfchaften derfelben,  Eind von diefen Dingen beifit die
Ginbeit

§. 6. Die BVenennung der Cinbeiten, welche in ciner Jahl vereinigt
find, lebrt der Sprachgebrauch, 3. B. eind, zwei, drei, vier, finf, fechs,
fwbcn, acht, neun, zebn u. f. w.

§. 7. 3ur finnlichen Darftellung der Jahlen werden Jabhlzeichen
ober Jiffern erforbert. Der Biffern gichbt ed zehn, die mabrfdycmhcf) aud
dem Seichen [X] entftanden find, und war:

e L2 i D< 7 /< £ Z y

0 1 2 1

§. 8. an bat af\lblf"{)t unb romud»e 31ﬁcm, 3 B,
arabifthes 13 9 =*F3 4= Voo, 1 oG 101k 2012,
dmifche; L IL IIL IV..'V. VI VIL VIL IX. X. XL XIL
arabifche: 13. 10 20, 30. 40. - 50, 60. 70, 80.
dmifches  XIIL ¢ XIX. XX XXX. XL.© L. LX.7LXX.. LXXX.
arabifche: 90, 100, 200, 304, 400, 500, 600, 700,
timifde:  XC. 0 1CCCEL. ;6D @, DL, - DL,

arabifche : 800, 900, 1000. 1100. 1200. 2000,
dmifdhe: DCCC., DCCCC. M. MC. MCC. nm.
arabifche: 20000 100800, 1846. : :
wdmifdye: XXM. CM: MDCCCXLVL
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Unmert Wenn dad Feinfte von gwei gufammengefeten tdmifden Sahlzeidjen
(M audgenommen) gur linfen Hand fteht, fo wird o8 vom gréfern fubtrabicr.
©djreibe mit rimifdjen Siffern folgende Sabhlen:
79, 98, 407, 519, 727, 3548, 9346, 10856,

§. 9. Gine gange Sab!l befteht aud einer oder mebhreren gangen Einbheiten,
und ecin Brud) oder cine gebrochene Jahl aus Theilen der Einbeit.

§. 10, 3ablen beifit: 3zu der Cinbeit oder ju jeder beliebigen Sabl
die Ginbeit nach und nach hingufigen.

§. 11, Die Urt und Weife, nach welcher man 3ablt und Sahlen {dhreibt,
heifit Sablenfyften.

§.12. Du Jumeration lehrt 3ablen geborig fchreiben u. audfprechen.

§. 13. Dafi grofie Jablen mit fo wenig Iiffern gefchrieben werden
Fonnen, g&fd)xcbt purch dic geordnete Berbindung derfelben unter einander.
€8 war” aber nicht nothendig, unbedingt 10 Jablzeichen anzunchmen; 8
fonnten ibrer weniger oder mebr ald 10 fem, wenn man nur dabei dad
Sefes befolgt: daf jede 3iffer, weldhe von der redhten Hand
um eine ©telle weiter nach der linfen zu geradt wird, fo
viel Mal mebhr gilt, ald 3ablzeidhen im Syfiem ange=
nommen find.
~ Um died 3u bewerfftelligen, hat dad Jablzeichen O Feinen Werth, und ift
nur gur Yusdfullung dev leeren Jablenftellen beftimmt, worin Feine geltende
Riffer u fteben fommen foll.

§. 14. Diefes allgemeine Gefes der Jifferverbindung ift anf jeded beliebige
Bablenfyfiem amvendbar, 8 mag aus fo viel iffern befteben, ald ed will.

S nadpftehender Tabelle ift dad obige Gefess der Jifferverbindung auf

Dad gwei=, drei:, vier= und jebnjiffrige Syftem angewandt.
‘«’U‘Nbl filr dag fity dag ritr das fitv dag fitr dag

sedsiffriae dreiziffrige vieviffriae finifsiffriae sehuiffrige

Giwgtigen: | Sanicoipbron | Banlennfing Lgubicaom. | Sohicegion | Baitamion ]
) 1 1 1 1 1
o's 10 2 2 2 2
e 11 10 3 3 3
s 100 11 18 4 4
- A 101 12 11 10 5
Yawine 110 20 12 11 6
111 21 13 12 7
rote 1000 22 20 13 8
1001 100 21 14 9
3.2 fost 2 1010 101 22 20 10
_.j' 1011 102 23 21 11
o R 1100 110 30 22 12
1101 111 31 23 13
L 1110 112 32 24 14
PRSP 2GS § ¢ | 120 33 30 15
s savail 10000 121 100 31 16

u. 1. .,
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6. 15, Die BVerbindung, durch welde man Jablen mit 3¢hn angenom-
menen Sablzeichen fchreibt, wird Detadif oder dad debadifdre, audh
Decimalz oder Jehnziffer-Syftem genannt und die geltenden Siffern

in der erfien Stelle od, Ordn. vecht, Hand heifen Ciner.

, weifen . - % s 3ehner.
, britten o * pi s Squnderfer.
= (¢
y  Dictten ,, ¥ " v ZTaufenber.
, funften - v p , - Scebntaufender.
, fechffen e 2 o o Hunderttaufender,
, ficbenten 5 5 s Dllioner.
, achten 5 = ga p Bcl)muiuaqng‘r.
, heunten . p i ,  Squndertmillioner.
, scbuten i . - s Zaufendmillioner.
- clft‘cn 5 P V Se[)nmufcnbmilliqn?r.
o TS| e " y . Sunderttaufendmillioner,
, Dreizebnten - ,, w  Billioner u. {. w.
, heungebnten ; = s Zrillioner u. f. w.
,  finf und gwangigften - s DQuabdrillioner u. . w.
, Dreifigften - ": e Duintillioner u. {. w.
u. : 1v.

@3 werden demnady die Giner . . . mit einer Jiffer gefchrieben,
bie Jebner . . mit 2 iffern

dic Hunderter . . mit v :
die Taufender . . mit 4 2
die 3ehntaufender . mit 5 .
die Hunderttaufender mit 6 .
die Millioner . . mit 7 s
die Billioner . . mit 13 z
bie Trillioner . . mit 19 3
bie Quabdrillioner . mit 25 i
bie Quintillioner .- mit 31 ¥

R R

§. 16. Sollen grofie Jablen audgefprochen werden, {o theile man fic
von der rechten Hand gur linfen, von fechs 3u fechsd Jiffern, durch vertifale
Striche in Hauptabtheilungen und jede der leBtern aufé Neue, von
brei gu drei Jiffern durch Eleinere Stridhe, inUnterabtheilungen, ab,
und fchreibe an jede Hauptabtheilung, bdie ibr ufommende Benennung,
gewdbhnlic) nur durd ibren Unfangdbuchftaben: m, b, t, q 2., Millionen,
Billionen, Lrillionen, Quabdrillionen .  Sollte 3. B. die Jabl

14500617983012367891012351
audgefprochen werden, fo erfcheint fie mit ihren Haupt= und Unterabthei=
lungen in folgender Geftalt:

q t b m
141500,617‘983,01 '2‘367,891] 012,351
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und wird gelefen: 14 Quabdrillionen; 500taufend fechbhunbdert fichyebn
Lrillionen; 983 FTaufend und wolf Billionen; 367 Laufend achthundert
ein und neungig Millionen; 12 Taufend dreibunbdert und cin und funfzig.

WNebungs : Uufgaben.

@preche folgendbe Sablen aud und {dhreibe fie mit Buchftaben:
1) 938543257.
2) 45830006953,
3) 100385762932795830.
4) Schreibe: T0 Billionnen; 180 Millionen, 9703.

§. 17. RNechnen beifit: aud beFannten 3ablengrdfen cine
unbefannte 3abh!l finden. Und died gefchieht durch die fogenannten
4 Rechnungdarten oder Species. Diefe find: dic Uddition, Sub-=
traction, Multiplication und Divifion.

Da dburcdh) dad Numieriven Feine unbefannte Jahl aud ben gegebenen
;)aI\Icn aufgcfun\m wird, {o fann bie Numeration auch figlich nicht 3u

den Rechnungdarten gezablt werden.

§. 18, Ubdbbdiven oder Sufammengdbhlen beifit: eine Jakl finden,
weldhe an Ginbeiten mebreren gegebenen 3ablen gleich ift.  Die gum
Sufammenydablen gegebenen ablengrofien werdben Pofien (Addendi oder
Summmandi), und die durch die Adbition hervorgebrachte 3abl, Summe
oder Aggregat genannf,

Um bie Jovition angudeuten, bedient man fich bed Jeichend -, welchesd
plus oder mehr gelefen wird. Eben fo ift (=) bdasd eichen der Gleich=
beit, und man fbreibt: 3 4 4 = T, und (iefct e8: 3 plus 4 find
3u1ammmgcnomnwn q[eld) 1.

§. 19. Um bdie gegebenen-Pofien in eine Summe gu bringen, ordne
man dicfelben {o, dafi bei gleichartigen Dingen die Ciner unter die Ciner,
die Jebner unter bie Jebner, die Hunderter unter die Huuderter u, f. w. u
fiehen Fonumen , und verfabre dabei nach folgender échc[‘

3679 Man addive guerft die Biffern der Giner und fvredye:

9798 94 84 2:=19 Ginern, weldje aud 1 Sehner und 9 Ginern

5432  Deftehen. Die 9 Giner fdyreibe unter ven gezogenen Strid) unter

m @ @ bie Giner und den 1 3ehner unter die Sehner iber den Strich
-T_S_‘—)—T)—;J— und fpredye dann: (7 -+ 9-F 3 - 1) Sehner find == 20 Sehnern,

R mweldye aud 2 Huudertern und feinem Jehner beftehen. Dalber
fdhreibe unter die Sehner unterhalb ded Stridhs, 0 Sebner und iber ven Stridy,
pie 2 Hunderter unter die Hunderter, und fpredje weiter: (6 - 7 4+ 4 - 2)
Hunverter find = 19 Hundertern, welde aud 1 Taufender und 9 Hunbdertern
beftehen.  Die 9 Hunverter fdyeeibe unterhalb ded Stridhs unter die Hunderter
und die 1 Jaufender vberhalb ved Strid)d unter die Taufenver und fypredje dann:
(3 49+ 5 4 1) Yaufender betragen gujammen 18 Taufender, weldje aud
1 Sehntaufenver und 8 Taufendern beftehen.  Man fdyreibe die 8 Taufenver unter=
Halb oe8 Strid)d unter die Yaufender und die 1 Sehnutaufender, als die lepte Jiffer
per Avvition, gleidifalis unterhalb ved Strid)s unter die Jehntaufender oder in die
Hite Orbnung; fo erhilt man dvie Summe 18909,



5

§. 20,  Sur Crleichterung bder Adbdition wdble man mdglidyft bie
Riffern in den Poften, die ufammengenommen 10 audmadjen, 3. B.
9-1-1; 8423 T-F3u fow. — Die befte YProbe firr die Richtigleit dex
gefchehenen Addition1ft: die cingelnen Ordnungen ded Erempeld noch cinmal,
und jwar von unten auf, 3u abdiven. Stimmen die beiden Summen dann
uberein, o ift ¢8 cin ficherer Baweid fiir die Richtigleit der Rechnung,.

§. 21. Subtrabiven oder Abjziehen beifit: 3wifden zwei
gegebenen Sablengrdfien den Unterfdhied findben.  Die
Sablengrofie, von welcher cine andere himveggenommen werden foll, Heifit
per Minuend, und die Sablengrdfie, wm welche der Minuend verringert
werden {oll, heifft ber Subtrabend. Dad, wasd nach dicfen Verfabren
ubrig bleibt, wird Unterfdhied oder Differeny genannt. — Dasd
Seichen der Subtraction ift (—) und wird minus oder weniger gelefen.
o wird 18— 15=3 gelefen: 18 minus oder weniger 15 ift gleich 3.

§. 22, Um gwei Sablengrofien von cinander ju fubtrabiren, fege man
bei gleichnamigen Dingen, die feincre Jahl unter die grofere, und gwar fo,
paff die Ciner unfer die Einer, die 3ehner unter die Iehner, die Hunderter
unfer die Hunderter w. §. w. 3u fiehen fommen, und verfahre dann nach
folgender Unleitung: .
o ey Pan fange bei ten Ginern obder der erften Ord-

?91!‘ 4 Eg?umcnb nung an, und fpredye: 8 Giner von Y Ginern hinweg-

1 3528 Subtrabend : :

i : genommen, Dleibt 1 Giner, twelden man unter=

3270651 Differens. halb bed gezogenen Stridhd unter die erjte Oronung
fdyreibt und fpredje dann: 2 Giner der 2ten Ordnung von T Ginern devfelben Ord=
nung fubtvabirt, leiben 5 Giner der pveiten Ordnung- librig, welde man unters
Halb vesd Strid)d unter die 2te Ordnung fdyreibt.  Jeht fpredje man: 5 Ginbeiten
per Jten Ordnung von 1 Einbeit derfelben Ordnung Eonnen nidyt fubtrabirt werden;
baher muf man cine Ginbeit von der- dten Ordnung zu Hiilfe nefmen ober
abborgen. Dicfe abgeborgte Ginfeit der 4ten Oronung madyen 10 Einfeiten
per 3ten Ordnung aud.  Diefe 10 Ginfeiten der Sten Orbnung zu jener Ginheit
berfelben Ordnung im Minuend abddirt, geben 11 Ginbeiten der 3ten Ovdnung.
QBon diefen giche man die 5 Giner derfelben Oronung ab und fdhreibe ven Reft von
6 Ginern unterhalb ded Stridhd unter die te Ordmung.  Run fpredje man weiter:
3 Ginfeiten der 4ten Ordnung von O Ginbeiten vderfelben Ordnung Ennen nidyt
fubtrabivt tverden; man borge dafer Gei der nddyft Hihern Sten Ordnung eine
Ginbeit. Da aber die Hte Ordnung feine Ginbeit hat, fo borge man bei der
Gten Orpnung 1 Ginbeit. Diefe 1 Ginfeit der Gten Ordnung ift gleid) 10 Ginbeiten
per Sten Ordnung und daven 1 Ginbeit derfelben Ordnung hinweggenommen,
bleibenn 9 Ginbeiten der Hten Ordnung nad).  Die abgeborgte Ginbeit ver Sten
Ordnung find gleid) 10 Ginfeiten ver dten Oronung.  Von diefen 10 Ginbeiten
per 4ten Ordnung jubtrabive nun die 3 Ginfeiten derfelben Ordnung; fo Hleiben
7 Ginfeiten Der 4ten Orvbnung ibrig, die man unterhalb ded Stridyd unter vie dte
Oronung fdyveibt.  Jept fubtrabive 7 Ginbeiten ver Hten Orduung von 9 nadge-
Dlicbenen Ginbeiten derfelben Ordnung; o bleiben 2 Ginbeiten der Hten Ordnung
tad), die man unter den Strid) in die Ste Ordnung fdhreibt. Julest fubtrahive man
1 Ginfyeit per Gren Ordnung von ven 4 nadygebliebenen Einheiten verfelben Orbnumg,
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fo Bleiben 3 Ginbeiten ver Gten Ordbuung nad), die mwan unter den Stridy in die Ote
Oronung fdyreibt.  Auf diefe Weife erhilt man den gangen Unteridyico: 327651,
Unmert. Die Begeidnung ved Borgens gefdyieht durd) einen Punkt,
Hebungs : Egempel.

1) 79304 — 9876 == (9428.

2) 300501639 — 27089815 = 273411824,

3) 1000203 — 708015 = 292188,

Probe.

Die befte Probe fitr die Nidjtigheit ve8 Subtrahivend ift: man addive zu ver
Differeny den Subtrahend, und it veren Summe vem Minuend gleidy, fo ift dad
Gremyel vidtig gevedjnet.

§. 23, MMultipliciven oder Wervielfaltigen beifit: cine Jahl
fo oft 3u fich felbft nelymen, alg eine anbdere gegebene Jabl Einbeiten obder
Zheile von Ginbeiten entbdlt. Die 3abl, welche vervielfdltigt werden foll,
beifit der Multiplicand, und die Jahl, mit welder vervielfaltigt wird,
ber Multiplicator. Beide werden aud) Factoren genannt. Dasd
Grgebniff, welched durch) die Multiplication bervorgebracht wird, beifit
Product oder Factum. Dasd Jeichen der Multiplication ift ¢ oder ()
und wird Mal gelefen, 3.B.3 <4 oder 3.4=3--34-3 -+ 3=12
Aiefet man: 3 IMal 4 ift gleid) 12.

NRegel der S.Jtnltiplichtion.

9. 24. Man madche fich suvdrderft mit den Producten aller eingiffrigen
3ablen befannt und prige fie bem Gedachtniff gehdrig ein.  In nadyftchender
Zabelle find die Producte {ammilicher einziffrigen 3ablen enthalten.

1 Mal 1ift 1|3 Mal 1 ift 3] 4 Mal 1 ift 4| 5 Mal 1 ift 5
> AR R S G B A RN I S T
B 7o -k Yo b 0 A e e 1% B 3 A8
Gy Ri~edl Fincdaok 10 i o o 86 Ll 2 £ 200
Bk 0L 30 d8hdo o 590 15, — 5,298
3 me e 19 Ly 83— 3B 1 i B 024 | B e 6. 30
CHECTE Dl Y O BT ONE. N W R, T N e 1
8- 851613 — 8 -—2%}4,— 8353215 - 8§ 40
U DEEE T ST WS ke W S T I R P
2 ] 0= 200 3nn W0 3] 4 10 481 B 10 = /5D
6 Mal 1 it 6| 7 Val T it 7{ 8 Mal 1 it 8| 9 Mal 1 it O
B e 8112 P R M 8 B 160 a2 8
RIS, 1 ) S T Yl O D S Ry RN v T
o} Sl e Dl o RS S F Qo LB
L B T 2 55800 8500 5 40 195 Lo B s
B B BB T B — 4R B B 48 Y O G B
W e L B9 L8 L 56 b0 AL T 83
B OB A8 T 8BGO 8 B 640 Oih 8 g0
69 8L T i e 6] 8 — 9 73 liel v ig a8l
& 10 60 F T 10220 8 e 80 L9 — 1090

10 Dat 10 ift 100.
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©ollen 3ablen, welche aud mebreren iffern befleben, multiplicivt
werben, {o {chreibe man fie dergeftalt unter einander, dag bie lefsten geltenden
Siffern ded PMultiplicandd und Pultiplicatord unter ecinander zu fteben
Fommen,  Folgen zulefst Nullen in cinem oder dem andern, obder in beiden
Factoren, fo werden fie fanmmtlich bem Hauptproducte angehdngt. 3. B..
316500  Multiplicand | ,

4700300 Multiplicator (

9495 Z ; :
22155 Partial = Producte.

12660

1487644950000 Haupt = Product.

Grliduterung, Man multiplicive guerft mit ven Ginern ded Multiplicators
alle Biffern ve8 Multivlicands nady ihrer Ordnung. Cutftehen iweisiffrige
Broducte, {o werden die Jehuer derfelben zu dem Producte der nid)ftfolgenven
Biffern de8 Multiplicandsd hingugezahit.

Xeded folgende eingelne over Bartialproduct von jeder Biffer
ped Vultivlicators in die Biffern ded Multivlicands wird allemal cine Stelle
nady der linfen Hand gu cingeriict, damit Sehuer unter Jebhner, HSunderter
unter Hunderter u, f. w. zu ftehen fommen. &ind endlid) cine ober mehreve
Nullen pwifdjen den geltenden SBiffern ved Multiplicatord enthalten, fo wird
pad folgenve Product der nidyft geltenden Jiffer, um fo viel Stelfen nady ver
linfen Hand weiter fortgeriictt, ald Nullen im NMultiplicator vorhanten {ind,
und endlid) werden dann alle fiber einander ftehenden cingelnen Producte addirt.

Webungs - Wufgaben,

1) Der Durchmeffer der Grde enthdlt 1719 geographifdhe Meilen, und jede
Meile 24000 Fuf; wie viel enthdlt der Crddurdymeffer an folchen
Jufien ? . Antw. 41256000 Fuf.
2) Jemand Defit 8536 Bicher, feded Buch Foftet ihm durd)fchnittlich
345 Goyp.; was foften ihm alle jene Bucher jufammen?
Antr, 2944920 Cop.
Probe ber Multiplication.

Man werfe von der Summe jeded Factord fo vielmal die Sahl 9 hinweg, ald
fte bavin enthalten ift; multiplicive die Nefte mit einander; twerfe ebenfalld von bies
fem Producte fo vielmal 9 hinweg, ald e8 angeht, und jdjreibe den Reft barunter.
uf eben diefe Weife verfibrt man mit dem Haupt-Producte, und ift der Reft von
piefem gleich dem obigen gefundenen NRefte ausd den beiven Factoven; {o ift die
WahrfdyeinlidEeit vorhanven, daf vad Crempel ridtig gevedymet fei. Stimmen:
aber beive Refte nidyt vollfommen fiberein, fo ift e8 cin fidjerer Beweis, daf vad
Gremyel falfd) ift.

Anmerf. Dad Verfabren der Neunerprobe beruht auf ven BVeweid in §. 36
au 22 und 7.

§. 25. Dividiren ober Theilen beifit: unterfuchen, wie viel Nal
cine Sahl, ald Ginheit betrachtet, in einer andern Sabl enthalten ift. Die
Rabl, weldhe getheilt werden foll, Peifit der Dividend, und die Jabl,

Factoren.
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weldye al8 Theiler dient, wird Divifor genannt.  Die abl, weldye man
durch die Divifion erhdlt, nennt man Quotient. Dad, wad bei der
Bmlfwn ubrig: bleibt, be(ﬁt RNeft. — Dag Ieichen der Divifion ift (), oder
ein. horizontaler Ctrid) awifchen demt Dividend und Divifor, von Ddenen
er{'terer ubet , und lefsterer unter dem Stridy ﬁcben mug; 3. B. 15: 3, ober

g0l lxefet man: 15 bividirt durch 3.

BVerfabren bei der Divifion.

§. 26. Durch Hitlfe ded Einmal=Cing (afit fich jeded Mal der Quotient
leicht finden, b. b. wie vielmal der Divifor im Dividend enthalten ift. Der
Divifor wird mit dem Quotient multiplicirt, bad {o gefunbdene Product unter
den Dividend gefesst und von demfelben fubtvabirt. 3u dem Refte fege man
pie nddyfte Riffer ded Dividendd und verfahre dann cben fo, wie vorbing
3 B, Dividend

6952 , 869 Quotient.
64
59

48

Divifor 8

lv (85

¢
1
0

X 69 ift der Divifor 8 acbtmal enthalten. Dad Product & M8 = 64
wird von 69 fubtrabirt, und u demt Refte 5 wird die im Dividend nadhft=
folgende 5 herabgefeit und nun aufd Jeue getheilt. €8 it der Divifor 8
i 55 ded Dividendsd fechémal enthalten. Das %robuct 8 4 6 == 48 fub:
trabirt von 55, bleibt T 1ibrig.  3u diefer T wird die, der 5 junach{i fichende
Riffer 2 im Dividend herabgezogen. Diefe T2 wird wicder durch 8 getheilt;
dennt 8 ift in T2 genau Ymal entbalten. Dad Product 8 34 9 = T2 von
ben 72 ded Dividends fubtrabirt, bleibt nichts 1ibrig.

&ind im Divifor 2, 3 oder mehreve Iiffern enthalten, fo verfibhrt man
auf gleiche Weife, wie im obigen Beifpiele gefchehen; nur muf man. den
jededmaligen Quotient mit dem gangen Divifor multipliciven, 3. B.

473 I 10879 | 23 LQuotient.
946
1419
1419

Anmert 1) Dan Gite fid), den jededmaligen Quotient nidit ju grof ju
neburert, weil diefer mit den Hbrigen: Siffern ved Divifors nu-Itw’mrt ein
it grofied Produft geben fonnte;

2) - Bleibt bei der Divifion ein Neft, o fest man den Divifor unter denfelben,
in- Geftalt eined Brudjes” und ftellt bmen Brud) neben’ den Quotient gur
Redjterr, 3. B (




7. 451 | 649 Quotient.
42
31
28
3 Reft.

'3.) Hat ber Divifor und Divivend gur Rechten Nullen, fo ftreiche man diefe
\gegen cinander weg, und divivire dann nad) obiger Regel , 3. B.

6 LQuotient.

5o00 I 30000
30

4)  Der jevesmalige Reft ve8 Divivendd muf jevesSmal Fleiner fein, ald ver
Divifor. ; ;

5)  ©ollte die, nad) vem Abuge ded Productd {ibrig geblicbene Jafhl (mit
GinfdyTuf ver ju ibr vom Dividend Heruntergesogenen) Fleiner ald dev Divi=
for fein; fo fese man eine Null in den Otuotient und nehme audy die folgende
Biffer ves Divivendd dagu, fo dafnun die Divifion vervidjtet werden famn.

e Proben der Divifion
1) Die befte und untriiglichfte Brobe fiir die Richtigleit einer audgefiihrien
Divifion ift: wenn vas Probduct ves Duotientd mit dem Divifor genau den Divis
dend gibt.
2) Wenn man Divifor und Ouotient, ald Factoren, unbd ben Divivend, ald
Product Betradytet; o verfihrt man mit der Probe der Divifion gang auf diefelbe
Weife, wie bei der Probe der Multiplication in §. 24.; 3. B.

wig Dividend
Divifor 345 | 2044926 | 8536 Quotient.
6 RNeft.
LBom LDuotient 8536 ift die Probegahl =— ... ... 4.
Bom Divifor 345 ift die Probegahl — ...... 3.
< e : ~ PBroduct = 12.
Dagu addive vom Refte 6 die Brobezahl . ... .. =y

e Summa = 18. :
PBon 18 ift die Probezahl 0; der Divivend muf nun aud) ald Probegahl 0 Ba-
ben, wenn bag Crempel die Walhrideinlichfeit der Ridyrigheit fitr fid) haben foll.

ebungs: Erempel. :
1) €8 follen 25500 RbL. unter 125 sPerfonen vertheilt werben; wie viel
erhdlt jede Perfon? Antw, 204 RbL,
2) Wenn die Sonne ungefihr 3816176605404750 und bdie Eide
2659310190 geogr. Cubifmeilen enthdlt; wie viel Mal ift die Sonne
grofier ald die Erbe? Antw. Beinahe 1435025 Mal.
3) 35 Perfonen theilen fich in 169 NbL. 75 Cop.; wad Fommt auf jede?
AUntw. 4 RbL 85 Coyp.
§. 27, Sablen, obrie weiteve Beziehung auf irgend cinen Gegenftand
gefefens, Heifien unbenannte (abfivacte) 3abhlen; bingegen in Bezug -

2
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auf vorhandene Gegenftande gelefenn, benannte (concrete) 3abhlen, 3. B.
find 3, 7, 9 unbenannte; dagegen 3 15, 3 Tfchetwert, 9 Rubel benannte
Sablen. Ble unbenanntcn Bablen find berclté in ben frithern §§. abgehanbelt
worden,

BVon den benannten Jablen.

§. 28. @8 ift fir die Nechnung im Gefchdftdleben nothwendig, fidh
mit den lanbublidhen Cintheilungen der Maafe, (Sjemtd)te und Dhingen
befannt 3u machen, und diefelben dem Geddchtniff eingupragen. Hier folgt
die Sufammenftellung der gegemwdrtig in Rufland und der fribher in den
Oftfeeprovingen gebrauchlichen Maafie, Sewidhte und Ningen.

L Jn Rupsland diberbaupt

a. Getreidbe-Maafe: b. 5(uﬁ'lgfe1t6 Maafe:
1 Tfdetert =— 2 Osmina. 1 Soroforwwi — 40 Webro.
1 Odmina = 4 Yfdjetwerif. 1 Wedro = 8 Krufdfen.
1 Yfdjetwerit — 8 Garniz. 1 Krufdfe = 11 Tfdarfen.
1 Kull = 10 Ifdjetwerit. .

c. (iiemcbtw d. angen=Maafe:

1 Berfowiz — 10 Bud. 1 Werft = 500 Saffhen.
1 Pud = 40 PBfund (). 1 Cafpen = 3 Arjdjien.
116 = 96 ©olotnif. 1 Wefdyien —= 16 Werfdjodt.
1 @olotnif = 96 Dold. 1-Gafen = 7 Fuf.

1 Rubel = 100 Gopefen, und 1 Rubel €ilber = 3L Nubel Banco.

1 Deffitine Land der Krome 2400 LQuadrat = Safhen.
104 Deffitine Land 1 Quadrat - Werit.
294 livldnvifdyen Lofftellen.
5222 revalfdyen -
2983 furlinbifdyen e
1. Zn den bftyee %robm;en.

100  Deffatinen Land

III Il

A. §n Rivlanbd. B. §n Ghitland.

1 Qaft Weigen odber Gerfte — 48 Lof. 1 Lajt Getreive = 24 Lonnen.

1 Raft Roggen =45 , 1 Tonne = 3 f.

1 QaftHaber, Srbien, Malz— 60 1 Qof = 3 SKillmit.

1 Qof liberhaupt = 06 &allm. 1 Killmit — 12 Stof.

1 Killinit = 9&tof. 84 vevalidhe Qf = 1T I{djetwert.

3 rigifhe Lof = 1 Ffdjetwert. 28057 Lof = 17 rig. fof.
1T 7, f = 28 revalidhe®of 11 Stof = 1 Wedro.
39 1, Stof= 4 Wedro. 38, 1B = 40 wuf. 1b.
380, b = 389 wij. 1b. 389 -, B =400 rig. 7B.

400 4B = 380 rew. 1.

I Jn beiden Provingen jugleich.
1 Qait Quellfalz 12 Tomnen. 1 Sdjiffpfund (Sib) == 20 Liedpfund.

1 Laft Seefalz = 18 Tonnen. 1 Liedpfund (21b) = 20 Bfund.
1 Tonne Galy = 4 of. 1 Piund (1b) - == 32 Loth.
1 Qof wiegt 22 21b. 1 Qoth = 4 Quentd),



11
6 Fub. 1 Orboft = 6 Anfer.

1 Faben —

1 §uf = 12 3oll. 1 Faf oder Jonne — 4 Unkfer.
1 8ol =— 12 Linien. 1 Anter : = 3 Gimer.
1 Glle — 2 Fup. 1 Gimer = 10 Stof.
33 Gllen — 25 Ar{dyien.

: ggarf Gilber 50 19 Soth. 1 Ballen (Papier) =10 RNied.
arf Gold — 24 RKarat. ; 1 Stief — 20 Bud)
¥ foth .= 240 Gran Apothietegavidl. 1 Bud) Sdyreibpapier == 24 Vogen.
1 Simmer (Felle) = 4 Dedjer. 1 Drucdpapicr =— 25 Bogen.
1 Dedjer = 10 &tiidf. |
1 Sahr = 12 Monaten = 52 Wodjen — 365 Yagen. 1 Monat = 30 und
31 Xagen (Der Februar Hat gewdhnlid) 28 Yage; im Sdjaltjahr aber 29 Tage).
1 Wode = 7 agen; 1 Fag = 24 Stunden; 1 Stunve = 60 Minuten;
1 Minute = 60 Secunden.

NRefolvirung benannter gangen Jabhlen®).

§. 29. Benannte Iablen refolviren, beifit: gleidartige Cins
heiten von verfdhiedener Benennung in Cinbeiten von
einerlei Benennung verwandeln

NRegel. Man multiplicive die Jahl der hochften Benennung mit der
Berhaltnifzahl**) ber nachft nicdern Benennung und abddirt [etere jum
Product hingu.  Uuf gleiche Weife verfabrt man mit der auf diefe At
erhaltenen Summe, fo wie mit allen folgenden Summen.

: Aufgabe 1. .

IBie viel betragen 4 Lfdhetwert 1 Odmina 3 Tfchetwt. und 5 Garniy
an Garnizen? ‘

Yufldfung. 4 Jfdetw. 1 Odm. I Ifdetwt. 5 Garniz.
2( LBerhaltnifzahl).
8 Démina. Daju abdbdire
1 DOsémina
giebt: 9 Osmina.
4 (Berbdltnifzabhl).
36 Iidetwf. Dazu addire
3 Yjdetwt. .
madit: 39 Ifdjetf.
8 (Berhiltnifizafhl).
312 Garniz. Dagu addire
\ 5 Garniz. ;
Gumma 317 Garniz.

"

*).ue'f)et die Refolvirung ver benannten Sablen in Briden f. §. 57.
#) Gine BVerhiltmifzah!l ift diejenige Bahl, die angeigt, wie viel Cinbeiten der
niedern BVenennung auf eine Cinfeit der nidyft Hohern BVenennung gevedynet
werden.
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Wufgabe 2.
Was betragen 3 Sorofowoi 5 Krufdyfen an Tfcharfen?:
Aufldfung. 3 Sorofowoi 5 Krufdfen.
40 (Berhaltnifzahl).
120 Webro.
8 (Berbiltnifzabl).
960 Krufdfen. Dagu addire
5 Krujdfen
geben: 965 Krufdyfen.
11 (Berbhiltnifzadl).
965
965
madpen: 10615 Ffdjarfen.
Webungs - Beifpiele.
1) Wie viel betragen 3 Berfowiz 5 Pud 16 16 an th?  Unfw. 1416 1k,
2) Wie viel betragen 5 Rubel 72 Cop. an CopeFen? Untw. 572 Cop.
3) Was betragen 1 Sorof. 24 Wedro 5 Kr. 6 TfhE. an Tfcharfen?
Antw. 5693 Tfcharken.

NReduction benanuter gongen Jabien.
§. 30. Rebdbuciren bheifit: aus niedern Benennungen alle darin ent=
Baltenen hobhern Cinbeiten herausdszichen, und die Briche hoherer Benennun=
gen in niedere Cinbeiten vermandeln. *)

T BUufgabe,
Wie viel Berforiz, Pud und ik find in 7950 I enthalten?

19 Berkowiz,

Aufldfung: 40 l 7950 15 | 198 Pud
; 40

_ 10
395 98,
360 90-
350 8 Pud.
320
30 ik

Antwort: 19 Berf. 8 Pud 30 b,

Das BVerfahren bei ver Reduction benannter gangen Jahlen ift folgendes: Dian
bividire die gegebene Sabl (hier T950 ) der niedrigiten Benennung durd) bie
Qerhiltnifzabl der nddyft Hhern (Hier 40). Den dadburd) erfdyienenen Quotient
(198 Bud) theile wicver durd) vie Verhiltnifzabhl ver nidyft hofern (Hier 10).
Diefed Berfabren fese man fo lange fort, 6id man gur hod)ften Benennung gelangt
ift (hier 19 Berf). — Dem jededmaligen Neft einer Divifton fepe die BVenennung
ped Divivends bei. ' : :

*) Ueber die Neduction ver Briidje [oherer Benennungen in niedere Cinbeiten
fiehe §. 58.
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Ucbungs : Beifpiele.
1) MWie viel Berfowiz, Pud, 1 und Solotnif find in 198400 Solotnik

enthalten? Antw. 5 Berf. 1 Pud 26 i 64 Sol.
Q) Wie viel Ballen, Rief, Buch und Bogen find in 19098 Bogen Schreib=
papier enthalten ? Antw, 3 Ballen 9 Rief 15 Buch 18 Bog.

ADdDdition ungleichbenannter ganzen Jablen.

§. 31. Nacydem Ddie gleichnamigen Grofen gebodrig unter einander
geordnet find, abbdire man die fiber einanbder ftehenden Grofen, jede fir fid
befonberd und reducire die erhaltene Summe nach Unleitung ded vorber:

gebenden §. 30.
Aufgabe.
3 follen 5 Safben 2 Urfhien 15 WerdhoF und 6 Safbhen 1 Arfchien
10 Wer{chof und 17 Safhen | Arfdhien 9 Werfchot und 10 Safbhen 2 AUr=
fchien 12 Wer{chof und endlich 3 Safhen 11 WerfchoE addivt und reducirt
werden ?
Aufldjung: Man {dreibe die gleihnamigen Grofen unter einander und addive
fte guvdrvert, 3. B.
5 Gafhen 2 Arfdjien 15 Wer{djof.
6 10 —

iR P

g o e
11 PRV DR o CL TG [ Yo
§ L T et

Summa: 41 Safhen 6 Arfdjien 57 Werfdof.

Diefe reducive nad) §. 30., woraus. fid) evgiebt:

44 Safpen — rfdyien 9 Wer{dof.
Uebungs : Grempel.

1) Man abddire 1236 Rub. 38 Cop, + 29 Rub. 62 Cop. -4 90 Rub.
90 Gop. 4 670 Rub. 12 Cop. 4+ 3128 Rub. 73 Cop., was ift deren
Gumme ? Antw. 5155 Rub. 75 Cop.

2) Man fummire 5 Berf, 8 Pud 30 16 + 4 Berk. 7-Pud 35 16 4
18 Berk. 5 Pud 20 1 4- 19 Berk, 8 Pud 15 16 -+ 17 Berk, 3 Pud,
wad madht'8 jufammen ? AUntw, 66 Berk. 3 Pud 20 ib.

Subtraction ungleichbenannter gangen Jahlen.

§. 32. Die gleichnamigen Grofen werden, wie bei der Addition, un=
ter einander gefchricben, und mit dev. Subtraction bei der niedern Benennung
angefangen.  ollte in einem der Sdge die abzuziehende Sahl grofer fein,
al8 diejenige, von weldyer.abgezogen werden foll; fo. nehme man eine Ein-
Beit von der ndchft hohern Benennung himweg, verwandle fie in nachft nie=
dere. Ginbeiten, abbdive diefe zu den gleichnamigen ded Minuendd und ver:
ridhte die Subfraction, wie bereitd in §. 22. gelebrt worden.  Die Sage
der erbaltenen Differenzen werden fodann gehorig vedbucirt,

Uufgabe 4.

Semand befigt 5 Ballen 3 RNief 6 Bud) 18 Bogen Schreibpapier und
g;rf:at‘xzft davon. 2 Ballen 8 Rief 15 Buch 16 Bogen; wie viel behalt er
ubrig ? -
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Aufldfung: . Ballen 3. Rief 6 Budh 18 éBugen
2 — 8 — 15 — 16

Reft: 2 Ballen 4 Riep 11 Bud) 2 Bogen.

Grlauterung. DBon 18 Vogen 16 Bogen abgezogen, bleiben 2 Vogen 1ibrig,
bie man unter den Strid) fdyreibt. Weil 15 Bud) von 6 Bud) nidyt fubtras
Birt werden fonnen, fo nehme man von den 3 Rief eine Ginbeit Hinweg und
verwandle felbige in 20 Bud), die mit den 6 Budy jufammen 26 Bud) ma=
den.  Hievon fubtvabive man die 15 Bud). E8 Oleiben 11 Bud) iibrig, die
man unter den Strid) {dyreibt. 8 Nich Edunen von den nadygeblicbenen
2 Jlief nidht fubtrabivt werden; daher nehme man von ven 5 Ballen eine
Gineit Hinweg, und verwandle felbige in 10 Rief, die mit den 2 Nief u=

fammen 12 RNief madjen.  Hievon iehe die 8 Rieh ab und fehe den Reft
von 4 Rie§ unter fen Stridy.  Cndlid) {ubtrabhive 2 Ballen von den nadyge=
blicbenen 4 Ballen und ven Neft von 2 BVallen fdjreibe unter ven Strid).

Uebungs : Uufgaben.
1) Jemand gicht von 116 RbOL 12 Cop. aud 97 RBL 85 Cop.; wie viel
bebalt er 1ibrig? AUntw. 18 RbL. 27 Cop.

2) BVon 47 Sorof. 12 Wedro 4 Krufchfen 7 Tfcharfen Brandtwein werden
verfauft: 19 Sorof. 15 Wedro 7 Krufchfen 5 Lfcharfen; wie viel
bleiben nach? Antw. 27 Sorof, 36 Wed. 5 Krufcht. 2 T{HE

3) Von 28 Berfowiy Hanf wird verfauft: 15 Berf, 8 Pud 12 1h 24 Sol.;
toie viel bleibt fibrig ? Untr. 12 Berk, 1 Pud 27 1k 72 Sol.

Aufgabe 2.

Jcmanb der am 25ften Juni 1806 geboren war, ftarb am Gten Novem:
ber 1827 wie alt war er geworden ?

Grlauterung: Bei den BVeredinungen von Jeitabjdnitten muf bemerFt wers
pen, daf alle unfere gewdhnlidyen Jahrzahlen, Ordnungsdzahlen find,
b. . wenn gefagt wird: N, ift im Jahre 1827 geboren, {o heifit dad nidht
er ift geboren, al8 feit Ghrifti Geburt 1827 Jahre vollftindig verflofjen
waren, fondern, er wurbe im 1827ften Jahre nad) Chrifti Geburt geboren,
oder ald nur 18206 volle Jabhre voritber waven. = Daffelbe gilt aud)
von WMonaten, Tagen, Stunven 1c.  Der November=Monat ift 3war der
11te Monat, aber ven Gten November Peift nicht: 11 Monate 6 Fage,
fondern 10 “oHe Monate und dariiber nod) 6 Tage. Wenn aufer Yagen
aud) nody Stunden in ?Red)mmg fommen, fo witd der Fag jebergeit von
Mitternadyt oder 12 Uhr in der Nadit gez a[)It —  Wenn nun gefagt wird:
¢8 et Jemand im Jabhre 1827 ven Yten April Nadymittagd um 2 auf 8 Uhe
geboren; o Beifit Dad weiter nichtd, al8 daff derfelbe geboren wurde, da feit
Bhrifti Geburt 1826 volle Jahre, 3 volle Monate, 8 volle Tage, 19 volle
Stunden und 45 Minuten verfloffen waren.
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Sn unferm obigen Gremypel witrbe bemnach den Gten Nov. 1827 Imﬁen :
1826 Sabre 10 SMonate und 6 Tage, und den 25ﬁeu Suni 1806: 1805 .
5 Monat 25 Tage, und der Unfals ded Erempeld wdre folgender :

1826 Sabre 10 Monate 6 Tage :
1805 — 55 — 25 -
Antw. 21 Sabre 4 Monate, 12 Tage.

Da 25 Yage von 6 Yagen nidht fubtrabirt werben Fnnen, fo borge man von
pen 10 Monaten einen Monat ab.  Da-der 10te Monat ver October ift und diefer
31 Xage 3ahlt; fo addire man diefen abgeborgten Monat oder die 31 Tage u -
obigen 6 Yagen, deren Summe dann 37 Tage Detrdgt.  Bon diefen 37 Tagen
giehe die 25 Tage ab, und fdjreibe ven Neft von 12 Tagen unter den gezogenen
Strid).  Gben o verfahre man mit der Subtraction der Monate und IJahre.

Anfgabe 3.

Semand ift geboren im Sabre 14()7 den Gten Mai morgené balb 7 Ubr;

wie alt ift er geworden im Sabre 1837 den 17ten Upril Ubends 2 auf 9 Uhr?
Anfaf: 1836 Fahre 3 Monate 16 Tage 20 @tunben 45 Min,
1796 , 4 7 e 6 o 30

Antwort: 39 Sabr 11 Monat 11 Tage 14 Stunden 15 Min,

Aufgabe 4
&8 ift Semand im Sabhre 1807 den 25ften Oct. geboren und 15 Fabre
8 Monate 2 Tage alt geworden; wann ift derfelbe geboren?
Anfas: 1806 Sabre 9 Monate 25 Lage
baju abdive: 15 , 8 o 2
G3 find: 1822 Jabre 5 Monate 27 Tage
feit @bnﬂl Geburt verfloffen, ald er ftarb, d. b, er ftarb im Jabre 1823 ben
27ften Funi,

Webungs : Aufgaben.
1) Wie alt wurde der Mann, der 1769 den 24ften Mdry geboren wurbde,
und 1827 den 8ten Qluguft ftarb? Antw, 58 Fabhr 4 Mt. 15 Tage.
2) Wann wurde derjenige geboren, der am 3ten mobember 1827 gerade
10 Sabre 7 Monat alt yar! Untw. Jm J. 1817 den ten April.
3) €8 trat Jemand den Sten Mdry 1817 Ubends 5 Uhr 30 Min. eine
RNeife an und febrte wieder heim den 2ten SJ?ara 1819 Morgend um
balb 10 Ubr; wie lange war er abwefend gewefen?
Antw., 1 Fabr 11 Mt. 24 Tage 16 Stunben.
1) Semand ftarb 1837 ben 13ten April Ubendd 8 Uhr 45 Minuten, und
ev war gerade 39 Jabhre 11 Monate 11 Tage 14 Stunden 15 Win.
alt geworden; wann war er geboren?
Antw, 1797 den Gten Mai Morgens halb 7 Ubr,

Aufgabe 5.
Wann geht bie Sonne auf und unter, wenn fxe 7T Stun-
ben unter bem Horizonte geffanden hat?
Aufldfung. Hat die Sonne T Stunden unter dem Horizonte geftanden, fo
ift fie 17 Stunden fiber dem Horizonte gewefen. Lon biefen- 17 Stunden
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gehort die eine BAlfte derfelben, b.'i. 81 Stunden, dem BVormittage, und die
anbere Hilfte, b. i. 8L Stunben, vem Nadymittage an; folglidh ift die Sonne
um 34 Uhr auf- und um 8L Uhr untergegangen.

AUufgabe 6.
Wann geht die Sonne unter, wenn fie um 4} Uhr ded
Morgensd aufgeht?

Aufldfung Geht die Sonne um 4% Ubhr auf, fo hat fie am Bormittage
T4 Gtunden gefdjienen; eben o lange fdyeint fie aud) am Nadymittage,
folglid) gebt fie um T4 1hr unter; denn die Sonne ift am LVormittage eben
fo lange itber dem Horizonte ald am Radmittage.

Uebungs: Crempel.
1) Wann gebt die Sonne auf wenn fie um 9 Uhr Ubendd untergeht ?

Anfw, Um 3 Uhr Morgens,
2) Wann geht die Sonne auf und unter, wenn ywifchen Sonnen=Auf= und
Untergang 16 Stunden liegen?  Antw. 4 Ubr Auf= u. 8 Uhr Unterg.
3) Wann geht die Sonne auf und unter, wenn fie 124 Stunden 1iber dem

Horizont geftanden hat? Antw, Um  auf 6 Ubr gebt fie auf,
s ¥4 T, -gchtfieunter,

Multiplication ungleichbenannter gangen Jabhlen.

§. 33. NRegel. Man multiplicice jeden eingelnen Poften mit dem
gegebenen Multiplicator und reducive die evhaltenen Producte nach §. 30.
Aufgabe 1

Wenn Semand 5 Tfchwt, 3 Tfhwt. T Garniz Mehl erhalt; wie viel
werben bemnach 25 Perfonen erhalten ? ;
Aufldfung. 5 IFfhwt. I F{Hwt T Garniz
multiplicive mit 25
fo erfthetnen: 125 Fjdhwt. 75 T{dhwt. 175 Garniz.
Werden ‘diefe Poften nady §. 30 rebucirt, fo exfdjeinen
137 Ifdhnt. — I{dwt. T Garniz.

Aufgabe = , 4 ;
Wad Foficn 2 Tidhwt. 3 TfhmwE, wenn 1 Garniz 15 Coyp.
Foftet? ;
C Yufldfung. Man refolvive nadh §. 19 die 2 I{dhwt. 3 Tdhivf. ju Garnizen,
fo erfdheinen 152 Garnigen. Diefe multiplicivt mit 15 (da 1 Garniz 15 Cop.
foftet), o ergiebt fid) bas Product bon 2280 Goyp. — 22 R6L. 80 Coy.

Mebungs: Grempel. \ :
1) Sn einer Fabrif werden tdglich verfponnen 1 Berk. 8 Pubd 30 1 45 Sol.
Bawmwolle; wasd betrdgt ed in 1 JFahre von 365 Tagen?
e i Untw. 684 Berf, 8 Pud 1 1B 9 Sol.
2) Was Foften 3 RNief 18 Buch Schreibpapier, wenn 1 Buch 75 Cop.
Foftet ? _ ~ Untw. 58 RbL 50 Cop.
8) Fir 2 Kufdhfen 7 Tharfen Brandtwein zabit man 1 R6L; wasd
befommt man fir 250 6L 2 Antw, 2 Sor, 2 Wed, 3 K, 1 (DL,
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Divifion ungleichbenannter ganzerr Jablen.

§. 34, Negel. Jeder Poften der benannten Jabhlen wird durd) den
gegebenen Divifor dividirt, und die erbaltenen Quotiente vebucirt nach §. 30.
Uufgabe 1.

E8 follen 7 Berf. 8 Pud 31 1 43 Sol. Flachd unter
5 Perfonen vertheilt merden; wie viel exhdlt jede Perfon?
Aufldfung. Gegeben war: 7T Verf. 8 Pud 31 1 43 Sol.
5 l T Berfowiz | 1 Berk.
5

2 Berk.  Diefe madje gu Pud und addire 8 Pud Hingu.
10

5128 Bud | 5 Pud.

25

3 Pud. Diefe madpe zu 1B und addvire 31 & Pingu.
40

5|15116| 30 1B
150
1 1B,  Diefed madye ju Solotnif und addive 43 Solotnif hingu.
96
5] 139 Sol. | 27¢ Solotnif.
10
39
35
'$ Golotnif.
Demnady erhilt jeve Perfon: 1 Berk. 5 Pud 30 1k 274 Sol.
Aufgabe 2.
Wenn 2T {hwt. 1 Odm. 3 T{dhwt 6 Garniz fiir 45 RHL
60 Kop. verfauft werden; wie theuer ift 1 Sarniz?
Aufldfung. Refolvire g%fd)mt. 1 Osm. 3 T{dwt. 6 Garniz ju Garnigen.

5 Dsmina.
4
23 T,
8

190 Garniz; folglid
find 2 Tfdywt. 1.08m. 3 I{dwt, 6 Garn. = 190 Garnigen, die gufammen 45 R6L.
60 Gop. Toften; daber muf 1 Garniz den 190ften Ieil von 45 REL 60 Coy.

Poften, b. 1. 4560 Gop. =— 24 Goy.
190
Hebungs - GEyrempel.

1) Jemand legte in 14 Tagen cinen IWeg von 1750 Werft 260 Safhen
2 Urfchien uviick; wie viel macht's auf einen Tag?
Untro, 125 Werft 18 Safben 1 Wrfchien 135 Werfchodk,
3
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2) Von 5 BVerk. 8 Pubd.24 1b. 1 Sol. Flachd werden 2 Berk. 8 Pud 35 1
verfauft; von dem Refte wird der 5te Theil verfchifft, und bdev aber=
malige Reft unter 4 Perfonen vertheilt; wad erhdlt jede Perfon dbavon?. .

Untw. . 5 Pud 37 i 17 Solotnif.

3) i 52 RoL Fauft Jemand 6 Pud 23 b 76 Sol. Seife; wie viel

erbielt er fiir 1 Rubel? Antw, . 5 1 T Solotnik,
4) Fhe 70 R6L. 40 Kop. Fauft Femand 1 Sorofoywoi Brandtroein; wad
Foftet ibm 1 SKrufch¥e? Antw,- 22 Sop.

Gintheilung der Jablen nach gewiffen Eigen:
fchaften. .

§. 35. @Gerabdbe oder Paarzahlen werden biejenigen Jablen ge:
nannt, die fich durch 2 obne Reft theilen laffen, wozu aud bie O gerechnet
witd., Die Paarzahlen find demnach: 0, 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16, u. {. w.

Ungeradbe 3ablen heifen foldhe, die durch 2 dividiet, 1 jum Refte
laffen. Diefe Sablen find: 1, 3, 5, 7, 9, 11, 13 u.f. w.

Theilbar wird eine 3abl genaunt, wenn fie burdy irgend eine andeve
[abl dividirt, Feinen RNeft [aft; fo find 3. B. 15, 12, 49 theilbare 3ablen,
weil 15 durch 5 und 3; 12 durch 4 und 3, und 49 durch 7 theilbar ift.

Untheilbare, abfolute Primzablen, odber Primzahlen fiur
fidh beiffen folche Sablen, weldhe nur durd) fich felbft und durdy die Cinbeit
ohne Reft theilbar find, 3.B. 1, 2, 3, 7, 11, 13, 17 u. {. w.

Relative Primzahlen oder Primgahlen unter fich find die-
jenigen 3ablen , die Feinen gemeinfchaftlichen Theiler haben, wie 3. B. 9
und 16, fo wie 25 und 18 u. f. w.

§. 36, Merfmale, woran ju erfennen ift, ob eine cinfache
Babl in ciner andern gegebenen obhne Jeft aufgebt.

1) Die 2 gebt in jeder 3abl obne Reft auf, wenn letere mit einer
Paarzabl, d. i, mit 0, 2, 4,-6, 8 endigt; 3. B. die 3ahl 9174 gebt dburch
2 auf, weil deren lefitere Jiffer 4 durch 2 dividirt, obhne Reft aufgeht. ;

2) Die B gebt in jeder 3abl ohne Reft auf, wenn die Summe der Jif= -
fern diefer Sabl durch 3 obhne Reft aufgeht; 3. B. dbie Jahl 7956 gebt durch
3 auf, weil die Summe ihrer Jiffern T4 9 4+ 5 4 6 =27 durch 3 aufgebt.

3) Die 4 geht in jeder 3ahl obhne Reft auf, wenn fie in den beiden
feten Riffern der 3abl obne Reft aufgeht; 3. B. 1384 gebt durd) 4 auf,
weil die 4 in den beiden leitern Jiffern (84) der Sahl obhne Reft aufgebt.

4) Die 3 ift genau in einer 3ah! entbalten, wenn fie fich mit 5 oder O
endigt; 3. B, T8Y5: 5 = 1579,

5) Die @ gebt in einer 3abhl auf, wenn die Merfmale von 3 und 2 .
augleich in der Sahl enthalten find, d. B. wenn bie lefite Jiffer eine Paarzahl. '
ift, und die Summe der Jiffern diefer Jabl duvc) 3 getheilt ywerden Fann;
3. B. 4710 gebt durch 2 ohne Reft auf, weil die leite Siffer O durch 2 theil=
bar ift. Diefe 3abl gebt aud) durd) 3 auf, weil die Summe ibhrer Jiffern
4+ 7414 0=12 durch 3 ohne Rejt theilbar ift. *)

*) Das Merfmal der T ift wegen feiner Weitliuftigheit von: feinem Nugen und
2e8Balh hier weggelaffen.
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6) Die 8 gebt in einer Jabl auf, yenn 8 in den lefiten 3 Siffern ber
3ahl obne Reft theilbar ift; 3. B. ift 10816 durch 8 theilbar, weil die 8 in
ven legten 3 iffern (816) ey Sabl nbne Reft aufgebt.

) Die 3abl 9 ift ohne Reft in einer Sah! enthalten, wenn bdie Summe
per Siffern diefer 3abl dburch 9 obne Reft dividitbar ift; 3. B. gebt die 9 in
per 3ahl 184563 obne NReft auf, weil die Summe der Jiffern diefer 3ahf
148444546 3 =27 dburch 9 theilbar ift.

8) Die AO® gebt in cincr 3ahl ohne RNeft auf, wenn fich diefelbe mit
ciner ober mefyreven Nullen endigt; 3. B. 7850 : 10 = 785.

9) Die 44 gebt in ciner 3abl ohne Neft auf, wenn der untcrfd)lcb Der
Summe der graben und ungraden Stellen der Jahl durch 11 ohne Reft
aufgeht; 3 B. in der ahl 7254291 ift

T+ 54241 =15, dic Summe der ungraden Stellen,
und 2 4-4 4+ 9 = 15, die Summe der graben Stellen,
Der Unterfchied der Summe der graben und ungraden Stellen ift hier
15 — 15 =0, welche dburch 11 theilbar ift; folglich gebt 11 auch in obiger
3abl 7254291 phne NReft auf.

10) Sind in einer gegebenen 3ahl jugleich die Merfmale von B, B, B,
enthalten, fo gebt diefe abl auch durch 2 > 3 < 5 = 30 ohne Reft auf.
©ind bie Merkinale von 8, B, A& in ciner Jabl jugleich enthalten, fo gebt
biefe aud) dburch 8 »4 5 < 11 =440 auf u. {. w.

Beweis.

Su N 1. Die Sahl 9174 fann gerlegt werden in 9170 und 4. - Beide
gehen durd) 2 obne Neft auf; folglid) mup aud) 9174 durdy 2 theilbar fehn.

Su M2 und 7. Die Zahl 7956 Fann gerlegt werden in 7000 |- 900
-+ 50 4+ 6.

Divivirt man 9 in 7000, fo ift der Quotient TTT, und der Reft ift 7;

folglid) ift 7000 9. 177 J- 7. Gben fo ift
900 9. 99 4 9. Gben fo ift
50 9. 5 4 5.
6 P e | ]
folghidy 7956 =9. [T77 4 99 4 5] + [7 4+ 94 54 6] oder
7956 = 9. 881—{—(4—{—9—{— 4 6).

Hier ift alfo die Sahl 7956 in 2 Theile gerlegt, fo baﬁ per erfte Iheil ben
Factor 9, und der zweite Yheil die Summe aller Biffern der Sahl TI56
enthilt. Daber 1fi jede Sabl dburd) 3 oder 9 theilbar, wenn die Sumuie ihrer
Biffer T4+ 9 4 5 4 6 al8 der iweite Theil dev gerlegten Jabhl, durd) 3 oder 9
theilbar ijt.

Su M 3. Die 3ahl 7384 (it fidh gerlegen in T3004-84. Beive gehen durch
4 obne %)Mt auf; folglid) muf aud) die T384 durd) 4 obhne Neft divivirbar feyn.

Bu <4, Die Sabhl T893 Lift fid) zerlegen in T8ID 4= 5.  Beide gehen
purd) 5 ohne Neft auf; folglid) muf andy TRYS durd) 5 ofne Reft theilbar feyn.

Su M 6. Die 10816 fann gerlegt werden in 10000 - 816.  Iu beiven
Ffeilen ift 8 obhne RNeft enthalten; folglicdh aud) in 10816.

Su M. Wirtd eine Jahl mit 11 multiplicivt, fo freht bei der Addition
per Partial= Producte jede Multiplicandusziffer einmal auf einer ungraden und

o Il
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einmal auf eciner graden Stelle. Kommt alfo bei der Addition diefer Partials
Producte nie mehr ald 9 heraus, fo miifte in vem Producte, die Summe der Siffern
auf grader Stelle eben fo grof, al8 die Summe ver Biffern auf ungradver Stelle
feyn; folglich per Unterfdyied der Summen beiber Stellen == 0 fein, welde durdy
11 bividivt, feinen Deft Lipt.  Ullein jededmal, wenn bei der Adbdition cin Sehner
erfheint, fo rird devfelbe auf Der Detreffenden Stelle weggelajfen, und vafiir die
nid)fte Stelle um 1 vermelrt; mithin in jenen Sifferfummen ein Unterfdiied von
11 Ginbeiten hervorgebracht.  Gine Zabl ift daber aud) umgefehrt dpurd) 11 obne
RNeft theilbar, wenn die Summe ihrer Jiffern auf graden Stellen vou der Summe
ihrer Jiffern auf ungraven Stelfen abgezegen, einen Neft = 0 ovder 11, ober ein
Vielfadyes von 11 giebt. .

Bou der Jervlequng ciner theilberen Jabhl in ihre
cinfachen Factovenw (Primgablen).

§. 37.  Factoren ywurden nach §. 23 diejenigen Sahlen genannt, welche
durch ihre Multiplication ein Product hervorbringen. Die Factoren Fonnen
entwebder einfache oder jufammengefesite feyn.  Die leBteren find folche, die
man aufd Neue in Factoren jerlegen fann.  So find 3. B, 3 und 4 Factoren
von 12, weil 3 < 4 = 12 ift. Hier miwbe 3 ein einfacher und 4 ein
sufammengefeter Factor feyn, da 4 in 2 < 2 gerlegt werden fann, Die
einfachen Factoren von 12 find alfo: 2 > 2 K 3. ;

Um bdie einfachen Factoren einer 3abl ju findben, unterfudhe man juydr:
perft, weldye von den cinfachen Jablen (Primzablen) 3. B. 2, 3, 5, 11,
vermdge ibrer Merfmale in der gegebenen Jahl ohne Neft aufgehen, und
bividire dann diefe cinfache Sahl in der gegebenen Jahl. Mt dem erbaltenen
Quotient verfabre man auf gleiche Weife, und fo auch mit allen ibrigen,
big der leste Quotient 1 erfcheint; fo find bie gebraudyten Diviforen, die
gefuchten einfachen Factoren ber gegebenen 3abl, die, wenn man fie mit
einander multipliciet, lefitere hervorbringen. 3. B. follen die einfachen
Factoren der 3abl 2310 gefunden werden, fo ift zuvdrderft nach §. 36 N 4
die 3ahl 2310 durch 5 obne Neft theilbar; alfo ift 2310 : 5 =462, Dem=
ndchft 2310 = 5 < 462. Diefer Quotient (462) ift nach §.36 M} 1
purch 2 theilbar; alfo ift 2310 = 5 > 2.4 231. Diefer Quotient (231)
ift nach §. 36 N 2 dpurch 3 theilbar; alfo ift 2310 =5 > 2 < 3 < 77,
Diefer Quotient (77) ift nach §. 36 N 9 durd) 11 theilbar; demnady iff
2310 = 5 X 2 XK 3 X 11 <X 1. :

Beifpiele sur Uebung.
G3 follen 3u folgenden Sablen die einfachen Factoren gefunden ywerden.
LVon der Sahl 22275 find diefelben 5, 11, 5, 3, 3, 3, 3.
4195 2800 R Bos 8

s e TR Rl e B

" U} " 720 ” L 21 2! o) 21 3! 31 5

S Tnanhe o T BT

" n " ]848 ” 2/ 2( 2! 3’ 7! ll'

o ansmanan o 996 11,713

" n " 23700 " 2’ 2’ 2' 2' 3( 3/ 3/ 5/ ll
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BVon der Wuffindung fdmmelicher Jablen, die in
citter gegebenen 3abl ohue FNeft aufgehen.

§. 38. Um fammtliche 3ablen su finden, die in einer gegebenen ohne
FReft aufgeben, 3erlege man die gegebene Jahl nach Unleitung desd §. 37, in
ihre einfachen Factoren. Schreibe dann die Sabl 1 und den erften cinfachen
Factor neben cinander bin, und multiplicire fie mit dem yweiten cinfachen
Factor und feze deren Producte neben die vorherigen Producte, und multi=
plicire dann alle fo erhaltenen Producte mit dem dritten einfachen Factor,
und diefed BVerfahren fefe man fo lange fort, bid die Multiplication aller
vorftehenden SProducte mit dem [efiten einfachen Factor vollendet iff, AUlle
auf diefe Weife erbaltenen Producte — und nicht melyr — gehen fammitlich
in der gegebenen 3abl obne Neft auf.  Sollten 2 obder mehrere gleiche
Producte durch die befagte Multiplication entfteben; fo lafit man natiunlich
alle big auf eined derfelben hinweg; 3. B. die Jahl 210 fann in die cinfachen
Factoren 2, 3, 5, T zerlegt werden. | Echreibe uvdrderft die 1 und den
erftenn Factor 2 neben cinanber, alfo: 1, 25 multiplicire diefe mit dem
pwoeiten einfachen Factor 3; fo erthalt man folgende Producte: 3, 6.
SeBe diefe neben obiges {o ertbdlt man: 1, 2, 3, 6. Diefe multiplicire
mit dem britten einfachen Factor 55 {o erhalt man wieder folgende Producte:
5, 10, 15, 30. Diefe fee neben die vorherigen Producte; {o erhdlt man:
1, 2,3, 6, 5, 10, 15, 30. Diefe multiplicive mit dem [leten cinfadhen
Factor 75 fo erbalt man: 7, 14, 21, 42, 35, 70, 105, 210. Dicfe
- {eBe neben die oben erbaltenen Producte; {o erhdlt man tiberhaupt nachftehende
Sablen: 1,2, 3, 6, 5, 10, 15, 30, 7, 14, 21, 42, 35, 70, 105 und 210;
welche fammtliche in 210 obhne Feft aufgehen. Diefe Jahlen miffen ibrer
natirlichen Reihefolge nach alfo geordnet werden:

1,2, 3,5, 6,7 10, 14, 15, 21, 30, 35, 42, 70, 105 und 210, —

©ollen ferner alle 3ahlen gefunden werben, die in der Jahl 900 ohne
Reft aufgehen; fo zerlege die 3abl 900 in ibre einfachen Factoren; Ddiefe
finb: 2, 2, 3, 3, 5, 5, $ier find 2 Factoren einander gleich, Um nun
ausg denfelben alle 3ablen ju finden, die in 900 ohne Reft aufgehen; verfabhre
man gany nach obiger Anleitung, werfe aber von den bier erfdheinenden
gleichen Producten alle bid auf eind derfelben himveg; 3. B. 1, 2.
Mit dem pweiten Factor 2 multiplicivt, giebt: 2, 4. Diefe su 1 und 2
gefest, geben: 1, 2, 2, 4. SHier laffe man die eine ahl 2 Hinweg, {o blei=
ben nach: 1, 2, 4. Diefe multiplicive mit dbem dritten Factor 3, fo exfchei=
nen: 3, 6, 12. Diefe 3u obigen 1, 2, 4 gefelit, geben: 1,2, 4, 3, 6, 12.
Diefe mit dem vierten einfachen Factor 3 multiplicivt, geben:
3, 6, 12, 9, 18, 36. Hier laffe die eine 3, 6, 12 bhimveg, weil fie wei-
mal vorfornmen, {o bleiben nach: 1, 2, 4, 3, 6, 12, 9, 18, 36, Diefe
mit dem funften einfachen Factor 5 multiplicict, erfdheinen:
5, 10, 20, 15, 30, 60, 45, 90, 180. Diefe su dben obigen hinjugefirgt,
geben: 1,72, 4, 3,6, 12,9, 18, 36, 5, 10, 20, 15, 30, 60, 45, 90, 180.
Diefe mit dem leBten Factor 5 multiplicivt, geben:
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5; 10, 20, 15, 30, 60, 45, 90, 180, 25, 50, 100, 75, 150, 300,
225, 450, 900.  Hier laffe man 5, 10, 20, 15, 30, 60, 45, 90, 180
binweg, weil fie doppelt vorfommen, und fiige die nachgebliebenen Jahlen
pen obigen Bingu; {o erfcheinen gut georbnet folgende 27 3ablen:
1,2,3,4,5,6,9,10, 12, 15, 18, 20, 25, 30, 36, 45, 50, 60,
75, 90, 100, 150, 180, 225, 300, 450, 900, welche fdmmtlich in 900
obne Reft aufgeben.

Beifpicle jur Webung.

Su 1155 find fammtliche ohne Reft aufgehendve Sahlen: 3, 5, 7, 11
21, 33, 35, 55, 17, 105, 165, 231, 385, 1155.

Su 2310 find es: 2, 3,5, 6, 7, 10, 11, 14, 15, 21, 22, 30, 33,
35, 42, 55, 66, 70, 17, 105, 110, 154, 165, 210, 231, 330, 385,
462, 770, 1155, 2310.

Su 360 find ed: 1,2,3,4,5,6, 8, 9,10, 12
24,30, 36, 40, 45, 60, 72, 90, 120, 180, 360.

WVon demt Verfabren, Das qrofte gemeinfchaftiiche
Maatf 3wifchen 3wei gegebenen Jablen ju finden.

§. 39.  LBenn cine 3ahl in mehreren andern Jablen ohne Reft enthalten
ift, {o wird diefelbe bad gemeinfhaftliche Maap diefer Jabl genannt,
und die grofte 3ahl davon erhdlt den Namen ,grofted gemeinfdhaft=
liched Maaf.” So find 3 B. von 12, 24, 36, 48 dbie gemeinfchaft=
lichen Maaffe: 2, 3, 4, 6, 12, und 12 ift dad gréfite gemeinfchaftliche
Maag derfelben.

Bei Fleinern Iahlen ift dad grdfite gemeinfchaftliche Maaf durdy Hilfe
per Merfmale in §. 36 leicht su beftimmen; bei gréfern Sablen hingegen
wiirde folched mebrere Schwierigfeiten: verurfachen, wenn man fidh) nicht
nachftehenden Werfahrend bedienen wollte: €3 foll 3. B. dad grofite gemein=
fchaftliche Maaf ywifchen 5561 und 6557 gefunden werden.  Man dividire
mit. der Eleinern Jahl 5561 in die grofere 6557, welche 1 jum Quotient
und 996 jum Reft gicbt. ~ Mit diefem Neft 996 dividire man aufd Neue in
pen Divifor 5561, wodurch 5 jum Quotient und 581 um Neft erhalten
wird,  INit diefem Reft 581 wird in den vorbergehenben Divifor 996
dividirt, wodurch man 1 jum Quotient und 415 um Reft erhalt.  Auf diefe
Weife fahre man fort mit jedbem Reft in den vorhergehenden Divifor u
dividiren, big endlich ein Reft in dem vorbergehenden Divifor aufgebt,
welcher Divifor dann dag grofite gemeinfchaftliche Maaff beider gegebenen
Sablen ift. Sollte der leste Reft 1 fein, fo ift diefed ein Jeichen, daf fein
gemeinfchaftliched Maaf fitr die gegebenen IJablen ftattfindet, 3. B,
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6557
5561

PReft: 996

5561 1 (Quotient).

5561
4980
Reft: 581

5 (Quotient).

996/ 1 (Quotient).
581

Reft: 415581 1 (Quotient).
415]

Rejt: 166[415] 2 (Quorient)
332

© Reft: 83{166] 2 (Lustient).
166}

@3 ‘ift vemnad) 83 vad grofte gemeinfdaftlidhe Maag- von 3561 und 6557

Beweisd.

- Da 83 in 166 aufgeht, o mup 83 audy in 415 (== 2.166 4 83) aufgehen:
Da nun 83 in 415 aufgeht, fo muf 83 aud) in 581 = (4154 166) aufgehen.
Da 83 in 581 aufgeht, fo muf 83 aud) in Y96 '= (5814 415) aufgehen.
Da 83 in 996 aufgeht, fo muf 83 aud) in 5561 = (5.996 4 581) aufgehen.
Da 83 in 5561 aufgeht, {o muf 83 aud) in 6557 = (5561 4-996). aufgelen.
Folglidy ift 83 -in den beiven: gegebenen Sablen 5561 und 6557 ein gemeinfdhaft-
lided und gwar das grofte gemeinfdaftlide Maaf, wobdurdy demnad) die beiden
Bablen ohne Reft dividirbar find.

Uebungs : Veifpiele.. ;
LBon 6142 und 7719 ift vad gréfte geneinjdaftlihe Veanf 83..
71

p o 3621, 6248, " " "

, 6496, - 8430 L . e
w9813, ., 8463, ., . y R 1
8439 -, 9309, " n v 8T

BVon dém WVerfabren, die Eleinfte gemeine theilbave .
Babl fiiv mebreve Jablen ju finden. .

§. 40. Die Eleinfte gemeine theilbare Sahl wird diejenige
3abl genannt, welche unter allen..andern-die Fleinfte ift, worin mehrere
gegebene 3ahlen obne Neft aufgehen. So find 3. B. die 3ablen 2, 3, 4 in
48, 36, 24, 12 obne Reft enthalten; bievon ift aber 12 die Fleinfte
gemeine theilbare Sabl durch 2, 3, 4. Die Beftimmung bder Fein-
ften gemeinen theilbaren: 3abl fann auf weierlei Art gefchehen,

1) Wermittelft Serfallung dber gegebenen Jahlen in

ibre ecinfachen Factoren nad ¢§. 36.

Die Jerfallung wird mit feder gegebenen 3abl vorgenommen, aber nur

diejenigen einfachen Factoren derfelben werden beibehalten;, die jur Hervor=
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bringung jeder einjelnen der gegebenen Sahlen nothmwendig find, 3. B. von
den gegebenen 3ablen 12, 15, 16, 18, 20, 24, 25 find

die einfachen Factoren von 12 = 2 »< 2 ¢ 3 und

" " " p 15 = 3 ¥ 53
weil nun 3 beveitd in 12 entbalten ift, o wird diefelbe himweggelaffen, da in
dem Producte 2 »4 2 >4 3 < 5 == 60 {owohl 12 ald 15 aufgeben.

Die cinfachen Factoren von 16 find 2 >4 2 p<4 2 < 25 bievon find 2 ¥ 2
hinmwegaulaffen und zu den vorbergehenden cinfachen Factoven (2 < 2 4
3 > 5) nur 2 >4 2 hinguzufigen, weil in dem Producte 2 P4 2 < 3 < 5 K4
2 <4 2 — 240 fowohl 12 ald 15 und 16 ohne Rejt enthalten find. So fabhre
man big jur leten 3abl 25 fort, und man erhalt die bendthigten einfachen
Factoren fir dic fleinfte gemeine theilbave 3ahl:

223X K2 X423 K5 = 3600,

Mebungs : Beifpiele.

Fie 10, 12, 14, 21, 24, 25, 27, 30, ift 37800 und fiix 9, 10, 16,
18, 20, 25, 30, 36 ift 3600 bdie fleinfte gemetne theilbave Sahl.

2) Wermittelft Anwendung gemeinfdhaftlicher Maafe
nach §. 39.

Die gegebenen Iablen werden neben einander gefchrieben und guvidrderft
unterfucht, ob eine oder mebrere der hingefchriebenen ablen in den dancben-
ftehenden Sablen ohne Neft aufgeben, welche erftere fodann audgeftrichen
werden.  Dann fucdhe man durch Hinlfe der Merfmale in §. 39, ein gemein=
fchaftliched Maaff, dad wenigftend in 2 der nicht ausdgeftrichenen Jahlen
aufgebt. Mit diefem gemein{chaftlichen Maafie, dad man vor die ubrigs
gebliebenen 3ablen, ald Divifor {eBt, dividive man in bdiejenigen Jablen,
worin ¢ ohne Reft aufgeht, und fefe bie erhaltenen Duotiente, fo wie die
nadygeblicbenen Sablen, unter einen Strich. Nun unterfuche man aufs
Seue, ob einer ober mebrere der erhaltenen Quotiente, in einer baneben-
ftebenden 3abl aufgehen , welche fodann ebenfalld audgeftrichen werden,
Sepst nehme man, wenn ed mdglich ift, ein gweited gemeinfchaftliched Maaf
an, und verfabre dbamit auf gleiche Weife, bid fammtlid) nachgebliebene
Sablen Primzablen unter fich find, b. b. feinen gemeinfchaftlichen Theiler
mebr haben; 3. B. ju den 3ablen 12, 15, 16, 18, 20, 24, 25 foll die
Fleinfte gemeine theilbare 3ahl gefunden werden.

Aufldfung.
2) 22, 15, 16, 18, 20, 24, 25
)10, (8 F 9510, 12,25
2) 15, 4, 9, 5 6, 25
$)° 715,78 % 3, 25
i KR 25.
Folglich gibt 2 42 >4 2 %4 3 34 234 3 p4 25 = 3600 bdie Fleinfte gemeine
theilbare abl fir 12, 15, 16, 18, 20, 24, 25. ,
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§. 41. Won cinigen WVortheilen, welde juveilen-bei der
Multiplication gangeg Bablen angewendet werdein
dunen,

1) Soll cinte Sahl mit A multiplicivt werden; o hinge an die gegebene
Bahl cine 0, 3. B. 24 X 10 = 240. Soll fie mit BB multiplicivt werden;

fo hinge an diefelbe 2 Nullen, mit AOGG, 3 Nullen u. . w.; 3. B.
24 >4 100 = 2400 und 24 > 1000 = 24000 u. {. w.

10
2) Mit». Da b= 3 ift; fo hinge an vie gegebene Sahl cine Null und

bividive fic dann durd) 2, ober: bdividive die Sahl erft durd) 2, und Hinge vann
an ben erhaltenen Quotient: eine Null an; 3. B.
10 240 ;
24%5:24-.—2—= = 120.

30
3) Mit 45, Da 15 = T ift, {o multiplicive die gegebene Salhl mit 3,
Biinge bann bem Producte eine Null an und Hivivire diefed davauf purd) 2; 3. B.

; 72
9% M 15 = 24.%9 e ‘T" = 360;

oper: man-nehme 15 doppelt, alfo 30, und vou dem andern Factor die Halfte,
% B 36415 = 18 ¥ 30 = 540

100 :
4) Mit H. Da 25 = T(- ift, o hinge an bdie gegebene Jahl 2 Nullew

und dividire fie dann dburd) 4; ober: man nehme 25 viermal und Yon der andern
3abhl ven 4ten Theil; 3 B.
2?5><48_—=1—29.48=100.i’§=100.12_—_—1200.
5) Mit 8. Da 16 = il—}é == 3—2—0 ift, fo multiplicire man die anbere
Sabt mit 3, Hinge dann derfelbent 2 Nullen an und dividive fie durdy 4; 3. B.
15 M 48 = ‘“fg—(’ .48 = 300 . 4{5 = 300 . 12 = 3600.

. : 00
6) Wit A4S, Da 125 = I—Osl- ift; fo binge aw die gegebene Saphl I
ullen an unb bdividire fie durd) 8; oder man nefme 125 adytmal (== 1000) und
von der andern Zahl den Sten Theil; 3. B
848

125 < 848 = E)S(lo 848 = 1000. i 1000 . 106 = 106000.

) Mit' #A. Die erfte Siffer der gegebenen Sahl redyter Hand wird Hinge-
fdyrieben, Ddiefelbe fovann gur folgenden jweiten, die pweite jur dritten u. f. w.
abdirt und bdie lete Jiffer linfer Hand, der durd) obiges Verfahren hervorgebrad)=
ten' Jahlenveihe, vorgefest. Sollten weiziffrige Summen bei diefer Andition ent=
fieben, o werden die Sehner derfelben mit 3u ver folgenden Swmme gegdhlt; 3. B.
37653 »< 11, :

4
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Hier ift
Dicfe Biffern in gehdriger Oronung

g 54
i

¢ (€))
6 4+ 74 (1 )
VoA = (1)

3 4+ (D) =
37653 < 11 = 414183,
8) Mit AEA.  Hier verfahre man auf dbnlide %eife ald mit 11; 3. B.
()813 “©o11l =

3

5
i
I

~ ST

I

auf einander folgend, geben vasd ver-
fangte PBroduct.

i
l

3
8
1
4
1
4

3 41 = 4.

3+ 1 + 8= 12,

1 4+ 8 4+ 6 = 15...

8 4 6= 14....

6 =i00e,

Demnady ift 6813 X 111 = 756243.

Ehenfo ift dad Verfabren mit 1111 u. . w.

9) Qurd) Jerfillung ded Nultiplicatord in Factoven. E8 foll . B. 3719
mit A8 multiplicivt werden. €8 ift 48 = 8. 6. Die Jahl 3719 uerft mit
8 wmultiplicivt, ift = 29752; bdiefe Sabl nod) mit 6 multivliciet, gibt 178512,

10) Mit B. Gt 1549 =75.0(10 — 1) =750 — 75 = 675.

11) Wit Y. G ift 874 ¥ 99 =874 [ (100 — 1) = 87400 —
874 = R6520.

12) Mit POB.  G3ift 431 4 999 = 431 . (1000 — 1) = 431000
— 431 = 4305069. Gbenfo verfalrt man aud) mit 9999 u. {. w.

13) Mit Bg. 638 ift 48 X 97T = 48 . (100 — 3) = 4800 -— 144

= 46506.

14) Mit B9@. 63 ift 43 < 996 = 43 . (1000 — 4) = 43000 —
172 = 42828,

§. 42. Won einigen Vortheilen, welche juiveilen bei der
Divifion ganger Jablen angewendet werden Fonnen.
1) Wit 10, Gs it 850 : 10 = 85
945 : 10 = 943
371 2 10 == 37116 :
wobei die lepte Siffer der Zahl durd) ein Comma abgefondert und unter diefelbe 10
ald MNenner gefeht wird.
2) it 100. Es ift 8500 : 100 = 85
850 : 100 =
57 : 100 = 7
3) Mit 1000. 68 iff 79000 : 1000 = 79
38500 : 1000 — 38,300 = 384
7952 : 1000 = 7852
D . i o Sl TR 08 i
4) mlt 5. @3 IQ 84 A= 8‘1’ y s) == 10 = 10 == IGTU'
SHan multiplicive den Dividendbud mit 2 und dividive va8 Product durd) 10, fo
¢t man ven gewiinjdten Quotient,
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30 2 480
& ) 15 =9 =9 e A A
5) Mit 15. @8 ift 240 : 15 40 3 40 30 30 16
180 4 3400
i+ 9 i 50:25 = 1 — =85 —_— e
6). Mit 25. @8 ift 850 : 25 = 850 : —= =850 M - T

1000 845 . 8

85 1000

) Mit 125,  @Gs8 ift 845 : 125 = 845
800 o e
1000 046

Sumweilen ift e8 aud) ein Vortheil in der Divifion den Divifor in Factoren 3,
gerlegen und guvdrderft mit dem erjten derfelben den Divivendus ju theilen; den
pavurd) erhaltenen Quotient durd) den giweiten Factor und den {o erhaltenen Qo=
tient wieder durd) den dritten Factor w. f. w. gu theilen; 3. B.

8) 848 : 8 = 848 :-2 . 2 : 2 = 1006;
penn 848 bivivirt durch 2 gibt 424
424 2 212
< " " g " §
212 s 2 e h:

Ghenfo 816 + 48 = 816 : 2 .2 .2 .2 .3 = IT;

penn 816 bividict durd) 2 gibt 408
408 a3 904
1 SRR T s
102 -, S el

L R

Won den Vriichen itberhaupt.

§. 43, Cin Brud ift ein Theil eined Gangen oder dev Einbeit. Soll
aber die Grofe oder Der Werth ded Brudhed audgedriicht werdben, fo miiffen
die Theile, in weldhe die Cinbeit getheilt yorden ift, durdhausd einander gleich
fein. Wenn man daher die Einbeit in cine gewiffe Unzabl gleicher Theile,
etwa in 6 theilt, und einen {olchen Theil mit der Cinbeit vergleicht, fo ift
diefer eine Theil Ein Sed)ftel von der Einbeit und man {chreibt diefen
DBruch L.  3wei, drei, ober mehrere {oldher Theile geben 2 mal, oder 3 mal
Cin Sedyftel oder 2, & u. f. w.

Cin Bruch wird demnadh durd) 2 Begriffe beftimmt:
1) in wie viel gleiche Theile dad Gange ober die Cinbeit getheilt wird,
und
2) wie vielmal ein folcher Theil der Cinbeit genommen worden iff,

Aud der Bezeichnung ded Bruchsd , 2, 2 u. {. w. erfieht man, daf die
3abl, welche andeutet, in wie viel gleiche Theile dad Gange getheilt werden
foll, unter ben Strich, und bie Jabl, wie vielmal einer diefer Theile genoms=
‘men werben {oll, fiber ben Strich u fiehen fommt, Die Jahl unter dbem
@tridhe wird dedhalb der Nenner, und die nber demfelbenr, der Idbley
ded Bruched genannt,

Die Briche zerfallen berhaupt in 3 Claffen, ndmlich:

1) in gemeine Bridye,
2) in Decimalbriade, und
3) in Kettenbriche.
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SWenn fiir den Nenner eined Bruched jede ‘beliebige Iahl angenommen
werden darf, fo werden ed gemeine Bridye genannt.

Benn aber der Nenner eined Bruched die Jabl 10 -oder ein Product
derfelben ift, alfo 100, 1000, 10000 u. {. w., {o beifit ein {olcher Bruch
ein Decimalbrud). Befteht der MNenner eined Bruched ausd einer gangen
Babl und cinem Bruche, und bded weiten Bruched Nenner yieder ausd einer
gangen 3abl und ecinem Bruche u. . w. fort: fo nennt man cinen folchen
Bruch einen Ketten= oder continuirlichen Brudy, 3 B.

1
2 1

i

«

>

1

<

I. WVou den gemeinen Vriichen.

§. 44. Die gemeinen Britche theilt man ein in adhte, unadte,
vermifchte und Dopypelbriudye.

1) Gin achter Brudh ift ein foldher, bdeffen 3abler Fleiner ald bder
Nenner ift, 3. B. ¢, § u f. w.

2) Gin undadyter Bruch hingegen, deffen dhler grofer ald der Nenner
ift, 3 B. 4, 2 u { w

3) Gin vermifditer Brud beifit derjenige Bruch, weldher aud einer
gangen abl und einem dchten Bruch beftebt, 3. B. 83, 93.

4) Dopypelbriche find folhe Brirhe, deren Jdhler aud cinem Brudhe
unbd deffen Nenner aus ciner gangen Jabl beftebt, 3. B. &, F. Man
lieft diefe Briche: dreiviertel finftel; zweibdrittel fiebentel.

Ginen undchten Brucd) vermandelt nran dadurd) in cinen vermifchten,
baff man mit dem Nenner in den 3dbler deffelben dividivt, wodurd) die
Gangen aud dem Bruche audgefchieden werdens fo ift =1} und § =13.

Gben fo cinfach fann man auch jeden vermifchten Bruch in einen
undchten Bruch verwandéln, indem man die gange 3abl in Theilen ded
angehdngten Biuched auddrict und die gleidh grofen Theile ded 3ablers
bagu abdirt, 3. B. 5F = ¥ + § = Y.

§. 45. LQebriats. Wenn zwei Bridhe gleiche MNenner und
ungleiche abler haben, fo ift derjenige Bruch an Werth
grofer, der den grdfern 3dhler hat, und 3war o vielmal
grofer, ald fein 3dbler grofer iff al8 dber 3abler ded andern’
Brucdhed; 3 B. ift § fanfmal mebr an Werth ald L.

BVBewedisd.

Da die Ginbeit vei beiden Vriidhen in 8 gleide Theile getheilt ift, und einer
piefer gleichen Theile bei dem einen Brud) fiinfmal, und bei dem anbdern einmal
genemumen, und ba 5 fiinfmal gréper, ald 1 ift; fo ijt offenbar, audy § fiinfmal
grofer als L, und umgefehrt L finfmal Eeiner al3 3.

Hieraus folgt offenbar, vaf der Werth eined BVrudjed fo vielmal vergrdfert
wird, ald man ven Sdhler vefjelben vergrdfiert, und umgetefrt, vaf ver Werth
cined Brud)ed fo viclmal verfleinert wird, alé man ven Jdhler veffelben verfleinert,
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3. B. wollte ntan 2 dreimal vergrdfern, o hat man den Jdfler 2, Jmal gu nefmen,
folglich wivo § oreimal grifer alé # fein, und wollte man von § den 4ten Theil
nehmen, fo braudt man nur vom Bibler 8 ven 4ten Theil, . t. 2, gu nehmen;
alfo ift 2 viermal fleiner al8 §. ]

§. 46. Lebrfats. Wenn zwei Briche gleiche Idbler und
ungleiche Nenner Hhaben, {o ift derfenige Brud) an Werth
grofier, der den Fleinern Nenner hat, und zwar ift der eine
Brud) fo vielmal grofer, ald fein Nenner fleiner ift, ald
per Nenner ded andern Bruchesd. E8 ift 3 B. & viermal fo
groff al8 %, weil der Nenner 8 ded erfen Bruched viermal Fleiner iff,
ald der Nenner 32 ded weiten Bruches.

Betweis.

Bet 3 ift die Ginbeit in 8 unter fidh gleidje Theile und bei 2 ift diefelbe
Ginbeit wicver in 32 unter fidh gleidhe heile, folglidh) in viermal mehr Theile
getheilt, al8 Oei 3; vemnad) muf 4 viermal Fleiner an Werth fein ald L. —
Nun ift bei 2 der eine Ieil & dreimal, und bei 4% ver eine Theil 45 aud) dreimal,
alfo bei Oeiven Vriidjen gleid) vielmal genommen; folglidy muf audy ¢ viermal
grbfer als 3 feyn.  Hievaus folgt einfad), vaf man ven Wertl cined Brudyes
fo vielmal verfleinert, al8 man den Nenner deflelben vergrdfert, und umgetehrt,
paf man den Werth eined Brud)d fo vielmal vergrdfert, al8 man ven Nenner
peffelben verfleinert; 3. B. wolite man vom Brudje 8 den vierten Theil nehmeu,
fo fann man entivever ven vierten Iheil vom Zabler 8 nehmen oder den Nenmer 11
viermal vergrofern; fo wdre 3. B. von 4 der vierte Theil 2 und aud) £, aljo
ift 2 = % Gben fo Heift %’r weiter nidytd, al8 vaf 3 in & gleihe Theile
getheilt und vemnad) vev Werth von 2, finfmal verfleinert werden foll ; folglid) ijft -
=% Uuf glide Weife ift § = 24 u. i w.

§. 47. Lebrfas. Cin Brud) verliert nidhtd an feinem
Werthe, wenn fein 3dbhler und Nenner mit einerlei Jabhl
multiplicivt ober dDividirt wird; 3 B.

-

=

| 2
Pid

WooT Bl T
Beweisd.
Durd) die Multiplication des 3ihlers mit 4, ift der Werth ded Brudjed (nadh
§. 45) viermal vergrofert, und durd) die PMultiplication ved Nennerd mit 4
iederum vievmal verfleinert (nadh) §. 46); e8 ift affo der Werth von 2 um ein
gleich) Bielfached vergrdfert und verfleinert worden; folglidh fft der Brudh an
Werth unverdndert geblieben, obgleid) fich fein 3dhler und Nenner verdndert haben.
Gben fo verbalt ed fid), wenn man den Babhler und Nenner eined Brud)ed
mit einerlei Sabl divivirt; 3. B. ift :

)

<)

g —8 :-§- e RO
OB T !
BVeweisd.
Durd) die Divifion ved Zihlers 8 mit 8 ift der Werth ded Brudyes (nad)
§. 46) adytmal verfleinert und durd) die Divifion bed Nenners 24 mit 8 ift der
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PWerth deflelben (nady §. 45) adytmal vergridfiert; “¢8 ift alfo ver Werth von & um
ein gleid) Vielfad)ed verfleinert und vergrdfert worven; folglid) ift der BVrudy an
Werth unverdndert geblicben, obgleid) Sdhler und Nenner veffelben verdndert
worden find.

Hieraud folgt, bdafi, wenn [ihler und Nenner eined Vrudyed

einander gleid) find, der Werth deffelben = 1 ift; — penn
L= } Dultivlicirt man nun Sdbler und Nenner mit einerlei Sa[)r efiva
mit 12, fo Ofleibt der Werth nady §. 47 unvevdnvert; alfo ift
l__1.1’___ CAAG 82850 25 0 1T 1 23 s
T e T o Ea D e S
WVou dem {ogenonnten Heben oder Wnufheben der
Briiche.

§. 48. Ginen Brudy) aufbeben heift: denfelben mit Beibehaltung
feined FWetthed dburch fleinere Jahlen auddriicken, indem man feinen abler
und Nenner durch einerlei Jabl dividivt, Diefed Fann auf pweierlei Art
gefcheben

D vermittelft der Merfmale dbuvch wicderholte Divifion
nad §. 36, und

2) burch Uuffuchung bded grofiten gemeinfchaftliden
Maafesd gwifchen 3ahler und Nenner nady § 39.

2640
L ———:5:;??};, dividire 3dhler und Nenner durch 8 (nadh §. 36 A 6), giebt

158004 . . . - i :

190584 7 bividire diefelben durch 4 (nach §. 36 M 3), giebt

9501 iviire fie burch 9 (nach §. 36 N 7), giebt

498967 > 270 9

488, 0. : _

———, Dividire fie durdh) 3 (nach §. 36 N 2) giebt

5544

————::gz, pividire fie durch 11 (nach §. 36 M 9), giebt

133

1687 bividire diefelben durch 7, gtebt 1.

II. Man fudhe nach §. 39 dad grdfite gemcmfd)afthd)e Maaff von den
beiben gegebenen 3ablen, 30
1264032 | 1596672
1264032
332640 | 1264032 | 3
997920
266112 | 332640 | 1
266112
66528 | 266112
266112
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@3 ift alfo hier ywifchen dem Sabler 1264032 und dem Nenner 1596672
vie Sahl 66528 dad grofite gemeinfchaftliche Maaff, wobdurd) genannter
Qabler und Nenner dividirt, der Bruch 1} erfcheint.

Der Brudh Ak ehdrig aufgehoben, ift = 14
4700010 BY°NIa amgRyenen,. i == I
1736955 v L

b TESOTs AR e
623392 VA

" ” W)‘ " ” lﬂ = 353

Sn dem Bruche 1292 ift webder in deffen 3abler nod) Nenner Feind der
in §. 36 angefiibrten Merfmale entbalten. €G3 foll daber ein Verfuch
gemadyt werden, ob diefer Bruch durch irgend cine andere 3abl aufgehoben
werden Fann,  Um diefed audzumitteln, fuche man nun auc) wifchen dem
Rdbler 1209 und dem Nenner 2795 dad grofite gemeinfchaftliche Maaf nach
Unleitung ded im §. 39 angefiihrten Verfahrensd, 3. B.

1209 ! 2795 i 2

2418
377 | 1209 | 3
1131
8 ‘ 317 | 4
312
65 ‘ 8|11
65

13 I'(ss 5
65
G3 ift dbemnach 13 dad grofite gemeinfchaftliche Maaf ded Bruchesd
4292, Diefer Bruch durch 13 aufgehoben, gibt 2%,
42994

Der Brud) 51033 jftoccy 14
o= 3.

25347 |
e TR

Anmerf  Ginen Brudy, deffen Jihler und Nenner fein gemeinfdaftlidyes

Maaf enthilt, anndbherungdmeife su beflimmen, fiehe §. 72.
WVon der AUnweifung, Briiche unter cinerlei
Benennung ju bringen.
§. 49, Gind mehrere Briche gegeben, die unter einerlei Benennung
gebracht werden follen, fo Fann fold)es auf pweierlei Avt gefchehen:

D Durd) uffindbung der fleinften gemeinen theilbaren
Zabl fiur fammtlidhe Nenner, welche Jahl fodann den
Namen General= oder gemein{dhaftlichen Nenner erhalt.

G3 fommt bhietbei nur darauf an, 3u allen Fennern bder gegebenen
Briwche die Heinfte gemeine theilbave Jahl nach Unleitung ded in §, 40 an=
gegebenen Verfahrend ju finden,
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Uufgabe.

Die Briche: 2, L, 4, %, 11, 1%, 4} {ollen unter cinerlei Benen=
nung gebracht werden.
Aufldfung. Dan fese alle Nenner der gegebenen Briidje neben einander
und verfafire dann genaw nad) ver in §. 40, 2 angegebenen Regel, wie 3. B. Hier
3)_6, 89, 10, 14, 15, 21
2) 2, 8, 3, 10, 14, 5, 1
4 3. DT 1.
Demnady ift ver tleinfte gemeinfdaftliche Nenner
3243 MH KT = 2520
Sepst fette man die obigen Britdje unter cinander und fdyreibe den fo' gefundenen.
fleinften Nenner (Generalnenner) oben in eine Klammer; bdann vermandle man
alle gegebenen Britdje in foldie, die den Generalnenner su ifrem Nenner haben,
ofme vaf fle an ihrem urfpringliden Werthe etwasd einbitfien (hier in 2520ftD).
Hierbei ift vag Verfabhren folgendesd:
Der Nenner 6 ved erften Brudyes £, divivivt man in den Generalnenner 2520
und man erhdlt dadurd) ven Quotient 420.  Mit diefem multiplicivt man den

v 210
Bafler und Nenner ded Brudjed 2; o erbilt man 55—23’ weldjer Brud) nad)

§. 47 = 3 ift.  Ferner divivirt man den Nenner 8 bed pweiten Brudjed L in den

Generalnenner 2520 und mit vem dadurd) erhaltenen Quotient 315 multiplicict
i - > 2205

man den Sahler und Nenner ved BVrudjed &; fo erbhilt man 55—)8, weldjer Brudy

nad) §. 47 = % ift.  Gbenfo verfifhrt man aud) mit jedem eingelnen der fibrigen

Briidye; (2520) .

5.420 2100

D 8. — o 1T ¢ Kl e,
P B % =" lios = gm0
SR e
BT 83151 22520
. #.280 _ 1120

s =

9.280 ~ 2520
o N 2268
T0 7 10.252 2520
13..180 2340
14,180

I

2520

__ 8,168 1344

TE:7T 15 168 2520

Ly 11120 1320

T O 19077 38N

U Ry

, o500 . °rsiT

2) Durd) Zerlegung der Nenner in einfade Factoren und
bed barausg herzuleitenden Fleinfien gemeinfdaftlichen
Nennerd (Gencralnennerd),

Summa =
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©oll 3. B. gu den obigen BVriidjen: &, L, 4, %, 13 5, 4} bdie Eleinfte
gemeine theilbare Sabhl (Generalnenner) gefundenwerben, fo jerlege man nady
§: 37 jeden eingelnen Nenner der gegebenen Britdye in feine einfadjen Factoren und
nehme aud diefen nur diejenigen Hevausd, in deven Product die Menner der geges
benen Britde ohne Reft aufgehen.  Ift vied gefdhehen, fo multiplicive man alle
auf diefe Weife heraudgenommenen einfadyen Factoven mit einander und veven Pro-
puct ift fodbann nady §. 40 die gefudyte ﬂumte gemeine theilbave Sabl.  E8 befteht
nidmlidy ver Nenner 6 aud den einfadyen Factoven 2043

” " 8 woon " " 2 2 ~ 2
" " 9 "o " " 3 > '}

” " 1 0 " " ” " 2 % J

” " 14 T " " 2 X1

” ] ; “5 voon ” ” 2 5 ?

" " "o ” " 5 ~

Soll der Nenner 6 in dem Generaluenner aufgehen, fo miffen in diefem die
einfadyen Factoren 2 p<4 3 vorfommen.

Soll der Menner 8 in vem Genervalnenner aufgehen, fo mifjen in diefem die
einfachen Factoven 2 >4 2 < 2 vorfommen.  Bon bdiefen nehme man nun f)eraué
242 Der Generalnenner wird nun beftehen ausg 2 MK 34225 denn
in diefem Product gehen die Nenner 6 und 8 auf.  Soll der Nenner *.) in dem
Generalnenner aufgehen; fo miiffen in diefem bdie einfadyen Factoven 3 < 3 ent=
Balten fein; folglid) beftebt fhon der' Generalnenner aus 2 )< 3 p4 2 ¥4 2 < 3,
worin die Nenner 6, 8 und 9 aufgehen.  Soll der Nenner 10 in dem General=
* nenner aufgehen; fo miffen in diefem die einfachen Factoven 2 »< 5 enthalten fein;
folglid) wird feit der Genevalnenner enthalten die Factoren 2 <3 42 < 2 p4 3
5, worin pie Nenner 6, 8, Y und 10 aufgehen.

€oll ver Menner 14 in dem Genevalnenner aufgehen; fo mitffen in ihm aud
die Factoren 2 > T enthalten fun 5 benmad) witd der Genevalnenner beftehen ausd
243 M 2235 KT, tn weldem die Nenner 6, 8, 9, 10
und 14 aufgehen. Soll der Nenner 15 in dem Generalnenner aufgcf)cn; fo
mitffen in diefem aud) die einfadjen Factoren 3 >4 5 enthalten fein; diefe beiden
Factoren find fojon in vem Product von 243 K242 43 <5 KT ent=
Halten; folglich) bleibt fitr Den Nenner 15 der bidherige Generalnenner unveviandert.
Goll' audy 21 in dem Generaluenner enthalten jein; o mitffen aud)y 3 X 7T in
pemfelben vorfommen.  Dicfe beiden Factoren find fhon in dem obigen General=
nenner entbalten; vaind) ift der Generalnenner oder die Fleinfte gemeine theilbare
Bahl: 243K 2K 2K 3K 34T == 2520.  Gine fleinere Babhl, ald
bie, auf diefe Weife gefundene, Fann der Generalnenner nidht fein; denn licke
man aud jenem Producte aud) nur einen der cinfadyen Factoven hinmweg, fo witrde,
wie leidyt eingufeben ift, Der eine ober der andeve Menner der gegebenen VBriidje
in den General= Nenner nid)t aufgehen.

§. 50, IBill man fich bei der Cinvichtung der Briche unter einen ge=
meinfchaftlichen Nenner die Divifion erfparven, {o fdhreibe man oben in die
RKlammer ftatt ded audgerechneten Generalnennerd, nur deffen cinfache Fac=
toren hin, und laffe ftatt der Divifion mit dem cingelnen Nenner cined jeden

5
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Bruches in den Generalnenner, ausd den cinfadhen Factoren deffelben dieje-
nige 3abl himweg, bdie bem jededmaligen Nenner gleich ift und multiplicive
bie nachgebliebenen einfadhen Factoren ded Generalnennerd mit einander und
noch mit dem 3dbler eined jeden Bruched; 3. B.

3.2.2.3.3 = 180
\—_:——’/ g ; i

1 13.2.3.0 X 1=2% 3) 2, 4,6,9 15
213.3.5 »3=133 4,2, 3,5
£12.3.5 M5=}39 w0 alfo der General = Nenner
312.2.5 A7 =3¥ 22 3K 5=180if.
5[8:2.2 HMe=g1

581 47

180 T80

. . 8
Dicfed Berfabren ift befonders bei grofen General = Nennern mit Vortheil
anguenden,

BVou den vier Specied Der gemeinen BVriiche.

L Addition der Briiche.

§. 51, Sier giebt 3 el Falle:

1) %enn die ju addirenden Bridhe gleiche Nenner haben.

Da unter diefer Bedingung fdmmtliche Theile ded Gangen von einerlei
®rofe find, fo Fann man ihre 3dhler zufammen abddiren und den Nenner
darunter feen. Jft die erbaltene Summe der Jdhler grifier ald der gemein=
febaftliche tenner, fo dividive man mit lefiterem in dicfe Sunime und ver-
wandele dadurch den undchten Bruch in einen vermifdhten, Ddeffen ganze
Ginbeiten mit ju den Ganzen der ju addbivenden Briiche 3u 3dblen find, 3. B.
avbire 243+ Ivfg + SH + 4% + St = 15 + §§ =15 + 244
= 1k

2) %Bebun bie 3u adbirenden Bridye verfdhiedbene Nenner
aben,

Mtan bringe dbann die Briche nadh §. 40 unter einerlei Benennung und
abbdire die erhaltenen 3abler, wobei der gemeinfdhaftliche Nenner nicht unter
jeden eingelnen Bruch gefchrieben wird, um Jrrungen bei der Ubbdition 3u
vermeiben.  Udbire folgende Briiche:

240
15 100 3) 12, 15, 8, 16, 20
128 4) 4 5, 16, 20

ok 0 . 4, 5.
12*}*"5' (54 Alfo der General=-Nenner = 3 )4 4 »<4 4 4 5 = 240
. :

Hiesu die Gangen 1 4 2 - 12 -+ T addirt, bringt die Summe 234}
hervor,
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Hebungs - Beifpiele.
1y 133 18 + 128 Ib - 147 1B 4 1644 B = 574
2) 381 oL J't;x 622 R6L. -+ 903 NI - 123 ROL - 73,7 ROL
— 2781 ROL
3) 13 Gop. + 5% Cop. -+ 87 Cop. + 93 Cop. + 104 Cop.
+ % Gop. = 364% CGop.
4) 13 Bak. | 22 Bat. + 33 Bk, + 6§ Dok = 14474 Berk

. CGubtraction dev Briiche.

§. 52, SHier finden drei Falle Statt:

1) Wenn ein Brucd) von ciner gangen Jahl absuziehen ift.

Hierbei verfabre man auf folgende Weife:  Man nehme von der gangen
3abl cine Ginbeit himveg, und vermwandle diefe in cinen Bruch, deffen Sabler
und Jtenner dem Nenner ded abjuzichenden Bruched gleich ift; fehreibe
diefen fo erbaltenen neuen Bruch neben die Gangen ded Minuendus, und
siche bann den 3dbler ded gegebenen Bruched von dem Jdbler ded bei dem
Minuendus ftehenden Bruched ab, und fchreibe unter den Reft dben gemein=
fchaftlichen enner.

Die gange 3abl wird fodann wegen der himweggenommencn Einheit um
Gingd verminbdert, und vor den ald Bruch erbaltenen Unterfchicd gefept; 3. B.
e8 foll von 83, %; von 5, 5 ; von 10, 7% abgezogen werden.

Aufldfung: 83 43 | 5. 44 | 10. §

1 | o 0 ol A o
Mk 82 8 | a8 |22 %
2) Wenn Brivdhe von gleichen Nennern abgezogen werden
follen.

Die Britche werden unter einander gefchricben und die Iahler bed Subtra-
Pendusd vom dbler ded Minuendusd abgezogen, und der gemeinfchaftliche
Nenner unter den Reft der dhler gefesst.  Sft aber der Jabler ded Subtra=
hendus grofer, ald der 3dbler ded Minuendus, fo nehme man cine Einbeit
von den dabeiftehenden Gangen ded Minuendusd und vevwandle diefe Sinbeit
in einen Bruch, deffen 3dhler und Nenner dem Nenner der gegebenen Brirche
gleich ift; 3able au dem aud dber Cinbeit erbaltenen Bruch den Vrud) ded
Minuendusd bhingu, und ziche dann von deren Summe den Bruc) bed
Subtrabendbud ab. Die ganze 3abl ded Minuendus ift um die Cinbeit

vermindert mworden.
Aufgabe.

Bon 187 ziehe ab 103; wad ift der Unter{dhied?
Aufldfung., 187
103
Reft 832
Bon 203 giehe ab 153; wad ift dber Neft?
Auflofung, 20. =19 4 I 4 3 =
15

s o 0 b & o

e esieo

[

e ~feo
NIy (Y
gl

~“o

=N
A | ~yin
.

Reft =
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Uebungs - Beifpiele.
1) Bon 163 Rubeln ziehe ab 7,5 Nubel; wie viel bleibt fibrig?
Antwort: 84 Rubel.
2) Von 244% Fuf siche ab 1619 Fuf; was bleibt ubrig?
AUntwort: T4 Fuf.
3) Won 123 Pud ziehe ab 97 Pud; wad bleibt nbrig?
Untwort: 24 Pud.
3) Wenn Briade von verfchiedbenen Nennern fubtrabire
werden follen. ;
Man bringe die Brirche nady §. 40 unter cinerlei Benennung und vers
fahre fobann nady der hier (in 2) enthaltenen Unleitung.

AWufgabe.

Bon 127 follen 54 fubtrabirt yoerden ?

Aufldfung. 1

Reft: 123

Bon laTT follen 73 ab;«goqcn werben ?

Aufldfung. 15.% H —§— 4% =}

i {; ...... == ‘2’

Reft: 719 | 19 Neft ved Brudyes.

llcbmtqé z "%twtele
1) Won 53 t#h 3iebe ab 27 1t rad bleibt 1brig? Antw. 223 £,
2) Von 14,‘0 Pud 3iehe ab 4” Pud; wad bleibt ibrig?

AUntw. 10427 Pud.

3) Von 402 Rubeln ziche ab 3611 Rubel; wad bleibt ubnq?
Antw. T Rubel.

HI. Multiplication der Vriiche.

§. 53, Multipliciren Heifit: den cinen Factor fo oft ju fich felbft neb=
men, ald der andere Factor Ginbeiten oder Theile von Einbeiten enthalt;
bemnach wnrde

1) 244 I)eiﬁen‘ 8 foII 2 viermal zu fich felbft genommen roerden;
namltd) + 24242 =45 =22 Man bat alfo den Iabhler des
Bruches nut ben Gangen 5u mulnphctrcn und darunter den enner bed gege=
benen Brudpcé 3u feien.

2) 4 %4 2 winde beiffen: ¢8 foll die 4 jweimal, und von diefem Pro=
duct der 3te zbexl genommoen werben, €8 ift 4 sweimal gmommexx 8, und
davon 1ﬂ bur 3te Theil = § = 22. Demnach ift 4 4 2 = 3 4 4.

3) 34 2 beifit: e3 foll 3 3mcmw[ und von diefem SProduct der Jte
Theil gmommcn werben. Gé ift 3 5memm[ genommen = $ und davon ift
der 3te Theil = % = L.  Dasd Product & ift alfo ausd der 9)2u(t1p[zmtwn
ded ablers mit bem 3dbler, und ded Cﬁenneré mit demt Nenner beider

G2 Wt
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Britche hervorgegangen. Daber ift bei der Multiplication der Briiche die
Regel: Man multiplicire Jdhler mit 3adhler und Nenner mit
Nenner. Cbenfo ift: '

4) 3346 = 154 6 = 20 — 221, Hier vermwandle man guvdrberft
33 in einen undchten Bruch L7 und dann multiplicire diefed Bruched Jabler
nach 1) mit der gangen 3abhl 6; wodurd) 20 == 224 erfcheint.

el i 15

5) ML= 5% 1P — ? :: "
mifchten Britche in undchte Briche, €8 ift 22 = § und 17 = 1 und
pann multiplicire man nadh 3) 3dbler mit Iabhler und Nenncr mit Nenner.
$Haben aber vor der Multiplication die Jdbler und Nenner beider Brirde ein
gemeinfchaftliched Maaf, o dividive crft 3dhler und JNenner mit demfelben
und multiplicire dann die nachgeblicbenen SPrimzablen fowobl im abler ald
im Jenner mit einander.

Man foll 3. B. die Briche %, 3, £, 24 und 8 mit cinander multi=
pliciven,

Aufldfung.  Man fese alle Sihler diefer Brliche iiber und alle Nenner
unter einen forizontalen Strich.  Nun fudhe man von je einem Jdhler und
Nenner vad gemeinjdjaftliche Maaf und divivive hiemit beive (wedurd) der
Werth ved Brudjed nad) §. 47 unvevdndert bleibt). Diefed Berfahren fese
man fo lange fort, big alle nadygebliebenen Sifler und Nenner gegen einan=
per verglicher, Primgahlen unter fich find. Diefe multiplicive mit einander

7.3.5.24.8_ 14
12.4.6.86¢ B
Sibler und Nenner Haben hier dad gemeinfdaftliche Maaf: 64 5 > 4
443 Mit diefem Maaf divivire man obige Siihler und Nenner, fo
Bleiben ald Sibler nad) 254 7T = 14 und ald Nenner 5, weldpe Jahlen
unter einander Primzahlen find.

§. 54. Lebrfats. Dasd Product von ddhten Brivchen ift
ftetd ¥leiner, alé jedber der beiden Factoren deffelben
©oll 3 mit 2 nmultiplicivt werden, {o wird hier § yweimal vergrofert und
preimal verfleinert; alfo mebhr verfleinert al8 vergrdfert. Folglich muf bas
Grgebniff dicfer Operation, d. i. dbad Product von § mal 3%, Eleiner ald §,
alfo Feiner al8 einFactor () werden. Ebenfo, wenn  mit 3 multiplicivt
werden foll, o wird 2 dreimal vergrdfert und viermal verfleinert, alfo mehr
verBleinert, ald vergrofert; folglich mufi dad Product von 3 mal ¢, Fleiner
ald 2, alfo Fleiner ald ein Factor (3) werden.

Uebungs : Beifpiele.
1) Won 16 Perfonen foll jede 25 Rubel crhalten; wie viel betragt die ju
vertheilende Grofe? Antw. 62 Rubel.
2) Wenn Jemand L b Brod erhalt; wie viel erhalfen 35 Perfonen ?
Antw. 303 ib.
3) Wenn 1 Urfchien 13 Rubel foftet, wad Foftet 13 Arfchien?
Antw. 13 Rubel,

5. $Hier vermwandle beide ver=

foweDhl im Sibhler al8 im Nenner; 3. B. = 2%



38

4) Wenn 1 Tfchetwert Roggen 23 ROL, Foftet, wasd foften 17 Tfchetwert ?
Untw. 53 Rubel.
5) Multiplicive 25 M 3 X 39 X & X 3, wad ift dad Product?
Anfo. 5.
IV. Divifion der Vriidhe.

§. 55. Dasd practifche Verfabhren bei der Divifion von Brichen ift fol=
gended:  Man Febre den Bruch ded Dwiford um, d. h. man madye den
Sdabler yum Fenner und den Nenner jum 3dbhler ded Diviforbruched und
multiplicire diefen mit dem Bruche ded Dividends nadh Unleitung ded §. 535
pad dadurch entftandene Product ift fobann der Quotient diefer Divifion;
380t 1313 = HX 4= =1L

fifter Betweid fiir diefed WVerfabren.
Wenn 13 durd) 3 vividivt werben foll und man 13 erft durd) 3 Gange divis

; 1 T

Dirt; fo entftebt der Quotient %—3 . Nimmt man aber den Divifor 3 viermal
)

) oL, ; 5

Hleiner, alfo §, fo muf dadurd) der Quotient l-()-_i' viermal grdfer werben,
b 4

. 154 4 e s :

aljo 16543 BHier ift 12 der oben gegebene Divivendusd und # ift der umge=

fehrte Diviforbrud). Demnady ift vad vorhin angegebene Verfalhren gevedhtfertigt.

Ster Beweisd,
Wenn man 13 vurd) 1 divivirt, fo ift der Quotient aud) }3.  Vergrdfert
man den Divifor 1 durd) 3, fo muf dadurd) der Quotient 1§ nad) §. 46 dreimal

. 15
i [
tleiner, aljo 16

3 werden.  Verfleinert man nun den Divifor 3 durd) 4 (wo-
1:‘

burd) der Devifor § ird), fo muf alsdann nad) §. 45 der Quotient T(i—a

3 ) &

; .. 15.4 i
viermal grofer, alfo T%——.} werben.  Hier ift 13 der gegebene Dividendus und

4 der umgefehrte Divifor.

§. 56. Da man jeder gangen 3abhl die Geftalt eined Bruched geben

fann, wenn man unter diefelbe die Einbeit, in Geftalt eined Brudhes fesit;

fo ift dpann auch nady obiger Unleitung
3 .

Fr4d = F =3 M =%, und

TR I e T S o 8 e 48 03

(,]‘ 3 = ,1’_1, B .l.7>< 935 ebenfo
H Smrai A2 el B O
35-:]—5:: 5 :j:. 's 7"’5:;3:-‘25‘

ebungs : Beifpiele.
1) as Foftet 1 1, wenn & 1 122 Cop. foften? Antw. 155 Cop.
2) enn 12 olotnif § Rubel Foften, wad Foftet 1 Solotnif ?

Antw. 2 Rubel,
3) Wenn 14 SPud 21 ROL. Foften, wasd foftet 1 Pud?  Antw. 221 NOL
4) Was foftet 1 Urfchien, wenn 42 Urfchien I Rubel Foften?

Antw, 3 Rubel,
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5) Fur 1 Berk. 3ablt man 323 R6L, was erhdlt man fir 12663 R6L?
AUntiwv, 382 Berfowiz.
6) Mit welcher Jabl muf man 6 multipliciren, damit 164 Ib entftehen?
AUntw. 24,
D) Jcmanb ethalt an Seife: 24 Pud 4 32 Pud 4 13 Pud; verfauft
pavon: % Pud 4+ 13 Pud + 22 Pud.  Den Reft mu[tlphclrt er mit
(2% 4+ 33) und dad s),'5mbuct tbeilt er durch (4% + 33 + 11); wad
ift der Quotient? Antrw. 134429 Pud.
8) Semand empf&ngt an Flachs: 102 Berk. + 93 Berk. + 53 Bk, ;
verfauft dbavon: 53 Berk, 4 33 Bert. 4 23 %cr? Den Reft ver=
grofiert er 33mal unb bas ‘Drobuct theilt er in 47431 Theile; was ift
da dber Quotient? Antw. 1 Berk.
9) Wenn A. 62 Efchetw, + 53 Tfchetw. 4 11 Lfchetw. -} 103 Tfhetw.
einfauft, und gIexd) ieder babon verfauft: Sr Lihetw, - 2' T chw.
43 fchetw. 1 fhetw. Den RNeft zjma[ vergrofert nd bas
Sl)robuct burcb 2075.—} dividirt; wie grofi ift da ber Quotient ?
Antw, 5 Tfhetw. = § Garniz.
10) MWenn Kaufmann B. einfauft: (202 4 3% 4+ 53) SlBebro Brandt=
wein; aber gleich barauf wieder davon verfauft: (93 4 43 - 28)
TWedro; den RNeft mit (17 4 33 - 23) multiplicirt und dag Product
burch 47 dividirt; weldhen Quotient giebt diefe Uudibung?
Antw, 231967 Wedro.

Nefolviven benannter gebrochener Jabhlen.

§. 57. 9Bad Refolviren heift, und wie man dabei ju verfahren
babe, ift {hon in §. 29 gefagt.

Um aber niedere Cinbeiten benannter Sablen auf die hochfte Benennung
3u rvefolviren, dividire man bdie gegebene 3abl der nicdrigften Benennung
burch die Verhaltnifzahl der nachft hobhern Benennung und addire dazu die
nachft hohern Einbeiten (wenn foldhe vorhanden find). IMit der erhaltenen
©Summe und den folgenden hobhern Cinbeiten verfahre man auf diefelbe

Weife.
Wufgabe 1
MWasd betragen 3 RbL. ()() Goyp. in SRubeIn audgebdridt?
Auflofung. 60 Cop. ift = 5% NROL = % ROL = 2 RbI. Dazu
abdire die 3 RO hingu, o mad)t e8 33 §Rbl
Adufgabe =

Wie viel betragen 325erf 4 Pud 20 1k an Berfowizen?
ufldfung. 2015 ift = 39 Pud — 1 Pud. Dazu addire die gege=
benen 4 Pud; fo find 4 g;)ub 20 1b = 44 Pud. Aber 41 Pud find

= 4 Pub — ﬁ Berf, — % Berk.  Dagu addire die gegebenen

3 Berk, fo find 3 Berk, 4 Pud 20 b = 3.5 Berk.

Wufgabe 3.
Wie viel betragen 13 Sorof, 203 Wedro 63 Krufdfen
an @oro?omol?
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Aufldfung. Man fange mit der nicdrigften Benennung an.  E$ find
63 K. = 27 Kr, = 27 Wed. Dazu addire 203 Wedro, {o find
33 Wedro 4 202 Wedro =— 21, Wedro. E3 find 21,5 Wedro
= &9 Wed. — &1 &Eorof.  Dazu addire die 12 Sorok., {o find
070 Sowok, 4 13 Sorof. = 114¢ Sorok.
T2860 . 5 = Lygge D00k

Mebungs: Veifpiele,
1) Tie viel betragen 3 R6L. 75 Cop. an Rubeln ? Antw. 33 ROL
2) Wie viel betragen 4 Rief 4 Buch 6 Bogen an Ballen ?
Wnfw, 3248 Ballen,
3) Wie viel 1 find 48,% Solotnit? Untw. L% 1E.
4) Wie viel Tfchetwert find 11 Odmina 4% Lfhetwerif 51 Garniz?
AUntw. 1113 Thetwert.
Neduction benannter gebrochener Fablen.
§. 58. 9Bad reduciren beifit, und wie man dabei ju verfabren habe,
ift in § 30 Dbereitd gefagt.
Aufgabe
G3 follen 33 Berk 165 Pud 702 i 1751 Sol. reducirt
werden.
Aufldfung. Man veducive guvdrberft die Venennungen ver gangen Sahlen,
3 B in 163 Bud find enthalten 1 Berf. 63 Bud. Diefes- 1 Berk. zu
33 Bert. addirt, maden 43 Berk.
Die 102 1t betragen 1 Bud 302 1. Diefed 1 Pubd zu obigen nadygeblicbenen
63 PBud addirt, geben 7% Bud.
Die 1751 Sol. find = 1 1B 794 Sol.  Diefed 1 1k ju obigen nadygeblichenen
302 1b addirt, geben 3132 1b.
(3 find die veducirten-gangen Sablen, obhne Ricficyt auf die Briidje, gegentvirtig:
43 Bert. T3 Buv 313 1B 794 Gol.
1Um die Briidhe der hohern Venennungen in niedere Ginbeiten u reduciren,
fange man bei dem Brudje ver Hidyften BVenennung (hier 3 BVerf.) an, und madye
felbige durd) die Multiplication u Pudben u. {. w. E8 ijt

9
$ Bk, = ix l Pudb = 9 Pud.
Dazu abdire: die obigen T3 Pud,
geben' 163 Pud = 1 Bk 63 Pud.
DA =05 '
Dagu die obigen 313 1B abddirt =
madien 563 1 = 1 Pud 163 .
; 24 96 .
Die 2 Ib finb = e —— Gol. = 64 &ol
Dazu adbdire die obigen' 794 Sol.

betragen 1434 ©ol. = 11b 471 Sol.
Dale Getrdgt die Reduction in Allem: 5 Berfowiz T Pud 17 1B 474 Sol.

Die: 3. Bud finb. =
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Uebungs - Beifpiele.
1) Rebucire 70§ Wedro 903 Krufchben und 603 Lfcharfen?
Antw. 2 Sor. 2 Wedro 6 KrufchE. 10494 Tfchark.
2) Redbucire 54 Lfchetmwert 305 Lichetmerif 603 Garniz?
Antw. 9 Tfchtwt. T Tfchtwk. 224 Garnis.
Addition ungleichbenannter gebrochener Jablen.
§.59. Das Verfabren bicbei ift vollfomuien gleich dem in §. 51 bereits

angefubrten.
Aufgabe.
Semand hat empfangen 5 RO6L 25%
302 Gop. -+ 6 NbL 165 Coyp. + YROL T
803 Cop.; wad madht ed gufammen?
Aufldfung. Man fdyreibe die Grofen gleidartiger BVenennungen unter

einander und verfahre vann nad) §. 51, 3. B.
< 120

Cop. 4+ 24 RbI
511 Cop. + 3 NRO6L

h

5 Mol 25%  Gop. | 80

24 ., 30% o 105

(') " ]6% " ]()‘)

OF - Aok 110

3l ighge B L s

Summa 49 RO[L 29197 Cop. | 467

120 ©OF oy = 3191 Goy

Grlduterung. Man abdbive guerft die Briidje der Coyp., diefe madyen jufam-
men 3195 Goyp. aus; vie 3 gange Eop. avdire gu ven obigen gangen Coyp.
Aus per Summe der gangen Cop. (hier find ed 229 Cop.) fdjeide die NOL.
(bier 2 ROL) aud und 3ible fie qu den {ibrigen R6L., fo erideint die Iotal=
fumme von 49 NRoL 29197 Coyp.

UHebungs - Beifpiele.

1) Udbire: 2 Vallen 7 RNief 83 Buch -+ 4 Ballen 6 NRief 157 Bud) -
3 Ballen 4 Nief 102 Buch und 1 Ballen 8 Rief 127 Buch ; wad ift
bie Summe? Untw. 12 Ballen T Ricf 7% Budy.

2) Udbire: 5 Lfchetw. 1 Odm. 3 Lfchetwt. 55 Gamniy + 2 Lfdhetw.
2 Lfchetwk. 63 Garniy + 8 Tfchetw. 1 Dém. 2 Tfchetwt. 3.5 Garn,
+ 3 fdetw, 1 Dém. 1,5 Garniz; wad ift deren Summe?

Antw, 20 Lfchetw. 1 Odm. 1 T{chetwt, 22 Garn,

Subtraction unglcichbenannter gebrochener
Bablen.
§. 60. - Auch bier gilt dad fdhon in §. 52 angefibhrte Verfahren.
Nufgabe 4. -
VBon 22 fhetw. 1 Odmina 1 Tfchetwf. 2

29 Sarniy 3iehe ab
g«i "

L Garnig,

6

" = " 1 "

b
Reft 12 fdyetw, -— Odmina 3 T{chetwt, 3
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@rlduterung. Dian bringe zuvdrderft die Britdhe der Garnize unter einerled
Penennung, und iche dann ven untern Brud) vom obern ab.  Ift dasd
geidyehen, fo verfabre man mit ven fibrigen Poften ¢ gang. {o, wie m §. 52
gezeigt worden ift. ¢

Mufgabe =
LVon 245 Sib 103 £ 83 1 24 Loth 37 Quentdyen jiehe ad
71 ” ]83 ” “.)%.' ” 3();‘ " “7 ity

Reft 16 Stb 5 Lib — b 25 Loth 333 Quentchen. !

Verfahren, Man fubtvahive die Grofen jeded cingelnen Poftend und veducire
die Dabei fid) crgebenden Briide nad) §. 52, fo erfdjeint der obige Reft.

Uebungsd: Erempel.
1) Von 146 RbL. 365 Cop, wurben 49 Stb[ 29197 Gop. ausdgegeben;
waé Dblieb nbrig? Antw., Y7 NbL. 6,3, Cop.
2) Won 5 Berk, 2 Pud 4+ 4 Berk. 3L Pud -+ 1 Berk. 12 Pud wurden
verbauft: 5 Berk. 32 Pud; wad blieb ubrig?
Antw, 5 Berf. 113 Pud,
Brultiplication 1mq1ctd)benauntcr qebrochener

Bablien.
§. 61, Yuch bhier gilt-dag, wad in § 53 bercitd angefibrt wor=

den ift.
Dl u fgabe.
21 Gor. 213 Webro 41 Krufcht. 23 fchark. mu[ttphme mit
41
Product 111 Sor. 974 LWedro 193 Krufcht. 1043 Iichart.
Suerft reducire die Buirche jeded cingelnen Poftend, o erfcheint: 11 Sor,
107 LWedro 21 KrufchE. 11,1 Lichark., und dann die Gangen derfelben, {o
ergicht fich daraud: 13 Sor. 29 Webro 6 Krufcht. 5 Tfchark.

Egrempel sur Hebung.
1) Wenn 1t Butter 121 Cop. foftet; wasd Fofen da 153 1.
Untrw. 1 RbL 95 Goy.
9) Wad foften 18 fchetw., wenn 1 Tichetr. 43 NI Foftet ?
Antw, 8745 RbL
D) Weldhed Product erfcheint, wenn man 62 RbL 423 Cop. mit 53
vergrofert ? Untw. 41 L. 13143 Gop.

Divifion ungleichbenanunter gebrochener Jablen.

§. 62. Dasd Verfahren ift hier daffelbe, wie in §. 55.

Wufgabe.
@8 follen 62 Sor. 241 Wedro 5 Krufdd 72 T{dark
unter mctfoncn veitheilt werden; wag erhalt 1cbe S)}erfbn“’
HuflSfung. Man theile jede cinzelne BVenennung durd) 5, {o entftehen bie
cngelien Suotiente: I Sor. 4]”6 Weoro 145 .R‘rufd)f. 113 Yydarten.
Dicfe Aubdriicke veducivt, geben:
i @orofowei 18 Thvro 3 Krufdfen 2§ Yidarten,
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eno Uebungs : BVeifpiele.
1) Wenn 164 Lfchetw. 6% etk 44 Sarniz durch 31 getheilt werben
follen; wad ift der reducirte Duotient?
Antw. 5 Lfchetw. 1 Lfchetwt. 337 Garniy,
2) @8 follen 94 Berk. 81 Pud 33 1h 903 Sol. durd) 33 dividirt werden;
mad ift der reducirte Quotient?
Untw, 2 Berk, 9 Pud 21 H 718158 Solotnik,

1. Pou den Decimalbriichen.

§. 63. Fad) dem defadifchen Jablen - Syftem hangt der IWerth jeder
Siffer von der Stelle ab, in weldher fie befindlich ift; namlich in der crften
Stelle rechter Hand ftehen die Einer; in bder yweiten Stelle nad)y der linfen
$Hand hin die Jehuer; in der dritten Stelle die Hunberter u. . w.  Hieraud
ergiebt fich auch umgefehrt: bdaf jede Jiffer, von der redhfen zur linfen
SHand hin, 10 Mal weniger Werth , ald die junachft darauf folgenbe Stelle
Haben mufi.

Sn der abl 1111 ift die erfie Siffer linfer Hand: ein Taufender;
die yweite Jiffer nach der Nechten hin, 10 Mal Heiner, alfo cin Hunder=
ter; bic dritte Jiffer ur NRecbten bhin, wicder 10 Mal Fleiner ald die ju=
ndchft vorbergehende, alfo ein 3elner; bdie vierte und lesite Riffer ift
wiederum 10 Nal fleiner al8 die unmittelbar vorbergehende, alfp ein
Giner. et man fefit hinter den Einer cin Comma, und hinter lefite:
red noch cine 1, 3. B. 1111,1; o iff diefe leite Cind zehnmal Fleiner ald
per jundchft vorbergebende Ciner, alfo ;. Sefit man noch eine 1 binter
biefed 15, 3. B. 1111,11; fo ift die leite 1 rwieder sehnmal Heiner ald dagd
sundachft vorbergehende 5, alfo 1§43 die dritte nach dbem Comma binzuge=
fagte 1, in 1111,111 wdre demnad) 'y, die vievte I in 1111,1111
ware tgios W . 0.

Daber mwirbe die gange Jabl 1111,1111 gelefen werden: ein Taufend
ein Hundert eilf Gange, ein Jebntheil, ein- Hunbderttheil, ein Taufendtheil
und ein Sehntaufendtheil.

@ben fo yirde man 4,2093 lefen: 4 Gange, 2 3ebntheil (Fein Hindert:
theil), 9 Taufendtheil und 3 Jehnraufendtheil, oder: 4 Gange und 2%

100001

1 2 — 2000 .
denn e8 ift 1g. ' T Jveuu
T'q{m = Tﬁqﬁﬁ
TO000 ~—— TO000
i 2 9 3 — 20 0.3
alfo % + 1o'oo 1t rodoo = 1

Um daber cinen Decimalbrud) 3u fchreiben, fete man nad) den Gangen
ein Comma (oder Ginerzeichen); fodbann die Jebnthetle vecdhts in die
exfte ©telle; die Hunbderttheile in die goeite; bdie Taufendtheile in die dritte
@telle u. f. w. und fille die Decimalftellen, weldhe nidht genannt worden
find, durch Nullen aus, ;

Collen 3. B. dreiundfunfzig Gange, 7 Iehntheil , 8 Hunbderttheil,
8 Hunderttaufendtheil gefchrieben werben; fo wird diefe Iahl auf folgende At
gefchrieben: 53,78008, und gelefen: 53 Gange 78005  Ferner: 7 Hun=
perttheil, 5 Taufendtheil, 3 Milliontheil wird fo gefchrieben: 0,075003,
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Gben fo 75 3ebntbeil: 7,55 1125 Hunderttheil: 11,25, und 12 Gange
95 Milliontheil: 12,000095.

Ueberhaupt merfe man fich beim Sdyreiben der Decimalbriche folgenbde
Regel: Der 3dbler ded Decimalbrudied muf fo viel Jiffern
enthalten, ald der Menner deffelben Nullen hat; ift dDiefesd
nicht der Fall, fo fege man dem 3dbler fo viel Nullen vor=
an, ald demfelben Riffern feblen. 3. B. ¢ follen 95 Million-
theil gefchricben werden.  Million entbdit 6 Nullen, der 3dbler des gege=
benen Decimalbruched (1oo%iog) enthalt nur 2 Jiffern; folglich fee man
pemfelben 4 Nullen vor und es entfteht dann 0,000095. Cin Decimal=
pder 3ebhntbeiliger Bruch iff demnach cin foldher Bruch, der
gu feinem 3dbler jede belicbige 3abl, ju feinem Nenner
aber nur die 10 und dad Product von 10 hbaben fann,

Addition Ser Decimaldbriiche.

§. 64. Dem Grundfage gemaff, daff nur gleichartige Grifen abddivt
werden fonnen, fege man die Decimaljtellen bei der Addition dergeftalt unter
cinanbder, daff Ganze unter Gange, Jehutheile unter Jebhntheile, Hunbdert:
theile unter Hunderttheile u. . w. u ftehen fommen, und da bei derfelben
auch dad defadifche Gefes ju Grunbe liegt; o addire man fie eben fo wie
gange 3ablen und fefge das Comma an die ihm jufommende Stelle der

Summe.
MWufgabe.
Man abddire 5,306 4 0,0793 - 14,009631 -+ 125,0004358.
Auflofung. 5,306
0,0793
14,009631
125,0004358
Summa:  144,3953668,
Ferner addire 0,0087 -j- 0,289 - 0,0008 - 0,004793.
Nuflofung. 0,0087
0,289
0,0008
0,004793
Summa: 0,303293.
Uebungs - Beifpiele.

1) Man bat berechnet, dafi von 5 Silbermingen die erfie 8,407 Solot.,
bie gweite 1,0976 Sol., bdie dritte 0,85 Sol., die vierte 2,371 Sol.
und die finfte 0,0997 €ol. wicgt; wie viel Solotnif betragt ihr Ge=
wicht jufanumen? : Antro. 12,8253 Solotnik.

2) Von 4 fichtenen Stammen entbalt der erfte 38,079, der jiveite 40,7985,
per dritte 56,3 und der vierte 58,985 Cubiffufi ; wie viel diefed Korper=
maafied enthalten fie jufammen?  ~ Untw. 194,1625 Cubitfuf.

Subtraction der Decimalbriiche.
§. 65., Nachden die Decimalbriiche, rwie bei der Addition, gehirig
unfer einanber geordnet find, fo ergdnge utan, emn in beiden gegebenen
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Decimalbriichen nicht gleich viel Decimalftellen fein follfen, die feblenden
rechter $Hand durch Nullen, weil dadurch der Werth ded Decimalbruchesd
nicht verdndert wird, und verfabre dann, wie bei der Subtraction ganger

Sablen.
MWJWufgabe.
Riche vonr 60,035607 ab 24,7093.
Aufldfung. 60,035607
24,709300

Reft:  35,326307.

Ferner giche von 2,036 ab 0,790364.
Nufldfung. 2,036000
0,790364
Reft: 1,245630.

: lteBungé : Beifpiele.
1) Gin Parifer Cubifsoll atmospbhdrifcher Luft wiegt 0,46 Gran und ein
Gubifsoll brenubarer Luft wiegt 0,03539 Gran; wie viel wicgt erftere

mehr al8 leBtere? Antw. 0,42461 Gran,
9) Bei einer Vermeffung follen von 38,5 Faben 19,4805 Faden abgezogen
werben ; wie viel Faden bleiben ibrig? Antw. 19,0195 Faden.

Multiplication der Decimalbriiche.

§. 66. Die practifche Jegel bei der Multiplication der Decimalbriche
ift folgende: Man multiplicive die Decimalbriche, wie gange Sablen, obue
Ricficht auf dag Comma, und {dhyneide im Producte fo viel Decimalftellen
von der rechten jur linfen Hand ab, ald die beiden Factoren Decimalftellen

sufammen enthalten.
Mufgabe.
Man foll 2,34 mit 3,042 multipliciven.

Auflofung. 2,34
3,042 Hier haben beide Factoren 3 Decimalftellen;;
468 | folglid) fdhneive man audy im Producte 5 Decis
936 malftellen, von der redyten ur linfen Hand ge-
702 tedynet, ab.

711828 /

2 Beweisd.

&, und

12 Folglid) ift

2,34 ¢ 3,042 = 334 X 1843 = {6538 = 7,11828.

Ferner ift 0,0847 mit 0,0039 3u multipliciven. v

Aufldfung. 0/‘28_4(7 Da in beiven Factoren 8 Decimalitellen ent=
0,0039 Balten find, tm Product aber nur 5 Jiffern er=

7623 fcheinen; fo fepe man diefen 5 Jiffern nod
2541 3 Nullen vor und dann nod) eine Null fitr die
0,00033033 / ®angen. : ~
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ebungs : Beifpiele. ' _

1) Cin Gubiffuf Budenbolz wiegt 0,854 Mal fo viel ald ein Cubiffuf
Waffer, der 48,883 tb fdhwer ift; wie viel 1 wiegt ein Cubiffuff
SBuchenholy ? Antro.  41,746082 ik,

2) Die fange einer Linie ift 4,832 Fufi; diefelbe foll mit 0,0078 multi-
plicirt werden; wie lang wird demnady diefe Linie werden?

Antw.  0,0376896 Fuf.

3) Wie viel wicgen 80,43 Cubiffuff brennbaver Luft, wenn 1 Cubiffuf der-
felben 0,03539 b fchwer ift ? Antw.  2,8464177 1.

Divifion der Decimalbriiche,

§. 67.  Sn der Divifion mit Decimalbriichen finden 3 Falle Statt,

1) Ginen Decimalbrucd) durch cine gange Jahl ju divi:
dirven.

Regel. Man betradste den Decimalbruch a8 eine gange Jahl und
dividire wie mit gangen Jablen; fchneide darauf im Quotient fo viel Deci=
malftellen ab, alg8 der Dividendud Decimalfiellen enthalt. Sollte im Quo-
tient nicdht fo viel Decimalftellen enthalten fein, al8 obiger Regel nach ab=
gefchnitten werten follen; fo fee man dem Quotient o viel Nullen vor,
alé demfelben Siffern fiix dad bfchneiden mangeln, und noch fiberdied cine
Null fir die Gangen, welche durd) dad Commna abgefondert wird. Nod)
ift biebei zu merfen: Ddaf ein Decimalbruch ungedndert bleibt, wenn an
denfelben vechter Hand Nullen angehdangt werden; denn 2,73 = 2,730000
and 3,5 = 3,5000 u. {. w.

Aufgabe 1.

Der Decimalbruch 42,3592 foll auf Sehntaufendtheilchen durch 8 divis

dirt werden.

Auflofung. 8

!
42,3592 I 5,2949.
40
23
16
15
72
39
32
72
72
Der Divivend enthilt hier 4 Decimalitellen; folglidh miffen im Quotient aud)
von er Redhten gur Linfen hin 4 Decimalftellen abgefdynitten werden.
Beweis.
@3 ift 47,3592 divivivt durd) 8 nad) §. 55 = Y3502 § = HHM
Xt = Yie = 57N == 5,2949.
. @ben fo beweifet man audy die Ridptigteit ed BVerfahrensd bei der Divifion
nad)folgender Grempel.
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ufgabe ©.
&3 foll 0,439 dburch 23 bid auf Hunbderttaufendtbheilchen dividirt werden.
Hufldfung. Hier find die fehlenden Decimaltheildpen im Dividend durdy
Nullen ju ergingen; 3. B.

H
23| 0,43900 | 0,01908 .. .
oy 2 {
209
207
200
184
16 1. {. w. Neft.
Aufgabe 3.
Dividire 0,00625 durch 125.
Auflbfung. 125 | 0,00625 } 0,00005.
¢ 625
; 0

Da im Divivend 5 Decimalftellen und im Quotient nur eine Jiffer enthalten
find, fo fee man lesterer nod) 4 Nullen vor und dann nod) cine Null fite die
Gangen.

2) $Wenn nur der Divifor Decimalftellen enthdlt, und
per Dividendud feine hat .

NRegel. Hier trenne die Gangen ded Dividends durdy ein Comma
und hange denfelben wenigftend fo viel Nullen an, ald der Divifor Nullen
enthdlt und dividire dann obhne Rudficht auf vad Comma. Der dadurd)
erfcheinende Qnotient enthalt nur Ganze.

: - Aufgabe.

Dividire 75832 durch 2,354. -

Aufidfung 2,354 | 75832,000 | 32214 Gauge.
| 1062
b T
4708 i
5040
4708
2390
2354
9660
9416

: 244 u. 1. w. Reft.

Der Bewweis i dbie Nidptigkeit diefed Berfahrensd wird gang fo gefithrt, wie
in Aufgabe 1. diefed §.

Wil man diefe Divtfion weiter fortfesen, fohinge manan den Reft 244 Nullen
an und dividire weiter. Die nun im Ouotient erfdyeinenden Stellen find Deci=
malftellen,
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3) Wenn beide ur Divifion gegebenen Zabhlen Decimal:
brud)e enthalten,
. @ind im Divivendusd nicht o viel Decimalftellen ald im Divifor, {o
ergange man fie burdh hingugefirgte Nullen und dividire dann ohne Rucdficht
auf dbad Gomma, Der Quotient befteht dann nur aus gangen Einbeiten.
Sind im Dividendud mehr Decimalftelien enthalten, ald im Divifor, fo
dividire man auch bier ohne Rucficht auf dag Comma und fireiche dann im
Quotient fo viel Decimalftellen von der Rechten jur Linfen ab, ald der
Dividendus Decimalftellen hat, weniger der Decimalftellen ded Dibifmé.
Aufgabe 1.
Dividire 273,694 durd () 543.
Aufldfung. 0, 043 273,694 004 Bange,
271 5

504
504
Hier bat der Dividend 5, und der Divifor 1 Dmma[ﬁelle, folglich fiveiche
man im Quotient 4 Decimalftellen ab.
21 ufga b e 3.
Wie viel Berk find 2 mub, 2 Pud, § Pud in Decimal:
briidhen audgebriidt?

CAufbjung. § Pud = 3 !Berf.:«ml 3,000] 0,075 Berk,
3 Pub = &, Verk. = 60 l.s,oooo! 0,08333 . .. Berk.

L Pup = 1 Bt = 80 7,000] 0,0875 Bert.

llebung&éBciﬁ.\ie[e.

1) Bon (5,32 4 0,015 + 2,13 —r 79 4+ 3,0036) siche ab
(2,035 4+ 0,92 + 6,0079 3,072 + 400000) Den Reft
multiplicive mlt 0,25 + 4,006 + 1,9 4+ 2,72). Dasd Product
dividire durch 4,438, = 2Ba8 iﬁ \az% @mrcfulrat? Untw. 4,78668.

2) Bon (10,356 + 7,0081 - 198 4 0,138 + 3,000125) siche
ab (8,5 4+ 3,08 4 2865 + 0, 0073 + 4, 48) Den NReft
multiplicite mit (0,005 - 1,92 4 0,7341 -+ 1,35 - 2,0007).
Dad Product dividirve durch 0,649985. IWas ift der Quotnent‘?

AUntw, 30,049,
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3) Bei Beredhnung zweier Felder hat man gefunden, daf das erfte 45,78
Duabdratfaben und dad poeite 91,3784 Duadratfaden enthdlt; wie
vielmal ift dbad yoeite Feld bid auf Taufendtheildhen grofer, ald das
erfle? Antw. 1,996 Mal.

4) Gin Millimeter betragt 0,44 Linien; wie viel Jal wird diefed Maaf
in 13,4 Linien bid auf Taufendtheilchen genau enthalten fein ?

Antw. 30,454 Mal.

5) €8 bat Jemand eine Rechnung audzuiben , in weldyer 3,75 3u 9,837
abdirt, von der Summe 0,879564 abgezogen und die erhaltene Diffe=
reng durch 93,57 big auf Iehntaufendtheilcen dividivt werden {oll;

was ift der Quotlcnt? ntw, 0,1358,

Bon Demt BVerfabren, cinen gewdhulichen %rud)

in einen Decimalbruch u verwandeln.

§. 68, 2enn dad Comma binter eine ganze 3ahl gefest wird, {o fann
man mehreve Nullen folgen laffen, obne daf dadurd) der LBerth der 3abl
fich anbert, weil jede 3iffer unverriictt in ibrer defadifchen Stelle bleibt
3B, T = 71,0000 =7 Gange. Gefchiebt diefed mit dem Idbler eines
Bruched ; fo Fann berfelbe burch den Menner dividivt und in einen Decimal=
bruch verwanbdelt werden, Hier giebt ¢ smei Fille:

1) Wo ber gemeine Brudy vollfommen genau in einen
Decimalbruch verwandelt werden fann

Dufcé findet g,fatt, wenn deffen Nenner in lauter Jmeien ober ‘Zgunfcn,
oder in Jweien und Funfen zerfallt werden Fann, weil diefe Jablen in ben
bcfablfd)en ennern ohne Neft aufgehen,  Diefer Bedingung nady find 7y,
185, 133s u. . w. vollFommen ¢ Juxau m Decimalbriche 3u vermanbe[n,

weil der Ytenner 64 in 2. 2. 2. ‘:2 22,2, ferner 125 in 5.5.5 und der
Nenner 2500 in 2,2.5.5.5, 5crlcgt werben Fann,
: ' »‘2( u f gabe.

Cin 1b ent[)a[f wie befannt, 32 Loth; folglidh ift 1 Loth = 4 1
und. 7 Loth — % Loth; wie il berrégt der letere Bruch in Decimal=
theilchen. eines ‘l\funbcé‘?

Uufldfung.
7,00000 :
g = 55— = 021875 ik,
; 1,0 :
Gben o ift + = —;- = 0,5
3,00
{ = ,4 == 0,75
7,000
| LR Ty / e [
128 195 0,056
0000
: B o= 13'1)()) = 0,8125
. 372,0000
oy = 1;‘)0 == 0/2976.
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2) Mo bder gemeine Brud) nidyt vollfommen genau in
einen Decimalbrud) verwanbdelt werden fann,

Diefed findet Statt, fobald der Nenner ausd andern einfachen Factoren,
alg 2 und 5 befteht., Die Urfache ift: weil durd) andere einfache Factoven,
auffer 2 und 5, bie defadifchen Fenner nicht vollfommen genau audmef-
bar find. .

Man fekst dedhalb in diefern Falle die Divifion nadhy Unleitung (1) fo
weit fort, bi8 ber 1ibrig geblicbene Reft, ald ein Theil der lefiten Decimal=
ftelle, obne merflichen Febler himveggelaffen werden fann.

WBiele dicfer Briuche haben die Eigenfchaft, daff bei fortgefesster Divifion
pie Riffern ded Quotientd fich wiederholen, weldyed man Periode , und
die Brche periodifche Brivche nennt, o haben alle NPeuntel in Deci=
malbuiche verwandelt , die Cigenfchaft, daff fie aud ciner eingiffrigen

: 7,00(
Periodbe beftehen, 3. B, § = ‘-’2(()29
Alte aus Gilfteln entftchenden Decimalbriiche beflehen ausd gweiziffrigen

"
5,0000

= 0,7777.... u. {. w,

Sahlen; 3. B, 5 = S VTG =.0,4545 .. i W {: 10s
Alle aud Sieben und dreiffigteln entfichenden Decimalbriche enthalten
preiziffrige Perioben; 3. B. 23 = 0,621621621 ..., u. f. w.

Mebungs : Beifpiele.
1) Wie viel Soroforwoi find: a) 6 TLfcharfen, b) 5 Krufchfen, ¢) T We=
bro in Decimalbriichen audgedrickt?

Antw, 6 L{chrk. 0,001704 ... Sorof.
5 Krfche. 0,015625 ... Sorok.

7 WRedro 0,175 Sorofowoi.
2) Wie viel Tfchetwert betragen: a) 64 Garniz, b) 34 Tfchetwerik und

¢) 14 Ddmina in Decimalbrirchen audgedrirctt?

; Antw, 64 Garniz = 0,101562... Lfchetwert.

3T Ifhtwt. = 0,41666 .. fchetwert.

v 11 O8mina = 0,625 fchetwert,
3) MWie viel Rubel find: a) 85 Cop., b) 72 Cop., ¢) 654 Cop. und
d) 543 Goyp. in Decimalbrichen audgedrictt?

Antw, 85 Cop. = 0,85 Rubel.

72 Gop. = 0,72 Rubel.

654 Gop. = 0,655 Rubel.
543 Gop. = 0,5475 Rubel.
6. 69. Um aud einem gegebenen periodifchen Bruch denjenigen gemei=
- yen Bruch ju finden, ausd dem erferer entftanden ift, befolge man nadhfte:

Hended Verfabren. :

SRan nehme eine gange Periode aud dem periodifchen Decimalbruch Hers
aud, und fee fo viel Neuner ald Nenner, in Geftalt cined Bruched, unter
die Periode, ald fie Siffern enthdlt; 3. B. nehme man von dem periodifchen
Decimalbruche 0,4545 , .., die eine Periode 45 heraud, und fefie davunter

1
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o TP by
in Geftalt eined Bruched 99, fo ift in (—,(—O) Sdbler und Nenner durch 9 bivi-
bitbar; alfo = 5. €ben fo nehme man von dem periodifchen Decimal-
bruche 0,621621621 . ... die cine Periode 621 heraud und fee darunter
5 e : ,
3 Reuner; fo ift in (‘;m 3dbler und Nenner durch 27 theilbar, alfo ift
621 .
— = 23 u. f.w.
o Beweisd.
€8 fei B. = 0,621621621 .... Sesit madje man eine Pericde ves Deci-
malbrudyed ju Gangen vurd) die Multiplication mit 1000; fo ift 1000 B. =
621,621621621 . ...; jziehe vie obere Gleidjung von der untern ab; fo ift per
Unterfdhien 999 . B. = 621; felglid) ift B. = §34.
’ Uebungs : Unufgaben.
1) Berwandle den periodifchen Decimalbruch: 0,428571428571 ... ...

in einen gewdbnlichen Brucly. AUntv, 3,
2) Eben fo 0,66666.. ... in cinen gewdhnlichen Brudh. Antw. 2,
3) Vermandle den periodifdhen Decimalbruch 0,857142857142857142 .,
in einen gewdbnlichen Brucl. AUntwo. 17,

§. 70.  Buwcilen ftebt vor einem periodifchen Decimalbruche nody cine
ober mehrere Jiffern, die nur in der erften Periode vorfommen, in den 1ibri=
gen aber nidht wiederfehren.  Jn diefem Falle ziche man von der erften
Periode und den vor derfelben fiehenden Siffern die lestern ab, und fesse
bann in Geftalt cined Brudyes fo viel Neuner unter den Reft, al8 die Periode
Siffern, und fo viel Nullen davan, ald die Periode nicht wiederfehrende
Siffern entbdlt; 3. B. der periodifche Bruch 0,43181818. .., enthdlt 2
wiederfehrende und 2 nicht wiederfebrende Iiffern.  Siehe von der erfen
Periode und den vor ibr fehenden Iiffern, bier von 4318 bdie nicht wicder=
fehrenden iffern, bier 43 ab; fo bleibt 4275; fesse barunter fo viel Neuner,
ald die wieberfehrende Periode Jiffern enthdlt, alfo hier 2 teuner, und {o
viel Nullen davan, ald der nid)t wicdertehrende Theil Siffern at, alfo hicr

2 Nullen; fo entfteht aud obigem periodifchen Bruch n benber gemging, .
Brudh 3333 = 11 3
Wufgabe. B B, ety Tail

€8 foll der periodifche Bruch 0,83333win einen gemeinen DBruch ver-
wanbdelt werder,

A 88
Aufldfung. 08333... = —oaq—()j = }§ =3
: e 416 — 41 s 3
Cben fo ift 0,416666..,.., = —sg0— = 8 =&
Beweis.
G fei B. = 0,83333.... fo if
100 B, = &3,333 ... und
10.B. =" 8333,
Reft: 90 B. = 75; folglidh :
B, =13 =3 S
90 6
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Vo der WVerwaudinug cined Decimalbriuches in
einen gemcinen Bruch,

§. 1. Soll ein Decimalbruch in einen gemeinen Bruch vermwanbelt
werden, o fchreibe man den Decimalbruch in-Gefialt eined gemeinen Bru=
ched und fuche, wenn im 3abler und Nenner ein gemeinfchaftliched Maaf
entbalten ift, durch (etered denfelben aufzubeben, :

Hufgabe 4
Den Decimalbruch 0,0375 in einen gemeinen Bruch ju verwandeln.
Aufldjung. 00375 = 3535  Bibler und Nenner haben dad gemein=
fdaftliche Maaf 125, Folglich ift 0,0375 = 13135 = &
Wufgabe =.
Ferner {oll 3,512 durch einen gemeinen Bruch audgedrickt werben.
ufldfung. G8ift 3,512 = 842, [ahler und Nenuner hHaben dagd ge-
meinfdjaftliche DMaag 8; vabher ift 3,512 = §342 = 35%%.
Hebungs: Veifpicle.
1) Berwandele den Decimalbruc 0,8125 in einen gemeinen Bruch ?
Antw. 3.
1

2) Ebenfo 0,00875? Antro, g.
3) Gbenfo 0,2224647? : Antw. .
4) Gbenfo 0,1367 Antw. L.
5) Berwanbdle den periodifchen Bruch 0,2083333 . ..., in einen gemeinen

Bruch ? Antw, ¢,

6) IBie viel betragen 0,85 RbL, 0,915 NbL., 0,655 RbL, und 0,5475 RbL.

in gemeinen Brichen audgedructt?  Antw, 0,85 RbL. = 85 Cop.

0,915 RO = 911 Cop.

0,655 RbI. = 651 Cop.

0,5475 ROL, = 543 Cop.,

HI. Von den Kettenbriichen oder continunirviichen
B[ritchen.

§. 2. Ein Kettenbruch ift ein {oldher Bruch, der ju feinem Nenner
eine gange 3ahl und einen Bruch hat; der Nenner diefed weiten Bruchs
befteht wieber aué einer gangen 3abl und einem Bruch u. {. w., 3. B.

1

ML A
3 + 1
* 2.3E" 1
4 4+ u. {. w.

Dergleichen Kettenbriiche entftehen auf folgende Weife: Wenn man bei
einem gemeinen Bruche Jdbler und Nenner deffelben, (die beide aber Fein
gemeinfchaftliches Maaf haben diirfen) durch den Jabler dividirt, fo entfieht

: : Tes 0 ;

ein Kettenbruch, 3. B, 7y — TE i 5_:___?_ Wiederholt man
diefe Divifion bei dem um Nenner gehdrigen Bruche §, {o bleibt dev erhaltene
Ausddruct auch unter diefer Geftalt, dem gegebenen Bruche 7y gleich, namlich:
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e =
e e o O YR 2 4+ 1
7:5 1 - 2
Fabhrt man mit der Divifion ded Jablerd in den 3abler und Fenner ded
gulegt erbaltenen Bruchd fort, bid der lete Idbler felbft eine 1 wird, fo
fagt man, der gegebene Bruch fei in einen Kettenbruch verwandelf.

Aufgabe.
: Der Brudh) F foll in einen Kettenbrud) vermanbdelt
mwerden? Aufl{dfung.
n S0 Sos v A SR [ e RN o TR
TOO0 ~y97 —1—-1 — 1——1" I—4-1_ 1—-1— I—4-1
) =—19 21 21 21 2—-L
27 1T-—8 11 P R
19 2--3 2—1 21
s 212 2—-1
) 1-—1

2
®efdivinder witrde diefe BVermandlung gefdehen fein, wenn man guvdrderft
pad Verfahren amvendete, weldyed bei Auffindung ved groften gemeinfdyaftlichen
Maafes in §. 39 Statt findet, 3. B.

o 0 K 1 O e i S A T S 1fter Quotient.
13
81| 13 l s B RS SRR SRt W Deri - i,
54
TER | RIS Stee 0%
l 19
8 ' 03 & pYpriag D dter
16
Gk - iR s P
6
'—'2—]3 1 6ter g
2
’_l D12 T
2

Brlduterung. Man {dhreibe nun eine 1 Hin,
siehe Darunter einen Strid) und fege unter ven= 1
felben Den evften Quotient (1) mit dem Seichen 141
5 fdiveibe aufs Neue eine Eing daneben und 311
giehe darunter einen Strid) und fehe unter ven= 3
felben den grweiten Quotient (2) mit dem Jeidjen 1+1
- ; {dreibe aufd Neue eine 1 darneben und 241
wicderhole diefed Verfahren, indem man den 9.
pritten Quotient (hier 1) unter einen dritten -
Strid) fdreibt, unv auf viefe Weife mit pem e
4ten, Sten w. §. w. Duotient verfibrt. £
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Gin Kettenbrud) Hat die Gigenfdjaft, daf derfelbe theilweife aufgeldft werden
fann, fo daf die aufgeldften Theile, vem wabren Werthe Ded gegebenen Brudjed
ftdg immer mebr und mebr nibern. So find 3. V. die auf einander folgenden
aufgeldften Yheile obigen Kettenbrudyed : :

1‘.=.. oot VAN O A Cwleid a8l LR D R skl 1.
1 1 3 — 2 — P
‘——-——%::: Flor e L B T e e e 3.
1 1 1
r___lzi—:—l—_—,f:l:%:l:&i: .............. 3.
AL, R
1
1 1 1 1 1 1
— —] = =17 = l: 1= 8
141 141 141 141 143 8 § T
241 2+_1_ 2—{—2 8 8
141 3 B
Ny
1 — 1 — 1 l e c 26 — 19
l—}—l_l-l—l——l'—}-l 1+7_1.~1——§-—....fgu.f.m.

Die durdh vorftehende Aufldjung entftandene Reibe ber Bruche |, %, 3,
P, 42w f w. wiwde aud) exfcheinen, wenn mannadhftehended practifches
Berfahren anmwendet:

Wenn man bei einem gemeinen Bruche dad Verfabren amvendet, welched
bei Yuffuchung bded groften gemeinfchaftlichen Maafed (§. 39) befolgt
witd, fo merfe man fid) genau bie auf bdicfe Weife exhaltenen Quotiente,
So erfcheinen 3. B. bei dem pbigen Bruche %%, die Quotiente: 1, 2, 1,
2, 2,1, 2. — Da ber Bedingung nad), bei dem gegebenen Bruche Fein
gemein{chaftliched Maaff Statt findet, fo wird der leBte Divifor 1 fein,
SHierauf ziehe man einen Horizontalen Strich, {dhreibe lintd zu Anfange nber
penfelben eine Mull, darunter eine 1; siche rechtd dabinter cinen verticalen
Stridy; fchreibe nochmals eine 1 ald 3ahler und den erften durd) die Divifion
erbaltenen Quotient, ald Nenner davunter, Nt dem darauf folgenden
Ouotient multiplicive man 3abler und Nenner ded fo eben bingefchriebenen
Bruched; addire aber ju dem Producte ded 3dblerd den [inf3 vorbergehenbden
Qdbler und 3u dem Producte ded Nennerd, den vorbergehenden Nenner, und
fabre mit allen folgenden Quotienten auf gleiche LWeife fort, den Jahler und
Nenner ded leiten Bruched su den Producten ju addiven; fo entfteht cine
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Seihe von Briichen, die fich inmner mebhr dem wabhren Werthe ded gegebenen
Bruchsd ndhern, und durch die Multiplifation mit dem lefiten Quotient ibn

wollfommen darftellen,
Mufgabe.

Der Brudy 17 oll durch Unndberung beftimmt und der nachfte ein=
und pweiziffrige Bruch gefunden mwerden.
Aufldfung. Man fude durd) vas wedfelfeitige Diviviren nad) §. 39 vie
Quotiente, wie bei der Auffudhung ved groften gemeinfdjaftlicdhen Maafes.
Die bier gefundenen Quotiente fino: 1, 2,1, 2,2, 1, 2,
Die Anndberung ver Brivche gefdjicht nad) vorftehender Anleitung auf folgende

vt : ; ; g i i 0y
O e il bl il o R
O[T [3 [+ [ [® |3 [109

: ebunags - Beiypiele. :
1) Wie Lafit fich der Bruch 354 durch Fleinere Briche geben?
Untw. &+, 4, 2, i
2) Wie Fann man ben BVruch 231 durch Fleinere Bridhe ausdricen?
Untw. L, &3, 35, 4
3) Wenn man den Durchmeffer eined Kreifed in 100000 Theile theilt, fo
enthalt fein Umfang beinahe 314159 {olcher Theile. Welched ift der
genauefte ein=, awei= und dreiziffrige Bruch, um diefed BVerhaltnif {o
genau ald mbglich audzudricken? .
Antw. Wie 1:3, wie 7322 oder wie 1133355,
4) Wie 4t fich die Jabl 27,321661 durch Feinere Brirche darftellen ?
Antw. Durd) 27, 82, 55, %% u f. w.
5) ie (afit fich die Jahl 87,969255 durd) Fleinere Jahlen ausdricken ?
Antw, Durch &7, &8, 2545,

=3
-

BVou der Grhebung ciner Jabl jum Ouadrat und
sumt Cubus und von der Unsziehung der
Quadrat: und Cubitwurjel.

§. 73, Dasd Prodbuct von 2 gleichen Factoren heifit dbie. Quabdrat-
3ahl bded einen Factord und einer diefer Factoven beifit die Quadrat-=
wuryel jened Productd.

Dad Product von 3 gleichen Factoren nennt man die Cubifzabhl ded
einen Factord, und einer diefer gleichen Factoren heift die Cubifwurzel
biefed Productd; 3. B. ift 6 X6 = 36. Hier ift 36 die Quabdratzahl
vom Factor 6, und der Factor 6 die Quadratrourzel aud dem Product 36.
Gben fo ift 6 94 6 X 6 = 216. SHier ift 216 die Cubifzahl vom Factor 6
und ber Factor 6 bie Cubifwurzel ausd 216.

Man {chreibt auch 6 3 6 auf folgende Weife: 62, und 6 »<4 6 < 6 —6°
und nennt 62 bad Quadrat oder die 2te Poteny von 6, und 6° die Cubifzahl
ober die 3te Poteny von 0.
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Die Aussichung dber Quadratmwurgel ausd einer Jabl wird begeichnet dnrch
¥ ober ]}, und die Ausdziehung der Cubifourzel durd) ]}, 3 B, ift }} 64

— 8, md} 64 = 4, b. b. bie Quadratwursel aus 64 ift 8, und die
Gubifiwurgel aud 64 ift 4.

Anmerf.  ift fid) ausd einer Sabl vie Wurgel vollfommen giehen, fo heifit
fie eine Mationalzahl; fann man hingegen ausd derfelben die Wurgel nur
niherungdweife gichen, fo nennt man fie eine Jvrvationalzahl

§. T4. Da febe Sahlengrdfe in 2 Theile serlegt und dann jum Quabdrat
ober Gubug erhoben werden Fann; {o laft fich leicht fiberfehen, aud weldyen
Theilen cin foldhed Product befteht. So Fann 3. B. 35 in die beiden Theile
30 4+ 5, und 40 in 40 - 0 zerlegt werden,

Aufgabe.

Die aweiziffrige Jahl 35 jum Quadrat ju erheben.
Aufrdfung. Man multiplicive 35 mit fidh felbft, und pwar:

%) L R = 30 - 5 multiplicire die eingelnen
735 ...... =30 -+ 5 Rbeile mit cinander.
175 3024 30 <5
105 - 30 X5 4 52
Quabdratyabl: 1225 = 30* 4 2 <30 <5 4 5%

Betrachtet man die Multiplication der beiden zerlegten Factoren rechtd;
fo findet man, daff in jeder Quabdratzabl enthalten ift: 1) dad Quadrat desd
erftent: Theild der Wurgel (30%); 2) dad dopypelte Product ded erften mit
dem jweiten Theile (2 »4 30 >4 5 und 3) dad Quabdbrat ded zweiten Theild
der Wurzel (5°).

Nennt man im Allgemeinen dag erfte Glied einer 3erlegten Jahl a, dad
aweite Glied derfelben b, und man die ganze 3abl a 4 b mit einander
multiplicict; fo erfcheint dad Prodbuct oder die Quadrafzabl: a*> 4
2a ¥ b 4 b2

Nach diefer Formel find wir im Stanbde, ausd jeder gegebenen ganzen
3abl oder aud fedem Bruche die Quabdratmwurzel ju jiehen.

Gine gweiziffrige Jahl gibt, sum Quadrat erhoben, cine drei= oder vier=
siffrige Sabl, alfo eine ahl, die doppelt fo viel Jiffern enthdlt, ald die
IBurgel derfelben. Eben o gibt eine dreiziffrige 3abl, um Duabdrat erho=
ben, eine finf- ober fech8ziffrige 3abl, alfo wieder eine 3ahl, die doppelt
fo viel Jiffern enthalt, alg die Wurzel derfelben u. f. {.

Soll demnad) aud ciner Jahl von- 9 ober 10 Jiffern dbie Duadratmwursel
gezogen werden; o Fann aus derfelben die Wurgelgroffe nur 5 Jiffern ent=
halten. Daber theilt man cine gange3abhl, ausd der dieDuadraturzel gezogen
werden {oll, von der rechten jur linfen Hand, in Claffen ein, und rechnet 3u
jeder Glaffe 2 Riffern; die lete Claffe linf8 Fann aud) aus ciner 3iffer
beftehen.  So vicl Claffen alfo die Quadratzabl enthalt, {o viel Jiffern wird
aud) die Lurzel derfelben enthalten muffen,
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§.75. Wufgabe 1.
Aud ber Jahl 1225 foll die Quabratwurel nach der

Formel: a’ 4+ 2a.b 4 b* gezogen werden.
Nufldfung Man theile 1225 in Claffen nady §.74, und giehe dann aus
b

at
berfelben die Wurgel, wie folgt: }12[25 | = 35 (Wurzel).
2= g '

al—
2a=206 |32
2a»b=230
b= 25

Die erfte Clafie ift 12; man fudye gur Wurgel eine Jahl, mweldye yum Luabdbrat
erhoben, 12 nabe fommt oder 12 gibt.  Diefe gefudyte Wurzelgrofe ift
= a, und 3 gum Quadrat erhoben, gibt 9 = a®.  Siche diefe 9
yon 12 ab, fo Gleibt 3 nad).  Cete die erfte Siffer der weiten Claffe
neben dic 3, fo entfteht 32, 1m den gweiten T0eil ver Wurgelgrdfe gu
finden, nefme man den evften Theil verfelben (3) doppelt, ©. .23
= 6 = 2a. Mit diefer 6 divivire in obigen Neft 32, fo ift ver Quo-
tient 5 == b, der gweite Theil der Wurgel. Mt diefer 5 (b) multiplicive
bic 6 (2 a); fo entfteht das Broduct 30 = 2 ab; viefe 30 jiehe vom obi=
gen RNeft 32 ab, fo bleibt 2 {ibrig.  Hiezu fese man die gweite Jiffer ver
gieeiten Glaffe, wodburd) 25 ald NReft verbleibt.  Hievon giche das Quabdrat
ped gweiten IDeild ver Wurgel, d. 1. 25 = b? ab; fo bleibt nidts ubrig.
Demnad) ift aus 12235 die Quadratwurzel 35 = a 4 b.
Uufgabe 2.
Man foll aud der fechdziffrigen 3ahl 289444 bie Qua-
dbratwurzel nad der Formel: a® + 2a . b 4 b* ziehen.
AuflSfung. Dan theile die gegebene Sahl nad) §. T4 in Claffen und ziehe
pann aud derfelben die Wurgel, wie folgt:

a--b-tc
V28 ! — 538 (Wurgel).

a =
2a =10 | 39
2a.b=30
94
b2 —"-9

2(a+b) = 106 | 854
2(a+b) . ¢ = 848
64
cz = 64
Beftinde die gegebene Sahl aud den 4 erjten Jiffern (2894), fo ziche aus dies
fer nady ver in Aufgabe 1 gegebenen Unleitung uvdrderft die Wurgel, diefe
wire dann 53 = a 4+ b.  Jet Getradyte man 53 = a -+ b, als den
erften Xheil ver Wurgel; nehme diefen Theil dopyelt, v.i. 2 P4 53 = 106
= 2 (a-+b) und vivivive damit in den Neft 854, fo erhilt man ben
8
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Quotient 8 = ¢, al3 den grweiten Theil dev Wurgel.  Mit diefer 8 multis
plicive 1065 fo ent]tet)t 28 Provuct 848 = 2 (a4 b) X c. Diefe
848 iche von dem NRefte 854 ab, fo bleibt 64 fibrig. et fubtrahive von
64 vad Quadvat ded gweiten ‘If)ei[@ per Wurgel 64 = c; fo bleibt nidhts
fibrig.  Demnady ijt aus 289444 vie Quadraturzel 538 = a 4+ b 4-¢;
wo a = 500, b = 30 und ¢ = 8 ift.
§. 76. Qlufqabe
Man foll die Briache §, 3, i, ¢ sum Quabdrat erheben.
Aufldfung. Da die Multiplication einer gcgebeneu Sat)I mit fid) ferft die
LﬁuabratgabI gibt; foift 1<t =14; 3 3=1%; $ < 3i=1%; und

AR =3%. Demnad) 1ﬁ 1 die Quavratzahl von L
§ ” " ” :é‘

:12(;; " ” " §

(AN N

R "
§. 7. Uuf ga be
Man foll aud den Briachen 3§, &4, 14+ die Quabdrat=
Wurzel ziehen.
Aufidjung. Man giehe nad) obiger Anleitung aus dem Jdbhler und Nenuer
ber gegebenen Bri’ld)e die Wurgel. Denmady ijt

30 — . 64 — S 144 —
f=% ¥i= ov IEG —

3! 13-
©ollte aus bem Bafﬂcr und RNenner die Quadratwurzel fich md)t bvﬂﬁanbtg
ziehen faffen; fo verwandle man den gegebenen Brudy nad) §. 68 in cinen
Decimalbrud) und giehe dann aud vemfelben die Wurgel; 3. B. man wollte
aud % vie Quadratwurgel iehen, fo verwandle % in einen Decimalbrud).
@3 ift ndmlid) £ = 0,875 = 0,8750000000. SDemnacf) ift
Hhetdore

Y= VO,IW!50|00100100; 0,03541. ...

- 2a__18|()a
. b =154

110

b? = 9

2 (a+4b) = 186 ) 1010
2(a4b) . c= 930

8 00
¢t = 25
2(a+b—4¢) = 1870 | 7750
2(a4+b+4c).d= T480
27 00
d? = 16
2(a+b+c+ d) = 18708 [ 3684 0
2(@+4+btc+d).e= 18708
813 20
ot =0 1

81319 u { w.
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§. 718. Soll die Quadratrourzel ausd einer Jablgrofie gezogen werden,
die aug einer gangen 3abl und einem Decimalbruche beftebt; fo theile man
bie gange 3abl vom Comma aud, von der Nechten ur Linfen, und die
Decimalftellen von der Linfen jur Rechten, in Claffen einy iche dann ausd
ber o cingetbeilten 3abl die Wurzel, ohne Niuckficht auf dag Comma, und
ftreiche darauf in ber Wurzelgrofic fo viel Stellen von der Linfen jur Rechten
fir biec Gangen ab, ald die gangen 3ablen Claffen haben; ;. B.

¥ 16/07,]44[86]49 = 40,093.

Crempel jur Webung.
1D Y4096 = 64; 2) 256 = 165 3) } 611009 = 247;
4) [ 57198969 = 7563; 5) 780811249 = 279435 6) }5
2,23606....5 ) Y101 = 10,04987; 8) } 15,2379 = 3,90357;
9) 170,056 = 0,23664; 10) |3 =1,32287; 11) } £, = 0,64549 . .

§. 7. Uufgabe.
Die sweiziffrige 3abhl 35 3um Cubusd ;u erbheben.

Aufldfung. Man erhilt den Cubus einer 3ahl, wenn man diefelbe Imal
mit fich felbft multipliciet, 3. B. ift 35 >4 35 X< 35 = 35  Diefe an-
gebeutete Multiplication fiihre man iwirflid) ausd, wie folgt:

‘;2 0 A ": 281‘2 mit einander multiplicict.
AR 30° 4 30 5
105 + 30.5 -} 5
LQuadrat: 1225 . . . . . .. = 3034 2.30.5 + 52—: nodymale mit 35
K37 TR SR TR e, 30+ 5 mudtipligit.
6125 30° 4 2.30%.5 + 30.5°
3675 + 30%.5 4 2.30.52+ 5°
Gubug: 42875 . . .. ... — 304 3.30%.5 4 3.30.5% 4 55

Dad Product links ijt gleid) ter Summe der cinzelnen Producte redhts.  Aus
ber lestern Davftellungdart ergicbt fid), bvaf in der Cubifzahl 42875 ent-
balten ift: 1) der Gubus ded erfien Iheild der erlegten Sabhl (30°%);
2) vad preifadye Product dbed Quadratd ded erften Teild mit dem weiten
Xheile (3.30%.5); 3) bad vreifacdie Product ded erften Ieils mit dem
Quabdrate ved guweiten Teild (3. 30 52) und 4) der Cubus ded weiten
Xheild der gerlegten Sabl (5°).

§. 80. Nennt man den erften Theil ciner gerlegten Jabl allgemein a
und den grciten Theil derfelben b, und man deren Summe a 4+ b dreimal
mit fidh felbft multiplicirt; fo erhdlt man eine allgemeine Formel,
nach welcher man aus jeder gegebenen rationalen und irrationalen 3ahl und
aué Brirchen die Cubifiwurgel 3iehen Fann; 3. B,
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2 i}}i s mit einander multiplicict,

a®4a.b
+a.b 4 b 5
gibt die Quadratzahl: a®*-}- 2a.b - b? | diefe Jabl nochmald mit a+b
a-+b | multiplicit.
a®~-2a%.b - a.b?
4+ a%2.b - 2a.b>4 b?
gibt ben Gubud: a*+ 3a>.b 4+ 3a.b*-4 b’

§. 81. Gine pweiziffrige Jahl jum Cubué erboben, gibt ein Product
von 4, 5 oder 6 Riffern; cine dreiziffrige Jabl jum Cubus erhoben, gibt
ein Product von 7, 8 oder 9 Jiffern.  Dader {chliefit man umgekehrt, daf
die Cubifurjel aus cincr 4, 5 und Giffrigen 3abl nur 2 Siffern, die Cu-
bifwurgel aus ciner 7, 8 und 9Y3iffrigen abl nur 3 Jiffern — und durdhausd
nicht mehr und nicht weniger Jiffern — entbhalten Fann,

Diefe Ueberseugung berechtigt und, cine ganze abl, aud der die Cubit-
wurgel gezogen werden {oll, von der Rechten jur Linken in Claffen 3u theilen
und su feder der erfen Claffen rechtd 3 Riffern ju nehmen; die leBte Claffe
linf8 fann aud 1, 2 und 3 iffern befichen. o viel Elaffen die Cubifzabhl
enthdlt, fo viel iffern hat aud) jedesmal die Cubifwurzel derfelben.

§. 82, Aufgabe.
Man foll bie Briiche 4, 3, 3 sum Cubud erheben.

Hufldfung. Da die dreimalige Multiplication einer Jabl mit fid) felbft den
Gubud verfelben gibt; fo ift pemmnad)
I KL=

@) =4 ML HX i =}, alfoift der Gubus von § = }
BBy 2o e
(é)s — ? > §' > % = Tﬂ‘f roonon " ” .gi i f‘r
@) = 1 o Al N | e " A s

3 §. 8. Uufgabe 1 ;
Uud der 3ahl 42875 {oll die Cubifwurzel gezogen
werben. : : 5%
Aufldfung. Man theile die gegebene Babl in Glaffen von 3 zu 3 Jiffern
nad) §. 81 und ziche dann aud derfelben nachy obiger Formel: a* 4 3a*. b
+ 3 a.b? 4 b® bie Wurzel auf folgende Weife: ;
3 a+b
Y 421875 = 35
= 27

aS

23
o | WV
=2

-

*

3a2 = 2 158
3a2.b.— 13!

o

B

2
Fa b =2

.

|

(84
[T

o]

1
b3 =1

o

L
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Grlduterung. Su der evjten Glaffe 42 fudye eirie 3ahl, weldje um Gubus
erhoben, 42 nahe fommt. Diefe gefudite Jahl ift 3 = a, und madjt den
erften Theil Der Wurgelgrdfe ausd. Den Gubusd von 3 — 27 — a’® 3iehe
von e erften Clajfe 42 ab, und fepe 3u dem Rejte 15 die erfte Biffer 8 ver
gtoeiten Glaffe; died gibt 158.  Jept nehme man nad)y ver Formel, 3 mal
pag Quadrat von 3 == a, {o erhdlt man 27 — 3a2 und dividire damit in
158, fo ift ber Quotient 5 = b, welde Jahl ver gmeite Jheil ver gefudyten
Wurgelgedpe ift.  Mit diefer 5 = b multiplicive die 27 = 3a2, {o ift beren
Product 135 = 3a®. b. Diefe ahl ziche von obiger 158 ab, fo bleibt
23 ubrig.  Diefer 23 fepe die gveite Siffer T ver yweiten Glaffe bingu, fo
entjtebt 237 Davon 3iche nad) ver Formal 3a . b* = 225 af, fo bleibt
12 itbrig.  DHiezu fese die dritte Jiffer 5 dev gwweiten Glajle, fo entfteht 125.
Davon ziehe b®> =125 ab, {o bleibt nidyts {ibrig.  Affo ift aus 42873 die
Gubifiwurgel 35 —a - b.

Aufgabe 2.
C8 foll aud 17173512 die Cubifwursel gezogen merden.

3 a-+b+ec
Aufldfung. V17173]512 = 258
a® =— 8
3a? = 12 ' 91
3a> . b = 60
317
3a . b* =150
1673
: b*= 125
3 (a+b)* = 1875 | 1-5485
3 (a—}—b)". c= 15000
; 48 51
3 (a4+b) . c* = 4800
512
¢t = 512
Griduterung. Man theile vie gegebene Sabl nad) §. 81 in Claffen und
< fudje gu der -erfen Glaffe 17 eine Sahl, die jum Gubud erfoben, 17 nabe
fommt.  Diefe Jabl ift 2, weldje den erften Theil (a) der Wurzel audmadyt.
Der Gubusd von 2 ift 8 == a% "Diefe 8 ziehe von 17 ab, fo bleibt 9 {ibrig.
Dazu heruntergeogen die nddyfte Biffer 1, gibt 91. Diefe 91 dividire mit
3a® = 12, fo erfdjeint 5 al8 ver gweite Theil (b) ver Wurgel. Dann ift
3a®.b = 60, die von 91 abgesogen, 31 yum Reft Lift. Hiesu fepe die
groeite Biffer 7 der gweiten Clajfe, §o exfdjeint 317.  Davon giehe ab 3a . b?
= 150, fo ift ber Neft 167. Dazu ziehe heralb die Dritte Siffer 3 der
goeiten Glaffe, fo entfteht die Sahl 1673. Davon fubtrabhive b® = 125,
fo bleibt 1548 fibrig.  Dazu nehme die evfte Siffer 5 der vritten Glafle, fo
entfteht 15485, —  Jeft exfebe nadh ver Formel die fdhon theilveife gefun=
bene Wurgel 25 = (a+b) zum Quadrat. Diefed Quadrat ift = 625
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= (a-+b)* und nehme viefe Sabhl 3 mal, foerfdheint 1875 =3 (a-+b)?
und divivive bamit in 15485 ; fo ift 8 ver Quotient, weldjer der gweite Theil
(c) der Wurgel ift. Diefe 8 (c) multiplicict mit 1875 gibt 15000 =
3(a-+b)* . c. Diefe 15000 ziche von ovbigen 15485 ab, fo bleibt ald Neft
485 iibrig.  Dagu fee die pveite Biffer 1 der oritten Claffe, fo erfdeint die
3abl 4851, Davon fubtrabive 3 . (a-Fb) . c2==4800, fo bleibt 51 {ibrig.
Dazu fege vie dritte Siffer ver dritten Claffe, 1wodurd) 512 entftebt; vavon
endlid) ¢® = 512 abgezogen, bleibt nidyts iibrig; folglid) ift aus 17173512
pie Gubifwurzel 258 — a4 b 4-c.

§. 84, Um aqud einem gewdbhnlichen Brudhe die Cubifoursel su siehen,
siehe man aus deffen Iahler und Nenner die Wurgel, 3. B.
3 3 3

¥t 1; =% Vit =1ufw.
2apt fich aber aud 3abler und Nenner ded Bruchs, ober aus einem derfelben
oie Wurzel nicht vollftandig ziechen, {o vermandele man den Brudy nadh §. 68
in einen Decimalbruch; theile darauf denfelben vom Komma aus, von der
Rinfen jur Rechten, in Claffen (3u deven jeder 3 Jiffern gehdren miiffen) und
giche dann aud bdiefem Decimalbruche gany fo, wie aus ciner gangen abl,
die Gubifmwurzel, 3. B.

3

3
Y3 =10,]666]666]666] = 0,87358 . . ...

Jft aber aus einer 3abl, die aus Gangen und Decimalen befteht, die Cubif:
wurgel 3u siehen, fo theile man die Gangen, vom Komma aud, von der
Rechten gur Linfen und die Decimalen von der Linfen yur Rechten, in Slaffen
ein.  Fehlen etwa in der leBten Glaffe der Decimalen -ein oder zwei iffern,
fo feie man fo viel Nullen der leten Claffe bingu, daf fie su 3 Iiffern
erganst werde. €8 oll 3. B. ausd 1897,0074963 die Cubifwurzel gezogen
werden, o theile man fie auf folgende Art ein:

3

Y 11897, 007|496 | 300,
und jiche dann nach der gegebenen Formel, ohne weitere Rudficht auf das
Gomma, bie Cubifrourgel. :

: ltebgmgé : Weiypiele. :
D) V12167 = 23;  2) [884736 = 96; 3) [ 405224 = T4;
1) Y'2460315=135; 5) 1191016 = 106; 6) } 8000000 = 200;
7) V6372183864 = 1854; &) 12 = 2,28042 . ... . .
9) ¥'5,8=1,7967; 10) F102,875=4,68505; 11) 153 =2,50222.

Anmert  Jur {dnellern Auffinoung ded Cubusd einer einfaden Sabl diene
folgende Yabelle:

5 hg 12

Wuryel [1|2‘3|4_

Gubifyahl 216 | 343 [ 512 | 729

1‘8

27 } 64 1125
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WVon den Werbdaltniffen und Wroportionen.

§. 85. Gin BVerbaltwif ift die Vergleichung zweier gleichartigen:
Dinge in Anfehung ibrer Grife. Diefe Vergleichung Fann auf pweierlei
Weife gefchehen:

1) Wenn man unterfucht, um wie viel Cinbeiten eine Srofe
grdfier ald eine andere iff. Diefe Vergleidhung gefchicht durch Subtraction
und wird ein avithmetifdes BVerhdaltnif genannt, und durch einen
fleinen Borizontalen Strich (—) swifchen bden beiden zu vergleichenden
Grdfen angedeutet, 3. B, 9—06. Man liefet diefe Anbeutung: 9 verbhdlt
fidy 34 6. ;

2) enn man unterfucht, wie vielmal die eine Grofe, welche ald
Ginbeit oder Maaff angenonimen wird, in einer andern enthalten iff. Diefe
Bergleichung gefchieht durch die Divifion und wird ein geometrifched
Berhaltniff genannt und durd) ywei Punfte iber einander () swifchen
den beiden ju vergleichenden Grofien angedeutet, 3. B. 3 : 12, Man liefet
diefe AUnbdeutung: 3 verbalt fich zu 12

§. 86. Die erfte Grofe eined Verbaltniffed beifit dad Vorderglied,
und die geite Grofe dad Hinterglied deffelben.

§. 87. Die 3abhl, bdie bei einem arithmetifdyen Werhaltniffe angeigt,
um wie viel Ginbeiten die eine Grofe grofer ift ald die andere, heifit Unter=
fdhied oder Differens, und die Jahl, weldhe bei cinem geometrifchen
Rerhdltniffe anyeigt, wie vielmal bie eine Grife in ber anbdern enthalten ift,
heifit Quotient ober Crponent.

. §. 88, Sft in cinemr Berhaltniffe bad Vorderglicd Heiner ald dbad Hinter=
glied, fo nennt man e8 ein fteigended BVerbaltnif; ift aber dad
Worderglied grofer ald dbad Hinterglied, {o heifit ein folched Verbdltniff ein
fallended., Demnadh findbs 6— 9 und 3 : 12 fteigende, und 12— 7 und
15 : 5 fallende Verhdltniffe. By &

§. 89. Bei cinem fteigenden geometrifhen BVerhdltniffe ift der Quotient
grdfier ald 1, und bei cinem fallenden Eleiner ald 1, alfo ein achter Bruch,
3- B. bei bem Werbaltniffe 3 : 12 ift der Quotient oder Erponent 4 Gange,
und bei 36 : 9 ift ber Quotient % = }.

. §. 90. E8Fommen demnach bei einem geometrifchen Berhdltniffe ftetd
3 Grdfen vor, ndmlich: dad evfle und yweite Glied und der Erpo-=
nent. Feblet in einem BVerbaltniffe eine diefer Grifen, fo Fann diefelbe,
(welche ftetd mit x begeichnet witd), leicht gefunden werden. 3. B, ¢B fei
bad BVorderglied 4, dad Hinterglied 12, {o ift ber Crponent 3. Man erhalt

dann nachftehendes Werhaltnif 47 12, FKeblet bier der Crponent, {o
finbet man ihn, wWenn man dad BVorderglied 4 in dbad Hinterglied dividirt,

3
alfo 2 = 3, St 4 Tx gegeben, fo finbet man bdad SHinterglied,
wenn man dbag BVorderglied 4 mit dem Crponent -3 multiplicitt, alfo
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3
4,3 =12, SGft x Y12 gegeben, fo wirb dad Wordberglied gefunbden,
wenn man den @xponent in dbag Hinterglied dividirt, alfo 2 = 4 *).
Anmerf.  Dicfes BVerfahren bleibt daffelbe, e8 mag dad Verhiltnif ein fteigen-
ped oder fallended, und ifhre Glieder gange oder gebrodyene Sabhlen fein.

§. 91.  3wei arithmetifche Berbaltniffe find gleich, wenn ihre Unter=
fd)iebe,r und poei geometrifche Verhdltniffe find gleidh, wenn ihre Crponente
gleich find.

§. 92. Die Gleichftellung weier gleichen WVerbaltniffe Heifit eine
Proportion, und ywar eine avithmetifche, wenn fie aud ywei gleichen
avithmetifchen, und cine geometrifche, wenn fie aud zwei gleichen

3

3
geometrifchen %erba[fmf'en beﬁebt Co ift 3. B, 12—9 = 8—15 ecine

arithmetifche und 3312 = 5 : 20 eine geometrifche Proportion, weil
bei der erftern bie unterfd)icbe und bei der lefitern die Quotiente gleich find.
Anmert Gine Proportion fann nur aud pwei fteigenden over wei fallenden
QBerhaltnifien, nie aler aud einem fteigenden und einem fallenven BVerhiltniffe
Beftehen.

§. 93.  Gine Proportion heifit eine ftetige, ywenn die beiden mittlern
®lieder derfelben gleich, cine unterbrocdhene oder didcrete aber, wenn
die beiden mittlern Glieder ungleich find. 3. B. ift

9— 6 = 6— 3 cine fietige avithmetifche,

4:06 =0 :9 ecine ftetige geometrifche,

1T— 35 = 9 — T eine bdidcrete arithmetifche,

2 : 4 = 5:10 eine didcrete geometrifche Proportion.

§. 94. Bei ciner Vroportion heifen dag erfte und vierte Glied die
dugern, und dasd pweite und dritte Glied die innern Glieder derfelben.

§. 95. Lebrfats, In einer avithmetifchen Proportion
ift bie Summe der dufern Glieder gleich der Summe ber
innern Glieder, 3 B.

(7 N
14—9 = 11—06. Hier ift
14 4+ 6 = 20 dic Summe der dufern, und
9 4 11 = 20 bie Summe bder inncrn Glieder.

Wenn man dad erfte Glied einer arithmetifchen Proportion allgemein
durd) a, dad britte Glied durch b und den Unter{chied beiber Verhdltniffe
ver Proportion durd) u begeichnet, fo wird die arithmetifhe Proportion
allgemein auf folgende LWeife dargeftellt:

A4 A
a—(aTu) =b—(bFu), wo
a 4 b T u bie Summe der dufern, und
a ¥ u -} b die Summe der innern Glieder der Proportion find,

*) Auf ahnlide Weife findet man aud) dad fehlende Glied bei einem arithmeti=
{hen Verbiltnifje.
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welche Summen einander gleich find, weil in beiden gleiche Grofen mit
gleichen Seidhen vorfommen.
§. 96. Wufgabe,
Dad fehlende Glied in einer didcreten arithmetifdhen
Proportion gu finden,

GE3 fei gegeben: 1L 12— 9 = 18 —x. JNadh §. 95
ift 124+ x= 94 18 = 27. Davon jiche ab:
1D teis ahiald g =12
bleibt X5 s v el
I 12 — 18 x — 203 bier ift nach §. 95

12 420 £ 18 4 x, oder 32 = 18 4 x. Davon 3iche ab:
I8 = 18

bleibt 14 = x. ;
Anmerf Aud) fann man im Veifpiel L x durd) den Unteridyied ves erften
und weiten Glieved finden.  Diejer Unterfdhied ift 3; jubtrahivt man nun
3 von 18, fo erhilt man bag vierte Glicd x = 15. Im VBeifpicle 1L
finvet man x, wenn man G al8 den Unterfdyied ded erften und jrociten Glicded
von 20 abgieht, fo Oleibt 14 fiir vasd fehlende Glied x.

§. 9. VAufgabe.

Die beiden fehlenden Glieder ciner jtetigen avithmeti=
fdhen Proportion, oder, wad daffeibe heift: gwifchen zwei
gegebenen 3abhlen (hier 12 und 36) dad avithmetifche Dittel
3u findben.

E3 fei gegeben: 12—x = x—36. ach §. 95 ift

12436 = 2x, oder
48 = 2x; folglich
24 == :x,

§. 98. Lebrfats. JIn ciner geometrifchen Proportion iff
bad Product der aufern Glieder gleich dbem Product ber
innern Glieder, 3 B.

3:15 =7 : 35, SHier ift
3 > 35 = 105 bad Product der dufern,
und 15 < 7 = 105 bad Product der innern Glicder.

Wird dad erfte Glied allgemein durch a, bad dritte Glicd durdy) b, und
ber Crponent durch e audgedbriict, fo Fann eine geometrifche Proportion
allgemein auf folgende Art dargeftellt werben:

< N
ata,e=Db:b.e wo
a % b . e bdad Product der dufiern, und
a.e ¥ b bag Product der innern Glieber iff, weldhe Pro-
ducte einander gleich find, dba in beiden eine gleiche Menge gleicher Fac=

toren vorfommen. :
; §. 9. Wufgabe.
Jnciner geometrifdhen Proportion ein fehlended Glied
3u finden,
9
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@3 fei gegeben: I 5 : 15 = 8 : x. Hier ift nach §. 98

5 X x = 15 » 8, folglich

x =15 W 8 = 24
b}
IL 721 = x : 33, Hier ift nach §. 98
1733 = 21 X x; folglich
79433 = x, pber
21
1l =X

§. 100.  Hierauf berubt die Lofung der einfachen Fegeldetri - Gremypel,
b. b. ,die Regel aus drei beFannten Grofen die vierte unbefannte Grife (x)
finden.”  tet lelitere im vierten Gliede, wie in I, fo findet man x,
wenn mandag Product der beiden innern Glieder durd das
erfte Glied dividirt.

§. 101, Su ciner didereten geometrifchen Proportion Fann ein fehlended
Glicd auch durch Unmwendung ded Erponentd gefunden werden, denn im
Beifpicl I ded vorbergehenden §. ift 5 in 15 dreimal enthalten, folglich muf
8 i x auch dreimal enthalten fein; demnach muff x = 8 4 3 = 24 fein.

§. 102. VYufgabe.

S oeiner fietigen geometrifdhen Proportion die beiden
feblenden mittlern Glieder, oder, was daffelbe Heifit:
swifcdhen 3wei gegebenen Jablen (hier 4 und 64) die mittlere
geometrifche Proporvtionalzabl zu finden.

G3 fei gegeben: 4 :x = x : 64. Nadh §. 98 mug fein

4 .64 = x . x, oder
256 = x® Aud beiden Theilen die Quadratwursel
geyogen, -gibt 16 — x.
§. 103. Lebrfats. JIn ciner geometrifchen Proportion
Ednnen
1) bie beiden mittlern Glieder;
2) bie beiden BVerhaltniffe, und
3) bag Worberglied mit dem Hintergliede in beiden
LVerhdaltniffen verwed)felt werdben, wobei die Pro-
portion ftetd eine richtige bleibt; 3 B.
fei gegeben 3:6 = 5:10; fo Eann fein:

D35 = 6 102 S diefent 3 neuen sProportionen ift bad Product der
2) 5:10 = 3:0 % dufern Glieder gleich dem Product der innern Glie-
3) 6:3 = 10:5 )bder; folglich find diefe 3 Proportionen richtig.

§. 104, Lebrfas. In einer geometrifden Proportion
Ednnen die beiden Glieder eined Verhdaltniffed; oder aud
dbie Vordber= oder Hinterglieder beider Werhdaluniffe, mit
einerlei 3abhl multiplicivt oder bividirt werdben, und bdie
Propovtion bleibt ftetd eine richtige; 3. B, fei gegeben:
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I 3:6 — 2:4] Multiplicive die eiven Glicder ded erjten Verbilta
5 5 § niffed mit J;
jo ift 15:30 = 2:4. Hier ift 154 = 30 X2 = 60.
Il -3:6: = 2:42 Multiplicive die BVorderglicder beiver Werhiltnifje
7 Tt mit T;
foift 21:6 = 14:4. Hier ift 21 .4 = 6.14 = 84.

ML 4:12 = 6:18 ] Divivire die beiden Glicber ded erfien Verbiltnifjes
1 4) y  durd) 4;

o fftcd:3 =06:18 Hiw i 1.18,=.3.6' = 18.
v —_ 19
1v. _45; 4= 1226 z Divivive vasd erfte und dritte Glied durd) 4.
foift 2:4 = 3:6. Hier it 2.6 = 4.3 = 12.

§.105. Wufgabe. ;
Dad gegebene Verhaltnif 2:3; fo wie dad BVerhdltnif
32:53 dburch gange 3ablen darjuftellen.
Gegeben fei L 2:3; 1L 33:5%.
Man bringe Hicr die beiven gegebenen Verhiltniffe, febed fitr fid), unter einerlet
Benennung ; fo entjtehen folgende Berhiltnife:

2975
L 3——(5 : ;—7, ober 4§ ¢ 25, multiplicive beide Theile mit 63; fo ift dasd
verlangte Berhilmif 18 : 35.
: 11.4 23.3 e gt : S
1. 574 UL oder 4% 1§35, multiplicive beide Theile mit 12; fo ijt

- pad verlangte Verhiltnif 44 : 69.
Anmert Hievauf beruht vie Wegfdhaffung der Britdje in den Proportionen.
§. 106. Lebrya. Sind in 2 oder mehreren geometri=
fdyen Proporfionen die Borderglieder der cinen Propors
tion gleich den Hintergliedern einer andern Proporfion;
fo Ednnen in denfelben die gleichen Zahlengroffen ausdge:
firichen werden und die ubrig geblicbenen Glieder bilden
wieder eine vichtige Proportion. :
3. B. feien gegeben: 3:6 = 4:8
18 = §:24
foift 3:18 — 4:24, wo 3.24=18.4=12ift.
§. 107. Lebrfats. Werben die gleidhnamigen Glieder
gweier ober mebrerer Proportionen mit einander multis
plicirt; fo geben deren Producte wicder cine richtige Pro=

portion.
3. B. feien gegeben: 3:6 = 2:4
food c— 3 :12
5010 —=4:8
foit 3.1.5:6.4.10=2.3.4:4.12.8, ober
15:240 = 24: 384, wo
15,384 = 240.24 = 5760 ift,
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Anmert  Auf §§. 106 und 107 beruht die fogenannte , Bafedbowfde
Regel”. Siche pdaviiber §. 133.

§. 108. Lehrial. Sind 4 Grdffen propovtionivt, o find
auch ihre Potengen oder QBurge[u von e¢inerlei Grponenten
proportxomrt

3. B. fei gegeben: L 4:8 =5:10
©ehe darunter dicfelbe Proportion 4:8 = 5:10
fo ift (nach §. 107) 42: 8% = 5%:10%  JeBt {eke
barunter nodymalg diefelbe Proportion 4:8 = 5 2 105
fo ift (nach §. 107) 4“53 — 57 10°.

1L ] — -1‘) 196.
Siche aud jedbem eingelnen Glicde bufc =Droportwn die Quabdrafroursel ;
3 B. ]/‘) : 6 =5 V-l() : Y196, oder
’ 6 == g 14, wo
3.14——o.7——4)1ﬁ
HL 8:27 = 64 :216.
Siehe aurs 1cbcm cmscIncn @llcbe diefer Proportion die Cubifwurel;

3 B. VS VN = Vh4 V’“’; ober
‘) 2 6, wo
' o & 4. 1’ ift.

§. 109, errfatg,. Jn einer geometrifdhen Proportion
verhalt fich die Summe oder der Unterfchied ded evfien und
gweiten Glieded zum erfien oder 3weiten Gliede, wie die
©umnre oder det Unter{died dDed dritten und vierten Glies
bed sum dritften oder vierten Gliede.

(526 fei gegeben 3 ¢ 6 = 4 : 8; fo foll fein:

(3+()) ‘i == (4+8) 4, ober
9 e ‘4 wo 9. 4::3.1-2:36iﬂ’.
IL (3+6) 6_: (4+8) 8 oder
g 46— .8 wo 9.8 = 6.12 = 72 ift.
IIL (‘3—(‘)) == (4—8) 4 ober
3 s e ‘4 m03.4=3.4=12ift.
IV. 3—6) :6 = (4—8): 8, ober '
& w0 = 4 .8,mo3 8==06. 4 =24 ift

YnmerE Auf dicfen: Lebrfap berubt die Gefellfdafts = Rednung
&. §. 125.

§. 110. Lebrfas. Sind in wei geometrifdhen Propors
tionen dic Worder= oder Hinterglieder, oder aud) das
vierte Glied der einen Proporfion dem gweiteu Gliede der
gweiten Proportion gegenfeitig gleidy, o Ednnen fie bin=
meggtlaﬁ'cn werden, und bdie uad)gcbhebcncn Glieder
bildben in derfelben Ordnung wieder cine richtige Propor=
tion, 3 B.



(=23
=

. 3:12 =15 20
4: 32 = 63 : 20
folglich 3: 4 =35 62
03 63 =4 ,35 =20
I 4% 8= 346
12 =23:9
folglidh 8 :12 =106:9
wo 8. 9==12,6 = 72 ift.
HE 4:8=3+¢+ @
1:6=— 4:214
folglich 4 : 8 = 12 ¢+ 24
wo 4 .24 = 8, 12 = 90 ift.

9. 111, Lebrfats. Wenn mebhrerve Proportionen ein BVers
baltniff gemein bhaben, fo ift dad ausd gleichen Sahlen
beftehende Verhdltnif gleich dem Verbdltniffe ber Summe
der uber einander ftebenden ungleichen Glieder. .30 B feien

: 3

gegeben 9 Bo= 1%
e 9i=:1:3
4 512 =21 73-8
fo foll fein 24+34-4) : (64+9412) = 1 : 3, ober
9:2T1=1:3, wo

9.3 =27.1 = 2%,

§. 112, Lebrfats. Steben drei Grdfien in fetiger geome:
trifdyer Proportion, f{o verhdlt fich die erfte Grofe sur
britfen, wie dad Quabdbrat der erften zum Quabdrat dev
gweiten Grofe. 3. B. {ei gegeben

5:10 = 10-:20. SHier foll fich verhalten
5:20 = 5%:10% ober
5:20 = 25 100, wo 5.100 = 20.25 — 500 ift.

§. 113, Qebrfass. Stehen vier Grdfien in fletiger geomes
trifdher Proporvtion, fo verhdalt fich die erfte jur vierten
®roffe, wie der Cubusd der erfien Grife yum Cubud der
gweiten Grofe. 3. B. fei gegeben

3:6 = 6::12 =— 12: 24, ober abgefiirst gefchrichen
3:6:12:24. Hier {oll fich verhalten
3+ 24. = 3%:6% pder
3:24 = 27:216; wo
3.216 = 24.27 = 648 ift; folal ift obiger Lebrfas ridhtig,
WVon den Progreffionen.

§. 114, Gine fortlaufende Reibe ftetiger Proportionen heift eine
Progreffion, und ywar cine aritbmetifdye, wenn fie ausd fetigen
arithmetifchen, und cine geometrifdye, wenn fie aus fictigen geomefriz
fchen Proportionen beficht, 3. B.

3—6—9—12—15—18 ift cine arithmetifdhe, und
2:4:8:16: 32 : 64 cine geometrifche Progreffion:
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Wenn in einer avithmetifdhen Progreffion dad erfte Glied mit a, der
Unterfchied mit u, und die Unzahl der Glicdoer mit n begeichnet werbden, {o
fann die arithmetifche Progreflion allgemein auf folgende Art dargeftellt
werden

a—(a-tu)—(a-42u)—(a-}-3u)—(a44u) — x. — [a-}+ (m—1) . u],
wo a-+(n—1).u dad lepte Glicd diefer Progreffion anbdeutet.

Wenn bei ciner geometrifchen Progreffion das erfte Glied durch a, der
Grponent dburcd) e, und die Unzabl der Glicder dburch n bezeichnet werden,
fo Eann eine foldye Progreffion allgemein o dargeftellt werden:

n—1

asga e raetta e el det W T a, @ H
n—1
wo a . e dad lete Glicd diefer Progreffion anbeutet.

§. 115, dWufgabe.
Gine gegebene avithmetifdye Droqrcfﬁon 3u addirven.

Aufldfung. DMan addire dad erfte und lepte Glicd ver Progreffion, und

multiplicive deren Summie mit der Halben Anzahl ver Glieder der Progrefjion,

3. B, in der Progrefjion

3—6—9—12—15—18—21—24—27—30-—33

ift oad erfte ®licd 3, und vasd lepte Glied 33, und veven Summe = 36.

Diefe Summe multiplicive mit der Halben Unzahl der Glieder, b. i. mit 5,

fo erfdyeint pad Product 36 A4 51 = 198, al8 die Summe der gegebenen

arithmetijdjen Progreffion.

BVeweisd.

Da nad) §. 98 in einer arithmetifhen Proportion die Summe der dufern
Glicver gleid) ver Summe der innern Glicder ift, {o milffen in einer arithmetifdyen
Progrefiion dic Summen ded erften und lepten Glicded, ded veiten Border= und
bed gweiten Hinterglicves, Ded dritten Vorder= und ded dritten Hinterglievesd u. f. vv.
einanver gleid) fein. Demnad) muf fein

34+33=6+30=94271=124+24 =15+}21,
und 18, al3 die HAlfte von 36, bleibt iibrig. Folglid) beftebt bie Summe der
obigen Progrejiion aud 54 Mal 36 == 198, v. i. aud ver Summe Ded erften
und legten Glieved, multiplicirt mit ver halben Anzahl der Glicver der Progreffion.

§. 116. Uufgabe.

Wenn in einer antbmett\‘d)cn Progreffion dasd erfte
Glied = 120 und der Unter{chied — 15 ift; wad ift dann
1) dad lepte Glied und 2) die Summe der gangen Progref:=
fion, wenn diefelbe 21 Glicder haben foll?

Aufidfung. 1) Da nad) §. 114 vasd lepte Glied einer avithmetifhen Pros

greffion audgedriict wird durd) a 4+ (n—1).u und hier a = 120;
u = 15 und n = 21 gegeben ift; o ift vad fepte Glicv — 120 + 20
15 = 420,

2) Bu dicfemt lepten Glicde 420 addire dad erfte Glicd 120; fo ift deven Summe
= 540. Diefe multiplicire mit ver halben Anzahl ver Glieder, b. i mit
2;" fo ift die Summe ver Glieder der gege[mten ingre]fwn = 540

"L = 5670,
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Webungs : Beifpiele.
1) Wie viel Schldge madyt eine Ubhr in 12 Stunden ?

Untw. 78 Schldge.
2) Gine Bauerinn bringt 10 Hithner ju Markt, und verlangt fiir jeded
Hubn 11 Cop. Ein Kaufer will ihr aber fur bas erfte Hubn 3 Cop.,
fur dag sweite 5 Cop., und fo immer fir dad folgende 2 Cop. mehr
geben, ald fir bad vorhergehendbe. Die Bauerinn nabhm bdiefed Un-

erbieten gern an; wad erbielt fie bemnach fir ein Hubhn?
Antw. 12 Cop.
3) Wenn in einer arithmetifchen Progreffion dad erfte Glied — 50, die
Differeny — 12 und die Unzabl der Glieder derfelben — 61 lﬂ, wie

groff ift bie Summe aller Glicder? Antw. 25010.

4) 9Bad ift bie Summe der Iablen in ihrer natirlihen Reihefolge von
g

1 big 10007? Untw. 500500,

§. 117. Unfgabe
Man {oll nad)ﬁcbenbe geometrlfc{)e Progreffion addi=
ren: 1:3:9: ¢ 81 5 243 ¢ 729 5 2187,

Au fIBfu ng. S.Dtcm muIt'mlicire dag legte Glicd (Hier 2187) mit vem Gryo=
nent (Hier 3) ber Progreffion.  Biehe von bdiefem Product (hier 6561)
pag erjte Glied (hier 1) ab und bividire den ejt (hier 6560) durd) den
Grponent weniger 1 (hier 3—1=2); fo ift ver dadurd) Hervorgehende
Quotient (hier 3280) die Summe der Glicder ciner geometrifden Pro»
greffton.

Beweidsd.
DMan fﬁge die Summe der gegebenen geometrifhen Progreffion — S fo ift
=143+ 9 4+ 27 4 81 4 243 - 729 - 2187,
Diefe @Ieid)ung multiplicive mit dem Crponent 3; fo entfteht:
3.S =349+ 27 4 81 4 243 + 729 4 2187 - 2187 . 3
Subtrabire die mtcre Gleidjung von der gweiten; fo ift der Unterfdyied:
S———S = 2187 . 3—1, opber

(3—1) . S = 2187 . 3—1, folglid
s = 2187 . 3—1,
3—1

weldje Formel mit obiger Aufldfung vollfommen iibereinftimmt.

Algemeiner Betveis.
Wenn a das crﬂe Glied, e der Grponent und n die Anzahl der Glicder ciner
geometrifden Progreffion Bebeuten ; fo ift vie allgemeine Darftellung derfelben fols

n—1
genbde: Al e, ne uiane. 0% ac el Ay . edc i w aa a.e
Man fesse die @ummc blefet ‘,Bmgtefﬁon — b fo ift
n—1
S—=a+4+a.ed4a.e*t+a.e*4+a.e*4+...... a.e
Jept multiplicive die gange Gleidjung durd) e (den Crponent); fo etfd)emt
e.S—a.eta.e®t+a.ef4a.e*}...... ae +ae

Subtrabire nun von per leptern Gleidjung vie erflere; o ift der Unter{djied:
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e.S—S —a.e—a, over
(e—1) .S = a . e —a; folglid
‘S = A en—a

e—1
welhe Formel mit obiger vollfommen iibereinftimmend ift.
§.118. Uufgabe.

Wasd ift 1) dasd legte Glied unb 2) die Summe einer
geometrifdyen Progreffion, bdeven erfted Glied — 7, bder
Cryponent — 5 und die-3ahl der Glieder — 4 ift?

Aufldfung. Da dad lepte Glied einer geometrifdhen Brogreffion aUgemem

n—1
bargeﬁeﬂt wird burd) a. e ; fo ift diefer Ausdvrud in Jahlen = 7. o
= T7.58%=T7.125 = 875. Und die Summe der Progreffion

__ 815.5— —1 — 1456,

4—1
Hebungs : Cgempel.

1) Was ift dasd lete Glied und die Summe einer geomefrifchen Progref=
fion, deren erfted Slied — 12, der Crponent = 3 und die Unjzabl dev
Glicher — 6 ift? Y. bas legte Glied = 2916 und

bie ©umme bder Progreffion — 4368,

2) MWag ift die Summe einer geometrifchen Progreffion , deren erfied

Glied = 20, der Grponent = 10 und die Anzabl der Glicder — 8

ift? Anto.  22222222(),
3) Was befragen die Jindjinfen cined Capitald von 4000 RbL. ju 4 Proc,
in 9 Sabren? Antw. 1693 RO6L. 24 Cop.

4) Semand Fauft 16 Schafe und 3ablt fir dad crfte Schaf 1 Cop., fir
bag pweite 2 Cop., fiur bad dritte 4 Cop., fur dasd vierte 8 Gop 3
genug fiir jeded folgende doppelt o viel, ald fiir dasd vorhergehende;

wad hat er bemnach fir die 16 Schafe jufammen gezablt?
Antw. 655 RbOL 35 Cop.

Anwendung der Proportionen anf NRechuungs-
Gegenftdaude des gemeinen Lebens.,

L nwendung der Proportionen auf Regeldetri.

§. 119. Die Werthe gleichartiger Waaren fiehen mit thren Preifen,
bie Gapitale mit ihren Sinfen; der Urbeitdlobn mit der Unzahl der Urbeiter,
bei ibrigend gleichen Umitanden, in gleidhen Werbdltniffen; indbem 3Jmal
fo viel Waare, aud) Imal o viel Rubel Foftet; ein Smal grofered Capital
auch Hmal mebr Sinfen gibt und 4mal fo viel Urbeiter auch 4mal fo viel
Arbeitslobn erbalten. Daber fann man, wenn 2 gleichartige Gegenfianbde
unb ein dritter ungleichartiger,” — bder fich auf einen der beiden gleichartigen
besieht, — gegeben find, ben vierten Gegenftand , der mit bem obigen un=
gleichartigen gleichnamig fein muff, mittelft UnfeBung ciner geometrifchen
Proportion, finden. Diefed gefchichet dadure), daf man ju den 3 gege-
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benen ablengrdffen, obre auf ibre: Benennung ju fchen, bdie vierte Pro=
portionalzabl (nach §. 99) fuchet. Dasd practlfd)e Berfahren Hievon wird
Regeldetri genannt, AT A

§. 120. SZqu abe 1.
Wenn 15 b 18 RbOL Foften; maé foften bemnady 25 1H?

Aufldfung. Da bei der Regelvetri die ridtige Stellung bed Unfaged vas
Sdywierigite ift; fo beobadyte man dabei folgende allgemeine Regeln:

1) Man unterfudje in der Aufgabe, wornad) gefragt wird (Hier nacf) Rubeln),
und fee x Rubel ald 4ted Glied in ver Proportion an.

2) Weil nur gleidjartige Grdfen mit einander verglidhen werden fonnen, fo
muf in dad 3te Glied der Proportion ebenfalld Rubel (hier 18 Rubel) zu
fehen fommen. @3 wiirde demndd) dag cine BVerbiltnif der Proportion
fein: 18 MOL : x NR6L :

3) Nun unterfude man, ob der Natur der Aufgabe 3untge pas BVerhiltnif
18 ROL : x NROL ein ftelgenbes oder fallendes ift. Jm erftern Falle
ordne man bte beiden anbdern glud)nannqen Grdfen (Hier 15 1 und 25 k)
fo, baf fie audy ein ﬂetqenbeé, im leptern Falle, daf fie ein fallendes
QBerhaltnif bilven, weil eine ridtige Proportion nur aud 2 fteigenden
ober aud 2 fallenden Q}ert)ﬁltniﬁen Deftehen Eann.

I unferm Grempel gibt 18 ROL : x NOL., nad) gefdyehener Unterfus
dyung, ein fteigendes %er[)a[tmﬁ, weil 25 ﬂs mef)r fojten werden ald 15 1k;
folglid) muf Dier vasd gweite BVerhdltnif ver Proportion aud) ein ﬁelgenbeé
alfo 15 16 : 25 tE fein. Demnad ift die ganze Proportion folgende:

15 16 : 25 1B = 18 RbL : x R6L; folglid) ift nady §. 99

i 251518 — 30 R

4) Da im 3ipler vorfiehenden Brudies vas ‘,Brobuct ped 2ten und ten Glicdes,
und im Nenner dad 1fte Glied der Proportion ftehen; {o fann demnad
aud) pad 1fte Glied gegen dasd 2t¢ und 3te Glied dburd ein
gemetnfdaftlided Maah gehoben werden. Dividive vaher im
vorftehenven Gremypel vad 1fte und 2te Glied durd) 5, fo entftebt aus obiger
Proportion nadyftehendve: 3 1 : 5 B = 18 RHL : x RbL.  Divi=
bire ferner bad 1fte und 3te Gliecd durd) vasd gemeinfdaftlide Maaf 3; fo
vctmanbelt fih vie Broportion in folgende:

11 :5 1% =6 KoL, : x ROL und

. "’_]_(’ — 30 R
3) @3 tonnen die eingelnen Glicber einer Proportion aud) aud mehreren une
gleidmamigen Theilen beftehen. In bdiefem Falle bringe man alle Theile eined
Olicdes unter einerlet Bmennung und fudje dann nad) obiger Anleitung dad

unbefannte 4te Glied (x);

Qlufqabe 2.
Wad werden 3 Berf. 7 Pud 30 b 3u fiehen Fommen, wenn
7 Pud 30 b 4 RBL 75 Cop, foften?
10
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AuflSfung  Hier .macdhen 475 Cop. : x Gop. ein ftetgenves BVerhiftnif; '
folglid) miiffen audh 7 Puv 30 1B und 3 VWerk, T Pud 30 1k ¢in ﬂexgenme
LBerhiltnif bilven, und die Proportion ift demnad) folgenbe: '
7 PBup 30 i : 3 Bat T Pud 30 th = 475 Gop. : x (50».

40 10
310 16 37 Pup
40
1510 fE.
Folglid) ift nags §. 99 x = 1"1;)1 O‘Q Goy. == 23 R6L 1333 Gop.

§. 121, Uufgabe 3.
Wenn 12 Mann eine Urbeit in 9 Wodyen vollenden; in
welcdher Seit werden 36 Mann diefelbe Urbeit vollenden?

Aufidfung. Da vad Verhiltnif 9 Woden : x Wodpen, der Natur der

Nufgabe nady, ein fallended ift (weil 36 Mann nidyt Imal mehr, fondern

3mal weniger Wodjen zu devfelben Arbeit braudjen werben) ; fo miiffen vie

Glieder 12 Mann und 36 Mann aud) ein fallenved Verhilinif Bilden, und

bie. Proportion ift dann nadftehende:

36 Mann : 12 Mann = 9 Wodjen : x Wodjen.

Alfo ift x = 1%—0—9 3 Wodpen.

§. 122, Aufgabe 4.

Cin Zifdy, der 54 Cllen lang und 23 Ellen breit ift,
foll mit Tud ubergogeu werden, meld)eé 31 Cllen breit
ift; wie viel Cllen Tudh 1& baju erfotber[xd)?

Yufldfung. Dasd %erbartmﬁ 54 Gllen Ringe : x Gllen Luge ift, der Natur
per Aufgabe nady, ein faﬂenbeé folglidy miiffen die 23 Gllew Breite und
bie 31 Gllen Breite aud) ein fallendes %crf)altmﬁ Bthen, betintady ift
bie iBtohvrtum folgende :

35 GIl. Breite : 23 G Breite = 54 CIll. Linge : x @Il Ldnge.
Sept vidte man bie SBti'xd)e der Glieder ein, fo entftehit folgende Propoition:
10 Gllen : 1t Gllen = 15! Gllen: x Ellen Linge; folglidy {ft

1 1.11.3
— P 1
—5" 8 442 Gllen 41 Gllen (etwa).

§. 123. Qlufqahe 5.
- Bas Foften 1 Tfdetwerif 51 Garniz, wenn 7 Kull
32 Ti{dhetwt 441 ROHL foften?
‘I(uflofung Das SBerf)aItnm 441 ROL : x ROL ift, der Natur der Aufgabe
nady, ein fallended Verhdltnif; folglid) miiffen die Gliever 1 ITfdjetiverif
51 Garniz und T Kull 3§ Tdetwt. aud) cin fallendes Verhittnip bilben;
pemnad) erfdeint folgende Proportion:
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7 Rull 33 Yidwt. : 1 Tidhwe 54 Garniy == 444 N6L : x R6L
1 8 2

133 Yfdwt. 131 ®arni;, 8y
i 9 3 RNeL.
205 Tjdywt. LR :
1 5) Sarniy
903
1{1—52 Garniz.
27 . 89 . 4

Demnad) ift x = RO = 1017 Cop. = 1 N6L. 12 Cop.

oA A95° T 8

§. 124. Yufgabe 6.

Semand gibt einem Silberarbeiter 40 Loth Silber, um
parausd einen Pofal anjzufertigen. Criterer madt jedod) die
Bedingung, daff der Silberarbeiter fo viel von dem un-
vevarbeiteten Silber gurndbebalten {oll, ald ber Urbeitd-
tohn fiir den fertigen Pofal betragt. Der Mann redhnet
1 foth unvevarbeiteted Silber 3u 60 Coyp., und der Silber-
arbeiter fitr Die Werarbeitung eined Lothed 20 Cop.; wie
viel 2oth wird nun befagter Pofal enthalten?

ufldfung. Da 1 Loth unvevarbeiteted Silber 60 Coy. und der Arbeitdlohn
fite 1 oth 20 Cop. angefdhlagen ift; fo witd 1 Loth verarbeiteted Sifber
80 Goy. toften. Demmad) it vad BVerhiltnif ded Gewvidhtd Hed unverarbei-
tetenn Silbers (40 €th.) su vem Gewidyt x ded fertigen Pofald ein falendesd;
folglidy miiffen aud) 80 Gop. und 60 Cop. ein fallended Verhimif Hilden.
Man wird alfo dad Gewidyt ded fertigen Potald durd) den Aufap finden:

80 Goy. : 60 Gop. = 40 Loth unverarh. Silh. : x Loth verarh. Silb.

Alfo ift x == 30 Loth (Sdpwere ed Pofald) und daher wird der Sither-
arbeiter 10 Loth tobed Silber an Arheitdlohn guritd behalten.

Probe. Die 10 Loth Silber a (6O Cop., die der Silberarbeiter uritd Hehalt,
Petragen 6 ROL, und ver Arbeitdlobn fiir 30 Loth a 20 Cop. betrdgt gleid)-
falf8 6 Mo ; folglich ift die Bertheilung ved Silberd ridtig. *)

Uebungs : Beifpiele. -

1) Cin Edelmann gibt einen Gerber 120 robe Felle ju gerben, und rechuet
jebed u 6 MbL. Weide Fommen davin wbercin, daf der Gerber fo viel
von den rohen Fellen suricEbehalten foll, daf ber Urbeitdlobhn fiar die
abulicfernden fertigen Felle, der far ¥ Stud zu 2 RbL bedungen
worben, gedect ift; wie viel fertige Felle wird der Edelmann juric
evhalten ? ; Untw, 90 Felle.

2) A. gibt bem Richtgiefer B. 60 1B Fett a 10 Cop., um Lichte darausd
au giefen; B. rechnet an Gieferlobn fiix 1 16 2 Cop. Wenn nun
unter ihnen die Ubmadyung getroffen worben, daf B. {0 viel vom roben

*) Dicfed Grempel gehdet cigentlich gu der Gefellfdaftd=-Rednung.
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Fett uricbehalten foll, daf fein Urbeitdlohn gededt fei; wie viel 1

fertige Richte wird A. erbalten? Antw, 50 1B Ridht.
. 3) Wenn 13 Kull éftoggen 93 MbL. foften; wie theuer find 5 Lidhetwt.
1 (Barmg? Antw, 3 RbL. T4 Cop.
4) Wenn 1 Sor. 4 Wedro 3 KrufchE. Brandtwein 480 RbL b() Gop.
foften; wad Foften 3 Krufchfen? Untw. 4 RbL. 612 Cop.
5) Jemand erhdlt von femem Gapitale in 21 Jabren 1000 R6L 3mfcn,
wie viel Jinfen wird er in 13 Fabr erbalten? Antw. 700 ROL.

6) Femand braudht zu cinem Qﬂantel 8 Gllen 12 Biertel breited Tuch.
Wenn nun diefer Mantel mit Jeug gefittert werden foll, dad 9 Wiertel
breit ift, wie viel Cllen find dazu an Futter erforderlich ?

Untw. 102 Ellen.

7) 3u einer Allee werben: 408 Baume gebraudht, wenn diefelben in jeder
Reihe 61 Urfchien weit aud einander ju ftehen Fommen; wie viel
Baume find erforderlich, wenn fie 5 Wrfchien Entfernung erbalten
fo[lten? Untw, 510 Baume,

8) Uué -einem Balfen Fonnen 14 Brefter von 11 3oll Dide gefchnitten
werden ; wie viel Bretter wiirde man daraus fd)nelbm fmmen, wenn fie
eine Didfe von 34 Joll exhalten {ollen? Antw. 5 Brefter.

IL Gefellichafts: Nechuung.

§. 125. Den Famen bhat diefe Rechnung von ibrer zwedfmdfigen
Anwendung in Sefellfhaftd = Handlungen erbalten; allein man braucht fie
auch bei Grbvertheilungen, Ausfchreibung von Lieferungen, Wermifchungen
nach gegebenen Werbaltniffen und andern gemein{dhaftlichen Unterneh=
mungen.

i%lefe Rechnung zerfallt in 2 Theile: in die einfache und bdie ju-
fammengefefite @efel[fd)aftérccf)nung Cinfad) wird fie ge-
nannt, wenn die Vertheilung nady einem BVerbaltniff, sufammengefest,
soenn ‘bie Bertheilung nad) mebreren gegebenen Verbdltniffen gefchieht.

1, Die einfache (‘)efellfcl)aftérecbnmx
Das %Bctfabten bietbei berubt barauf, eine gegebene (?)réﬁe nad
ewiffen verlangten Berhdltniffen 3u theilen, 3. B, man
?o[[ 1000 in 3 Theile fo 3erlegen baﬁ fich 1bre ﬁibelle 3u einander verbal=
ten, wie die 3ablen 2, 3, 5.
‘Zlufl Sfung. " @8 mbgen die 3 ﬁ'bede in meld)e 1000 zerfegt werden follen,
X, ¥, Z Deiffen und benmudy iftx 4+ y 42z = 1000. Hier foll fich vers
t)a[ten X y czo== 2: 3 : 5. Buvbrderft verhilt {idh

i mad) §. 109 it
(x-}—y) y = (2+3) : 3. @8 ift aud) gegeben
7= 0, %Mghd) ift nad) §. 106
(x+y) sz = (243) : 5. Nad §. 109 ift
G4y+z):z = @2+345) : 5. Da nun
G+y+z) = 1000 fein {oll; fo verhilt fich
1000 : z = (2+345) : 5, oder nady §. 103
(24-3+5) : 5 = 1000 : z. Demgufolge ift nady §.99
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1000 . 5

'z = ST395 = 500. Auf cbm‘m‘efe Weife findet
e 1000 .
man  y = ;—_Fg_l__—?i = 300, unp -
1000 . 2
{ == ———— = 2
X 31315 00

Summe 1000.

Aus diefen theoretifchen BVerfabhren geht firr die @c{eﬂfd)attéred)nung
die practifche Regel heroor: Man addire die Verbaltnifzahlen,
dividire mit dDeren Summe in die ju theifende 3abhl und
multiplicive mit bem {o erhaltenen Quotient jede eingelne
%Berf)altmgaabl

§. 126. Wufgabe.

Bier Kaufleute A, B., C.,, D. legen 3u einem Hanbdel
30000 Rubel jufammen, und zwar gibt A. dbazu 4000 Rubel,
B. 7000, C. 9000 und D. 10000. Sie gewirnen mit btcfem
Capitale 4000 Rubel; wasd erbdlt bavon jedber von ihnen,
nad) BVerhaltnif femer Ginlage?

Aufldfung. A. 4000 Rubel, g

B. 7000 ;

C 9000 Z 4000 Rubel Gewinn.

D. 10000

gufammen 30000 Rubel. ‘

Man fese vie Capitale unter einander und evindge, daf, da die getvonnenen
4000 Rube!l in Verhiltnif von 4000, 7000, 9000, 10000 getheilt wer-
pent follen, diefe Berbiltnifzahlen burd) einerlei Bahl (1000) dividirt werden
Tonnen, obne daf vadurd) die BVerhiltniffe btcfer SaI)Ien u emanbet Iﬂben

(I

Qﬁemna&) entftehen min vagenbe LBerbiltnifie 4 9 :510.
Die @umme diefer ‘Berbaltmﬁgal)fm tfi 33 fo{ghd‘;
7 000 &P ol i Th
’erIyaIt A. von ’nen 4000 Rubeln = e 5334 Rubel.
: A : 7.4000
B. ] ” o = _3'6— = 9331} "
: el TR S G000 N iy -3
(‘ wo.n " " e STEAH = 1200 "
b 10 . 4000 i
Bl Ay TS T = 1333} no

Gumma 4000 FRubel. -

§. 127, Um bdie Uebergeugung zu erhalten, ob die zbcxtung mlrflld)
richtig fei, fo muffen die erhaltenen Theile 5331, 9331, 1200 und 13331
fich genau verbalten wie 4:7:9:10, Was aud) bier der Fall ift; benu
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man richte die obigen Theile ein, und verfleinere ihre Verhdltnifzahlen, o

ecbdit man o0, l%"ﬁ burch 400 divivirt, gibt &
933} = 2%99 oo it el
1200 = 5%’0 ooty
1333} = “%99 " " " v ¥

welche ablen fich wirklich verbalten wie 4 : 7 ¢ 9 ¢ 10; alfo ift die Ber-

theilung richtig.
Uebungs - Beiypiele.
1) 3 Perfonen, von denen bdie eine 200 RbL., bdie 2te 300 und die 3te
450 RbL 3u ciner Unternchmung bergeben, verlieven, ftatt 3u gewin=
nen, 95 RBL; wie grof ift nun der BVerluft eined jeden nach Verbalt-
nig ibrer Ginlagen?
Antw. A. Bat verloren 20 R6L, B. 30 N6L. und C. 45 RbL.
2) Ein Fubhrmann erhdlt von 4 Kaufleuten Fracht, und war von A.
70 Pud, von B. 90 Pud, von C. 120 Pud und von D. 100 Pud,
fiir Alled sufammen erhdlt er 190 RbL Fubrlohn; wie viel mufte fir
febe eingelne Fracht bezablt werben ?
Antw. A, bezablte 35, B. 45, €. 60 und D. 50 Rb6L
3) 3ur Repavatur eined Weges hatte dad Dorf A. 24 Menfchen, dasd
Dorf B. 16, dad Dorf C. 40 und dad Dorf D. 56 Menfchen ge-
fchickt; alle jufammen befamen afld Entfehdidigung 340 RbL; wasd
exbielt jebed eingelne Doyf?
Antw. A. erbiclt 60, B. 40, C. 100 und D. 140 RbL
4) 3u einer gewiffen Compofition werben 4 verfehicdene Beftandtheile ge-
braucht, und zwar von demy 1flen. 13 Lotly, von dem 2ten 7, vou dem
3ten 8 und won dem 4tew 12 Loth; nun follen von diefer WMifchung
10 1B gefertigt werdeny wie viel iff von jebem Beftandtbeile ju neh=
men ? Antw, Bon dem tften 104 Loth = 31 k.

" " Aten 56 wi 1'% 1b.
v w Sem 64  , =2 Ik,
4ten 96 , = 3 ik

n "

2. Juiammengefetite Gefellfchaftdrechnung. :
§. 128, Wenn cin gegebened Ganze nady mebreren BVerbaltniffen ge-
theilt werden {oll, fo find leBitere durd) Multiplication oder Divifion, wie
folches die Bedingung der Uufgabe verlangt, auf ein BVerbdltnif ju brin-
gen und dbann hat man nad). den Regeln der einfachen Sefell{chaftdrechnung

3u verfabren.
' §. 1290, Wufgabe &
Un einer Feffung arbeiten aud A 30 Mann 8 Fage
fangy; aud B. 40 MWann 16 Tage bang; aud C. 56 Maun
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24 Tage lang; fie befommen 3ufammen 520 N6 S.; was

fotmmt bavon aufjede Gefellfdhaft?. :
Aufldfung.

AL 30 Mann auf 8 Tage erhalten o viel ald 30:>< 8 M. = 240 M. auf 1 .

B 40 ” rl"lb ” " ” " 40%1(’ ! 640 /2] ”
C. 50 » n 24y " po_y 9024, =1200 "_n "
5 ; @umma 2080 M. auf 1 I,
24
52 = 0 MNE
Demnad)  erhlt A. 5080 w520 RO1 60 M1,
640 :
. m N 520 y = 160 »
1200
. — 52 =
2080 P 520 300

@umma 520 R6L
130. Aunfgabe =

Bier Kaufleute baben eine Uefd)aftébanblung errichtet;
bazu bat A. 400 RNbL auf 5 Monate; B. 700 ROL auf 3
C. 600 RbL anf 4, und D. 300 R6L auf 9 Monate einge-
legt. Sm @anaen Haben fie 460 RbBL gewonnen; mwie viel
erhdlt jeder bavon nadh Maafigabe der verfchiederien Ein-
lagen und der Reit?

Aufldfung.

400 R61L. in 5 Monat. gewannen fo viel ald 400 X 5 R6L == 2000 NL. in 1 M.

1000 =30 o pr iy 100543, =2100 . 1,
600 " ow " " v nom 9004 ., = 2400 e i
300 ron ” ” Honon 300%9 " =2700, BT 1 ].II
Summe 9200 ROL in 1 Mt
Folglidy extitt A. = 000 4 460 = 100 Stubel
glidh erhilt A, = 9200 = :
2100 P
B = QZOONA}CO o= 108
2400
e == 0 =
Com= ors 460 = 120,
__ 2700 &
D, s S 460 = 135,

Summe 460 Rubdl Geivinn.
§. 131, Uufgabe 3.

€8 follen 753 Balfen in moglidfter Gefdhymindigteit
gefhnittent werben, Jn der Ndabhe find 3 Sdhneidbemithlen,
davon Fann bie erfte tdglich 8 Stad in 9 Stunbden; bdie
sweite 10 Stad in 12 Stunden und die dritte 16 Stiud in
15 Stunbdben fdhyneiben, Wie viel Balfen find nad jeder
Miabhle ju fibren, damit fie 3u gleider Reit ferfig ge=
fdhnitten find?
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SRR, T A 4 : Q{uf[ﬁf!lng 7 3
Wenn in 9 Stund. 8 Balfen gefdnitten werden, fo fommt auf 1 Stunbe § Balf.
" 12 " 10 Wit I '.u " " " " % "

) 15 " 16. " L 19 v n 1 1 ” 11’3 "

/ Folglid) in -1 Stunde gujammen 23§ Balk.

s R E L esnas LRSI L O] - 2768 .00 -

Demnad) find auf vie 1fie Shneivemithle § . 270° 240 Balfen ju fithren.

"
”n

v o fltc e E‘» . QZO = 225 non "
0w Oft " 175 . 270 = 288 ) "

4
Gumme 753 Balfen zu fiihren.

§. 132. Unfgabe 4
Wie viel ift der Betrag der fdmmtlichen 3infen von
400 Rb6L auf 3 Sabr, 500 R6L auf 4 Fahr, 600 RbL auf
5 Sabr und 700 ROL auf 6 Jabr ju 5 Proc. gerechnet?

Aufldfung.
400 ROL in 3 IJahren ift fo gut .ald3 1200 REL in 1 Jabhre.
50 0 ” " i‘ " ” ”n ” /4 ")' 00 0 ” ” 1 14
60 0 ”n ” 9 ” ” " ” /4 30 0 0 ” n 1 n

7 0 0 " " ﬁ " 1 " 'Il " 4 2 0 () " " l "

Cumme 10400 R6L in 1 Jabre.
Nun verhilt fich 100 ROL. Capital : 10400 ROL. Cap. = 5 N. Jinfen : x R. Jin{,
folglich x == 520 Rubel Binfen.

Uebungs : Beifpiele.

1) Drei Randleute pachten ecine Wiefe firr 60 Nubel yur Schafweide;
A. lagt 50 Sdhafe 4 Wocdhen, B. 30 Sdhafe 6 Wochen und C.
20 Sdyafe 5 Wochen darauf geben; wad muff jeder an Pacht zahlen?

Antw.  A. 25 ROL, B. 224 R6L und €. 124 RbL

2) Sum Bau einer Landfirafe liefert dad Dorf A. 100 Mann, bie
120 Tage, pad Dorf B. 120 Mann, die 90 Tage, dasd Dorf C.
75 Mann, die 120 Tage, und das Dorf D. 75 Mann, die 125 Tage
lang arbeiten. &ie erbalten sufammen fiir diefe Urbeit 296 Rubel
46 Goyp. S.; was erhdlt bemnach jeded Dorf?

UAntw. A. 86 RbL 40 Cop., B. 77 RbL 76 Cop.,
e ~ C. 64 R6L. 80 Cop., D. 67 RbL 50 Cop.

3) Drei Schreiber follen 158 Bogen abfdhreiben, und gwar unter der Be-
bingung, daf fie ju gleicher Seit fertig werden.  A. fdhreibt in 3 Stun=
dent 2 Bogen, B. in 5 Stunben 4 Bogen und C. in 6 Stunden 7 Bo=
_gen.  TWie viel Bogen miffen jedem jugetheilt werden , damit fie ihre
Arbeit 3u einer 3eit abliefern Fonnen?

Antw. A. 40 Bogen, B. 48 Bogen und C. 70 Bogen.

4) @3 hatte Jemand 3u 5 Proc. ausdfiehen: 8000 RbL auf 3 Jabre,
9000 RBL. -auf 31 Fahre und 7000 ROL, auf 5 Fahre; wie viel befragen
die fdmmtlichen infen ? Antw. 4450 RbL
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3) A.bat an B. in 6 Monaten 4000 ROL und in 4 Monaten 5200 N6L,,
febed Capital 3u 4 Proc. audzuzablen.” Su weldher Jeit Fénnen beide
Gapitalien obne Nachtheil diefer beiden Perfonen auf einmal entrichtet
werden ? Antw. Nach 439 Monaten,

L Won der jufammengefetsten Negeldetri.

§. 133, Wenn eine 3u findende Grdfie durch mebhrere auf diefelbe fich
besiehenden BVerbdltniffe su beftimmen ift, fo hat man eigentlich fo wviel
Unfige 3u machen, ald verfhiedene BVerhaltniffe in der Aufgabe vorbanbden
find. Nadhftehende Aufgabe wird diefed erldutern.

§. 134 Uufgabe.

Wenn 200 Faden Holz in 8 Wodyen von 15 Mann, bdie
wochentlich 4 Tage und taglich 7 Stunden arbeiten, gerfdgt
und gefpaltet werden; wie viel Mann werden in diefem
Berhaltniffe erforderlich fein, wenn fie 800 Faden in
5 Wodyen gerfdgen und fpalten, und wddhentlich 6 Tage
und taglich 8 Stunbden arbeiten {ollen?

Hierbei ift zu merfen, daf ber Theil der Aufgabe, in welchem alle
Bedingungen gegeben find, der Bebdingungsfap, und der Theil derfelben,
in welchem bie gefuchte Grdfe (x) vorfommt, der Folgefas heift.

AUnordnung der Sdsse. :

Man fele guvdrderft die Theile ded Bedingungsdfafied neben einanbder
und die Theile ded Folgefaged unter fene, fedodh fo, dafi die gleichnamigen
Grdfen unter cinander ju ftehen Fommen, 3. B.

200 Faden 8 Wochen a 4 Tage a T Stunden 15 Mann (Bedingungsfag)
800 B apodh @B o oame i (GolaefaBn
Crite Anflofung duredh einfacdhe Negeldetri.

Grite Frage. Wenn 200 Faden von 15 Mann zerfdgt werden, werden ju

800 Faden mebhr oder weniger Mann exforverlidh fein ? ,

Antw. Mehr Mann;
folglid) mufp x grofer werden ald 15; alfo bilvet 15 : x ein fteigendes Berbhilt=
nif; demnad) miiffen 200 und 800 Faven aud) ein fteigended BVerhiltnih bilven;
daber entfteht bdie fleigende Broportion: 200 : 800 = 15 : x Mann.
Hier fann x nad) §. 99 gefunden werden, und ift = 60 Mann.

Bweite Frage. Wenn in 8 Wodjen 15 Mann mit dver gangen Arbeit fertig
werden, twerden mehr oder weniger Mann erforverlid) fein, um in 5 Wodyen
mit derfelben Arbeit fertig ju werden? Antw. WMebhr Mann;
folglich muf hier die gefudyte Sahi ¥ grOfer werben, al3 die bereitd gefundens
x =60 Mann; e8 bilbet alfo x:y ein fteigended Verhdltnifi; demnady
mitffen 8 Wodjen und 5 Wodjen audy ein feigendes Berhiltnif fein. Folglidy
entfteht bie feigende Proportion: 5:8=060:y, alfo ift y =96 Mann.

Dritte Frage. Wenn in 4 Tagen 15 Mann mit der Arbeit fertig werden,
twerben mebr oder weniger Mann erforderlich fein, um die Wrbeit in 6 Tagen
3u vollenden? ~ Antw. Weniger Mann;

11

n
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folglidy muf bei diefer Frage die gefudyte Sahl z fleiner fverden, als die |
bereitd gefunbene Sahl y (= 96) Mann; daber bilbet y: z ein fallendes
LBerhiltnif; folgli) mitjfen 4 Tage und 6 Tage aud) ein fallended BVerbiltnip
bilben. @8 entfteht demnad) hier die fallende Proyportion:
6:4 = 96:z; alfp ift z = 64 WMann.
Vierte Frage. Wenn bei Tftlindiger Thitigheit 15 Mann mit einer Wrbeit
fertig twerben, twerden mehr ober weniger Mann erforderlid) fein, wenn fie
“bei Sftimdiger Ihatigeit mit derfelben Arbeit fertig werben follen?
ntw. Weniger MWann;
folglid) wird in diefer Vegiehung die neu gefudyte Zabhl v Fleiner werben, ald
die bereitd gefundene z =— 64 Mann; demnad) biloet 64 : v ein fallendesd
Werhdltnif; folglid) mitffen aud) 7 Stunden u 8 Stunden ein fallendes
PVerhaltnif bilven. E8 entfteht Hier die fallende Proportion:
8 : 7T =064 : v; und v = 56 Mann.
Rweite Art der WAnflofung dnrdh) jufanmmengefetsite Proportionen,

Daffelbe Refultat tviivde ergielt werden, wenn man die vier Proportionen,
weldpe die Aufgabe herbeifiihrt, nady §. 106 in eine eingige Propottion auf
folgenve Weife verbinbet:

200 Faden : 800 Faben
5 Wody. : 8 Wod).
6 Tage : 4 Tage y Mann : z Nann
8 Stund.: T Stunbd. z Mann : v Dann.

Man ftreihe nady §. 100 x gegen x, y gegen y, und z gegen z aud, unbd
multipficive die fiber einander ftefenden Gliever nad)y §. 107. Die BVerbiltniffe
woerden guvdrderft nad) ben 4 in vev crjten AuflBjung enthaltenen Fragen beftimmt
und geordmet. Durd) vie Multiplication der fiber einander frehenven Glieder erhilt
man pemnady:

200 .5 .6 .8:800.8 .4 .7 =15 Mann : v Mann.

Nach§. 99t 200 . 5 . 6.8 . v=2800.8.4.7.15; folglih

__800.8.4.7.15

iftv = S B OR 56 Mann, iwie in der erften ’I{uﬂﬁfxmg.

Dritte Art der Anfldfung nach der Bafedowfchen oder Reefefdhen Regel.

15 Pann @ x PMann
x Mann : y Mann

(NN

x Manu | 15 Mann 1) Man ziehe guvdrderft einen verticalen Stridy;

. 200 800 Faden  fdjreibe oben linf3 veffelben die Frage (x Veann); rechts
b 8 Wodjen bdiejenige Grdfe, die mit x gleidnamig ift, (bier 15

6 4 Tagen  Mann). Hievauf werden aud) vie brigen Berhiltniffe

8 7 Stund. nady den 4 in der erften Aufldfung enthaltenen Fragen

beftimmt.  Grgicht fih aus dver Frage, vap dad Ver-
Baltnif ein fteigenved ift, fo fepe man die Fleinere Sahl ved Verhiltniffes linfs
und die grdfere Sahl veffelben vedhtd. Ift das Verhiltnif aber ein fallendes, fo
fege man die grofere 3abl deffelben [inf8 unbd die fleinere reditd vom verticalen
Ctrid. :

g)) Sind Briidje unter den Grifen, fo werden die vermifdten ju unddyten
gemacht und die Nenner der linfen Hand ftehenden Briide red)t8, fo wie die
Nenner dev vechten Hand fiehenden 1infs e Strichd gefdyrichen.
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3y Hicrauf fude man durd) gemeinjdjaftliche Maaffe die redjter und linfer
Hand ftehenden Sabhlen gegen cinander aufyubeben, wodurd) das gegenfeitige Ver=
piltnifi der beiven Sahlenfiulen nidyt geftdrt wird, da die Sahlen [in€d ded verii-
calen Stridhs ven Divifor und red)td deffelben den Dividendus bilven.

4) Gndlid) dividive man mit dem Producte der linfer Hand ftehenden Sahlen
(Divifor) in dad Product ber redhter Hand frehenven (Dividend); fo gibt der
SOuotient die verlangte Fragezahl (bier 56 Drann) an.

Anmert. Die Stellung ver Verhaltnifzahlen auf obige Weife war vad Ber=
oienft ded8 Bafedow oder ded Reefe; wedhalb denn audy obiger Anfap ,dic
Bafevowide” over ,Neefefdie Regel” genannt wird.

Mebungs : Veifpiele.

1) 100 Mann madhten in 5 Tagen eine Mauer, die 230 Fuf lang, 3 Fuf
breit, 9 Fuf hoch war; wie lang wird eine Mauer in 11 Tagen wer=
den fonnen, ‘wenn 250 Pann daran arbeiten und fie 9 Fuff breit und
5 Fuf hoch werden foll? Untw.  103% Fuff lang.

2) Wenn 15 Weber in 28 Wochen 12 Stiact Jeug von 60 Cllen Linge
und I GIL. Breite bei 8ftundiger Urbeit taglich fertig befommen; wie viel
Stud ¢ breited 3eug, jeded 65 Clen lang, werben 20 Weber in
15 Lodyen fertig befommen, wenn fie tdglih 10 Stunden arbeiten ?

Antw. 11,7, Stuck.

3) Welched Capital gibt bei 6 Proc. nad) 18 Monaten 500 NbL. Jinfen ?

Antw. 55553 RbL Capital.
4) Nad welder Seit bringen 18000 RbL zu 64 Proc. 1790 RbL. Jinfen?
Antw. 1 Fabr T Monat 2¢ Tage.

5) Wie viel Proeent muf ein Capital von 5000 NbL. verintereffivt fein,
wenn e8 vierteljdhrlich 75 Jinfen bringen {oll? AUntw. Zu 6 Proc.

6) enn Jemand nach 8 Fabren von 800 RbL 3u 4 Proc. gewifje Jin=
fen crbdlt; wie lange miiffen dann 1200 RbL. ju 6 Proc. auf Jnte-
reffen fteben, um eben {o viel Jinfen ju erthalten?  Antw. 35 Fabre.

§. 135. TWenn bei jujammengefesiten Regelbetri-Aufgaben bdie Frage:
sabl burch folche Berhdltniffe beflimmt witd, daf dasd erfte Verhdltnif fich
auf bad weite, dad zweite auf dasd drifte u. {. w. beiehet; fo beftimmt diefe
Bebingung einen Anfal, deffen gleichnamige Glieder fich Fettenartig an ein=
anbder Friipfen und dedhalb Kettenfaf oder Kettenredhnung genannt
wird. Auch Fann bierbei die Prifung der Verhdltniffe, ob fie fteigende oder
fallenbe find, wegfallen, weil diefe Rechnung die vorfommenden Verhdlt=
niffe burch ibren Fettenfirmigen Unfa von felbft ordnet. Die Kettenrech=
nung ift befonderd bei WVenmandlung der Maaffe, Gewidhte und Miingen,
in den YBaaren= und Wedhfelrechnungen, bei Einfaufd- und Verfaufdred)-
nungen , wobei Verluft ober Gewinn mit in Unfchlag gebracht wird und bei
Bertau{chung von LWaaren mit BVortheil angumwenden.

§. 136. Wufgabe 4. ’

Was Eoften in Ducaten 4 Jerf. Hanf, wenn 3 1B Flads
mit 80 Cop. B. U begahlt und 41k Fladhd gleidh 5 b Hanf
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und 1 Ducaten gleich 3 NbL S., a 34 ROL B, U, gevechnet
werden?

Diefe und alle bergleichen Aufgaben laffen fich auf 3 Urten [Hfen.

: Grite Unflvfung durch Negeldetri,
Hier finden folgende vier Regeldetri - Crempel Statt:

1) 5 1k Hanf: 4 ?Serf. Hanf = 4 1t Flahs : x & Flachs.

400 :
1600 1B x = 1280 1B Flachs.
2) 3 b Flacdhs : 1280 1b Fladhd = 80 Cop. B. : y Cop. B.
y = 341 Rbl. 331 Cop. B. = 3414 NRbL- B.
3) 34 ROL B. 3 341 ROLB,. = 1 ROl S. : z ROl &.
z = 914} N6l S.
4) 3 RbL B, : 9741 ROL &S, = 1 Duc. ¢ v Due, v = 3233 Duc.

betragen die 4 Berk. Hanf.
Bweite Aufldfung durch Werbindung der Proportionen.

Obne den Werth von x, y, z zu bevednen, ordne man obige Broportionen
nad) Anleitung ved §. 107 unter cinanber; fiveidge nady §. 110 TIL die in den
dufern und innern Glicvern befindlidyen unbefannten Grdfen x, y, z gegen einan-
per aud und multiplicive tie fiber einander ftehenden Glieder, wodburd) eine Pro-
portion erfalten wird, in weldyer fammtlide gegebenen Glicder vereinigt enthalten
fino; 3. B. 5 Ib Hanf : 1600 1b Hanf 4 16 Flads : x b Flads

3 1B Flads : x b Flad)s 80 Gop. B. : y Cop. B.
350 Gop. B. : y Cop. B. 1 RO S. : z ROL. S.
3 RL S, : oz ROl &, 1 Qucaten : v Ducaten.

5.3 .350 .3 : 1600 4 . 80 : v Ducaten.

1600 . 4 . 80

e s BRI agny

53 3503 32332 Ducaten.
Dritte Unfidfung nad) dem Kettenfatse.

Obige Aufgabe wird durdy den Kettenfap auf folgende Art geldfet :

W

x Ducaten = 4 Berf. Hanf an Werth
1 Berf. Hanf = 400 b Hanf :
5 b Hanf = 4 1b Flad3 A
3 1 Flad = 80 Gop. B. A
350 Gop. B. = 1 Nl S. a

3 Nl . = 1 Ducaten. i

§. 137. Negel beim Kettenfass. 1) Man feBe dieFrage (hier
x Ducaten) linfs und die Grofe (4 Berk.), ausd der die Frage bergeleitet
werden und ihr an Werth gleich fein foll, rechtd, und trenne beidbe GSrofen
durch bad Gleichheitzeichen, wie oben gefchehen. ,

2) Set fese man die Grofe, welche mit dem lehiten Theile der vorber-
gehenden Gleichung gleichnamig ift, [inf8 und wasd ihr gleid) ift rechts,
und verbinde fie gleichfalls durch cin Gleichbeitdzeichen. Feblt aber in der
Aufgabe eine Grdffe, die mit dem lehten Theile ciner Gleidhung gleichnamig
fein foll5 fo fudhe man die Gleichnamigkeit der Glieder durch eingefchobene
Verhdltnifigrdfen herbeizufitbren, wie ed in unferm VBeifpiele mit der weiten
®rdfe (1 Berk, = 400 k) gefchehen ift.
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3) Uuf diefe Weife fee die Bildbung ber 1ibrigen Gleichungen bei fefer
Beobachtung der in J2 2 gegebenen Fegel fort, bid dad lepte Glied einer
Gleichung gleichnamig mit der unbefannten Gréfie x geworden iff. Jn
diefem Falle ift die Kette ald gefchloffen ju betrachten.  Jft diefed gefchehen,
fo findet die Berechnung gany fo Statt, wie fie {hon in der Bafedowfdhen
Regel (§. 133) gezeigt worden iff. Dad Product aller abhlen linfer Hand
muf gleich fein dem Producte aller Sabhlen rechter Hand, weil Gleiched mit
Gleichem multiplicivt, gleiche Producte giebt. Man hat alfo, um die un=
befannte Grofe x zu finden, mit dem Producte aller Jablen linfer Hand in
bag Product aller Sahlen vechter Hand ju dividiren. lUm fich aber die Rech=
nung ju erleichtern, fuckt man auch hier, ehe man dbividirt, die eingelnen
Grdfien im Divifor gegen die eingelnen Groffen im Dividendusd gu heben.

4) Kommen in dem einen pder dem anbdern Theile der Gleichungen dachte
obder gemifchte Briiche vor, {o verwvandle lefstere yuvorderft in unachte Bmdhe
und {ege die Nenner derfelben auf die entgegengefesste Seite der Gleichungen
. §. den Nenner eined Bruched in dem Theile linfer Hand bringe auf die
andere Seite rechter Hand und umgekehrt, Die Jabler der Bruche bleiben,

wo fie find.
§.138. Aufgabe 2.

Wie viel Rubel betragen 600 Thaler fachfifch, wenn
35 Thiv. fadhfifd 36 Thiv. preufifch und 1 Thiv preugifcd
92 Cop. S. und 1 Rbl. &, = 34 RbL B. audmadyen?

Aufldfung. x ROL B, 600 Tplr. fadfifd)
35 Tple. fadyf. 36 IDlr. preup.

1 Yok, preuh. — 92 Gop, G
100 Goy. & = 3} 6L B.
x — 1087 L ®.

§.139. Wufgabe 8.

Wiec viel Thaler preufl. wird in Berlin 1 Centner Wolle
su fteben fommen, wenn fie in Riga geFauft, bad Pud mit
37 MBI S. bezahlt worden und die Trandportioften mit
17 Proc. zugefdlagen werdben, und man dabei 20 Proec.
gewinnen will?

(1 Gentner = 110 Berliner 1B; 9 BVerlines B = 10 wufi. 1b; 1 gl

preuf. = 921 Cop. ©.; 1 RbL. S. = 3§ RbL. B.)

Auffdfung. x preuf. Iplr. = 1 Gentner
1 Gentner = 110 Beal. ib
9 Berl. b = 10 njf. i
40 'ﬁ'ﬂ = 1 §Bub
1 Pud = 37 ROl S.
1 ol S. = 100 Goy. S.
92L Gop. & = 1 Ihlr. preuf.

100 Iplr. follen 117 Ihlr. Tvandportfoften, und
100 Iblr. follen 120 Ihlr. Gewinn geben.
X 1712 yreuf. IO
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§. 140. Aufgabe 4
Semand fauft in Reval 1‘)99‘ Tfdhetwert Roggen und
begablt fiar 1 Tfdhwt. 16 ROHL b.; er verfauft bie ganye
Maffe nach England fiir 1360 tb Sterling; wie viel Proec.
gewann er dabei?
(1 1B Sterl. = 5% ROL. S. a 3L ROl B)
Aufldfung. x ROL B. Verfauf 100 Mol B. Gintauf

16 MOl B, Ginfauf = 1 I{dnt.

19991 Tidwt. = 1360 1b:Sterl. Verfauf
1 1B Sterl. = 53 Nol. &.

1 ROl S. = 3' RO B,

X 831 MOl B. Verfauf; folglid)
bat er auf 100 NO6L B. @iufnuf 162 Rol. B., v. i. 163 Proc. verloven.

141, %quqabe 5.

Wenn 1000 ERbI . auf Jindsing 3u 4 Sl)toc fteben; wie
bocdh ift bad Capital nebft 3indzing in 4 Fabren beran:
gewacdyfen?

x ROL &. gegemwdrtig = 1000 NbL. &. (nach 4 Jabren)

gegemvdrtig find 100 RbL 104 RbL. nad) einem yabre,

i 100 SRbL. — 104 L Fse gl

: o VOB = 104 MBL:c o - e 5

% " 100 R6L = 104 RbL :
X = 1169 Rbl. 85191 @Dp

§. 142. Aufgabe @

Wenn ein Capital 3 Fabre 3u 5 Proc. auf Jindzing
geftanden bat, und auf 4500 RbL &. mit den Jindzinfen
berangemad)fen lﬁ, wie grof muf bad anfdnglidhe Caypi-
tal gewefen fein?

Anfa. x RbL Capital (nad) 3 Jahren)
105 RbL. nadh 1 Sabre find
105 R6L 1
105 RNbL, 1

4500 RNbL. S. gegemwdrtig
100 RBL gegemwadrtig,
100 RbL. .

100 SROL =

x == 3887 MbL. 26%%5; Cop.

lleBunqé %etﬂnele.

1 Gin @d)lﬁer Fauft 40 Tichetwert Weizen, bezablt fo viel dafitr, daf
ibm 5 Garniz 11 RN6L Beo. foften; wie viel Fmyperiale ift fir die
40 Zfchetwert begab[t worbent , wenn 1 Fmperial = 10 RbL. S.
a 31 MbL. Beo. ift? Antw. 2132 Fmperiale.

2) QBxe viel 1b Flachd fann man fir 6 ROL B. emfaufm, wenn 1000
~5mpcrlale fiir 1804 Berk. gegeben werden, und 1 Jmp. =107, N. .

Anto. 12 1B zgiad)s.

k) SIBemt man 24 Zfchetwert Haber fir 36 NOL cinfauft, und jedes

Tfchetwert fiir 2 ROL verfauft; wie viel gewinnt man baben?
AUntw. 334 Proe.

" L4 14

" 4 "

I (I
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4) G2 verfauft Jemand 1} 1B Thee fir 31 RbL 5 wie viel Proc, gewann
er bei diefem Berfauf, wenn er 20§ Pud fur 15624 RbL eingefauft
batte ? Antw. 60 Proc. Gewinn.

5) MWenn Jemand gendthigt ift, 1 Berk. Waare fiir 23 RbL S. 3u ver=
faufen, und dabei 8 Proc. Verluft hatte; fir wie viel wird gegens
wdrtig dag Berk, verfauft werden mitffen, um 10 Proc. Gewinn 3u

haben? Antw. 271 RNbL S.
6) Wie viel betragen bdie 3indzinfen von 8000 RbBL zu 41 Proc. in
3 Jabren? Antw. 1129 R6L 32,5 Cop.

) Wenn Femand nach 6 Jahren cin Capital nebft Jindsing, jufammen
8040 RbL. 574 Cop., suricfgezablt erhalf, und daffelbe ju 5 Proc.
geftanden Hatte; wie groff war fein anfinglich angelegted Caypital ?

Antw, 6000 ROL

8) Wenn 3 Berliner Centner Jucer in Hamburg 100 Mark Beo. Eoften;
wie hodh in &. M. wird 1 1 Ruffifch su fichen Fommen, wenn fir
Unfoften 120 Proc. jugefchlagen werden muffen? (1 Cent. = 110
Berl. 13 9 Berl, th = 10 Ruff. 1, und 1 IME Beo. = 47 Cop. S.)

Antw. 281 Cop. &.

V. Won der Wermifchungs: oder Allegations:
NRechuung.

§. 143, Wenn Dinge, die gemifcht ober zufammengefchmolzen werden
Esnnen, von verfchiedener Ghirte vorhanden find, und man will aug denfelben
einen mittlern Preid ausdmitteln, oder den reinen Gehalt von gwei gemifchten
Dingen erforfchen, oder audy eine beftimmte Menge 3u einem feftgefefsten
Preife daraud yufammen mifchen ; fo gefchieht folches durdh die Vermifchungs=
Rechnung. Man theilt diefe Rechnungdart in zwei Theile: in die ein-=
fache und in die gufammengefeBte Bermifdyungs=-Redynung.

A. Die cinfadhe BVermifjchungs : Wedbnung.

SHievon giebt e8 wicder drei verfchiedene AUrten.

Grite Art.

Man foll den mittlern Werth von mebreren gemifdyten

Dingen ju verfdyiedenen Preifen finden. :
§. 144, Wufgabe 1.

Semand mengt 181 Mebl a 5 Cop. mit 15 1 a 4 Cop.,

121 a 3 Gop. und 24 th a 2 Cop.; wad ift der mittlere

Preid eined Pfundesd diefed vermengten Mebh8?
Aufldfung. 18 1B a 5 Cop. fino = 90 Cop.

151 a 4 Gop. , — 60 Gop.

121 a 3 Gop. , = 36 Coy.

24 th a4 2 Gop. , = 48 Coy.

folglidy foften 69 1B . . . . . . . .o== 234 Goy.
folglih 1 1B bed gemifdhten Mefhles = 3% Cop.
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§. 145. Anfqabe 2.

Gin Goldarbeicr {hmelyt 3 Mark 1418thiged, ¥ Mark
1218thiges und 6 Marf 11[0thiged Silber zufammen;
welden Gehalt beFommt die Mifdung?

Aufldfung. 3 Mart 1410thiges enthalten 42 Iheile feined Silber
: 4

1 " 121"5’“)@66 " 8 g " " 7z
(3 1" 1 llbtf)igeé ” ()b " " "
folglid) werden 16 Marf entbalten. . . . . 192 Iheile feined Silber.

folglid) 1 Marf 192 = 12 Theile feined Silber,
ober 1 Marf ded gemifdhten Silberd wird 1208thig fein.

§. 146. Wufgabe 3.

Gin Weinhdandler vermifdht 12 Stof Wein a 3 N6,
10 Stof a 2 RBL., 36 Stof a 14 RbL mit einander und
gicfit pazu 4 Stof Waffer; wad wird nun cin Stof ded
fo gemifdhten Weined betragen?

Aufldfung 12 Stof Wein a 3 ROL betragen 36 ROL.
20

] Q " " ;:, 2 " " : ”
36 " " a ];‘ " " 94 "
IR o 1 0 Rl S 500 O 0

"
folglid) werben 62 Stof ded gemifdhten Weined 110 NBL,,
und pemmad) 1 Stof = 1 ROL 7713 Gop. Detragen.

Uebungs: Grempel.

1) Semand mifdyt 40 1 Wolle a 1 R6L mit 30 B a 175 Cop. und
60 1 a 75 Gop.; wad betrdgt 1 15 der gemifchten Wolle?
Untw. 1 RbBL. 518 Eop.
" 2) Gin Goldarbeiter {chmelzt 10 Loth 18Faratiged Gold und 15 Loth
14¢avatiged mit 5 Loth feinem (24 faratigem) GSoldbe und 6 Loth
Kupfer jufammen; wie viel Faratig wird jeit 1 Loth ded gemifchten
Golded fein? Untw. 14 Faratig,
Iweite rt. -
MMan {oll ausd ciner Mifchung von zwei Dingen, bden
reinen Bebalt eined jedben finben, ober man fucdht bdie
Menge ded Sufafesd ju bem Gebalte eined andern Dinges,
um deffen Werth auf einven fefigeftelften gervingeren Werth

3u bringen. .
! §. 147. Aufgabe 1.

Wie viel feined Silber, d. b 16I5thiged, und wie viel
Kupfer ift in einem Gefaffe von T215thigem Silber ent=
Balten, mwenn ed 80 foth wiegt?

Aufldfung. Da in 1206thigem Silber 12 Yfeile feined Silber und 4 Theile
Kupfer enthalten find, {o wirh demnad) in 80 Loth Gemifd) dad reine Silber
qu dem 12[Bthigen fid) verBaltem, wie 16 feile : 12 ITheile, und dabher
erbilt man ben Unfas: ;
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16 : 12 = 80 Loth : x Loth feines Silber. -

X =3 s 1'680 = 60 Qoth feines Silber.
Daber find in den 80 Loth 20 Loth Kupfer entbhalten.
Probe.

60 Qoth feined oper 10 I5th. Silber enthalten 960 Iheile f. S.
20,  Kupfer enthalten

........... - .
folgliy 80 Loth Gemifd) werben entbalten . . . . . . 960 Ibeile f. S.
e
folglid) 1 Loth Gemifd) = %(:)—0 = 12 Fheile. f. Silber.

e, §. 148. Aufgabe °.

Wie viel feined Gold, b h. 24faratiged Gold, ift in
einer Dofe von 18Faratigem Golde enthalten, wenn diefelbe
26 Roth wiegt?

Aufldfung. Da in 1 Mark 18faratigem Golbe 18 Iheile feined Gold unbd
6 Theile Sufal enthalten find, o wird das feine Gold zu vem 18Faratigen
Goloe in der Dofe fid) verhalten, wie 24 : 18, und daher wird man vas
feine ®old dburd) nadjftehenden Anfap evmitteln :,

24 : 18 = 26 foth : x Loth feined Gold.

8 .26
S LW—) == 194 Qoth feinegd Gold und
64 Loth Bufap.
Probe.
194 Coth 24faratiges Gold enthalten 468 Theile feines Gold
64 Coth Sufas entbalten an Golo 0 ' o 5
folglid)y 26 Loth ded gemifdyten Golves enthalten 468 Theile feined Gold.

apb demuady " 1 Qoth 5 Lo UL UL T 458 = 18 £1h. fein. Golb.
wad in der Aufgabe gegeben war. ;

§.149. Anfgabe 3.
Semand hat 24 Loth feined Silber, und will baraus

1216thiged machen; wie viel 3ufaf an Kupfer wird dazu
erforderlich fein? ' _
Aufldfung. Wenn man ju 24 Loth feined Silber Kupfer zufest, damit e8
1218thig werde, fo wird offenbar die Mienge ved feinen Silbers zu ver Menge
2ed gemifdhten Silberd fid) verhalten mitjfen wie 12:16. Alfo findet man
a8 Gemi{d) durd) ben Anfap:
12 : 16 = 24 fth fein, Silber : x Loth Gemifd);

—16.24 ., Qoth Gemifd). Davon giehe ab

we X == 2
: 94 Qoth feined Silber;
folglich ift 8 Loth Sufap an Kupfer erforderlid.
12
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Probe : ’ ¥
24 Qoth 1615th. Silber entbalten 384 Styelie fcmeé Eilber,

8 Yol Supfer . o0 S 0 i
folglid)y 32 foth Gemifd). enthalten . . . 384 If)ede feines @ifﬁer.

alfo 1 foth
wad in der Aufgabe verlangt murbe
§. 150. Wufgabe 4.

Semand hat 30 Stof (Eﬂ'lg und will bad Stof 3u 20
Cop. €. verfaufen; da e¢d aber ben Kdufern 3u theuer ift,
will er {o viel Waffer 3u bem Effig giefen, baf er ein
©tof dbavon fitr 12 Gop. ohne Nadytheil fitr beide Theile
verfaufen Fann; wie viel Waffer muff exr bazu nehmen?

Auflofung. Diefe Anfgabe ift dhnlich der in JE 3, daber wird fidy ver-

halten 12 Gop. : 20 Gop. = 30 Stof : x Stof Gemifdy;

; 20. 30 i
folgli) x = = 50 Stof Gemifd).

g = 12 6L fein. Gilf,

12
Davon ziehe ab 30 Stof reinen Gffig;
o ift 20 Stof Wafjer gur Mifdjung. exfors

verfid).
ebungs : Gremypel.
1) RWie viel feined Silber ift in 6 fitbernen Béffe[n, feder 3u 41 Roth, ent-
baltenn, wenn dad Silber 13 [Bthig iff? Untw. 21} i?tb fein. &ilb.
2) Wie viel KRupfer muff ju 18 Loth 15 [dthigen u[beré 3ugefc§t werden,
wenn deffen Gehalt auf 12[5thig gebracht werden foll?
Antw. 4% Loth Kupfer.
3) Wie viel feined Gold ift in 6 Ringen, bdie jufammen 9 Loth wiegen
und jeder 18 faratig ift, euthalten? Untw. 63 Loth fein. Solbd.
4) Jemand will 10 Stof Wein a 2 RbL mit {o viel %aﬁer mifchen , da=
mit ev | Stof ded gemifchten Weined firr 125 Cop. verfaufen fann;
wie viel Waffer ift dazu erforderlich? Uutw. 6 Stof..
Dritte WUrt.

Man foll aud einer beffern und ciner geringern Sorte
eine verlangte Menge von beftimmter mittlern Gitte ju:
fammenmzfd)en :

i §.151. Aufgabe. ,

€in Weinbdandler hat jweierlei Weine, dad Stof zu

250 Cop. und 175 Cop. Cr will 30 Stof aud beiben 3u-

fammenmlfcf)cn, bDafi bagd Stof 190 Coyp. 3u ftehen Eommt;
wie viel muff er von jeder der beiden Sorfen nehmen?

ufldfung. Man giche einen verticalen Strid), fdyreibe linfer Hand deffel-

ben die verlangte Menge nebft vem verlangten mittlern Werth (hier 30 Stof

a 190 Goy.); iiber diefen Werth (von 190 Goyp.) {dyreibe die gegebene bef=

fere Sorte (hier 250 Coyp.) und unter denfelben die geringere Sorte (Hier

175 Goyp.) der u vermijdienden Dinge. Subtrahive fodann den mittlern

von dem beffern Werthe und {djreibe den erhaltenen Unterfchicd dem geringern
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 reditd gegenitber. Gbenfo fubtrabive man den geringern Werth von dem
mittlern und fefe Dann den Unterfdyied dem beffern gegeniiber; fo geben beive
Unterfdyieve vie Menge ver zu vermifdhenden Weinforten an, um den mittlern
Werth eined Stofed hervorzubringen; denn durd) viefe wed)feljeitige Grgin=
gung bed Schledytern gum Beffern, und ded Beffern jum Sdhledhtern werden
beive gegen cinander audgeglidyen und verveinigen fid) su dem: verfangten mitt=
Tern Werthe.  Weil jedoch eine beftinumte Menge vev Mifdhung vorgefdyriecden
ift, o gefdyieht die Vertheilung nad) ven gefunbenen Lerbiltniffen, mittelft
ver cinfadjen Gefelljdaftdred)nung.
Der Anfap ift demnad) folgenver:
250 Gop. | (190 —175) = 15 Stof vom guten Weine
30 &tof a 190 Coy. :
175 Goy. | (250 — 190) = 60 Stof vom geringen Weine
Summe 75 Stof Vermifdyung.
Der Weinbindler toollte aber nidt 75 Stof gemifditen Wein, fondern
nur 30 Stof haben; folglid) ift die Bertheilung nad) ver Gefellfdyaftsred)-
nung nad)ﬁcf'enbe

> 15 6 Stof guter Wein
w60 24 Stof geringer Wein.
Gumme 30 Stof Bermifdyung. :

Um bie Ridtigheit diefer Redynung gu pritfen, finve man den Werth des
gur Mifdyung gebraudyten guten und geringen Weined und dividire bdie
Gumme viefed LWerthed durd) die verlangte Menge der Mijhung ( Hier
30 @tof); fo ergiebt fid) ver verlangte mittlere Werth eined Stofes; 3. B.

. 6 Stof a 250 Goy. madyen = 15 ROL.

3o =it
i Ui&o

24 e a K15 wente=d2
Demnad) werden 30 Stof vom gemifdyt. Wein foften 57 R6L; folglich
1 Stof wird Foften 33 R6I. = 190 Goy., was verlangt war.

Betweid fiir dad obige Verfabren.

Da 190 Goy. der bertangte mittlere Preid ift, fo ift ver Preid von 250 Coyp,
3t Bod) und der von 175 Coyp. ju niedrig fiiv denfelben.  E3 muf ven 250 Goy.
60 Gop. abgejogen und den 175 Gop. wiederum 15 Goyp. Hingugefiigt werden,
pamit beive Preife = 190 Goyp. werden. Dean erbilt pemnady die beiven G)Ic1= .
dungen: 250 — 60 = 190 und 175 - 15 = 190; multiplicire: vie
erite Gleidhung mit 15 und vie pweite mit 60; o entfteht:

250 .15 —060.15 = 190 .15 und 175.60 - 15.60 = 190 . 60.
f.Utan fege die beiden Gleidhungen unter einander unb abmre oiefelben; fo ift
250 . 15 — 60 . 15 = 190 .
175 . 60 4= 60 . 15 = 190 . ()()

Gumma 250 . 15 - 175 . 60 = 190 . (15 -60) = 190 .

Hicrausd erfieht man, vaf der Preid ded Geffern Weines (250 Goy.) mit ] ,
ald pem Unteridicde ded geringern und mittlern Preifed, und ver Preid vesd mrw
gern Weined (175 Cop.) mit 60, ald vem lIntelm;ube Ded mitileyn und effern
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 Preifes, multiplicirt werden nuf, und daf vie Sunime beiver Probucke gleidh ift
Dem Provucte desd verlangten mittlern Preifes (190 Gop.) mit 75, als ver Summe
ver Unterfdjicde Geider Preife.  Alfo ift dad obige medjanifde %erfﬂbren biedurdy
gerechtfertiget.

Anmerf. Wenn mehr ald oei Dinge vou verfdhiedenen Werthen mit ein=
ander 3u einem uutt[ern Preife gemifdyt werven follen, jo wird der Beweis
fiir dle Nidptigeit ves Werfahrens vabei auf dbhnliche Weife, wie oben,
gefihrt.

llebuuqé Beifpiele. .

1) Gin Kaufmann bat peierlei Waaren 3u belfc{mbu.m Preifen, dasd 1B
su 6 Cop. und 11 Cop. Gr will 110 1 davon sujammen mifdyen,
damit er dagd 1B ju 8 Cop. verfaufen fani; wie viel it find von beiden

Sorten ur Sﬂhfd)ung 3u nchmen?
Antro.  Von bder beffern Sorte 44 1.

A fchlechtern |, 66 1.
2) Cin Cl[[)tl‘al‘bﬁfct bat 9 und 1505thiges Ct[bcr, und will aud den-
felben 30 foth 13(6thiged zujammenfchmelzen; wie viel Loth mufi or

von jeber Sorte Lagu nehnren ?
Antw, 20 Loth vom beffern und 10 Loth vom {chlechtern.

3) G4 will Jemand 29 Faden Holy a 375 Cop. aus zwei andern Holsfor:
ten mifcheny der Faben der einen Sovte Foffet 550 Cop. und der Faven
ber andern @orte 260 Cop.; wie viel Faden von jeder Sorte wird dazu
erforderlich fein?  Untw. von der beffern Sorte 114 Faden und von der

geringern Sorfe 17% Faden.

B. Jufammengefetsite Vermifchungs : Nechnung.
§. 152. Diefe Rechnungdart wird angémwendet, wenn mebr ald jwei,
an Werth verfchiedene Sorten, gemifcht werden follen.
I. YWenn eine vorgefd)riebene Nienge aus mehreven beffern und
gervingeven Sorten gemifcht werden foll.

§. 153. WUufgabe.

Gin Weinhdndler Hat 5 Sorten Wein, dad Stof 3u 80,
120, 150, 200 und 240 Cop. Cr will 70 Stof a 160 Gop i
baraus sufammenmifdyen; wic viel Fann er von fedber
Sorte nehmen?

Aufldfung.

1) Die gegebenen Werthe, fo wie ver verlangte mittleve Werth  find nad
threr Jolge unter einander Fu oromen und red)td dabinter cin verticaler Stridy
gu sichen.

4) Man fubtrabive den mittlern Werth von jebem der befferen, fo wie jeben
geringern Werth von dem mittlern und fdjreibe die erhaltenen Unterydjiede, als
Nenner von Britdhen, fowohl jever Jahl, von welder dev mittleve Werth abgesogen
wurde, ald jeder 3aﬁ[ oie man von dem mittlern Werthe fubtrabivte, rved)ts

gegenﬁber, 3 B.
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240 Gop. 80
200 40
70 Stof a (160) ,

150 10
(o i 40
80 80

5 "

3) Fhr fammtliche Nenner find fodbann willfithrliche Jdhler angunehmen,

fedod) unter der Bedingung: daf die Summe der 3dhler der beffern

Gorte gleid) der Summe der 3ahler Der geringern Sorte ift.

Man fann fid) hier die Redynung fehr erleichtern, swenn die Jiibler, mit Beibehal-

" tung obiger Bedingung, fo angenommen werden, daf die Werthe der Britdhe ald
gange' Sablen erfdyeinen, 3. B.

240 Gop. [ 8¢ = 1 CStof ober 240 Cop. | 1EP = -2 Stof.
200 TR B 200 , l 30 =3,
70 Stof a (160) , 70 Stof 2 (160) ,
150 90 8 150 l R
120 " 18 =1 " 120 " 86 = 2 "
80, l 8 = 1, 80 , 5o ;_‘2‘_‘»11
Gumma 14 Stof. Gumma 13 Stof.

Sn biefen, durd) obiges Verfabhren in beiven Fillen hervovgebrachten Jahlen,
Tiegen bereitd die Verhiltniffe der Mifdhung.

Sugleidh ift aus diefem BVerfahren deutlid) yu erfehen , daf hier unendlid
piele ver{dyiedene S,JJIifd)uth%etf)&itniﬁe Statt finden ¥dnnen.
Der Beeid diefes Berfahrensd fann nur in der Mathematif durd) vie unbeftimmte
AnaHHE ermviefen ywerben.

. sPprobe bei dbem erfien Anfafe
1 Stof a 240 Gop. fojtet 240 Cop.

, a200 . y o080

a 150 - 12000 |

a 120 e 120 ..

{ a 80 " " 80 [ P

14 Stof betragen . . . . . 2240 Goy.

folglih 1 Stof 2340 = 160 Coy.
Probe bei dbem zweiten Anfape
Stof a 240 Gop. foften 480 Gop.
A0, iy B0
a 150 . - s 008 o
a 120 i A0,
" a 8() " " ](i() 14

13 Stof betragen . . . . . 2080 Geoy.
. i 2080 ;
folgli) 1 Stof == b T 160 Goy.

"

—— 0 o

[OF SRS
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4) Weil endlidh 70 Stof nad) obigen gefundenen Verhiliniffen eingetheilt
werben follen, fo gefdhieht foldhed nad) der Gefellfdhaftsredynung.

Fitr dpie Vevhaleniffe ved erften Anfapes ift vemnad) dvie
Bertheilung:

19 X 1 Gtof = 5 Stof a 240 (&op = 1200 Gop.
Bx3 , =15., 4200 , = 3000
I8 ==, 13150 65 = 6000
12 -1 =hwe a 120 , = 600 ,
:{-% x 1 1 = ’3 " a 80 " = 400 7"
Summe. 70 Stof betragen . . . . 11200 Coyp.;

folglih 1 Stof 160 Gop., wasd verlangt wurde.
Fiir die Verbhaltnijfe ved gmciten Anfages ift vie Verthei-
fung folgenbe:

C 19 )2 Gtef = 10} Stof & 240 Gop. = 25848 Coyp.

¥ M3, =165, l 200 , = 32301§

%% N 4 ” = 2]T7'3“ " a _150 ” == q)3()’0 o

}3 " 2 " = ]0}% " a 120 " == ])()21’43

1"% M 2 " = 10}% " a 80 " = 80]1‘3 "
Summe T0 Stof betragen . . . . . 11200 Goy.;

folglih 1 Stof 160 Coyp., wasd verlangt wurbe.
uf diefe Weife Ednnen unendlich viele Mifdyungen Statt finven, die alle den
verlangten mittlern Werth Hervorbringen.
Uebungs : Beifpiele.

1) €in Kaufmann bat vieverlei LWaaren von derfelben Sattung, das b
3ud, 8 12, 16 Cop, Crwill 120 i a 3u 9 Cop. dbavon jufammen
mifd)cn ; wie viel 1B Fann er von jeber Sorte nehmen ?

Untro.  Fft unbeftimmt und dedbhalb die Richtigleit
derfelben felbft ju prifen.

2) Ein Holzhandler will aud 4 Holzarten, von denen der Fadben 5 ROL.,
41 RO6L, 3 ROL und 1 NOL Foftet, eine mittlere Sorte mifchen, den
Faden zu 31 MNbL; wie viel muf er von jeder der 4 Holzarten dazu
nehmen? Antw. it unbeftinmt und dedhalb die Richtigkeit

derfelben {elbft su prifen.

II. Yenn von mebreren Sorten gewiffe Quuantitdten vorbanden

uynd von andern beffern und geringern Sorvten jugemifcht wer:
ven foll, bis der verlangte mittlere Werth bervorgebracht wird.

: §. 154, Aufgabe.

Gin Silberarbeiter hat 3 bD)Iarf 1516thigesd u. 4 Mart
9l6thiged Silber. Gr will von 11 und 13[6thigem Silber
hingutbun, damit die Mifdhung 1200thig werde; wie viel
fann er von jeber Sorte an Marfen dagu nehmen?

Auflofung. Nadyvem vie Auffindung ver Nenncr, wie in den fritfern Aufe
gaben in L gefdyehen ift, multiplicive man ven gefundenen Nenner von jeder
gegebenen Quantitit mit der Menge Ginbeiten, weldje vie Quantitit ents
Halt, und fesse 2ad Broduct ald Babler in den Brud; nehme fiiv die fibrigen
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Nenner belicbige Safler an, dod) ebenfalld unter dev Bebingung, daf die
Summe der Sabler der beffern Sorten gleid) ift ber Summe dexr Sdbhler der
gevingern Govten; fo geben die bavurd) hervorgebradyten gangen Bafhlen ober
Briidje bas verlangte Mifdungdverhiltnif; 3. B.

i I3 W | ¢ ¥ &

1510thig a7 e 9 =3 Mart 158thiges enthdlt 45 Loth reined Silb.

ks - 1 D e e R o

(12) , g |
11 " 1 %: I " 11 # W 11 " " [
43 3 ML

9. I_—i—— =1§2= Fisa 95, v 36 " "
Summe 12 Marf enthalten . . . 144 Loth reined Silb.
folglidy enthalt 1 Marf . . . . . . . .. 12 Loth reined Silb.

In diefer Mifdung find, der Bedingung gexns'l"ﬁ, vie gegebenen 3 Mark
15(8thiged und vie 4 Marf 9Idthiged Silber entbalten und gugleidh ver ver-
Tangte mittlere Werth der Mifdyung hervorgebradyt. :

Hebungs : Beifpiele.

1) Gin Silberarbeiter hat 4 Mark 9I5thiged; ferner 3 Mark 1115thiges
und 8 Mark 15(5thiged Silber; wie viel Prarf muf er noch vom
14(5thigen Silber dazu nehmen, damit die Mifchung 13(5thig werde?

. Untw. 6 Mark 1416thiges Silber.

2) Wenn 3u 4 Stof Wein a 160 Cop. und 3u 8 Stof Wein a 120 Eop.
2 andere Sorten Wein zu 220 und 80 Cop. bad Stof hinzugemifcht
yerden follen, damit von der gangen Mifchung fitr dad Stof 140 Eop.
gegeben werden Fann; wie viel Stof find da von jeder der beiden lefite-
ren Gorten zu nehmen? Untw.  Fft unbeftimmt.
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Dasd mittlere Einmal Eing.

2 Oal 1k it 22 '593‘..\( 11 it 33 49l 1L ift 44
2. — 12— 24 3 2 — 36 4 — 12— 48
2 — 13— 26 3—13—39 4 — 13 -- 52
2 — 14— 28 3 — 14— 42 4 — 14— 56
2 — 15— 30 3 — 15— 45 4 — 15— 60
2 — 16— 32 3 — 16 — 48 4 — 16 — 64
2. — 17— 34 3 — 17— 51 4 — 17— 68
2 = 18 — 36 3 — 18— 54 4 — 18— 72
2 — 19— 38 3 - 19— 57 4 76
2 — 20— 40 3 — 20— 60 4 80
5 ORal 11 ift 55 6l 11 it 66 79)‘\11 11 ift 77
5 — 12— 60 6 — 12— 172 7 — 12— 84
5 — 13— 65 6 — 13— 18 7 — 13— 91
5 — 14— 70 6 — 14 — 84 7 — 14— 98
5 — 15— 75 6 — 15— 90 7 — 15 — 105
5 — 16— 80 6 — 16 — 96 7 — 16 = 112
5 — 17— 85 6 — 17 — 102 7 — 11— 19
5 — 18— 90 6 — 18 — 108 7 — 18 — 126
5 — 19— 9 6 — 19 — 114 7 — 19 —133
5 — 20— 100 6 — 20 — 120 7 — 20 — 140
§ ONaf 11 ift S8 9Mial 11 ift 99 11 9ial 11 ift 121
8§ -- 12— 96 9 — 12— 108 i — 12 —132
$ — 13— 104 9 — 13— 117 I — 13 — 143
8§ — 14— 112 9 — 14 — 126 11 — 14 — 154
8 — 15— 120 9 — 15— 13 1 — 15 — 165
8 — 16 — 128 9 — 16 — 144 1 — 16 — 176
§ — 11 - 136 9 — 17— 153 1 — 17— 187
8 — 18— 144 9 — 18 — 162 11 — 18 — 198
8§ — 19 — 152 9 — 19— 171 11— 19 — 209
8 — 20— 160 9 — 20— 180 11— 20— 220
¥ .
Das grofie Einmal Eing.

WDl 12 it 144 1390l 13 ift 169 14 9).«\( 14 ift 196
12 — 13 — 156 13 — 14 — 182 T 15 — 210
12 — 14 — 168 13 — 15— 19 14 — 16 — 224
12 — 15 — 180 13 — 16 — 208 M — 17— 238
12 — 16 — 192 13 - 17— 221 14 — 18 — 252
12— 17 — 204 13 — 18 — 234 14 — 19 — 266
12 — 18 — 216 13 — 19 — 247 14 — 20 — 280
12 — 19— 228 13 — 20 — 260

12 — 20 — 240

159) al 15 ift 225 16 93‘a| 16 ift 256 17 Mat 17 it 289
15 16 — 240 16 17 — 272 17 — 18 — 306
15 — 17 — 255 16 — 18 — 288 17 — 19 — 323
15 — 18 — 270 16 — 19 — 304 17 — 20 — 340
15 — 19 — 285 16 — 20 — 320

15 — 20 — 300

18 ial 18 1t 324 19 Mial 19 ift 361 20 Mat 20 ift 400
18 — 19 — 342 19 — 20 — 380

18 — 20 — 360

(Gine Sammlung yractifdher Ucbungsd= Grempel zu diefem Budje wird nody im
Qaufe diefed Semefters im Drud erfdjeinen).

Der Werfafjer.



