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Borworf.

Das  vorliegende Wiederholungsbiidlein fiiv Dden
Jedenunteveidht hat den Swed, bas jeitvaubende Dictiven und
Nachjdyreiben in den avithmetifhen Lebhrftunbden, wobei fid) in dev
Regel viele Fehler und Ungenauigkeiten einfdleichen, zu bejeitigen.
€8 enthdlt in fuvger und miglidft einfacher Fafjung die ndthigen
Begriffébeftimmungen, NRechenvegeln und Beifpiele, denen muw in
eingelnen Fallen, wo ed gany befonders geboten erjdyien, bdem
Gedddytnif und Berjtindnif ded Schitlers zu Hilfe zu fommen,
furge Crldntevungen beigegeben find.

Was die Anordmung ved Stoffes und eine Anzahl von
Begriffsertldvungen anlongt, jo bin i) dabet nadygejchriebenen
Bovtrlgen und den freundlichen Rathichlagen bes Heven Collegien-
raths CavlLais, Oberlehverd bev J)?atbemattf am Gouvevnentents-
Gymnafium zu Reval, gentqt &

Reval, tm Apvil 1879,
Der Verfaller.
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Die Arvithmetif oder Jablenlebre madt uné mit den
Cigenfdaften ber Bahlen befannt und [ehrt uns, wie
man aud gegebenen obev befannten Jahlen unbefannte

Bahlen finbet.

Erfies Rapitel: YVon den gangen Bablen.

1. Die Jahl.
1. Gine Babl ift der Jnbegriff einer bejtimmten Menge von
@Einpeiten. — Wian bilbet eine neue gab[, inbem man zu einer
fertiget Bahl eine oder melhrere Einbeiten bingufiigt; 3 B.

141=2; 241=3; 8+1=4uj m

2. Gine Zahl Deifit abftract ober unbenannt, wenn feine
QBenennung mit derfelben verbunben ift. Eine Jabhl Deifit dagegen
concvet oder benannt, wenn fie mit dem Namen ded gezbhlten
®egenftandes verbunden ift. o ijt 3 B. 9 eine abftvacte Sabhl,
aber 9 Pubd ift eine concvete Jahl.

3. Benannte Babhlen Heifien gleihnamig, wenn fie gleidhe
Benennungen Haben, 3. B. 6 Pfund, 9 Pfuud, 13 Pfund w. §. w.;
fie werben bagegen ungleidynamig genannt, mwenn fie ungleidhe
Yenennungen haben; 3 B. 6 Pfund, 9 Rubel, 13 Werft.

4. Benannte Bablen beifien gleidjartig, wemn die ihnen ju

Grunde liegenden Dinge gleichartig find, d. b. wenn fie mit bem- *

felben Mafe gemeffen ober auf diejelbe Benenmung Fuvitdgefithrt
werden fonmen. o find 3 B. Pud, Pfund und Solotnit gleid)
artige Dinge, denn fie fonnen durd) Solotnif gemeffen und auf
Solotnif guriidgefithrt werben. — Ungleidhartig dagegen beifien
benannte Bablen, wenn ihnen ungleidhartige Dinge zu Grunbe
liegen, d. b. joldye Dinge, die nicht durch daffelbe WMaf gemeffen
und nicht auf diefelbe Benennung guviidgefithrt werben finnen. So
%‘-b 3 B. Pfund und Tichetwert, Safhen und Ries ungleichartige
inge.

9. Den Jnbegriff einer Ellten%e fann man anderen Perjonen
auj gweierlei Avt mittheilen, entroeder durch) Lante (Whirter) ober
durd) Beidhen (Jiffern). Bejondere Namen (Laute) Hat man
fiir die Bahlen von 1—10, ferner fite Hundert, Taujend, Million,
Billion u. §. w.; im Uebrigen werden bdie Sahlennamen durd) Jujam:

fellner, Wieberholungsbiidlein. 1
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menjegung  gebildet; 3. B. ein-lif oder elf, wei-lif ober wi(f,
brei-zehn, atvei-3ig oder ywangzig, drei-zig odev dreifig, vierig u.
{. ¥ — @8 giebt ungzdhlig viel Sabhlen, aber nur filr eine
befdrintte %[naagi der Sablen hat manbefonderve Sdhriftzeiden;
diefe Sdhriftzeichen fitr die Jabhlen nennt man Jiffern.

6. Die alten Rdmer Datten zum Schreiben bdev Bahlen
nur folgende 7 Sdyriftzeichen:

Lo R e s s al) M

Bedeutung: ] 5 10 50 100 500 1000

Mit .?ilfe biejer Biffern fdjrieben fie die Jabhlen nad) fol-
genden Gejetsen:

a) Wenn Hintev einer Biffer rechts eine fleinere ober gleidhe
%i}f(fet ftebt, fo follen fie abbirt merben;ﬁ. 9. Vi=6; XII=12;

=20; vabb; GL=150; =1100; LXIT = 6?;
MDCC =1700; XXXVII =37.

b) Wenn vor einer Biffer linf8 eine (aber aud) mur eine)
fleineve Biffer fteht, jo joll diefe Fleinere von ber gridBeven abge-
sogen werden; 3. B. IV=4; IX=9; XL=40; CD = 400;
CM =900; XIX=19; XIV =14; LIX =59.

7. Die civilifivten jegt lebenden BVilfer der Erbe bebienen
jid) sum Sereiben alfer auch nodh jo grofen Sahlen der arabijden
Biffern 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 und des Heidhens 0 (Null). —
Die Jiffern 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 und 9 werden im Gegenjats
gur Null geltende Biffern genammt. Die Null begeidynet das giing-
liche Fehlen der Einbeit.

I1. Beridiedene Jahlenjyftene.
A. Dasg defadbifde Zahlenfyitem.

1. Unjer Bablenfyftem, weldes wiv ebenjo tie die Siffern
pon den Avabern itberfommen BHaben, heifit bas Jebhnerjpjtem
ober bag Defabijdie Syftem ober das Decimaliyjtem, weil
immer 10 GinDeiten gleicher vt gu einmer bdheven Einheit zu-
jammengefafit werden; 3 B. 10 Ciner=1 Zebhner; 10 Jebhner
=1 PHunderter; 10 Punderter =1 Taufender u. §. w. — Die
Babl 10 ijt die Grundgahl oder Bajis des defadijhen Jahlen-
jpjtems. Die Babhl zehnm und die Producte 10>< 10 =100,
ferner 10>< 10><10=1000; ferner 10 >< 10 >< 10 >< 10 =10000
u. §. w. Deifen defadifdje Einheiten.

*) Die Ausdriide (if und 3ig bebeuten beide zehn; einlif Deit cind
itber ehu; jweizig oder jwanzig geiﬁt gwei mal zebn,




2. Jm Behnerfyftem bitden:

bie Giner . . . die erfte Stelle,

bie Behmer . . . . . . Dbie yweite Stelle,
die Hunberter . . . . . Dbie dritte Stelle,
die Taufender. . . . . Ddie vierte Stelle,
bie Sehutaujender . . . Ddie fiinfte Stelle,
bie Hunberttaufenber . . Ddie jed)ste Stelle.

Diefe 6 Stellen madhen zujommen bdie evfte Hauptilaffe
unfeved defabifchen Bahlenjyjtems ausd.*)

Die 3meiteg§auptf1aif9 heifst WEi(lion und umfafit folgende
6 Stellen: Ciner-Wiillion, Sehn-Million, Hundert-Million, Taujend-
Million, Behntaufend-Million, Hunderttaufend-Million,

Die dritte Hauptflajje beift: Billion, bdie vievte:
Zrillion, die fiinfte: Quadbrillion, die jedhste: Quintillion,
u f. w. Jede diefer Haupttlaffen enthdlt wieder, ebenfo wie bdie
exfte und jweite, 6 Stellen.

3. Um mit 9 Biffern und einer Null jedbe belichige, aud
nod) jo grofie Jahl jdjreiben u fonnen, muf man den 10 Jahl-
seichen weierlet Werth beilegen, nimlid): a) den urfpritngliden
ober abjoluten Werth, ber nur an bdie Form dex Jiffer getnitpjt
ift, und b) ben Stellenwerth ober den relativen Werth,
der von ber Stelle ablhiingt, weldje die Biffer in Verbindung mit
anderen Riffern einnimmt. So bebentet 3 B. die Biffer 8 ftets
adht Einhetten; das ijt ihr abjoluter Werth. Aber jie bedeutet 8
Giner, wenn fie in der evjten Stelle fteht, adit Jehner,
wenn fie in der yweiten Stelle, adt Punderter, wenn fie in
der dritten Stelle fteht u. §. w.; das ift ihr velativer Werth. —
Jede Jiffer, eine Stelle weiter nad) linkd geviidt, Hat
einen gebn mal jo grofen Werth als vorher.

4. Unter Numeriven verfteht man die gweifache Fevtigeit:
a) mit Hilfe unjever E?iffc:ru eine jebe beliebige Sabhl su jchreiben,
und b) eine febe gefdyriebene Fahl zu lefem.

B. Andere Bahlenfpiteme.

1. Daft die Crfinder unfeved Decimalfyftems grabe zehn
Bablzeichen wahlten, Hat ohme Bweifel jeine Griinbe; aber man
fann and) mit weniger ober mebr al8 10 Bablzeichen die Bahlen
jdhreiben. 2Wiirbe man 3. B. immer drei Einbeiten einer Stelle
gu einer Ginbeit der nichjt Hioheven Stelle ujammeniaffen, fo

*) Bemertung: Die e?fte Pauptilajfe heifit Einer; beim Babhlen-
Iefen wird aber diefe evfte Klafje ohne Venennung gelaffen; 3. B. 634 wird
gelefen: fedh8hunbevtvierunddreifiig, und nidt 634 Einer.

o 1*
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ehielte man dad Dreieripftem. Jn diefem ftehen auf der erften

Stelle die Einer, auf dev gweiten Stelle bie Dreier, auf ber

britten die 8 ><Dreter oder Meuner, auf der vievten die 3><3><

Dreier oder Siebenunbdgmwanziger u. f. w.; und fo ift alfo:
é nad) dem Jehueriyftem 1(1) nad) dem Dreierfyftem,

" 1 " " ” " "
9 " " ” = 100 " " "
) ” = 1000 ” "

Die Jah( 201 bebeutet nad) dem Dreiexfpftem: 1 Einer
0 Dreier |- 2 Neuner ober 1 4-0-4-18=19. Diejenige gafﬂ,
welche wir nad) dem Behueriyftem fo fdhreiben: 17 (fieben Einer
und ein Behner), mitfjen wir nad) dbem Dreierfpitem jo jdhreiben:
122 (3wet Ciner, zwet Dreier und ein Neuner).

2. Das Dreferfyftem hat aufer 0 nur die Jiffern 1 und 2,
venn mit 3 beginnt jdyon bie 1 der ntichit I}'d?eren Stelle. Wihrend
wir alfo nad) diefem Syfteme (und ebenjo nacdh bdem Brweier:,
Biever-, Fiinfer-, Sedyder-, Siebener-, Adhter-, unbd Neuner-Syftem)
nid)t alle unjeve Bahlzeichen verwenben fonnen, wittden und nadh
vem Clferfyjtem ein, und nad) dem Zwblferfyftem zwei, nach
dem Bwangigeviyjtem zebhn folder Bahlzeichen fehlen.

Man braud)t zum Sdyreiben der Bahlen:
im Bweicriyftem bie Bahlzeidhen 0, 1.

, Dreteriyjtem o 0, 1,2

. Bierveripjtem 5 0 faf Do e

, sinferjyftem 5 0,1, 2 3, 4

, SedSeripfiem s 0, 1.2 8 45

,, ©Siebeneriyjtem ,, i 0,12 3 & 576

, Adterfyftem v 1O et e A N e |

o Neunexjyjtem ,, 5 0,328, 4. 5.6 7.8,

, Bebuneripjtem 7 0,1, 2 84 56,7 8 9%

3. Die eingelnen Stellen Heifen nach dem:

weieripftem: Einer, 2er, der, 8er, 16eru. {. w.

veferjyftem: @iner, 3er, 9er, 2Ter, Bier - o
Bieveriyftem: Einer, 4ev, 16er, Gder, 256er ,,
Fiinferiyftem: Qtner, Dber, 20er, 120er, 625ex ,,
Sed)seriyftem:  Ciner, 6er, 36er, 216er, 1296er ,,
Siebemeriyftem: Ciner, Ter, 49, 343er, 240ler
Adyteriyftem: Ciner, 8er, 64er, 512, 4096er ,,
Neuncriyftem: @iner, Oer, 8ler, 729, 656ler ,,
Bebhueripftem: Giner, 10er, 100ex, 1000er, 10000er ,,
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bbic nad) dem Fehuerfpftem 27 gefdviebene Bahl muf alfo davgeftellt
werben:
o) nad) bem Bweieviyftem bdurd): einen 16er <= einen 8er <= mulf
ier-temen 2er -} etnen Einer, ». i. 11011;
) nad) dem Dreieripftem durd: einen 27er 4 null er + null 3er
-+ 0 Einer, b. i. 1000;
c) nad) bem Bieveriy frem dbuvd): einen 16er 4 zwei 4er 4 8 Einer, b, i.

1
; d)oélad; bem Fiinferfyftem durd): einem 25er - null Sev 42 Einer,
. 1102
e) nad) bem SedhSeriyftem duvdy: vier 6er -+ 3 Einer, b. 1. 48;

f) nad) vem Siebeneviyftem burdy: dret Tev - fed)$ Einer, b, 1. 36;
ﬁ) nad) bem Achterfyftem burdh: brei Ber 4 drei Einer, b, i, 33;

) nad) bem Neunervfiyftem durdy: bdrei 9er -4 null Einer, d. i. 30;
i) nad) dem Elferiyftem durdy: zwei 1ler 4 5 Einer, d. i 25;

k) nad) bem Zwanzigeriyftem durd: einen 20er- 7 Einer, b, i. 17.

4. Beifpielshalber mbgen hier nod) einige Jahlen folgen, wie
fte nad) den verjchiedenen Syftemen gejdyrichen werdben:

a) Bebnerjnit. b) Si)reiei:inft. c) @ecf)éfrit)ft. d) ﬁdyterfqut.

1
2 2 2 2
3 10 3 3
4 11 4 4
5 12 5 5
6 20 10 6
7 21 11 =1,
8 99 12 10
9 100 13 11
10 101 14 12
15 120 23 17
20 202 32 24
48 1210 120 60
55 2001 131 67
64 2101 144 100
76 2211 204 114
84 10010 220 124
100 10201 244 144

IITI. Die Operationen mit gaungen Jahlen.

Unter Operation verjteht man bie Avt und Weije, Sahlen
mit emanber 3u verbinden. — €8 giebt 3 bivecte und 4 in-
divecte Opevationen: bdie bivecten Opevationen geben an, iie
man Bahlen bildet; die inbirecten jeigen an, wie man Jahlen
fudyt und findet.



A. Die divecten Operationen.

1. Die Addition, — a) Adbdiven heifit: zu den Cinbeiten einer
Babl die Einbeiten einer andbern Zahl durd) Vorwhrtszihlen hin-
jufiigen. — Die Abbition ift aljo nur eine befondere Art der
Sahlenbildung.

b) Die Jablen, welde addirt merden follen, Beifen:
Summanben, Poften oder Addenbden; die Jahl, weldhe durch
Abdition _zieier oder mehrever Bahlen entjteht, Deifit: Summe.

c) Das Beiden Dber Abbition ift ein ftehendes Kreuz (4-);
gelefen: plus, mehr ober unbd.

d) Summanben darf man ordnen, wie man will; an dem
Werthe der Summe wird daburd) nichts gedndert. 3. B.
3+44=(1,1,1)4+@11,1,1D)=1111111=
4 4-8=(1 11, D 4Q, L=21 1 1La 1 -

e) Tie addirt man melrftellige Bahlen mit einanber?

2. Die Multiplication. — a) Multipliciven heifit: eine von
gwei gegebentet Sahlen fo viel mal al8 Summanbden fegen, alg
die_andeve Einbeiten hat.*) Die Pultiplication ift alfo nur eine
verfitvzte Addition gleidjer Summanden; 8 bedentet 3. B. ,,9 mul-
tiplicivt mit 5 nidt8 andeves, alé daf bie 9 fitnfmal als
Summand gefetst werben foll; nimld9 9494 94 9=45.

b) Diejenige Sahl, weldhe mehreremal al8 Summand gefetit
werden foll, Deift Multiplicandus; biejenige bder Dbeiden
Multiplicationszahlen, welde angeigt, wie oft die andeve als
Summand gefest werden foll, heifit WMultiplicator. Multiplicand
und  Multiplicator fithren aud) ben gemeinfdaftlichen Namen:
Factoven. Die durd) die WMultiplication jweier Jahlen gebildete
nene Jahl Deift Product; e8 ift dies eine Summe gleidher
Summanden.

¢) Dag Jeidjen der Wultiplication ijt ein legendes (><) oder
ein Punft swijden den einzelnen Factoven.

d) Man barf die Factoven orbuen, wie man will; oder:
gleidye Factoren geben gleiche Producte. 8 ift 4><9
=9><4=2386; 8 fommt dajfelbe Heraus; ob man 4 neun mal,
ober ob man 9 viev mal ald8 Summand fest; nimlic:

4t 44 gL dohd Ld b da gl 9oy

*) Ober: Multipliciven Heifit: aud ciner von e ?egebenen aflen
eine neue 3ahl ebenfo bilben, mwie bie anbeve gegebene Sahl aus der Einheit
(au$ ber Eind) gebilvet worben ift. -— 8. B.: Wultiplicive 5 mit 3 Deit:
bilde aus 5 eine neue Jahl, ebenfo wie 3 aud 1 gebilbet worben ift. Da
aber 3 entftanden ift, inbem man 1--1-1 gefest hat, fo muf die nene
Babhl aud) gebildet wevden, inbem man 54545 fefst; das giebt 15,

7
7
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e) Gine Summe witd mit einer Jahl multiplicirt, indem
man die einzelnen Summanben mit diefer Jahl multiplicivt und
alsdbann bie Cingelprobucte adbivt; 3 B.: (12 4 5) X 3 =
36 4 15 =151,

f) Gine Diffevens wirtd mit einev Jahl multiplicirt, indem
man die beiden Elemente der Diffeveny mit diefer Jahl multiplicict
und algdann die Gingelproducte fubtrahivt; 3. B.: (16— 5)><3
=48 — 15 = 33.

g) Gin Product wird mit einer Jahl multiplicivt, indem
man etnen Der Factoren mit diefer Bahl multiplicict. Soll 3.
B. dag Product (2><3) mit 5 multiplicivt werben, fo giebt dies
10>< 3 ober 2><15; beides ijt=30. :

h) Wie multiplicivt man eine mehrzifferige Jahl mit einev
eingifferigen?

1) Wie multiplicict man wei mebhrzifferige Bablen mit
einanbder?

k). Aufer der fteigend genrdneten giebt es aud) eine fallend
geordnete Multiplications-TWeife. Sie unterjdheidet fich von der
erfteven Dabuvc), daf man die Multiplication mit der hodjten
Stelle bes Multiplicators beginnt und jedes folgende Theilproduct
um8 eine Stelle weiter nad) vechts heraus viidt. 3. B.: 2634 <
8=7?

Steigend geovdnet: Fallend georbnet:
2634 2634
L 418 .
21072 13170
18438 18438
18170 21072
1522452 1522452

3. Die Potengirung. — a) Cine Poteny ijt ein Product
ang lauter gleichen Factoven. ©o ift 3 B. 16=2.2.2.2
ober bie vierte Poteny von 2 (man {dyreibt: 16 =2%); ferner
125=>5.5.5 ober bie britte Poteny von 5 (man {djreibt: 5°%);
ferner 49="7.7 ober bdie aweite ‘Poteny von 7 (man fdreibt:
49 ="7%). — Die Zabhl, weldhe mehrere mal als Factor gejest
ift, Heifit die Grundzah( oder Bajis; und bdie Jahl, weldpe
angeigt, twie viel gleihe Factoven vorbanben find, Heift ber
Angeiger oder Erponent. Jn bem Beifpiel 24=16 ijt die
Babl 16 bie Potenz, die Jahl 2 bdie Grundzahl der Poteny,
und die Bahl + der Exponent der Poteny.

b) Die zweite Poteny einer Jahl nemnt man aud) dad
Quabrat derfelben; jo ift 25 =>52 gelefen: 25 ijt die 2te  ’‘oteny
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ober dag Quabdrat von 5 — Die dritte Potenz einer Jahl nennt
man aud) ben Kubusg berjelben; fo ift 8 =123, gelefen: 8 ift die
3te Poteny ober der Kubus von 2.

c) Potengiven bheifit: eine Bahl (bie Bajis) jo viel mal al8
Factor fegen, ald eine anbeve Bahl (ber Erponent) Einbeiten
bat. — Die Potengivung ift demnadh) eine Multiplication gleidher
Factoven.  Der Bablenausdbrud 6% bedeutet, daf bie 6 viermal
alg Factor gejest werden foll; alfo 6.6.6.6=1296.

d) Bei der Multiplication ift bad Probuct unabliingig von
ber Anordbmung dev Factoven; bei dber Potengirung aber Dditrfen
Bajis und Crponent nicdht mit einanber vertaujdht werben; fo ijt
3 B. 2°=32 und 52=25.

B. Die inbivecten Opevationen.

4. Die Subtraction. — a) Subtvabhiven Heifit: aus zwei
aegebenen %ab[en eine neue Bahl (Diffevens) finden, weldhe zu der
einen gegebenen Fahl (Subtrahend) Hingu abddivt, Ddie - anbere
gegebene Bahl (Minuend) ergiebt.

b) Die neue Jahl, weldhe bei der Subtvaction entjteht, heifit
Untevidhied ober Diffevens oder aud) Rejt. Diejenige gegebene
Bahl, su weldjer die Dijfeveny adbivt wird, heifit Subtrahendus,
0. i. eine Babl, welche abgezogen werben foll; die andeve gegebene
Bahl, weldye man bet Abbdition der Diffeveny und bes Subtrahend
al8 Summe erhilt, heift Minuendusd, d. i eine Sahl, welde
fleier gemadyt werden joll.

c) Die Probe der Subtvaction befteht bdavin, daf man
pie Differens mit bem Subtvahend addivt, bie erbaltene Summe
muf dem Minuendus gleidh fein.

d) Das Feidjen der Subtvaction ift ein wagerediter Stridh
(—), welder zwifden ben Minuend uud den vedhts dbavauffolgen-
den Subtvahend gefest und minus oder weniger gelejen iwird.

e) Gin Aggregat ift ein Sahlenanusbruc, der aud mehreven
Bablen befteht, weldhe duvd) bie BVovzeidhen | und — mit ein-
ander verbunden find; 3 B. 16 —749—34-12=? — Die
Bablen, vor denen das Beichen - fteht, heiffen pofitive Grofen
oder Plus-Grifen; und die Jahlen, vor bdemen dag Beidjen —
ftebt, Beifen negative Grifen oder Minus-Grifen. — Pojitive
und negative Grisfen bilden dhnlidhe Segenjite wie: Vermidgen
und Sdhulben, Cinnahme und Ausgabe, vorwivts und viidwairts,
Hobe und Tiefe, Warme und Kilte.

Anmerfung: Wenn einer Jahlengrdfe fein Bovzeidjen,
teder - nod) —, vorgefest ift, jo wird jie al8 pofitiv betradytet.

f) Wie fubtvahivt man mehritellige Sahlen von einanber?
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g) Wenn der Subtvabend grifer ift, ald der WMinuend, jo
muf die gejuchte Bahl (Differens) negativ fein. J. B.:
Minwend: 4 ) Jn vorliegendem Falle, foll eine Jahl gefun-
Subtvahend: 9 ;ben werden, welde zur 9 bhingugefitgt, die
Differeny: —5 ) Sahl 4 giebt, und das ift: — 5.

5. Die Divifion. — a) Dividiren heifit: aus jwei gegebenen
aflen eine neue Bahl finden, weldhe mit der eimen gegebenen
abl multiplicivt, die andere al8 Product evgiebt. Z. B. divi-

Dive 20 dbuvch 4 beifpt: finde eine Bahl, weldje mit 4 multiplicivt,
bas Product 20 giebt; b, i. 5, denn 5 >< 4 = 20.

b) Die neue Fahl, weldhe bei der Divifion gefunden wird,
heifit: Quotient. Diejenige gegebene Jahl, weldhe mit bem
Quotienten multiplicivt erben foll, heifit: Divifor, d. i. Theiler;
bie anbere gegebene Bahl, weldje al8 Prodbuct (bed Quotienten
unb Divijors) ergaften werben muf, beift: Divibend, d. i eine
Bahl, welde getheilt werben foll.

c) Die Probe dber Divifion befteht davin, daf man den
Quotienten mit dem Divijor multiplicivt und zu diefem Product
ben etwaigen MReft hinguaddivt; die jo erhaltene Bahl muf dem
Divibendusd gleid) fein.

d) Die Divifiondaufgaben treten alé Aufgaben des Theilens
und a8 Aufgaben des Enthaltenfeind ober Mejjens auf.
8 8. 20:4 fann bedeuten:

1ftens: Wie Heift der 4te Theil von 207
2teng: Wie oft ift 4 in 20 enthalten?

Qut exften Falle giebt der Divijor die Angahl der Theile an, in
weldje der Dividendus serlegt werben joll; und die Grife eines
foldhen Theiles wird gefudht.’ Jm zweiten Falle giebt der Divijor
die Grifie eines Theiles und bie Anzahl der Theile wird gejudht.

e) Dag Feichen der Divifion ijt ein Doppelpuntt (:); (infs
von bemfjelben fteht der Dividend, rechts ber Divijor. 15:3 lieft
man: Theile 15 in 3 gleiche Theile! DObder: Wie viel
betrigt dev 3te Theil von 157 Ober: Wie oft ift 3 in 15
enthalten? Ober: 15 dbividivt durd) 3. — Man fann die
Divifiongaufgaben aud) ohne Benugung ded Doppelpunftes in ber
Art darftellen, baf man den Divifor unter ben Dividendus jdreibt
und Dbeide durc) einen wageredhten Stridh von einauder tvennt.
Soll 3 B. 28 durd) 4 dividirt werden, fo fdhreibt man entweber

28:4=7 obder ‘—f-——?

f) Gin Quotient bleibt unber‘dnbert, wenit man den Dividendus
und den Divifor mit ein und devjelben Sahl multiplicivt obev dividirt.
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Beifpiel 1) 15:5—3.

(15><4): (5><4) =60:20=3.

Beifpiel 2) 30:6=5.

(80:8):(6:8)=10:2=05.

g) Cine Summe wird durd) eine Jahl dividirt, indem man
die eingelnen Summanden durd) diefe Sahl dividirt und algbann
die Eingelquotienten abbdirt; 3. B.:
(15%6):3=(15:3)+(6:3)=5—}—2=7.

h) Gine Differeny wird durd) eine Jahl Ddividivt, indem
man ihre Glemente durch bdiefe Jahl bdividirt und alsdann Dbie
Eingelquotienten fubtrabivt; 3. B.:

(26 —10):5=(25:5)— (10:5)=5—2=8.

i) Gin Product wird durd) eine Jahl divibirt, indem man
einen Dder Factoven dburch diefe Bahl dividbirvt; 3 B.:

(8><12):4=(8:4)< 12=23<12 =24,
Ober: (8><12):4=(12:4)><8=238>8=24

k) Gin Quotient wird durd) eine Jahl dividivt, indem man

den Dividendus duvd) dad Product der Divijoven dividivt; 3. B.:
(50:5):2=150:(5><2)=50:10=3.

6. Die Radicirung oder die Wurzelausziehung — a)
Nabiciren oder die Wurzel ausziehen, heifit: ausd einer gegebenen
%ub[ die Bafig filv einen Dbejtimmien Erponenten judyen.®) —

ie Quadratwurjel ausdziehen heift: aud einer gegebenen
Bahl die Bajis juchen, deven Exponent 2 heifit; die Kubifmwurzel
ausziehen beift: aus einer gegebenen Bahl die Bafis fudhen,
deven Grponent 3 beift.

b) ©oll aus einer Sahl die Wurzel audgesogen werben, fo
wird dies durd) ein bem UnfangSbudhitaben Ddesd [lateinifdhen
Wortes radix (Wurzel) nadygebitbetes Jeidhen (/) angedeutet. —

2

Den Ausdrnd p49=7 lieft man: Die Quadratwurzel aunsd
49 Heifit 7. Oie Bahl 49 ijt der Rabicand; die 2 itber bem
Wurgelzeichen ift der Wurzel-Exponent und eigt an, die wie-
vie(te Wurzel ausgezogen tvexden foll; bdie 7 ift bie gefunbene

Wurgel ober Bafis. Den Ausbruct J/64 =2 lieft man: Wie
Deifit bie 3te Wurzel oder bie Kubifiurvzel aus 64? — Bemer-
fung: Bei der g)imbrarmurael wird dev Grponent gewidhulid)
nidht gejchrieben.

*) Obev: Nabviciren heift: aus einev gegebenen Jahl (p) eine neue
Babl (b) finden, welde mit bdem beftimmten Erponenten (e) potemgirt, die
gegebene Babl (p) wiebergiebt. — Die Tiuabratwurgel ausziehen
beifit biernad): aus einev gegebemen Jabl eime neue Jabl fiuben, welde gur
2ten Poteny exhoben, die gegebene Jahl hervorbringt,
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c) Die Probe filr bdie Nichtigleit der Nabdicirung bejteht
bavin, baffi man die gefunbene Wurzel (Bafig) mit bem Crponenten
potenzirt; die jo gefunbene Babl muf dem Radicanben gleich fein.
Bum Beijpiel:

}/64=8, und 82=64; cbenjo }/125 =5, und 59 =125,

7. Dag Logarithmiven oder Erponentiiven. — a) Das
Yogavithmiven lehrt den Cypomenten finben, mit weldhem eine
gegebene Bafid potenzivt werden muf, um eine anbdeve gegebene

abl  Bervorzubringen.  Diefen Crponenten nennt man den
Yogarithmus.

b) Die Logarithmen [affen jid) bei der PMultiplication, Divifion,
Potenzivung und Rabdicivung berwenden unbd find bei griferen
Hedhynungen diefer Avt ein widtiges Crleidhterungmittel; Denn mit
Hilfe bejonderer Logarithmen-Tafeln wird dag Multipliciven
gum  Adbdiven, dag Dividiven zum Subtrahiven, das Potengiven
gum Weultipliciven und dbas Radiciven jum Dividiven. *)

IV. Die cinfadjen und die jujammengefetsten gangen Jahlen.

1. Jft eine gange Bahl in einer anbeven ﬂ%anaen Bahl ohue
Reft enthalten, fo nemnt man die erfteve ein WPiaf ber lesteren.
@o ift 3 B. 6 ein Maf von 42; 5 ein Maff von 65; 7 ein
Peaff von 77; 3 ein Waf von 6, 9, 12, 15 u. §. w. — Die
€ins ift dag Maf aller Jahlen.

2. Gine Zabl, in weldher eine andere Sabhl ofne Reft auf:
geht, heift ein Vielfadyed der lesteren; fo ift 35 ecin BVielfadjes
ver 5; 24 ein Bielfadhes der 2, der 3, der 4, ber 6 und der 12,

YBemerfung: Alle Jehner find Bielfade von 9 plus der
geltenden Jiffer; fo ift 20=2><9 plus 2; ferner 50=>5><9
plus 5; 710=7><9 plus 7; u. {. m.

3. Jebe Babl ift durch Eing und durd) fich felbjt ohne Reft
theilbar. o ijt 17 dburd) 1 umd bdurd) 17 ofue Reft theilbar;
ebenfo 15 durcd) 1 und 15; ebenfo 24 burd) 1 und 24; u. {. .

4. Bablen, weldhe mur durd) 1 und durd) fidh felbjt ohme
Neft theilbar find, werben einfadye Sahlen oder Primgzahlen
genamnt; alfe anderen Bablen Heifen zujammengejete. — So

*) Die Rabicivung und Logavithmirung entftehen ausd der Potengirung;
ebenfo wie die Subtvaction aus der Adbition und bie Divifion aus bder Mul-
tiplication entjteht. —— Anus ber Addition und aug ver Multiplication entfteht
nur je eine Rednungsart, da fomwohl Summanden, wie aud) Factoven mit
einanber vevtaujdt werben fomnen. Aus der Potengivung dagegen entftehen
sivei RedhrungSarten, weil Vafid und Erponent nidt mit einander vertaujcht
mwerben bditrfen.
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jfinb bie Babhlen 2, 3, 5, 7, 11 u. j. w. Primzahlen, benn fie
haben nur 1 und fich jelbjt sum Mafe; die Bahl 36 dagegen ift
eine zujammengejete Bahl, denn fie (Gt fih durd) 2, 3, 4, 6, 9,
12 und 18 obue Neft theilen.

Anmerfung: Die Primgahlen im Jahlenfreije bis 100
beifien: 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 28, 29, 31, 37, 41, 43, 47,
53, 59, 61,67, 1L, T8,79,,84,°89, 97,

5. Alle RKablen, welde duvd) 2 ohune Reft theilbar find,
werben grade Jahlen oder Paarzahlen genannt; alle iibrigen
Deifien ungrabe Sablen.

6. Um 3u entjheiden, ob eine gegebene Sabl eime Primzahl
ober eine gujammengefetste Sabl ift, muf man fie duvd) die fleinen
befannten Primgahlen (fiehe MNv. 4, Anmerfung) der Reihe nad)
bivibiven; man Dhrt erft dann auf, wenn fein NReft bleibt, ober
twenn der Quotient Fleiner ift, al8 ber Divijor. Jjt die gegebene
Babl durd) feine diefer ‘Brin%a[ﬂen ofne Pejt theilbar, jo ijt fie
eine Primgahl. — Soll 3 B. unterjfucht werden, ob 209 eine
Primzahl ijt, fo dividivt man mit 2, damn mit 3, mit 5, mit 7,
mit 11 in 209 und finbet, baf die 11 barvin aufgeht; 209 ijt
demnad) eine zufammengejegte Sahl und feine Primzahl. Soll
man ferner entjdjeiden, ob 179 eine Primgzahl ijt, jo dividivt man
erft mit 2, damn mit 3, mit 5, mit 7, mit 11, mit 13, mit 17
in 179; ijt man beim Divijor 17 angefommen, fo findet man,
baf jest dev Quotient fleiner ift als der Divijor, und man Hirt
nun auf ju dividiven. Da die Bahl 179 durd) feine ber genannten
Primzahlen ohne NReft theilbar ijt, fo ift fie eine PrimzahLl

7. Wenn eine Zahl in zwei ober melreven Sahlen ofhne NRejt
enthalten ijt, jo ift fie das gemeinjdaftlidhe Maf ober dev
gemeinjdaftliche Divijor bdiefer Sahlen. So ift 3 B. die
3 ein gemeinjchaftlicher Divijor der Jablen 6, 15, 21, 39 u. |.
w.; ferner 7 ift ein gemeinjdaftlicdher Divijor von 14, 21, 28, 35,
42 1. f. w.

8, Relative Primzahlen find joldhe Sabhlen, welche wobhl
serlegt werben fommen, aber unter fid) feinen gemeinjcjaftlichen
Divtjor haben. — So find 3 B.: a) 8 und 9; b) 12 und 25;
¢) 10 und 21; d) 27 und 35 velative Primzahlen.

9. Bablen, welde aufer Eing nod) ein andeved gemeinjdajt-
liche8 IMaf Haben, Beifjen verwandte Jahlen. — So find % B.
a) 6 und 8 dburd) 2; b) 6 und 9 durd) 3; cg 15 und 35 buvdy
5; d) 12 und 15 und 18 dburd) 3; e) 16 und 20 und 32 durd)
4 mit einanber veviwandt.

10, Gine Bahl, bie durd) mehreve anbeve Bahlen ohne Nejt
theilbar ift, heift der gemeinjdjaftlidhe Dividend oder das
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gemeinjdaftliche Bielfadhe diejer Sahlen. — So ift 3. B.
vie Bahl 24 der gemeinjdaftliche Dividend der Sahlen 2,3 4,
6, 8 .md 12; ferner 60 ift das gemeinjdhaftliche Bielfache der
Bablen 2, 3, 4, 5, 6, 10, 12, 15, 20 und 30.

V. Theilbarfeit der gangen Jahlen.

A. @efege itber die Theilbarfeit der Bablen

1, Wenn eine Babl in einer anbeven aufgeht, jo gebt fie aud
in jedem Bielfachen diefer anderen Bahl auf. 8. B. 4 gebt in
8 auf, jo gebt fie aud) in 2><8 ober 16, in 3 >< 8 ober 24, in
4><8 ober 32 u. f. w. auf.

2. Wemn eine Bahl in zwei oder mehreven anderen Sahlen
eingeln aufgebt, fo geht fie aud) in ber Summe diejer Babhlen
auf. 8. B. 3 geht in 9, in 12, in 15 auf, fo geht fie aud) in
912415 ober 36 ohue Rejt auf. (Obder mit andeven Worten:
Gine Jahl geht in der Summe mehrerer Bablen auf, wenn fie in
jebem _eingelnen Summanben aufgebt.)

3. Wenn eine Bahl in zwei anderen Bablen eingeln aufgeht,
fo gebt fie aud) in dem Unterjchiede diefer beiden anbdeven Sablen
auf. 8. B. 4 geht in 12 und in 32 auf, fo geht fie audh in
32—12 ober 20 obme Mejt auf. (Ober mit anderen Worten:
Cine Zabhl geht in ber Diffeveny zweier Sahlen auf, wenn fie im
Miinuendug und im Subtvahendus einzeln aufgeht.)

B. Ginige Renngeichen fitr die Theilbarfeit ganger
Bahlen®)

4. Durd) 2 ijt jebe Bahl ohne Meft theilbar, wemn in der
%hlerfgesl)té berjelben eine grade Sahl oder eine Null fteht. J. B.

4 ;

9, Durdy 3 ift jebe Jahl ohne Reft theilbar, wemn fich die
Quevjumme devjelben duvd) 8 obne Iejt theilen (§ft, 3 8.
105; 2244.

Anmerfung: Die Summe, weldje man exhilt, wenn man die
eingelnen Biffern einer mehritelligen Sahl als Giner betvachtet und
Diefe abbirt, wird die Quevfumme diefer Sahl genamnt. — So
ift die Querjumme von 105=6, demn 1404 5=6; ferner
die Querfumme von 2244 =12, benn 24-2--44-4=12.

*) Niihere @rf[&run%en finbet man in bder jweiten ADbtheilun
meines Wegweijfers Seite 78 ff. — Die ﬁBe_qrﬂubun% ber Theilbarfert
einer Babl burd) 9 undb 3 und 6 wird nur von reifeven dyiilern verlanat.
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6. Durd) 4 ift jede Sahl ohue Reft theilbar, wenn ibre beiden
feten Biffern redyts, al8 eine Bahl betvachtet, duvd) 4 theilbax
find. Solde Jahlen find 3 B. 1236 und 3528, da fomohl 36,
al$ aud) 28 dburd) 4 theilbar find.

7. Durd) 5 ift jede Bahl ohne Neft theilbar, wemn in dev
Ginerjtelle derjelben 5 ober O fteht, & 8. 135; 390.

R, Durd) 6 ift jede Bahl ohne Reft theilbar, wemn fie fid)
durd) 2 und aud) duvd) 3 ofne Rejt theilen (aft. J.B. 234; 1716,

9, D) 8 ift jede Bahl ohme Meft theilbar, wenn ihre
drei letten Biffern ved)ts, al8 eine Bahl betvachtet, durd) 8 obne
Reft thetlbar find. - 8. B. 5736; 75000.

10. Durdh) 9 ift jede Sahl ohne Reft theilbar, wenn die 9
in ber Querfunme derfelben ohne Reft aufgeht. 3. B. 1377; 2034.

11. Dued) 10 ift jede Bahl ofhne NReft theilbar, wemn in der
Ginerftelle derjelben eine Null jteht. . B. 790; 2300.

12, Durch 11 ijt jede dreiftellige Sahl ohue iRez't theilbar,
wenn bie Summe der beiden dufeven Biffern ebenjoviel oder 11
mebr Detrigt, al8 die mitteljte Jiffer, ’% B. 396; 638; 209.

13. Durd) 25 ift jebe Sabhl obue MRejt theilbar, wenn ihre
beiden lepten Biffern rechts, al8 eine Bahl betrachtet, durd) 25
obne Meft theilbar find. J. B. 725; 850; 1275; 2300.

Anmerfung: Wenn eine Bahl nicht duvch 2 ohne Rejt theil-
bar ift, fo (afit fie fidh) durd) feine Sweievzahl (2, 4, 6, 8, 10, 12
. . .) ofne Rejt theilen. — Ehenfjo: Wenn eine Jahl nidht purdh
3 ohne MReft theilbar ijt, fo (ift fie fich durd) feine Dreierzahl
(3, 6, 9, 12, 15, 18 u. j. w.) obue Meft theilen. U f. Y.

VI. Das Jerlegen der jujammengeielzten Jahlen in ihre
Primfactoven.

1. Qeve zujammengefetste Bahl (ft fid) als ein Product dav-
ftelfen, defjen Factoven jammtlich Primzahlen find. So ift 3. B.
36=2. 2. 8. 3; ferner 210=2. 3. 5. 7.

2, Gine Sabl zerlegen eift, die leinften Factoven devjelben
aufjuchen. — Wenn man eine jujammengejete Jahl in ihre Prim-
factoven zervlegen foll, fo verfibhrt man in folgender Weife: Man
Dividirt die gegebee Sahl uerit, wenn dies ohme Refjt gejdhehen
fann, dbuveh die Heinjte Primzahl, alfo burd) 2. Jft der Vuotient
nodymats durc) 2 ohne Reft theilbar, o dividivt man ihn wicderuw
burd) 2; und died wiederholt man jo lange, als die 2 obne Meft
in dem Quotienten aufgebt. Hierauf dividivt man in abnlidher
Weife mit den folgenden Primzahlen, aljo unddyft mit 3, wenn
diefe Jahl im legten Quotienten vejtlos enthalten ift; al8bann
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ebenfo mit 5, mit 7, mit 11, mit 13 w. . w., big der Quotient
1 hevausfommt. Die eingelnen Divijoren find die gefud):-
ten Primfactoven der gegebenen Jahl.
Beijpiel:. Jerlege die Jahl 4950 in ihve Primfactoren!
2 | 4950 Crildvung: Buerjt wird 4950 dburd) 2 bdividirt
“3 9475 umd man erhilt 2475, Diefer Quotient wird nun,
—a|—aaz Da er nidt mebhy duvc) 2, wohl aber duvch 3 ohme
(3| 825 Reft theitbar ift, durd) 3 bdividivt und man er?&[t
5 | 275 bden Quotienten 825. Diefer newe Quotient [ift
5| 55 fid) nod) einmal duvc) 3 theilen; man thut e8 daher
11| 11 und crhalt den Quotienten 275. Da Ddiefer Quo-
- i tient wicht mehr duvc) 3 theilbar ift, jo untevfucht
man, ob bie nidytfolgende Primzahl, aljo die 5, in
dem Quotienten aufgeht. Da dies der Fall ift, o dividirt man
mit 5 und erhdlt den Quotienten 55. Diefer neue Quotient (Hft
fih noch eimmal duvd) 5 theilen; man thut e und erhilt den
Quotienten 11. Da in diejem neuen Quotienten die 5 nidt auf-
gebt, fo verjud)t man mit dev folgenden Primgahl, aljo mit der 7,
gu Ddividiren; da dieje aber in 11 micht aufgeht, fo fdhreitet man
ur folgenden Primzahl, sur 11. Diefe 11 gebt in dem lefsten
uotienten 11=1 mal. Die Fahl 4950 bejteht mithin aus
ben Primfactoven 2. 3. 8. 5. 5, 11 oder 2. 32, 52, 11, gelefen 2,
mal 3 in dev zhweiten Potenz, mal 5 in der zweiten Potenz, mal 11.%)

VII. ®asd %u[iud)en Ded feinjten gemeinidaftliden
Dividenden gegebener Jahlenm,

Werte fiiv dag Auffinben des fleinjten gemeinjdaftlichen
Dividenden oder des tleinften gemeinjdaftlichen Bielfachen gegeberner
Bablen folgende Regeln:

1. Wenn bdie fleineven der gegebenen Bahlen in der griften
gegebenen Bahl obue Meft aufgehen, fo ift dieje legteve dev Heinfte
gemeinjdaftlide Dividend. — So ift der Heinjte gemeins
fhaftliche Dividend fiiv:

a) 2 4 12, 6, 8=12,
b) 6, 10, 2, 30, 5, 15 = 30.
. c) 8 9, 3, 12, 72, 18, 24 ="2.

2. Wenn die gegebenen Bahlen fein gemeinjchaftliches Maf
haben, fo findet man ihven Fleinjten gemeinjchaftlichen Dividend,
inbem man fie mit einander multiplicict, — So ift der fleinfte
gemeinjhaftliche Dividend fiiv:

¥) Siehe: Crjtes Capitel, IIT A, 3: Die Potengivung; Seite 7.



16

a) 3 mbd 5=3x5=15.
b) 2 und 3 und 7T=2><3 < 7=42.
¢) 4 und 15 und 11=4><15><11=660.

3. Wenn die gegebenen Jahlen gemeinjdhaftliche Niafe haben,
fo fanmn man auf gwetevlei Avt verfabhren.

Grites Verfahren: Man gerlegt die gegebenen Bahlen dev
Reibe nadh in ihre Primfactoven; von ber eviten zerlegten Sahl
benutit man aflle Primfactoven, von jeder folgenden Babl aber
nur diejenigen, weldje evforberlidh find, um bdie betveffende Bahl
mit Hilfe der jdhon vorhanbenen Primfactoven ujammengujegen.
Das Product aller diefer benupten Primfactoren giebt
den %eiud)'ten fleinften gemeinfdaftliden Dividenden.

eifpiel: Sudje den fleinjten gemeinjjaftlichen Dividenden
ver Bahlen 4, 6, 9 und 8.
Sdriftlihge Darvftellung: 4,6, 9, 8
DR Iy

Grildvung: Die Jahl 4 befteht aus 23 2; man jdjreibe beive Prims
factoren unter den Strid). Die Babl 6 befteht aus 2><8, hiervon benuft
man nur die 3 und jdreibt fie unter ven Strid), ba man aud biefer 3 und

aud ben jhon vorhandenen Primzahlen (23< 2) jowohl die 4, ald aud) die 6
sufommenfeien fann,  Run zerlegt man die 9, das giebt 3335 hiervon

benufst man aber nuy eine 8, weil man qus den jdon vorhandenen Prim=
factoren (2> 2><3) und ber nod) hingutommenden 3 nidyt nur die Bahlen
4 und 6, jonbern aud) die 9 zujammenjetsen fanm. Ferner erlegt man die
8, bad giebt 232X 2; Diervon benupt man aber muv eine 2, denn unter
ben bereitd vorhandenen Primfactoven (2> 2>(3>(8) befinden fid) fchon 2
Rmweien, fo daf man aus ven vorhanbenen Primzahlen und der nody hingu-
fommenben 2 nidjt nmur die Sahlen 4, 6 und 9, fonbern uurg bie 8 jujanmumen-
jetien fann. an hat alfo erhalten 2> 238X 832 =T als ben fleinften
gemeinjdiaftlidhen Dividendbus ver Jahlen 4, 6, 9 und 8.

Bweites Berfahren: Um den Fleinften gemeinjdjajtlichen
Dividenden 3u finden, jdrveibt man die gegebenen Babhlen iber
einen wagerecdhten Strich und duvdhftreicht diejenigen, welde in
ber cimen oder in Der anberm Der gegebenen Bablen vejtlos ent
halten jind (fiehe die unten folgende Aufgabe). Hievauf jud)t man
ju wenigitens 2 der nicht buvdjftvidjenen Bahlen einen gemein-
idhaftlichen Divifor (wogn man aber ftets eine Primzahl wihlen
muf) und Dividivt duvd) denfelben Ddiejenigen Bablew, welde fid)
ofme Reft durd) ihn theilen laffen; bdie erhaltenen Vuotienten,
jomie qud) alfe Sahlen, die fich nicht ohue NRejt theilen liefen,
fett man unter den wagevedten Strich. Alsdamn ftveid)t man
von diefen unter dem Strich ftehenden Jahlen iwieder Ddiejenigen
durd), weldhe in einer obder dev andeven bev hier verzeichneten Bahlen
ofne Mejt aufgehen. Nun jucht man ieder zu wenigftens 2 der
nidt durdftvichenen Bahlen einen gemeinfhaftlichen Divifor wnd




17

dipidirt daduvd) diejenigen Jahlen, welde fich durch ihn ohne Reft
theilen laffen. Die eraltenen Quotienten und alle Jablen, die fich
nid)t ohne Reft theilen liefen, fetit man untev einen weiten wage-
regten Strid).  Diejes Verfahren felit man fo lange fort, big die
exhaltenen Quotienten feinen gemeinjdhaftlichen Divijor meby haben,
aljo relative Primgahlen find. Sdhlieflich multiplicict man bie
legten Quotienten nebft den erwdhlten Divijoren mit einander,
und bad Product ift dev tleinfte gemeinfdaftiihe Dividend
fiiv bie gegebenen Bablen.

Aufgabe: Sudje den fleinften gemeinjdaftlihen Dividenden
ju folgenden Bablen: 6, 2, 12, 18, 4, 28, 21, 70, 5, 25!
Sdriftlide Darftellung.

2| 6. 2 12.18. 4. 28. 21. 70. 5. 25.
2 S TR ) ) e
B R g e T e
5 3. 7.85 - 25,

a % .

Rejultat: 2><233><5><3><7<5=16300.%)
VIIL Das Uufindjen des griften gemeinjdaftliden
Majies oder Divijors jweier Jahlen,

Dan fann bas grifte gemeinjdhaftliche Maf seter Sabhlen
auf zweievlei Weife finden:

1. Grjtes Verfahren: Man findet bas grifte gemein-
jhaftliche Mafi 3u zwei Bahlen, indem man bdie gegebenen Bablen
i ihve Primfactoven gerlegt und von diefen diejenigen benugt,
weldje den gegebenen Bahlen gemeinjam find. Das Product
ber gemeinjamen Primfactoven ift das grifite gemein-
fhaftliche Maf der gegebenen Jablen.

w%ei piele: Sudje bas grifite gemeinjdaftlie Miaf der
ablen:

8 a) 12 und 18, ?Recgnung: 12=2,2.8, und 18=2.3,3;
beibe Bablen haben mur die Primfactoven 2 und 3
gemeinjdjaftlicy; folglich ift 2><3=6 bas grofite gem.
Maf der Jabhlen 12 und 18.

b) 16 und 36. Rednung: 16=2.2.2.2, und 36—
2.2.3.3; beide Zahlen haben aljo die Primfactoven
23< 2 gemeinjdjaftlic), und 2><2=4 ift demnady das
grofte gem. Maf ber Bahlen 16 und 32.

*) Weitere ;BeIe[)ru%g fann man finben in der ymweiten Abtheilung
meines Weqmweifers, Seite 83 ff,

Rellner, Wieberholungsbildiein, 2
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2, Bweites BVerfahren: Wenn gwei grofe Bahlen gegeben
find, fo wenbdet man die jogenannte Kettendivijion an, um das
grofite gemeinjdajtiiche Mak diejer Bahlen ju finden:

Man dividivt mit der feinen Bahl in die grifere; mit dem
Reft dividivt man in den vorigen Divijor; mit dem nun
verbleibenden NMejte wieber in den nidhit vorhevgehenden
Divifor, und jo tweiter fort, bi8 die Divijion anfgeht.
Dex leste Divifor ift bad grifte gemeinjdafjt-
lihe Maf der gegebemen Zahlen — Heift dev
feste Divijor 1, fo geht davaus Hervor, daf bie gegeberen
Bablen nidht mit einanber vevwandt, daf fie aljo velative
Primzahlen find.

Beifpiel: Wie heift das grifte gemeinjhaftliche Maf fiir

bie Bahlen 2256 und 74887
Sdriftlide Darftellung:
2256|7488 |3
6768
7202256 | 3
2160
96 | 720 | 7
672
Refultat=48, 4896 |2
96

Bweites HKapitel: Von den gemeinen Briidyen.
1. Ginleitung.

1, Gine Babl, welde einen ober mehreve gleidhe Theile eines
@anzen begeicynet, nennt man eine Bruchzah( oder einen Brud).
— Die Bahl, welde angeigt, in wie viel gleide Theile das
Gange getheilt worden ift, heift der Nenner bes Brudjes. Die

Rabl, welche angiebt, wie viel mal man einen Theil des Gangen -

genommen Bat, hetfit dev 3dhler bes Brudjes. — Beim Screiben
eines Bruches ftellt man den Nenner unter den Fahler und jdjeidet
beive Bahlen durd) einen wageredhten ober jdjragen Strid).

2. Gin Brud) entfteht, wenn man ein Ganges in eine beliebige
Anzahl gleicher Theile theilt und einen diefer Theile ein ober
mehrere mal nimmt, — So ijt 3 B. § dadburd) entjtanden, bafi
man ein Ganzed (eine @in[)eitg in 4 gleidhe Theile getheilt und
etnen diefer Theile 3 mal genommen hat.

Son gL oF o
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\-——|——¥;—V—AIV ~— ¢ iit 3 mal dev 4. Theil eines Gangen.
%

Anmerfung: Dev Brud) § fann aud) dadburd) entftehen,
baf man 3 Gange in 4 gleidhe Theile theilt und einen joldjer
Lheile nimmt. In biefem Falle zeigt der Bdhler anm, wie viel
Gange man getheilt Hat.
| | | |
| | |

— | } | ¢ ift ber vierte Theil von 3 Gangen,
|
|

S
| 1

4

3. Gin Brud), welder jum Jihler die Jahl 1 Bat, welder
alfo nur einen Theil eines Gangen begeichnet, Heifit ein Stamm-
brud. — Gin Brud), weldjer jum Jahler eine andeve Jahl als
1 hat, weldher alfo giwei oder mehreve gleidie Theile eines Gangen
begeidynet, Deifit ein abgeleiteter Brud) oder ein Jweigbrud.

4. Briiche, weldhe weniger als ein Ganges betragen, Feifgen
edite Briihe. Briiche, weldhe ebenfoviel ober mehr als ein
®anges betvagen, beifien unedhte Britdhe. — Bei unedjten
Britden ift der Jihler ebenfo grofi oder grifer als der Nenmer;
bei echten Britchen tjt der Bibhler Fleiner als der Nenner.'

9. Britde, weldje gleidhe Nenner Haben, nennt man gleid-
namige Britde. J. B. f, 4 §, §.

6. Unter gleidynamigen Britden ijt dev der grifite, welder
ven grd Bten Jdhlev hat. B. B. § grofer als §; § grofer als §.

T. Unter Britchen, welde gletche Zihler haben, ift dexr der
grdfite, weldjer den Eleinften Nenner hat. /. B. § grfer als
§; 4 gudfer als 4.

8, CGine gange %abf mit eirtem edjten Bruch, Heifit eine
gemijchte Sahl. 3. B. 43, 64

9. Gine gemijthte Bahl einvidjten heifit: die gemifdhte Sahl
in einen unedjten Brud) vevwanveln. — &3 gejdhicht dies, indem
man bdie gange Bahl mit dem Nenner des Bruched multiplicivt
und gu diefem Product den Jahler addirt; die fo gewonnene Jaht
gt %r Bihler des unechten Brudjes; der Nenner bleibt berjelbe.

10. Ginen unedyten Brud) in eine gemifdhte Sahl verwandeln,
heiBt: bden unedjten Brud) zuvitdfiihren, ober audy:  bie
Gangen hevauszichen. — E§ gejhieht died, indem man ben
%&E)Ier bed unedjten Brudjes duvd) den Nermer deffelben bdividirt.

ev Quotient giebt die Gangen unbd bev Reft den Bihler des ju-

gebirigen !'Brud%ess at; dev Nenner bleibt derfelbe. J. B, 43 = b3,
2!‘
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11. Wenn man nur den Jhhlev eines Brudjes mit einer
gangen Sahl multiplicivt, jo wivd ber Wexth des Brudhes grifer. —
Wenn man mir den Nenner eined Brudjed mit einer ganzen
Babhl multiplicivt, fo wird der LWerth des Bruches fleiner.

12, Wenn man nur den Bihler cines Brudjes duvd) eine
gange Babhl dividirt, jo wird der Werth bes Brudhes tleiner. —
Wenn man nur den Nenner eined Brudjed mit einer gangen
Babhl bividirt, jo wird der Werth ded Brudhes gri fer.

13. Der Werth eined Brudjed bleibt unverdnbdert, wenn
man den Bihler und den Nenmer deffelben: a) mit ein und der=
felben Bahl multiplicivt, ober: b) bdurd) ein unbd bdiefelbe Babhl
dividirt. B. B.

e LU R 8 8:4 2
5 g, Y TS,

14, Ginen Brud) eviweitern heifit: ben Brud) duvdh grofere
Bablen ausdritden, dbod) fo, dafi der Werth beffelben unverdnbext
bleibt. — Man erweitert einen Brud), indem man den Bihler
und Den Nenner deffelben mit ein und derfelben Zahl (Eriveite-
rungszahl) multiplicit.

Anmerfung: Sind die Crweiterungs-Aufgaben in der At
qeftellt, dafp wohl ber Nenmer des neuen Brudhes, aber nidht die
Grweiterungszahl gegeben ift, jo findet man die Eriweiterungszahl,
inbem man mit dbem (fleinen) Menner bes gegebenen Brudhes in
ben (grofen) Menner Ded gejuchten Vruches bividivt. Jjt 3. B.
die Unufgabe gegeben: § find twie viel 28tel? fo ift die Eriveife
rung8zahl 28:4="T; mit Ddiefer muf man nun den Zdhler unbd
ben Menmer bes Bruches § multipliciven; alfo: iz%r_—%.

15. Ginen Brud) Heben ober fitrzen heifit: ben Brud
ourd) fleineve Babhlen ausbriiden, dod) jo, baf ber Werth beffelben
unverindert bleibt. — Mian hebt oder fiirzt einen Brud), indem
man den Bihler und den Nenner deffelben durd) ein und diejelbe
Babl (Hebungszahl) dividirt.

Anmerfung: Wenn die Kennzeidhen fitr die Theilbarfeit der
HBahlen nicht ausveichen, um die Hebungsdzahl zu erfennen, jo fudht
man fie vermittelft der jogemannten Kettendivifion (fiehe: Crftes
RKapitel VIII, Nr, 2, Seite 18); dad qrifite gemeinjdaitlidhe
Mag des Bhahlerd und Nenners ift die grifte Hebungs-
3ahl des Vrudyes.

16, Briide gleidynamig maden beift, fie unter gleicdhen
Nenner bringen. — Um ungleidnamige Brithe gleihnamig u
madhen, mufi man:
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a) Den Haupt- oder Generalnenner fucdhen. Diefen findet
man, indem man fiiv alfe Nenner der gegebemen Briidhe den
Fleinjten gsemeiui&)aftﬁd;eu Dividenden oder dag Heinjte gemein-
fdyaftliche Bielfadpe evmittelt. (Siehe: Erftes Rapitel, VII, Seite 15.)

b) Die Eriweiterungdsabl fiiv jeden cingelnen Brud
fudjen. Diefe finbet man, indem man mit dem Nenner des
gegebenen Brudjes in den Dauptuenner dividivt.

¢) Jeben Brud) mit der Erweiterungszahl eriveitern.
Dies gefdhieht, inbem man den Bibhler und den Nenmev eined
feden Brudpes mit der Criveiterungszahl multiplicivt.

I1. Addition der Briidye.

1. Rur gleidnamige Britche fonmen gu einander adbirvt werdben.

2. Gleidnamige Briiche werden adbdirt, indem man ihre Jahler
abdivt und ber o gewonnenen Swmme den vovhanbenen Jcenner
gtebt.  Qft die Summe ein unechter Brud), fo mitffen die Gangen
herausdgezogen twerben.

3. ©olfen ungleidhnamige Britdhe zujammengezihit iwerben,
fo miiffen fie erft gleidnamig gemadht werben.

4, Sollen gemijdite Jahlen abbdivt werden, jo werden zuerft
die Briie und alsbann bdie Gangen addivt und [dlieflid) bie
beiden Summen veveinigt. — Kommt bei der Summivung der
Briidhe ein unedter Brud) heraus, jo muf man die Gangen Her-
ausziehen unbd biefelben zu den Gangen der Summanben adbdiven.

111. Subtraction der Briidye.

bl, RNur gleichnamige Brirhe Tounen von einanber abgezogen
foerden.

2. Gleidnamige Briidye werden jubtvahivt, indem man ibhve
Bbler fubtvabivt und dem RNeft den vorhanbdenen Nenner gicbt.

3. Ungleidhnamige Brithe faun man nur von einander ab-
siehen, nacdppem man fie gleidynamig gemacht Hat.

4, Weun gemijchte Sahlen von einander abgezogen wevden
follen, fo jubtrahirt man zuerjt die Briihe und alsbann die Gangen;
jchlieflich veveinigt man beide Differengen. — Wenn der Brud)
deg Minuendus tleiner ift, al8 der bes Subtvahendus, fo borgt
man beim Minuendus 1 SGanges, mad)t diefes zum unechten Brudh
und 3ihit denfelben zu dem im Minuendus vorhandenen Brudhe
hingu; von dem fo erbaltenen unedhten VBruche fubtvahivt man
nun bert Brud) bes Subtvahendus. Jum Beijpiel :
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12
Aufgabe: 16§ — 9§ =7 Rednung: 164 |=4-}-12=16
— 94 |=9 9

61| g
Wehnlidh) verfihvt man, wenn ein Q‘hutg ober eine gemijdhte
Babl von einer gangen Bahl abgezogen twerden joll. 3. B.:
Ctatt 15— 6§ =7 benft man fidh) 14§ — 6§ =

IV. Multiplication der Briidye.

1, Man multiplicivt einen Brud) mit einer gangen Rabhl,
indem man den Bihler des Brudjes mit der ganzen Babl
multiplicivt. 3{’: bag Product ein unedhter Brud), fo vermanbelt
man Diefen in eine gemijdyte Bahl. — Bemerfung: Bevor man
die Multiplication ausfiihrt, fivgt man den Nenner und bie gange
Babl jo viel als mbglich.

Beifpiel: DMultiplicive § mit 7!

Redynung: —g'—7=?8—5=4§.

Begriindung bes BVerfahrens: 7 mal 5 Gange= 35
Gange; da ijt 7 mal 5 Adhtel = 35 Adytel, gejdhrichen 5 oder 4.

2. Man multiplicivt eine gange Bahl mit einem Brud), indem
man die gange Jahl mit bem Jdhler bes Bruches multiplicirt,
ven Nenner unverdndert (Aft und aus dem Probuct, wenn es ein
unedjter Brud) ift, die Gangen herauszicht, — Bemerfung wie
oben unter Nr, 1.

Beifpiel: Multiplicive 7 mit §!

7.5 B85

HRednung: — =5 =t

Begriindung ded BVerfahrens: Multivlicivt man 7 mit
1, jo fommt 7 hevaus; multiplicivt man 7 mit 4, alfo mit einer
8 mal fo fleinen Babl ald 1, fo muf aud) 8 mal jo wenig alg
7 bevausfommen, d. i. §; man follte aber nidht mit §, fondern
mit § multipliciven, alfo mit einer 5 mal jo grofen Babhl al8 4,
jo mufp aud) 5 mal fo viel al8 § hevausfommen, d. i.

7

L ]
Ao furg fo: 7 multiplicict mit 1 =7,
7 " " =&
;i G .« § ober (5><&)=E_é_5:4%.

Ober aud) fo: 7 multiplicivt mit 5 giebt 35; 7 multiplicirt
mit § muf 8 mal fo wenig al8 35 fein, b. 1. 4P =4§.
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Anmerfung: Da man die Factoven mit einander vevtaujdhen
fann, ofme ben LWerth bed Producted au dndern, fo fann man
die unter MNv. 1 und 2 aufgefteliten Regeln aud) in eine yufammen=
fafjen, ndmlich: Wenn tn einer Multiplicationd-Aufgabe
einer der Factoven ein Brud) und der andere eine gange
Bahl ift, jo multiplicivt man den B&hler bed Brudes
mit der gangen Bahl.

3, Britdhe werben mit einanber multiplicivt, indem man
Rihler mit Bihler und Nenner mit Nenner multiplicict. — Bevor
man die Multiplication ausfithet, Hirst man fo viel al8 mbglid.

Beifpiel: Dultiplicive § mit §!
HRednung: %—2:3}@.

Begriindung ded Bevfahrens Ghnlich wie bei Nr.2; fury fo:
gXR1l=4f
FX =15 (ba § neun mal fo Hein ift al8 1)
I §=45 (va § fiinf mal fo grof ift al8 §).
Obder aud) fo: I>5=7%; ba muf §><§ aud) 9 mal
fo tein fein, al8 %°; b. i #§.
4, Wenn in einer Wultiplicationdaufgabe gemifd)te Jahlen
vorfommen, fo vermandelt man diefe vor Ausfiihrung der Multi-
plication in unedite Briide. 3. B.:

2) 6><31;=f."__?3‘,~=l‘;@=1sq.
S L R )

i o S W o | e
19.7 133

Anmertung: Wenn eine gemijdhte Jahl mit einer gangen
Bahl multiplicivt werben foll (jiehe Beifpiel a), jo fann man
and) in folgender Weije verfahren: Man multiplicivt eingeln nad)
einanber jowoll bdie ®anzen, wie aud) den edyten Brud) bder
gemifdhten Rahl mit der gamgen Bahl (Wultiplicator) und abbirt
jchlieplich Dbeide Producte.

Beifpiel: Multiplicive 34 mit 6!

Rednung: I 3><6=18

TIL. 18} § = 18¢.
Y. Divifion der Briidye.

1. Qijt ber Divijor eine gange Zahl und der Dividendus
etn Brud), fo findet man den Quotienten, indem man den Nenner
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oes Divibendus mit ber gangen Bahl (Divijor) multiplicivt. —
Bevor man die Multiplication ausfithrt, fivst man jo viel als miglid).

Beifpiel: §: 2=? Rednung: ii—-gzg.

Aufldjung: Die Hilfte von fift=4; die Hdlfte von § (das
ift ¥ und & und }) ift=4
Anmerfung: Soll eine gemijdhte Jahl durdy eine gange
Zahl dividivt werden, fo verwandelt man bdie gemijdhte Bahl in
einen unedten Brud) und multiplicict den Nenner deffelben mit
bem Divifor.
19 19

Beifpiel: 64 : 5=? Redhnung: 55 =15 =%

Man fann in foldhem Falle aber aud) auf folgende Weife
verfabren: Mean dividivt jorwoh( die Gangen, wie auch ven edjten
Brud) der gemijthten Bahl (Dividendus) duvch) die gamge Bahl
(Divijor) und abbdivt aldbann beide Quotienten. — Soll 3, B.
24% durd) 3 bividbirt werben, fo fagt man: der 3. Theil von 24
ift 8; und ber 3. Theil von § ift i; 8 plus Fr =84 —
Grhalt man aber bei ber Divifion der Ganzen ded Dividendus
einen Rejt, o muf diefer jammt dem echten Brudhe bes Dividendus
eingerichtet und der jo erbaltene unedhte Brud) durd) den Divifor
(gange Rahl) dividirt werde.

Beifpiel: 264 : 4 =7

Redhnung: 4]26%|6

By 7
2 = R iy T alfo NRefultat 6%.

Grifirung: Der 4. Theil von 263 =06 Gange und NRejt
24; ver 4. Thetl von 2% ober F=; Nefultat 64 5 =165%.

2, djt dver Divifor ein Bru ’4) fo fehrt man bdenjelben
um und multiplicivt mit der fo gewonnenen VBrudhzahl den
Divivenbus, — Vor Ausfithrung der WMultiplication fivgt man
fo viel al8 mbglid.

Beifpiel: a) 6 : g_-_.ﬁx.g_—_b;'_m;z?:sg,
R e
b) { %Z%X(ﬁ:a—_'—szﬁ—lw
o e R Ll
Kb L Bt v,

*) Pierbei ift e8 gany gleid), ob der Dividendus ecine gange Jahl ober
ein Brud) ober eine g?miid;%e Banl it ’
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i? Begritnbung ded BVerfahrensd zu a: 6:5=28% Deun
dividirt man 6 buvd) 5, jo erhdlt man §; Dividivt man aber
purd) §, alfo durd) eine 7 mal fo ffeine Babl af8 5, jo muf 7
mal fo viel Hevaustommen, alfo 6——5—7=%=8§.

Dber: Divifor mal Quotient giebt ben Dividendus. Nennt
man ben unbefannten Quotienten x, jo ift:

Exx=6
+><x=§ 742
Aljo x=—-5-~=3-=8§.

3. Jft der Divifor eine gemijdite Bahl, fo vermanbelt
man fie tn einen unedhten Bruch, febrt diefen wm und multiplicivt
mit der fo erhaltenen Brudzahl den Dividendus.

Beifpiele: '

&) 8:2%=8: 153=8><-[53-=8 '-i§=g=3115.
14 . 4

o) 2: 4l =Y =YXk =5"15=4

4, Dopypelbritdhe find foldhe Briidhe, beren Bihler ober
beren Nenuer felbft wicder Buriidhe finb. Sie werben in einfadpe
ﬁBriil:f)f)e bermwanbelt, inbem man bdie in ifnen angebentete Divifion
ausdfithrt.

A 7/ . 7 T
DBeifpiele: a) 3 bebeutet 7/,: 8; b. 1. aber 58— 7%
b) % bebeutet 5:%; b. i aber 23 =7,
Y . : 3.8.9
) ¢ Bebeutet ¥, %a;b. i aber-g "= g =14

9, Wenn in einer Anujgabe Adbition und Subtvaction mit
PMultiplication ober Divifion verbunben ift, jo gilt die Regel:
Fithrve uerjt die Bahlenpaave, welche durch Multiplications- oder
Divifionszeihen mit einander verbunden find, auf eine Zahl ju-
vitef, und bann erft jdhreite gur Addition und Subtvaction. — Ober
mit andbern Worten: Wultiplication und Divifion gehen vor
Addition und Subtvaction. — Ober: Behanble die Jahlenpaarve,
weldje burd) Diultiplications- ober Divifiondzeichen mit einander
perbunben {ind, fo, al8 ob fie in Rlammern {tinbden.
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Beifpiel a) 16 — b > =7 Hier muff man uerjt 54 < $
bevedhnen und al8bann bad gewonnene Probuct von 16 abjiehen.
Beifpiel b) 184 4-163:10="? Hier muf man zuerft
16% : 10 bevedhnen unb al8bann ben fo gewonmnenen Quntienten zu
184 binguzdhlen.
Beifpiel ) 25><156 —25: 746§ < §="7?
‘Redynung: L 2§ < 15=42}
II. 2-& H 1= %
IV. 42} — 3 =42}
V. 421 4 33 = 453,

Drittes Kapitel: Von den Decimalbriidyen.

L. Ginleitung.

1. Decimalbriidhe entftehen, wenn man die defadijde Stujen-
leitex unfeves Bahlenfyjtems unter die Ciner nad) vedhts fortfest.
gn der erften Stelle bex Gangen ftehen die Einer; in der nidyiten
Stelle, red)ts von den Einern, miljfen nad) dem Gefets des Jehner=
fpftems, die Sehntel ftehen; in ber davauf folgenden Stelle bie
Dundertitel; in der davauf folgenden die Taufenditelw. f. w.
— uf Dbiefe Weije entftehen Briiche, beven Nenmer immer
aug einer Cing mit Nullen (10 odber 100 ober 1000 u. §. w.) beftehen
und in denen jebe Stelle nad) vechts eimen 10 mal fo Fleinen
LWerth bat al8 die vorhergehende; folche Britche nennt man
Decimalbrithe. Alfo:

Decimalbriihe jind foldge Briidhe, weldye nad) dem
Bebhnerfyftem gefchrieben find unb deven Menner tmmer
aug einer Eing mit angehdngten Rullen befteht; oder:
Dectmalbritde find foldhe Britdhe, welde zum Nenner
eine 10 oder eine Potenz von 10 Haben und nad) dem
Behneripjtem gejdyrieben finbd.

2. Da bie Menner der Decimalbriihe ftetd nur ausd einer
Cing mit angehingten Nullen beftehen, fo fann man joldhe Britche
in Form von gangen Bablen darftellen, d. h. man fann die Nenner
beim Sdyveiben weglajfen. — Die Einer werben von den Jehuteln
ourd) ein Romma (Decimalfomma) getrennt. — Bei einem
edten Decimalbrud) et man in die Stelle der Einer ftets eine
Null; alfo: 0,56 beifit: null Sange, 5 Jehntel, 6 Hundertitel.

3. Decimalbriidye finnen auf vevjdiedene Weife gelefen werden:

a) 3,64 lieft man: 3 Gange, 6 Hebhutel, 4 Hunbertjtel;
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b) 3,64 lieft man: 3 Gange, 64 Huubertftel; (+ - 44 find
ndmlidy gujommen £% - 146 — &)

c) 3,64 lieft man: 364 Dunbdertftel (man madht alfo bie
Gangen aud) zu Hunbevtjtel.)

d) 3,64 lieft man: 3 Gange (ober 3, RKomma) fehs, vier
(man [ieft aljo bie Gangen und bie Decimaljtellen ber Reihe
nad) ohne teiteve Benennung,)

4, Beim Screiben eined Decimalbruches, der in feinen ein-
elnen Beftandtheilen angegeben wird (wie bei Nr. 3, a), hat man
bavauf zu achten, daf eme O in diejenige Stelle gefefst wird, fitr
weldye fein Brud) angegeben ift; 3. B. 7 Sehntel und 9 Taujenbditel
fdyreibt man: 0,709. — Jft der Decimalbrud) al8 echter ober
unedyter Brud) im Gangen angegeben (wie bei Nr. 3, b und ¢),
fo vidytet man fich nadh) ber Anzahl ber Nullen, welde der Nenner
hat; o biel Nullen derfelbe Hat, fo viel Stellen befommt Dder
Decimalbrud); 3. B. 36 Taufenditel fdhreibt man: 0,036.

9. Gin unedyter Decimalbrud) fann al8 jolcher nidyt gefdrieben
werden, fonbern nur al8 gemijdhte Sahl. — 8. B. $F=3,7;
$48=0,49; 2431 =1223,7; A%} = 56,783.

6, Cin Decimalbrud) fann mur durd) 10 ober eine Poteny
von 10, alfo nur durd) 10, 100, 1000 u, §. w., ertweitert werben;
e8 gefhieht dadburd), daf man dem Decimalbrud) fo viel Nullen
anbingt, al8 bie Criweiterungdzabl Nullen bhat. — Vergleidhe
folgende Briide ihrem Werthe nach: 0,5; 0,50; 0,500; 0,5000.

7. Ginen Decimalbrud) fann man nur duvd) 10 ober eine
Poteny von 10 heben ober fiivzen; alfo nur dbann, wenn er in
den leten Stellen vechts Nullen hat. €8 gejhieht dadburd), bdaf
man die vedhtd ihm anbingenden Nulfen weglifit. — BVergleiche
fo[g,e:ibe Briide: a) 3,50 und 3,5; b) 0,2500 und 0,25; ¢) 4,1000
und 4,1.

8. Decimalbriide macht man gleidynamig, inbem man fie
durd) Anbangung von Nulfen jo erweitert, daf fie alle fo viel
Decimalftellen haben, wie devjenige Brud), weldper den grifiten
Nenner hat. €8 ift alfo:

2,345 =2,3450 (erweitert durd) 10)
08 =0,8000 (erweitert durc) 1000)
7,6325=717,6325

4,02 =4,0200 (eriveitert dburd) 100)

9, BWenn es bei etnem Decimalbrudhe nidht auf grofie Genauig-
feit anfommt, fo (it man eine ober mebhreve dev niebrigften
Gtelfen rehtd weg. Dian nennt died Verfahren vad BVertiivzen
oder Abjdhliefen eined Decimalbruches.
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Regel: Bei der Verfitrzung der Decimalbriiche erhioht
man die niedvigfte ber nod) bemupten Stellen um cine Einbeit,
wemn die vedhtd Ddavauf folgenbe Biffer eine 5, 6, 7, 8 ober
9 ift. Jft dies nid)t ber Fall, jo ftreicht man bie nidyt ver-
langten Stellen einfad) ab. — Ju beiden Fillen hlingt man
bem verfitraten Brudpe einige Punkte an, welde ihn al8 nid)t ab-
gejdhlofjenen Brudy tenntlih madhen jollen.

DBeifpiel a: Soll der Brud) 6,38427 bis auf 2 Stellen
verfitrst werden, fo ftreid)t man einfad) bie britte, vievte und fiinfte
Decimalitelle, aljo die Biffern 4, 2 und 7 ab, und e8 entjteht
der Brud) 6,38..., welder um d27%, Heiner ift, al8 bdex
gegebene unverfitezte Brud).

Beifpiel b: Soll der Brud) 0,34682 bis auf 2 Stellen
verfitvst werben, fo ftreicht man die bdrei letten Stellen, aljo bie
6, 8 und 2, ab, erhoht aber die niedrigfte der benufsten Stelfen,
alfo die 4, um eine Einheit. E8 entfteht auf biefe Weife Der
Brud) 0,35...; er ift grbfer al8 ber gegebene umverfitvyte
Brud) und gwar um &y — 4 = roier

Anmerfung: Wenn man  einen Decimalbrud) vegelvedyt
verfitvat, jo ift der hievdburch entjtehende Fehler (b. h. der Unter-
jchied zwifdhen bem verfitvgten und unvertitvzten Brude) ftets
fleiner, al8 bie Hilfte einer Einbeit der niedrigjten
benugten Stelle. — Bei bden oben angefithrten Beijpielen
betrug eine Einbeit der niebrigften benutsten Stelle —= 144 oder
13388v; die Hilfte biefer Einheit betvigt aljo % %y; Der
&ebler betvug bei Beifpiel a aber mur 4%+ und bei Beijpiel b
mr %y, alfo in beiden Fdllen weniger ald 1% %

10, Man multiplicivt einen Decimalbrud) mit einer
pefadifden Einpeit, d. h. mit 10, 100, 1000 u. §. w., indem
man bag Komma fo viel Stellen nad) rved)ts vidt, als Dbie
defabijdhe Einbeit Nullen hot. — B, B.: 3,45 >< 10=34,5; ba-
durd), daf man bdad Komma eine Stelle nad) ved)ts gevitdt
Dat, ift jede Biffer eine Stelle nad) linfs gejhoben worden und
bat mun einen 10 mal jo grofen Werth al8 vorher.

Anmerfung: Reidht die Anzahl ber Stellen nidht aus, fo
eviveitert man den Brud), jo viel al8 ndthig, durd) Anbhingung
von Nullen. — B. B.: 7,6 ><1000 = 7,600 >< 1000 = 7600.

11, Man dividirt einen Decimalbrud) durd) eine defadijdye
Einheit, d. §. dburd) 10, 100, 1000 u. §. w., inbem man bas
Somma o viel Stellen nad) (infd viidt, ald die defabijdhe Ein-
heit Nullen hat. B Bi: 25,4:100=0,254; dadburd), daf man
208 Romma 2 Stellen nach) linfd geviidt bat, ijt jede Biffer
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2 Stellen nad) ved)ts gefdhoben worden und Hat nun einen 100
mal fo Fleinen Werth al8 vorber.

Anmerfung: Sind im Dividendus nicht genug Biffern
vorhanden, jo werden [inf8 fo viel Nullen vorgefest, als Riffern
fehlen. 3. B.: 6,4:100=0,064; ferner 0,59:1000 = 0,00059.

II. Addition der Decimalbriidye.
Redenvegel: Man fdhveibt die Summanden in der Axt
unter einander, daf die Biffern ber gleichnamigen Stellen unter
efnander zu fjtehen fommen, aljo aud) Komma unter Komma.
Hievauf madyt man die Britde gleidnamig und abdirt alsdann,
mit ber niebrigiten Stelle beginnend, twie bei gangen Bahlen. Der
Summe giebt man fo viel Decimalftellen, wie der Generalnenner hat.

III. ©ubtraction der Decimalbriidje.
Redenvegel: Dian madyt die Briiche gleidnamig, et den
Subtrahend fo unter den WMinuend, baf bdie gleichnamigen Stellen
unter einander ftehen, und fithrt aldbann die Subtvaction wie mit
gongen Bablen aud. Die Behntel trennt man von den Einern

burd) bas Decimalfomma.

Beifpiele: a) 5369 b) 08300 c¢) 3,000

— 3,4(}9 — 10,2567 — 1,567

1,969 0,5733 1,433

IV. Multiplication der Decimalbriidhe.

1. Redjenvegel: Man multiplicirt die beiden Factoren
obne Mitdficht auf dbie Kommata, ald ob e8 gange Babhlen wiven,
und giebt dem Product, von ved)ts nach linfs absibhlend, fo viel
Decimalitellen, al8 beide Factoren zujammen Decimalftellen Haben.

Beifpiele: a)n =5 81 b) 0,324
X 24 0,72

9394 648

1162 2268

139,44 0,23328

Anmerfung: Cnthilt dbad Probuct weniger Stelfen, al8
abjujdneiden find, fo find die fehlenden burd) [inf8 vovangefepte
Mullen zu evgingen.

Beifpiele: a)  0,0865 b) 0,1124
>< 0,025 0,0053
T 4395 3372

1730 5620

0,0021625 0,00059572
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2, Begritndung des BVerfahrens: a) Das Product der
Rahlen 0,72><6 muf 2 Decimalen erhalten, weil Hundertjtel <
Giner = Hunbertjtel giebt. — b) Das Product der Sahlen 3,246
<4 muf 3 Decimalen evbalten, weil Taujenditel > Einer =
Taufendjtel giebt. — c) 0,16 ><12=1,92; deun 4y X< 12 =
493 =1,92. — d) Dag Product 0,27><0,8 muf 3 Decimalen
befommen, weil S,)uubertgte[x3e[)nte[—_—iaufenbftet gtebt. —
¢) Das Product der Bablen 0,2357 >< 0,09 mup 6 Decimalen
erhalten, weil Rehntaujenditel > Hundertjtel = Willionjtel giebt.
—f) 0,0345<0,16=0,00544; veun ity > 1 = roeles
=(,00544.

3. Die abgefitvyte Multiplication. Sie Dbefteht davin,
baf man bag Product auf weniger Decimalitellen beredymet, al8
bie volfftindige Multiplication liefern witrde. Wian wendet dabet
bie fallend geordnete Multiplications-Weife*) an und (Eft im
Multiplicandus nad) und nad) biejenigen Stellen iweg, Ddeven
Multiplication eine nicdrigere Stelfe als die verlangte ergeben
wittbe. Damit dag fo evjielte Prodbuct aber dem Uerthe Dded
vol(jtindigen Productes mibglicdyjt nahe fomme, bemuft man ftets
die letite der weggelaffenen Stellen sur Covrectur, d. . man
benutt die Rahl, welde man bei der Multiplication ver Iwegs
gelaffenen Stelle im Sinne behalt.

Grites Beifpiel: Multiplicive 7,2356 mit 0,3652 auf 4
Decimalftelfen! — Will man das Product der Zahlen:

7,2356 | qnur auf 4 Decimalen berednen, jo muf man die
XQ;'“?(’?] Riffer 6 tm Multiplicandus weglaffen (man fireicht
fie buvdy), denm 3 Sehutel mal 6 Sehutaufenditel wivde 18
Punberttaufenditel, aljo die fiinfte Decimaljtelle geben, Ddie
man nidt haben will. — Man muf alfo in dem gegebenen Falle
multipliciven:
0,3><17,235=2,1705 | Wir bhaben im WMultiplicandus eine
0,06 <7,23=0,4338 | Biffer nad) der andern weggelafen, und
0,005 >< 7,2 = 0,0360 I war immer diejenige Riffer, durd) deven
0,0002 >< 7=0,0014 %Jtu[tip[icatinn fiv eine niedrigere, al8

—2,6417.. die verlangte Behntaufjenditel-Stelle er-
balten Hitten. Um aber das Product dem Werthe des volljténbigen
Productes niher zu bringen (ein Unterfhied muf immer vorhanden
jein), tolfen wiv jegt die Corvectur vornehmen; wir erhalten
al8dann:

*) Siehe: Erftes Kapitel ILI, Nv. 2, k; Seite 7.
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7,2358
< 0,3652
2,1707=(0,3 < 7,235) {- 2 al8 Gorvectur von 33<6*)
4341 = (0,06 ><7,23) -3 ,, i . B2<h
362:(01005><7r2)+2 " r ” 5<3
14 =(0,0002 < 7)+0 ,, o DD
2,6424...

Diefes Product ftimmt in den verlangten 4 Decimalitellen
it dem durd) voljtandige Piultiplication erzielten Producte voll-
fommen itbevein. Died ift aber nidht immer der Fall; nidht felten
I ergiebt fid) in Der legten Decimalftelle ein Unterichied von 1 big
; 2 Ginbeiten. Will man gany fider gehen und bdas Product in
E den verlangten ©tellen genmau erbalten, jo bevedhne man bdas
Product auf eine Stelle mebr, ald verlangt ift, werfe aber biefelbe
nad) vorgenommener Gorvectur wieber mweg.

X Jweites Beifpiel: Multiplicive 6,8027 mit 543,21 auj 3
Decimaljtellen! — Solf man bdiefe beiden Bahlen nady der ab-
gefitvgten Wultiplications-Weife multipliciven und das Probuct
auf 3 Stellen bevedmen, jo muf man vor dem Beginn der Multi-
plication dem Multipflicandus eine Null anbingen, denn wollte
man 7 Behntaujenditel mit 5 Huudertern multipliciren, fo mwitrde
man Hundertftel, alfo mur 2 Decimaljtellen erhalten; um 3

' Decimaljtellen zu beformmen, muf man Hunderttaufenditel mit

undertern multipliciven. Die Redhymung geftaltet fich demnady in

%Igenber Wetfe:

| 6,80270

! 543,21

; 3401,350 = 500 >< 6,80270

; 272,108 =40 >< 6,8027

20,408 =3 > 6,802+ 2 af8 Gorrectur von 3> 7

| 1,360 =0,2 >< 6,80 k

68 =0,01 > 6,8

Anmerfung zu vovitehender Redhnung: Multiplicirt man
bie 5. Decimaljtelle (hier 0 Huubderttaujenditel) mit Hunbdertern

:‘ #) Merte: Vetrtgt vas Probuct, weldes man uv Torvectur benufit:
5 bi8 14, fo beifit die Corvectur 1;
15 " ?'41 " " " " 2;
20, B4, 0 o " 33
T AT R e i 4; u {. .
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(biex mit 500), fo befommt man uidjt 5, fondern 5—2=3
Decimalitellen, nimlic) fo viel Decimaljtellen, ald der Multipli-
canbug Igat, minus jo bviel Decimalftellen, al8 die gange Babl,
mit der man multiplicict, su ihrer Schreibung Nullen evfordert. —
Ferner: Viultipliciet man die 4. Decimaljtelle (hier 7 ehn-
taujendftel) mit Sehnern (hier mit 40), fo erhilt bas Product
4 —1 =23 Decimaljtellen, ndmlich jo viel Decimalftellen, als der
Multiplicandus hat, minus fo viel Decimaljtellen, al3 Ddie gamge
Baphl, mit ber man multiplicivt, zu ihrer Scyreibung ullen
erfordert. — Ferner: Multiplicivt man die 3. Decimaljtelle (hier
9 Taujenbjtel) mit Ginern (hier mit 3), fo erhilt dag Product
3 Decimaljtellen. — Ferner: Multiplicivt man die 2. Decimalitelle
(hier O Punbdertitel) mit der 1. Decimalftelle (hier mit 2 Fehnteln),
jo erhilt bag Product 2 1=3 Decimaljtellen. U. §. 10.*)

V. Divifion der Decimalbriide.

1, Qft der Divifor eine gange Bahl, fo bividirt man
mit devfelben ber NMeihe nad) in bie @?anaen, in bie Behntel, in
bie Hunbdevtitel . §. w. des Dividenben, woduvd) entfprechend die
Gangen, bdie Behntel, die 9?un‘nertfte[ . §. w. De8 Quotienten
gefunden werden. — Bei Anwenbung diejer Regel beadyte man
jolgenbe gwei Puntte: a) Beim Beginn der Divijion darf man
nie weiter greifen, a8 big yum Decimalfomma, und nie darf man
mehr al8 eine Stelle auf einmal hevunterholen. (Siehe Beifpiel
Nr. IT und ITL) — b) Bleibt zulegt ein Reft, jo hingt man
pemfelben cine Null an; bleibt wieder ein Reft, fo verfihrt man
auj diejelbe Weife fort, bid bie Divifion aufgeht, oder bis man
die gewiinfcite Anzahl von Decimaljtellen evhalten Hat. (Siehe
Beijpiel Nv. IV big VI.)

Beifpiel 1. 653451:3="2  Beifpiel TL. 3,425:5="7

3|653,451 | 217,817 518,425 (0,685
5 54
23 42
24 __2'5
i

#) @iehe bes Berfaffers: eft VI filv dad Tafelvedmen. Die dem
entjpredienden Refjultathefte beiglegebzum ,Euetlavungen” enthalten unter
RNr. 744—759 eine geniigende Anzahl evlauterter und bevechneter Beifpiele.

o
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Beifpiel TIL 0,01524:6=7 Beifpiel IV, 179:95—2

6(0,01524 | 0,00254 25(179|7,16
ST 1h 175
39 40
94 150
Beifpiel V. 0,127:20="? Beifpiel VI 0,2:3="
200,127 0,00635 3]0,210,0666.,.
197 20
70 20
100 20

R, Jit ber Divifor ein Decimalbrud), jo verwandelt
man ihn in eine gange Bahl, und zwar dadurch, daf man das
Romma Ddeffelben um jo viele Stellen nad) vedhts viteft, als ex
Decimalen hat. — Ehenfo viele Stellen ritdt man das Fomma
aud) im Dividendusd nad) vedhtd; DHat diejer aber gar feine oder
weniger Decimalen als der Divifor, fo hingt man thm fitr jede
fehlende Stelfe vedjts eine Null an. — (Divifor und Dividendus
find hievbuvd) mit ein und devjelben Bahl multiplicivt, und bder
Quottent it aljo in feinem Werthe nid)t verdndert worden.) Hat
man bie Aufgabe in der angegebenen Weife umgeftaltet, fo dividirt
man, wie unter Nv. 1 gegeigt worden, demn der Divijor ift jetst
eine ganze Bahl.

8. B.: UAns 3,2685:0,15 wird 326,85:15 =?

Aus 8,5:0,0 wird 85:5="2
Aus 11,25:0,015 wird 11250:15="2
Aus 3:0,06 wird 300:6=7

3. Man fann die Divifiondaufgaben, gleidviel ob der Di-
bifor eine gange %af)l oder ein Decimalbrudy ift, aud) nad) folgenber
Regel vedmen: Dividive mit dbem Divifor in den Dividendus ohne
Rirdficht auf die Kommata, al$ wiren es ganze Bahlen; und dem
auf dieje Weife gefundenen Quotienten gieb fo viel Decimalftellen,
al8 ber Dividendus mehr Hat wic ber Divijov. Hat 3. B. der
Dividendud 6 und der Divijor nur 2 Decimalen, jo befommt dex
Quotient 6 — 2 =4 Decimalitellen.

Begritndung des BVerfahrens: Da der Dividendus ein
Product aus Divijor mal Quotient ift, fo muf er fo viel Deci-
malftellen haben, al$ Divijor und Quotient zujammen; folglid)
muf dev Quotient jo viel Decimalen haben, al8 der Dividend
mehr hat wie der Divijor.

Anmerfung: Bei Anwenbung diefer Regel Hat man Fol-
gendes 3u beobachten:

RKellner, Wicberholungdbiidylein, 3
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a) Pat der Dividendus ebenjo viel Decimalen wie der Di-
bifor, fo Defommt bder Quotient feine Decimalftelle; 3. B.
16,12:1,24 —=13.

Rednung: 1,24(16,12 13
124

372

372
b) %)nt der Dividendus gar feine oder weniger Decimalen
al8 der Divifor, jo ermweitert man ihn durd) Anhingung von Nullen
fo weit, daf er ebenfo viel Stelfen hat wie der Divifor; 3. B.

7,6:0,08 =95,
Redynung: 0,08\7,30]95
7

40
40
¢) Hat man alfe Stellen des Dividendus hevuntergezogen
und die Divifion ift nicht aufgegangen, jo beftimmt man Fundidit
in dem big jelt gefundenen Quotienten bdas Komma. Hievauf
eviveitert man Den Heft duvd) nhangung einer Null und fetst
bie Divifion fort; bleibt nod) ein Reft, o hingt man demfjelben
wieder eine Null an; w §. .
Beifpiel 1. 46,2:8="7
8146,2|5,775 Erlflirung: 462 dividivt burd) 8 giebt 657;
%9 diefer Quotient exhalt eine Dectmalitelle (da
~20 ber Dividend eine Stelle ntehr hat ald der Divi-
s for); aus 57 wirb alfo 5,7. Nun hingt man an
40 Dent Reft 6 eine Null und fet die Divifion fort.
Beifpiel IL. 6,65:0,28 =23,75.
0,28 6,65|23,75 Erfldrung: 665 bividirt durcd) 28 giebt
56 23 diefer Quotient befommt Feine Deci

105 maljtelle (da der Dividendus nur cben fo
84 viel Decimalen hat ald der Divijor); er
210 heift alffo 23 Gange. Nun Hingt man
196 aber an den MReft 21 eine Null, febt die

Bt Divifion fort und jdyveibt die nddte Jiffer
140 pes Quotienten in die Jehnteljtelle deffelben;
142 . f. .

Beifpiel TI1. 0,01928:0,016 =1,205.
0,01610,01928 1,205 Crflivung: 1928 dividirt duvd) 16
39 giebt 120; biejer Quotient exhilt 2
~50 Decimaljtellen (da der Dividend 2
o Decimalen mehr hat al8 der Divifor);

e
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aus 120 wivd aljo 1,20. Nun hingt man an den Rejt 8 eine
Null und fetst die Divifion fort.

Beifpiel TV, 0,0003: 0,24 =0,00125.

0,24(0,0003 [0,00125 Erildrung: 3 bdividivt durdy 24
30 giebt 0; Diefer Quotient evhilt 2
60 Decimalitellen (da der Dividend 2
190 Decimalen mehr hat a8 der Divijor);
! aug 0 wird aljo 0,00. Nun hingt

man an den Reft 3 cine Null und fest die Divifton fort.

Beifpiel V. 1:16 =0,0625.

161/0,06%% Crildrung: 1 bdividirt durd) 16 giebt 0;
180 diefer Quotient beformt Feine Decimalitelle
6 (da der Dividend und der Divijor gleichviel,

40 nimlid) teine, Decimalftellen Haben); ev Heifit
32 big jest: 0 Gange. Nun hiingt man aber an
80 ?en eft 1 eine Null und fest die Divifion
80 ort.

4, Die abgetiivzte Divifion. Das Wejentlidifte der ab-
gefitrgten Divifionsdieife befteht davin, daf man aug bem Dividen-
ous feine Jiffern hevunternimmt, um fie den verbleibenden Reften
angureiben, jonbern daf man vom Divifor vedhts nad) und nadh
eine Biffer wegldft wnd mit dem fo verfitvzten Divijor in den
jededmaligen NMeft dividivt.

Beifpiel: Beredhine duvd) abgetitrzte Divifion den Quotienten
der Bablen 0,987754:4,26793 auf 4 Decimaljtellen.

Crildvung und Rednung: Juerft unterfuden wiv, in
weldye Stelle des Quotienten bie evfte geltende Biffer (die Null
gt} feine geltende Biffer) fommt und verfahren babet in folgender

eife: 0 Gange dividivt durd) 4 Gange giebt 0 Sange; 9 Jehntel
bividivt burd) 4 Gange giebt eine geltende Biffer fitr die Sehntel-
ftelle.  Wir wiffen aljo, daff die evite geltende Biffer in die Hehn-
teljtelle fommt und fchlieflen hievaus weiter, daf wiv im Gangen
4 mal 3u dividiven haben, da ber Quotient 4 Jiffern befommen
muf. o viel Biffern aber der Quotient befommen foll, fo viel
Biffern mufi aud) der Divijor behalten; wir ftreidhen davum Ddie
beiden [efsten Biffern des Divijors (ndmlid) 9 und 3) weg und
benugen nur die 9 zur Corvectur. Wir dividiven jett obhne Niid-
ficht auf die Decimalfomma, mit 4267 in 9877 und jdreiben den
Theil-Quotienten 2 in die JFehnteljtelle.

3%
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4,26798|0,987754|0,2314 . . .
8536 = (0,2 >< 4,267) - 2 al8 Corr. bon 2 >< 9=18.

1341

1280 = (0,03 >< 4,26) 4 2 al8 Corr. von 3> 7T=21.
61
43=(0,001><4,2)-}-1 al8 Corr. von 1> 6=26.
18

17=(0,0004 ><4) |1 al8 Corr. von 4><2—8.
1

Bu dem NRefte 1341 ziehen twir feine neue Biffer aus dem
Dividendus hevunter, fondern laffen im Divifor ved)ts eine Jiffer
(bie 7) weg und bividiven nun mit 426 in 1341, wobei wir aber
die durd) bie weggelaffene Biffer nothige Covvectur bevitdfichtigen. —
Wir laffen hievauf wicver vom Divijor vedits eine Biffer (alfo
die 6) weg und dibidiven nur mit 42 in den Reft 61; u. §. w.*)

VL Berwandlung gewdhulider Briide in Decimalbriide. —
Gudlidhe und uneudlide Decimalbriide,

1. Jeder gewohulidhe Brud) fann al8 eine nidyt ausgefithrte
Divifion aufgefafit werben; der Jahler ift der Dividendus und ber
Jenner ift der Divijor; 3 B. § Deift: der 8. Theil von 5
Gangen. — Wenn man einen gewdhnlihen Brud) in einen
Dectmalbrud) verwandeln joll, fo dividirt man mit bem
Nenner in den JFahler; aber fo, baf man ermittelt, wie viel
Bebutel, Hundevtjtel, Taufenditel u. §. w. mal der Nenner im
Babler enthalten ift. — 5. B.

a) }4=40[19/04756 - b) y4x=11|7]0,6363...

190 70
300 40
2000 70
00 L
¢©) $=16/5|0,833. ..
50
20
20
o

*) Giehe bes Verfafferd: Heft VI fiir bas Tafelvechen; bdie dem ent
fprechenben Mefultathefte angehangten ,Evilavungen’ geben unter Nr.
768—797 eine genitgende Angafl beredyueter und erliuterter Beifpiele.
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2. Wenn bei der BVerwandlung gewdimlicher Britdhe in Deci-
malbrilhe die Divifion aufgeht, jo entftehen endlidye ober abge-
jdloffene Decimalbritche (fiehe Nr. 1, Beifp. a); geht bdie Di-
vifion aber nicht auf, fo entjtehen unendlidhe Decimalbriiche
(fiehe MNr. 1, Beifp. b und c¢). Die lepteren heifien aud) perio-
dijche Britche, da bdie vegelmipig und in derfelben Orduung wie-
derfefhrende Jiffernveihe Periode genannt twird.

3. Die unenbdlichen ober periodijhen Decimalbriiche zerfallen
in veinperiobijde und unvein- odber gemijdyt-peviodifde;
bei den exfteven beginnt die Periode gleich nad) bem Komma (fiehe
RNr. 1, Beifp. b); bei ben lepteven fteben vor ben periodijdhen
%ifferu nod) unperiodijche Decimalftellen (fiehe Nr. 1, Beifp. ¢). —

ie unperiodijchen Decimalftellen eined unvein-periobijhen Brudjes
nennt man die BVorftellen ober den Kopf des Decimalbruches;
3 B. in bem Decimalbruche 0,03478478 . . . bilden die Jiffern 03

ten Kopf, und bdie Biffern 478 bie Periobe.

4. Man {dyreibt bie Periobe gewdhnlich) 2 mal anf und madt
einige Punfte dabinter, um anzubdeuten, daf der Brud) unendlid) ift.

5, Die Periobe fann einjtellig (0,66 . ..), weijtellig (0,5757...),
Dreiftellig (0,347347 ...) u. {. w. fein. Sie muf aber wenigjtens
eine Stelle weniger haben, ald der Divijor ded zu vermwanbdelnden
DBrudjed Cinbeiten hat. — Soll 3. B. der Brud) 4 in einen
Decimalbrud) vermwandelt werben, fo fann deffen Periobe hodftens
Bitellig fein, da bei der Divifion bes Nenners in den Sahler
hichjtens die 6 Biffern 1, 2, 3, 4, 5 und 6 ald NRefte auftreten
fonnen. Sind all diefe Refte dagewefen, jo muf einer bevielben
wicberfehren; und dba man an biefen Reft gang cbenfo wie bet
feinem exften Auftreten eine Null anbingt, fo mifjen fid) von da
an aud) im Quotienten die Biffern wiederholen und alfo eine
Periobe %eﬁcu.

6. Bei der Vermandlung gewdhnlicher Britde in Decimal-
briidje entftehen:

a) end [id)e Decimalbritdhe, wenn der Nenner des gewdhnlichen
Brudes mur die Primfactoven 2 oder 5, obder eine Poteny von
2 ober 5 enthilt; 3 B. H=0,4375; $$=0,72; $$=0,65.

b) rein-peviodijde Decimalbrithe, wenn ber Nenner des
gewdhnlichen Brudpes bdie Primfactoven 2 und 5 gar nidht —
alfo nuy andbere — enthilt; 3. B. £ =0,5454...; §§ =0,3939..;
$4=0,407407 ...

) unrein-periodifdye Decimalbritche, wenn der Nenner ded
gewbhnlichen Bruches auffer 2 oder 5 nod) andeve Primfactoven
enthlilt; 3 B.35=0,566...; £=0277...; §4=0,8133...
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VIL. Berwandiung der Decimalbriide in gewidhnlide
Briidye.

1. Man verwandelt einen endlidhen Decimalbrud) in einen
qewdhnlichen Brud), inbem man ihn in Form eines gewdhnlichen
Brudyes aufidyreibt und ihn aldbann fo viel al8 mibglid) hebt.

3. 8. 0,75=% ober gehoben duvd) 25 =4,
4,016 = 414§y ,, " " 8_=4T§"5'

2, ©oll ein vein-peviodifder Decimalbrudh) in ecinen
gewidhulidien Brud) verwanbelt werben, fo madit man bdie exfte
PBerviode zum Jhhler dbes Brudhed und giebt diefemn fo viel Neunen
sum Nenner, al§ die Periode Stellen bhat.

8. 8. .a)022.,,=% c) 0,0404 . . .=+

b) 0,538538 . . .=4§3§ d) 6,2828 .. .=6§g.

@vldutevung yu a: 022... fei=x. Multiplicict man bieje @lei-
diung mit einer befadifden Einbeit, die jo biel Nullen al8 die Periode Stellen
hat (hier affo mit 10), fo erhdlt man:10x =222 ...

Gubtvahivt man bhiervon die evfte Gleidung, o exhilt man:

10 % ==2.99 . .
— X=0,22 ...
9 x=2
Wenn aber 9 x=2, fo ift x, d. §. bev gegebene BVrud), = 3
Griduterung su b: 0588538 .. . fei=x. Dultiplicivt man bdiefe
®leidhung mit einer befadijdhen Einbeit, die ebenjo viel Nullen alg die Periode
Stellen hat (hier alfo mit 1000), fo erhdlt man: 1000 x = 538538538 . , .
Subtrabivt man hievvon die erfie Gletdhung, fo evhilt man:
1000 x = 538,538588 . , .
— x= 0,588688.,.
999 x = 538
LWenn aber 999 x =588, fo ift x, b. h. ber gegebene Brud) = $3f.

3. Wenn man einen unvein=periodijden Decimalbrud) in
einen gewdhnlichen Brud) verwanbeln foll, fo nimmt man den
Kopf jammt bev erften Peviode ald gange Bahl und zieht hiervon
den Ropf als gange Jabl ab; der fo entftanbene Reft ijt der
Babhler des gewbdbhnlidhen Bruches, Der Nenner befommt fo
viel Neunen, wie bie Periode Stellen hat und vedh)ts baran jo
viel Nullen, ald der Kopj Stellen hat.

: 572 —5 567 63
& 5. a9 990 990 — 110

3478 — 3 3475 139
L)Y Q08478478 . . = SSiF T S
) 9, 99900 99900  3996.
Eriduterung zu a: @ fei I x=0,57272... — Multiplicict man

diefe Gleidyung mit etner befadifdhen @Ein?:it, welde jo viel Nullen ald ber
fopf fammt der erften Periobe Biffern hat (hier alfo mit 1000), fo erhilt man:

II. 1000 x=572,7272 . ..
Pultiplicict man nun die Gleidung I mit einer befadifhen Einbeit,
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weldye fo viel Nullen al der Kopf der Peviove Biffern Bat (hier alfo mit
10), fo erhdlt man:
I 10 x =5,7272 . .
@ubtrahivt man mum die Gleidhung III von der Gleidung II, jo erhalt
man:
IV. 1000 x = 572,7272 ...
S [ T
990 x = 567
Wenn aber 990 x =567, o ift x = §87; burd) 9 gehoben — &3;.
Grlduterung gu b: E8 fei:
I. x=0,03478478 ., ., dann find
11. 100000 x = 3478,478478 . . .;
III. 100 x = 8,478478 . . .;
IV, 100000 x = 3478,478478 ...
Davon ab 100 x=  8,478478...

4 giebt 99900 x = 3475
Sind aber 99900 x = 8475, bann ift x=¢}s; gehoben durd 25 =%,

VIIL Berbiudung gewihnlider Briide mit Decimalbriidesn.

Aufgaben, in weldhen gewdhnlidhe und Decimalbriide vor-
tommen, fonnen jowohl mit gewdbhnlichen, al8 aud) mit Decimal-
briidhen bevedyuet werben. Da man aber bas Rechnen mit unend-
lidhen Decimalbriidien gern vermeidet, fo beobadytet man dabet
gerwdbnlid) folgende Regel: Wenn Aufgaben endlidhe Decimal-
britche und joldye gewidhnlidhe Briiche enthalten, die in
endlidhe Decimalbrithe verwandelt werben fdnuen, o
fithvt man bdie Rednung mit Decimalbritdhen auns; in
allen fibrigen Fdllen mit gewdhnliden Britden,

Viertes Kapitel: Redynungen wmit gleidhartia benannien
Bablen,

1. Ginleitung.

1. Jebe Babhl, die mit einer Venennung verbunden ift, heifit
eine benannte Bahl; 3 B. 16 Pfunbd, 25 Aepfel, 7 Werichod u. {. w.

2. €8 giebt einfachbenannte ober einfortige Sahlen, 3. B.
23 Pfund, und mebhrfadhbenannte ober mehrjortige Sabhlen;
3 B. 4 Pub 17 Pfund 37 Solotnif.

3. €3 giebtgleichartig undb ungleidyartig benannte Sahlen.
o find 3. B. s Rubel und 5 Kopefen gleidyartig benannte Jahlen;
¢henjo 2 Pud, 7 Pfund und » Solotmif; ebenfo « Werjt, ¢ Sajben,
2 Avidhinen und 3 Werjdod. Ungleidjartig benannte Jahlen
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bagegen find 3 B. s Rubel und 7 Pud; ebenjo 5 Werft und
o Stunben; cbenjo s Tage und v Arjdjinen; w. {. w.

Nad) bdiefer Eintheilung der benanuten Jahlen gerfallen alle
Rehnungen mit denfelben in 2 Hauptgruppen:

A. Rednungen mit gleidhartig benannten Sahlen:
1) NRefolviven.
2) NReduciven.
3) Abbition.
4) Subtraction (Beitredynung).
5) Multiplication.
6) Divifion.

B. Redynungen mit ungleidhartig benannten Sahlen:

a. Aegelvefri- Wednungen.
1) Ginfache Regeldetri.

2) Bujammengejetsite Regeldetri.
3) Binsrednung.
4) RKettenvedymng.

b. Theilungsrednungen.
1) ®efelljhaftsredinung.
2) Durdjdnittsrechuung.
3) Mijhungsrechnung (Alligationsredmung).

4. Der bequemen Ucberficht wegen hat man bie &in[;eit efner
boheren Sorte in ecine beftimmte Anzahl gleicher Theile getheilt,
die bdann Einbeiten der niederen Sorte jind. B. B. 1 Rubel=
10(; Sopefen; 1 Pud =40 Pfund; 1 Pfundb =96 Solotnif;
o oo

9. Die Jahl, weldhe angiebt, wie viel Einheiten der niederen
Sorte eine Einbeit der hioheren Sorte ausmadien, heifit Rejo-
lutiong- oder Rebuctionszahl, aud) wohl Vevhaltnifzahl
oder aud) Wihrungszahl genannt.

6. Die Jahl, welhe bei einer BVenennung fteht, muf ftets
tleiner fein, al8 die Redbuctionszahl; aljo nidht 5 RO 184 Kop.,
fondern 6 MBI 84 Kop.

7. Brithe ditrfen in mehrfachbenannten Bahlen mur bei der
fleinften ©orte vorfommen; aljo nidht 72 Safhen 24, Arfdhin
14 Wer{dyod, jondern 72 Safhen 2 Arjchin 154 Werjdhod.

8. Dag BVevwandeln oder Aufldfen hiherer Sorvten in
niedere heift a8 Mejolviren ober bdie Rejolution. — Das
Berwandeln ober Juritdfithren niebever Sorten in hihere heifit
Reduciven ober bie Reduction.

e
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IL. Das Nejolviven,

1. Wenn cine ecinfadhbenannte hiohere Sovte in eine niedere
verwandelt werden jolf, jo multiplicivt man bdie betreffende Rejo-
Tutiongzahl mit den gegebenen Einbeiten der hioheren Sorte.

Aufgabe a: 15 Safhen find wie viel Werfdod?

Redynung gewdhnlid fo: Ridytiger fo:
15 Sajhen— Werjdyod? 48 Werjdyoct *)
>< 48 < 15
120 240
60 48
720 Werfchock, 720 Werfchock,

Aufgabe b: § Rubel jind wie viel Kopefen?
Redynung: 3—1@ Ropefen =374 Kopefen.

Aufgabe ¢: 1,8 Ballen find wie viel Budy?
Rednung: 1,8
200

360,0 =360 Bud.

2, ©oll cine mehrfadybenannte Bahl in eine niedeve Sorte
pertandelt werben, fo vefolvivt man zuerft bdie hodyte gegebene
@prte in bie nidftniebere und abbivt sum Producte bie in der
Aufgabe gegebene Vienge ber gleidnamigen niederen Sorte. Die
auf folche Weife gefundenen Einbeiten der nddyftuicdeven Sorte
vermwanbelt man in die folgenbe niebeve Sorte und ahlt wieder
die in Dder Aufgabe gegebene MWienge bder gleidhnamigen Sorte
himgu. Das fept man fo lange fort, bis man bei der verlangten
nicdeven Sorte angelangt ift. — 3. B.: Wie viel Stunden {ind

5 Monate 14 Tage 10,25 Stunben?

>< 30
151’2 Ritrzer jo: 5
. < 30
164 iﬂg? _TGI
( e S——
b 985025 Stud.

9850,25 Stunbden.

3. ©oll eine benannte Brudyzahl in eine mehriortige
®rife niedever vt verwandelt werden, jo vefolvivt man Dden

*) Nimlidy: 1 Safh. =48 Werjdyod; aljo 15 Saff. =15 >< 48 Wer[dyod.
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gegebenen Brud) zuerft in die ndd)ftniedere Sorte; den bei
diefer Sorte vorfommenden edyten Brud) rejolvivt man wieder
auf die mun folgende niedere Sovte, und fo weiter fort big auf
bie verlangte Sorte.

8. 8.0 % Berfowet find wie viel Pud, Pfd. und Sitt.?

Redmung: | 141- 10_515@:%’-:3({%) Pud.
1L l?iﬁ ﬁbe = 2—1815-) = 25( rsI) mfunb’
5_ 96 480

Rejultat: 3 Pud 25 Pfund 437 Solotuif.

ITIL. Pa8 NReduciven
1. Buvitdfithrung einjovtiger Grofen. — Wenn eine
einfortige Jalhl veducirt werben foll, jo bividirt man die gegebene
Babl durc) die Reductionszahl. Der Quotient befommt den Namen
der hioheven Sorte; der etwaig Heft dagegen gehort ber gur Ber-
0

wanblung gegebenen niederen Sorte an und behdlt aud) den Namen
derjelben.

Beifp. a: 711 Arjdhinen find wie viel Saffen?
3| 711|237 Safhen.
Tl
Beifp. b: 3012 Bud) find wie viel Ballen, Ries und Budh?
10

203012715015 Ballen
101 — Ries
~ 12 Bud.
Rejultat: 15 Ballen — Ried 12 Bud).
Beifp, e: Eitoebucirﬁ) 41239% Solotnit!
964123947429 | 10|1 Berforwet
283 29Pfo.—Pud
919
554 Solotnif.
Rejultat: 1 Berf. — Pud 29 Pfd. 554 Sitt.
Beifp, d: 65 Kopefen jind wie viel Rubel?

65 5 100D oA gl

100~ 20
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Beifp. e: 89 Boll find wie viel Fuf?
12|89|7 Refultat: 7% Fup. — Da hiev nur Fuf verlangt
84  find, jo miiffen die & Boll, welde ald Reft verblieben,
%f and) in Fuf vevmwanbdelt, alfo dburd) 12 bividirt werden.

Beifp. 1 54 Tidetwerit find wie viel Tjdetwert?

16 T
Beifp. g2 515 Minuten find wie viel Tage?

Bt : _ 360 '
514 bdividirt duvd) 60 >< 24; alfo T 50 S 1% Zag.

Beifp, h: 5,12 Garneg jind wie viel Tfchettwert?
9,12 bividivt durd) 8 >< 8 ober 64; alfo:
6415,12|0,08 Tjdjetwert.

512
512

2. Auritdfithrung mehrjortiger Grifen. — Wenn man
mehriortige Grdfien veduciven foll, jo fann man auf drei ver-
jdhiebente Avten verfahren.

Crites Berfahren: Man refolvirt die mebriortige Bahl
big anL die niebrigfte gegebene Sorte und bividirt biefe alsdann
ourd) das Probuct jammtlicher vorfommenden Reductionszahlen
big zu Dev verlangten hichjten Benennung,

Bweites BVerfahren: Man veviwanbelt die niedrigite Sorte
in bie nddjt Hobeve, abdirt Bhieryu die Einbeiten bdiefer gleidh-
namigen hobeven Sovte und wiederholt bafjelbe Verfahren jo oft,
alg e8 ndthig ift, um zu der verlangten hodjjten Sorte zu gelangen.

Drittes Berfahren: Man reducirt jede Sorte filr fid) auf
die verlangte hichite Sorte und adbivt die eingelnen NRefultate.

Erites Bevfahren:
Beifpiel: 2 Ries 12 Bud) 183 Bogen Schreibpapier find wie
viel Ballen?
L 2 Riep 12 Bud) 18§ Bogen
> 20 :

59
< 24 3800 g
~308 0 =51 50 10— tt Dallen.
104

183

12663 Bogen
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Erlduterung: Vei I jind 2 Ries 12 Budh) 18§ Bogen in
Bogen verwanbdelt worden; bad find 12664 Bogen. Diefe 12663
Bogen find bei 1T durd) das Probuct der Rebuctionszahlen 24 <
20>< 10 bdividirt worden; Rejultat: +3 Ballen,

Bweites Verfahren:
Beifpiel: 2 Nies 12 Bud) 18 Bogen Scyreibpapier = Ballen?

I 18% angeu— 56— o7 =4§ Bud.
5

L 12§ Bu d;_L%agg Ries.
III. 233 Mies :gg——l—oz 1% Ballen,

Grlduterung: Bei I find bdie in der Aufgabe gegebenen
184 Bogen auf Bud) veducirt worden; das giebt § Budh; umd
diefe § Bud) zu den in der Aufgabe gegebenen 12 Bud) abdirt,
giebt 12;5 Bud). Diefe 12§ Budy find bei II auf Ries veducit
worden, 0. |. 43 Ries; dazu bte in der Aufgabe gegebenen 2 Ries,
bas giebt 23§ Mies. @teie 233 RNies mb bei III auf Ballen
vebucirt; Refultat: 18 Ballen.

Drittes Verfahren:
Beifpiel: 2 Rieg 12 Budh) 18§ Bogen Sehreibpapier = Ballen?

I 22R'te§=-l%= AR e A

1L 1225ud,=%_.1_6: R
56

T 184 Bog. =555 55 10— 100~

Summa = 4§ Ballen,
Grilduterung: Vei I jind 2 Nies, bei II 12 Bud) und bei
IIT 184 Bogen auf Balfen vebucirt worden. Dad giebt jujammen
-+ 4% -+ relo =13 Ballen.

IV. 2Addition und Subtraction gleidartig benannter
Sahlen,

1. @ollen mehrfahbenannte Pojten abbivt merben, jo jetst
man fie fo unter einander, baf bie gleidhnamigen Sovten unter
einander ju fteben fommen. DHievauf zdhit man gundchit die Pojten
ber niedrigften Sorte jufanumen und veducivt beven Summe (wenn
e8 geht) auf die nichit hohere Sovte; bie hiheven Einbeiten abddivt
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man 3ur gleidinamigen hiheven Sorte ber Aufgabe, und den itbrig
gebliebenen Reft der niedeven Sorte fefst man unter die adbdirten
Poften. Ju diefer Weife wird die Bevedyuung bis zur hodjten
Gorte fortgefithrt.
Beifpiel: g @afhen 2 Arjchin ]g Weridod
1

f " L

KR N S . SEIR

1 2
19 ©afhen 2 Arjdhin 1 Werjchod.

Erlduterung: 1) 124 8--13 Wer|d). = 33 Werjd). =2
Avich. 1 Werjd).; 2) 24 142 Arjdhin=>5 rjdin=1 Safh.
2 Arjdhing 3) 54-647-}-1 Safh.=19 Safhen.

Rejultat: 19 Safhen 2 Avjdhin 1 Werjdhod.

2. ©olfen mebhrfortige Grdfen von eimander fubtvabirt
werben, fo fegt man fie fo unteveinander, daff die gleinamigen
Gorten unter einanber gef)en und fithrt al8bann, bei der niedrigften
Gorte beginnend, die Subtraction aus.

Anmerfung a: Wenn im WMinuendus eine Jabhl fleiner ift,
alg bie ihr gleidnamige im Subtvahendus, fo borgt man von ber
nachit E)Bperen @orte ded Minuendus eine Einbeit und bemerft
dies dafelbft duvch einen Puntt. Die geborgte Sinheit verwanbdelt
man in @Einbeiten der niedeven Sorte, dhlt fie ju den jhoun vor-
hanbenen Einbeiten diefer Sorte hingu und fithrt dann die Sub-
traction aus.

Anmerfung b: Wenn man bei der nddhft hoheren Sorte
nidht bovgen fanu, fo geht man zu der bavauffolgenden hdheren
Sorte und borgt hier eine Einbeit. Diefe verwandelt man in
die nid)ft niedere Sorte und borgt jetst Hiervon eine Einbeit, bie
man wiebevum in die nddhjt nicbeve Sorte vermwandelt.

10. 40 96
Beifpiel: 6. Brft;,. — Pud 19. Pid. 443 Sitt.
2 " 144 " j "

3 Orttz. 2 Pudb 22 Pfd. 801 Sitt.

V. 3Beitrednung.

1, Die Jeitrehnung Hingt mit dber Subtraction und Addition
sufommen und ift nur injofern eive befonbeve Nedynungsart, ald
man bie Benennungen in verjdhicbener Weife angiebt, inbem man
von [aufender und verflojfency Beit gu fprechen pflegt. —
Die lanfenbe Beit ober das jogenannte Datum giebt an, im
wievielften Jabre nad) (ober vor) Chrifti Geburt, in weldem
Monate diejed Fahres und am wievieljten Tage ded Monats eine
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Begebenheit ftattgefunden Hat; 3. B. A ift geboven 1854 am
16. Mirz. — Die verflofjene Jeit giebt an, wie viel Seit (Fabhre,
Monate, Tage, Stunden u. . w.) im Augenblicte einer Begeben-
beit feit Chr. @eb. verfloffen ift. J. B. A8 A ftarh, waren
jeit Ghr. Geb. verfloffen: 1853 Jahre 2 Monate 15 Tage.

2. Nur verfloffene Beit fann zu verfloffener Seit abdirt oder
von foldjer jubtrabivt werben; die laufende Beit ift Daber ftets
vov der Addbition ober Subtvaction in verfloffene Seit umzujegen.

3. Nad) bem Julianijden Kalender, der in Rufland gebriudy-
lid) ift, hat jebes Jahr, deffen JahreSzahl bdurd) 4 ohne Rejt
theilbar ift, 366 Tage und Heifit ein Sdhaltjahr; jeded gemeine
Jabr hat 365 Tage. — Wo e8 fid) bei bder Heitredmung um
eien Deftimmten Wionat handelt, muf man ftetd unterjudhen, ob
berfelbe 30 ober 31 Tage bat; und ift e3 ber Februar, jo hat
man 3u priffen, ob er einem gemeinen ober einem Sdhaltjabre
angehivt; im erften Falle hat er 28, im andeven 29 Tage. —
Der Tag wivh von 12 Whr WMitternad)t Hi8 wiedevum 12 Uhr
Mitternacht gevechnet und hat 24 Stunben. Bon bdiefen 24
Stunden fallen 12 auf ben Vormittag und 12 auf ben Nad-
mittag. @3 ift aljo davauf gu adyten, ob es 3. B. in einer Aufgabe
beifit: 6 Whr Vormittags (Movgens) oder 6 Uhr Nadymittags
(Abends) ; im erften Falle find nur 6 Stunden, tm zweiten dagegen
12 4- 6 =18 Stunden vom laufenden Tage verfloffen.

4, Bei jeder Begebenheit fann begiiglich der Beit Dreierlet
in Betvacdht Fommen, ndmlid) der Anfang, die Dauer und das
Enbde derjelben. — Darnad) unterjcheidet man bei der Beitrechnung
auc) 3 Avten von Aufgaben:

a) @8 ijt gegeben Anfang und Ende; man fudt die Daner.
BY g St e LS ST D e i Tann:
Q) i i e D Hinfanpe T L Sl had @,

5, Die Dauer eined Jeitvaumes finbet man, inbem man bie
Beit, welche beim Anfangspuntt vevfloffen ijt, von dev Jeit, weldye
beim Enopunft verfloffen ijt, abzicht. — Der AnfangSpuntt eines
Beitraumes wird gefunden, wenn man bdie Dauer des lefsteven
von der Beit, welde beim Endbpunft verfloffen ift, abzieht und
den Meft in dag entfprechende Datum umwandelt. — Der End-
punft eined Beitvaumes twird gefunben, wennm man bdie Dauer
ved lepteren 3u der Beit, welde beim Anfangspunft verflofjen
war, hinguzdhlt und bdie Summe in das entjprechende Datum
wmanbelt.

K¥ el AT, TEATRAgl —: 'S
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VI. Multiplication und Divijion gleidhartig benannter
Bahlen.

A. Der Multiplicator und der Divifor
find gange Bablen.

1. Bei der Multiplication benannter Jahlen fann nur der
Nultiplicand eine benannte Jahl fein; der Wultiplicator muf
immer unbenannt fein.

2. Wenn eine mehrfachbenannte Jahl mit einer gangen
Bapl multiplicivt werben foll, jo fann man auf gweierlei Art
verfalren.

Erites BVevfahren: Man multiplicict jede eingelne Sovte
ber mehrfachbenannten Bahl mit dem Deultiplicator und giebt den
fo erbaltenen Eingelproducten die Benenmung ded Multiplicandus.
Hievauf vebucivt man, bei ber niedrigften ©orte beginnend, bdie
eingelnen Producte (wenn ed geht) auf bie nidft hHohere Sorte
und vereinigt die gleidynamigen Sorten.

weited Verfahren: Jft der Multiplicand mehriortig, jo
vejolvivt man ihn auf feine niedrigfte Sovte, multiplicivt al8dann
bie fo getwonmene -einjovtige Bahl mit dem Multiplicator wund
veducivt bas Product wieber auf die Hiheren Venennungen.

Beifpiel: 13 Pud 26 Pfd. 627 Sitf. < 5="?
Redhnung nad) dem erften Verfahren.
13 Pud 26 Pfd. 627 SItL.

<5 > 5 x

G R T YR LY T o

3 3
68 Pud 13 Po. 26¢ SItt.
Redynung nad) dem zweiten Berfabhren.

I. 13 Pudb 26 Pf. 627 Sltf. <5 ="7?
>< 40
546 Pfund
>< 96
3276
4914

624
524781 Solotnit
=8

419831 ><5 2099155 ;
B o o= =2628943 Solotnit.
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40
1. 96]2623944[2733 (68 Pud
192 240

703 333
672 320
319 13 Pfund.
288
314
288

26§ Solotnif.
Rejultat: 68 Pud 13 Pfund 26§ Solotnil.

3. Bei der Divijion benaunter Sahlen fommen gwei vers
jdhicbene Féilfe vor; entweder: a) fowohl der Dividendus als audy
ber Divifor find benannte Jabhlen; 3. B.: Wie oft find 15 Pfd.
in 16 Pud 5 Pfd. enthalten? ober: b) der Dividendus ift benaunt,
ver Divifor ift unbenannt; 3. B.: Wie groff ift der 15. Theil
pon 16 Pud 5 Pd.? — Jm ervften Falle ijt die Divifion ein ;
Mejfen ober Enthaltenjein, indem unterfucht wird, wie piel |
mal der Divifor im Dividendus enthalten ift; der Quotient .2
befommt in diefemn Falle feine Benemmung. Jm zweiten Falle 3
ift die Divifion ein Theilen des Dividenden in fo viel gleiche
Theile, al8 der Divijor Einbeiten hat; der Quotient ift einer
diefer gleichen Theile undb daher immev mit bem Dividendusd
gleidyartig benannt.

4, Wenn der Dividendus und der Divifor benannte Jahlen
jind (Meffen oder Euthaltenfein), fo mitffen beide vor Dder
Divifion in einfortige und zwar gleihbenannte Jahlen ver-
wanbelt werben.¥)

Beifpiel a: Wie oft find 15 Kopefen in 133 Rubel enthalten? ¢

Redynung: 15 Kopefen in }g% Hubel =7

151375915 mal
25
10

15

Beifpiel b: Wie viel mal jind 5 Tidhetwerif in 15 Tjwt.
4 Tidwt. 5} Grf. enthalten?

=g
i

#) Pemertung: Diefelbe Regel gilt aud) filr diejenigen Aujgaben, in
weldhen der Divifor eine benannte Briudzahl ift.
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Redynung: 5 Tjdwt. in 15 Tidwt. 4 Tjdwt. 5} Gre. =2
<8 x 8

40 Garner 124
x8
9971 Garness
2

1995 A
95240 =241 mal.
9. Wenn der Dividendus benannt, der Divijor aber wunbe-
namnt ift (Theilem), jo fann man auf gweierlei Ant verfahren. .
Crites Berfabhren: Soll eine mehriovtige Jahl durd) eine
gange unbenannte Jahl dividivt werden, fo theilt man Fuerft die
hidjjte Sorte.  Bleibt ein Reft, jo refolvirt man ihn in die nidit
niebere Gorte, addirt hiersu die gleidhnamige Sorte aus dem Di-
bidendusd unbd theilt die jo gewonnene éab[. Auf diefe Weife fibhrt
man mit dem Lheilen fort, big alle Sorten dividirt find.
Jroeites Verfahren: Soll eine mehriachbenannte Sahl
burd) eine ganze unbenannte Sahl dividirt werden, fo vejolvirt
man den Dividendus bis anuf jeine niedvigfte Sovte, theilt Ddiefe
al8bann durd) den Divijor unbd veducivt jhlielich den fo erhaltenen
Quotienten wieder auf die Hiheren Sorten.
Beifpiel: Wie grof ift dev 4. Theil von 290 Faben 3 Fuf
64 Boll?
Rednung nad) dem evften BVerfahren:
290 Faven 3 Fuf 63 Boll : 4 = ?
- 4(290 Faben|72 Faben
] 10
2 Faven
> 7
14
13
4| 117 Bup|4 FuR Der gefuchte Quotient eift:
B 72 Faden 4 Fuf 4., ol
12
+ 6%
4118} Boll| 44 Foll.
16

@4='3'%iﬁ

Kellner, Wicberholungebiidylein. 4
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Riivger jo: 290 Faden 3 Fuf 6§ Joll : 4 =?
17 18}

\ ~
)72 Faven 4 Fup 44, Joll.
Grlduterung: Der 4. Theil von 290 Faben="72 Faden
und Reft: 2 Faben. Dieje 2 Faben=14 Fuf; dagu 3 Fuf
giebt 17 Fuf. Der 4. Theil von 17 Fuf=4 Fup und Steft:
1 Fuf. Diefer 1 Fuf=12 Boll; dagu 64 Joll giebt 183 Boll.
Der 4. Theil von 18} Boll=4y; Boll. Refultat: 72 Faben 4
Fup 4.5 Joll
Redynung nad) dem zweiten Berfahren.
s 29(; Faden 3 Fuf 64 Boll : 4 =7
>

2033 Fuf
> 12
4066
2033
63
244021 Boll
< 3

78207 73207

T
IL. 12610045 | 508(72 Faden
100 18

4.7 8ol 4 Fuf

Rejultat: 72 Faben 4 Fuf 447 Joll.

Grlauterung: Bei I ift der Dividend auf feine niedrigjte
Sorte refolvivt (244024 Boll) und diefe al8bann durd) 4 dividirt
worden; das giebt 610047, Boll. Diejes Ergebnif ift bei I auf
bie hheren Sorten veducirt worden.

B. Der Multiplicator und dver Divifor find
Brudzahlen.

6, Wenn man eine mehrjortige Sahl miteinem gewd huliden
bBrug multipliciven folf, fo famn man auf zweterlei Art verfahren.
vites Bevfahren: Man bividivt die mehrfachbenannte

Babl durch den Nenner bes Brudjes und multiplicivt Hievauf den
jo gefunbenen Quotienten mit dem Jihler des Bruches. Das
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Product veducivt man jdlieflid), wenn e8 geht, auf die Hiheren
Sorten. )

Bweites Berfahren: Man vefolvirt den Multiplicand auf
feine nicdvigjte Benennung, multiplicivt das Crgebnif mit dem

WMultiplicator und veducivt jdhlieflic) das Product auf die Hiheren
Benennungen.

Beifpiel: 3 Pud 16 Pfund 61 SIth. > $ =72
Rednung nach dem evjten BVerfahren.
3 Pud 16 Pfo. 61 Sith. <4

) PR Ll R S
— Pud 27 Pfp. 204 SItt.
x4 P

— ‘Pud 108 Pfo. 814 Sitk.
2 Pud 28 Pfo. 81§ SItE,

Erlduterung: Eine Sahl 4 mal nehmen, Heifit: den 5. Theil
verfelben 4 mal nehmen. Der 5. Theil von 3 Pud 16 Pfb. 6}
SItt. ift=27 Pfd. 204% Sltf.; und 4 mal 27 Pfd. 208 SItf.
ift =108 Pfd. 814 SItt. ober rebucivt =2 Pubd 28 Pfb. 814 SItt.

Rednung nad) dem gweiten BVerfahren.
L 3 Pud 16 Pfb. 6} Sitf. < §="7?
> 40

136 Pibd.

S ' Tart

mé’i;’ ETINTIA §
t

L Lol SRR R
130621 Gitt. >< 4 —_—"2249';:10449; Sitt.

40
I 96|104494108 |2 Pud
96 80

849 98 .
{68
814 Sitt.

Refultat: 2 Pud 28 Pibd. 81% Sitt.
Crlduterung: Bei I ift der Meultiplicand auf Solotni vejol-
virt (dag find 130624 SItE.) und dann mit 4 multiplicivt worden;

*) Begriindung: Soll man eine Jahl 3 B. i mal nehmen, fo will
man nidt vie gange Hahl, fonbern mur den 4. Theil derfelben hHaben. Soll
man eine ahl § mal nehmen, affo 4 mal 44 mal=~3 mal, jo will man den
4 Theil 8 mal haben. Gine Babhl § mal nehmen, heift aljo: den 4. Theil
ver Bahl 3 mal nefmen.

4%
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va8 giebt 104494 Sl(tf. Diefes Product ift bei IT auf die hdheren
Sorten rebucivt worben.

T. Wenn eine mehrfadbenannte Jahl mit einem Deci-
malbrud) multiplicivt werden foll, fo bringt man die benannte
Babl auf thre niedrigite Benennung und multipliciet fie al8dann
mit dem Decimalbrud);*) ober man verwandelt den im Wultipli-
cator gegebenen Decimalbrud) in einen gewdhnliden Brud) und
fithrt biermit die Pultiplication aus.

Anmerfung: Jft der Weultiplicator ein unendlider Deci-
malbrudy, jo verwandelt man thn jedenfall8 in einen gewdhnliden
Brud) und fithrt mit biefemn die WMultiplication aus.

8 Wenn man eine mehriad)benannte Bahl durd) einen
unbenannten gemeinen Brud) dividiven jolf, jo multiplicivt man
dent Dividendug mit dem umgefehrien Werthe bded Divijors. —
- @oll 3 B. eine mebhrfortige Bahl buvd) 13 ober § dividivt werden,
fo multiplicivt man fie mit 3.

Unmevfung: Ueber Divifion einer mebhrfachbenannten Babhl
ourd) eine benannte Brudzah( fiehe die Bemerfung anf Seite 48,

9. Wenn man eine mehrfadbenannte Sahl durch einen
Decimalbrud) dividiven folf, jo bringt man den Dividendus
auf feine niebrigite Gorte und bividivt hn alddann duvd) ben
Decimalbrud); — oder man vermwandelt den al8 Divijor gegebenen
Decimalbrud) in einen gewdhnlidhen Brud) und fithrt durd
diefen die Divijion aus.

Anmerfung: Jit der Divifor ein unendlid)er Decimalbrud,
jo verwandelt man ifn jedenfalld in einen gewdhnlichen Brud
und fithrt durch) diefen bdie Divifion aus.

Fiinftes RKapitel; Bed)nﬁn_gsn— utit ungleidhartia benannten
Bablen oder die [ogenannten biirgerlidhen Redynungsavten.

A. Die Regelvetri-Redynungen.

Bu den NRegelvetvi-Rechnungen gehoven: a) Einfadye Regel-
detri, b) Bufjammengefete Regeldetri, ¢) Jindrednung,
d) Kettenvednung.

L. Ginfadie Regeldetri.
1. Die einfadhe NRegeldetri ift diejenige Rechmmgsart, weldpe
ung lehrt, aus 3 gegebenen Bablen eine unbefounte 4te Sahl zu
finben. — Ober: Die Regeldetri lehrt, ausd dem gegebenen Werthe

%) 8. 8. 45 ROL. 26,5 Kop. 3< 3,5 = 4526,5 Kop. >< 8,5 b, 1. 16842,75
Kopelen, ober vedbucivt: 158 MbI. 42,75 Kop.
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cines Bielfacdjen Dden Werth eines andern Bielfadjen beftimmen.
8. B. Jn der Aufgabe: 3 Bfd. foften 87 Kopefen; wie theuer
find 10 Pfp.? ift 87 Kop. der gegebene Werth des8 Bielfadjen
3 Pfd.; baraus foll nun der Werth des amdern Bielfacjen, 10
Bfd., bejtimmt wevben.

2. Jeve Regeldetri-Aufgabe Eelgef)t aus der Angabe (oder
Bedingung ober Annabhme) und aug der Frage. — Die
Angabe ift der Theil der Aufgabe, aus weldem der Werth ber
@ingeit berehnet werden famn und foll; der anbeve Theil ijt die
Frage. ©o Dheifit in obiger Aufgabe bie Angabe: 3 Pid. foften
87 Kop., denn Dievaus foll der Werth ber Einbeit (1 Pfbd.)
berechnet wevden; bie Frage heift: wie themer jind 10 Pfd.?

3. Jn jeder (einfachen) Regeldetri-Aufgabe enthdlt forwohl
die Angabe, wie aud) die Frage je eine Werthgleidung Aber
in Dder Angabe find bdie beiden Glieder ber Werthgleidhung
befannt; in der Frage ift nur dad eine Glied befannt, dad anbere
wird gefudht.

4. Unter bem eviten Glicbe ciner Regelbetri-Aufgabe ver-
fteht man dasdjenige Glied der Angabe, welded mit dem befanuten
Glieve der Frage gleidynamig ?obet dod) wenigftens gleichartig)
ijt; und diefed befannte Glied der Frage nennt man dad dritte
®lied der Aufgabe. (3 Pfdb. =cerjtes Glied; 10 Pidb. = brittes
@lied in obiger Aufgabe unter Nr. 1.) — Unter dem jweiten
®liede verfteht man dasjenige Glied der Angabe, weldes mit dem
unbefannten Gliede der Frage gleidnamig ift; und diejed unbefannte
®lied der Frage Deifit dbas vierte Glied der Aujgabe. (87 Kop.
?meiteé Glied; x Kop. =vierted Glicd in obiger Aufgabe untex
. 1.

8. Bei der {driftlichen Aufzeichnung einer Regeldetvi-Aufgabe
fet man bdie Angabe in eine Methe, und zwar gewdhulidh das
erjte ®lied [infs und basd jweite vedhts; beide durch ein Gleichungs-
seihen (=) mit einanber vevbunden. Unter die Angabe ftellt man
bie Frage und jwar fo, baf die gleifnamigen Glicder unter
einanver zu ftehen fommen, ndmlid) dad britte unter das exfte,
bas pierte unter bas %meite; aljo:

Angabe: 3 Pfd. (erftes Glied) =87 Kop. (yroeites GL.)

Frage: 10 ,, (vrittes Gliev)= x ,, (viertes ®L.)

Anmerfung 1: Wenn in eimem Glicde eine mehrjortige
®rofe vorfommt, fo muf jie vor der Berednung in eine ein-
fortige Bahl verwanbelt werden. -— 3. B. die Aufgabe: 5 T dhwf.
foften 21 MBI 50 Kop.; wie theuer {ind Diernad
4 Tidhwt. 6 TidwE? muf wie folgt umgewandelt werden:
5 Tjdwt. foften 2150 Kop.; wie theuer find 38 Tfdhwt.?
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Anmertung 2: Wenn dad britte Glied ber Aufgabe mit
dem evften mur gleidavtig, aber nidht gleihnamig ift, jo madyt
man fie (umeift) gleichnamig. *)

Beifpiel a: g %ﬁ; =54 Rop.) 283 Pib.=54 Kop.
uw =x , T

Beifpiel b: 5T{hwt.=90 Kop.| | 40Grp. =90 Kop.
3 @TB. = X ” ‘—{ 3 W, =X "

Beifpiel e: 4 ROL =2§@[Ien‘__ 80 Rop. =21 Glfen
(3 B il £ 8 Vi ey

6. Wenn die beidven Jahlengrifien der Angabe (wie aud) die
der Frage) in joldjer Beziehung zu einander ftehen, daff bei ber
Berdoppelung der einen Jabhl and) eine Berdoppelung ber andern
Rabhl erfolgen muf, fo fagt man: beide Bahlen ftehen im graden
oder directen Berhdltnifle su einander. Und Aufgaben, in denen
joldie grabe Berhdltniffe vorfommen, gehdren der fogenannten
graden Regelbetri ober ber Regelbetri mit bivecten Vex-
haltniffen an. Bei bergleihen Aufgaben bildet man fets
Sdlitffe folgender Avt: Je mehr bas Eine, je mehr dad Anderve;
und je weniger dad Eine, je weniger dad Anbere.

T, Wenn bdie Jahlengrifen ber Angabe (wie aud) die der
Trage) in joldher Bestehung zu cinander jtehen, baf bei ber Ver-
doppelung bev einen Sabl die anbeve zwei mal jo Flein werben
muf, fo fagt man: die Sablen ftehen im umgefehrten oder im
indivecten LVerhiltnifle zu einander. Und Aufgaben, in Ddemen
joldhe indivecte Berhaltniffe vorfommen, gehdven der jogenannten
umgefehrten Regeldetri oder ber Regelbetrimit indbivecten
Berhdltniffen an. Bei dergleichen Aufgaben bilbet man ftets
Sdlitfie folgenber Avt: Je mehr das Eine, je weniger das
udeve; und je weniger dbad Cine, je mehr das Anbeve.

Anmerfung: Wenn man bei Beredynung der NRegeldetri-
Aufgaben die Sdhlufred)nung anwendet, fo ift eine Tremmmg
der Aufgabernt mit divecten BVerhdltniffen von benen mit indivecten
Berhiltniffen gang iiberflitifig.

8, Die Sdhlufredynung befteht in der Buritdfithrung
auf die Cinbeit: Aud bem in der Bedingung gegebenen

Bemertung: €8 ift nidht durdhans nothwendig, dad erfte mit dem
dritten Gliede gleihnamig ju maden, Bei Anwendung ber Sdlufiveduung
fhliefst man: bei Weifp, a von 3 Bfd. auf 1 Pfo., von 1Pfd. auf 1 Pud, von
1 guh auf 7 Pud; — bei BVeifp. b von 5 Tidhwl. auf 1 Tihwi., von
1 Tjdhmt. auf 1 &h’?%, pont 1 Gvs. auf 3 Grg.; — bei Beijp. ¢ von § RbIL
uug 1 Sg;[., pon 1 ROL auf 1 RLL, von 1 RBL auf 1 Kop., von 1 Kop.
auf 64 Kop.
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Werthe der BVielheit bevedhmet man zunddhjt ben Werth bder
Einbeit, und aus dem Werthe bdiefer Cinbeit ben gefuditen
Werth der in der Frage gegebenen Bielheit. — 3. B.: 30 Arbeiter
verdienen 221 Rubel; wie viel verbiemen (unter fonft gleichen
Umftidnben) 40 Arbeiter?

Aufgabe: 30 Arbeiter =221 Rubel
40

" = X "
Berednung nad) der Shlufirednung in Brudform.
45 NOL. . 40
e —36—-30 Rubel,

Grilavung: 4 NOL verbienen 30 Arbeiter, da verdient
1 Avbeiter 30 mal fo wenig, und 40 Avbeiter verdienen 40 mal
jo viel af8 1 Arbeiter. — Aud dem in ber Angabe gegebenen
Werthe (223 =47 RbL.) der Bielheit (30 Arb.) berechnet man
auerft den Werth ber Einheit (1 Axb.), d. h. man bevechnet, wie
piel 1 vbeiter verbient, wenn 30 Arbeiter 224 ROL verdienen.
Aus dem gefundenen Werthe der Einbeit, ndmlich 425_511%’
berechnet man nun den Werth ber in ber Frage gegebenen Viel-
Beit (40 Axb.); das giebt 425_9tﬂ§6§2 =30 RbL

9, Wenn im erfien ober im Dbritten Glicde, oder aud) in
beiben, Britdhe vorfommen, fo muf man auf die Einbeit dex
Brudhtheile zuriictgehen. 1. B.:

Aufgabe a: 6 Arjdhinen fojten 2 ROL 88 Koy.
3 X

1 " "

Gang der Anfldjung:

WMebrheit der Gangen . . . . . 6 Arjdhinen =288 Kop.
Ginbeit der Gamgen . . . . .1 B TR s
Einbeit ber Bruchtheile . . . .} s | YO
Mebrheit der Brudytheile . . . . § o i B0 ey
Aufgabe b: Bei 2 Pid. jdhwerer Portion veid)t man 5 Woden;
n 2% 4 " " 1" n X "

Gang ber Aufldjung:
Miehrheit ber Gangen . . .2 Pfo.= 5 Woden.
=1

(Eingeit ber Gangen . Y Kb i
Ginheit ber Brudhtheile . R S s B
Mehrheit der Brudhtheile R TP e
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Aufgabe c: % PBid. foften 11 ROBL 31 Kop.
" X

L4 "

Gang der Aufldjung:

Diehrheit der Brudytheile . . . . . § Pfo.=1131 Kop.
Ginbert der Brudhtheile sk i e Ty
Ginbeit bev Gangen . . . . . .1 , =1508 ,
Mebrbeit der Gamgen . . . 5 L ==T5400

Aufgabe d: 3& Cllen foft.en '17-3; RKopefen

" " X "
Diacht man im erften und bdritten Gliede die Britdhe gleich-
namig, aljo aud 3% oder Yy Ellen=2¢ Gllen, fo ijt der:
®ang dber Aufldfung:
Wehrheit der Brudptheile . . . . § Cllen=745 Kopelen.
Cinbeit der Brudhtheite . . . . } , =1
Mehrheit der Bruchtheile . . . .3 , =77 e
Wadyt man die Britde des erften und dritten Sliedes nidt
gleichnamig, jo ift bex:
®ang der Aufldjung:
Diehrheit dev Bruchtheile . . . . § Cllen=735 Kopelen.

"

@ingeit der Bruchtheile s 7 af
Ginheit der Gangen . e B 7 | i
Ginbeit dev Bruchtheile . . . . § , =1 i
Mebrheit der Brudhtheite . . . . 4 , =TT N

10, Bei Anmwendung der Schlufredinung madht man den
Redyenanfay gumeift in Form eines Brudyes. Suerft {dhreibt
man dag jweite Glied (aljo dasjenige, weldes mit dem unbefannten
Gliede gleidmamig ift) dtber den Bruchitvich; nun jhlicht man
bon Dder Vielheit des eviten liedes auf die Einbeit bdefjelben
U . . und fegt jedesmal die Sahl, duvd) weldhe dividivt werben
joll, als Nenner (ober Divifor) unter den wageredhten Brudyitridy,
und die Babhl, mit weldher multiplicivt werben jolf, al8 Bihler
iiber ben Brudjftrich. — Wenn der Rechenanfayy fevtig ijt, Hivat
man, jo viel al8 miglid), bie Bahlen des Bihlers gegen die bdes
Nenners.  Hievauf bdividivt man dad Product der im ?&biet
ftehenben %alﬁ;len burd) Da8 Product ber im Nenner ftehenden
Bablen und veducirt johlieflich evforderlichen Falls den Quotienten.

Aufgabe: Wie viel Ffojten 17 Pud, wenn 3} Pud mit

2% MbL begahlt werden?
Ritvzefte Form der Aufgabe. 1 Pudb = %' R6L

H L =X
21 WMol .16 .22 28
. R 15“3_5’3 RbL.

"

Hedenanfaty:




5%
Entwidelung des Redenanjages:

H Pud= il SEBI.;

% E281iﬂflwtl? (benn 4% ift 11 mal fo flein al8 }3)

1 ¥ =2—81—9%£{——i?, (benn 1 ijt 16 mal jo groff al8 )
21 MbL. 16 , .

U5 o =g qy 15 (Qemn g ift 15 mal fo Hein als 1)

| :,28@511;,%712,52,; (denn 4% ift 22 mal fo grof al8 %)

Anmerfung: Der Gang ber Redhmung wird veveinfadht,
wenn man die Britdye im erften und dritten Gliede (1 umd $§)
gleidynamig madyt.

II. Zujammengejetyte Negeldetri.

1. Wenn in einer Regelbetvi-Aufgabe die gejuchte Grife von
mehr al8 einem Verhiltniffe gleichnamiger Sahlengrifen abhingig
ift, wenu alfo mehr al8 odrei Glieder (nimlid) 5, ober 7, ober 9
u.{.w.) gegeben {ind, fo gehirt bie Aufgabe ur gufammengefessten
Regeldetri; — und die zujammengefeste Regeldetri ift aljo die
Rechmungsregel, tweldje eigt, wie man das unbefannte Glied
findet, wenn e8 von mehreven BVerhiltniffen abhingig ift. — 3. B.
in der Aufgabe: 6 Avbeiter verdienen in 12 Tagen 54 Rubel;
wie viel vevdienen bei gleidem Tagelohn 7 Arbeiter in
16 Tagen? wird die gefudite Sahlengrife duvch 3w et BVerhaltuniffe
Dejtimmt: dburd) dad8 Verhiltnify der Arbeiter und durd) dag Ver-
haltnif der Tage.

2. Die Aufgaben der zujammengejeiiten Megeldetvi werden
qeldft, indem wman fie in mehrere Aufgaben der einfadyen Regel:
detri zevlegt und diefe nad) der Sdhlupredhmung in einem eingigen
Brudanjase bevechuet. — 3. B. 8 Perfonen verzehren in
6 Tagen 36 Pfd. Brod; wie viel verzehren unter gleiden
Umftinden 10 Perfonen in 14 Tagen?

Aufgabe: 8 Perjonen= 6 Tage=236 Pfd.
10 " e o — X r
Anjap und Bevednung:

B 10 105 Bd. =2 Pud 25 PR.

Crlduterung: Man erlegt fih die gegebene Aufgabe in
el Aufgaben der einfadjen Regeldetri, nimlid):
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8 Perjonen verzehren 36 Pfd. :
10 " Hb f " ! @ . 45 ‘be.
IL Qn 6 4 ; :
In Tagen verzehrt man*) 15 SB'f’b ‘ D. i. 105 Pfd.

11 n n n

Dian hat alfo zuerft vonm den Tagen ganz abgejehen und
gefragt, wie viel 10 Per]. verzehren, wenn 8 Perj. 36 Pfd. ver-
braudjen; alSbann bhat man vou Dden Perjonen gany abgejehen
und bevedhnet, wie viel Pfund man in 14 Tagen verbraudyt,
wemn in 6 Tagen bas eben vorfer gegunbene Quantum vevzehrt
witd. — Man bevednet aber die beiven Aufgaben nidt eingeln
fitr fid), fondexrn in einem einzigen Brudhanjate.

Entwidelung des Brudanjated: 36 Pfd. vergehren
8 Perf, da verzehrt 1 Perj. 8 mal fo wenig, d. i. %ﬁﬁ, und
10 Perf. verzehren 10 mal jo viel al8 1 Perf, b. i. %M
©o viel verzehrt man in 6 Tagen, aljo in 1 Tage den 6. Theil
il ot und in 14 Tagen verzehrt man 14

bavom, D. 1. - -
8 > 6
mal fo viel al8 in 1 Tage, d. i. i stb'Xlsozlg.—@atman

in biejer Weife ben Brudjanjats hevgeftellt, fo hebt man ben Bihler
gegen den Menner jo viel ald miglid); w j. w. wie bei dber ein-
fachen Regeldetyl. **)

IIL Jinsredyunng.

1. Ceute, weldye Geldfummen befiten, die fie nicht in einem
cigenen Gejdhiift vevmwerthen wollen, pilegen dieje Summen anbdeven
Yeuten auf eine beftimmte Beit u leihen, oder zindtragenbe Papiere
bafiiv zu faufen. — Die Summe, weldhe man umeijt gegen ein
Unterpfand (.?auﬁ, Grunditiid, Schuldichein oder Obligation) aus-
leiht, Deift Kapital. Wenn A dem B Geld leiht, fo ift A
der @(dubiger (Creditor) ded B, und B ift ber Scdhuldner
(Debitor) des A. Die Bergittung, weldhe B dbem A fiiv das
eihen des Geldes zablt, heift Binjen oder Jutevejfen. Beim
Ausleihen ecined Kapitald wird gewdhnlich beftimmt, iwie viel
Binfen der Schulbner dem Gliubiger von je 100 Rubel Kapital

*) Ramlid) die zehn Perjonen ber Frage.

*#) Yusfithrlidgere BVelehrung iiber die Negeldetri, verbunden mit Auf-
[Bfung und Beredynung vieler Aufgaben, finbet man in bes Verfaffers:
Wegmeifer filr den Redjenunterridht, gweite Abtheilung.

SRRy SN eee SRS NEN K
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jahrlic) zablen muf; und bie Sinfjen cines Kapitald von 100
(Rubeln, Kopefen, Marf, Gulden u. §. w.) filr 1 Jabhr Heiffen
Procente. Die Procente begeichnet man fury durd) p. c. ober
burd) %; 3 B. 69, beifit: Filr je 100 Geldeinbeiten (NRubel,
Ropefen ober dergl.) erhilt man jahrlid) 6 joldhe Geldeinbeiten.®)

2, Die Jinfen, welde fitv ein geliehenes Kapital zu zahlen
find, vidten fid) nad) ber Gribfe des Kapitals, nad) dem
Procentfate undb nad) der Jeit, wibhrend welder dbag Kapital
benufit wird. — @8 formmen alfo bei der Binsredymung bvier von
einanber abhingige Griofen in Beredhmmg: Kapital, Procente,
Jinfen und Jeit; drei devfelben miiffen immer gegeben fein, um
die vierte bevechnen zu founen. Wan findet alfo:

a) dbie Binfen aus Kapital, Procenten und Jeit;
b) die Procente aus Kapital, Binjen und Jeit;

c) bad RKapital aus Binfen, Procenten und Beit;
d) die Reit aud Kapital, Procenten und Jinfen.

3. Wenn bei der Bindrechnung Tage in Beredymung forumen,
jo nimmt man dag Yahr zu 360 Tagen, den WMonat alfo zu
30 Tagen.

4. Die Bindredynung ift nuv eine bejondere Art der Regel-
detvi; und die hievher gehivigen Aufgaben twerden aud) ganz ebenjo
wie die Regeldetri-Aufgaben nad) der Schlufredyming bevedynet.

5, Wenn nach Binfen, ober nad) Kapital, ober nad) Beit

efragt ift, o enthdlt der Procentfay fitv fich allein die gange
%ngabe, twihrend die anderen gegebenen Grisfen die Frage bilden.
Beifpiel a: Wie viel Binfen tragen 565 RbL Kapital bei
49, in 7 Jahren?
Angabe: 100 KL Kap. tragen in 1 Jahr 4 RbI. Bing
%rage: 065 " " " " . "
Beifpiel b: Weldes Kapital trdgt bei 59, in 3 Jahren
252 RO Sinjen?
Angabe: 5 NRbL Fing evforbern in 1 Fahr 100 NI Kap.
%Tage: 252 " ” " " ' X ” "
Beifpiel ¢: Jn welder Beit bringen 625 ROL Kap. 3u
69, 225 RbL Binfen?
Ang.: 100RDL K. mitffen, um 6 NOL J.3utragen, 1 Jabhr audjtehen
%r': 625 n n " " 225 n " on " x " "

6, Wenn nad) Procenten gefragt wird, fo bildben bie

gegebenen ®rifen gujammen bdie Angabe, und bdie Frage heifit

*) Die jahriiden Jinfen eined Kapitals, welded Eins betrdgt, werden
Binsdfuf genannt. — Die jahrliden Jinfen fitr je 1000 NRbl. heifen
pro mille; gefchrieben: p. M. ober 0/,
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ftetd: Wie viel Finfen erhdalt man von 100 RO Kapital
tn 1 Jahre?

Beifpiel: Bu tie viel p.c. find 5H40 R6L Kap. audgeliehen,
wenn fie in 5 Dionaten 9 NG Finfen tragen?
Angabe: 540 NOL. Kap. bringen in 5 Monaten 9 ROL Bing

%ra%:: 100 r L4 rr " 12 " x " "

nmerfung: Die in Nr. 5 und 6 fitr die Bilbung bes
Redienanfages aufgeftellten Regeln gelten mur fite jolche Aufgaben,
in Denen jede ber 4 Grifen: Binfen, Kapital, Beit und Procent:
fagg nur einmal gegeben ift. Jubef giebt e8 aud) Aufgaben, in
denen von jemen 4 Grdfen immer nuv drei derfelben, aber in
doppelten, mit einanber zujammenhlingenden Werthen vorfommen.
Angabe und Frage find in folden Aufgaben leicht von einanbder
su untevjdyeiben.

Beifpiel: Ein Kapital bringt u 5%, in 4 Jahren 600 RoL.

Binfen; su wie viel ¥, muf man ed ausleiben, tveun
e in 3 Jabhren 720 RbL. Jinjen tragen foll?

Angabe: 600 RO Bing erbhilt man in 4 Jabhren bei 59/,

Frage: 720 " " PRI B n X%

7. Die in Aufgaben der Binsredhmung von einander abhin-
aigen ®rdfen ftehen mur dbann tm divecten Verhhltniff zu einanbder,
tvenn eine vom Den beiden mit einander verglidhenen Babhlen bdie
Benennung Jinfen hat; aljo: Kapital und Jinjen, Procentiat
und Jinfen, Jeit und Jinjen. Dagegen ftehen im inbivecten
Berhiltniff zu einonder: RKapital und Jeit, Kapital und Procent:
fats, Beit und Procentjas; 3. B. Je qrofere Procente Femand
von etnem RKapitale nimmt, defto fitrzeve Jeit braudt er e aus-
uleiben, um Ddiefelben Jinfen zu evaielen.

8, Kauft Jemand eine grifere Quantitit Waaven, fo wird
ihm von dem Vevfiufer nidht jelten ein nadh) Procenten fejtgeftellter
Abzug bewilligt, welder Rabatt heift. — Der Rabatt wird aud
Digdconto oder Sconto genannt, bejonders wenn von Jahlungen
bie Mebe i;t]j bei Denen bdie Beit in Betradt fommt. So fann
3 B. ein Wedhjel, der exft nach eimer beftimmten Beit flllig iit,
jogleid) discontirt oder mit Disconto verfauft werden.

9, Diejenige Summe, welde ohne Abzug des Rabatts oder
Didcontos Dbezablt twerden mitfte, bheift die Wevthjumme,
Sduldjumme, Wedfelfumme, jutitnftiger Werth u. . v,
und diejenige Summe, welde nac) Abzug ded NRabatts twivklich
gezablt wird, heifit Baarzahlung ober gegenwdrtiger Werth.

10. Man tann den Rabatt und Disconto jorwohl in Hunbdert,
als aud) auf Huudert bevedhnen. J. B. 59/, Rabatt in Hort.
heifit: Statt 100 NOL zahlt man nur 95 ROL.; dagegen 59/, auf
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brt. bebeutet: Statt 105 NI, bie jphiter zu zabhlen iwdrven,
at man fogleich 100 RBL baar zu entrichten.

11, Wenn mon am Shiuf ded Jahres die Binfen eines aus-
geliehenen Kapitals nidht erhebt, jondern zum Kapital hinguvedjnet
unb die fo entjtandene Summe anf Jing ftehen (Hft, jo erhdlt man
die jogenamnten Jinfeszinjen; und Unfgaben bder Art gehiven
gur aufammengefeten Jinsrednung ober gur Binfeszins-
rednung.

IV. Settenvedynung.

1. Bei den geroidhulichen Regeldetri-Aufgaben ftimmen die Benen-

nungen in der Bedbingung unb in ber Frage mit einander itbevein; 3. B.
5 Gllen foften 7 Rubel;
12 Gllen foften x Rubel?

gier entjpricht der Benennung Ellen in dev Bebingung audh
die Benenmung Cllen in der Frage, und ebenfo der Venennung
Rubel in der Vedingung aud) Rubel in der Frage.

2, &3 giebt aber aud) Regeldetri-Aufgaben, in welden die
entfprechenden Benennungen in der Vedingung und Frage ver-
jdhieden find; 3 B.

5 @llen foften 7 NRubel;
12 Dieter fojten x Wart?

Hiev jteht in der Bebingung die Venenwnung Ellen und in
bem entjprechenden Gliede ber Frage die Benennung Meter; und
chenfo in bev Bedingung: Rubel und in der Frage Niart.
Wiv Haben bhiev alfo eine Regeldetri-Aufgabe mit ungleichen
Benenmungen, weldje durd) mehreve einfadie Regeldetvi-Anujgaben
geldft werden fann; bdie fogenannte Kettenvedynung aber ver-
einigt diefe cingelnen MRegeldetri-Anfgaben und vexfdmelzt fjie 3u
eimem Anjat, zu dem Kettenjats

3. Man  unterjdjeidet einfade und Zujommengejefte
Rettenvedymung.  Einfad) ift bdie Kettenvedming, wemn von den
entjprechenden Benennungen in Bedingung und Frage mur eine
verjdyieden ift; 3. B.

5 @llen fojten 7 Rubel;
12 Mieter fojten x Rubel?
Wit Hilfe bes Kettenjatses wird diefe Aufgabe in folgender Weife geldit:
x Rubel =12 Metex
18 Mieter =25 Arfdhin
3 Arjdhin=4 Cllen
5 Gllen =7 Rubel.

12.25.4.7
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Diefe einfadje Kettenvedynung finbet bejonders haufig Anwen-
dung, wenn Miing-, Maf- und Geidytsbenennungen vevjdhiedener
Linder bevedhnet werben follen.

Bujammengefefst ift die Kettenvechnung, wenn beide ent-
jprechenden Benennungen in Bedingung und Frage verjdhieden
find; wie 3. B. in der Aujgabe unter Nr. 2:

5 @llen foften 7 Hubel;
12 Meter fojten x Mavt?

Die Ausvedhnung gefdhieht n dhnlidher Weife, wie bei der
einfadjen Rettenvedhmumg, mur Ddaf eine lingeve Rette gebildet
werden muf; nimlidy:

x Mt = 12 Meter
18 Meter = 25 WArjdhin
3 Wijdiin = 4 Ellen
5 Gllen = T Rubel
1 Mubel =100 Kopefen
40 Sopefen = 1 WMot

12.25.4.7.100
o1 1 1 B (el B

4. Dev Kettenfas bejteht aus lauter Werthgleichungen, welde
unter einander gefetst werben. Bei der Bildun be?ielbeu bat
man folgende Regeln yu beobachten: a) Die evjte Gleichung enthilt
die Frage, und war bildet die gejuchte Grife x die (infe Seite
viefer Gleihung. — b) Die linfe Seite jeder folgenden Gleichung
mu mit der vedyten Seite dev vorhergehenden Gleidhung gleid)-
namig fein. — c¢) Die vedhte Seite dev (e pten Gleidhung muf
mit der linfen Seite der ervjten Gleidung gleidnamig fein.

Die Ausrvedynung gejdieht in der Weife, daf man das
Product dev vedhts ftehenden Jablen durd) das Probuft der linfs
jtebenden Sablen bividirt; dem Quotienten giebt man die bei x
jtebende Benenmung.

Anmertung 1: Bor der Bilung des Kettenfapes muf
icbebmeI)rfacI)Beuauute Babl in eine cinfachbenannte Jahl verwanbdelt
oeroen,

Anmerfung 2: Kommt in ciner Siule des RKettenjates ein
Brud) vor, jo jchafft man ihn fort, indem man den Nenuer ftveidyt
und denfelben al8 Factor auf die andeve Seite (in die anbere
Sdnle) fett; beibe Seiten find dadburd) ndmlid) mit einer und
verfelben Bahl multiplicivt.

Anmertung 3: Jede Bahl bder vedyts jtehenden Siule
(Dividendus, Jdhler) fann gegen jede geeignete Sahl bev (infs
{tehenden Sdule (Divifor, MNenner) gefitrzt werbden.

S —————y,
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B. Die Theilungsrednungen,

Su den I[;ei[ungsrecbnmégen aehbren: a) Einlettung: Ber-
haltnifbeftimmungen; b) @ efelljdhaftsredhnung; ¢) Durdy-
fdnittdrednung; d) Mijdungsrednung.

Y. @inleitung: Berhiltnijbeftimmungen.

1. Wenn man 3twei ahlen nad) ihrem Quotienten mit einander
vergleicht, fo giebt man dag geometrijdhe Berhiltnif derfelben
an.*) — Die beiben mit einanber verglidienen Zahlen Heifen die
Glieber ded Berhiltniffes, und zwar erjtes ober Borderglied
und gweites oder Hintevglied. — Diejenige Jahl, weldye
bei emem Verhiltuifie angiebt, wie viel mal jo grof dag BVorber-
glied gegen dag Hinterglied ift, Heifit ber Quotient oder (Expo-
nent) diefed LVerhiltnifjes.

2. Die Glieder eined (geometrijchen) Verhdltniffes milfjen
gleidnamige Grisfen fein.

3. Geometrijdhe Berhiltniffe mit gleichen Duotienten find ein-
anber gleidh. 8. B. 835:5=14:2 (lied 35 verhilt fich zu 5
wie 14 zu 2), dbenn in beiden Verhiltniffen ift der Quotient oder
Crponent = 7**)

4, Gin geometrijhes Berhaltnify bleibt unverdndert,
wenn beibe Glieber mit etn- und derfelben Sabhl multiplicivt ober
dividirt werben.

5. Auf die Frage: ,Wie verhalten {id) die Sahlen 12
und 16 zu einander?’ fann man antworten: Wie 12:16, Das
Berhiltnif gewinnt abev an Anjdhanlidhfeit, wenn man dafjelbe in
pen fleinften gangen Jahlen bdarjtellt, ober wenn man ein
Glied gleid) Cins jest. 8. B. Dag BVerhiiltnif 12:16 wird
am anfhaulichjten und bequemijten audgedriicft duvd):

a) 8:4; b)1:14; o) 4:1.

Ertlivung gu a) Dividivt man bdie beiben Glieder (12 und 16) des
gegebenen BVerhiltniffes duvd) das qrifite gemeinjdaftliche PMaf (alfo durd)
4), fo erhdlt man dad newe Verhiltnif 8:4, mweldhed dem gegebenen BVer-
bﬁ[tn(ig leid) ift, weil beide ben Duotienten 3 g;meinium haber, .

vfl, 3u b: et man in dem BVerhaltniffe 12 : 16 im erften Gliebe
ftatt 12 Eing, alfo eine 12 mal fo fleine Jahl, fo muf man and) dasd

*) Wenn man wei Jahlen nad) threm Unteridyiede mit einanber
vergleicht, fo giebt man ihr avithmetijdes BVerhdltnif an. Bon der-
gleihen Bevhaltniffen ift aber hier nicht die Rebe, ;

%) Bwei gleihe (geometrifdie) Verhiiltniffe bilben eine (geometvijdye)
Proportion.
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jmweite Glied 12 mal fo Hein madien; und man erhilt bas Berhiltnif 1: 14,
weldyes dem gegebenen gleid) iff, ba fie beibe den Quotienten § Haben.

Eril su c: Seht man in bden Berhaltniffe 12:16 im Hintergliede
ftatt 16 @ing, jo muB aud) das Borberglied 16 mal jo Hein gemadyt werden;
und e entfttf)t dag BVerhdltnif 3 : 1, weldes dem gegebenen gleid) ift, weil
beide den LQluotienten § haben.

6. Gleihnamige Briidhe verhalten fich zu einandev wie ihve
Bapler. B, B, §:4 ift gleih 8:5, benn bdie Quotienten ober
Grponenten beider Verhiltniffe find gleid), ndmlid) 13.

VI. Gefellidaftsrednung.

1. Die Gejellfdaftsredhnung, aud NRepartitions-
vedynung genannt, lehrt eine bejtimmte Bahl nach gegebenen Be-
dingungen in ungleide Theile zerlegen und wird bei Vertheilung
von Grbidhaften, Gewinn und Ber(ujt, Avbeitslohn, Steuern, Ein-
quartierungen und dergl. angemwendet. — Die Jabl, weldje getheilt
werden foll, Yeifit das8 Ganze ober die Thetlungsjumme:
und bdiejenigen Bahlen, in deren BVerhiltnif dad Gange getheilt
werden foll, werden die Berhaltnifiz ahlen ober der mgcilung%
fuf genannt. Die duvd) die Theilung entftandenen Theile heifen:
Antheile.

Anmerfung: Die Verhiltnifzahlen funen als Glieder ein
und defjelben Verhiltnifjes belichig ereitert und gefitryt werden.

2, Man nennt die Gefellihaftsredhnung einfady, weun die
Antheile nur von einer Bedingung (3. B. nur von der Einlage,
ober nur von der PBeitbauer w. | w.) abbingig find; Ddagegen
sujammengejest, wenn die Antheile von mebhreren Bedin-
gungen (3 B. von der Einlage und von der Jeitdauer) abliingig
jind, aug bdenen die einfachen Verhaltnifizahlen erft dburch) Wiulti-
plication ober Divifion hergeftellt werden miijfen.

Beifpiele gur einfaden (SjeieIIid}ﬂftsh:ecI;]lungi

a) Ju einem (éieidgtift giebt A 3000, B 5000 und C 7000 Rubel. Bei
Aufldjung bed Gejhdfts evgiebt fih ein @ewinn von 1800 RHL; iwie biel
erhilt jeber vom Gewinn? — (Hier ift die Jeitbaner gleid), und die Gewinn-
Yntheile verhalten fih darum 3u einander wie die Enlagen.)

b) A, B und C verbienten an einer gemeinfam ansgefithrten Arbeit
aujammen 106 Rubel. Wie viel {fam davbon auf jeden, wenn A 15, B 16,
C 14 Tage gearbeitet hat? — (Pier vevDalten fid) Ddie Antheile wie bdie
Arbeitszeiten.)

Beifpiele gur gufjammengefetiten Gejellidajtsrednung.

a) A, B und C fithren %emeinid;aﬂlid; ein Gejdhift aud; A giebt bazu
2000 Kol auf 9 Monate, 3000 ML, auf 7 Pionate und C 5000 RbL
auf 3 Ponate. Sie gewinnen 1800 MOL; wie viel etgﬁlt jeber vom @e-
winn? — (Vei die erqi![ufgube hiingen die Antheile forwohl von den Einlagen
a8 aud) von ber Heitbauwer ab; unb bdie cinfaden Berhaltnifzahlen mitﬁcn
hier durd) Multiplication aus (‘éinlage und Beit beftimmt toerdern.)
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b) Drei Hausbefiger evhalten zufammen 25 Solbaten Einquartierung.
A erhdlt an ergéitung 11,26 ROL fiir 9 Tage, B befommt 16 ROL fitr 8
Zage und C 21 WOL fiiv 7 Tage. Wie viel Viann waven bei jedem Haus-
befifier einquartiert worben? — (Bei diefer Aufqabe find die Antheile, nim-
lich bdie Qingju[;l ber Solbaten eine8 jeben Hausbefiters, jowohl von Dder
@rdfie ber Bergiitung, wie aud) von der Jeitdauer abbingig. Um die ein
Lad;en Berhaltmpaahlen herauftellen, muf man eine jede @nt?d;&bi ungdjumme
urd) die dabei gegebeme Angahl ber Tage dividiven; demn die Antheile
verhalten fid) wie die fitr einen Tag gezahliten Vergiitungsfummen.)

3. Bet bden allevmeijten Aufgaben der Gejelljdhaftsrecinung
ijt der Gang der Bevedynung jolgender: 1) man evmittelt die
%erbﬁ[tniﬁaaglen; 2) man abbivt bie Verhdltnigzahlen; 3) man
dividirt mit Der Summe der Verhiiltnifizahlen in bie ibcifungé:
fumnte; 4) man multiplicivt den o evbaltenen Quotienten Der
Yeihe nac) mit jeder eingelnen Verhiltnifzahl. — Die auf foldje
Weife gefundenen Producte find bdie gefuchten Antheile.

VIL. Durdidnittsvedhunng.

1. Die Durd)chnittsredynung behanbelt diejenigen Aufgaben,
in demen Dder Mittel- ober Durchidnittswerth (Qualitdt) einer
gangen Mijdhung oder eines Beftandtheild bderfelben ermittelt
werden joll.¥)

2. Um Aufgaben dev Durchichnittsvedhnung zu (Ben, . judht
man den Gefammtwerth dev gegeberen Quantititen und beredhnet
hievaus bden Werth bder betreffenben Maf- ober Gewichtseinheit.

Beifpiel a: Jemand mijdht 3 Sovten Wein unter einanbder,
ndmlid) 25 Flajdhen & 14 ROL, 15 FlL & 80 Kop. und 20 Fl.
a 11 bl Wie hodh fommt 1 Flajdhe der Mifchung?

Rechnung: (25 FL & 150 Kop. fojften 3750 Kop.
L I SRR TR i B0
A0 v B BAG s o OO0,
60 Fl foften zujammen 7350 SKop.
DS Tofet .00 s x Kop.
an
meiu[tat:xz?gg—ozﬂ% Kopefen.

Beifpiel b: A braudht 40 Pfd. Tabaf & 25 Kop. G
nimmt dagu 25 Pfd. & 28 Kop. und den Reft von einer gevingeren
Sovte; wie hod) fommt jedes Pfund der fdhlechteren Sorte?

*) Die Aufgaben ver Durd)fdhuittérednung qehiven im mweiteren Sinne
sur Mijdungsvedmung, bei ber man fie tn den Aufgaben-Sammiungen ju-
meift bevzeidinet findet.

Selliner, Wicderholungstitdlein, 5



66

Redpuung: (40 Pfd. & 25 Kop. foften 1000 Kop.
&= 5 " 8 1 " 7 LAY

15 Pfo. fojten . . . . 800 Kop.

1 Pro. ot . o i x fop.

Rejultat: x= 31059 =20 Kopcten.

VIIL Mijdnngsredhunng.

1. Die Mijhungsredhnung behandelt im Allgemeinen joldye
Aufgaben, weldye eine Deijdnmg verfchiedener Stoffe (Jugrediengien)
nach gegebenen oder nad) erft jubeftimmenden %erbﬁ[tni?icn
verlangen. Jn bem leteren Falle wird die Mijdpungérednung
Alligationsredhnung Qr}[enmmt. — Die Stoffe, weldye vereinigt
werden folfen, find die Beftandtheile der WMijdung.

2, Wenn fich die Stoffe fo mit einander verbinden, daf eine
gleidhartige Maffe entjteht, in welder die eingelnen Veftandtheile
nidyt mehr unterjchieden yoerben founen, fo nenut man bag Gangze
eine Mijhung (Waffer und Spivitug; Silber und Kupfer.) —
Qinnen bagegen die eimgelnen Beftandtheile in ber Verbindung
noch bon einander unterjthieden werden, jo nennt man das Gange
cin ®emenge. (Gerjte und Hafer.)

3. Bei jeder WMijchung und bei jedem Gemenge muf man
aufier dber Menge oder Quantitdt aud) die Gitte ober Qualitdt
per mit einander verbundenen Stoffe Levitdfichtigen. Erfteve wird
burd) bdie Angabe der Mafie und Gewidyte, lepteve fehr hiufig
burd) Ungabe des Preifes (bei Gold- und Silber-Mijhungen
burd) bie fogenannte Probe) bejtinmt.

4. Sitber und Gold werden fajt niemald vein verarbeitel;
beide evhalten sumeift cinen Bujak von Supfer. Unvermijdjtes
Silber und Gold heift: feincs Silber und feines Gold. Eine
Mijchung von Silber oder Gold mit einem anbdeven Meetall Heifit
eine Yegirung.

5. Mit. dem Ausdrud Feingetvidht wird bag Gewid)t des
®ofbes ober Silbers, weldpes in eimer Legivung enthalten ijt,
bejeidmet. Das Gewidt bdes Kupfers, weldhes mit Gold ober
Silber legivt ift, nennt man Jujat, bas Gewid)t dber gangen
Maffe eift: Bruttogewidt, Wemn 5 B, eine Leginung aus
75 ©(tf. Silber und 5 Sitf. Kupfer bejteht, fo ift dag Brutto-
qewid)t = 80 SItf, bag Feingewicht="75 SUL wnd der Jujay
—5 G(tf. — Die Qualitit dex Legirung wird duvd) ben Fein-
gehalt begeidmet; derjelbe gicbt an, in weldhem Berhaltnif ®old
ober Silber mit dem Kupfer vevmijeht ijt.
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6. Till man den Feingehalt odev die Qualitiit einer Yegirvung
begeidhnen, jo giebt man die jogemannte Probe der Mifdung
an, d. h. man jagt, wie viel Solotnif fein Silber oder Gold in
1 PBfunde, ober wie viel Doli fein Silber ober Gold in 1 Solotnit,
oder itberhaupt, wie viel Gewidhtstheile fein Silber odver Gold in
96 cben foldyen Gewidjtstheilen dev Yegivung enthalten jind. 3. B.
Drei Prund Silber von der vievundadtziger Brobe Deift:
bas3 Bruttogemwidht betrigt 3 Pfund, und jedbes Pfund dev
Wijhung enthdlt 84 SItf. fein Silber und pemnach) 12 Sitf.
Buja. Fernev: 4 Solotnif Gold von der 80er Probe Beift:
bas Mijdungsquantum (Bruttogewidyt) wiegt 4 Solotnif, und
jebes Solotnit deffelben enthilt 80 Doli fein Gold und demmad
16 Doli Bujas.

' 7. Ju fritherer Beit war in Deutjihland die Mart das
Silber- und Golbgewicht; fie wurde, je nadydem Silber oder Gold
in Bevedymung fam, neri’cf;piebcu eingetheilt, ndmlich in 16 Loth
Silber und in 24 RKavat Gold. Fein Silber nannte man
16[i5t¥)ig und fein Gold 24 favatig; war alfo 3. B. eine Legiving
1316t ’i‘%’ jo enthielt jede Marf berfelben lg Yoth fein Silber
und 3 Yoth Bujats. — Jm Jahre 1858 wurde jtatt der Mart das
Pund als Silber- und Goldgewidt eingefithrt. Jur Beftimmung
be8 Feingehaltes ber Silber- ober Goldlegivumgen wird das Bfund
i Taufendtheile eingetheilt. Cnthilt eine Silberlegivung in
1000 Gemidytstheilen 800 Gewichtstheile fein Silber und 200
jolcher Gewidytstheile Sufap, jo jagt man: Der Feingehalt der
Yegivung ift 800; ober aud): die VLegirvung enthialt 800-
theiliges Silber.

8. Die Giite des Spivitus wird nad) Procenten beftimmt,
D. b. e wird angegeben, wie viel Theile (Grade) Alfohol in
100 Theilen (Graden) Spivitus enthalten find.

9. Die Aufgaben der Mijchungsrechmung zerfallen in 3wei
Hauptgruppen, je nachdem Dbie Bevhaltnifzahlen, nad
weldhen die eingelnen Bejtandtheile mit einander verbunbden werden
jolfen, angegeben find oder erft gefunden werden miiffen.

Die Aufgaben der eviten Hauptgruppe (einfadye Mifdhungs-
redinung), bei denen aljo die Berha (tnifzahlen gegeben find,
werden ebenjo beredhnet, wie die Aufgaben der Gejelljhaftsrechnung.
(Siehe Seite 65, Nr. 3.)

Beifpiel: Gine Compojition bejteht aus 8 Theilen Gold,
14 Theilen Sifber wnd 17 Theilen Kupfer. Wie viel Solotnit

B*
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fontmen anf jeden Beftandtheil, wenn die gange Maffe 68} Slt.
fchwer ift? *)
Rednung: Gold 813 Sitt. =14 ESItt.
Silber 143<13 , =24} Sl
Qupfer 173<1§ , =29§ SItf. .
39681 SIff.[1] Sitt.

—_ 117
g T e N
Grildvung: Die gange Mifdhung gevfdllt in 8414417

— 30 Theile,. Wenn aber 68] SItf. =39 Theile, jo fommen auf
1 Theil—=1§ Sftf. Kommen aber auf 1 Theil=1§ Sitk., fo
tommen auf 8 Theile and) 8 >< 1§ =14 Sitf.,; und auf 14 Theile
fommen 14> 1§=24} ©Ith; und auf 17 Theile Fommen
17< 13 =293 Sitt.

10. Die Mijdhungs-Aufgaben der jweiten Hauptgruppe, bei
benen die Verhaltnifizahlen gefunden werden mitffen,
geboven ber jogenamnten Alligationgredynung an. Um Dders
gleichen Aufgaben au bevechren, jucht man gunddit die Qualitits-
untevjchiede **) und vertaujdht diejelben mit einander. Die fo
mit eimanber vertaujditen QualitdtSunterfdiede fjind
pie Berhaltnifizahlen fitr die cingelnen Beftandtheile der
Mijdung; die weiteve Verednung exfolgt wie bei den Anfgaben
ver Gejellidhaftsredhmumg. — Man fann aljo fite die Aufgaben
ber Alligationsredhnung fury folgende Rechenvegel aufjtellen: Wran
mifdyt im umgefehrten BVerhdaltnif der Qualitdtsunters
jdpiede. Ober mit andeven Worten: Der Unterjdjied zwifdhen
ber Qualitit der mittleren und bder gevingeven Sovte giebt die
Verhiltnifzahl fiir die befjere Sorte; und der Unterjdhied rvijchen
ber Omalitdt der mittleven und der befjeven Sorte giebt die Bex-
haltnifzabl filv die gevingere Sorte.

eifpiel a: Gin Kanfmann joll 150 Pid. Kaffee 4 45 Kop.
liefern.  @v hat aber nur Kaffee ju 48 Kop. und u 43 S?tg&. bag
PBjund und will aus diejen beiden Sorten die gewiinjdyte ittel-
jorte Berftellen; wie viel Pjund muf ex von jeder Sorte nehmen?

#) Bemerfuung: Die Refultate dev Mijdungsvednung fiimmen felten
mit der Grfahrung dtberein, Mifht man 3. B. 7 ‘Pidv. Kupfer und 3 Pfo.
Bint, fo wieqt bie mtid;ungb nidt 10 Pfv., fondern etwas weniger.

##) Die Bahlen, weldhe den Unterfhied jowohl jwifden bev Lualitdt dex
theuren und mittleren Sorte, wie audh gwijdhen ver billigeven und mittleren
Sorte angeben, I;ei{qen:DuaIit&tBunterfd;iebe. Qm folgenden Beifpiel a
beifien die Oualititunteridyiede 3 uud 2; im Beifptel b: 6 und 14 oder
gehoben 3 und 7.
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Rednung: x Pid. & 48 Kop. | 3 Kop. |
Y » é’ 43 ’” 2 ” '
150 Pfo. & 45 Kop. | 5 Theile==150 Pfd.
1 Theil = 30 Pib.
Rejultat: 2><30 Pid. =60 Pfd. & 48 RKop.
3><30 Pd. =90 Pfd. & 43 Kop.

DOber aud) jo: Beffere Sorte . . 48 32
e
WMitteljorte . 45

2
3

s
Sdyledytere Sorte. 43 2|3
_ | 5Th. — 150 Pib-
13h. = 30Pf.
Refultat: 2530 Pio.=60 Pfd. 4 48 Kop.
3><30 Pid.=90 Pfd. & 43 Koy.

Beifpiel b: Wie viel Solotnit Gold von der 70er Probe
muf man gu 91 Solotnif von der 90ev Probe Bhingujchmelsen,
um eine Yegivung von der 84er Probe ju erbalten?

2

Redynung: 91 Sltt. & 90 Dofi| 673 |7 Theile=91 Sit. -
,x,,,, " é’ 70 " 14' 7 !3 - — 0 d
a 84 Doli| |

n "

Nejultat: 9]7' 3=39 Solotnif 4 70er Probe.
Ober and) fo: Beffere Sovte . 90 6 73| 7Th.=91SIL,
, o Tl
Mitteljorte . . 84
A » |3 Tt )
__Stiptere ote 70 147" " T
Refjultat: 9?1 e =39 Solotnit von der 70er Probe.

Sechstes Kapitel.  Anbang: Von der Wurselanssichung.

I. Ansjichung der Tuadratwonriel,
1. Wiederhole: Crftes Kapitel 11T, Nr. 6; fiche Seite 10.
2 12=1 42— 16 72=49 102 =100
22 —4 2—=25 82 =064 13— 3 |
32=9 62=236 92 —81 122 =144,
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3. Das Quabdrat einev einftelligen Jahl hat 1 big 2 Biffern;
7 7, aopneiftelligen . o w B, A T
4 g/ » Dveiftelligen ,, , 3 , 6 ,

i j. w. . §. .
4. Die Quadratwurgel aus einev 1 bigd 2 ftell. Sahl hat 1 Biffer;
"n r n rn ; " i " r n e em;
r rr " n 5 H " " " ”n
u. f. w. u. §. to.

5. Betvadjtet man die weizifferige Sahl 34 als eine Summe
aus$ 30 4 4 und erhebt man dieje Summe ind Quabdrat, fo evhilt
man 30% -2 (30. 4) -+ 42; nimlic):

(30 4-4)2=(30-}-4)

>< (30 - 4)
30.30 -30.4
-80.444.4

Dag ijt=302 - 2(30.4)-|- 4>

6. Bezeihuet man bie Sehner einer weiftelligen Jahl mit a
und die Giner mit b, fo ift a-b bas Bild einer zweijtelligen
Babl; und dag Quadrat derjelben ift: a2 |- 2ab b2 — €3 ift
aljo das Quadvat einer aus zwei Theilen beftehenden
Babhl gleid) bem Quabrat ded eviten Theiles, plus dem
voppelten Prodbuct ausd bdem erften und yweiten Theil,
plus dbem Quadrate des jweiten Theils.

T. Aufgabe: Wie heifit die Ouadrvatwurzel aus 11562

vV 11756 = 84 Erldutevung: Man theilt den Habicanden

gl "7 von vedhts nach link8 in gweiziffervige

R Rlaffen, wobei indef bdie duferjite Klaffe

64 zé(’ linfs audh eingifferig fein fann, Die Wur-

: 25 sel muf fo viel Jiffern Hhaben, als
flafjen entftehen, — Die Jahl 1156 ift bas Ouabdrat einer jwei-
ftelligen Babhl; fie enthdlt aljo a2 4 2ab--b2  Buerjt beftimmt
man die Wurzel aus 11; das ift 3 (=a). Das Quadrat von 3 ift
9, und bie von 11 abgegogen, giebt ald Reft 2. An diefen Rejt
reibt man die Fiffern der néchiten RKlafje (56) an und exhalt 256;
dicje Babl enthdlt noch 2ab - b2 Um b gu finden, dividirt man
mit 2a, alfo mit 2 >< 3 ober 6 in die beiden evjten Siffern der Jahi
256, aljo in 25 (niemals darf man die lepte Biffer rechts sum Divi-
dendug hingunehmen), und man evhilt als Einev-Wurzel die Sahl
4 (=Db). Diefe 4 fetst man in die Einexftelle der SIBur?eI, aber 3u-
gleich aud) vechts neben den Divifor 6 (alfo 64); multiplicivt man
jet 4 >< 64, fo erhdlt man nidht mur 2ab, jondern ugleid) aud
b%, aljo in Gangen 2ab b2, was fa in 256 enthalten jein jollte.
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B, Aufgabe: Wie heifit die Quadvatwurvzel aus V' 605167
BT05 (16 = Erlduterung: Jjt der Radicand 5
Y OB o= e ety o F bl Muvaet Bl
44|20 Buerjt fjudt man aus 605 die beiden
4 eriten. Biffern (Hunbevter und Jehner)

‘_1_:_@__ der Wurzel, wie unter Nr. 7 gegeigt
486 | 2916 worben; man evhilt aljo in ber Wurzel
2916 24, und al8 Reft bleibt 29 iibrig. Ann

biefen Mejt veiht man die nddjt niedere Kiafje (16) und cxhilt
alfo dbie Babhl 2916. Nun betvadhtet man bdie Wurgelziffern 24
alg a wnd fucht wiedevim b, indem man mit 2a ober 48 in 291
dibidivt; das geht 6 mal. Dieje 6 felst man in die Wurgel neben
4, aber aud) neben den Divijor 48; u. §. w.

9. Pat der Radicand mehr ald 6 Jiffern, jo fudgt man exit
wie unter Nr. 8 bdie drei erften Wurgelziffern; hat man bdieje
gefunben, jo betvachtet man alfe drei jufammuten al8 a und verfihrt
al@dann, b fucdjend, in befanunter Weife.

10. Wenn die Quadratwurzel aus einem Decimalbrud) gezogen
werben jolf, jo fommt Dder evite Theilungsitrid) dahin, wo Ddas
Romma fteht; von diefem Strid) werden mun nach linfs die Gangen,
und nacg) redjt8 die Decimalen in gweiziffevige Klajfen getheilt.
Fehlt bei ben Decimalen gur [esten Klafje eine Biffer, jo wird
dafite eine Null Hingejept (Warum?). — Hievauf zieht man die
Wurzel wie bei gangen Jahlen ang und fjetst dag Komma in die
Wurrzel, jobald man mit dem Audzichen bder Wurvelziffern aus
den Gangen fertig ift.

11. Pat der Decimalbrud), aud weldhem die Wurzel gezogen
werden joll, 0 Gange, jo evhilt aud) die Wurzel 0 Gange; und
finben {ih in Dder nadjten oder in einigen dev nddhften Klaffen
lauter Nullen, o ijt aud) fitr jede eingelne diefer Klaffen in bie
LWuvgel eine Null zu fegen, jo daf man die eigentliche Rechnung
nicht frither al8 bei derjenigen RKlajfe beginut, weldhe eine geltende
Biffer enthdlt. 3. B. Wurgel ausd 0,00001369 =0,0037.

12. Unter den ganzen Bahlen find diejenigen, die fich in zwei
gleiche Factoven zerlegen I[affen, vollfommene Quabdvatzahlen;
38 1=1.1; 16=4.4; 49="7.7; 169=13.13; w.j.w. —
Nir wenn der Nabicand eine vollfommene Quadratzahl ijt,
[aft fid) aus ihm eine genaue Wurzel ziehen. — Soldye Wurgeln,
weldje weber duvd) gamge, nodh) duvd) gebrochene Bahlen genan
ausgedriict werden founen, nennt man irvationale Warzeln,

13, Wenn man aus einem Radicanden, welder Ffeine vo(l-
fommene Quabdratzahl ift, eine ivvationale Wurzel ziehen foll, jo



2

bangt man dem Reft, weldjer nad) Hevabjepung aller Biffern des
Radicanden geblicben ijt, Rullen an und ebenjo allen folgenden
Jeften und jest bie Nedmung beliebig weit anf die gemwbhnlide
LWeife fort.

14. Wenn man aus einem gemeinen Brudge die Wurzel
jieben foll, fo thut man jumeift am beften, wenn man denfelben
in einen Decimalbrud) vermwandelt und aus Ddiefem bdie Wrzel
jieht. — Mur wenn der Jahler und bder Nenner des gemeinen
Brudjes vollfommene Quadratzahlen find, jieht man die Wirgel
forobl aus dem Bibhler, wie auch aud dem Nennmer; 3. B.

VB _VB_,
64 Vv 64
IL. Auszichung der Kubifwnrsel
1. Wieberhole: Crftes Kapitel TTT, Nr. 6, fiche Seite 10.
P = 45— 64 78 =843
¥ =i} 53=125 83 =512
P =27 63 =216 93 —729,
3. Der Kubug einer 1ftelligen Sabhl hat
2

r " " " L "

3 Biffern;

" 4

1
4
rn n " 3 " rn " 7

. §. . wf.w

4. Die Kubifwurzel aus einev 1—3ftell. Jahl hat 1 Biffer;
’ " " " 4—6 " " ” 2 iffern;

"

©w oo

peies

.

" " " —9 " " ” " 1
i f. w. u. §. w.

9. Wenn man bdie zweizifferige Sahl 34 al8 eine Summe
aug 30 -4 betradytet und Dbieje Summe in bie dritte Poteny
erhebt, jo erhilt man: 3808 4 3(302.4) 4 8(30.42) }- 43, —
Wenn man ndmlid) die Summe 30+ 4 erft mit fidh felbjt multi-
plicit, aljo in8 Quabdvat exhebt, o exhdlt man (fiehe Seite 70)
30% -+ 2(30 . 4) 4 4%; multiplicict man nun diefes Rejultat
wieder nod) mit 30 -4, jo exhdlt man:

302 2 (30.4) - 42
304
30% + 2 (302 . 4) + (30. 4%)
- (302.4)42(30.42) 4 42
Das ijt = 30° 1 3 (30%. 4) + 3 (30.42) |- 43,

6. Weun man bdie Behner irgend cimer zweiftelligen Rahl
mit a und bdie Giner mit b Eeseig‘net, fo ift a-+b dag Bild
einer reiftelligen Bahl; und ber Kubus oder die bdritte Potenz
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derjelben ift a® - 3a?b |- 3ab? 4 b3 MNad) diefer Fovmel wird
dic Rubifmurel aus dem Rabicanden gezogen. — €& ift aljo
per Kubus ciner ausd wei Izei[en beftehenden Jabl
gletd) dem Kubus des eriten Theiles, plus dem 3jaden
Quabdrate des evften Theiled mal bem zweiten Theile,
plus dem 3fadjen erften Theile mal dem Quabdrate des
gmeiten Theiles, plus bem Kubug bes zweiten Theiles.

7. Aufgabe: Wie Deifit die Kubifwnrzel aus 795077

Erite Rednung. Bweite Rednung.
V79[ 507 =143 V97507 =43
ale= 0t ot
3a2=—48 in 155 48 | 15507
3ah = 144 144 ) abbirt und
110 108 % von 15507
3ab2=108 27 ) abgezogen.
% '
b? =27

Erlduterung zur erften Rednung: Man theilt den
Rabdicanben von vechtd nad) (infs in dretzifferige Klajfen,
voobei indef bie duferfte Rlaffe inf8 aud) nur eine oder wei
giffern haben fann. Die Wurgel einer vollfommenen
Rubitzahl muf jo viel Jiffern haben, ald Klajfen ent-
ftanden jind. — Die Bahl 79507 ift der Kubus ciner zwei-
ftelligen Sahlund enthlt a® - 3a?b - 3ab2 b, Buerft beftimmt
man bie Subifwurzel aus 79 (=ad), bas ift 4 (=a). Der
Rubus von 4 ijt 64; bdiefe 64 von 79 abgezogen, giebt Dben
Rejt 15, An Ddiefen Rejt reiht man die erfte Jiffer der nidt-
niedeven Rlaffe und man erhdlt 155. Diefe Sahl enthilt 3ab;
wm b au finden, muf man mit 3a* aljo mit 3.4.4 oder 45,
in 155 dividiven; dies giebt die Jiffer 3 (=h) fitv die Einer-
jtelle Der Wuvzel. Mum multiplicict man 48><3, b. i 144
(=3a?b) und 3ieht das Product von 155 ab; bleibt Reft 11.
An Ddiefen Neft veiht man bdie zweite Biffer jener Klaffe und
man evhilt die Bahl 110; hievvon zieht man 3ab?, alfo 3.4.3.3
ober 108 ab, und es Dleibt al8 Reft bie Biffer 2 iibvig. An
diejen Reft veibt man nun die dritte Biffer der befaunten Klaffe;
und man exhalt die Sahl 27, von ber man b3, aljo 3.3.3
ober 27, abzieht.

Die zweite Beredynung ift etwas fitrger, und dag Berfahren
and bem gegebenen Beifpiele leicht au exfennen.
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8, Aufgabe: Wie heift die Kubifwurzel aus 823128757
Crite Redynung: 1
V827312875 = 435 Grldutevung: Naddem man

3 —64 die beiden erften Biffern (43) dev
s Wrzel, wie unter Nr. 7 geseigt
3a?=48|183 morden, gefunben Bat, Detvachtet
da%b=144 man fie al8 a und fudyt wieder
391 b, inbem man mit 3a2 (aljo mit
3ah? =108 3 .43 . 43 odber 5547) in den
2832 verbliebenen ﬂ%eEt nebjt evjter
b8 — 27 Biffer dev folgenven Riajfe (aljo
3a2 = 5547 | 28058 in 28058) bivibirt; u. §. w.
3a2bh = 27735
3237
dab? = 3225
125
b3 =125

: Bmweite Redynung; etwas fitvger:
V82312 875 =435
64
48(18312
144 adbivt=15507; biefe 3ahl von 18312
108 ‘abgcaogeu, giebt 2805; bdaneben Die

27) folgenbe Rlaffe gefest.
5547 | 2805875
20035
3225  abdbivt = 2805875.
125

9. Jit der Radicand, aus weldhem man die Kubifwurzel iehen
joll, ein Decimalbruch oder eime unvollformmene Kubifzahl oder
ein gemeiner Brud), jo verfihrt man dhnlihy wie bei Ausziehung
per Quadratzahl; nuv darf man dabei nidht vevgefien, daf jede Klajfe,
mit Augnahme Dev Gufeviten (infs, dvei Jiffern enthalten mup.

D (D)
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S Reductionstabelle.
1. Miingen.
/1 Stubel = 100 Kopefen.

50 Bweifopefen-Stiide,

20 Fiinffopefen-Stitde.

10 Bebhntopeten-Stitde.

= b Amanzigfopefen-Stitcfe.
Jmpevial = 10 Rubel 30 Kopefen Silber.
Dalbimperial = 5 Rubel 15 Kopefen Silber.

L0

1
1

i Biig

f L Mart = 100 Pfennige (Deutjches Reidh).
¥ bjterveidhifcher Gulben = 100 Neufrenger.
1 %\ﬂftun; g IIOO (Seutimeé@(g‘mnfreid)).

= 1 Piund Sterling = 20 Shilling

1 ©billing = 12 Pence E Gugland.

“ %

IL Singenz und Fladenmaijse.
Dieile = 7 Werjt. 1 Faden (Sajhen) = 7 Fuf.
Werft = 500 Sajhen. ‘ 1 Fuf () = 12 Boll,
Safhen = 3 Arjdhinen. 1 Boll () = 12 Yinien.
Arjhine = 16 Werjdhodt, | 3 Anjchinen = 4 Gllen.

I Qreisumfang = 360 Grade (3600),
I Grab = 60 Minuten (60°).
I Minute = 60 Secunden (60”).

P

Deffjatine = 2400 [ Sajhen oder [ Faden.
[ Gajhen == 9 [ Arjhinen = 49 [ Fuf.
] Fug = 144 ] Roll.

L) Werft = 104} Deffiatinen.

Nl s et

III. Getreidez und Sliiffigleitsmage.

L Tfchetwert — 8 Tjdetwerif = 2 Osmina.
1 Tfdyetwerit — 3 Garnep.
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6
1 Rigaer Tomne = 2 Loof & 6 Kitlmit & 9 Stoof,
1 Revaler Lajt=24 Tonnen & 3 Loof & 3 Kitlmit & 12 Stoof.
i "ESTICA |

1 Botjidhta (Tomme) = 40 Webro.
1 Webdro (Cimer) = 10 Krujdhfen.

IV. Gewidyte.

l4-7315

1 Berfowet — 10 Pud. 1 Sdiffpfund = 20 Viespfund
1 Pud = 40 Pfunbd. 1 Liegpfund = 20 Pfund.
1 Pjund = 96 Solotnif. 1 Piund (&) = 32 Loth.
1 Solotnit = 96 Doli. 1 foth = 4 Quentchen.
Y. Biihlz und Jeitmage,
1 Ballen = 10 Ries. 1 Sdyt. = 5 Dgd. = 60 Stdd.
1 Ries = 20 Bud). 1 Dugend = 12 Stitd.
1 Bud) = 24 Bog. Screiby. | 1 Sdod = 4 Manbdel. ;
1 Bud) = 25 Bog. ®rucfp [ 1 Manbel = 15 Stitet. e
1 Qahr = 12 Mionate = 52 Wodien = 365 (366) Tage. HEm
1 Tag = 24 Stunden
1 Stunde = 60 Minuten.
I Minute = 60 Secunbden.

4 30 Tagen, oder ju 52 Woden & 7 Tagen gevedynet.

Drud von Juling flinthardt in Leipsig.

Jm gewdhulidhen Gejdjaftsleben wivd 1 Jahr gu 12 Dionaten



