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28 ELEMENTORYVM EVCLIDIS.
Superficiei uero termini, lincz, 5. Piaua fuperficies eft, quae gqua;
inter fuas rectas iacetlineas,

Ywria g | x hwidlae do %a‘uﬁugp amoutvey eA A AWy,
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6. Planusangulus, eftin plano duarum linearum fe mutuo tangenti-
um,& non in dire¢tum facentium ;mutua inclinatio, ». Quando uero
comprxhendentes angulum lineze, rectx fuerint, Reétilincus uocatur
ille angulus, 8. Quando autem recta[uper rectam confiftens linearr,
deinceps [c habentesangulos wqualesinter fe fecerit, Rectus eftutergs
aqualiumangulorum. o. Ecmliftensrectalinea, Perpendiculum:hoc
eft, Perpendicularis lineauocatur, illius fuper quam fteterit, 10, Ob.
¢ufusangulus eft,quimaiorrecto, 1, Acutusucro,quiminor eftrecto,
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12. Terminuseft,quod cutufcgextremum eft,
V', Linez termini {unt,puncta: Superficiei, linez: Corporum uero, fupetfi-
cies,quemadmodum fupra indicatum eft.
13 Pigura eft,qua fubaliquoaut aliquibus terminis comprehenditur,
Vtfuntomnia,quz uel fub lineis, uel fub fuperficiebus compizhenduntur,
{pacia,
Kud@,  ouaiwimedtp, xwoulie PPRULYS TSuE N OUEIOP;H H Qe

AerruTepipipda, 7000 lw 2@’ wos onusiov g o paT@ Rerpsiwp,
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fub quatuor, 2., Multilaterg autem, quafu

LIBER PRIMUVS,
a0 moerimou (e sheinr JGe &NIAS €0t Koirroow & mocie dos
o o oy YTV 5 i uinoy,
4. Circulus,eft figura plana, una
linea com prachenfa, qua Circu;nfef

Circulus —_—
:lenua agpel]atur,ad quaabuno quo
apu |
- - puncto eorum, quainera Hgura

- funtpofira,omne

: s cadentes re&tz |

neg inter {e funt cquale y ectzli-
s. 15, Pun@umu L

pellatur. q 5 ero hoc, Centrum circuli ap.
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‘ g \ 16 Diameter circuli, eft '
——"— trum ducta, & ex utra re&a_qugdan?h'n ¢a per cen.
. Dineer ] 3, ¢ parte in circuli circumferer.

tiam terminata, & qua circulum bifariam fecat
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17.  Semici .
rents e gt e b dmer s e creum
rtione comprehenditur, 18, Secti reuli
» 18, Dectio uero circuli, eft -
ur. . T
guraqug fubre&a linea, et circyli circumferentia compra:hendiw;
*
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19, Redilinex figurae funt, qua fub reislineis .
N | comprahenduntur,
aterae quidem, quae fub tribys, 2, Quadrilaterg yero qug
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tectislineis comprahenduntur, bpluribus quam quatuor
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| Tupde rermAslewp onudTwp,

Trowhdbpop plv Terytavop 851, Tpeis irws wop whdleas.  lroowihodt,
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Trilaterarum porro figurarum,
23, Aequilaterum quide triangulumeft, quod erialaterahabet xqua.
lia. 24. llofceles uerc,quod duo tantum latera habet cequalia. 25. Scar
lenum autem,quod tria inxqualia habetlatera.
E7ire Pl rormhdlpwy onudtop, .
Opboyuwviop v reryevop 881, op opblu ywviep. Auprvyaviop? e you
aubheiap yuvap.  Ofvyoviop &, dfsias op ywvias.
Ampliustrilaterarum figurarum,
26. Re&angulum quidem triangulum elt,quod habetreGtuangulum,
27. Obtufiangulumuero, quod habet obtulum angulom.28.  Acu
tiangulum autem,quod tres acutos angulos habet,

23 & 28 24 & 16 2¢ & 27
Top & Tereawhdlowp Onuedztop. |
T 0 10émhbgorTe is1,©@ opfoywutop. Eﬂfo'y,nxes’j .
6 oploywviop plu,oun 1oo7hdleop Jﬁ._ Poup®-1y, 0loomnelpop  dum ogﬂoyém
viopdt. PopPodfic v s ewevoitop Thelpus Tevod Yavizg iles aminous
D050 0UTe iromhgbecp 81y, ovre oploywviop,
Figurarum autem quadrifaterarum,
20. Quadratum quidemeft,quod & equilaterum eft,& re@tangulum,
30, Alterapartelongiusuero, quod reGangulu quidem, argquilate
rumnoneft. 3. Rhombus autem,quizquilaterus,fed rectangulus
noneft. 32. Rhomboides deinde,quod ex oppofito & latera & an-

gulos xqualesinter fe habens,neqp gquilaterum eft,necp rectangulum.
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33 Prxtes

LIBER PRIMVS. gi
33.  Preter hasuero,qugreliqua funt figuree quadrilaterg, Menfulae
appellantur, = ’
I:Iapa'Mn?@l ey re dbrdir | ovoret, 1 exbxMous.
VOLT KTTEAPOY £ ERATPa To: 5P & crt}um?r'foump aMEAaus,
34. Parallele, funtreG linex , quacin eodem plano exiftentes, & ex
utracg parte in infuicu eietee, inneutram inter fe mutuo coincidunt,

AITHMATA.

KH'rmﬁw,Awb TIPS OHULEIOU u‘z% Top onpeiop,ivleinp Yoo pip ayayeps
w"wemfxcmwlw wheiap, Wil p cwve xis on” ewhtias sxbaMerp,  Kod 7rows
T ungcp U4 SHXSHURTI,RURAGY

Poftulaca,

Pet?tur, & primo quidem, Ab omni punéto ad omne pun&um, re-
&amlineam ducere pofle. Secundduero, Terminatam reftam line.
a'_“,fecundum continuationem,in retum encere, Tertiotandem,Om.
nicentro & interuallo, circulum defcribere, ,

KOINAI ENNOIAL
Terodmdi@, v Hros 20piG.
COMMVKES NOTIT!AE,
1 Quaecidem xqualia: &inter fe func equalia,

l; ‘; 13 1; O ————— —_——y (= =]

13
Eap irvig ivee 7oorefn, e oha 8¥piowe,  Kau®* beawd lowp iow aoupstn,
T g A ool Sap lowe,
2 Si xqualibus xqualiaadijciantur: cotafuntxqualia, 3 Ecfiabg.
qualibus gqualia auferantur;quee relinquuntur funt xqualia
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2, 14 3 3
Eap avibis owe ool , Tt oAt 8¥1p oivicee.  Kautap 0P oo wp bove &
Qapeln , o Aizrre STy . - ' '
4 Stinzqualibus gqualia adfjciantur ;tota funtinequalia, 5. Etf
abingqualibus equaliaauferantur: reliqua funtinzqualia,
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9 16 7 17 14 1§
8 8 8 7 7
17 2 4. 30 17
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Tapv airpyv Aahdaa, ioee owAis it Ko ¢ pv adrpd wuion , ik
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6 Quaxciufdem duplicia: equaliainter fefunt, 7 Etquaeiufdem di '

midia; gqualia inter fefunt. ‘|
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s Qua congruuntinter fe: equalia inter {e funt. ’
o Ettotum partefuamaius eft, ‘ o , |
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10 Omnesrectianguli: aquales inter fefunt. 12 Etfifn duasretasre
&alineaincidens,internos, & in eadem parte angulos,duo‘bus rectis mi-
noresfecerit : illasambas productas infinite,necefle eft coinciderc,cain
parte,qua duo ifti anguli fuerint duobus rectis minores.

Ko dldo tvbeion, xwpiop v msixevotp.
12 Etduz re¢tzlinez: fpacium non comprahendunt.
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IMPOTAZEIZ.

FPQTH. A
E'w; q:'? Jbluongivleing Wemary{uug, Yoy m-zt'qﬂ\a'bfop O'Usﬁczﬁou',
PROPOSITIONES,
PRIM A. IR
Super data rectalineaterminata, triangulu equilaterum conflituere,

Terminata rectalinea data, propofitum eft,fuper ea trrangulum zquilaterum
contftituere. Officio j gitur circini, fecunduminteruallumrecta date,ex utraggillis
us extremitate,per tertium poftulatu,circu-
lus defcribatur: atqp ubialter alterum fupra
lineam fecat, inde ad utrangp extremitatem
datzrecta quedam linea demittatur,& pro
pofitioni fatisfactum erit, cum heeduz de-
mifla & redta terminata data, riangulum
quale petitur comprehendant: id quod fa.
cile ex ftructura & circuli definitione, bis
ufurpata, atgilla communi noticia, Quae

prinim

uni funt g:qualia, &inter fe funt 2equalia,demonftrari potent.Super data igiturre.
Ctaterminata linea, triangulum zquilaterum conflituty ft, quod feciffe oporruit,

FPOTASIS B.
[gos 7w dbbuwn onpcinr, i dbeson ivbeiniolw ivbeiap fiS .
PROPOSITIO 1L

Addatum pun&tu, datx re@z line.c, cquadem rectam linea ponere,

Pundto & rg&;} linea data, deferibatur primo circulus, cuius femidiameter fitre
Ctadata:altera iplius extremitate,utra fuerit,centri loco {umpta. Quo facto,a cen-
tro circulifam defcripti,ad pun@um datum linea quadamrecia, per primum pos

ftulatum duca, fuper ea, per propofitionem praecedentem, triangulum xquilate.
rum conftituacur atqgidlatus, quod ad cenrrum tendit, ad circum ferentiam ufcg
producatur. Poftea uero fecundum hancipfam continuata, ex lla quUOg extremi-
tate,quam cum latere trianguli altero communem habet, circulus delcribarur. &
ubitandem latus trianguli alterum ufes ad circumferentiam continuatum fuerit
confectum erit negocium. A’ dato enim punciolinea, datz zqualis, cducia eff:
id quod adieclz figura indicant.atque in hunc modum demonftrar p,oteﬁ. Cum
enim in maioricirculo, quz exiplius centro egrediuntur reG linex, ex definitlo.
ne, inter fe equales {int cumgp etiam fuperrecta, quam centrum circuli minoris et

2 punctum

?
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punc&tum datum terminant, triangulum 2qui-
laterum conftitutum fit, huius uero trianguli
duo latera duarum maioris circuli femidiame-
trorum partes fint, partibusillis zqualibus ab
aqualibus femidiametris fubtractis, quare-
linquuntur rectz linez, ex communi quadam
noticia inter fe zquales erunt. Sed quia unaha.
rum, ex definitione circuli,datz reciz eftzqua
lis : & altera, qua nimirum ex dato punctoe-
greditur, ex communi quadam noticia, eidem
recte datx ¢qualis erit. Ad datum igitur pun-
Gum, datzerecta linear gqualis recta pofitaeft,

quod fecifle oportuit.
rpoTAzIS r.
Avo Jobusowp whiap anowp , o ) peigov@,m edasovs o lw tleixp
xPeAeip.
PROPOSITIO 1l
Duabus datis rectss lineis inequalibus,alongiori,breuiorigqualemre
&amlineamabfcindere.
Eft huius propofitionis triplex operatio, feu fabrica. Prima, ut officio circini qua
Linealongior. titas breuioris accipiatur: eadeindeinlon-
giore,ab extremitate unaincipiendo,pun.
cto aliquo fignetur:& faGtum erit negotia,

id quod per comunem illam noticia, Qu=z
uni funt xqualia,ecinter (e funt xqualia,de

Pyeuior,

monftrari poterit.

Secunda eft,ut linez propofitz duabus fuis extremitatibus utcungs coniungen
eur,fecundum quantitatem deinde,uel interuallubreuioris,ex coniunctionis pun.

&o,per tertium poftulatum, circulus,uel arcus tantum circuliloco,qui tamenlon
gioremrectafecat, defcribatur:& idem effeGum erit. Huius autem demonftrauo
eftipfacirculi definitio fupra tradita, cum linez a centro in circumferentiam ca.
dentes, per eandem, inter fefint xquales.

Tertia huius operatio eft, ut, per prcedentem propofitionem fecundam, pri.
mo ab extremitate longiorisalterutra, tanquam a puncto aliquo dato, lineabre.
uiori ¢qualis educatur:atgs huicdeindea longiore, prout fecunda huius propofiti
onisoperatio exigt, aqualis abfcindatur, & tertio,quod uolebat propofitio, fa

erit,
FIGVRA

LIBER PRIMYS,
FIGVRA OPERATIONIS TERTIAE,

Linealongior. Breuior. ’
..
NPOTAZIZE A.

. Eap Mo "fg"'l:‘X{::m 'm‘fg do as Tois dwoi mdlpous ionee Ve,
u(qc'r‘cizc > X Tw Yovlap s yoviciolw | Tlw~gmo PF irwpwiiwp
Xkl weutlw Coorp  Raoeriolw cfer, waup Fiywrop bd bryuve wop

oG AoiTras 0L TOL It ot TYN
. yevio '97\o:7mus Ylwvious ioon ooy T L TONE &g
ai oo mNSUpai nagoleivovarp.
PROPOSITIO 1111,

Si duq triangula duo latera duobus lateribus equalia habuerint,utrun.
que L.xtnque,h‘ab.uermt uero & angulumangulo gqualem,eum quifubg.
qualibusretislineis comprehenditur: & bafim bafi gqualem habebune
& triangulum triangulo gquale erit, ac reliqui anguli reliquis angulis :
quales erunt,uterqp utricp,fub quibus g¢qualia latera fubtenduntur., ¢

Sumithecquarta propofitio fua demonftratione ab impofsibili. Duplex en
gﬂ, utnorunt dialeGci, demontftrationis genus. Vnum, quod ex uerts g( conclel}’1
{is procedit,& directum dicitur. Alterum uero, quod cum direGte non pofsit obt;
nerl,d ab impofsibili aliquo & abfurda coclufione fuam demonfiratione cofirmat
?clrxs) . g:;cllxsn.z tia[;[um hicmonere uoluimus. Nunc quantumad propoﬁtione.Prg:

ulmodi duo triangula,qualia hgc propofitio requint,quorum nimi-
A rumunius duo latera, duobuslateri.

/ \\ /\ bus alterius zqualiafint: atgpangu.
/ \ lus deinde fub gqualibuslateribus u.
) \\ \ nius,angulo fub equalibus trianguli
/ >
- /

alterius comprehenfo equalis: dico

\ quod & horum triangulorum bafes,
ipfaquodp triagula tota , atq reliqui

anguli reliquis angulis utrinquein.

ter fe equales {int. Huius rei nuncac.

’ cedere deberet ocularis quedam de-
ita fefe habereres apparet, & euidens eft, tan.

3 quam

/ —

b

monfiratio:fed quia ad fenfum quafi
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quam uera atg omnibus nota relinquitur,cum ftatim, hoc {i quis negare welit,op-
politum eius,ad extremum, Quod dug rectz {pacium comprehendant , ut {equi.
tur,fateri cogatur,reductione ad abfurdum. Superponatur triangulum unumalte
rificuc anguli eorum ¢quales,unus fuperalteroiaceat,unum etiam equalium late-
rum unius, {uper fuo gqualialterius triagulilatere pona-
tur. Etquiahec duo, & reliquaetiam duo exaltera parte
latera,ex hypothefiinter fe 2qualia funt,ab ¢qualibus e-
tiam angulis defcendunt: horum applicatorum laterum
extremitates,reliqua etiam ex altera parte lateraomnino
M conuenire atq; coincidere oportet. Quiauero fam bafi
extremitates ( ut qua ezdem {untqua defcendentium
lateru, ) conueniunt : bafisigitur bafi autcongruet, aut
duzrectzlinea coprehendentfuperficie. Pofrerius no
conceditur,cum nimirum id,ex communi quadam noticia, proabfurdo habeatur.
Congruetergo bafes: zqualesigitur inter {e,ex comunt1lla noticia, Qua congrus
unt inter fe,qualiainter (e funt. Congruet {ic & triangulu triangulo: quare & 1pfa
zqualiamter e, pereande. Denigp quia etiamreliqui duoangulireliquis duobus
angulis congruunt, utergg utrigp: & ilfitandem eo modo quo conueniunt,interfe
equales erunt. Cum igitur duo triangula duo latera duobus lateribus equalia ha-
buerint,utrungp utricg, habyerintuero  angulu angulo equalem,eum qui fub
qualibus recis comprahenditur: & bafim baficqualem habebunt,& triangulum
triangulo equale,acreliquiangulireliquis angulis equales erunt,utercp utricg, fub
quibus equalialatera fubtenduntur, quod dem onftrari oportuit,

ADMONITIO.

Per punctain figuris,ieprefentatur ratio ducens ad abfurdu,ut quifacilis no ef-
fetin concedendo id quod uerum eft, tandem courncatur reductione quadam ad
impofsibile, ut hac offenfione abfurditatis quodammodo refiliat ad confefsio.
nem ueri. Quod ut hocloco, ita etiam alijs locis ame factum reperient Lectores,
delignatione punctorum,

FPOTASIS E.
Towp icooush  Terysvop,al THE&o et Ywvias, orei aMmAaus ot Kod
7iChe wpAnberiop T icwp al Tlw oty
{oovTo,
PROPOSITIO v.

Ifofcelium triangulorum:qui ad baim anguli, equales inter fe funt,
Et¢qualibusreis ulterius productis : quifub bafi anguli,cquales inter
feerunt,

Sunt huius propofitionis duze partes , quarum prior quidem eft, quod intrian-
gulis duum 2qualium laterum,anguli ad bafim,hoceft ad reliquum latus tertium,
{int inter fe gquales. Pofterior uero, {i 1n huiufmodi
\ triangulis ¢qualia duo lateraultra triangulum pro.
ducantur:quod & fub bafi, quific fiuntanguli,inter
fe zquales {int. Fiantlatera ultra triangulum produ
Gta,per 3, inter {e 2qualia,horum deinde equalium
—_— extremitates cu bafis extremitatibus,duabus redtis,
quz fefe mutuo fecent iunctis,demoftratio ex 4 pre
cedenti,bis ufurpata, & communi tandem illa nott.
cia, Siab ¢qualibus =qualia auferantur, & quz re.
linquuntur, &ca, {ic colligetur, Quonia enim inﬁ;
rius a

LIBER PRIMVS. 8y

tius ad Ifofcelis bafim pofita triangula ( fumpto tame ad utriicp Ifofceli defcripto)
duo latera ex hypothefi & ftructura, duobuslateribus 2qualia,angulum preterea

inter 2qualialatera,angulo equale habent:per precedentem quarta, & bafim bafi,
hoceft,fecantes fefe mutuo fub lofcelis baltlineas, acreliquos duos angulosrelis
quis duobus angulis equales habebunt:quod eft notandum.Rurfus quoniam ca.
dem duo inferius ad Ifofcelis bafim pofita triangula, propter ftruGuram quidem,

eainfuper,qua iam demonftrata funt,ex propofitione 4 huius,inter fe qualia
funt,angulos etiam equales habent:iam ftatim pofterior huius propofitionis pars,
quod fcilicet {ub bafianguli inter fe 22quales {int,manifefta erit. Quod deinde qua
tumad partem priore,ad bafim etiam pofiti anguli inter fe gquales fint,cx comuni

ilfanoticia,Siab xequalibus equalia auferantur & id tande manifeftabitre,
Conftat itaque fic tota propofitio. Ifofcelium 1gitur triangulorum: qui ad ba.
fim funtanguli, inter {c ¢quales erunt. Produciis item zqualibus lateribus; & qui
fub bafianguli,inter fe xquales erunt, quod demonthan oporuuit,

SE
MTPOTAXIY S,
¢ i 3
:rgrywvou &l wVIOL o0t AAKAOUS WO , KO &I NTT0 TS 10 ‘ycovl'ag’
o Telrov(Gs Tt iANAig toov .
PROPOSITIO VI

Sitrianguli duo anguli cquales inter {e fuerint; & fub gqualibus angu-

lis fubten(alatera,equaliainter fc erunt,
Efto
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Efto triangulum, cuius duo anguli {int inter feazquales:dico &latera illis equa.
tibus angulis fubtenfa,inter feequalia effe. Si enim non funt equalia: erit alterum
eorum longius.ab €0 ergo quogl ef'f lpngxus,bfeutorl gqua'lc auferatul,}uxtalll‘um
angulum, qui eft alteri xqualis,incipiendo, & clatdatur triangulum. Etquoniam

duo triangula, quz nimirum latus,

quod equis angulis interfacet, cos

mune habent, huiufmodi{unt,qua

Vel lia propofitio precedens quartare.

quirit,cum per hanc quartam,etba

{isbafi,totum deinde triagulum to-

ti triangulo, acreliqui anguls reli-

quis angulis equales {int:partiale triangulum fuo totali zqualeeri_parstoti, quod

eft impofsibile:partialis etiam angulus, ex communiillanoticia. Quze uni funt .

qualia,&cat. fuo totalizqualis,quod &ipfum impofsxbﬂe.Lgtusllgt'tur unum al.

teri,propter hecinconuenientia,non inequale, fed zquale etit. Siigitur ranguli

alicuius duo anguligquales inter fe fuerint , 8 horum equaliii angulorum fubten.
tenfa latera inter fe zqualia erunt.quod demonfirafie oportuit,

RPOTAZTIZ Z.

3 ’ . 4 9
Em ) b Whaas, dwot Tous adrous et dAhar dlo wheinr
XX TEP& RATEPt , 0V TUSAINTOI T 5 71005 AN ok KAAG 01 L8400, W Tox (lse
7o (PR, TO DT Tous of xgxye tufeiais.
PROPOSITIO, VIl

Super eademrecta, duabus cifdem retis lineis alie dux recte equales,
utrag utricp,no conftituentur,ad aliud atgaliud pun&un?,a'd cafde par.-
tes, coldemcp terminos cum duabusinitio ductisrectislineis habentes.

Sentetia eft propofitionis: Sifuper alfcuius rg&xlinex extremitatibus,a pucio
uno,extralinea fumpto,ducerecte demxﬂ:efqermt, quod tua puncto quoda alio,
in eade qua prius parte conftituto, ad cxt}'em}tatcs.da‘tat,alfe due rgé}x,quc gﬁent

riorib.ductis equales,utracg fug coterminali,demitti pofsint,hoc impofsibile eﬂ-:.
%1’ enim pofsibile, deturre@a, a pucto etia extra data fumpto,ad utrangg extremi-
cate rectalinea ducar. Sumat deinde, ut ita aduerfario,uel minus credeti,mos gerao

¢ur, in eadem qua prius parte,, punctum aliud , a quo &ipfo dux ad extremitates
date re¢tx tandem demittentur hineg.

Et quiain huc modum defcripra figu-
ra, ex pofterioribus una priorum una
fecetaut non fecet, utrum nunc contis
gerit,pucta femper, per primi pofru-
latum, recta quadalinea coniungeda
funt.Quod{iunaunafecet, cu hicap-
pareat duo triangula,quoru utrucs o
{celes, qui inlfofceliu triaguloru uno,

Re&adata, Re&adata.  perpriore partem quinta,angulifunt
inter fe equales,mox uni equalium unus angulus,que nimirum habeta latereé, ad.
ditus, dealtero uero unus ablatus: quific ueniiit anguliinequales, per eandem pri.
orem quintz partent,ratione alteriuslfofcelis, inter fe equales erunt. quod eft im.
pofsibile. Efto autem nunc,quod non fecet una unam, tum poft punctorum con.
junc&ionem, unius Ifofcelis trianguli equalia latera t{ltra bafim producantur.
Et quoniaqui, ex pofteriore parte quintg , anguli funtinter ¢ equales,{iunt unus

additus, dealtero yero unus ablatys fuerir, ex priore parte ciufdem qumtgfdcrg
quo
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quod prius inferri poteft. Sequitur ergo nunc, quomodocuneg hoc tehtabitur,
incaffym laborari, cam necintranec extra demiflas rectas punciualiud fumi pof

Re&adara. Recta data,
fit.Super eade igitur recta, duabus cifde rectis, & reli, quod demoftrafle oportuit,
FPOTAZIE H,

N ¥ -

U, mhonmo  lowpiviucy mupouivlw,
PROPOSITIO VIIIL
Siduotrianoula duo latera duobus lateribus cqualia habuerint,utru.
que utricg, habuerint uero 8& balim bafi equalem;: & angulum angulo z.
qualem habebunt,eum quifub gqualibus lateribus comprehendicor.

* Defcribantur huiufmodi duo triangula,qualiahacc propofitio requirit : dico &
angulos,qut fub qualibus amborum triangulorum lateribus comprehenduntur
inter fe equales effe. Colligitfuam demonftrationem hec propofitio ex feptima,u;
precedens fexta ex quinta, ab impof.
{ibilthocmodo. Superponat triangy
lum unumaalteri,fic ut bafis bafim,la.
teraetiam latera, unumquodg fuum
cquale,refpiciant:ac pofita bafi fuper
l;aﬁfuna item Ex{t_x emitate uniusin u.

0, luperunabafj g in tri
angulo altero,cum ipfe bafes inter fe {int, ex hy;,)otgeﬁ,gqualess: fl)l{:tel iTrlth::t:eel:ttr::

lpitates reliquz coincident, atq {icetiam ipiee bafes,cumalias,ubi uidelicet unaba
{is extrauelintra triangulu caderet,duz rectelinex fuperficic clauderent, id quod
¢r communem quandam notitiam fieri pofle negatum eft: cogruunt igitur bafes
tquia bafes congruunt: latera ficlateribus auc congruent,aut non.Siprius: & ar;
gulus angulo congruet , & ei equalis erit quod erat demonfirandum. Efto uero
‘quod non congruant latera bafibus congruentibus,fed differant, hoceft.in diger.
A puncta cadant, cum fuper unius re@e extremitatibus duz recte ,abuno pun.
¢to deduciz, prius condtitutz {int,iam uero aliz duz {ir.
per eifdem recta exrremitatibus pofite, uerfus eandem
partem tendentes,in aliud punctum concurrant . contra
propoﬁtionem premifsam feptimam id agi man’ifeﬁum
eft.id quod fieri non folet:cum widelicet Geometre inde
corum nimis atqy turpe eflet,{1demoftratz antea propo-
b I fitionisuerstatem & conftantiam eandem non tueretur,
e:iiptc;hlelﬁ ’igr::;f‘}nC011Ul§ﬂleﬂS,COngruentnbgs bafibus:et reliqua latera, cu fint,
Yp , ¢axqualia, congruere: atep{ic angulos, quos dicta latera com.

prahendunt,
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prehendunt , interfe equales efle, necefle erit. Siigitur duo triangula, duolatera
daobus &«z. quod demonttrafle oportuit.

KPOTAZIE o,
Tlw Jbbeiouep ywviap whlnpepuop dixa Tepeip.
PROPOSITIO 1X.

Datum angulum re&ilineum:bifariam fecare.
Angulus rectilineus datus.

Sitangulus reilineus datus,atp propofita,
eum bifariam fecare, Officio igitur circini, exfe-
¢tis datum angulum continentibus, ab earu con
tactu incipiedo,portiones fumant equales:qua-
rumfines deinde linea quadam recta, uclfofce-

les triangulu fiat,iundti, fuperilla, ex altera par-
te, triangulum equilaterum coqfhtua t. Quodfi
tandem linea quadam recta aliaangulus datus
cum fibi oppofito copuletur, propofitioni iam
fatisfactum erit: id quod propofitionis xgawe-
xdUa & propofitio o¢taya manife{tabunt.

ALIA DEMONSTRATIO HVIVS.

Sitangulusreilineus datys,at¢p propofitum, eum b'ifgriam fecare. Si gnetur
igitur in uno angulilatere puctualiquod,
huic deinde portioni,queinter puctihoc
et anguluiacet,equalisab altero angulila.
tere,ab ipfo angulo incipiedo,per propoft
tionem tertiam auferatur, et connectantur
harum portionum fines tertia quadam re.
calinea, Porrofuperhactertia, exaltera
parte, per primam propofitionem huus,
triangulo equilatero coftituto, angulis in
fuper, quos hac reCtain diuerfis triangu.
1is fubtendit, recta quadam linea alia jun-

s, confectum éritnégocium,cum hac ipfa retaangulum pro pofitum bifariam
fecet:1id quod, ut prius,oftendi poterit.

PPOTAZIE I
Ty dbeslapivbeiny wempaouivlu® fixa THe:
‘PROPOSITIO X.

Datam re&tam lineam terminatam: bifariam fecare.

Sitrecta linea terminata data,atqg propofitum,eam b'ifarlam fecare. Super 1".3
igitur triangulum aquilateram conﬂitu'atur :an gulo'd.emde, quem hzec reé:;a IEL -
minatafubtendit,linca quadam rectaalia,per propoﬁuoncm nonam pracc ente,
bifariam diuifo,factum erit negocium.Nam quze angulum,vca 1p(g, conuqtcxiata ta.
men,& terminatam re¢tam lineam datgm bifariam fecet:cutus guxder? rei demon

firatio,ipfa fiructura & propofitio quarta erunt. Dataigitur recta tet-

i inea. bifariam feGa eft:quod fieri oportuit.
minatalinea, B SEQVITVK
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SEQVITVR FI1GVRA,

Re&atermi. natadatz.
MPOTAZIZ 1.
T dbciontvlein, b Tov 7os oawrm dblivps enusiov, 71€og oplas Ywwias i
)
guiap Jpauunp acyayeip.
PROPOSITIO X1,

Datare&alinea,a puncto in eadato,ad angulos retos lineam rectam
exeitare,

Sit rectalinea data,in ea etram punctu datum,atd propofitum, ex pun&ohoc,
ipfius retz linex data, lineam rectam ad rectos angulos educere.Signentur ex
trags parte puncti inlinea, circini officio,zquales portiones. ex harum finibus dein
de,circiao prius ulterius expanfo, duo circuls,
uel arcus tantum,circulorumloco, fefe mutuo
fecantes dclcibantur. A’ mutua tandem duo.
rumarcunim intcrfectione linea recraad pune
<tum inlinea datum i demitla fueric: illam de~
miftam a pundroin lineaad recros angulose.
dgc’ta cﬂc,{?c obrri?}ebl‘tur.Ducatur a commu-
niarcuum interlectione ad utrancy i i
Redta data. recta datainterleione, quzedar:ncprggﬁii:c?
Etquonia hicfunt duo triangula, qualia propofitio octaua praecedens requirit cu
illianguli,quosrecta data,& quaab arcuum interfeione demifla eft Iinea, ’
conftituunt,per eandem octauam, zquales inter fe fint,atqobid deinderecti, ex
definitione:hzc demifla ad angulos rectos educta erit,id quod fieri oportuit,

ALIA DEMONSTRATIO HVIVS,

Sitrectalinea data,& qua {fequuntur. Signentur
exutraque parte puncliin linea 2quales portiones,
una quidem ad placitum,alterauero per propofitio.
nem tertam praemiffam. Superhis deinde duabus
portionibus, tanquam una linea, triangulo xquila-
tero per propofitione primam conftituto,ad angulu
quem haec tota fubtendit, a puncto in linea fumpto,

Reda data. rectaquadam linea ducatgr:.Erir autem hecreciaea

) . que petebatur,adrectos {cilicet an gulosa punctoin
kineadato educta:id quod, utmodo , mediante ftru®ura, ex propofitione ocraua

& definitione angulirect, facile demonfirari poterit. !

M NPOTAZIS
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FPOTAXEIEZ 7/ | IB.
Ezrt o Mbes(@p tudéiap ccreapop , e 0 Jofivr @~ onpiion,d us isip in’
e, wheap %:ac,u,géw gyayeip.
PROPOSITIO X1

Super datam rectam lineam infinitam : a dato puncto quodineanon
eft, perpendicularem retam lineam ducere. :

Sitrectalineafatis longa data, extra eam etram punctum datum, atq propoia
tum,a puncto fuperrectam, perpendicularem re¢tam lineam demittere. Sufcipia-
tur exalterutra partereCt,per punctum diuife,punctum allud,utcuncp,ac centro
quidem,puncto dato:interuallo uero eo, quod a duobus pundtis intercipirur, cirs

culus, per 3 poftulatum defaiibatur, Vel, Ex
puncto daro defcribatur primo circulus tatus,
utrectam datam in duobus locis inteifecet, a
quo eodem puncto deinde ad interfectioni®
loca duabusreis lineis dutis, fecetur uel amy
gulus ad centrum, quem hz duz et inclu-
dunc:per nonam, uellatus eundem angulum
fubtendens,{i magis placet: per propofitione
2 o,bifariam. Dico ergo quod hec,ucl angulu
uellatus,{ecans linea,ea {1t qua peritur. Quo-
niam enim ad reCtam hanc, qua datxe re.
¢t infiftic , angulos xquales effe ipla xa7ua
axdbs, et propolitio 4,fiangulus:uel & propo
{itio g,{ilinea data,{eu latus bifariam diuifum
fuerit,demonftrabit. Et quoniam funtangus
li deinceps fe habentes, Quando autem recta
! rectzinfiftens, deincepsfehabentesangulos
a:quales inter {e fecerit: uterq 2qualium angulorum ex dehnitione,rectus eft,ac
intiftens, Perpendicularis tocatur, cum hzc recta ex puncto etiam daro proce-
dat propofitioniiam fatisfacti erit. Super datasgiturrectamlinea fatislonga,a da
to puncto quodin eanonerat,Perpendicularfs educta eft, quod ficri oportuit.

ALIVS MODVS DV CENDI
perpendicularem lineem, !

Eft & tertius modus ducends perpendi.
cularem lineam, ex prima parte propofiua
nis 3, terer libri fequentis defumptus , eo
fpectans, {iquando forte ab alicuius recta
extremitate ca ducenda efler. Huius itaque
dclimeationem huc ponerelibuit, maxime
obid, quod prater hos modos, non puto
praterea alium efle modum erigendiper-

Datarecta : ,
pendicularem lincam,

APPENDI] X,
Ex prazmifsis duabus propofitionibus difcetur,quomodo ttiangulum orthogo

niym formari debeat, Pofteaquam enim perpendicularis adrectam ducta eft, fi
deinde

LIBER PRIMVS,

deinde huius extremitas, uel punctumaliquodin ea , cum datarea, vel fimiliter
eius puncto aliquo,coniungatur: triangulum rectangulum deferiptum erit,  fict

L

De Obtufiangulo autem & Acutiangulo , quomodo formen ur,

gulos, a quibus denominata {funt,quis animaduerterit,nonent a ori s
cum nullam {ingularem induftriam ha delineationes requuant,t qu q
Ucuiulm deferiptione apparet.

7 Triangulum

Amblygonium Oxygoniutn

FPOTAZIZ 1T,
Qs opivleinin’; A ;
7 wiciap swlfeion ywving yetdwo opbace , y due
0
190Q WOIRT &, :'}’ f ¥ v Fﬂw;
PROPOSITIO X1,

Curectalinea fuper rectamconf(iltenslinea, angulos fecerit: aut duos
rectos,aut duobus reétis xquales faciet, ]
Confiftatrecta {uperrectamlineam,angulos faciens:dico illos efle,aut utruncy

rectum,aut ambos {imul duobus rectis equales. Nam linea infiftens reta alij,fa
. - . 3 -
cict deinceps {e habentes angulos autinter fexquales,aut uero inxquales.Quod

{i equales:uterep ex definitione, rectus erit, id quod uult propofitio. Sin wero inze.
quales, quia tamen unus tanto interuallo re¢tum excedit, quanto alterreto mi.
nor cft(id quodlinea a puncto in recta fumpto, mpos opdas educta commontirabit)
propter excellus & defetus xqualitatem, jam hi duo anguli; licetnonrec perfe
tamen duobus rectis xquales funt, id quod & ipfum habet propofitio. Vnde fic
patet ipfatota. Si re@a igitur linea fuper reGam conliftens lincam angulos fes
cerit, aut duos rectos, aut duobus recis angulis @quales faciet:quod demon-
ftrafle oportuit, '

M 3 AL1A
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ALIA EIVS QVO IN PROPOSITIONGE
dicitur, Aut duobus reétis @quales, demonftratio,

Quod fireGainfiftes retzalfj,angulos deinceps (e habetes inequales fecerit,t&
ex comuni linearum contactu,tanqua ex punctoinlinca dato,per propofitione 1«
huius,ad angulos rectoslinea excitetur, Etquoniam ex utracg parte femperunus

AN angulus, hicquidemperlincam  oefleg ductam:

illicuero,peralteram nfiftentem n duosangulos

| diuifus eft: finguli duo partiales fuo totali angulo

zquales erunt.atq his deindeillis zequalibus addi

J tis, ficut duo uni, & unus duobus angulisacce.

dat:tres anguli tribus @quales erunt, uno tandem

communiangulo, qui nimirum fub perpendiculari & aliainfiftente comprehedi-
tur, hic &illicablato : duoanguli duobus requales erunt. Quia autem duo ex una
parterectifunt:exaltera parte duo,quos nimtrumrecta,nonad rectosangulos du
¢ta,& ea cui infifhir,comprehendunt.duobus rectis angulis equales crunt. Sirecia
1gitur linea fuperrecta cofiftens angulos fecerit, X cet. quod demofirari oportuit,

NPOTAZIE 1A,
Eop meos Twi swheiee wou 718 7i€0s awmh onpreinr dwo tvleiou pus Sl o owrme
uien Tocs Pefys ywviag dotp opfous loweg Twadony,vn’ Whelas (v
aMuAoug o svlciou.
PROPOSITIO X1111,
Siadaliquamrectam lineam,atgad eius punétum duze retelinea,no
ad eafdem partes ducta, demceps fe habentes angulos duobus rectis -
quales fecerine:m directum eruncinter feipfc rectze line,

Sit quaedam recta linea,ad cius etiam unum aliquod punctum,duz rectz lineg
non ad eatdem partes duca fic tamen,ut cum priorirecta, angulos duobus rechis
zquales faciancdico quod qu ad punciiifunt ductz recte linee, ad amufsim u.
naalteri iuna fit, Colligit fuam demonftrationem hac propofitio ex propofitio-

Duz B rete

ne 13 prarcedetiab impofsibili.fic. Nifi enim hze duz recte,ad pun@um priorisre.
G fic duct=,unalinea fint,{iforceab aliquo minus credente,atq fubtili nimis ho.
mine, una du@aru fuo modo fecundum continuationem inrectum eiecta fuerit,
perprecedetem 1 illam deinde communem nouciam, Stab equalibus 2qua-
lia.uel aliquod commune(quod idem eft){ubtrahatur,&cz.inferri poflet, partiale
equalem efleangulo firo torali. Sed quiahoceft contrarationem  notitiam qua.
dam communem,quz fonat, Totum efle qualibet fua parte maius.Non 1gitur con
tinuar potelt iuxta hoc punctit in direCtu aliter, neqsilla, cum qua iam hoc tetarid
eft, neg etiaductarediaaltera: quarehz duz in dirctuiuncix funt, Siadaliqua
igitur
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ig:tm're&.::m lineam, atq ad ciuspunctum,duz rectelinez,non ad eafdem partes
ducta,deinceps fe habentes & cz. quod demonftrari oportuit,

FPOTAZIE

Eap dvotvleion T MLVt XNABAZS * TS u;’,'l xaqub&u 'yww'xg loves xMBAUG
TruIBTDUaT,

PROPOSITIO XV,

. Sidugredtelinez fefemutuo fecuerint: ad uerticem angulos xquales
inter {e faciunt,

. S(mt duz linez fefe mutuo fecantes: dico,quod anguli ad uerticem fintin.
rleequales. Eft hurys propofition:s demonttratio,propofitio 13 precedens,cit
Pereamrectarecic lincg infiftens, femper duosangulosaut rectos, aut duobus re

g’f{i_s equales facigt. Quare hac propofitione bis ufurpata,Cum que uni equalia;illa
inter e equaliafint, communi angulo ab his equalibus ablato : angulitandem

11 wopuplw equales manebut, Si due igiturrect¢lineg fele mutuo fecucrine:ad uer-
ticem angulos gquales inter fe faciunt,quod demontfhafle oportuit,

TOPIXZ MA,
Ex dupdpy Powspop* Ortwg oowes Ao ovp Wl Tepvwor aMuAag®
s 7808 T pun Yuwvies Teredanp oplous iows Tromaovot.
COROLLARIVH,

Hin ' . .
o ¢ Tamfeﬁum eft, Quotquot reétas lineas, in eodc plano fefe mu.
©lnteriecantes:angulos efficere quatuor rectis ¢quales,

e —
n / % 2 :
Wrs Tiybwoy wds b >8PS Yovia wgTdiug
Wrs,Hou R’Treuowrzoy, y.w{cop es1p,
PROPOSITIO XvI,

Omnis trianguliuno latere produ®o; externus angulusutroginter.
no,& oppofito,maior efl.

Sittriagulum, productum etiam ulterjus ynum eius latus:dico , qui ficfitext
nus angulus,cum utroqs interno, & ex oppofito contftituto, maio,rcm effe. Sec .
tur duolatera trianguli,que funt ad angulu externu,bifariam,deinde per dlzuiﬁoc;?é
puncta, abangulis, quos hgc cadem latera fibtendunt, linex recte uftra triangulu

ducantur,
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ducantur,fic,ututriufg extcrna, fua fitinternz portiont equalis. Extremitatibus

- tandem harum rearum cum puncio, quod eft duarum diuifarum communis ters

minus,duabus rectislineis ¢onexis,demonflrationis figura parata erit, Qua nunc
diligenter perfpecta,propofitionym decima quint & quartz memor,rem ita fes

{c habere facile perfpiciet,
ADMONITIO.

Oportetautem,ut pro utrogg interno oppeafiro angulo , quo nimirum exter.
nus maior efle demonitrari debeat,duo partialia riangula {umantur, quorum alte
rum quidem angulum illum,de quo agitur,integrum huber:alterum dcinde.quod
huic ad uerticem runcum eft, tum demum propofinonibus allegatis res fuccef-
fumn habebit,quod indicarenecelleerat.

SEQVITVR GEOMETRICA FIGVRA
alia, pro triangulo

orthogonio &ifofs  oxygohio & zquilat, am|

NPOTAYIS
Torps merywvou, et dlvo yawviax dlvo opbiy Aodorovis
Cowduevout,

movls psTeAa

PROPOSITIO xVIL
Omnis triangul,duo anguli duobus rectis minores {unt,omnifariam
fumpti,
Propofito triagulo qualicugs:dico,quoslibet esus duos angulos,duobus reclis
minores cfle. Producat quoduis eius uniilatus ulterius. Et quonza ex ram premifia
16 propolitione, angulus externus utrog interno & oppolito maior 1urfus

ucniam ex communi quadam notitia,S1inzqualibus «qualia,ucl aliquod coma

mune adieu fuerit, ipfa tota inequalia funt : prioru inaxqualiv ytrig angulus, qui
eft extcrno
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gﬂ' externoigefae adietus,& tota tandem inter fe inequalia efle conueniet:atque
illud quidem maius, ubi fcilicet eft externus angulus:alterum uero, duo nimi-

ruminterni anguli, minus. Maius autem, cum ex propofitione 1 3,duobus rectis
angulis equalelit: alterum nuc,ut qui funt duo internianguli,propter anguftiam

duobus re@isangulis minus erit. Etquoniam hocniic de duobusad placitu fum.
ptis aneulis, quod ipfi duobusrectis minores {int, demonfiratum cft : de fingu.
lis duobus amplius nullum dubium erit,, quin &ipfi duobus recis minores fint

fubinde tamen alio atgg alio latere ulterius producto. Omnisigitur tiianguli duo
anguli,& quz fequuntur,quod demonftrale oportuit, ” -

MPOTAZIS IH.
[Towlos TQrywvov,H Leidwp mhdUga Thw eilove Yewviay

PROPOSITIO XVIII,

Omnis trianguli,longius latus ampliorem angulum{ubtendit,

Sententia eft propofitionis.Quod latus alicuius trianguli eft longius: iliius etia
angulum quem {ubtendit,breuioris fubtendentis angulo ampliorem effe. Deferi-
baFur igitur Friangulum,dgun? aqualiu,uel trium ingqua]ium laterum:dico quod
cuius anguli eft latus longius,illum etia ampliorem effe. Duorum anguloru latera,

ergoamplior angulus. . cum cx hypothefi, unum co:
rumlonguus,aiteru uero bre-
uius it, abfcindatur delongi.
orL,per propofitione 3 hurus
portio breuiorizqualis, ac trj
angulo formato, demontftra.
— tio ex prpppﬁtiox}ibus 5 et
g premifsisfic colligetur. Quo
niam formatu triangulu cum {it ex {tructuralfofeeles:crunt ipfius ad bafim anguli
inter {e @quales. fed quia unus horu zqualiu,eft alterius cuiufda triaguli exterl?us
undefic utroqs interno eiufde triaguli 8 oppofito , maior: & alrer equalium code,:
interno angulo maior erit. Alterautem cum fit cius, quem longius latus fibrendse
anguli pars,internus uero is quia breuiorilatere {ubtenditur, areumento 2 maiori
wel fom’ori fumpto, fi parsmaiorillo cft: multo fortius igitur s p:?'um totum, On‘lll
nis igitur trianguli, longius latus ampliorem angulum {ubtendit; quod dcmon‘
ﬁrariOPOI‘thL ’

FPOTASIS 1e.
Pryavov , nmo Tlw usigovee Ywvieey s wsidwp Al
PROPOSITIO XI1X, .

Omnis trianguli, amplior angulus {ublongiorilatere fubtenditur.
N Sententia
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Sententia cft propofitionis. Qui angulusalicuius trianguli eftamplior:illius e«
tiam {ubtenfum latus anguftiorem angulum (ubtendentelatere longius efle. Nam
{inon fuerit longius illud, de
s — quo dicit,latus,erit idreliquo.
ru uniautequale, autuno bre.
/ uius.Quod{iuniequale fuerit:

£ angulus quem fubtendit, atqs
s amplior eft, ex hypothefi, ex
amplioranguius ptiore parte propofitionis 5,{i-

bialium zequalem angutum habcbit: no ergoamplior. Quodf{i uero uno breuius,
cum latus longius, ex precedente,ampliorem angulum fubtendat:angulus qui ps
{1tus eft amplior,iauno cort,illo {cilicet cuiuslongius eftfubtenfum latus,angufti.
or erit.Sed quia non eft: neq; etiam eius latus alio breuius entt:longius ergo.In ony
nirgreur ttianguloamplior angulus longius latus requint, feufublongior latere
fubtenditur,quod demonfirafle oportuit.
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PROPOSITIO X X.
Omnistrianguli, duo latera reliquo longiora funt, omnifaria fumpta.

Efto triangulum qualecunds:dico,quod eius qualitercungs fumpta duolatera fi
mul, tertio reliquo longtora fint. Horum duorumlaterum, qua demontftrari debe-
ant,quod terto reliquolongrora {int,unum adlongitudinem lateris aleerius, exil.
la parte ubi eft communis eorum co-
pula, ultra triangulum continuatur,
que deinde hac duo @qualia, uel hae
duz ¢qualesreCtxlince comprehe-
dutangulum, istertiaquadam linea
recta, ut triagulum fiat,claudatur. Ec

woniam illi duo anguh,qui ratione triangulilfolcelis,ex priore partc quintg,inter
{¢ equales funt,mox ubiuni eorum,partiali nimirum,altera pars accefsit:rotus nuc
altero zqualiu maior erit. Sed quonia qui mator & am plior eftin témnbgulo angu-
lus,longiore ex propofitioneis fubtenfam requirit:illa ctia quceix uobus dati tr1
angulilareribus cotinuata eft,calinea,id eft,tertio reliquolateiclongior erit. Om.
nis igitur trianguli duo latera reliquo longiora funt, omnifariam fumpta, quod

demonftraffe oportuit,
SEQVITVR FIGVRA GENERALIS PRO
fingulis binis lateribus expofira,

CPOTAZIX

—— . — -
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c PROPOSITIO XXI.,

Sifuper trianouliuno latere ab extremitatibus duax reétzlinex interi/

us confticuta fuerine ; he confitutze reliquis trianguli duobuslateribus

brewores quidem crunt,amplioremautem angulum comprchendent,

Efto triangulum,duz ettam rectx linee, in ipfo concurrentes,{uper unius lateris
extremitatibus confticutze: dico, quod conftitutz ha reliquis duobus triangulila-
teribus breutores {int, ampliorem autem angulir
comprzhendunt. Sunthuius propofitionis duz
partes. Prior, quod interiores duz recta exterio-
ribus breuiores{int,id quod patet ¢x precedenu
bisufurpata, cum per eam, duo quelibet latera
uniufcuiufque trianguli, tertio longiora fine, &
communi tandem lla notitia,Si ab equalibus -
qualia, uelaliquod commune, fubtrahatur
.Oportet tamen,ut ptius ex interioribus lineis alterutra in contiruum etre¢tum,ad
latgs ufque exterius producatur, utqs triangula illa duo partialia, quorum unius
-quidem unumlatus, linea exterior: alterius uero trianguli unum, alterius exterio

ris lineze pars,latus umum fuerit, fumantur,& fuc-
cedet demonftratio, Pofteriornunc,quod angu.
lus {ub intertoribus eo , quem exteriores recte -
nex comprehendunt, maior fit,ex propofitione
E 16,  illabisufurpata,uera efle couincicur. Super
unoigit alicuius trianguli latere ad extremitates
cius dug recta interius cOftitute:reliquis duobus

orem autem anoul | triangulilateribus breuiores quidem funt,ampli-
gulum comprehendunt, quod demonftrafle oportuit,

ALIA PRIORIS PARTIS DEMONSTRATIO

Vfurpaﬂs trlangu]ls Parnahbus,qux prius.Et quoniam ex precedenti 20, duo
qualibetlatera omnis trianguli, tertio latere longtora funt, 8 quoniam etiam . In.
zqualibus zqualia {iadijciantur:tota, cx communi quada notitia, i naequalia f:mt

I 1 ,
utrocp bis (uno tamen poft alterum) ufurpato, perid demu quod dicitur, Lon go
breuius,logiore multo fortius breuxug elle, argumento nimirum a maiori fum pto,
concluditur tande propoﬁtum , Interiores falicet duas exterioribus duabus {iqui

" I3 : : :
dem fecundum propoficionis hypothefes conftitute {int, breusores efle, quodde-
monlftrarioportuit,
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PROPOSITIO XXI11,

Ex tribus reCtislineis, qua funt tribus datis reis lineis cquales, triarn-
gulum conftituere.

o N 2 CAVTIO
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CAVTIO.
Oportetautem duasreliqualongiores eﬁe,orpnifariam'fumptas,pro—
pterea quod uniufcuiufcp triaguli duolatera, reliquo longiora efle opor-

teat, omnifariam fumpta,

Datis cribus rectis lineis,quarum quzp due reliqua tertia longiores ﬁnt,prqpo
fitum eft, exalijs tribus rectis,qua funt datis tribus zquales, triangulum confticu.
cre.Ducatur igitur linea recta fatislonga,ut quz propofitas rectas,adamufsim co.

108

Tresrectedarx,

tinatas,Jongitudine excedat. Hoc faﬁo.pom‘ongs in ea,tribus c‘h't{s redh's,ﬁng{tu
{z fingulis, xquales, ordine quo maxime placuerit,per 3 propofitionem huxusac-
paratim punctisfignentur,ex puctis demgle duobus intermedss, tanqulalmdex ue
obus centns,fecundum extremarum portionum quantitares feu interualla,duo cie
culi defcribantur , acg a puncto tandem interfectionis ad dicta centra duabusrre.
Ctishineis ductis,propolitioni fau’sfa&qm erit,ut quidem hoc ex deﬁ.muon.e arcy
li & illa communi notitia,Eidem 2 qualia,8 inter fefunt xqualia, facile cplllgeltur.
Ex tribus igitur rechis lineis,quae funt aribus datis reCtislineis xquales,triangulum
conftitutum eft,quod fecifle oportuit,
ALIA GEOMETRICA FIGVRA, PRO
triangklo [caleno confhituendo.

Tres rectz datz,

APPENDIX. — "
Ex hac propofitione addifcuntur trum trianguloru, Aequilateri fcilicet, Hofce-
Jis & Scaleni, delineationes:cum prima unius tancum, Aequilateri fcilicet,formati

' ergo fic omnium triangulorum delineationes,
oncm nobis propofuerit, Habentur erg g e oo

LIBER PRIMYVS,

hi¢ quidem,eorum quifecundum diverficatem laterum nomina fira fortiuntus.itlic
uero,nimirum circa 11 & 12 propofitiones,ubi de Perpendiculari ducenda fermo
erat, prout confiderantur hec,& nomina fua habentab angulis, quod obuter dt.
cere uolui,
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PROPOSITIO XXIII, ‘
~ Addatam re¢tam lin cam,daturncin ea punctum, dato angulo recti/

l‘"m,a?qualem angulum rectilineum conftituere,

Sl’t‘re&alinea daca, punctum etiam in ea dacum ¢ ﬁtq; deinde & angglus quida
rectilineus datus 2 teg propofitum,adid punctum ad hanc itemrectam lineam, da.

torectilineo =qualem rectilineum angulum conftituere.Subtendatur primo dato
angulo recta quzdamlinea, quomodocuncg hocfiat, utappareat triangulum, ad

lus reGtilineus dacus

datam rectam deinde, fecundum quantitatem trium rectarum, quze funt tribus
formati 1am triangulilateribus xquales, triangulum, per propofittonem 22 premiC
ﬁm,‘conﬁltuat.ur,ﬁc tamen,ut qug datum angulum comprehendunclatera eorum
portiones uel linez 2quales,in data recta iuxea punym lignentur, et factum eric
Colligseur autem huius rei demoftratio ex ftructura, communiilla ;mn'cia Eldcn;
2qualia, & inter fe funt zqualia,propofitione tandem o Qaua hutus,quod :"ndfcan
dum eratc. Ad dacam igitur re(tam lineam,datum&? in ea punctum daco angulore.
Ctilineo,xqualis angulusrectilineus conftitucus eft.quod fieri oportuit.
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’ PROPOSITIO XXI111,
Siduo triangula duo latera duobus lateribus equalia habuerine, uery-
queutricg,habuerint uero angulum angulo ampliorem, eum quifubz,
qualibus rectis comprehenditur:&¢ batim bafi longiorem habebunt,

Sint huiufmodi qualia hac propofitio requirse,duc triagula:dico bafim illius cr1.

anguli,quod {ub equalibus rectis ampliorem cSprehenditangulum,alterius trian.
guli balilongforem effe, Cum enim, ex hypothefi, angulus inter aqualialaterain
\

3 uno
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uno amplior {itangulo,itidem inter zqualialatera, in triangulo altero, ille quimi-

amplior

anguﬁior

nor eft, per propofitionem 23 przcedente, ut fitampliori an%t_xllo xqualis, augea.

tur, ab angulo lincam, proximx reCta xqualem,educendo.

uicdeindeangulo
totali fam facto , recta linea fubtenfa: erittrian-
gulum hoc,per propofitionem 4,al1 pofito a.
quale. Formetur nunc triangulum aliud, duas
aquales reclas fuis extremitatibus 1eta qua-
dam linea coniungendo.Et quia triangulum,ex
ftructura, eft lfofceles : crunt anguli ad bafim,
ex priori parte propofitionts quintz, inter fe -
quales.Per additionem nunc & fubtractionecan
gulorum qui his zqualibus angulis adharent,
cum ex decima nona ampliori angulo longius
latus {ubtendatur, propofitum tandem , ubi

qualis pro equali linea fumutur, inferri poterit:
Amplioris (cilicet anguli in uno, bafim longio
rem efle, quam fic bafts in altero triagulo anguld

anguftioris, quod demonfirafle oportuit.

SEQVITVR FIGVRA PRO TRIANGVLIS TRI.
bus expofita, tiecnion ex tertio Euclidis ibro defumpta,

A
APPENDIX. -—]——~ -
Potuiflet etiam econtrario,maior angulus,in itry@ura,& id per propofitonem o ausaquale huic
ot gulus,iniiry ,X 1d per prop anguliunius,duobusangulis alterius {int 2 quales,fatus item unius unw, lateri uni

uigeﬁmam eri
alterius
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alterius trianguli,fiue id quod equalibus angulis interijcitur, fiue reliquorum alce-
rum fucrit,zequale:dico quod & reliqua laterareliquislateribus, utruncg utricp, a*
que etia reliquus angulus reliquo angulo zequalis fit. Quantuad primum,ub {ci-
licetequalelatus equalibus angulis interie¢tum cft, fialterutrum ex reliquisnon
concedatur fuo correfpondentilateriin altero trianguloefie ¢quale, ut eiingquale
{it,certe concedendum erit.a longioriigitur (ut quidem fuo modo fieri porerit) ex
partereliqui tertyj anguli,per propofitionem tertiam,portio, breuiorilateri equa.
lis,abfcindatur: & a puncto tadem {ectionis ad angulum cuihoclatus fubtenfum
eft,linea rea ducatur. Defenibitur autem {ic eriangulum quoddam partialealiud,
quod, quia fuo totali triangulo fuperponitur,per propofitione deinde quarta, alij
pofito triangulo equale eft,infertur tandem per illam communem noticiam,Quce
uni ¢qualia &cg. partialeangulum {uo totali,ucl contra,totale fuo partiali angulo
cfle equalem, quod eft impolsibile. Alterumigitur reliquum latus in uno,alterire
liquo laterfin triangulo altero 2quale eft. Quoniam autem iam duo funt quarte
propofitionis triangula,cum tertium latus,per hanc quartam,tertio equale fitreli-
qua duo latera reliquis duobuslateribus, utrungs utriag,utinfertur, equalia crunt.
Quantumad fecundum,ubi equale latus uni cqualium angulorum {fubtenditur: &
hicreliqua duolatera & angulus inuno,reliquis duobus lateribus & angulo intris
anguloaltero equalfa effe colligetur. Quod {iconcedatur, non erit o pus ullam de-
monftrationemadducere.Sinminus, eritalterutru e duobusinuno,{uo correipo-
dentilatcrein altero triangulo Iogius:quod & iplum,ficut in priori parte huws fa.
Gu,ad equalitatem alterius {iponatur,atcg deinde trrangulu formetur, contra pro
pofitionem decimam (extam,quarta tamen prius ufurpata, angulu externum {uo

interno oppofito cequale efle, ei qui hoc contradicit, obijciet. Quare qua fane rati-
one,quantuad latera,cotrariu quis inferre tentauerit,irridendufe exponet. Quod
preterca 8 angulusreliquus reliquo angulo (it equalis,id ex propolitione 4 uelg
habetur. Siigitur duo triangula duos angulos duobus angulis equales habuerint,
utrundg utrig, unumgp latus, uni lateri, & reliqua,quod demonttrafle oportuit.

ADMONITIO,

Necefleautem uidetur , ut primo quidem ca,quz inter xquales angulos pofita
funt,lacera,equalia inter fe eflc, atg tum demum reliquorum duorum laterum,an-
gulos nimirum equales fubtendentium,zqualitas demonftretur. Namalias, {i for.
te hac quz equalesangulos fubtenduntlatera, primo qualia incer fe efle demon.
{trare quis conaretur,res forte tardius fucceflura cffet: id quod obiter duxt indican
dum, Idem fere ufuuenit in propofitionc feptimalibr fexti, ubinon duorumreli.
quorum, hoc cft tertiorum in triangulis angulorum, uerum eorum quiinter pro.
portionalialatera pofiti funt,angulorum =qualitas,primo demonftranda eft.

NPOTASIS X Z.
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PROPOSITIO XXVII,

Siinduasre®asre&alinea incidens,alternatim angulos cequalesinter

{e fecerit; parallelx erunt inter {e iplerexline.
Cadat

LIBER PRIMVSES, 20§

Cadat in duas re®tas realinea alia, efto etfam quod anguli qui {ic fiicalterna-

tim, fintinter fe equales: dico has duas rectas inter (e paralielas efle, Nam finon:
productzhg et continuarz,in ali

e \ quaparte concurrent, undefican
- » gulus externus formati trianguli,
per propofitione 1 6, interno op-
pofito =qualis. Hocautem quia

cotra propoflitionis hypothe-
) fim,non concurrur ergo.Que au-
temineodem plano exiftentes rectz linea,in neutra parte concurrunt,fi eiecta &
continuatz fuerint,cym, ex definitione, parallela {int: parallelz funt 8t ducte,
Si In duas igitur rectas recta lincaincidens alternatim angulos equalesinterie res
cerit:parallelz erunt inter fe ipfee rectelinew: quod demonftrafle oportuit.

DEFINITIO ANGVLORVM ENAAAAT

@ Porro anguli pofiti, quos Alternatim uertimus,funt,quosincidensre.
a cum rectis datis interius,in diuerfis partibus, atey ex oppofito conftituit & co-
prehendic,

AN
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PROPOSITIO XXVIIL,

Siinduasrectasretalinea incidens,externum angulu interno & op.
pofito, & ad ealdem partes @qualem {ecerit ,autinternos & ad cafdem
partes duobus rectis equales: parallel erunt inter fe ipfee reGee linez,

Habechgcpropofitio duas partes,quarum utrags ex {ua propria hypothefi, du.
asillaslineas,in quas nimirum tertia cadit, parallelas cfle interr. Prior autem patet

ex precedentt,angulss,qui per propofitionem 5 inter fe funt equales,inter femu.
tatis. Pofteriorisnunc demontfiratio fic haberur, Quonii enimrectarecte infiftens

angulos faciens,ex propofitione 13 auc duos reCtos,aut duobus re@is equas
les angulos facit, & quoniam etiam , ex ri?enti

\ hypothefi, interni illi qui ad eafdem,parlt)es funt
f\ anguli,duobus rectis equales funt, cuta lli duo,
quos nimirum incidens cum alterutrareGaru fa-

\ cit,quam etiam hi, quiinterius ex una & eade par

\ teappareatanguli, duobus rectis,tanqua uni cui-

\ dam equales {int: ex comuni quadanoticia, & ill4
duo his duobus angulis equales erut:atcy deutro.

que deinde, eoangulo,quem hec duo equaliac
. . . . o‘
munem habent,fubtracto:  qui relinquunturanguli,ex communi quadam noti.

€1a, inter fe equales erunt. Quia autein reliquihi aut yoemef angulifunt,aut ero
ad eafldem partes unus externus & alter internus oppofitus, fi furerine e
pracedenti 23: {tuero unus externus, alrer internus , ex priore parte propoﬁn’oﬁ;
huius,tandem concluditur propofitum, has fcilicet rectas, in quasalia eo modo. ut
dicumeeft, cadit, parallelas efle. Siigitur in duasrecasrectalinea incidens. exter

num anguluminterno, & oppofito , & ad eafdem pattes zqualem fecerit: aut in:

tetnos & ad cafdem partes, duobus rect
_ ectis equales: parallelx ¢ 1
re@ line, quod demonfirale Sporat, q P runtincer fe he dux

\

O fPOTAZIS
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PROPOSITIO X X1 X.

Inparallelas rectas recta lineaincidens : etalternatim angulos inter fe
aquales efficit: & externum interno & oppofito, & ad eafdem partes -
qualem: & internos,& ad eafdem partes,duobusrectis @quales facit.

Sunt huius propofitionis partes tres, quarum {ingule parallelas rectas lineas,
8rectamn deinde aliam,queg inillas parallelas utcuncp cadat,requitunt. Hincitagp
prima quidem pars, angulos alternatim pofitos 2quales : fecunda uero, externi
interno,& oppofito atcg ad caldem partes,equalem : tertiaautem , ipfos internos
ad eafdem partes,duobus re¢his angulis equales effe afferit. Prima pars ab impof-
(ibili{ic patet. Efto enim quodanguli {intinter{einzquales. Etquonia .
equales funtanguli alter nimirrrm
altero amplior, angulo igit eo quiampli.
orieft aquo inzqualibus illis an
gulisadduo: & ipfa tora, ex comuni qua.
< dam noticia, inter fe equalia erunt. Quia
autem unu eorum, maius {cilicet, per pro.
pofitionem 13, duobusrectis eft xqualis,
alterum quod minuselt, duobusrectisan

ulis minus eritex laigitur parte ubi mi.
nores duobus rectis funt anguli, ha dua retze,ex communi quadam noticia con.
current.Non concurrunt autem , cum fint ex hypothefi, re¢te parallelx: nezan.
guli etiam illi raMef ingquales inter fe erunt:equales igitur cos effe,ut prima pars
aflerit,concedendum eft. Quo nunc conceflo, cum per propofitionem 15 ad uerts-
cemangulifintinter fe 2quales,equalinunc pro gqualiangulo fumpto,uel illa co-
muni noticia, Quz eidem requalia, & inter {e equalia funr: ctiam angulus externus
interno oppofito,atepin eadem parte fumpto,equalis erit,quod eft fecundu. Non
aliter per propolitionem 13, & hic 2:quali pro ¢qualiangulo fumpto,tettic propo-
ficionis partifatisfiert poterst. In parallelas 1gitur rectas recta tinea incidens, & qug
fequuntur, quod demonftrafle oportuit.

MPOTAZIE A.
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- PROPOSITIO X X X.

Quex eidem recte linez paralle]e ; & inter [efunt parallele,

Sint duz uel plures reG uani

PPOTAZIX
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PPOTAZTIE AA,
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PROPOSITIO XXXI.
A’ dato puncto, date rectx linea : parallelam rectam lineam ducere,

8 cpuncum datum,rea etiam linea data,atcp proPo‘ﬁtum, adato puncto edu-
core rectamlineam,date recte parallelam. Signetur igitur nrecta datapun um
ubtcunep,a quo deinde ad punctum datum,recta quada'm linea duélla, ad hanclt.
neamarggad pun@um datum, angulorum modo dcfcngtorum uni, uters ruerit
& eligatur,per propofitionem 23, angulus zqualis conftituatur, Quodl_l tandem
haecwumo ductarectalinea, uerfus alecram partem in reCtum, prc?ut quidem hoc
propoficio 14 requurit, continuata firerit:propofitioni fatisfactit erit,cumhxzc qua
iam ductaeft linea,ipfa {it qua quacrebatur,

[ LRI PR

e ————

Rectx duxe N paralielx }\ SRt FLRR Ity

linz2a .. ... P

Demonftratio fumitur ex ipfa figuroe ftructura, fianguli,inter fe ¢quales fact,
prameg pofiti efle confiderentur,id quod admonuifle oportuit,

‘.-"!.':(' NPOTAZXIE A B,
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PROPOSITIO X XX11,

Omnis trianguli uno latere producto : externus angulus duobusin.
ternis & oppolitisacrqualiseft. Ec triafiguli tresinternianguli, duobus
funtrectis aquales,

Sittrangulum, productum etiant ulterius unum cius latus: dico, quod angulus
quificfitexteinus,duobus internis & oppofisfs angulis cqualis Tit. Et quod etiam
ratione corollarij , ex hac1pfa & tredecima propofitione delimpti, Triangulitres
anguliinterni, duobus rectis 2quales e Dutatur per angulum externum linea,
erianguli tertio lateri parallela.Et quonia mparallelasrectaslineas reta incidens,
tam alternatim pofitos angulos,ex prima parte propoﬂnoms 2 g,inter feequales,
quam etiam externum iftexno opbofrreratcrineadem parte conftituto qualem

: - Q 2 facis,
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facit, ex fecunda parte propofitionis eiufdem ,cum zqualia zqualibus additis,
tora etiam, €X communi quadam noticia, inter fe 2qualia {int: ipfi propofitio -

ni fam fatisfa®um ent. Corollarfj uero demonftratio,, ex hacipfa, & propofitione

pracedenti 13, unde nimirum illud defumpti eft,intelligi poteft , fi interim ad ho-

rum duorum equalium utrungp, tercium angulum intetiorem reliquum, quinimi.

rum eft externo »aliquis aflumpferit. Omnis igitur trianguli uno latere pros

dudo: externus angulus duobusinternis & oppofitis ¢qualis eft.Et trianguli tres

jneernianguli,duobys funt rectis equales : quod demonlftrafle oportuit,
APPENDIX,

Et quia,ut corollarium habet,tres anguli interni omnis trianguli,duobusredis
angulis funt zquales,& quia etiam, ut quidem ex corollario propofitionis 1 5, uel
ipfa propofitione 13 colligi poteft,circaomne punctum, unde nimirum re@z alia
quotlinee egrediuntur,quiapparent angulg,umuerﬁ ﬁmql, quatuorreciis funt .
quales,cum unumquodqs Polygonum, ubiad punciualiquod, in ea ubiuts fum.
ptum,ab angulisipfius {ingulis recte linex ducte fuerint, in tot triangula quot ni
mirum 1pfum polygonum in fuo ambitu latera habuerit, fubdiuidi pofsit,fequitur,

quod omnes an.
\ / guli unwfeuiulae
pd __APolygoni  fimul,

tot rectis angulis

/ \
{int 2quales, quot
/ \ / \ / \/ \ unitates habyerit
| VS numerus,que qui»
de duplum larer®

eorif, dempitis irt »

AN de quatuor,indi«
cat, Hocaur_ex fe-
. / \ quentibus figuris
< /N
\ A

POAN

etcernere Xintels

/ | ligere licebitc,
Idemin polygonisirregularibus wntelligendum,

Subdiwduntue

LIBER PRIMVG, 109

Subdiuiduntur etiam polygona in fira triangula , ubi ab auo propofitipolygo.

niangulo ad omnesreliquos, preetet eos quosalaterehabet, angulos rect linez

ductz fuerint, Vel alio quodam modo, pro alicuius induftria,in fua triangula {uba.

diuidipolygona poffimt, Primus tamen modus, cum ex demontfiratione proces
dat,reliquis preferendus erit,

Arquehze, de Polygonorum infiratriangula diuifione dicta,fufficiant,

Ars omgme @ FrROTAZIE AT,
L FopaMurgve b T ayra pien wiosly vt cioel
. ovgt evleint
Ko avTOU 12s T Wgu TroeolMNADS Sor, i

PROPOsITIO® XXXI1L

Acquales & parallelas ad ealde : .
m partes .
ipfezquales & parallel funt, rectelinez coniungentes: &

et parallelg fint. Ducta enim in figu.
radiamertro, cum ex prima parte pro-
‘Eoﬁfionis 29,angulialternatim pofict

int inter fe gquales:quod & coniun.
gentes recte inter fe equales fint,ex
. propofitioe 4 intelligi poterit. Quod
Uero egdem recte fint etia parallele,cum exallegata propofitione 4,anguli quial
ternatim ponuntur, inter fe equales{int:et id tande, ex propofitione 27, manife.
fabitur, Aequalesigitur & parallelasad eafdem partesrecte lineg coniungentes,
& iple equales & parallele funt:quod demonftrari oportuit,

NMPOTASTIS AA,
) 'l'szp ) ’ e penliop mASUpou Te ugd yowvint
(ror aMAAS K Reusreog owTRe Tepve,
3 PROPOSITIO



laterum fumma,
laterum mediet.

Quatuornumeri

Inftituantuy

LIBER PRIMVS, 111
Inftityantur nunc multiplicationes,
prima fecunda tertia
12 6 24
) 4 24
24 primum 24 fecun, s76 ultimifprodu&ts

P P

Quadra - = , Radix 2 4. Tantaigitur eft triangu.
' Ii, cuius latcra funt 10 3 ¢, area,

4
BXEMPLVM IN ITIRRATIONALIBVS.,
Latera Exceflus
J 130 9 —J 45

12 Jas— 3

J g5 + 3
Medictas o -+ J 45

Quatuor numeri,
9 — Ul 45 las 3 L a5 3 9 -+ J 45

Sum, 15 + J 130

36 primum 36 {ecundum productum
Tertio multiplicentur 36 «
cum
producuntur . 129 6, Cluusradix

quadrata 3 6. areaeft trianguli,
AEBREVIATIO CANONIS PER COMPENDIV M,
Cum tertiz multiplicationis numeri > qui nimirum exprima & fccunda mult,
plicatione proueniunt, inter fe fuerine ®quales, id quod fiepe contingit, in his
item duobus exemplis eqtdens eft » €adem tertia multiplicatio negligitur, necetia

exrra&iong radicis quadratae tum opus erit, Verum ftatim peralterutrum produy-
¢torum, Primum ueliecundym, trianguliarea indicabitur.

EXEMPLVM CANONIS ALI1VD,
Eftauteminhacs 4 propofitione triangulum figurz primz,

Latera Exceflus
J 72 6 — J s
6 J 13
6 J 18

Sum. 12 + J 72 Meditas ¢ + J 13,

Ptimum produ@um funt 18,fecundym tantundem, tertium dcinde 324, huug
poftearadix 13,area eft trianguli,atq; medietas etiam parallelogrammi el figure
primz,quod hoc canonc oftendere oportutt,

otuiflerex copendio iam praefcripto, tertia muldiplicatio negligi, ac ftatim per

v8 uel 18, primum feilicet el fecundum productum, quaftioni refponderi, quod
idem fuiflet. . -

SEQVITVR TRIANGVLVM FIGVRAE SECVNDAE,
Latera ‘ Exceflus
Jlf7 17
11 o Jx%?
= - J 157 s

2

Meditas 2 =] 337

Sum, 17 + Jagy
Quatuor



e —

nec €a .,extra
iogifp po 1
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Quatuor numeri,
33 primum
o e Dy —i Iy 3T

33 fecundum productum

Ft quia tertize multi
sceft parall elogrammi medietas,area,funt 33, qug erat

SEQVITVR TRIANGVLVM FIGVRAE TERTIAE,

Latera Exceflus
é Jis—13
6 Jl$ —'.’ 3
Jso—J12 6 minus J 15 —J 3
SEnT.;z plus Jg; _.../ 12 Meditas 6 plUS .I 1§ — J 3
Quatuor numcri.
—J Jis—3 sminus J1s — J 3 splus J 15 J3

Primum 18 — J 180 fecundum 36 minus 18 — J 180
Terrium productum 14 4. At huius nunc radix quadrata,
nimirum s z,area eft rianguli.
SEQ_VITVR TRIANGVLVM FIGVRAE QVARTAE.
Latera \Excellus
g Z minusra. qua.re 395 —

radix qua. refidui 157 — J 9680
ra. qua.re. 39— — J 60§ MIMUS 2,

e
17 plus ra, qua.re. 157 =— J
Inftituantur nunc muluplicationes,

Prima,
Radix qua.refidui 30;  J Sosplus 23

Radix qua. refidui 39, — J 605 minus 2}
producuntur 39% — J 605 minusé

Secunda.

s 2 plus radix qua. refidui 394 — ] 6os
g 2 minusradix qua. reflidui 39, —

producuntut 7 2} minus — J 6oy,
Tertia.
301 — J 605 minus 6%

minus 392 — Jé6os
itemz24s7z 4 2%
€ogsosgo

—J
minus 21453 — J
minus 4s51-%
__ Summa productorum.
plus 3081%
minus 25975 —
Fa&afubtratione,manent 4 § 4, Ciusradsx, 2 2, area eft trianguli,

Su'
10

6 __ra.qua.re;ip;‘;—.l sosplus 2%
Me. g1 plusra.qua.re39y J6oj

Vel,

LIBER PRIMVS, 113
Vel,quaficis productis,primo fcilicet & {ecundo, calculo exquifitiore , ueniut
33 — o 6o primum
N 6os — 33 fecundum.

Quibus nuncinter femultiplicatis,producuntur 48 4, ut prius:
cuius etiam radix, ut prius, z z,trianguli aream reprefentabit.

SIMILE EXEMPLVM PER RATIONALES, PER+
inde ac i irrationales effertt numeri , expofitum .
Latera,

é
Radix qua.linex exbinisnominib. 406 -+ 576, hoceft,

10

Exceflus.
Radix quadratabinomij 1o + J 36 plus, zhoceft ¢

8, minusradix,qua.binomtj 10 + J 36 hoceft. 4

Radix quadratabinomij 10 4+ # 3éminus,zhoceit 2.

Med.s, plus radix qua. binomij 10 J 36 hoceft, 124

Inftituantur multiplicationes.
Prina,
Radix qua,binomij 10 -+ 43 plus 2, hoceft ¢

Radix qua.binomsj 10 + V36, minus 2, hoceft 2
producuntur 1o .-~ # 36 minus 4, hoceft 1z,

Secunda,
8, minusradix qua.binomij 10 4+ J 36, hoceft, 4.
8, plusradixqua.binomij 1o - hoceft, r2.
6 4 minus 1o v 36, hoceit 4s.

Cruciformes multtplicationes : ’
et ultp ; > cumxquales fint numeri, negliguntur,
roductorum igitur fumma in utraque multiplicatione,, ur apparet

T ertia multiplicatio,
10 + ~ 36 minus 4 hoceft, 12
6 4 minus 10 + J16 hoceft, 4s.
640 J 147456 item 40 + 4 576
minus 136 -4 J 14400
© MINUS 264

pro. 680 ~4 J 166464) minus 392 -+ J 14400
Hoceft,

Iz-f 8 + J 82944, uel 576 ultimumproductum,
uius itacg radix quadrata,nimiru 2 4, area eft trianguli,

EST ETI AL_IVD T_ER_TIAE FIGVRAE TRIANG Vs
um, ratione diametri longioris confideratum,atq- buius quidem

latera funt s, 5, Wso 4+ J 2
P Laterum
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Latecumfumma 1z2,plus « 60 — J 13
Exceflus igitur, atq deinceps quatuor numeti,
45 + 13 Nig 4 &3 sminus 415 + 3 6PIUSJIS‘+ ¥ 3
Primum fecundum productum
13 + W~ 180 . gsmmnus1g + 4 186,
Tertium productum.
643 4 + 233280 minusso4 -+ J 233280
hoc eft, 1 44. Area igitur triangult 12, ut prius.
ALIVD ITEM TRIANGVLVM F1GVRAE

quart,cuius quidem

Latera funt Exceflusigitur
Raquabiigy + 4 96s0  siminusraquabizof o/ 6os

1t ra qua.bi. 394 =+ J 605 minus

6 ra.qua.bi 39, J gogplus 2%
17 plusra.quabi. 157 + o 9630 plusra, qua.bi. 39% 4 # 605
Produia,
primum fecundum

72l minus 3oy = N 6os 301 4 J 605 minus 6}

Inuentfo producti tertij,
7% minus 301 4+ J

391 + ] 605 minus 7 6%
28355k ] o0t jtemz4stg + 4

minus 4§12

J sogfosse

minus 214§+ ~+ e

- Suinma productorum.
plus 30815 - J 12070180
minus 2597% .4 A
Hoceft,factafubtractione, 4 8 4.

Huius nunc tertij producti radix quadrata,nimirum2z,area eft trianguli.
At hactenus dicta de triangulorum arcis inueftigandis fufficiant. Sequitur

| FPOTAZIZ AE.
T repeMAoypappc e 1 P Choews W TOUS ITOUG
TopeNKAIIS * aMAASHS

PROPOSITIO XXXV,
Parallelogramma fuper eadem bali conftitura, atqp in cifdem parals
Ielis : 2quaha inter fefunt,

Poteft huus propolitionis figura geometrica tripliciter uariari. A ut entm paral.
lelogramisfuperuna  eadembalfi, inter eafdem item parallelas pofitis, altcrum
unius latus eft diameter alterius,aut ea breuius,aut longius.St primum,cum ex co.
vollario propofitionis praecedentis,Omne parallelogrammu a {ua ipfius diametro

’ bifariam

LIBER PRIMVSE, ug

bifariam fecctur, cumap etiam ex comuni quadam noticia, Eiufdem duplicia,inter
fexqualia {int,hoc quod propofitio concludit,iam manifeftum erit. Quod {i fuerit
ea breuius , cum parallelogram -
morum locorum latera oppofita
inter fe gqualia{int.hocipfo ufura
pato bis:duo duoru parallciogra.
morum latera, ex communi qua.
dam noticia,, inter {c 22qualia exi«
, ftent:deinde uero communi por-
qualibus lateribus fubtracta, & rcfiduz linex interfe zquales erut.
ut quidem fecunda pars propofitionis 29, & ipfa propofitio quarta
demonftrant,equalium triangulorum
laterafunt,his equalibus triangulis co-
mune trapezium {i addatur:& produ-
&a,parallelogramma {cilicet propolfi-
ta, inter parallelas & {uper una eadeqs
dam noticiam,inter fe 2qualia erunt d cll) " co?{ht&ua B e
unius latus fuerit diamet?o alterius : qul? 1 rrammilonates. on Siueio Ao

parallelogrammilongius, oportet ut mediain-

terxqualeslineas portio,ex gquoillis zqualibus lineis addacuy, qua producte, it

———

tioneabi]lis 2
Sed quiaillze,

etiple equalium triangulorum fintlatera,illis equalibus triangulis ptimdid quod
commune habenefubuahi,refiduis deinde trapezijs commune q&oddam trignqu
lum aliud addioportet : & tum etiam fecundum tertiz figure defcriptionem,pro.
potition: fausfactum erit. Quacungs igitur ratione parallclogrammaiilla, (fer’uatis

ta {uers . .
demonfiran oportuse p rnt, propofitio ueraeffe cognofcetur, quod

PER NVMEROS HAEC NVNGCGC vT PR AE CE
dens tractari poteft:id quod uno tantum exemplo indicabimus,

Latera Exceffus
J _ 7 §
I 533 sy Je. ]
1 —_
70 T_;: J 170 J %}.
11 J 133 170
4~ 53
4 J170 4+ 11 Me, [ 533 4 ] 172 -
. 4 i3
Infticyantur multiplicationes,
prima fecunda
§L e J 170 — J . J . e 70
-!- Sem— -
§2Z J lzo J 4 J fz; J 1%0 5%
30, 42’%—-133i 1335 4=
J o
00610 === , el DGO
e T

Tertia
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Tertiamuluplicatio.
J 145%
90610
J oo 1455
producuntur tertium productum,

Areaigitur trianguli,ratione Trapezij in figuta prima,cft 331 Quare trapeziu
integrum 77.Etquiatantu etiam faciunt 11 fepties, alterum fcilicet parallclogras
mum:& in numeris iam propofitionifatisfactum erit,quod quidem fieri oportuit,

PPOTAZIE As.
T mocoaMuAdppeiiie T wi - iwwp Caatwp T, € v 7ods awvie
GIEASIS ST,
PROPOSITIO XXXV
Parallelogramma fuper zqualibus bafibus conflituta,atqgin eifdem

parallelis requaliainter fefunt,

Hzec propofitiolicct per feiam fatis conftare deberet,cum idem {itequalivatg
earundem linearum intellectus,quo tamen dilucidius hgcappareat,poftquam de-

{cripta fuerint parallelogramma, ut praecipitur anguli {upertores duo unius, cum
> x duobus inferioribus alterius

parallelogrammi angulis, du
abusreCislineis,{icutaltcra
alteram no{ccct,copulentur,
) 9 Deferibirurautfic, utcx pro-

pofitione 33 colligitur, parrallelogrammum aliud, quod nunc, quia cum utroque
pofito, interlineas parallelas, & {uper una atcs eadem bafi conflitutum eft: u-
trungg poficum huic deferipto parallclogrammo alij, per pro_poﬁtlonem preemif~
fam,atqgilla tandem etiam inter {e,per hanc communem noticiam, Qua eidem -
qualta,& inter (e 2qualia funt, zequalia efle oftendutur. Parallelogramma igit fu-
per equalibus bafibus & in eifdem parallelis conftituta: inter fe funt zqualia,quod

demontftraflcoportur o

NVNC QVANTVM AD PRAXIM NVMERORVM

Latera Exccflus
13 J —=
9 + 2
J 34 11 - J %
T2z 4 d 34 11 -+ JZ
primum fecun. ter, pro. Area trian,
4% azd

ALIVD

LIBER PRIMYVS,
ALIVD TRIANGVLVM EX SECVNDA PIGVRA,

Latera Exceflus
g8 — J 52
Jsz2— .2
J §2 2
16 + J 203 g+ J ¢a
Tertiumpro, 576 Arcatrianguli 24,
MPOTAZIE AZ.
Ta Torywve T vt Wil s Mo §p TOUS TOUS 7T
Angis - isip.

X XXVIIL

Triangulafuper eadem bafi coftituta,atqs in eifdem parallelis:equa-

liainter fe funt.

Sintinterlincas parallelas, fuper una 8 eadem bafi conftituta duo el plura tri-
angula:dicosillainter e effe xqualia. Continuetur ea, quz triangulorum ucrtices
coniungit recta linea in utrangg partem, quantum fatis fuerit , fiant etiam ex pro-
politis triangulis parallelogramma, ducendo in unoquocy triangulo, ab eiusuno
angulo,eorum quiad bafim funt,lineam, lateri quod hunc cundemangulym fub.

téndit, per propofitionem 3 1, parallelam. E¢ ;
. uy « Ltquoniam defcripta
ma,cum {uper eadem bafiatq in eifdem paralfelis conftitura ﬁ‘g: ,-‘,’,iﬁ“é:grz?'
effe, expropofitione 35 notum eft. Ecrurfus quoniam, qua eiuldem dimi d(ll; ela
communi quadam noticia equaliaintet {efunt: defcriptorum parallelogramr,noJf
rum n:ledleéat(gs,mangula feilicet pofitajinter fe equalia erunt. T' riangulaigitur {u.
per eadem bali conftituta, atq in eifdem parallelis: zqualiaint
) . : erfe
monlftrari oportuit, 1 funt, quod des

NVNC QVANTVM AD NVMERORVM PRAXIM,
Latera Exceflus

'Summa Medietas 18

Tertium productum 3888,  Area J 3883 uel 6244 fere,
ALTER VM TRIANGVLYVM HABETZ

Latera J 252 12 J 103

Excel J27+6—J63 Ji7—64+t63 J6; qug—J2y
3 Summd
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118 .
Summalat. J 252 + 12 - J 1es Med, J 63 + 6 -+ J 27
Primum fecundum ter.productum
J 9072 — 72 J 9072 + 72 3388 Oca.

ALLA FIGVRA,

Habet hxcfigura tria trian
gula, que, utgeometiice, ita
etpernumeros {equeti calcu-

lo intcr feequaliaefle

oftenduntur.
Communis bafis.
Quantumigitur ad triangulum primum,cuius quidem
Laterafunt Exceflusigitur
J 384 4 +Jas —J o6
J 192 4—./48-!-.!96
Jos + J 48 4
J 3¢4 192 Jos J 43 = 4
Vltimum pro. Area trianguli
20438 J 2048, uel 4532 fere,

Porro triangulum fecundum habet
Exceflus 4. 4 &
Primum produciu 16,

Tatera 12 12 8.

Summalat. 32 Medietas 6.

fccun, 128, tertium pro. 2048, Arcatrian. J zo048.

Sequitur triangulum tertium, cuius quidem

Latcrafunt Exceflusigitur
J 452 4 +Jd 57— 3
J 228 4a— J57 J 113
J s sz — 4
J 452 4+ J 228 + 38 J + J 57 + 4

Vlitimupro. 2048. Arcatrianguliutfupra,

H

Arcautriufq triangult, funt 2. equa.
lesigitur inter fe,

NTPOTAZIZ AH.

Ta welywre T& uin Baatwp ovry, € v ToUS olrTous
Aois®  aMaAg
PROPOSITIO

LIBER PRIMYVS, 119
PROPOSITIO XXXVIIL

Triangula fuper 2qualibus bafibus conftituta ,atqp in eifdem paralle.
lis: equaliainter (e funt,
Propofitis triangulis , ut pracipitur, eademhuius qu praecedents xearaxd

1= 3=

atg demonftratio erit,{iloco propofitionis tricefima quintaillicfumptz, hic tri-
celima fexta fumatur,

ALIVD HVIVS PROPOSITIONIS EXEMPLVM.

8 8

FPOTAXIZE AD,

NV ' 1
\'I:oc iow iy, T i) Cedoews ovree , we
Ho B TOUS qUTOUS 7rTepalAidolg isip,

PROPOSITIO

N \ ’
T QT Lepn

XXXIX,

Acqualia triangula, fuper eadem bafi,atqu
- > R ¢ ad caldem pa .
Rituta: & in eifdem funt parallelis, 9 partes con

FPOTASIY M.
[ [J 1 2 ”

o i X Y. >
Ta .,"lg (’}/wyd Ta W go:a‘gwp ov WS BT
TOUS QWTOUS AATEeXAANA OIS

PROPOSITIO XL,

Aequalia triangula, {uper aqualibus bafibus, atg ad eafdc
conftituta; & in eitdem {unt parallelis, ¥ M partes

Rqulrunt hee duge propoﬁ'tiones ®qualia, eiufdem uel equalium bafium trian
gula,& inde tandem interlineas parallelas (fimodo ad eafdem partes fuerinr 3
> -

ftuuta) ea pofi efleinferune,
Trllan'guhs itacs huufmodide.

{criptis,propotitionttm demo-
. {trationes ab impofsibili illo
tag, ; ¢ ?

** Partem fuo toti @qualem efle,

colligentur. Nam recta quada

Bafiseadem linea trl:ang_ulgrl,m uerticibus
copulatis, {i quis prater hanc

gh‘an; 'abfun'iusf ma?lguli }'Jertice,'tanquam a‘pun’&o fignato,bafi parallelam ffatuc.
teuelit, faciatfanchoc, fipoterit. Et quoniam fit, quod haec ducta parallelaalter-

utrias
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utrius trfanguli,latera fecer,aut non fecet.Si primum. coniungatur punctum fetti-
onisin uno latere,re@a quadamlinea,cum {ibi oppofita bafis cxtremitate. Et quo-
niam duo triangula apparent, quorum unum quidem cum fecundum aducrarr

a;
\ .."u-.
o,
e

.‘.

.
..q-..__-
LTS
-

i
4 4
Bafes aquales
ftru®uram, ex propofitione 3 5, uni:alterum vero, exhypothefi, eidem m’:mgglo
equalefit:moxilli,aut per propofitionem 37, {i unam & eandem bafim habuerint:
aut uero per propofitionem 33, {i feparata, xquales tamen inter fe, bafes !llor}lm
fuerint,inter (g zqualia erunt,partiale totali, quod eft impofsibile. Eftosgituriam

Bafis eadem ' RSO '
quodnon fecet parallela haec alterius triangulilatera,tum huius trianguli 61_mnm 2.
¢us ulera uerticem ufqg ad parallclarp continuart, pun(‘h{m deinde conta iu_s (‘u[n;
oppofitabatis extremitate,ut modo,coniungidebet: X ide [ggod pr.mn;,pamai; c
licet trianguluin {uo torali zquale effe, per allegatas propolitiones inferetur, Hoe

1= =
Bafes zquales
autem, quia cx communi illa noticia, Totum parte fuamaius cft ,impofsibile exi.
ftit.propofitionibus confentiendum erit. Aequalia igitur ttiangula,fiue fuper eade
feu zqualibus bafibus,atque ad eafdem partes conftituta:&X m cifdem parallelis e.
runt,quod demonftraflc oportuit.

SEQVITVR NVMERORVM PRAXIS.
Prioris trianguli figurx ultima

Laterafunt J 213 1% ]z
Laterym

LIBER PRIMYVS, 122
Laterumfumma Jz212 o+ 12 4+ J 20 Medietas J 6 +Js
Exceflusgitur,acper confequens quatuor numeri,

Jsa6 +Js3 s—6ads3 Js3 +6—Jds Js3a64ls

Inffituantur multiplicationes.
Prima Secunda

Js4+ 66— 1J Jss+6+Jg
Js—6 + Jss3 J é Js
pro. J 7632 —s4 pro. J 7632 ~ 84
Tertia multiplicatio.

.’ 7632 e 84
J 7632 — s34

producuntur 7632 — 7056, hoceft 576
tertiym productum. Area igitur criahguli 24,

Triangulum pofterius habet
Latera Exceflus igitur
1z Jsa—s r
3

Jzos - 12

J 52 4+ 6. Area 24,

NPOTASIE M A.
Eay mwapahAudoypapmop o beopre Tl edbrlw, weu bp Tue
owTous wapahAnhoie 1 Hmxoiop {sw'pwafaMu?\é}fayuop 0 Prywwov.
PROPOSITIO XLl

Siparallelogrammum cum triangulo bafim habucrit eandem atein
ci{dem parallelis fuerit:duplum eric parallelogrammum ipfius trianguli.
Statuantur parallelogrammum & triangulum fuper eadem bafi , efto etia quod

{intinter lineas parallelas:dico quod parallelogrammum ad tiangulum,duplu fit,
Hoc quod ductain parallelogrammo diametro, ex 37 & fecunda parte propofi-

2 9 ' 9
tionis 3 4, cum per hanc quidem triangulorum unumquoda fisi parallelo grammi

dimidium elle, per illam uero, triangula quorii cadem eft bafis ¢t eadem altitydo,
aqualia efle demonftracum {it, facile colligetur,

‘ NVMERORVM PRAXIS,
Et primo quidem trianguli,cuiuslaterafunt o J 72

Laterumfumma 9 -+ _I 72 e _’

I 45
Medietas 4-;: J 18 ~= J It

Exceflus,ac per confequens quatuor numeri,
Primus J 11} 4 J 13 — 42 fecundus W 11t S5 e 4,
tertius



|

i

|

e

ELEMENTORYVM EVCLIDIS
tertios 4% Jas ] quartus 4 -+ 18 J 11}
Primum fecundum terttum pro.
Vig458 — 27 Jig58+ 27 729

Areatrianguli 27. Ettanta etia eft medietas parallelogrammu,
cum 6 nouies, uel contra gfexies, 5 4 conftityant,

Aliud triangulum,
Latera Exccflus

15 4+ J 1y 7z 4 29
Produ¢tumprimum 27, fecundum 27,  Arcatrianguli 27
Tertium triangulum.

Latera Exceflus
J 204 J 13 43 — J
9 13— 41 +
J ¢z CJ e 4. — S
25 =+ 9+ u52 v + 45 -+
Infiituantur multiplicationes.
'rima fecunda
41— I +a4
4t J 44

producuntur] 41515 — 58
Tertia multiplicatio

producuntu1 729, Quare Areatmanguli 27

TPOTAIIE MB.
r t
T dvbivn mgiyuve, Ty meeaMudiyoepuop ovsronedur, ¢
ey,
PROPOSITIO % LII.

Dato triangulo : xquale parallelegrammum confiitucre, in dato a1
oulo rectilineo.

Petitheec propofitio triangulu,atg huic deinde wqualeiubet formarifea defcrs
bi parallelogrammum,curus quidem unus angulus, alij cuidam re¢ilineo angude
daro, zqualisfit, quodfic fict. Continuetur triangulj bafis jn unamhbet pa: tem,
huic deindebafiper trianguli uerticem,; prout habet propcﬁ’n‘o 31, recta parallela
ducatur, Hocfacto, dividatyr bafis, per 10 propofitionem,bifariam,& ad punctiz

|
b

LIBER PRIMVS, 123
illud dx'uiﬁom's,atq; ipfambafim,angulus dato zqualis,ex propofitione 23 confti-
tuarur, cuius deinde latus alterum, {1 ufqg ad lineam, quze per verticem trranguli du-
Gaelt, continuatum,ei ctiam ab alterutra bafis extremitate,tanquam a pun o ali
quo dato, per propofitionem 3 1, recta parallela ductafuerit,, ubitandem haec ufe
queadlineam,per uerticem tranfcuntem continuabitur,res confectacrit, id quod

Arca‘trianguli figure ultimz, ut fequens calculus indicat, eft J 243. Atcptan:
ta eft etiam parallelogrammi conftitutiarea. Bencigitur,

Latera Exceflus
s 3 Vitimum productum 243
6 3 Areairgiturtrianguli J 243.
m. 18 . edo 9

ALIVD AEQVILATERVM TRIANGVLYVM,
faterum irrationalium,

Latera Exceflys -
J as 7 primum 12
J 48 j v 30 Jaz pro.{ fecundu 36
48 L tertium 432
J 432 T 103 Areatrianguli J 432,
ALIVD EXEMPL VM.
Latera trianguli funt

6 6

‘s — J 4, hoceft 6

Radixbinomij 2 J 6

Suymma







